














LIBER V. PROPOS. 88. 39, 418

omissa quaestione analytica, quam veterum nonnulli ad de-
monstrationes adhibuerunt, synthetica ratione utamur a no-
bis in planiorem et brevierem formam redacta. Praemittun-
tur autem haec lemmata.

XLIV (/). In omni triangulo aequilatero quadratum, Prop.
quod ab uno latere fit, maius est duplo triangulo aequila-
tero, minus autem quadruplo.

‘ Sit enim triangulum aequilaterum
d & afy, et ad basim By perpendicularis
¢ ol 7 a3 (quae scilicet ipsam @y bifariam
secat), et erigatur a By quadratum Bdey
(apparet autem id ultra triangulum afy
excedere, quia perpendicularis a3 mi-
nor est latere trianguli), et per « du-
4 Y 7 catur basi @y parallela {ay. lam quia

est By = 289 = af, ideoque

af? = £ 832 est igitur in triangulo «fd
af? = 1af? + a9?, id est
3af? = bad? id est
3802 = £ BL2; ergo B02 < 402, id est
80 < 2BL. Et est 80 : B = 42 : BL-By; ergo
802 < 2BL- By, id est

< 44 apy.

Ergo quadratum, qued fit a 84, id est ab uno trianguli ae-
quilateri aBy latere, minus est quadruplo eo triangulo; sed
idem etiam, quia ex constructione est 36 > B, ideoque Bd?
> BC. B8y, maius est duplo triangulo afy.

XLV (2). Quadratum a perpendiculari, quae a sphaerae Prop.
octaedrum comprehendentis centro ad wnum octaedri planum 89
ducitur, tertia pars est quadrati a sphaerae radio.

7 ssrgani. add. Ei (xa) ¥lacdov 4 terpanl. Co) 24. 98. 100 4B
rosywvov AB, corr. 8 26. ue A! in marg. (BS), 8 add. Hu
26. 97, wijc migtdeuPavovans 16 oxrdedgor paulo infra (v. adnot. ad
p- 444, 4) alieno loco inserta huc transposuit Hu (conf. cap. 84)
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*Eorw gelywvor tob oxtaédpov 50 ABT, & 7jj opaieq
Oy, wai megi avTo xvxlog, wai amo voi A xévsgov =i
ogaigag 2ni 10 v00 xixkov dmimedov wadevog ) AE- ga-
vegoy O &x v ggaigindy 8r. 10 E xévigor fotiv Tob
wixhov. énelevydwoay ai EB BA- &3 10 and wijg ABS
3« z0i xévreov i opalpag TeLmhaciov Toi ano AE.

’Encei yag 20eiy9dn &v v oxvaédow v 4 wijg opaigag
diapergog dvvduee dumlacia 2aviv Tijg o Sxraédeov mhsv-
edg, &otty 08 xal tijg & 100 xévrgov tijg opalpag dvvaus
rerganhasia, durddatov dge ¥6 amo BT 106 éno BA. zailv
drrel 10 amwd BT wov pév @nd BE zounddoidy dovv dua ¥
8 voi 1y oroyeiwv, tob 8¢ amd BA [doxiv] dindeacio,
10 dga dno BA voi and BE juidhiov. Tgov 08 76 dnmo
B4 zoig ané BEA- za dea ano BEA juidha z0d ano
BE: durddoiov &pa 6 and BE z00 dnwd AE: veumhdoiats
%pa 1a ano BE EA, vovvéstv 16 ano BA, voi éno AE.

Hidwg T6 adro.

75 ps' (7). ’Exxelodw vevodywvov, 3@’ ob %6 fuov toi
oxtaédgov Eotw 10 ABIAE, xoi 3nelevydwoay ol v AT
B4 diduetoor toi vevpaydvov xai i EZ- 7y EZ dpa &2
#évigov dowiv wije mepihaufBavoioys To onzaedgor opaigag,
g &v zoig groyeiog: and tob Z xévigov volvvv dmi Ty
AB xa9erog fydw 7 ZH (joy &ea ) AH sjj HB), =ai
dneledydw 3§ EH. xai 2nmel iodmhevgdy Zoviv o ABE
tolywvov, nai ioy daviv ) AH =jj HB, xai 1) EH ijfet 81225

1. 2. "Edrw tolywvov dxraédpov tob el Tiv oyaipav yyeyoauuli-
vov 10 ABT, xal nepl bt cet. coni. Hu 1. 100 dxtaédoov] tijs
negihaupavovons 16 oxraedpoy ayalpes ABS, quae om. Ei 3. 7
add. Hv  ininedov om. S, unde émt 1o» xUxlov xadevoc Ei 6. wig

~snle JE add. Ei 8. dimhdaids oty Ei invitis ABS 9. 40. dv-
vduér tevganidaioy G ABS, corr. Co 1. nel BS, 2md A udy
add. Hu 14. 13, dx 0 © AB cod. Co, Jie 70 ¥vvazoy S Ei, corr.
Co 12. oroyelov ABS, corr. Hu _ dorlv del. Co 14, 1 dpa S
Co, 16 dge AB cod. Co 48. us Al in marg. (BS), »' add. Hw
19. 10 AB I'JE A, coniunx, BS  22. 709 » Z A 23. Jon — 1j
HB forsitan interpolator addiderit  23. 24. xal énelevySw 1§ EH xal
EB coni. Co (oportebat xa} énelevySwoayv «! EH EB; at reclam &8,
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8it  octaedri sphaerae inscripti triangulum afy, et circa
id circulus, cuius ad planum a sphaerae centro d ducatur
perpendicularis de; apparet igitur- ex
Theodosti sphaericis (1, {1 coroll. 2)
punctum & centrum eius circuli esse.
Iungantur g8 Bd; dico quadratum a
sphaerae radio 84 triplum esse qua-
drati ab &d.

Quoniam enim in problemate de
g ootaedro (elem. 13, 14) quadratum: ‘a
diametro sphaerae duplum demonstratum est quadrati a la-
tere octaedri, idemque quadruplum est quadrati a radio
sphaerae, est igitur :

By = 2842, Et quia propter elem. 13, 12 est 8yt

= 3863, est igitur
802 = fBe? + 4862 Sed in trzangulo orthog(mw ged
est gd2
= (82 4 &d2; ergo
st = 2e0?, itaque B2 + &d?, id est
‘862 = 3ed2.

y: S ——%

ALITER IDEN,

XLVI (3). Exponatur quadratum, in eoque erigatur di-
midium octaedrum afyde, et iungantur quadrati diametri
ay B0 in puncto [ se invicem secantes, ac tungatur &f; ergo

el radius est sphaerae octaedrum

z /"'///ﬁ\ g comprehendentis, ut in -elementis
/ 2 ..

P 13, 14 est demonstratum. lam a

centro [ ad «f perpendicularis du-
catur [y (est igitur ay = 38), et

7 4 iungatur &. [Et quia triangulum
affs aequilaterum est, et an = 78,
recta igitur en per centrum circuli

# ) 7 wriangulo afe circumscripti transibit

id est oclaedri latus, iam ductam esse scriptor supponit): 2. 76 4BE

Co, 1¢ AB AB, 10 af S .
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%00 névigov sov megi 10 ABE tolywvor wixheo: ) Gga
ano 3ot Z &ni v0 éninmedov voi 4BE xixhov xédesog
ayouévy ni iy EH neceisar. menvérow wg § ZO. Emel
ovv oy doviv i) AZ vjj ZB, xai 4% Eemwv 1) nd AZB,
) doa vwo ZAH juleovs d¢dijg doviv. cAhe xai 1) VmoS
ZHA 9 nai Aoumy) dga v Vw6 AZH julsovs 8eIijs-

" lay dga v AH uvjj ZH- Sunhdoray &ga t6 dmo AZ wov
ano ZH. ion 8¢ 4 AZ zjj EZ- rmidoia dge ta dnd
EZH 0 dno ZH. alda ta ¢nd EZH Yoa dativ 3¢ dno
EH dua 56 dp%y» elvar vy EZ meog ©0 ABIA sergdyw- 10
vov: xai t6 ano EH dpa teumddaidy ony vob ano LH.
»ai davv wg ) EH meog vy HZ, obrwg v EZ neds iy
Z@ die 16 lgoywra slvar va EZH EZO splywra - xai %6
ano 1i¢ BZ Goa 21 s0i xévigov sijc opaigag sed @mo wig
Z6 nadévov ni v0 dninedov ol dxraédgov ToumAdoidy1s
datuy.

76 ut (®). "Eorw telywvov igénlevgov w6 ABI 2yye-
yoauuévoy eig opaipar, xévigar dé tiig agaigag 10 4, xrai
e o’ avroi &mi %6 10d Tetywrvev dnimedor xaderog 1)
AE (10 E &pa xévigov 2oviv toi mepi v6& ABI selywror2
yoagouévov xvxhov, wg Eovwy v dpaigurolg), xai Emilev-
ydeisa 3 AE xBefliodw: v v AE vig EZ Oundi
dazur. '

Enclebydwoay yap ai BE ET'- lgae dpa ahhjhag &i-
alv. xai Emsi vplrov udy o0pPig dorwv ixarbpa T@v HmHB
BAE EBZ, dwoigov ¢ 6¢3ijc #xazépa tav vmo BEZ
ABT, igoyuvidy Eotwv 36 ABZ volywvoy 1¢p BEZ -
yavg * oty dga wg v AB meog BZ, 7 BE, vovvéonwy 3

4. vetywvov et 7 Gpe — 2. rol ABE add. A? in marg. (BS)

A. xvxlou add. Hu auctore Co 3. aixlov add. Hu, rpiywvov Ei auc-
tore Co 9, dl& 16 and AB cod. Co, corr. S Co 9. 40. 7ee dnmd
OH ABS, corr. Co  13. ws 1) EB ABS, corr. Co  43.7d EZ 5 EZ6
A, corr. BS 43. 14, xa) 10 ano vijc OZ AB cod. Co, xal 16 ano
wiic $9 S, corr. Co _ 47. u{ At in marg. (BS). J’ add. Hu 49, 700
add. S ° 20. 76 J¢ E dpa AB, J2 del. S 25, 2nel Paris. 2368, &l
ABSs
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(elem. 3, 1 coroll.); ergo perpendicularis ;9 a § ad planum
circuli afe ducta, quoniam in circuli centrum cadet (Theodos.
l. c.), cadet in rectam &7. lam quia est af = @, reclusque
angulus «fg, est igitur
L an = {R. Sed etiam angulus {na rectus. est; ita-
que etiam reliquus
L aly = }R; itaque
an = Ly; ergo
a2 = 2{n?. Sed aequales sunt af & ut radii sphae-
rae octaedro circumscriplae; ergo
el? + [n? = 3Ln?2. Sed quia & perpendicularis est ad
planum quadrati efyd (est enim e
polus hemisphaerii dimidio octaedro
circumscripti, eiusque basis circulus
centro L, circumscriptus quadrato
afyd), est &2 + In?
= &n?, ideoque
en? = 30p2.  Et propter triangulorum ely &3¢ simili-
. tudinem est
&y : [y = el : 3¢; ergo etiam
&2 = 3[9? id est quadratum a radio sphaerae tri-
plum est quadrati ab ea recta, quae ex
centro sphaerae ad octaedri planum du-
citur. '

XLVHI (4). Sit triangulum aequilaterum «fy sphaerae PPOP
inscriptum, centrum autem sphaerae &, et ducatur ab eo ad
trianguli planum perpendicularis de (ergo & centrum est cir-
culi circa triangulum @y descripti, ut est in Theodosii
sphaericis 4, 1 coroll. 2), el iuncta ae producatur rectam-
que By secet in §; dico esse as = 2sf.

(4 lungantur enim Pe ey; hae igitur
inter se aequales sunt. Et quoniam uter-
que angulorum Bae e8f tertia pars recti

) est, et uterque angulorum &8y Sel dua-
) ‘ bus partibus recti aequalis, triangulum

4 igitur afl simile est triangulo Bel; ita-
Pappus 1. 21
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AE, meos EZ. dunhij 8¢ ) AB vijc BZ- dumdi] dea xai
5 AE vig EZ.

71 uy (€.) “Eotw xvxdog 6 .ABT'A mepi névigov ©6 E
xai duauevgoy wy AT, weviaydvov 8¢ orw 1) AHB meig
6gdas odoa wij AT diouéroy, xai xelodw wj CH Yoy 35
ZH: & 9 ET &xgov xai péooy Adyov sésunrar xara o
Z, val ¥0 ueilov vufjua dovwv 3 EZ. ' :

Encelevydwoar yag ai
EA ZATA. ¥nsi oty T4
megupépeia Sexaywvov Eotiv10
(mevvaywvov yag 1§ AUB),
ey &v 7y ono AET ywvia

" 0to méuntwy dedijc: dore

inavépa t@v oo ETA EAT
tedodguy méumrwy 0pIijg 15
dorw. add’ &mel vy ZH
HT oy 2oviv, xowy 3¢ 1
AH ol medg dgdac Tj
ZTI, Zovwv dga wal 1) AZ ev9eia v AT Toy: dore xai
%y Smd AZT oy ovea vjj vmwd ATZ tecodpwy mépntwy?20
dotiv Opdijg. dbo 0¢ méumzwy &oviv §) vmo ZEA - Aowmy
dga ) vmo EAZ Jvo méumrwv 8¢dijc dorwv: ¥on dga
% vno AEZ vjj vno EAZ- dove nai nlevea 7 EZ =j

_ Zd Ton 8otlv, vovvéatwy tjj AT. Enmel obv ioy Eoniy
% oo EAT =fj ono ETd, voviéowy wjj oo AZT, nai?
xowy) ) Ond ATZ, houry) &ea %), 676 AET Aowrfj wfj $mo
ZAT Eoviv Yoy igoyuviov dga 30 AET wvglywvoy v AZT
Totywvy - dovwy Goa &g 1) EI meog T'd, obzwg 7) A mweog
IZ- %6 &a vno EI'Z Ygov Eoviv vh ano I'4. ¥on 82 1
I'4 =jj EZ- ©o dga 916 ETZ igov Zoviv v ¢md EZ - 130
ET Gea &xgov xal péoov Adyov térunzar xava w6 Z, ol
%0 ueiloy tuijua dovw 1) EZ. ’

78 u¥ (). Eav e03¢ia ypouus &xgov nai pésov Adyoy
Tundi, ©6 ano wijc SAyg meds ¥0 meveawmg and wijg Edo-
govog peilova Abyov Eye fjmep ' moog ¥ 3
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que af : L = Be: ef = ae: s{. Sed est af = 2 8L; ergo
etiam ae = 2¢f.

XLVII (5). Sit circulus afyd circa centrum & et dia- PI‘OP
metrum ay, sitque pentagoni latus dn8 perpendiculare dia-
metro ay, et ponatur 7f = 7y; dico rectam &y extrema ac
media proportione !} sectam esse in puncto {, et maius qui-
dem segmentum esse &{.

lungantur enim &d {d yd. Iam quia circumferentia yd
decagoni est (etenim pentagoni est dyf), angulus dey ost
duarum quintaram partium recti; itaque

Lsdy = L eyd = 4R.
Sed quia {y ipsi' 7y aequalis, et recta dy triangulis [0y ydy
communis eademque ad {y perpendicularis est, aequales igi-
tur sunt 9 dy; itaque etiami '

Ldly = L dye = $R. ‘Sed est [ de{l = §R; ergo

Loy = L de = L &0 = }R; 1laque

L ol =L &L, ét
= ;6 = dy. lam quia est [ &dy = [ &yd = L &Ly,

: et trianqulis €dy dyL communis est

angulus Jyg, restat igitur

- L dey = L ydL; itaque '

© A dey ~ A ydl, et

Jeyiyd = yd 7€, id est gy-yl = yd%. Sed demon-

stravimus esse yd = e(; ergo
sy-yg‘ = &2, sive gy : ¢ = & : Ly; ilaque recta gy in
o puncto [ extrema ac media proportione
secta est, ac maius segmentum est &f.

. ]L (6). Sl recta ]mea extrema ac media- proporuone se- Prop
cetur, quadratum a tota ad qumtuplum quadratum a minore **
parte maiorem proportionem habet quam 4 : 3.

1) Conf. supra III propos. 57 adnot, 2.

3. pn Alin marg. (BS), € add. Hu __ 24. 32. 2o1ly §) — méuntwy
add. A2 in marg. (BS) _28. 9 bmé E4 »T" A, corr. BS 30. 10
ldoa — EZ om. Ei  33. u® Al in marg. (BS), s’ add. Hu: :

27
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Ed9¢ia yap ) AB &xgov xai uéoov Adyov setpiodw
xaza %6 I, xal Zotw Elacoov avwijs tufjua v0 I'B: Aéyw
0t 76 and vic AB medg v6 mevvdmg amo I'B usilova
Adyov Eyer ymeq & meog ¥'.

Keio9w ©jf TB Yoy ) T'd- yivevow dpa, Sic %6 dxgov5
xail péoov Aéyov veruijodar tiy AB evdeiav, 16 ¢né AB
xail 70 and T'B Yoa ¢ vois and AT, &g Eavey ovorysiog
0’ 7ob totonaidendrov Fsweruare, Tovréoriy T Teig Vmhd
ABT. dle 6 toig vwo ABI ioov &aviv T twoig V7o
ATB xai v¢ vois dnwé I'B (dnel xai v6 dmak md ABI10
loov oviv 1@ vmwo ATB xai ¥¢ ano BI, dg Zove ozvoc-
xelotg ©0 y' Sedgnua voi §) - va dga amd ABI Toa doviv
7§ plg vo ATB xoai vg toic and I'B: xowoi apatge-
Sévrog ot ¢noé Bl houmdv &pu ©6 and AB ooy 2owi v
toig V16 AI'B xai v@ dig ano BI', wovréoswy v@ wpigts
o ATA nei v¢ dig and I'd. dhhe %0 voig vmd A4
foov otiv ©§ tolg amo AAI xai v veig amé I'd (dmei
zal 10 &mak vwo ALA Yoov ©¢ vno AAT xai v¢ dmo
AT e w0 avzo y' zob § orogeiwy Ysdenua)- T6 doa
ané AB loov Zotiv 1@ vQig vno AAT xai @ 7mwevEdneg?20

719 dnd I'd, vovréory v mevvawig dno I'B. xelodw &) wjj
A4 oy ) AE- pavegov yop bri Ehdoowy Soxiv §) AA zig
T4, énadjmee xai ) I'A &ngov xai uéoov Adyov wéxun-
Tae, xai 0 peilov abwie tuijua oty v6 AI. xadddov
yde, dav &xgov xal uéoov Abyov evdsia yeauus) Tundy, 2
@g 5 AB, xai ©o #acooy sujjua olov o I'B, xai wjj I'B
loy ve3jj § I'd, xai 7 AT &xgov xai péoor Adyov wéxu-
Tae, xai T0 ugilov avzig tufjuc dovwy ©o AI. dwe ta
avre xai § AT Gxgov xai péoov Adyov wésuysar v E,

8. 7ijc ante I'B add. Ei 5. dpa add. Hu auctore Co 8. J
Co, T A (S, sed id in Paris. 3868 punclis notatum), I’ B Sewpr-
pavos ABS, corr. Hu (atotyelos 16 &° Scdignue 100 voroxardexdrov
Ei) 10. 11, Gnaf dno AB loov oty 16 vné ABT A(BS), corr.
Co (kmaf vmo AT etc. imperite Ei) 12. 7d 70lrov Seaignua 8 K,
1§ ¥ Sewpruars Hu 18, 1@ 10lg vd A'B xod bis scripta in A
18. Ioov 16 7o A, corr. BS 19. 7olrov 10U devrégov Oresyelov 8
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Recta emm af extrema ac media proportione secta sit
_ in puncto y, sitque minus seg-
« 7 t y g mentum y8; dico esse
: af?: ByB2 >k : 3.
Ponatur y6 = y8; fit igitur, quia recta af extrema ac
medla proportione secta est, propter elem. 43, &
aﬂ’ + y82 = 3ay?, id est, quia af : ay = ay : y8,
= Jaf- By, id est, quia propter elem. 2, 3.
est af By = ay-yf + By,
= Jay-y8 + 3y82%; communi igitur sublato
y82 restat
af? = 3eay-y8 + 2982, id est
= 3ay-yd + 2992, id est, quia propter
: elem. 1. c. est ay.yd

= ad- 6)1 -+ 762;

= 3ad-dy + 5y02
= Jad-dy + 5yp2
Ponatur d¢ = ad; et quidem apparet esse ad, id est O¢ <
dy, quoniam etiam ya extrema ac media proportione secta
et dy maius segmentum est. Omnino enim, si recta linea,
velut af, extrema ac media proportione secta sit et minori
segmento, velut y8, aequalis ponatur yd, etiam ay extrema
ac media proportione secta et yd maius segmentum est!).
Est enim
af: ay = ay: y8 = ay : y0, itaque
ay:y8 =of — ay: ay — y0
= yf : ad, id est
ay:y0 = yd : ad.

Eadem ratione etiam Jy extrema ac media proportione in " :

puncto & secta et de maius segmentum est; ergo est

1) Hoc lemma de minore aureae sectionis parte idem docet, quod
similiter de maiore parte Euclides elem. 13, 5. Demonstrationem au-
tem nos addidimus multo breviorem quam Commandinus.

" Ei 20, xal mevrdus ABS, 1¢ add. Ei 8. 2v dxgov S, evaxgoy
A, & éxpoy B ypapuh om. S Ei '
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xai 70 peilov adzic tuiua dovwy §) AE [xal ydg, wfj AT
long vedeions wijg I'B, 7 8Ay &xgov xal uécov Adyov wéyun-
tae xava 0 T é\dgowy dga Zoviv xai %) EI éxorégag
10y Ad AE, Enedijmeg Eoviv wg 9 AT medg I'd, 3 I'd
weog A.A, vovtéarwy meog vy AE. xai Owedévie wg 35
AA moog T'd, 7 ET" moog AE. 8Ehagowv 08 v AA wijg
Ar- &doowv &pa xai 7) ET vijgc 4E)* ©0 &ga vepodxis .
oo AET usilfoy éovev voi vné ATE. xowov mooorelodw
70 verpdmg vao ATE: ©o &ga wverpdntg Vo AET wai ©o
vevgdug vno ATE, zovvéorsy ©o vergang ano AE, uei- 10
Lov voi mevvdmg vmo ATE. alda ©o zevgdnmg vmd AEI
xai v vevganig ano AE ooy oviv v wevednig oo TAE-
0 dpa tetpdxg ome ['AE usilov zod mevevdwmig vmo ATE.
%000y 7wQOaRel0w TO mevrdwig Vo I'AE - 1o &epa dvving
ono FAE usitdv dovwy zoi nevedng vwo FAE nai vod mevea-15
g 970 ATE, vovtéorwy toi mevedug and AT+ %0 &ga tolg
o0 AAT 7eog 6 meviang dwo AT pellova Adyov Exew fmep
7eog 0 Svvdnig vo AAT. Adyog 0¢ vob zoig vmo AAT
7Q0g ©0 &vvdnsg S0 AAT, 8v o medg y * 10 &ga veig vmwo
AAT 7eog ©0 mevrang &nod AT ueifova Adyov &y fmep o 20
7og ¥ © ovvdévrL ©o &pa Tl Vo AAT xai mavsawmg amo
AT, vovtéorwy 6 mevianig and I'B, mpog 16 mevtaxig ano ['B
uellova Aoyov &yev fnep & meog y'. &delydn I8 ©o Tois
v AAT wai ©6 mevedug dnd I'B toov ©¢j dno AB ve-
Toayuvy © ©6 Goa and AB verpdywvoy 7meog %0 mevvdnig 25
arno I'B yei{am Adyov é'xu 1’)'7:89 J nqt‘)g y'

80 ’Ex 61] T00T0v pavegoy Ore xel ¥0 ano wijc AB voi
mweveang and vijg BI' usilov &ovwv.

81 v (§). Tig ané voi xévegov vijc ogaigag ti}g negt-
Aaufavoieng 0 eixosaedgov 2@’ &v Emimedov TGy woi 30
eixogaédgov xadérov o Oduvvdust JSwdexamdacior ueildy
dotwy toi dvvauer mevvamdaoiov wijg mAsveds Toi elxo-
gaédeov. .

Exxeiocdw xixhog 6 ABI 6 dexduevog 50 mevidywvoy
100 [elxooaédeov, wg & oroiyeiots, xai Eotw 1) udv AIl35
deapergog roi xvxdov, %6 8¢ E xévigov, 3 0¢ AKB mev-
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de-ey > ey?, et, quia propter elem. . c. est ds. &y +
ey? = 0y - y8, est igitur :
2de- &y > dy - ys, multoque magis
P IS .
kde-ey > Oy-ye. Commune addatur &dy.ye = &de?
' (quia dy : 05 = 05 : &y); est igitur
Ldé & + $de2 > bdy.ye, id est, quia propter elem..
l. c. est J¢- &y + de2.= yd.d¢,’
byd-ds > 5dy-ye. Commune addatur 5yd-de; est
igitur, quia dy-ye + y0-ds = dy?,
9yd-de > bdy2 Et ex constructione est yd-de =
ad - 0y; ergo propter elem. 5, 8 est
3ad-dy: 5dy2 > 3ad-dy : 9ad- Jy, id est
> 4:3; ergo componendo (infra VII
propos. 3)
3ad-dy + 50y2: 50y > 3 + 1:3, id est
3ud- 67 + 5y : 5982 > 4 : 3. Sed demonstratum est
(p. 421) 3ad-dy + 5 yp?
= af?; ergo

af?: 5y > k: 3.

Hinc apparet etiam esse a2 > 5782

L (7). Duodecuplum quadratum a perpendiculari, quae Prop.
a sphaerac icosaedrum comprehendentis centro ad unum ico- 8
saedri planum ducitur, maius est quintuplo quadrato ab ico-
saedri latere.

Exponatur circulus «fy icosaedri pentagonum compre-
héndens, ut est in elementis (13, 16), et sit eius circuli
diametrus ay, centrum &, Tecta autem dxf sit pentagoni ae-

1. xal ydp — 1. 1ij¢ JE interpolatori tribuit Hu 8. xexre o I'
Hu, xal 56t T AB, 16 y S Ei 13. 10 dpc Tetpdxes vmo I'AE
add. Co A5, Omo (post dwwdxig) S8 Ei, om. AB Paris, 2868 *  usllwy
oty A, pm&‘ov 201t B, accentum ecorr. § 19. 20. meog 70 dvrdxig
b0 AAT 8v « ngos T v6 dpa T Hmo AAT add. A? in marg (BS, nisi
quod hi &pa 7pls Vno) 22. meos 10 nevraxts ano I'B add. Co
29. IV A! in marg. (BS), { add. Hu 30. v Ei auctore Co pro
v . 86. di (ante E) add. Hu C -
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Taywvov igomdedgov mheved xadsvog ovoa émi Ty didue-
100y [aizy 04 fovww ) Tol sinecaédoov mlevea, wg &v Toig
ovouyelowg), rai @no vav E I' avesvdswoar 6¢dal vgy &me-
nédp toi nixdov ai ZEH T'd, nal énarépa uév tiv EO
I'd &aydbvov, éExavépa 8¢ t@v EZ HO dexaydvov, xail
rerujodw 7 E@ diye xara o O+ 6 O doa onusloy xév-
zoov dotly tijg opalpag, wg & Toig orouyeiots 1’ Jewgnua
v 1. Eneledydwoay oi AA AB AK BI. 3nei ody
EEaydvov daviv 3 I' A, denaywvov 08 1) BT, xai o3 Eozey
n Vwo BI'A, mevvaywvov -dga Eovwy §) BA dia 76 ¢ Sew-10
onue 00 1Y+ Ouoiwg xal §) AA. ¥ 0¢ xai §) B4 ¥
Goo BAA tvplywvov igormhevedy oty wdv megpLeydvrwy %o
eixooaedgov. xai 8mei 1) AK v Bd wpoc spdas dotwv, xeri
20 dua vy AT KA &pa 3nlnsdov, Smep doviv 16 dia vy
EH I'4 magaddjdwv, dedov &otwv meog vy BA [xei 315
B4 Gpa 009 dorwv meog adrd: vaire yag & Toig ovs-
0£0ig 1wy orowelwy &0ely9n): nal mdvia &pa Ta dia Tijg
B4 érnineda, dv dovwv xai 1o BAA volywvov, dp9¢ dovwy
ngog w0 O ziv EH I'd mogadhjhwy Enimedov, & ¢
dotrwy nai 10 TKA volywvov: &ove xai ©60 BAA voiywvor 20
0030y &oviv meog 0 KA. Rydw Emi wpy KA xdIevog
i ON' dvo odv enimeda dozv dpda allijlows v6 ve T'KA
xal ©0 BAA, ol tj xowj voujj avzdv vij KA & évi sov
Eminédwy 8991 oy 7, ON- xai ) ON &ga xdderds doxey

2. 3. avtn — otoiyeloss interpolatori tribuit Hu 8. sev ET
AB, distinx. S 4. af ZEH I'4 Hu, af ZE HI'A ABS, af ZEOH I'A
Co, al EH I'4 Ei  éxatrépas ABS, corr. Ei auctore Co 4. 5. zay
EOr'A A, distinx. BS 7. Sswpnuere Hu 10, v BI'A Co pro
tno BA dato Seosgnue ABS Ei, numerum add. Co W, & B3,
2oy A, 207t BIS Ei  18. 44. mpog 6p3ds 207¢ add. Ki auctore Co, tum
post xal 76 add. @ AS cod. Co, «’ B, quod punctis notatum in S del.
Co 44, 10 (post datdy) Co, no A cod. Co, 5 0B, 70 S 45, xal
# B4 — A1. &Jely9n interpolatori tribuit Hu 18. 70 BAA Hu, vé
BAA4 Co pro 1o BAA  20. 16 BAA Hu pro 36 BA4  23. 38. 10
1e TKA xal 6 BAA ABS, corr. Co (16 16 AI'A xal 30 BAd Ei)
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quilateri circulo inscripti latus idque ad diametrum perpen-
diculare, el a punctis & y erigantur ad circuli planum per-
pendiculares Lsn yA, et-sit utraque rectarum &3 yA hexagoni
’ latus circulo afy in-
scripti, utraque au-
tem el 99 decagoni,
ét secetur &3 bifa-
riam in puncto o;
ergo o est cenfrum
sphaerae icosaedrum
#  comprehendentis, ut
P est in elementis libri
13 theorematis 16 co-

9
¢

7

tur 20 A8 Ax fy. lam.
quia yA hexagoni la-
"tus est ot By deca-
goni et angulus Syl
rectus, pentagoni igitur latus ést §4 propter libri 13 theorema
10; ao similiter 6. Sed ex hypothesi-etiam B4 pentagons latus
est ; ergo triangulum SAJ aequilaterum est et quidem ex iis quae
icosaedrum comprehendunt (elem. 413, 16). Et quia Ax ipsi 80
perpendicularis est (efenim ex hypothesi est dx = xf, ideoque
anguli 0x4 BxA inter se aequales), planum igitur quod per rec-
tas ay x4 transit, id est planum quod per parallelas ey y4, per-
pendiculare est rectae #0 (propter elem. 11, 4, quia 30 utrique
rectarum axy Ax perpendicularis est) ; ergo etiam (elem. 44, 18)
omnia quae per 34 transeunt plana, quorum e numero est tri-
angulum 8d2, perpendicularia sunt ad planum quod per paral-
lelas &7 yA transit, in quo est triangulum yx4; itaque etiam tri-
angulum #di triangulo yxA perpendiculare est. Ducatur ad x4
perpendicularis o»; duo igitur sunt plana yxd 802 sibi in-
vicem perpendicularia, eorumque communi sectioni x4 in

1) 'H ijc opalpag Siduergos ovyxsved Ex 1& Tijs 1o Efayaivou (id est
in nostra figura €3) xal vy dvo voi dexayaivou (id est el 99) T8V sls Tov
avséy xvndey (scil. ép’ of 1o shxoodedgor dvaylyouner) tyyoapoudver.
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i ©o BAA volywvov. xai Sumdij dovww % AB viig BK -
dote demdij dovey ) AN -tiic NK dia 7o . wesujodw 08
dixe ) I'Ad zava 6 M, xai éneledydw 5 OM: Eosae Oy
magdhdyhog 1 OM =jj EI (lon yae 7 EO zjj I'M, &nei
xai ai I'4 E@ dindai toar xai mwapdddplol eloey), xai 75
Al =fj IK oy (vouydvov yog voi TKA maga vy T'K fuvae
7 IM, wai Eorv Ton § TM ©jj MA). xai Sirdij oy 3
AN vijc NK- olwy &pa 7 KA &', § AN & xai §# KN £,
xai Enavépa vdv AI IK toudv, xai Aot o IN &vig - Tot-
ndij dga 7 AI tijc IN Aéyw odv 8w dddena va drmo ON10
psitova gorww € sy dno BA. _
82 ' Kelodw zjj KT Toy §) KE- dia uér ovv w0 & Yed)-
enue - 36y~ mooyeagouévwy i) ET dngov xai uéoov Adyov
véruyrae xave %6 E, xal 10 peilov odvig suiud vy 3
EE, 0u& 0¢ ©0 ¢ 70 and vijg EI vod mevvduig and wijg15
daggovog wij¢ BT peilov: w0 dGeo ano vig EI voi uév
ano g BT ueildv dovwv 1 mevianddoiov, tod 08 dmo vijg
KT upsitor 3 einooanddoiov. xai Zorww wg o6 dno EI
wedg 0 ano KI', ©6 ano I'4 meos %6 amo 'K, zovr-
éotv 106 ano ON meog ©o dno NI (isoydvia yag ta ONI 20
AIM AKT zplywva): 16 dga dmd ON &ixoot t@v amo
NI ueilov domv. xai A5’ &pa 16 éno ON Y’ vy and
NI peiova Zovwv. Y’ 08 sa amo NI dydoygnovsa Eoruy
ta ano Al (8deiydy yae voumdij % AI wijg IN). dydoij-
xovta 02 va amo LA sixooi éoviy ta dmo AK (demdi] yap 25
7 4K wvijg AI). elxoor 08 va dwo KA & éotiv 5¢ dno BS

>

i, xal dendy — tijc BK om. Ei tiic BK Co pro 1iis OK
3. xal add. A! super vs. 4. 1§ 'M Co, tiic M AB, 7j uy S Ei
8. otov (sine spir. et acc.) A, ofor B, corr. § % ANJ4 xat 4 KNB
A, distinguenda esse significavit B, # 1v recodgwy xel 4 xv dvo S Ei
1. 2oy ¢) Ty 16 A, 2a1 B, 2011 1oy S, or névre Ei auctore
Co 12. % KE Co, # HKE H T A, 7 nxE véy B (ac similiter cod. Co),
Hrxf S Ak 5. HEE] 16 5 AB, 16 ¢ S, 10 EE Co, % corr. Ei

om. Ei, AKT corr. Co 23. WK AE 1a AB, corr. S 25. 26. yeap
i 4K wijc 4T ABS, corr. Co 26. ¢no KAIE 16y ano Bd psliove
A (BS, nisi quod .xi tg), Ta corr. et uellove del. Co, éorly add. Hw
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plano yxA perpendicularis' est ov; ergo ov .perpendicularis
est ad ‘triangulum B0A (elem. 11 def. 3). Atque est A8 =
0 = 28x; ilaque etiam Ay = 2wx propter superius lemma
k. Secetur autem y4 bifariam in puncto u, et iungatur ou
rectam xA secans in
puncto ¢; parallelae
igitur erunt ou &y
(rectae enim &0 yu
et parallelae sunt et,
ut dimidiae &3 94,
inter se aequales), ot
* At = ¢z (nam in tri-
angulo yx4 ipsi-xy
parallela ducta est
tu, estque yu = pd).
Et demonstrata est
Ay = 2x, estque tola
M = 3w, et utra-
que rectarum Ac x
== A}, et o (id est tx — »x) = {wx; ergo inter se sunt
v :de:xv:wv=06:4:3:2:1,
itaque 4t = 3¢v; iam dico esse 12092 > 5£02
Ponatur x§ = xy; ergo propter superius theorema %
recta ey extrema ac media proportione secta est in punclo &
et. maius eius segmentum est e§, et propter 6 theorema ex-
tremum (quia & est minus segmentum) est
ey2 > 582 id est (quia & = 2uxy)
> 20xy2  Et est
ey xy? = yA2: ay? = ov?: (esl, enim ex construc-
. tione gy = yA, et triangula ortho-
gonia \yx ove inter se sunt simi-

lia, quia utrumque triangulo Aue
s1m|le) ergo est

17

ov? > 202, itaque
3602 > 720 2. Sed sunt 720 »? = 80 A2 (nam de-
monstrata est ¢ = 3w, id est A2
= 9uw?), et 80 4c2 = 20 Ax? (est enim
dx = 244), et 20 Ax? = 15802 (nam
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(lcénlwqov yaq ‘dory w5 ABA welywvov, nai m&nog
% AK, xai Enizowwos dvvayu 1) B4 n;g KA) digze lg
ta dndo ON dexomévre viv dno BA, xai dudexa &oa ta
éno ON usllove néves vdv dnd Bd, 8nmep e deifar.

83 va' (v'). 'Eav dbo ed9siar dngov xai uésov Adyov Tun-5
Sdow, & &valoyt'q: eloly jj t‘monsme’vg

Ts'mr;o&w yag 1) uév AB axqov xotl ysaov loyov rava

%0 I', xal %0 yettml wmta avﬂ]g éotw q AT, > oyocwg d¢
xai ) AE rave w0 Z, zai ©o peilov tuijua Eovw § AZ:
Aéyw 8z ifo'g 8y 7 AB meog T0 ueilov wﬁya wy AT, 10
o{zrwg oAy ) 4E n'gog 0 yetgov Tujua n;v AZ.

‘ ’Enu yaq 0 yav dwo viv ABI Voov dotiv v and
%ijg AT, 16 88 dno vdv AEZ Ygov &oviv v¢y and wijg AZ,
dotrwv dga g t0 Vo tdv ABT mgog o and wijg AT,
olswg %0 vn6 vov AEZ mpdg 10 and tijg AZ: wal wgld
&oa o werpduig 7o sdv ABI meog 36 ano AT, obrwg
16 zespanig Vo JEZ meog ¥0 ano AZ, nal ovvdévte g
%0 wetgantg vwo ABI upeta sob ano AT mpdg %6 amo
AI‘,‘ m';'rwg 70 tngdmg vno 4EZ yszo‘z t0 dnd AZ ﬂq&g
10 ano AZ. alla %0 (,zev n'teautg dno ABI yc‘m T00 20
ano AT 6 éno wvay«poneov 2otiv tiic AB xai BI dia
70 17 3ewgr)ya zoi £ armxslwv, 0 08 vexgang Vo AEZ
ysm 0D am) A4Z ©o and ovveugorégov Zoviy mg AEZ:
xai &g dga 1o vzt ovvapgotéeov sijs ABIT meds TO Eno
ijg AT, obrwg ©0 énd cvvaugorépov vijs AEZ 7meog o dmo 2
AZ- xai piner dga g ovvaugdregog i ABI" ngog AT,
obzwg ovvaugpbregog y AEZ meig AZ. xal ovvIévii wg
ovvepgirepar oi AB BI" peve wijg AT, zovréerey Vo ol
AB, mgog AT, obtwg ovvapporeoar ai AE EZ ueva i
AZ, rovséosy dVo ai AE, meog AZ. xai tiv fyovuévwr
ta nuion, g 1 AB neog AT, otrwg 7} AE meos AZ.

1. 10 om. AB, add. S 2. post 15 add: # AS cod. Co, d°B, del.
Co 3. 4. xal duwdexe — ano B4 om. S, quapropter ex Latinis
Commandini tovriors dudexe 16 Gno ON névre 16y ano BA peflovd
over add. Ei &, Gno ON (ante uetfova) Co, énd TE AB 8. NA
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triangulum Bd4- aequilateram est, et
perpendicularis Ax, itaque 33d2 =
kAx? ut supra lemmate 4 medio de-
monstravimus) ; ergo sunt
36072 > 15042, id est
1202 > 5842, q. e. d.
LI (8). Si duae rectae extrema ac media proportione Pl'or
secentur, sunt in pmporuone infra proposita.
Secetur enim af extrema

« y A  ac media proportione in puncle
5 T 7, sitque. maius segmentum ay,
3

et similiter de¢ in puncto (,
sitque maius segmentum Jdf; dico esse ut totam af ad ma-
ius segmentum ay, ita totam de ad maius segmentum dC.
~ Quoniam enim est af -8y = ay?, et de-e&l = OL2, est
igitur _
af By : ay? = de- el : 402, itaque eliam
hap-By : ay? = &de-ef: d(2 et componendo
‘baf By + ay?: ay2 = 4de-6f + O02: 002, id est
propter elem. 2, 8
(B 4+ By)2: ay? = (de + e[)?: 002; itaque
af + By : ay = d& + & : Of, et componendo
af + ay + yB: ay = de + Of + Le: 0L, id est
2af : ay = 3de : dL, et antecedentium dimidia
af : ay = de : OL.

. "‘) Idem theorema iisdem fere verbis compositum exstat in Hyp-
siclis 'libro qui vulgo fertur pnmo (proposmone 7, Euclid. ed. Peyrard
vol; 1l p. 504). .

At in marg. (BS), 7' add. Hx 9. post JE add. a:ptw xal ptmw Ao-
yor sexuijoBw Ei ex Hypsicle A8. amo 'n]; BAZ AB, éno tijg th
8, corr. Co 18. 19. 10d ané JT npoc 10 AT A, 700 dnd ay mods
70 @y B, én0add. 8 19, perd 100 dind AZ A, corr. BS 20, aAdd
10 — 28. 7ij¢ JEZ om. Hypsicles 24. 22, dea 0 ¢ [y Stwpnuea A,
corr, B (ded 70 Oydooy eup. S Ei) 23. aroqehu ABS, corr. Hu
28. wijc A" Co pro tijs BT 28. awayqoteeoc i A, wmyqoteeof
# S, corr. B (ut mox ovvaugdirepat al 4E EZ ABS)
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"Ex 33 sovsov gavegov 8xi, dav dow ddo ebIsian Toat,
wg at AB AE, xai éxavéga abrdv &xgov xai uégov Adyov
undjj xara va I' Z, Zotar va pellova tujuore avsdy
toa xai va Addgove Ouoiwg toa. émei ydo, a‘»g é0eixdn,
dotiv wg ) AB meog AT, obzwg n AE n-gog ZAd, raib
bvaldal: ~

vg (¥).."Eosw juadxdiov %o ABF, 00 uévrgov vo E,
xal 'rqmli)' y AT %ijg T4, xai 3§ AT medg dedag 4 AB,
xal nelesydw 4 BI'* ) AT dga wijg BT dvvdust veunha-
alwr Eativ (aﬁg 7&9 1‘7 AT mog I'4, oi"rwg 0 dmo Tl
Ar neog %0 ano 'n)g I'B dwa Ty Spocdryze sav ABI
BAT 'rqtywmv Te-
TujoSw 0’ 7§ BI axgor
“wai uéoov Adyov ¥ 6,
xal ¥O ueilov wufuels
Zorw 7 BO, xai yeye-
vjodw % I'E wij¢ EZ
dvvaue weveandij (dv-
vazov 0 voivo - 3 yag
ET vijg EA [pijme
tpmlﬁ [Ovrvause éwanlﬁ]) léyw ot loyog dosiv wijc BO
nog vy I'Z deayu Ov & mog 7. .

Kslo9w vjj EZ wq v EH, xai % ZH uxqov xori pé-
gov Adyov reruijodw @ K, xai #osw pellwv § ZK. xai
direl e Jeia ﬁ I'E éavriig w»}ya'mg wijc EZ nevvamdaoior?s
vaa'rm, xal 1 dmln 'n;g EZ Gugov xai péaov l.oyov
sésupmon g K, v KZ aea tm; dasiy 'n; Zr duz %0 ﬂ'
Jsvgnua toi ¢y ovouyslwy: @ore xai y TH dxgov. xai

2. wg al AB B4 ABS, corr. Ei - 3. xare va T'Z A, distinx. BS :
7. NB A! in marg. (BS), 9 add. Ht 8. xal vijc AT' meds AB, .corr,
S A1. 43. 78y AB.TB AT A, recte distinx. BS 18, 87 BT A,
dé 4 By B\, % % By B3S, corr. Hu 20. pmm et 2. dJvrduse dvva-
74§ del. Hu (vide adnot. 4 ad Latina) 21, 6 ante loyoc add: 8 Ei.
23, moog T TZ AB ' Co, ugoc v By S, quod in neods. Tiy Iy corr.
Sca 27, 1ér KH KZ dpa AB distinx. S 28. oroyelov ABS, corr:
Hu auctore Co : E
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Hine igitur a;)paret, si duae recltae, velut af de, inter
se aequales sint, et utraque earum extrema ac media, pro-
portione secetur, velut in punctis y {, segmenta maiora, el
similiter minora, inter se aequalia esse. Nam quia demon-
strata est af : ay = 0 : 8, vicissim eliam est of : 0& =
ay : 8C; ergo ay = dC, et yf = {e™*). -

LI (9). Sit semicirculus o8y, cuius centrum &, et ay =
3y0, et ipsi ay perpendicularis d3, et iungatur 8y; ergo est

= 38y (nam propter triangulorum ofy #dy similitudi-
nem est ay : By = By : y0, id est propter elem. 6, 20 coroll. 2
ay: y0 = ay?: B8y?). Sed recta By secetur extrema ac
media proportione in puncto 3, sitque maius eius segmen-
tum B9, et sumatur rectae ye pars &f ita, ut sit 5el2 = ys?,
quod quidem fieri potest; est enim ye = 3ed etc.l); dico
esse 32 : [y2=5:3.

Ponatur e = &, et {n extrema ac media proportione
secetur in puncto x, sitque maior pars {x. Et quia qua-
dratum a ye quintuplum est quadrati ab &, id est a seg-
mento reclae ye, et dupla &, id est Ly, extrema ac media
proportione secta est in puncto x, est igitur x{ = {y propter
theorema 2 libri 13 elementorum; itaque etiam y7 extrema

**) Hoc corollarium neque apud Hypsiclem exstal, neque, si ab
hac Pappi collectione absil, quisquam desiderel; tamen omnibus rebus
circumspectis causam satis idoneam, cur id inlerpolatori tribueremus,
non invenimus. N

1) Quomodo datd rectd, velut ye, pars eius & ita inveniatur, ut
sit 5 &2 = ye2, Euclides demonstrat elem. 13 propositione 16 fere ex-
trema {p. 269 ed. August.), quem locum Pappus perinde citare poterat

ac paulo infra cap. 94, ubi genuinam scripturam &g dorev Aijppa oy
orocyelwy nostra comectura restituimus. Sed quoniam in hac proposi-
tione pecnliaris is casus occurrit, ut semicirculi rndu & tertia pars
abscissa sil &J, Graecus scriptor paucissimis verbis n yep ET tijc Ed
roerhij significavit rectam & ea ratione inveniri posse- quam paulo
post initio proposilionis 48 (p. 437) aculissime exponit; nam _quae
recta illic est 9, ea hic notatur & . Facile autem apparet ista quae
a Graeco contextu seclusimus ab interpolatore, addila esse, qui locum
propter nimiam brevitatem obscurissimum (neque nos per eas tenebras
nisi post multos indagandi errores irritosque conatus penetravnmus) in-
tellegere non posset. .

Prop.
1]
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pégov Aoyov wésurmon v Z, mal o y:ig(w avTiig suijud
domey ) ZH. dlhe e w0 meodeiydév dorrv wg 7 I'B
weos iy BO, 1) T'H neog iy HZ, soviéosy yy ZH medg
2T xai dvaldak dpa 2otiv ug §) BI" meos sy ZH, 1) BO
n@og vy T'Z. 2#mei odv 7 AT vijg uév BT dvvduee vpi-5
nhij dozey, wijg 08 HZ neviandi, olwv dea dvvduse § AT
', towovswy 7 uév Bl &, 7 0é¢ ZH y' - 4 BT &ea meig
ZH Adyov Egae dvvaper Ov & meog y - doze xai 17 BO
neog ZI' Adyov &yeL dvvduse Ov & moog y'.

86 vy (V). Halev 3ovw fuixdndiov 36 ABT of xévgor1o
%0 Z, wai wevianddowoy 50 ¢no I'Z 366 and EZ, xai tj
AI meog Ge9ag 3 BE, nai émilevydeica 3 BI' dxgov xai
uéooy Aiyor resunodw v A, xai Eosw pellwy § B4 u
ta anwo I'B B4 neviamhdoia vob and T'E.

Ksiodw wjj EZ oy ) ZH* + HI dpa axgov xai pé-15
gov Adyov sésunrer 3¢ E, xal 50 peilov tuijudé doww 1)
EH. xai &nel v0 vno HTE ioov Zoxiv v¢ and EH, oy
0¢ Zovwv 3 ET zjj AH (6% woi 1) EZ zjj ZH), Voov &ea
%0 9o AET v¢ amo EH. xai oty wg uév ©o and EH,
tovtéorwy ©0 vno AET, medg ©6 amd EI, oltwg 0 amo 20
BT" ngdg 16 ano BA (dnel xai wg y HE neog EI, 7) I'B
weog BA). &g 08 ©6 vnd AET medg ©6 and EI, obrwg
)y EA meog EI' [roiwo yag dsimvvrar dia vob o zob ¢
grotyelwy, Tevpaywvov avaypapéviog and tiic EI xal ovu-
nhnewdévrog voi dni vijg AE magadlnloyecupov] - xaid
wg &pa § AE mgog ET, 36 and I'B medg %6 amo BA.

6. viic 4E HZ A\, corr. A rec. BS 7. 5 82 ZHT A, distinx. B
{7 08 Tn 7w S Ei)  8et9. Juvdues by Hu pro 8y duvduee  E modc
1 T A, névrs mpds 10 vola B, mévre moog vola S Ei 10. NT A
in marg. (BS), ¢’ add. Hu ov Hu auctore Co pro xal A%, 70 and
TB B4 A, 16 dno yd6 Bd B (sed yd@ ut spurium notatum), corr, S
(v& amwo I'B4 Ei) post mevramidowa add. 2are Ei, item vs. 48 post
doa 15. % ZH HT AB, 4 add. S 17. 1 a6 6H A(BS), corr.
Co 24, &g i E mpos® ABS, corr. Co (s 7 EH Ei) 23. TovUT0 —
25. magadindoyoduuov interpolatori tribuit Hu 2%, orotyefwy AB,
aroiyslov S Ei  26. mpos 10 aéno BA ABS, corr. Co
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ac media proportione seota est in puncto [, maiusque eius
segmentum est {n (elem. 43, 5). Sed propter superius
lemma 8 est p8 : 89 = yy : 4L = o : {x, id est g0 : Ty; et
vicissim igitur y8 : 9{
= 39 :ly. lam quia
initio demonstratum est
«y? = 38y2 atque est
ay? = 5982 (quoniam
ay m 296, et nL = s,

A J —— L et ex constructione ye?
. 9 ze I 7 = 56y, est igitur
@y?: yp?: 9 = 18 : 5 : 3; itaque, quia
80k =830y,
B9 L =5:3.

LIO (¢0). Rursus sit semicirculus &fy, cuius centrum Prop.

g, et sit y02 = 5e? et ipsi ay perpendicularis f¢, et iuncla 16
fy extrema ac media proportione secetur in puncto d, sitque

maior pars #J, dico esse B2 + 02 = b ye.

p ‘ Ponatur {n = (s;
ergo 6x S quae supe-
riore lemmate demon-
stravimus recta gy ex-
trema ac media pro-
portione in puncto &
» Sacta maiusque eius
segmentum est 7s. Et

N B T

qaia est ay : &y = & : gy, id est
9y 8y = &4 el ey = an (quoniam &l = ln), itaque
ny == @&, et igitur
we- ey =_qz]1. Et ex hypothesi ac propter lemma 8 est
. & : &y = yf : f3*); ergo &n?, id est

CRE 8y cy‘ = yf%: B892, itaque (elem. 6, 1)

*) Proximo enim lemmate demonstratum est, si recta ne (quae
quidem’ Hllic notatur n) extrema ac media proporhone secetur in x,
malorque pars Sil x&, esse xe = &y; ergo in his quae supra scripta
aunt rectae .&n extr. ac med. prop. sectae maior pars est &y, perinde

&c rectae Sy maior pars d.
Pappus 1. 28
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ovwdévte wg v AT meos T'E, vovréorwy og %0 Gmo AT
meog 10 and I'B, obtwg va amo I'BA medg ©o6 amo BA.
Zote 08 wai &g ©0 ¢no BI mgog v6 dmo EH, vo éno BA
eog ©0 amo EI* 8.’ loov &ga dig v0 dmd AL medg ©o
dno EH, v ano I'BA mgog vo_dno T'E. neveamhdeior s
0¢ 70 ano AT so6 dno HE- nmeviamhdoa dga xai sa
a@né I'BA voi ano T'E, 8mep: ~
87 vd' (). Tig 62 ol &Saydvov mlevedg Gxgov xai
uéoov Aoyov teuvoubvng, To ueilov tufjud oty 1) Tov Je-
raywvov mwhevoa. 10
‘Efaywvov yag § AB axgoy
: 5 + 4 xol uédor Adyov zeruiodw xata
© I', xeil Zotw usilwy 4 AT-
Myw 8t ) AT dexaydvov Zowiv.
HMpooreloSw 1) 4.4 dexayuvov oboa: ¥ AB &pa &xgov 15
xal péoov Adyov tévunar v 4. alka xai ) AB ¢ I
dua aga ©o 4 Afjuud oty ¢ 1) AB meog BA, vovréowuy
% BA meog AA, otvwg §) BA meog AT+ Ton) dga § AA
tfj AT. dexaydvov 68 1) Ad- Jdexaydvov dga xai 3 AT.
88 ve' (). Taw elg iy avry opaipar Eyyeapouévwr %620
mwevtaywroy 106 dwdexaédgov xal T0 Telywvoy Toi eixoca-
édgov 6 adrog xindog megrhaufdver.

s ‘Exxelodw yop

g Tijs opalpag dud-
uevgog 7 AB, xail

mwegl aveRy Puexd-

xheoy 00 xévegoy

w0 I, xai dn’ ad-

Toi %) meds Ty
AB 7 I'd, xai3o

y e £ teqjcdw 3 AB

: doze durhaoiay sl-

3. 207 (sine acc.) A, Ire B3, o1 S, corr. B 7. omep om. Ei
8. N4 A! in marg. (BS), o’ add. Hu  45. ovcav (sine spir. et acc.)
A, corr. BS 16. 16 y (post 4B) S, vér I AB _48. oinws % AB
ABS, corr. Co (o¥twg 7§ 4B Ei)  20. NEO add. B, v¢' S, «f add. Hu
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ag ey = yf?: §02. Componendo est ay: ye, id est,
: quia oy : yB = yB : ye,
cay?: B = Y82 4 BO2: B62. Sed (quia yB8: Bd =
& : &y) est etiam
782 : en? = (02 : &y?; ex aequali igitur
ay?: en? = y082 4 d2: ey2. Sed quia ex hypothesi est
90 = 562, est igitur (quia
ay = 248, et en = 20e)
ay? = 5en?; ergo etiam
782 4 802 = 5ye% q. e. d.

LIV (41). Si hexagoni latus extrema ac media propor- Prop.
tione secetur, maius segmentum est latus decagoni. 4
Hexagoni enim latus J8 extrema ac media proportione
secetur in puncto y, sitque maior pars dy; dico ipsam dy

decagoni latus esse.

Apponatur decagoni latus da; ergo propter elem. 413, 9
af extrema ac media proportione secta est in puncto J; ita-
que est

af: B0 = BJ: da. Sed ex hypothesi etiam d8 extr.

ac med. prop. secta est in y; ita-
que propter lemma 8 est
af : 86 = (36 : dy; ergo est dy = da.
Sed decagoni latus est da; ergo etiam dy.

LV (13). Polyedrorum eidem sphaerae inscriptorum pen- Prop.
tagonum dodecaedri et triangulum icosaedri idem circulus '8
comprehendit1).
~ Exponatur enim sphaerae diametrus af, et circa eam
semicirculus, cuius centrum y, et ab eo ad circumferentiam
ducatur ipsi af perpendicularis yd, et recta o8 ita secetur,

1) Hoc theorema, quod scriptor iam supra IIl propos. 58 extr.
breviter alligit, item in Hypsiclis de quinque corporibus libro qui
vulgo fertur primo propos. 2 (Euclid. ed. Peyrard vol. III p. 485,
Friedlein Bulletino di bibliografia e di storia delle scienze malematiche e
fsiche, Novembre 1873, p. 10) tractatur his praemissis: 7odro '3 red-
gerae Vo udv ‘Aowatelov v T dniypagpoutve Tdy & CYUETWY GUy-
xpe0i5, Vo 2 "Amoldwvilov &y 17 Jevréipe Exdooee Tijs ovyxploiws Tol
Judexaddgov meos 1o elxooiedpor, G1e dotly dg 7 10i dwlexeédgov
Enupdvese mpos Ty ToU elxocaidpov miupdveiay, olTwg xel @UTO T

28 *
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var vy AE viic EB, xai 8% 1) BZ, xai Eneledydwoay
ot 4A4B ZB- 3y ZB &pa xvfov Zotiv mheved, wg Eoswy v
Q9 o Tdv ovoueiwv Emi tob xbfov. serurodw 1 ZB
dngov nai péoov Aéyov v H, xai dotw pelfwy § ZH- 1
ZH aga dwdexaédoov deriv mhevea die vo & 5§ 1y’ gro-5
xelwy Emidsybuevoy t@ Jwdexaédop. Emilevydsioa ¢ 9
AT #peflijodw 3xi v K, xai xadevog uév 7 KO 2mi
wpy AB, &milevyFeioa 8¢ 7) KB axgov xai pégov Adyow
retuodw v M, xel Eovw peillwv § KM. xai Emel 4
uév AB wijg BI' durdij, ) 0¢é AE wijg EB dumdij, Aotrs)10
doa 1) EB Aowniig vig I'E dunhij. dldka v BE s EA
doziv oy due ©o elvar dg wy BT meog AT, v BE meég
EA- xai ) AE Ggo tijg ET' loviv dundi. dlda xal 7
K@ tig OI durkij vevpamhasior &pa 0 amo OK woi
aro I'® mevia-15
nmddoiov Gga 1o
ano KI' vod amo
Iré: xai v and
BI" dga voi @nd
e gosiv nevia-20
nlagov: 13 KB
&a  sixogaédoov
doviy nlevee  sov-
to yap edelydn &
6 vy orougslwy. &msl oy dv uév 5 F Avpuars Jédewses 25
Adyog zoi amd wiig ZH meds 6 dmo vijc BO 8y &xer se
& moog ©a 7', & 08 1§ dendsyp sa dmo BK KM =mevia-

d

y &0

1. v AE Co pro 13w AB 4097 7 CZ A, corr. BS 10. %
J¢ AE tis EB durlij om. S, quapropter ex Latinis Commandini s 4
AE tij¢ BE concinnavit Ei 11, 18, 1ijc EA Rouv A, tijs €4 lovly
B, 1jj corr. S 4. vijs ET" dinldii AB, corr. Co 44, 48, 76 &no
EK 1o9 TE ABS, 10 «no KO voi ano OI' Co, ordinem litherarum re-
stituit Eé 15, mevranidowy doa — 48. éno I'® om. i, qui paulo
post éné KT pro dmd BI'  48. I'® Co pro TE  97. Jexdrp Ei
(¢ Co) pro dwdexdrwe 1¢ dnd BZ ZH ABS, corr. Co (vé amo
BKM Ei, itemgue paulo post)
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ut sit a8 == 2&f, et ducatur perpendicularis &f, et iungan-
tur rectae dA8 [F; ergo (8 cubi latus est, ut est in libro 43
elementorum eo loco quo de cubo agitur (propos. 15). Sece-
tur {# exirema ac media proportione in puncto 7, sitque
maior pars {n; erge {7y dodecaedri latus est propter corol-
larium problematis de dodecaedro in libro 43 elementorum
(propes. 417). Iuncta autem yA producatur ad x» punctum
circumferentiae, et ad «f ducatur perpendicularis %3, et
juncta x3 extrema ac media proportione secetur in puncto
u, sitque maior pars xu. Et quia est af = 28y, et ag =
288, subtrahendo igitur est &8 = 2y8. Sed, quia propter
triangulorum Byd Bek similitudinem est By : y8 = fe: €k, est
igitur B¢ == el ; itaque sA = 2ye. Sed propter iriangulorum
y8h 9 similitudinem est etiam Ix = 293 ; ‘ergo Ix2 = ky9?,
itaque yx2? = 5y9%; ergo etiam By? = 5p92; itaque =8 ico-
saedri latus est iuxta ea quae in libro {3 elementorum de-
monstrata sunt3). lam quia lemmate 9 ostendimus esse
n2:p93 =5 :3, et lemmate 10.

Jwdexeicdpor nmpvs 1o elxoodedooy Ji 18 THY avriy Elvae evdeiay (xd-
Sevov alii) ano ol xdvrgov tijs opalpas dnl ©6 1o dwdexaidoov mev-
Taywvoy xal 16 10U elxooaédpov Tolywvov. yoantiov i xal quiv al-
Tois G1e 0 advés xdwhes mepideufavee 16 12 100 dwdexaddoov nevid-
yovov xat 10 Toi €ixocaidpov Tolywvoy Tiv els Ty alriy opaipay
‘dyyoaqoufvor. Atque haec quidem demonstratio, quam Hypsicles ipse
se composuisse profitetur, similis est illi quae apud Pappum cap. 90
sub “4Alwg sequitur; sed ab Hypsicle omnia in brevissimum contracta ;
a Pappo eutem nonaulls, quibus omissis demonstrandi ratio vix per-
spici posset, recte sunt addita; alia denique, quae non minus deside-
rari posse viderentur, a nobis in Latina interpretatione suppleta sunt."

2) Quoniam enim est 8y2: y92 = 5 : 1, in eadem sunt proportione
quadrata ex duplis rectis; itaque «f2 = 5 9x2. Ergo propter elem. 43,
16 et coroll, recta 9= est radius circuli, a quo icosaedrum in sphae-
ram of inscribitur (ita scilicet, ut circulo, cnius radius 9«, inscribatur
pentagonum aequilaterum’, cuius latus aequale est lateri triangulorum,
quibus icosaedrum in sphaeram «f inscriptum continetur). Sed ex con-
structione, quam flgura supra descripta exhibet, est x82 = 892 4 9x2;
ergo propter elem. 18, 10 est 8 latus pentagoni, B3 decagoni, 8x
hexagoni eidem circulo inscriptorum. Sed est 9x = 3 y9; itaque af =
9x + 2 83; ergo propter elem. 13, 16 coroll. $x est latus hexagoni et
£9 latus decagoni ei circulo inscriptorum, unde icosaedrum constituitur.
Sed demonstravimus x8 esse latus pentagoni eidem circulo inscripti;
ergo xf est latus icossedri in sphaeram «f inscripti. -
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nAdoe voi ¢no BO, ta dga a¢nd BK KM ceinkdora vod
89 ano ZH. 3uxsiodw ody xdxhog 6 megihaufdvewy o soi-
ywvoy 100 eixooaédgov, xai dmd Tod xévroov Tvyovon
duqyuévy i) NE axgoy xai péoov Adyor zerunedw ¢ O,

" el peilor dorw vuijpe $0 ON' Jexaywvov dpa §) NO deas
%0 meodsydéy. nai Emel 3 s00 ToLywvov Toi lmomhelgov
700 &g Tov xvudov of xévigoy 70 N yoagouévov tgumhacia
doviy Suvauer wijg NE & xévegov, wg Eouwy & 3¢ 1y fi-
BAly ovougelwy, v 8¢ ) w0l Toywwov 1) KB, v6 &pa
éno wijc KB touwhdaioy tob and NE. xai sloly dugo-10
Tegas Gngov xai pécov Adyov vtevunuévar: Sia vo & dexi
totwy 2oty dg ) BK ngog NE, 7 KM meog NO. xai
Ta TeTeaywve. xai wg & meog &, mdvie medg mdvva -
t¢ &ga ano BKM vdv amwd ENO Eoviv soumddoie. &dei-
197 08 nal w0t énd ZH ve dno vay BKM zourhacia 15
toa aga ¢ ano ENO ¢ ano ZH. xal Eownwv v uév NE
Eaydvov, 3 3¢ NO dexaydvov: 4 ZH dga meviaydvov
dotiv mhevee Toi elg Tov xixdov, ol xévrgov o N, yea-
gouévov (0édeixzar yap & ¢ 1y ororyelwy xai Todro).
7 0é ZH mevtaywvov ovoe mhevea nai dwdexaédgov mhevoa 20
dotwv: 6 alvdg dpa windog mepihaufdver 1o Tolywvov FoT
eixogaédoov xai T0 meviaywvov Tod Swdsxaédgov.

vs' (). “dAdwg 871 & adrig wwxdog mwegihaufdver Toi
eixooaédpov Telywvoy xai vov dwderaédgov mevedywroy.

‘Exxsiodw wig opaipe xai yyeypdpdw sig adeny dw-25
dencedooy xal cixogaedpov, xai Eotw toi uév dwdexaédgov

A. &ga dnd BZ Z6 ABS, corr. Co 4. 16 O Co pro va 6
8. ol ante xévigov add. Ei & vae I" A, & »¢5 volrp 8, corr. B
10. vo¥ dmo ME AB, corr. S 3. d¢ i) BZ vij¢c N5 7 ZH mpdsc NO
ABS, corr. Co 13. & mpds & idem pro ¥unmgooey 14, ano
BKM idem pro ¢no BKH 15. ano 1@y BZ ZH AS, ano vov pT
i B cod. Co, énd véiv BK KM Co (quod in BKM coniunx. Ei)
16. e dnd ENT A, & and Evp B, corr. S tée dnd EN ABS, corr.
Co 20. 1. 3 0} ZH dwdexaédoov ovon mlevea xel meviaywvou
nhevod Loviv Ei 34, v ABS, 76 1¢ Ei  23. Ng A! in marg. (BS),
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B2 + xu? = 58392 est igilur
3Ly = fx? + xul.

Iam exponatur circulus ico-
saedri triangulum (cusus latus est
#f) comprehendens, cuius cir-
culi a centro ad circumferentiam
ducatur quaelibet »§, quae ex-
trema ac media proportione se-
cetur in puncto o, sitque maius
segmentum »o; ergo propter su-
perius lemma 11 decagoni latus
est »0. Et quia »8 erat latus
trianguli circulo, cuius radius »§, inscripti, propter elem.
13, 12 est

%82 = 3+E2.  Et utraque xf »% extrema ac media pro-
portione secta est; ergo propter superius
lemma 8 est

#8 : v§ = xu :vo. Atque ilem quadrata

%32 : vE = nu? : vo?, id est, ut statim ostendimus

= 3 : {; itaque etiam summi facti

B2 4+ nu?: 5?1 4 vo2 =3 : . Sed demonstravimus

Bx? + xu? = 3 {n?; ergo est '

gq’ = 5?2 4 »ol.

Atqui & hexagoni, et »o decagoni latus est; ergo propter
elem. 43, 10 {n latus est pentagoni circulo, cuius centrum
v, inscripti. Sed eadem (7, quemadmodum initio (p. 437)
demonstravimus, est dodecaedri latus in sphaeram of in-
scripti; ergo idem circulus et icosaedri triangulum et dodeca-
edri pentagonum comprehendit. -

LVI (13). Aliter demonstratur eundem circulum et ico-
saedri triangulum et dodecaedri pentagonum comprehendere
hoc modo. ‘ ‘

Exponatur sphaera, cuius diametrus «f, in eamque et
dodecaedrum et icosaedrum inscriptum esse fingatur, et do-

¢y’ add. Hu 28. 24, 610 — mevrdywvoy om. Ei 28, o7 6] ome
(sine acc.) A, o7 B3, o B!, corr. 8
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neveaywvoy 16 TAEZH wbxdy meguegduevor v I'AE, si-
x00aédgov J¢ Tolywrov & winde 1§ ITPX- Adyw & ol

[ - q
F

“ ]

" FE
xvxdot toov eioiv, zovréoty 6 avrog nvnlog megilaufavse
10 mevidywyoy xai TO TEiywYOY. '
Enelevydw 7 EIr* xdfov &pa toi vmd =y odeyys
ogaigay 7y Jdwdsxaédew mhevea éovwy 1) T'E- zoiso yag
&0elydn o ovoryeiwy. ethpIw 1o xévrgay Tov xixdov TO
K, xai xadevog an’ avzod § KA, xoi exfefiiodw &rui
ta I @, xol Enelevydw §) EO: dexaywvov &oa ddtiv 1)
EG. xai inel ©o dnd vwig I'G, zoveéorwy ta ano TG 10
T'E@ zevpanhdoia 105 dnd @K, va dga éno T'E EG OK
nevianddoia Tob dno OK. &Ade voig and E@ GK Toov
©0 and vig EZ (y yoe ©of meviaywvov mhevea Jdvvavar
wv e ob Elaywvov xal Ty tol Jdexaywvov Twy &ig sov
avsor wvndov Zyppagouévwy, g oty 1y aroixeiwy): wa 15
91 oo ano TI'E EZ neviamhdoie voi ano OK. dxxslodw
o) xai 1) vig ogalpag diduergog v AB xai evdeid Tig 1
MN, Gove meviamhdaeoy sivar 16 éno AB vob awé MN,
dg Forwv Mjuue oy ovougelwy. Eowy 08 wel ) wig opai-

2. vy add. Hu 4. 16 ve TAEZH nebraywvoy xal o P2 vpl-
yovoy Ei ex Hypsicle 7. ovotyeler A, oYoiyelp 8 Ei, corr. B
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decaedri pentagonumr ydely contineatur cirowlo yda, icosaedri
autem triangulum cirenlo 7¢o; dico eos cireulos aequales
esse, id est, eundem circulum et pentagonum dodecaedri et
triangulum icosaedri comprehendere.

Iungatur &y; baec igitur cubi latus est in eandem sphae-
ram cum dodecaedro énscripti iusta ea quae in libro 13 ele-
mentorum demonstrata sunt3). Sumatur circuli centrum x,
a quo ad quodlibet pentagoni latus, velut i, ducatur perpen-
dicularis xA producaturque ad y 9 puncta circumferentiaet),
et iungatur &3; haec igitur decagoni latus est. Et quia est

y92 = k9% id est (quia angulus yed, ut in semicir-

culo, rectus est)
7€ 4 €92 = 4 9«2, sunt igitur
ye? 4 €32 4 Ix? = b Ix2. Sed propter elem. 13, 10
_ sunt

832 4 Ix? = gl2; ergo

7€t 4 &2 = 5 9u2,
Exponatur igitur (ut iam supra significavimus) sphaerae dia-
‘metrus @, et recta uv ita consirualur, ut sit af? = 5ur?,

3) Etenim iuncta d{ rectam ys& secet in puncto o; in hoc igi-.
tur ipsa y& extrema ac media proportione secta maiorque pars est
#o = yd propter élem. 13, 8. Sed est yd dodecaedri latus; ergo prop-
ter elem. 48, 17 coroll. y¢ cubi latus est. Quod autem nos et rectam
d¢ et punctum o addidimus, cum haec duo et a Graeco contextu, qui
nunc exstat, et a figura in codicibus tradita absint, sine dubio ex meunte
ipsius Graeoi scriptoris fecimus, qui cum litterarum seriem usque ad &
adhibuerit, certe unam o omittere noluit.

4) Tamquam consentaneum omisit scriptor demonstrare productam
Ax cadere in ipsum y verticem anguli pentagoni. At rectius, nisi fal-
lor, praecipere poferat, ut ex punclo y per centrum duceretur recta
yxi9 etc. :

8. 9. 27} 7a I'6 A, distinx. BS * 13. 207 ante 10 éné add. Ei
18. xtUxdoy ov ypugousvwy A), ex oy fecit evy (sic) A2, corr. BS
16. &nd TE OZ ABS, corr. Co 19. &g — ovoryelwy om. Co Ei
ty’. i, e. Tpioxendextirov Hu, £ A, x' B, % S, elxoorov e Paris. 2868
deseripsit Waitzius (forsitan in # lateat elem. libri 48 propos. 46 men-
tio pet formulam & v¢5 elxrosaddpp, ut paulo post) '
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pag Oidusroog Ouvvduer meviamdaoie wig &x vov xévsgov
%00 xwindov a@’ o To sixoadedgov, g EoTey 1y ovouysiwy
éx t0i xévrgov &pa doziv Tob wixhov d’ ob %0 sixoodsdgoy
% MN. senuijodw 7 MN é&xgov rai uéoov Adyov xaza %0
E, xai &otw pelfwy 7 ME- dexaydvov &oa 7) ME die 65
' Ajupa. xai dmel éoswv %0 dno AB w0l ¢mwd MN

« 3

meviandaciov, &otiy Jé xai 86 and AB voi ano I'E wijg
nhevedg ToU xvfov sgumldgiov, g Eotew ¢y’ ovogsiwy,
tola &pa o dno T'E loa Zoziv & zoic ¢nd MN. wg ¢
tole 0 dno I'E meig tola va ano I'd, oPrwg mévre %a10
dno MN mgog névie ta ano ME (zij¢ yae T'E xvfov
nhevedg @&xgov xai uéoov Aoyov zeuvoubwng o ueilov
Tuijue dovwy 1) tob dwdexaédgov mleved, e Eovwy vy aror-
xeiwy) - vpla Gpa 10 dmd I'E xai sple va¢ dnd ZE Toa
dotiv mévre woig ano MN xal mévee voig amo ME. névse1s

2. &p’ ob Ei ex Eucl. elem. 43, 16 pro 2p’ od, item proximo
vs. 3. 70U xUxdov add. Ei auctore Co 6. e’ Ei auctore Co, 4 A,
&’ B, &S (rizaprov descripsit Waitzius) 7. 8. 7is 7od xUfov mlev-
eds Ei 8. groiyelw A, ororyele S Ei, corr. B, item vs. 43 9. voig
ano MH AB, corr. S 138, dwdexaidgov] mevrayaivov temere Ei
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sicut lemmate quodam libri 13 elementorum traditur®). Sed
propter elem. 13, 16 coroll. quadratum a sphaerae diametro
item quintuplum est quadrati a radio circuli, unde: icosa-
edrum in eandem sphaeram inscribitur®); ergo eius circuli
radius est uv. Secetur pv extrema ac media proportione in
puncto &, sitque maior pars u§; ergo propter lemma 14 u§
est decagoni latus. Et quia est
aﬂ’ Suv?, alque propter elem. 13, 15 (demonsira-
vimus enim y& cubi latus esse)
af? = 3 ye?, sunt igitur
3ye2 = 5ur?. Sed quia rectae ys, quae eat. cubi la-
tus, extrema ac media proportione sec-
tae maius segmentum est dodecaedri
latus, ut est libro 13 elementorum "),
sunt igitur propter lemma 8
3ye2: 3y = buv? : 5uk?; itaque, quia 3ye? = 5y12
propter elem. 5, 9, et quia
y0 = &L,

5) His verbis Pappus eius quem citat libri propositionis 46 parti-
culam quandam fere extremam (p. 269, 8—12 ed. August.) significat.
Hoc enim loco elementorum scriptor, posiquam initio praecepit rerusj-
od%w (1) AB) xare 10 T, dore verpaniiy elvas iy AL vijs I'B, verbis
xal el revpandij £orey cet., singularis lemmatis inster, docet, quo-
modo ea recla inveniatur, cuius quadratum sit quinta pars quadrati a
data recta «f. Itaque, quod hoc loco propositum est, datd rectd ap,
rectam uv statim inveniemus, si rectee ag quintam pariem fecerimuis
78, et in semicirculo, cuius diametrus «f, perpendicularem duxerimus
yd, et junxerimus J8 eique aequalem fecerimus u». Est énim «f : gd
=p3:y8; itaque af?: 802 =af:yf = 5:4. (Figuram vide apud
Euclid. 1. ¢.)

6) .Conf. supra p. 437 adnot. 2.

7) Hoc ex elem. 13, 8 similiter ac supra adnot. 3 demonstratur;
nam rectae y& extrema ac media proportione sectae maior pars est
yo = yd, id est ex hypothesi dodecaedri latus.

14, Ta éno ZE) e amo AE ABS, 1¢ ano JE Co, & ano- I‘J Ei,
corr. Hy
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8¢ ta and MN xai méree za dnd ME loa doviv névss
Toig ano P3, dg ¥ v¢p elwocaldoy ¢y ovouyelwy debxrv-
tac* névie dga sa ano P Voa duviv spuol volg ano TE
xai vouol toig dno ZE. alhe mévie pév 1a dnd P3 Toa
doriv dexamévre wolg ano tig éx oD xévrgov t0b xUrkov 5
so0 megi 50 TIPS ypagouévov dua ©é 1f w06 1y ovoe-
x&lwy. tola 08 ta dno I'E xai vola vo é¢nd ZE loa duviv
dsxanévre Tolg amo tix & vob wévegov voi wordov Toi
reguypagopévov mwepl ©0 T'AJEZH mnevvamhevoov (3eixdy
vag za and I'EZ w05 ano OK mevtanldoia)' Jexamévre10
doa ta éno wijg &x Tob wévrgov 70v mepi ¥o IPX soiyw-
voy xtxhov loa Zotiv dexamévre tolg and wijg &x voi xév-
toov sob mepi ©0 FAEZH xindov: dlote nai 70 &v ©@ &vi
toov* 1) &pa deaueroog ton v Siaubrow, rai 6 xbxhog TP
x0xdp* 6 atrdg &pa wvxdog megtdaufdver 1o ¥& Tov Sw-15
dexaédoov mevdywrov xai ©H Tod sixocuédgov teéywrov
tdy sl Ty aveny gpaipay Eyyeagouévay.

92 vi (&), Tdr elg ©ov avzov xixdov Eyypapouévwy ta
duwdexa mevidywva usilova doviv eixool ToLywvwy.

*Eotw xdxdog 6 megilauBdvey 6 T& TQlywvoy Tov &i-20
x00aédgov xai ©0 meviaywvoy vod dwdexaédgov 6 BIAE,
xal ZyyeypdgIw eig avtov vouydvov pév mheved 1) BE,
nevvaywvov 88 3 I'd, xai Eorwoav mapdidnloe, xel el-
Mi@dw ©o xévigov toi wixdov ©0 A, wai dn’ abrod xdde-
zog émi tog magaldijhovg ) AZHO, noi dnefetydwoay ai2s
AB Al 44 AE BB 6. &nsi ovv 5 BE vuydvov mhsved
dotv, 1) BO doa Eayuwvov Soviv. mdhewv Enmei ) I'd mev-

2. 1y’ aroryelwy uncis seclusit Ei 4. and ZE Hu pro éno AE,
item vs. 7 5. dexamévre Hu, d¢ xat névre ABS, déxa xai mévre Co
Ei, item vs. 8 s &x add. Ei toi xuxlov bis scripta in A
6. dia 16 Z AB, iz 16 E8douov S, corr. Ei auclore Co ovoryefov
ABS, corr. Hu auctore Co 8. amé ric add. Ei 40, dexanévre Ei,
d¢ xal ndvre AB, xal mévie S 14, ano 1ijc Ei pro éno rav
13. dexanévre Ei pro i xal névre  43. 10 & Ei auctore Co pro 1o
&  18. N{° add. B, # S, 18" add. Hu  920. 76 1€ rplywroy 8,
6 tevpdywvov AB 91, 6 ABTJE AB, corr. S 36. BO I'6 add. Hu
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Bye? + 3612 = 5ur? 4 S Bed quin ax sis quae
libro 43 elementorum in
problemate de icosaedro
demonstrantur8) efficiur
esse '

b (uv? + uf?) = 5¢0? suni igitur

3 (ye? + &L?) = Hgo2 Sed propter elem. 13, 42 sun

5902 = 4§ (rad circuli mea)?, et, quia supra demon-

stravimus p8? + &2 = B Ix?, sunt

3 (ye? 4 &L?) = 15 (rad. circuli ydeln)?;

erga radius circuli circa triangulum =g descripti aequalis -
est radio circuli cirea pentagonum pdeln descripti, ilemque
diametri aequales, atque ipsi circuli; ergo idem circulus at
dodecaedri pentagonum et icosaedri triangulvm in eandem
sphaeram inscriptorum comprehendit.

LVII (14). Duodecim pentagona circulo inscripta maiora PI‘OP
sunt viginti triangulis eidem circulo inscriptis.

Sit circulus Byde et ico-
saedri triangulum et dodecae-
dri pentagonum comprehen-
dens (propos. 48), in eumque
inscribatur et trianguli latus Se
et pentagoni yd, quae inter se
parallelae sint, et sumatur cir-
culi centrum a, ab eoque ad
parallelas ducatur perpendicu-
laris ey, et iungantur af ay
ad ac B9 y9. lam quia Pe trianguli latus est, hexagoni
igitur est #9. Rursus quia yd pentagoni est, decagoni igi-

8) Scilicet supra p. 443 scriplor primum ex elem. 48, 16 demon-
stravit uv esse radium circuli, unde icosaedrum oonstituitur, id est la-
tus hexagoni eidem circulo inscripti (elem. 4, 45 corqll.); tum uf esse
latus decagoni eidem circulo inscripti. Sed ex hypothesi rursus prop-
ter elem. 48, 46 oo est latus pentagoni eidem c&rculo macnpti ergo
propter elem. 48, 40 ‘est @0? = uvd 4 pf2,
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taydvov osly, 1] '@ &pa dexaywvov o%iv. xai naderol
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*Eosw ydg onvaywvov § 40 olwy &pa 6 wvndog tf,
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‘tur est 9. Et perpendiculares sunt 80 yn; ergo est y5-pa
> BC- e propter proximum lemma; itaque étiam, quia rec-
tangulum yn-na = A ayd, et BL-La = A afs,
60 A ayd > 60 A afe.

Sed 60 triangula' ayd dodecaedri superficiem efficiunt (nam
singula dodecaedri pentagona constant 5 triangulis aequalibus
ipsi ayd), et 60 triangula afs icosaedri superficiem efficiunt
(nam singula icosaedri triangula constant 3 triangulis aequa-
libus ipsi afe); ergo 12 pentagona maiora sunt 20 triangu-
lis eidem circulo inscriptis.

LVII (15). Sequitur id quod modo dilatum est. Sit cir- PI'OP
culus afyd circa centrum x, eiusque diametri invicem per-
pendiculares ay 89, et sit hexagoni anguli circumferentia de,
decagoni autem J7, et ducantur &3 (g perpendlculares ad
diametrum; dico esse {n-gx > &9 - Jx.

Sit enim octagoni anguli circumferentia do; , ergo est

circumferentia \
de = 60°
8, = 36°
do = 45°
et per subtractionem
. Co = 90
g0 = 15°

Tam ponatur op = (o; ergo, quia @0 = 0d, eliam ap =
{d. Et iungantur (e (g, quibus productis ad ipsas quoque

1. dodexayavov AB cod. Co, corr. S Co 3. uetlav A, corr.
BS ¢mé THA Co, vmd TH énd AB, o7o yq S . 1a I'dA §] 1a
TJAE AB, 1& yad érxovea S Ei 4. 5. 76 BA® A, 1dv fad BS,
corr. Ei (triangulis ABE Co) 5. udvet rofywve om. Ei 6. 7. ¥xa-
otoy — 19 I'd4 om. Ei 7. v6 I'A A8 JE 1« BAE A ¢ et ce-
tera perinde B, vy om. et reliqua distinx. S 9. &lxoot BS, x A
A4. NH A! in marg. (BS), e« add. Hu 12. 16 K Co pro 16 E
4. xd9etoc 2ni iy BA AB, xa1&, OMissis rellqms, 8, xd9eroe dnd ﬁ;v,
omisso B4, Ei 417, pe B Paris. 2868, y LA, ues 18. dpa
Z08 7 J¢ OF TE AB Paris. 3368, doa { o § et cetera permde s, di-
stinx. Co, % add. Ei
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productas %a xd fiant rectae velf dolu; iuncta igitur xo rec-
tam (¢ bifariam et ad rectos angulos secahit (elem 6, 33.
3, 3). Secet in puncto ¢. Et quia est
L oxd = L oxu = R, est igitur A oxd =2 A ony, itaque
#d = xu. Sed quia civcumferentiae punctum @ cadit intey
&g, est zA > v, et xu < x§; itaque multo
xE > wv. Et propter parallelas vx §n est

xE: uv = 9§ : 5; ergo

7§ > nL. Sed nf maior est perpendieulari quae ab &

" ad ax ducitur (nan perpendiculari quae a
¢ ad eandem ax ducitur aequalis est () ;
itaque, quic perpendicularis ab & ad ax ipsi
x3 aequalis est,

qg > xd; ergo propter elem. 5, 8 est

793 : x93 > 79 : 9§. Et componendo (infra VII propos. 3)

:ad > 9§ En, id est propter perallelas Se nt '

. > &3 : {n; ergo propter VII propos. 16

e > ed-

LIX (716). $i sit triangulum aequicrure, cuius ad ver- PI‘OP
ticem angulus sit quattuor quintarum -partium recti, eigue
aequale triangulum aequilaterum, demonstratur quadratum
ab uno aequilateri latere ad quadratum ab uno aequalium
aequicruris latcrum minorem proportionem habere quam, si
recta quaedam extrema ac media proportione secetur, qua-
dratum a tota ad quintuplum quadratum a minore parte.
~ . Sit enim triangulum aequicrure Bed, cuius ad verticem
& angulus sit = 4 R, idque comprehendatur circulo, cuius
centrum &, ét diametrus aely ad rectam B4 sit perpendicula-
Tis; ergo recta @0 pentagoni circulo inscripti latus est. Sin

corr. S q,uwetags r,ytasm Ei 6. &g 7 X AB, o¢ qx S, corr. Co

4. »3° add. B, v9' S, 15'add. Hu  'Edr 7 tplywvov Ei 45, ywvlac A
(yowle B), corr. 8 16. adrd loov 9 A, adrg loov 7 B, adrg 7, omisso
-Igov, S. ldov avres, omisso 5, Ki  16. 17. woi lgomievgov — mlevpds
‘om. S Ei, quam corruptelam incredibili socordia adeo auxit Ei, ut vs. 18
post loooxedols adderet npog 1y 108 lgondevgor, quamquam verum apud
Commandinum videre poterat 11, nmievpdgs del. Hu auctore Co

8. suncpuetAnuuisn (post 1 E) A, Eumepiechnpuuévy B, dumepieiing-
uévny S Ei, oprr. Hu (in g forsitan Jateat compendium vocabulh ongushg)

Pappus I. 29
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vero circumferentias y7 y9 ita absgciderimus, ut utraque dode-
cagoni angulo insistat, et rectas 7 ey &3 iunxerimus, triangu-
lum 7&9 aequilaterum erit (elem. 4, 15). Et si tangentem xyad
duxerimus, propter parallelas 79 Ax etiam triangulum Aex ae-
quilaterum erit. lam si triangulum aequilaterum aequale trian-
gulo Bed sub angulo dex construere velimus, demonstratur ba-
sim eius inter rectas 73 Ax cadere, id est, illud quod quae-
ritur triangulum maius esse quam 7&d et minus quam Aex.
Nam quia est, ut lemmate 1 ‘medio ostendimus, e9?: eu?
= 4:3, el &3 = gy, est igitur
&y?: eu? =k : 3. Sed propter parallelas nd Ax et se-
cundum elem. 6, 22 est
g et =Ax?: 992 =Adex: A r)a3
Atque item sexcupla; ergo hexagonum circulo circumscriptum
ad inscriptum est ut 4:3, id est 42 : 9. Sed hexagonum cir-
cumscriptum ad 5 triangula dex est ut 12 : 10; ergo 5 trian-
gula dex maiora sunt quam hexagonum inscriptum. Sed id
hexagonum maius est quam pentagonum eidem circulo inscrip-
tum?) ; multo igitur 5 triangula Aex maiora sunt quam penta-
gonum inscriptum, itaque triangulum g¢d minus est quam Asx.
~ Sed idem dico maius esse quam triangulum 7&$. Sumatur
enim hexagoni anguli circumferentia y» et ad diametrum duca-
tur perpendicularis »&. Et quia propter superius lemma 15 est
0L -Ce > vE - Le, atque »E = us, et S8 = Ju*), est igitur
dC-Ce > Ju-pue, itaque etiam A Bed > A ned.
1) Vide append.

*) Ducatur a centro ¢ ad circumferentiam diametro perpendicularis
€o. lam quia circumferentia 3 dodecagoni anguli est, et circumf. y»
hexagoni, sunt igitur circumferentiae $o = y», et vo = 9. Ergo rec-
tae »{ aequalis est perpendicularis a 3 ad oe ducta, id est ue, ac per-
pendiculari a ¥ ad o¢, id est ipsi §¢, aequalis est .9,4 (Co).

5. Tod O_Eq KEA AB, toi 3¢ 4 xyd 8, corr. Ei auctore Co
8. EM ONJ4 noos T AB, tu 6 vd mobs ¥ S, corr. Ei au_ctore Co 9. xal
100 &mo EI ABS, corr. Ei (et quadrati ex I'E Co) EM 6 N4 nobs I’
T A, ep ¢ »d mpoc y BS, corr. Ei auctore Co 10. 16 a¢no OH Co pro 7o
and EH  13. &anié Hu pro édywva 13, 0r &’ — vovréorwy om.
Ei 44, 9 Huprodwvia  33.23. uellova dotly A(BS), corr. Eiauctore
Co 26. xe9eros ) N3 temere Ei, et similiter posthac 2 pro § 80. 76
vmd NEE ABS, 7o corr. Ei auctore Co  35. Umo (ante ©ME) om. S Ei
29 %
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ex cap. 73, moAvédowy Ei  &lnp9n AB, corr. S 46. elve BS, &a
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Ergo trianguli aequilateri, quod sub angulo Aex aequale
triangulo Bsd construitur, basis, quae rectis 79 Ax parallela
est, inter puncta 3 x cadit. lam quia lemmate 6 demon-
stravimus, si recta extrema ac media proportione secetur,
quadratum a tota ad quintuplum quadratum a minore parte
majorem proportionem habere quam 4 : 3, et lemmate 1 me-
dio esse xe?: ey?, id est x8?: £33 = 4 : 3, multo igitur qua-
dratum a tota quam diximus recta ad quintuplum quadratum
a minore parte maiorem proportionem habet quam quadra-
tun a latere trianguli aequilateri triangulo Bed aequalis, quod
quidem latus minus est quam ex, ad quadratum ab &3, id
est ab &d latere trianguli aequicruris.

1LX. Lemmata igitur, quae ad comparationes quinque
polyedrorum aequalem superficiem babentium adsumuntur,
singula demonstrata sunt; iam vero omnium maximum esse
icosaedrum, tum reliquis quae sequuntur maius esse dodeca-
edrum, deinde octaedrum, tum cubum, denique minimum
esse pyramidis sive tetraedri volumen ex ordine ostendamus.
Primum de cubo et pyramide disseratur, et illum hac Prop.
matorem esse demonstretur. 5
Sit cubi quadratum
afy et pyramidis trian-
gulum def. lam quia ex
@ e J hypothesi superficies ae-
quales sunt, sex igitur
quadrata «fy aequalia
A € § sunt quattuor triangulis
Jel; ergo trianguli del
ad quadratum ‘«fy proportio est 3 : 2. Ducatur a vertice
pyramidis ad basim Je{ perpendicularis 7%, et iungantur
&3 &n; apparet igitur 4 centrum esse circuli circa triangu-
lum del descripti!); itaque propter elem. 13, 12 est de?, id
est (quia n vertex pyramidis)

4) Theodos. sphaeric. 4 def. 5, propos. 9.
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touddoioy dga 10 and AE, rovréory %6 amo EH, wob
dwo E@. xai doswv 897 7 Smo EOH: Adyog Gea wob
dno HE meog 10 ano HO 8v y' meog £, vovséarwy By »d'
weog AS'. w0t 3¢ dno HO moog %0 anmo voi ;' wijg HO
Adyog &oviv 8y Ag' medg o'+ xai zoi ané HE dpa, sovr-5
éovwy vob ano EZ, mgog %6 ano voi veivov wijc HO Adyog
doziy Ov »0' meog O'. xai émel mavidg icomdsvgov TQL-
ywvov 30 dmo uidg mwhsveds setoaywyov Eagaov 7 Tevga-
mwhdoioy oty woi igomAelpov ToLyWvov, sédcaga dga TQi-
ywove ta AEZ, &nep Zoviv ¥& zevgdywva sa amd AI, 10
ustbova 2oty voi and EZ- ©o aga dmo AT meog vo dmd
EZ uslfova Aéyor e 7 Oy o modg &, vovséorwy 7 By 9
7eog 0. voi 08 dmo EZ meog 0 and woi telrov wig
HO 13yog 2otiv 0v vd' moog &, wg 80elydmn, xai 8¢’ Toov
20 a0 AT medg ©0 and voi velvov zijg HO usilove As-15
yov e ymep va ¥ meog ta O xel uigree doa 3§ AL
7og 0 woivov wijg HO usllove Adyov yer ijnmep va y'
meos ta (. 8&0slydy 08 Aoyog woi AEZ zeiydvov moog
%0 AB vevpdywvoy, By ¥ meds '+ v6 AEZ &pa voiywvo
mwedg %0 AB zevgdywvov dodgova Adyov s fmse 7 AT 20
meog ©0 ¥ wijs HO. nai avdmadw i) AT meog 6 tolvoy
wijsc HO pellova Adyov e fimsp ©0 AEZ volywvov mpog
©6 AB serpaywvor. dov Gpa mowdusy wg vy AL meog
%0 volvov il HO, oVrwg ©0 AEZ volywvoy moog ahdo we,
Zorar medg Ehaogov yweiov Toi AB sespaydvov: nai dowey 25
6 uév xiBog 6 AB werodywvor &’ Tog Ty AT, 7 08
m)eayig 10 4EZ volywvov &p> Syog 7o tolvov ng ano
n;g x0QU@piig Tijs m;qamdog ayouérys radérov dni vo AE’Z
Tolywvoy* usilfwv &pa 6 xifog Tijg mveauidog.

4. 0% and Co, ano ABS, d¢ ano vijs Ei 5. xal vov and HE —
1. meog &’ om. Ei 8. 100 dmd EA mpds 16 dmo toryeivov vis HO
ABS, corr. Co 7. xad &me A(B), corr. S 40. §§BS, s A 49. 16
AEZ Gpa — 34. xai évdmaiev] haec non tam propter verbositatem
demonstrationis saepius aliis quoque locis obviam, quam propter vi-
tiosum avdmadey suspecta sunt (vide infra VII propoes. 7); ergo his de-
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en? = 3 &32. Et rectus est angulus &9%; ergo
an?: 3 =3 :2 = 54:36. Sed est
72 (4732 =9:1 =36: 4, ergo ex acquali -
a?: (479)2 = 5k : k. Et quia est &y = &, et prop-
ter lemma. 4 &£? < .4 A del, et
ex hypothesi & A del = 6 ay?,
_ -sunt igitur )

6 ay? > &l?, itaque

cay?: 8f2> 1:6, id est.> 9: 54. Sed demonstra-
. tum est

&2 : (§99)2 = B4 : k; ergo ex aequali

ay?: (§99)2 > 9 : &, itaque

ay: §n9 > 3: 2. Sed initio demonstratum est

A del: ayt =3 : 2; ergo

ay: $nd > Adel: ayt
Ergo si ut ey : {99, ita triangulum dsf ad aliud quoddam
spatium faciamus, id ipsum minus erit quam quadratum
afy. Atqui cubus est prisma, cuius basis est quadratum
afy altitudoque ay, pyramis autem aequalis prismati, cuius
basis est triangulum dsf altitudoque 4759 (elem. 12, 7 co-
roll.); ergo cubus maior est pyramide2).

2) Quoniam demonstratum est ay : § 7% > A Je: ay?, ex libri VII
propos. 46 brevius concludi poterat esse a)3 > § 73 . A def, id est cu-
bum maiorem tetraedro. Sed quia Graeco scriptori eae multiplicandi
formulae quas statim posuimus evitandae erant, interserta est aequatio
ay:{nd = Adel: x (ita ut sit © < ey?). Ergo propter elem. 14, 84
prisms, cuius basis est spatium x altitudoque ay, aequale est prismati,
cuius basis triangulum d¢l altitudoque § #9. Sed est quadratum gy
> x; ergo prisma, cuius basis est quadratum agy sltitudoque ay, id
est cubus, maior est prismate, cuius basis triangulum de{ altitudoque
§ 79, id est maius tetraedro.

letis § AT dpe mpos 76 vplrov cet. coni. Hu 21, ngds 10 T AB,
AQods 0 Tpltov S 28. post 0 JEZ repetunt 76 ABS, om. Waitzius *
in describendo Paris. 2868, del. M .



99

456 MMARAMNOY ZYNAI'QTrHZI E.

Ea'. To onsacdoor 107 xvfov peilov éowey.

*Eorw yag oxvaédgov usy telywvov v ABI, xifov ¢
tevoaywroy 56 ZH, nai dand soi xévrpov silg megrhuufa-
vovong %0 Oxvaedeov opalpas Forw xdIevog Ryuévy i o
ABT splywvoy §) AE, xal $mweletydwoay at 4B BE. &mels
ody dmonetvar onzed velywva ta ABT ioa £E rsvpaywrorg
toig ZH, Adyog doa woi ZH wergaydvov meog to ABI
setywvov By & meog . xai Eovwy ded ©o o Afjuua xa9s-
dov mavtdg souywvov loomAedgov TO Emo sl mAsveds
terpaywroy ueilov 7) duwhaolov sov lgomhedgov ToLydvov - 10
xai ©0 &no BT &go ueilov dovww 3 ' olwy w0 dmo ZO
&. téocaga dgo meig ', vovséoswy A’ medg ¥d', uellove
Adyov ¥sL fimweg 0 awd ZO medg ¥0 and BI. xoi Emei

" e vo 8 Afjupa Adyog doviv zoi dmo BA meog 6 dmo

AE % y' medg o, loov d¢ v0 amo BA voig dno BEA, 15
Adyog &ga ot anmo AE medg to amo EB 8y o medg f.
zod 028 and BI medg vo amo BE by g’ meog ' dwa 76 o
voi vy ovouyelwy: Adyog &pa w0i amd AE medg %o dmo
BT bv o' medg §', tovtéory Oy 9 meog vd'. woi 88 dmo
%00 y' vijg AE meog 0 and AE Adyog doviv v o meog 20
9§ (za yap wijrer voumhaoie dvvaus drvamldadia [ral Ta
uixer Emivpure Guvauer Ewvard] forw)’ xal vol dmod Tob
Tolvov odv wijg AE neds o amd BI Adyog éoviv 8y o
ngog vd'. &deiydn ¢ St A5’ medg ¥d' peilova Adyov Exec
e ©d and ZO meog vo émo BI'* 8¢° toov e A’ meog25
o pellove Aoyov ¥yee free vo dmo ZO meds 6 dnd sob
¥ tijg AE- xai wimer Goa &' meig o uellova Adyov Exer
fmeg 9 ZO meog 10 ¥ vijg AE. Adyog 08 5 vergaydvewy
vév ZH meog o 8y ¢’ moos o', xai ot va ¢ rerpdywre
{oa 1 Toydvowg Toig ABI- xai 77 dge volywva v¢ ABI 30
ngog 50 ZH vevodywvov pellova Adyov ¥yev fimep 7 ZO

1. fx A! in merg. (BS) 2. 76 om. A, add. BS k. ayouéyy
Ei invitis ABS 6. &S, s AB 9. 10 ano A* Co, sob ano BS

“cod. Co  10. Terpdywvoy AsS Co, vespayaivov B cod. Co  14. 43. 76

and ZO4 ABS, distinx. Hu (10 éno ZO rsoodpwy Ki) 11. mpos
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LXI. Octaedrum cubo maius est. prop.
Sit émim " octaedri tnangulum afy et cubi quadratum
@ {n9, et a ventro sphaerae

7 octaedrum comprehenden-
tis duota sit perpendicula-
ris de ad triangulum «fyp,

' et iungantur 98 Be. lam
V. 7y ¢ ?  quia ex hypethesi octo tri-:
angula aﬂy aequalia sunt sex quadratis {79, est igitur
(92 Aafy=4:3, idest Aafy=3{93 Sed prop-
ter lemma 1 est
Br* > 2 A afy; ergo
> $533, itaque 4 8y2 > 6132 id est (VII propos. 46)
4: 6> {32: gy? id est (VII propos. 7 extr.)
By?: {33 >:54 : 36. Et quia propter lemma 2 ost
f02: 063 =3: 1, et '
£02 = Be? 4 ed’, id est B = 26d3, est igitur
62 : g2 =1 : 2. Sed propter elem. 43, 12 est
82: By2 = R : 6, ergo ex aequali
682 : By2=1:6=9:54 Sed est
(4de)2: da2 =1 :9; ergo ex aequali
(406)2: By2 =4 : 54 Sed supra demonstravimus esse
By} £92 > 54 : 36; ergo ex aequali
(-}JC)Z: L83 > 1 : 36, id est (VII propos. 7 extr.)
4> (92 (4de)?, itaque
i 6 4> (9 : }Js, id est, quia 6.9 = 8Aaﬂy
8Aafy: 92> [9: }68

4-di& 16 TZ A(B), noos tlocaga dix 16 i S, corr. Co 48. er01-
xebov ABS, corr. Hu -auctore Co 19. npos §' Co, meds T' AB, mpds
rola S 24, 32, xel T@ — Fyvard del. Co (forsitan tota parenthesis
Ta pép — do1wv interpolalori tribuenda sit) 23.. dnlrpral tolre Ei
¥vard 8, evare (sine spir. et acc.) A, fvarc B 32. 93. v0d T0(¥0V)
rghov AB, ¥ S, 108 I Ei 39. rdy add. Ei noég 76 o (ante
ov ¢") ABS, mpog ¥ rdv adrdv Ei 80, loa A, loe 7 B, corr. Co
(Tow ¢ dxred S) tocymvoa; r0is S8 Co, ntgaydm; 70is AB cod. - Co.
xal 7 A, xal 7 B (xed dxred 8)
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meos ©6 y' tiig AE. xai ¥y dnvdedgor onze selywva
s¢ ABI &p’ Tyog 36 y' wijg AE, xdfog 8¢ v0 ZH wsrpa-
yovoy 8@’ UWog sy OZ- usilov &pa 0 Owrdsdeor TOD
xvfov.

100 &8’ "Eore deifor Ose 0 cixoodedoov soi dxraédeov 5
usitér dovey.

Kal 3ovw onzaédgov uév tolywvov 1o ABT, sixocaé-
doov 8¢ 10 AEZ, nai Hydwday @mwo vy névigwy Tdy opac-
ey tav wsgihapuBavovody ta ovepse &ni va dmineda Tav
ovegey nadevor ai HO KA. Emel ovv 2dsixdn & v L' 10
Jewgijuar, @y meoypagoubvwy dre dudexa vd and HO
ueilove dovrwv nmévve vy and EZ, mévre 8t ta dxo EZ ddo
doviv va daro BI' (neinep xai névse splywve va AEZ
{oa dotiv dvoi torydvorg soig ABI - xai yog vevpanmidota
x zelywra voig 4’ loa dosiv, xai wg ©o Tplywvoy meog %6 15
T0lywrov, oUTWE TO TETQUyWYOY 7RG TO TETPAYWYOY THY
opolwy aynudrwy meds &rdnha Sumhadiove Adyor Exdvewy
yep wijg OpoAdyov mAeveds mpos Ty opdhoyov mhevpay), dvo
0¢ za ano BI duwdexe dotwv va ano KA (mpodédexsar
v60 Adyog voi dmo BI' mgog 30 amo KA By &' medg '), 20
dddexa &oa za amé HO usilovd dovrv duidsra tdv @mo
KA- pellwv dga 1 OH tijg KA. xal v6 ¥ tijs OH voi
7 wijg KA peilov. xai &mel v0 uév eixoodededy dovev i-
2001 Tolywve ta JEZ ¢p’ Tyog vo ¥ wijc HO, %0 08 ox-
rdedgoy oxtw Tolywva ta ABT 3@’ Tyog ©o ¥ tig KA, 25
rai dovwy ' volywve 3¢ 4EZ loa dxvw toiywvor voig ABI
dua Ty o Feary, ueilor &pa T6 sixoadedgor Toi dxraédgov.

5. §4° add. B(S) 9. rév (ante msplaup.) add. Ei  40. «f
HO KA) 4 OKA AB, 78 x4 S, «f add. Ei 13, wévee 0t 18 dno
EZ add. Ei auctore Co 18. #mep % omdloyos mievod Ei
noog THv budloyov mhevpdy add. Ei  49. dno BI Co pro ané ABT
ngodédeixvar Hu, mpode..... At, 4 E add. A?, unde mpds Je - 7B,
ngo & J¢ S, mgoedely9n Ei, 6 Co 33, xal 30 I’ B, xal 75 volroy 8
92, 28. 700 I A, 700 'OV B, 70U rofvov S 28. uellwy A, corr. BS
24. post 76 T add. A 7ofrov, sed id expunctum 26. 27. voi¢ ABI'd
Jie AB, corr. S 27. ueifor @oa S, ucljovs A, ueijov B
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Atqui octaedrum aequale est prismati, cuius basis = 8 A afly '
altitudoque §de, cubus autem est prisma, cuius basis est
quadratum (n9 altitudoque {3; ergo octaedrum maius est
cubo1). . ,

LXII. Demonstretur icosaedrum maius esse octaedro. "l::P-

A 4

Sit octaedri triangulum @By et icosaedri aequalem super- .
ficiem habentis triangulum del, et a centris sphaerarum. ea
polyedra comprehendentium ducantur ad singula eorum plana
perpendiculares x4 7. lam quia superiore lemmate 7 de-
monstravimus esse

12 792 > 5 el?, suntque ex hypothesi 20 A def =
8 Aafy, id est 5 A def =24 afy,
itaque, quia ‘planae figurae similes
inter se sunt ut quadrata ex homo-
logis lateribus (elem. 6, 20 coroll. 1),
5 ef2 = 2 B2, et, quia superiore lemmate medio osten-
dimus esse By?: xA2 = 6 : 1,
2 @y = 12 xA?, sunt igitur ex aequali
12 792 > 42 xA2, itaque § 79 > § xA.
Et quia icosaedrum aequale est prismati, cusus basis est =
20 A Jdef altitudoque 4 73, octaedrum autem prismati, cuius
basis = 8 A afy altitudoque } xA, eaeque bases ex hypo-
thesi aequales sunt, maius igitur est icosaedrum octredro
(elem. 11, 341).

4) Conf. .propoé. 83 extr,



101

460 IAMNOY Z¥YNArQrus E.

&’. To eixocasdoov tod dwdsraddpov ueildv dorwy.
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Ywvov 100 dwdexaédpov xal T Telywrov voi eixocaédoov Toi
elg Ty avey opaipay Eyypapoudvov T@ dwdenaédow, wWore 10
7 Ad & vob xévigov otiv voi xixdov Tob mepihaufd-
voviog 0 Telywvoy 10i eixooaédgov, 3 08 KA 3 ano zoi
xévrgov i opaigas én’ adrov xdFevog, B 0 KA 9 &«
toi xévrgov wijs opaigag, dAde xai ©o HBOA zoiywvov
bpolwg Zotiv Aaufaviusvov (i Oy xal Suowéy orwv w415
KAdAd vouyuvep. g yep 3 tiic opalgag Otdusteog is
mepthapufBavovong ©0 dwdexaedoov moig Ty A, ovtwg 1)
Tijg o@algag tig megthaufavoiong o einoodedpoy meog
my 40. ¢Ma xal @g 1) Tod TeLyuvov igomAelgov mheved
T00 dyyeagouévov &ig Tov xdxdov wov Sexduevov To Telyw-20
vov 700 &in00aédQov xai TO mevidywvov Toi dwdexaédgov
n@og wpy A, ovtwg 7 EA meog 4@ xal we dpa 7 KA
& xévrgov ogaipag meog A, otrwg § HA ¥x xévigov
opaigag meog A0. xai 6edal siowv ai meos voig A O
ywviow Guowov &ga 10 AK.A volywvov t¢5 AHO souydive), 25
xal &wel ok &0sly9n &v ¢ 10 Fsweyuat. @y meoyea-

. FTo add. B(S) 5. 211 8, 1l AB 1. 8 Co, IT AB,
toioxaidexdrie S 8. 9. mevrdyovoy — xal v add. Co 9. 40. v07
— dyyoaqpouévov S, vov — dyypagouévev AB et, ut videtur, cod. Co,
16y — dyyeaqouéyay coni. el 1 dwdexaddpp del. Co 45, dio &y —
25. 4HO toyuive interpolatori tribuit Hu 45. diwo Paris. 2868, dee
6 A, dZ o (sic) B, dvo S 19, alle xal &g ABS, s d¢ Ei too-
nlevgov vitiose interpolator, cum id aut omitti tamquam consentaneum
aut ante Toiyeivou poni oportuerit 20, 76 deyduevoy AB, corr. S
23. 7mpds Ty @k S, meds THY ay | iy AA A(B) 23. oyulgas —
xivrgov add. A? in marg. (BS) . % HdA Co pro 7 E4 34. voig
A6 AB!, distinx. B3S 26, & 14¢ J AB, & 1§ vezdgrg 8, corr. Co
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LXIII. Icosaedrum maius est dodecaedro.

Sit enim dodecaedri pentagonum afy et icosaedri ean-
dem superficiem habentis triangulum del, et a centris sphae-
rarum polyedra comprehendentium ad plana efy del ducan-
tur perpeundiculares x4 19, et iungantur xe ol nd d3. lam

3 r

@ J é

Prop.
55

quia superiore lemmate 12 demonstravimus eundem circu-

lum et dodecaedri pentagonum et icosaedri in eandem sphae-
ram inscripti triangulum comprehendere, itaque circulus,
cuius radius @d, non solum pentagonum ofly, sed etiam ico-
saedri in eandem sphaeram inscripti triangulum (quod qui-
dem simile est triangulo dsl) recipit, et x4 perpendicularis
ex centro sphaerae ad eum circulum ducta, et xa sphaerae
radius est, et triangulum 53d prorsus similiter constructum
"est1), tum quia superiore lemmate 14 demonstravimus esse

4) Sequitur in Graecis demonstratio quaedam hunc in modum inter-
pretanda “quapropter triangulum 79J simile est triangulo xie; nam ut
sphaerae dodecaedrum comprehendentis diametrus ad a2, ita est sphae-
rae icosaedrum comprehendentis ad 49. Sed ut latus trianguli aequi-
lateri, quod in circulum qui et icosaedri triangulum et dodeceedri pen-
tagonum recipit inscribitur, ad el, ita est & ad J9; ergo etiam ut
sphaerae radius xe« ad «l, ita est sphaerae radius %d ad 4%. Et an-
guli 4 & recti sunt; ergo A axA ~ A J33”". Vera hsec quidem sunt,
sed langida et cum taedio verbosa; ac vero ipse Pappus superioribus
verbis #nel ovv 8elydn — ouolws 2oTdy Aaufaviusvov satis superque
similia esse triangula axid d79 significavisse videtur; quapropter nos
ista quae seelusimus ab interpolatore addita esse censemus.
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qpoyévwr 8v. eixoor volywva wa .:IEZ, sovtéorry dudexa
neveaywva sa ABI, ueilovd dorey sixooe 'tqcymm oY
éyygmpoysvm glg Tov nvndov Tov ﬂsqtlayﬂmona w6 ABT
TEVTAyWYOY, Paveeoy wg xai & naqa 16 AEZ tplywvov xi-
xlog yeltwv dotiv voi megi vo ABI nsnayawov' wm'es
xal ny 460 yectuw dotiv n;g AAd. xai Eory oyow Ta
AHG AKA rpzywva g aga q 40 ﬂqoc OH, ourwg %
A meog AK, xal dvaldaf og 1) 4O nmeog A4, 7 HO
meog KA. yet’@wv 08 3§ 40 tijg A4 usilwy 390: xal 3
HO wijg KA. xai vo veirov &pa tijg HO o7 tolvov 7ijg10
KA peilov govwv. wai ¥omv v0 pév sinoodedgov eiroae
tolywve ta AEZ &ni v voivov tiig HO, 76 3¢ dwderd-
&door dotwy dWdexa meviaywva sa ABI 3ni %0 voivor vijg
KA. xal vmovezar ' volywve va AEZ of mevvaydvorg

+ %0ic ABI oo psilov dga vo sixosdedgov toi dwdenaédgov. 15

102 8. To dwdexasdgor toi oxzaddgov ueilov dozwy.
¢
v
v Z
7 4 o 4

*Eotw dwdsxaddpov uév mevidywroy 16 OGT xel xd-
Sevog 1) YR amo voi xévvgov s opaipus wig megihau-
Bavodang %0 dwdexdedgoy &mi ©o OGT mevsdywroy fyuém,

1. deidexa BS, ¢ A 8. 4. 7o AB mevidywvoy AB, corr. S
4. rolywvoy add. Ei xuxlov AB, corr. S 8. post nendym
repetunt ¢oavégov A (B? in marg.), sed id in A expunctum 8. 7 46
Co pro 4 AE post yet{m 2o1ly add. % AB cod. Co, del. S Co
10. Tijg A4 xal 36 volywvoy &ea ABS, corr. Co 12. Enlvosrov tijs
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42 pentagona afy maiora 20 triangulis eidem circulo in-
seriptis, id est ex hypothesi 20 triangula def maiora 20 tri-
angulis circulo, qui pentagonum afy comprehendit, inserip-
tis, apparet circulum, qui est circa triangulum def, maiorem
esse eo, qui est circa pentagonum afy. Ergo eliam radius
69 maior est quam al. Et similia sunt triangula 697 adx;
ergo 43 : 3y = al : Ax, et vicissim 03;: ad == 97 : Ax. Sed
est 39 > al; ergo etiam Iy > Ax, ilemque § 35 > } Ax.
Atqui icosaedrum aequale est prismati, cuius basis = 20
A Jdef altitudoque § 37, dodecaedrum autem prismati, cuius
basis = 12 pentag. afy = 20 A de{ altitudoque § Ax; ergo
icosaedrum maius est dedecaedro.
" LXIV. Dodecaedrum octaedro maius est. P;‘;P-

T’/

'’

Sit dodecaedri pentagonum @Gg, ad quod a centro
sphaerae dodecaedrum comprehendentis ducatur perpendicu-
laris vo, et iungantur wgp wG wr vp; octaedri autem ae-

HO 16 dJwdexdsdoov ABS, corr. Ei auctore Co  48. duwdexa BS, IB
A 14. x’ Hu auctore Co, EX AB(S), elxoo: Ei 16. £do¥ add.
B(S) 47, 10 ®GT Hu, 16 DYT ABS, 16 c#T FEi 19, M) 10
DYT AB, &) 10 vpr 8, dnd 10 5T Bi
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Te00dQWY némnww oq&qg rai wonleveov looy avtg wg 10
MemBmr, ‘I'O ano M“MP mgog 10 amo G &hdocovels
Adyov ¥yee fmweg evFelag dxgov xai péoov Adyov veuvoué-
g 10 @md wijg OAyg medg O mevvaweg dnmo wijg EAdogo-
vog, xai 1§ EI eb%eia oxgov xai uésov Adyor zérunyrar
xata 10 K, 90 dpa and wijg ET medg ©0 mevidmg amo

1. ol wpov w 7 YP A, distinx. BS, QG corr. Hu (s Ei)
8. xad¢rog AB, corr. S 5. ol onusiov &arrjp interpolatori tri-
buit Co’ 6. doidexe S, TB A, Judexec expunclum et 8 prima
manu B 7. ¥o10 — 44, &wd GT om. Ei 7. 6 .4 BT Hu, 16

7°8G ABS (nisi quod 5 om. 8) 8. Toi AC g é'v A(S), tob “ds &
& B, corr. Hu auctore Co 9. 10 100 D@ 1L TE AQQ Toryaive A, 100
;J TP TE .. 1oty B, %6 vy 1¢ 16 0l Tosyuve S, 1@ 1¢ 4 AE
corr. Hu (v te AE 4 voluit Co) 10. 44. xat 1§ — éno BT
“vera haec qmdem sunt sed qmd ad demonstrationem conferant, non
video” Go = 10. IB 76 &mod A(;s eblova &(B), J‘m’sxa Bga T&
aneé dea pelfovn o Paris. 2368 descripsit Wantzms, B v6 ¢nd deg pel-
{ove SV, cotr. Hu auctore Co 50. 44, 1dv énd “RG ABS, corr, Hu
auctore Co 11, rovriorly —' éno 'GT] “corrupta haec sunt, ut opi-
nor, neque enim vera; quare si qms ea una cum antedictis de medio
tollat, fortasse non errabit” € A, mevidug B, névre 8 dno
GT Hu, ano @b ABS Co ll o 700 wr AB, ws 16 vot S, corr.
Hu (&s 16 sQT Fi) 14 w 8, 10.@ A!B, 16 @ A2 45, éno GR
Hu, dn6 Y@ ABS (@6 s Ei). 48. 3 ET Co pro 5 €I
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qualem . superficiem habentis triangulum sit ggzz, et similiter
ducatur perpendicularis xy, quam quidem minorem esse
rectd vw demonslrare oportet.

Exponantur praeterea et figura lemmatis ad comparatio-
_nem' icosaedri -et: octaedri praemissi (propos. 43), quo de-
monstravimus esse 12 0»2 > 5 §d2, et triangulum By ico-
saedri in sphaeram, cuius radius est vep, inscripti, atque a
centro 0 ducatur perpendicularis & ‘unganturque de ag,
ut est.in superiore theoremate (propos. 55); ergo similia
.- sunt- triangula vpw Jae odv*). lam quia lemmate 16
ostendimus, si sit triangulum aequicrure, velut Gwz, cuiug
ad. @ angulus sit quattuor quintarum parfium recti, eique
aequale triangulum aequilaterum, velut u®ufu’, quadratum
a p®uf ad quadratum ab G minorem proportionem habere
quam, si recta quaedam extrema ac media proportione sece-
tur, quadratum a tota ad quintuplum quadratum a minore
parte, et recta &y extrema ac media proportione secta est in
puncto & (supra p. 427), est igitur

*) Quem ad finem triangula @8y Jac constructa sint, primo
oculorum obtutu non satis liquet, ideoque non iniuria forsitan et hoc
logo verba Zozew J% xal cet. et infra p. 468, 4 sq. Tovréorey 18 T dng
A.E meds &’ ta ané E A ab Eisenmanno omissa esse videantur, Sed
accuratius inspicientibus. hoc Graeco scriptori propesitum fuisse appa-
ret, ut figurae quaedam in sphaeris inaequalibus, quarum radii v ok,
descriptae inter se compararentur. Iam ex hypothesi sphaerae vy cir-

- oulus @G dodecaedrl -pentagonum, et ex constructione (propos. 48
sphaerae: o/ circulys Adg icosaedri triangulum comprehendit. Atqui
propter propos. 48 circulus qui dodecaedri pentagonum, idem etiam
icosaedri triangulum in eandem sphaeram inscripti, et vice versa reci-
pit. Ergo comparari inter se poterant aut pentagonum ¢Gr et penta-
gonum circulo Ad8 inscriptum, aut triangulum circulo ¢Gr inscriptum
et triangulum A4d8. Quorum alterum scriptor similiter atque in propos.
85 praetulit, Scilicet illud ¢,y icosaedri triangulum propter. propes.
48 simile -et aequale est ei quod circulo ¢Gr inscribitur. Iam -ex si-
militudine triangulornm @8y AJ8 eodem modo- atque in propos. 85
evincitur triangula quoque ,0,a& oly similia esse, tum separatifn con-
cluditur tnanguln " quogue vgw . J.a¢ similia esse (quae quidem etum_l
sequalia sunt), denique esse A vgpw ~ A olv, Quae omnia ex veterum
mathematicorum usu vix brevius absolvi poterant. :

Pappus 1. 30
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ET pelfova Myov ¥yeu fimep w0 ¢md MAMP meds 0 dnd
G2, rovréoty ¥0 neviexvudexdneg dmd MEMB mods o
nmeveenaulendneg ano GR. xal dnel Egousy v volywve ta
SPI Yoa f meveayvvowg volg OGT, vovréony & wouyw-
voig toig GOT, ddre xal 8vo selywva va SPII ioa Zotivs
€' zpydvorg toig GRT, sovvdory 18 7woig MeMBMT,
dote xal 10 O8ig ano SII Toov doxly ©vf neveenordexdxig
énd MBMT, vo dpe dno ijg EI' mpds %0 mevedug dno
tijg ET uellova Aéyor ¥ye fimep dbo va dmd SIT medg w0
meveenaudexanig ano QO (loy yip dotey 7 G v Q). 10
dvo 08 ia dnd SIT of vy ta dno XF, wg eixdn &
©f ovynploer tof xvfov i Bxraédpov: To dpw dnd g
ET ntpdg w6 mevedug dmo ET" psilove Adyov e fimep of
ta dnd X'P npdg 1€ ¢ dud Q@. xai Fovy lon § HK
wj KT 76 &pu dnd tijg EI' meog ©0 edxoothug &nd +ijg15
KT pellove Adyov Eyer fimeg 1 va dnd XW mpog 16 xa
ano Q@ dove ol A5’ 1o dno EI, tovréory A’ va dnd
I'A, mgog Yr' za dnd 'K pellova Adyov e frep of vd
ano XY mgog &' va and Q@. ald’ dg pév § I'd medg
IK, & AM medg IM, @ 88 4§ AM meds MI, 5 ON redg20
NI- dove wai A va and ON 7medg Wx' ta dnéd NI, tovs-
bosv ' td and L4 (seurhacia yap & vg § Mippove
33eiyIdm 4 14 xiig IN), toviéorey x' va amo KA, vovséonwy
e’ 76 ¢no BA (émivgurog yag 4 BA vijg KA dvvduel),
usilove Aéyov e fmep of va awd X¥ medg e’ sa &mo 25
L@ dose xai f sa dnd ON meog ¢ & dno Bd pel-
Lova Aéyov e fmeg of va dnd XP mpdg 1’ vd dnd

1. 3. dnb GO recte hoc loco ac similiter posthac ABS (dmd s
Ei) - 2. 8. meviexaudexdxes utroque loco S, & xirl dexdxes AB priore,

mevrdxig xal Sexdxig altero loco 8. xal emeyopery tplywve A(B),
corr. 8 3. 4. 7a 3JPIT Co pro & opx 4. PMas AB, corr. 8
5. 6. ¥d SPIT — 10ic CRT om. S 5. 3 on Yo A(B), corr. BV

auctore Co  2a7ly et 6. tpiywdvorc om. Ei 8. #o &ow Ei auctore Co
pro o dga _ 4%. 1b éiga —45. 1§ KI'om. S Ei 7. xal Is rd émd
EI AB, xal 8G 16 énd & Paris.2368 , xal v ¥o dnd e S, xid 9C ¥
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s 8 £ > uouf?: wG? id est :
> 45 uouf? : 15 wG2.  Et quia ex hypothes:
- habemus
‘8 A ogr = A% pentag. gy, id est
= 60 A Guws, itaque

2 A gor = 15 A Gur = 15 A u®ubur, naque

o733 = 15 yﬂy" 2, est igitur

&3:582> 2 on?: 15 wep? (est enim wG = wy). Sed

sunt 2 o7r? = 12 yy?, ut
demonstravimus in compa-
ratione cubi et octaedri
(propos. 53); ergo
ey2: 5 Ey2 > 12 2y : 15 we?. Et est &y = 2 xy (supra
p. 427); ergo
ey : 20 xy2 > 12 yy?: 15 we?; itaque etiam 36 & id
est (p. 425)
36 yl’ 1720 y? > A2 qy?: 45 a)?z, - Sed est (p. 427)
7h s uy = ph o, ety quig triangulorum orthogoniorum
Aue ove anguli ad verticem aequales
: sunt,
pl : s = vo : w; itaque '

36 v0? : 720 o2 > 12 g2 : 15 wgl Sed, quia lemmate
7 (p. 427) demonstravimus o = § A
= } Ax, et triangulum GAJ aequilate-
rum est (p. 435), sunt igitur 720 ©»?
= 80 442 = 20 Ax?; itaque, quia prop-
ter lemma 1 med. est Ax2: 302 =3 : 4

36 vo2: 15 #d2 > 12 yy?: 15 we?; itaque

12 »02 : 5 802 > 412 xy?: 15 we?.  Sed, quia circuli

circa triangulum @A descripti cen-

anp e Y, corr. Co 33 raundaolyy Bi 3383, & w@ 4 Mijupar
Uelyan AB, 16 wmerdpre limuerr ddelydn s_v om. Ei, {’ corr. Co
24. fnbroires — dwuyu in ABS post 7w gno Qb inserta trans-

* posuit Hy 5. nme T« IB 16 A, sed prms 30 expunctum
6. qare Co pro ¢ xad § 1. —E AS, xal | xal 9 ¢8 B, 9 expunctgm
in Paris. 3368 V

3u*
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QD. névee 08 ta dnd BA & 2orwv 1e and NA, wg

Zovey &y 2@ oy Tdv ovogelwy (10 -yde xévigov Toi megl

w0 BAA zolywvov wixhov ©6 N onueidy dotw) - xai of Goe

16 Gno ON mgog & ta dnd AN, zovtéory 1ff o @mo
\ ’ LY N N . I ’ ” p 23

AE meog 18’ va amo E A, peifove Aoyov exee yree o'

4

» ¢ o »~

%6 drno X¥ meog 18 1a dnd Q. xai é’o'nw‘ 3po¢ov 2
A4 A4E wwwww up YOQ zouyuvg * nai aﬁ' apx Ta &mo
YQ nqog &' 10 amo QD peilova onov SXEL 7mep B Ta dmo
XY mpos e’ 1o amo Qd- yezg‘aw dga 7 YR xdIerog wijg
Xy xa.%tov rol vnoxetwac ai dnigpdveias Toaw 1@y ore-10
08dY oxnuaTwLY yetCov doa 7o 6w6maedgov 100 xzaédgov.

104 &'. Ose uév odv tiv & oypudrwy vovrwy & o7 xai
molvedga xalelrar 10 molvedgiregov aisi ueilov forwy ga-
vegov &x vy dnodedeiyubvwy, vt 0f mhelw TGy mévie
tovtwy advvazoy oty edgely alha opjpara ioowg xeild
duolowg igonmdedgorg molvyuvorg mepsydueva uador tig &
xal ovrwg. ) 4

105 Hdoay ovsgear ywriav &x touiy Ehaylorwy ovveordvar

, B3 BdA add. Ei 4. 5. zovréorwy — and E A om. Ei  ane
Ape ngoc e 7¢ ¢nd geA® AB(S), corr. Hu auctore Co 6.7. 7é ,J,A,E]
to A4 f € AB, 10 l"d"q"e 8, 16 OAN Ei, corr. Co 1. 8. 7& dmo
o S, 16 47 Y&) A, to ano vp B 8. 9. pellova — ano Qb add.
Co 1. Fov' B, t4 Al in marg. (S) 43. alsl Hu pro mold
18. Mayloroy recte se habere neque vero dyozoy scnbondum esse
docet Euclides elem. 44, 34
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"trum est »**), propter elem. 13, 12
sunt 5 892 = 15 »A2; ergo 12 vo?:

" 4542 id est propter triangulorum oAy
0.a ¢ similitudinem (supra p. 465)

T

12 362: 45 082> 12 yy?: 45 wqﬂ Atqui triangula
,6 @ & vopw similia sunt (supra L. c.); ergo
12 wv? : 15 we? ) 12 yy?: 15 we?; itaque
wv > .
Atqui ex hypothesi superficies dodecaedri sphaerae, cuins
centrum v, et octaedri sphaerae, cuius centrum yx, inscriplo-
rum aequales sunt; ergo dodecaedrum maius est oclaedro
LXV. Harum igitur quinque figurarum, quae xas’ 3&o- Prop
x7v, ut aiunt, polyedra vocantur, eam semper quae plures
bases habeat maiorem esse ex his quae demonstravimus li-
quido apparet; at praeter has quinque figuras alias plures
aequalibus ac similibus polygonis aequilateris comprehensas
inveniri non posse sic facile cognoscatur1).
Omnem solidum angulum ex tribus minime angulis pla-
*#) Theodos. sphaer. 1, 1 coroll. 2; est enim o centrum sphaerae,
in qua est circulus 8di (supra p. 425), et o» perpendicularis ad circulum.
1) Conf. elem. 48, 18 scholium.
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ywvidy &meddwy avayraior, xai ai megiéyovoar avrdg, dav
e Tosic wiowy dav te mhelovg, s6¥ vegodpwy SpIGy Ehds-
tovég siowy mdviwg. vmo uéy ody Efaydvov ywwmdy 1) sivog
eb9uyedupov molvywroségov megoyedivar osegecy ywvioy
advvaror (ai yag &ldyiosar dvvauevar megihafsiv avTyys
tosig 1800cpwy SpIdy ovx eloiv Ehavrovg), Vo 3é mevsa-
ywvov sQuiv udvwy Buvasdy, wg xai auvvéosgxey 3 Tov de-
dexaédoov. makw d8 végomges uér 7 mhelovg Tevgaywvov
yovial mweguéyesy avegaay ywviay ov dvvavsar (ve00dowy yae
0¢3a@v ovx elaiy Ehdrrovg), wpeig 08 mapiéyovay Ty 30T 10
xvfov. xava Ta avra 08 xai lgomlevgov spuywvov EE ueéy
7 mhelovg ywviae seoudewr deI@y odx sioiv hdrvovg, xai
dia voito ovspeay ywriay ov megiéyovar, mévee 68 wai
rémmeec xal T08ig Jérmm, xal neqtéxeraz V70 uéy mévee
0 Tob uuoaaedeov, o dé resadowy 17 %0 oxraddgov, Hmo 15
dé qnwv U] ﬂ)g m:eamdog dijhov oty ¥ Tdv sqn)yémv
ot maga vavrag ovx dovwy ahdy osegea ywvia 3 Towv xai
100 adToi molvydvov guvedtmuvia ywriwv, dioss 0vdE rro-
Adedgor eboeiv &hho maga & mgoepnuéve mévie Jvvavoy
éovey U0 Lowy xai OMOLWY TOAVyWYWY TTEQLEXOUEYOY. 20

1. ywviay AB, corr. S 4. post molvywvoripov add. rov A, voi
BS, del. Ei nequeveydippar S, meguéyeadar Ei 8. nmevraywvov Hu,
:unayahuv ABS, mvtcydww yoney Ei 7. udvwr Hu, pevow A(B),
povoy S Ei 18. 700 avrov _Ei pro Ta TOU 20. in fine add. nax-
nov altEavdoem; ovvaywyis € ms(ulzu de ovyxpioss 16y iony négl—
uezgoy tyoviwy rwy emcnédwy oynudiwy mgosalinie ze xai 18y xv-
xdov xav ovyxploes Tey iony mun'vn«v &yovrmy nmpos alinie e xae
v’ oqatpay A3 (rédeg ﬂw néuntov vij¢ ndnnov rov dlefavdpus oivva-
yoyic B, 1éhog 100 & tijc ouveywyils nénnev S)
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nis constare necesse est (elem. 14 defin. 1), et anguli plani
qui solidum comprehendunt, sive tres sunt sive plures, uti-
que quattuor rectis minores sunt (elem. 41, 2{). lam vero
neque hexagoni angulis neque ullius figurae rectilineae plu-
res angulos habentis angulus solidus comprehendi potest
(nam tres minimi, qui continere possint, scilicet tres hexa-
goni anguli, non sunt minores qualtuor rectis); at pentagoni
tres anguli per se solidum angulum comprehendere possunt,
atque id - quidem fit in dodecaedro. Rursus pentagoni aut
quadrati quattuor pluresve anguli solidum angulam compre-
hendere non possunt (neque enim minores sunt quattuor rec-
tis); at tres anguli quadrati comprehendunt cubi angulum.
Eadem denique ratione sex pluresve trianguli aequilateri an-
guli, quia non sunt minores quattuor rectis, angulum soli-
dum mnon comprehendunt; at quinque vel quattuor vel tres
possunt, et angulis quidem quinque icosaedri angulus, quat-
tuor octaedri, tribus pyramidis angulus continetur. Ex his
igitur quae exposuimus apparet praeler hos nullum alium
solidum angulum esse, qui ex aequalibus et ad idem poly-
gonum pertinentibus angulis constet; ergo praeter illa quin-
que quae diximus polyedra nullum aliud quod aequalibus
ac similibus polygonis comprehendatur inveniri posse.
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