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Raftantsffimus 1lle Codex: Armachanus, ex quo fequentem Verfionem adornavimus,
tn ord lsbrs charaflere mapufeulo bunc tstulum pra fe fert.

) ol jamdd byl s
« Lsber Conscorum juxta Nafir-eddin Tufzam,’ . Et tam prancipse quam fine libb.
V. VIe, & VIL™, occurrunt hec verba.

e aUm\} ¥ o A e)—.h‘ u\’a;,s"‘ &P w,cb_,.b‘ xS
« Zsber Apollonu de Conzczs Traduxit Thebit ben Corah, emendavst vero Bem

i 2
«Mofes In calce autem legitur Epiloge, que quafi Hiftortola eff, qui manu, quo
loco & tempare defersptus fmk%e C'aix ?gathe Izoz m@da Je haber, Interprete D™ Sike
LL D. viro omngend bteraturd perpolito, Linguarum Oricntalsum -perstsffimo, € He-
biaice apud Cantsﬁmgxenlés Profeffore digniffimo
¢ Hec eft narratwo, quam in fine bupus librs ferspfit Muley maximus Nafir-eddin®
(hic diftus o psodly =N yased).  © Abfolvst fersptor harum linearum Mohammed
«},bn Mohammed Ebn Al-Hafan Tufeus “’zb” bunc hbrum € corrigere hoc
<« oxemplar, auxtiso Der & optzmo adjutorso ejus, dre 21 menfis Dhilhajje annz 645,
“( anno Chr. 1248, Mart, 9.) Inceperat eo defersbendo occupars die x2™° menfis Rabiae
“proric efufdem annt, (Cor. 1247. Aug 16 ) nec tamen ex vacavit amplms quam duas
“ertsas partes equs sntervalls  Alfolvit autem feribere Scholia tn boc exemplar, ac dyfpo-
uras ejus, Achmed Ebn Aly Abu’lfaray Mohammed, quz cogno-

“nere € corrigere fig:
 mznatur Ebno lbawwab Bagdadenfis ( Deus fortunet [fatum epus) menfe Moharram
es, & orans pro propheta

“anni 662 (Cbr.1263. O&ob.) landans Deum pro bene

“eus eleflo Mohammede & familia ejus. Laus Deo, & pax [uper [ervas equs eleflis :

&« fiducra noftra ¢ Dma%:w a %
ﬁ;‘ Aﬁlatf;: eﬁ exemplar boc,n ul:;; Mar4ga, feria fecunda, die decsmo menfis Shaa-
“bin anne 702,(Chr.1303. Mart. 30) menfis Perfict Chorddd dre Afinén.

Ad marginem autem pagine ultime afecribuntur hac verba,

ALl ey ol 638 v Gwd Qodl Geud pat (s Lyag=e Ooay
hoc eft, POl (2 oags @ el I Jeo & Ol oe el

< Scriptum legatur n calce exemplars unde defcrsptum eft boc exemplar. Partem oila-
“vam bupus librs 1 Arabicum non traduttam fusffe, qusa etsam sn Grzco non reperta
“of" Adeo ut de offavo lsbro recuperando vix ulla fpes fit '

Porro urbs Mardga, sn qua ante quadringentos annos nobile boc Conscorum exemplar
Jersptum dicstur, eft ulﬂm/iZzu Medie 8Aﬂ§'rlz, Jub Long. 82°. & Lat 37%". Urbs
autem Tis, unde ortus Nafir-eddin, n eadem fere Latstudine ac Mardga fita, Long:-
tudinem babet 9ait. civitate Bagddd babente 8o%. juxta Tabulas Pecficas Geographicas

& Gravio uoffyo edstas

Benigne 1gttur velim accipias hoc quicquud eft opeuss, ab orsente ad nos adve@um
& hec unico (quod fcimus) exemplan: feliciter confeivatum, & noftris quafo
m co mterpietando & luce donando conatibus faveas. Errata qua operaium
mcund irrepferunt, ant nobis fotfan quandoque mimus perfpicacibus exciderunt,
ne azgee furas hoc modo caugere
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yeélun, latere cjus reéto, p 11
123 { penult pro refls daiwr  ab, leg. ve@is datur ab
126./ 43 promajor, wNor.
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LEMMA 1L

Sit ABT tanguluin, ac ducatur cathetus 4 4,
Dico quod fi reftangulum BAT =zquale (i
padrato ex A4, ert angulus ad A rellus

I majus fuent eo, obtufus, fin minus, acatus.

RIMO fit zquale, ac BA ent ad A A ficye

AA ad AT, funt circa zequales angulos,

quareangululldAz.aualueﬂ angulo ad A
ac propterea angulus ad A refluseft Scd fir

majus, elque 2 fiat quadratum ex 4 E, & jungan.
zu?li, gg‘, u\(nu%gulus BED mé:,a, adeoque
A

E Z

& r s A T

BZ
~ o~

wior it A yorla, a0 Yo winir Tadomy W) w1d Toor
xudw 7 N A Zy 6 emrledySwoer ai BZ, ZT sy I
9% 5 W BLT yorid) § awmie iNdowar & ©gir 1 A yu
via Sgda apz Rir 8 A eris

AHMMA B

©iod woay [ wess a,.su‘g d¥o e%siii ¥ AB, BI»
€ ompeiz Jodivns & A sgdbey 208 F A

omptorks whi aoopMdrys mis AB,BT.
I‘\nwi-m xivrgor Epx atiws 5 8 B iweddxle By
3 AB x) iClrbS, algpartos dpa 5 Kudw Ty A B
ik BE DSiion dpa 5, aov Hdw 81w B G wlpue
@ alguings Vxde sm T A 5 wd B xddeme § A Z
NNy a8 WL Guuide THBL Iom w LI N3Ny
ga B 71 gh{wx‘ﬁuil'AMﬂAﬂau &
A Sow 2pa Ry Jiow 55y 5 AB, MOw Lpa B 7 A
i 35 70 T bdiy, Ivomu %pud AT mf way{Ses, e}
ooy o 3 AA TR AT, Bl 73 U BL 1) ZT Yow T
Bow N e o agdr 74 BA o 5 A Hy ingripe dou
FAL AT Quidpn R w8 7impny nd a8 LaH;

ad A obtufus five re€to major'elt S; vero
minus fuerit, 1pi 2quale ponatur quadratum ex Az,
& jungantur BZ, 20, oc angulus BZT reQus erit,
coque munor eft -ns.:lu: ad A ac proinde angulus ad
A acuus QE
LEMMA I

Duabus reflis AB, BI' invicem normahibus po-
fione daus, ac dato puncto 4, defcribere per
& hyperbolam circa afymprotos AB, BT

igitur reéta BA producaturque , quac proinde

})Um factum ac centrum oyus ent B Junpatur
et Ponatur BE ipfi BA requahs, quarc

ameter

data cft, unde & datum pun@um E dumetrl termi-
nus cft  De 4 fuper re€tam BI' demittatur cathetus
AZ,acfurzr |p8elz wquaele, ac datum ent pun-

¢um T junétl autem & produltl recti A ad pun-
€um A, recta T A dara eric politione, ac refa AB

datur pofitio are punétum A datur Datur etiam
’ne,qu reéta AT daror magnitudine

quogue AT equalis, ob B Z1pfi Z r axqua-
lem Sit jam A H lstus rﬁumiignm dl;:\‘:‘ne'ﬂmzu s

poxkerit agutur utraque A 4, A I' quartam partem rc&x—
anguls



PAPPI LEMMATA IN V.LIB. CONIC.

anguh EAH  fed & exdem poffunt quaram par-
tem quadrati ex AT, quare fob EAH
zquale eft quadratocx AT Datom sutem eft quadra-
tum ex AT, datum guur rects: EAH, unde
dard re@td B A data qu eft H4,ac pundum H da-
tum 2dats autem pofitione duabus retis EA,AH 10
eodem plano ad angulos re&os inter fe conftitutis, per
datum &um A & fub angulo AAB fit hyper-
bola, cujus diameter eft E A, vertex vero 4, erdinatim
autem npfhmue ducuntur fub angulodato A A B, ac
Boﬂunt patia 1pfi A H adjcenna, latitudin: ha-

entia eas quas puncto A conterminas 1pfz ordinatim
applicaz e dametro produ@i sbfcindunt, exceden-
tia vero figuris Gmihbus figure EAE dara eft iguur
polinone {e¢tio hyperbolica

b Componetur autem proble-
ma hocmodo Sint duzprre&x
pofitione date A B, BT, pun-
Gum autem datum A, ac jun-
¢ta BA producaturad B, iphique
BA zqualis fiat BE, & demut-
tatur normahs A Z,ac flat I'Z
1pfi BZ ®qualis jangatur I' A
& producaturad A, ipfique A2
apretur AH,ita ut quadratum ex
AT quale fit re€tangulo EAH,
& diamerro A Edefcribatur hy-
perbolz, modo 1n analyfi dicto
Dico hanc fe&tonem problema
efficere  Quomam enim BZ
1pfi Z T =qualis eft, cruntetiam A 4,AT ®quales utra-
que 1gitur A A, AT, porens quartam partem quadrat
ex AT, poreric quartam partem reCtangull EA H,
nempe figurze fuper dumetrum A E falt Hoc au-
tem 1ta f habente, demonfiratum, eft i fecundo
hibro Conicorum, hyperbole afymptotos effe rectas
AB, BT,

LEMMA 1III
Sit refta AB pofitione data, ac pun&um I da-
tum, ac, du@®l re&a BT, fit reGta B a data

& engatur normalis 4 E  Dico pun&um L

conungere hyperbolam per punétum T zranf-

euntem,

IT r z normalss, 1pfique B A zquahis ponatur Z A
S datur 1taque pul;é'ﬁlg A &w;e&& ggrumnh AH,,
dabstur pofitione reta A H, occurrens 1pfi BT pro
dudte ad pun&um H dats iguur pofitione rechis

AB, A H, hyperbola, per datum punétum I' afymptotis
AB, AH defcripta, tranfibit per pun&tum E, quia EH
1ph Br xquaks ob totam BE tot1 HT 3 qualem

Hoc aurem cx preecedente manifeftum eft.

Componetur autem hoc
modo Sit AB refta po
fitione data , & punctum

an g T im AT ‘iowy Zga 83 75 <@ F AH = 33 AT
ningagry Kt N 70 Sm AT 7iesdjuror, DS Zp
4 7 BAH ugislhhfvgilm Mﬂ:ﬂ:ﬁgc’gn
HA, gt 3w 7 H 3 txel 3y Siow Svdbidier dvo ove
Sudr by Shmide ¥ BO, AH opSdy aMiAas xevgyios,
% S Rivres F A Az wr AAB gonas i omep-
Cond, Bir Alsperesr 96 3 E D, xopps N v-A.:th
xeruybusves xgriyorTes e TY Dvion Jerig TA @m
A OB, Juwduve T opg s A H mmpmreipurd, -
quﬁav&m + o7 d3ues ¢ 2g-
w28 EAH

™ txorm & TouTwd
piree aeds 75 B, Srigbdinorm ey cpaip P
Stoer dpet By ¥ Topus

b SuwTeSiorru I% 7 @gslbanua
Sowr Eswomr ax 79 ioes oo di-
Séaz ai AB, BTy 70 Je HSY 7
A, x; (W:{J:xaa » BA .g i~
Esbrkdw &3 m L, v;ulh’;‘imy
rudwn PE x5 ixle wgens w
AZ,dy7y BZ iow %eidwn 71,
u;tmzd;,(ﬂroufb lgluC‘CA‘-&m
A gT:AEcBmv:»xow
»AH, é'msm AT Toor neicSw
womEAH 1) 3ded, de
v TH GvaAduE Abyousy, wiet 2la
wergor AE Smelorh Abyw Im
woiés 70 @esbriua Ered 3o tow Biv 5 BZ 75 LT, m
U By WAA TH AT exgriom Ipx 7oy ¥ AL, OT
Surdpes 7o TeTgTy B F 3w & AT mvmgaydo, § ¥ T
s EAH, s7isr F apds 79 EA 2susrsp éidove Eds
< Kedburu ¥ i Sripo S0 depdeTs aoy
ai AB, BT & daripforns

AHMMA 9.
oird el9¢ia n AB, oy dedey BT Jixfw g BT,
35‘,»«'49’@ dofeices 1 B A, 6631 3 avnxfe 4 A E.
on » E afleray 5n xdve mps omspeors
toxeuins 2l € 1.
xSw 2gSems ol Z,)g-ri'BATnu‘aofvl,A b
Sorapx B3 TS A dvixSw op3h w A H Sioe gz B2y
3 AH oupmimvan 7% BT, ims eafi€aido xF 73 H o Sie
m&:«&v?BA,AH.;gnyJuMm?r, Sm#Co-
A ool dovpAldres HA, ABindeed) #pz & 2ls ¥ by
22 72 Yoy T FBC 74 EH, dmes 0w BE7) HT,
xal b5y 2)d T8 wespeappivey

SworeSnosna N drer

<)

datum ', fitque BT reta
duka, data autem redta Gt
© demiffa normali I' Z,1pfi
© xquahs fint 2A, & ad
angulos retos engatur AH
occurrens re@e BI ‘pro-
ductz :’nA b4 Bdcm alym-
ptotis HA, A r pun-
Gum T intra an » de.
feribatur hyperbola  Dico

A

r %W J'ﬁ'l{CoAn

eam problemat: fatsfacere,

hoc fi demittatur cathetus aliqua E A, femper fiet
BA .pl: ©xqualis Foc autem manifeftum eft pro-
pter :Zm%ru?f .x:qunllen c¢mm (unt EH, I'D, adeo-
que ipli xqualis  tota igueur A2, I t
relta ©, equalis cft toun BA - B

a Vido Yrop LI Lib, prinu

¢ VidePiop 1V Lab fecunds

o7 motct 7 e foAnuas Tu TSIy
Sm0da 2y vdSemr Sy ¥ E Byiow JinD) § BA 7h O, 7670
N pavigsv alg mis aovuzdTes, Ton )ﬁ' # BIL7a B, gy
Yw AL 7h ZB W) W dpa w AZy Temies 5 O oy
apna

¢ Valde Prop, T Lab fecunde

b ArMMA
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AHMMA &

Eswws 5 BA w0s7lw AT Srws 16 do3 BA
W6 TOdom AT o T BA, AT oy avdrc=
iy tsw 4 A A

I(m’a- 74 T A iow 3 AE. xam dugioy dpa yivirs

S iBT ogss # T Ay, 747 419 ¢ 70 s T BE

@¢js 7@ AT, EB, ims 7 ¥z IBE ogs » ¥

EA ow ¥a iy ™ oo AT, EB 7 M AE, murisr

T aE drdiayor ) ous

LEMMA IV,

Sit ut BA ad AT 1ta quadratum ex BA ad qua-
ex AT Dico Aa mediam efle pro-

portionalem inter BA & AT

Tat AE 1pfi T4 zzqualis, ac dividendo ent ut
F Br ad r'A, boc eft, ut reftangulum rex ad
re&angulum fub AT, EB ua (per fexam Il Elem )
reGangulum I'B k ad quadratum ex EA  quare rect-

angulum fub AT, EB zduale eft quadrato ex a
- s g gy S

SUym d2a v & 5 BA ogis PAT | |
s SAAGESAT dwipa cgzs A r
dAwr Ky o5 n BA @pjr Tl AA

wrws & AQ <gds Thd AT dss 7w BA, AT wion avd-
Aoybr S m AA.

AHMMA ¢
Esw 7o \zod ABT iy ré;ﬁ; 22 AT, om
sw 7 AT7H T'B

¥

oy

i i portionales igitur & com
’ 3' g‘xido,emu:gBAzdaz ve
a AT, taAAad AT gquapro

) Quapropter
tota BA ad totam A A entn
cadem ratione AA ad AT, 1ta ut A 4 media propor-

tionahs fic inter BA, AT
LEMMA V
Sit retangulum ABT duplum quadrati ex AT,

Dico AT 1pfi TB zqualem effe,
| I Jat AA 1pfi AT zquals eng

Kzl.auri'Ar}ui AA I I
towy dpa 7 @S AT A Jowr 3
7 \aw ABT ) obs
autld 1w Gpa &3 5 A Ay 1evisw 5 AT, 75 T'B
AHMMA ¢
! \ » L N
egs mis awmis dropiarss wis A5, BT vay-
Coraj peogdPluoy af AE, AZ* Xy ém &
TUUEENETY aRTAwS.
EI B duwary quummiTmony
aihess T W A X Sm ¥
A SipfBe as Tpasr w3 u
AQEZT oy ald ZF a7
Ty iom H AL 7§ ZT 2ld N
P OE mumr, Gow » A 7§ ET
d5s w I'Z Ty T E iow &, Smp 4

R

1taque re@angulum rAA equale
T B rectangu'o ABI' & applicato u-
troque ad candem re@am AT, eric
A4 pli AT ®qualis etiam re@a. T'B gequalis

LEMMA VL

Circa eafdem afymptotos AB, BT defcribantur

hypetbolz & E, AZ Dico eas non occurrere
invicem

N aM fi fieri poffic, conve-

maatin puncto 4, & per

A ducatur ad fetiones re@a

AAEZT, enc iguur, propter

feionem AZ, refta Aa phi

2T ®qualis verum, propter fe-

¢hioncm AE, eadem AA 1pfi
Er zqualis ent,adeoque I Z 1pfi

ddubazoy wx & oy a - 7
wpal ENIAus

Aoy K om ) 15 ameigry alfbibuas iyrey wesrdysar
eouTisy ¥ €5 Eailoy dgukvevreu

2senpa e sap w6 x iripa ]
4 ONK, & ¥w » 2duarsgy
MN, b wiper 8 M [ fom ag)

+ AMZ 2fguarses 5 MH ] iswy
Zpa wr BT Naw MA N oesr
™ 1 A I dme % rAayin aeds
7l $pSiay, ¢ I 73 e HoOMl
wgic 7 M@ OP Emc 3 aau-
dee qgge Tt pday  Spe ¥H
é¢ 7\ MAN aeds 7 s
AZ v 7 “m HOM ogss
AT OP, ) iroME pilor
NhEum av MAN nd \zn
HOT, * puflar ga 82y 422
FOXE o ald nir mpds, oy
& 7w zZza ‘v

ZToP, [iwrd mise nT

i

2 N
TE zquahs quod impoflibile eft
o N heclé!&wneglglm non colnc:r-
runt toter fe 2 ¥
quod edem in infimtum uCtze
Dece 9oy femper invicem progxrom -

H unt, & ad minorem procedunt

diftantiam Ducatur cnim aha
hyperbola ©NK , fitque dia-
meter ¢jus M N, cuus termi-
nus M, ac fit HII duameter
bolzx AIZ  crit wguur
MAN ad quadra-

tum ex A &, ut diameter tran(~
verfa ad latus re@um, & ut
reétangulum H O T ad quadra-
tum cx OP ita duameter tranf~
verfa ad latuy re@um re
retangulum M A N eft ad qua-
dratum ex AX ut retangulum
H O ad quadratum ex OP, ac
permutando fed reétanguium
MAN mous eft reGangulo
Hom, *quare Z& majpor eft
quam @ZF acpropter (eétioncs,
reGangulum ZZ 4 re@angulo

Ior ] ndomdr e B 5 za
™ OP dsv sl eir nailor w-

Zerzqule eft [utrumgque e-
nim quadrato excn T c?;?nlc]
quaproptcr A minior cft quam

(e
u ue  aNd xl ,
e B H7A

wii¢ deumdras iy @esmizen e Wy fawniis,

er per aguur (eétionces

e T

nt ue i utrague carum

:fy:"ot femper  propius accedit, manifeftum elt
& (i ipfis femper sppropinquare

* MManca
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* Manca eit bac demonfiratro  placant sgatar aliamn buc Jubpicere, ab anti
ut ex vefligus ejus conpscere hcet, nom wnultum

Quomam emm fectiones fune circa eafdem afym-
ptocos, erit ut re@angulum M AN ad quadratum ex
Az narc@angulum H AN ad quadratum ex AA pa-
nlerque ut reganguhm MON ad quadratum ex O©
ita reGtangulum HON ad quadratum ex OP, funt
emm omnia 11 ratone laterss cranfverfi ad latus
reCtom reliquum igicur ad religuum ent 10 eadem
latus tranfverfum ad 1a dif-

& mitegra Pappt,
farn

um Zz A, & 1ta differenna rectangulorum
‘MON,HOTI ad differentiam quadratorum ex 09,0F,
five rectangulum £OP Sed diffrenpia reGangulo-
rum MAN, HAN zquahs eft differentiz rectangulo-
rim MON,HON, femper emm [per PapprLem 4 1n
Lib lI1.] 2qualis et re€tangulo MIIN et sgreur rect-
angulum 22 A gequale reGtangulo 2P Verum z=
major eft quam zféndeoqueld minor eft quam ©@°

rauone quare ut
ferentia :lc&angukrum MAN, HA X ad differentiam Saaproptcr hz fectiones femper accedunt nvicem
quadratorum ex A%, A A, hoceft [peré II El] ad minora intervalia

Ahter & brevias

81l ac AO pli KT, ac proinde rehique ©P
rehquze TK ztﬂ:lahs eft, quocunqlue modo duxeris
reftam AT Elr autern | per 10 11 huy ] rectangu-
Jum £A P femper ®quale rectangulo #YA, ac re-
angula KA©, EYZ funt ubique squalia, quare & co-
rundem differentie femper xquales funt  Sed [per
Pappr Lem 4 10 1II by ] differentia reGtangulorum

LEMMA VIL

Situt ABadBritaaEad £Z,&ut BAad AH
1ta Ea ad A® Dico ut folidum bafin habens
uadratam ex AT,alttudinem vero A B, ad fo-
Iidum bafin habens quadratum cx a4z aln-
tudinernque AE, 1ra cubus ex AH una cum
€o quod eft ad cabum ex HB 1n ratione qua-
dran cx AT ad quadratum ex T'B, ad cu-
bum ex A® una cum eo quod eft ad cubum
ex ©E 1n ratione quadrati ex AZ ad quadra-
tum ex ZE

QUomam enmmut T'A eftad ABita ZAad AE,
ent etlam ut quadratum ex I'A ad quadratum
ex AB ua quadratum ex ZA ad quadratum ex A E
fed ut quadratum ex I'A eft ad guadratum ex A B,
fumpid corrmunt alutudine AB, jta hdum bafin
habens quadracum ex Al & alutudinem A B ad cu-
bum ex AB ur autem quadratum ex ZA ad qua-
dratum ¢x A E, ob communem alutudinem AE, jta
ent folidum bafin habens quadratum ex z4 & alu-
tudinem AE ad cubum ex AE [IJac iguur propor-
uonalia funt, ac permutando  Sed ur cubusex A B
eft ad cubum ex AE yta cubus ex AH ad cubvm ex
A9, &rta cubus ex HB ad cubum ex OE  verum
ut cubus ex HB ad cubum

Prog;er}[—lypubolu, A P zqualis eft 3pfi =T [per
¢

ZAP,KA© 2qualis elt rectangulo Zor, & diffe-
renua reCtangulorum ZYA,EYR zqualiselt rectan-

gulo 224, tdm:c re@angula 2@FP, ZZA fung ubt-
que zquaha patet = A mnorem effe quam ©r,
Ac mamfeftum eft hyperbolam ATl Z ubique intra
hyperbolam = XNE conftiws, quia reGtangulum A©T
ubique minus eft reCangulo AP K
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HB whos 6ess # s FQE wber o' de s s34 HB
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| v 53 Mg bxor whe 83

ex OF i fohdum quod | |
eft ad cubum ex HB nra- 4 H
nione quadraty eXx AT ad

|
B I FHBwLe b msm AT aels
M TB, @esr 78 Abyor Exor

| @esr #3m FOE xloy by 70

uadratum ex F'B, ad {ohi-

um quod eft ad cubum | |
ex ©FE o ratione quadrati
ex AZ ad quadratum ex
ZE uc vero unus antecedentium eft ad unum con-
fequentium wta omnes ad omnes, quare erit, ut fo-
Iidum bafin habens quadratum ex A ' & altitudinem
A B, ad fohdum bafin habens quadratum ex A Z glri-
tudinemque AE, xta cubus ex A H una.cum eo quod
ad cubum ex HE rationem habet quadrati ex A I ad
quadratum ex I'B,ad cubum ex A © una eum co quod
ad cubum ex OE rationem habet quadrati ex 4 Z ad

quadratum ex 22 Q E D

LEMMA VL
S fine A & B fimul sequalia 1pfis T & A fimul,
Dico A excedere T codem exceff quo & ma-
jus et quam B,

|
E z B AZ el 7 ¥ ZE i de
@ty T omublor ool o F
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Abyor xormor repe & amd T OB xilor Py mimAZ
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AHMMA .,
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LEMMA KX
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fit AZ ad AT 10 eadem rati-
one, rehquum itaque E Z ean-
dem ipfam rauionem habebit
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LEMMA X

Excedat A ipfum I minore differentia quam qua
A fuperat B. Dico A; B fimul mmora efle

quam I'; & fimul fampta.
IT emm E exceffus ipfius A fupra T, unde A:
B fimul 1pfis F,E, B hm fumptis eequalia erunt’
fuperat autem A ipfum ' minore quam quo A fuperat
B eft autem E exceffus quo A fuperat I igitur £
munor eft differentia np?amm 4,B, adeoque E, B

| I

al ! |

minora funt quam A commune addatur T,ac I',E, 5

e ;n’:’nou uiunc m;aﬁ:',:, ?ed“l onftratum
el =qualin efic im re A, B
minora’ funt quam T, A fimul Part m(?d: confta-
bit hujus converfs, & quid accidat ubl A minus fu-
erit quam r
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APOLLONII PERGAI
 CONICORUM

LIBER QUINTUS.

Apollonius Attalo S.P.

———Confcripte & nobus funt hoc Libro quinto propofitiones de Ma.
xmms & Minmis.  Sczendum auntem eos qui vel ante nos vel no-
Stro tempore vixerunt, Minimarum doclrinam leviter tantum at.
1gife: wdeogne demonfirarunt tantum quanam ReGe contingant
Secluones, & vicyfim, nempe quidnam iis accidat propterea quod
Secizonum Tangentes fint. Ac quidem de hifee egimus Labro premo,
#fs quod in eorum expofitione pretermifimus Mimmarum doitrs.
nam. Confiitueramus antem eum in his quogue demonflrandis
[ervare ordinem, quem in premyfis trium Seionum Elementis ' Je-
quuts fumus, rvelatione habiti ad quamiibet SeEionum diametruns -
queniam vero innumera funt quee hifce accidunt, id Jolum in pre.
Sentia conati fumus, ut oftenderemus quomodo [fe res habeat re.
SpeCln Axium five diametrorum princspalium. Has antem Pro.
pofitiones de Mmimis accurate admodum drvsfimus ¢& distnxmus
n fuas ClafSes: 1fque adyunximus illas que ad prefatam Maxi-
marum dolZrinam [peant. 1Id namque [cientie buyus Studiofis
72 primis neceffarium est, tum ad Drvifrones ¢b* douonds Problema-
tum, tum ad corundem Compofitiones preterquam quod heee ipfa
ves de earsum numero fit, que per fe contemplatione non indgne
videantur.  Vale.

A PROPO-
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PROPOSITIO I

I 2 Hyperbola vel Ellipfi ad Pertwcem principalem Seions

erigatur Axznormals, que [it dimidio Lateris rei: @qualis ;

' & ab eyus extremitate ducatur reia ad centrum SeCTionis, ur

&5’ & quovss in feClione puntto Avi ordinatim apphcata: poterst eq

duplum quadrilater: fub reltss hoc modo ductis & lateris rei;
dimidio contents.

Sit A B Hyperbola vel Ellpfis, cujus Axi :
Seétionis nz,ypxepﬁufque BE dlf‘nlémﬂ‘: ﬁf\)x;. Bfui‘:gigﬂﬁr uAnI:, Aa; gfxc‘::ulitzijgfg
applicata quzvis Az, qua parallela erit 1pfi BE, & producatur ad e. Dico qua-

dratum ex Az duplum effe quadrilater: 5z Heo,
Ducatur & punéto = re@a ErT, quz parallela erit ipfi AH, ac producatur ze

ad k: erit igitur @ K parallela &
zqualisipfine, hoc eft ipfi 5. Ad- T B H L
jiciatur communis Ze,ac Z K ®qua-
Izs ersr utrifque BH, ze fimul fum- M2 76 K
ptis; adeoque quod fit fub zx & B E
Bz zquale erit e1 quod fit fub 55, &
ze fimul fumptis & Bz, Sed reét- :
angulum fub zk, Bz zqualeeft z e K

~ - - ~Vr

quadrato 1pfius Az: (per 12 & A
13°71™.) Igiur reGangulum fub 2, zo fimu! fumptis & 52 zquale eft qua-

drato ex Az. Verum reGangulum fubutriique ze, 3 & Bz duplum eft quadrila«
tert BZHO, Quocirca quadratum €x A z duplum eft quadrilater; 5z e, Q.E.D.

BT

PROPOSITIO IIL
Adat autem ordinatim applicata fuper centrum El-
lipfeos o5 fiac Bz dimidium 1pfius BE- ac jungatur
4z. Dico quadratumex a 4 duplum efle trianguli 3z a.
A y H

Conneétatur re&a r £, Quoniam emim 8z 1pfi z £ Zqua-
Lis eft, atque etiam z E 1pfi AH zqualis, qua parallela cft
ipfi BE,1deo reftangulum fub A H, a8 duplum eft trianguls
az3s. Sed rectangulum fub an,3A 2quale eft quadrato
€x AA (per r3* ™. ) Igitur quadratum ex AA duplum

eft trianguh az3 QE.D. ]
PROPOSITIO 11l

CAdat jam ordinatim applicata ab altera parte punéti 4, five vltra centrum
Elhpfeos,ut Az; ac fiat B dimidiam latér1s re@: B E,
ac_jungatur HA quz producatur in dire@um. Per puntum Dol &
z ipfi 3E parallela, ad occurfum 1pfius Ha, ducatur ze, ™=
Dico quadratumex Az duplum eﬂg differentiz tnangulo-

rum BAH,ZAe.

Per pundtum r ducatur rx ipfi BE parallela, quz

occurrat 1pfi HA in pun@o K: ac completd Se@ione A5,

producatur Az ad A. ent giur (per [gnmam huju.?

quadratum ex z A duplum planirkez. Eftautemzaipfi A

z A ®qualis, adeoque quadratum ex Az xquale eft gnadri-

latero rkoz. Planum autem hoc rxez mquale eft dif-

ferentiz tnangulorum rak, zAa©; quorum triangulum RSP

TAK zquale e%‘tmmgulo BAH, ob BA 1pfi AT zqualem. :
Quadratum jgitur ex Az duplum cft differentie triangulorum sAY, zAe.
Quod erat demonftrandum,

“* PROTO-
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PROTPOSITIO IV.

I capiatur in dxe Parabole punitum cupus ditantia i Pertice:
S Seciwnis equetnr dimidio Laterss veds, ¢bab eo ducantur
rete quelibet ad Sefonem , earundem Minima ertt ea que ad
Pertwcem SecTionts ducitur, atque huic propiores munores evunt re.
motwribus : cujufcungue vero alterms dulte quadvatum fuperabir
quadratum hupns, exceffu quadrato wnterceptae nter verticem ¢b
normalem ad axem ab extremitate ejus demiffam wquals

Sit Axis Parabole r, i quo fit rz equalis dimidio latens re@1, & & punéo
z educantur ad Sectionem A BT re@= Az,8z,02, HZ, quarumBz Jfit Axinormalis,
Dico quod rz, qua ad verticem Se¢tioms de pun&o z ducitui, minor eft quivis
alid ad Sectionem Asr dudti; erdemque propiores mnores funt remotiortbus:

odque unaquzque earum foteft fimul qua- r M

tatum 1pfius r'Z, una cum quadrato mterzg::

inter Verticem I & normalem ad axem dem

Demittantms noimales HK, 04, AL, ac fit
rM dimdiom Lateris ret1, adeoque rz z-
quabis eft ipfi rm: & (per 11™™ prum1) da-
plum rectangulum fub rM, r K zquale eft qua-
drato ex Hk. Sed duplum re@angulum fub r »,
rk zquale eft daplo re&angulo fub rz, rk,
igitm1 quadratum ex HK zquale eft duplo re@angulo fub rz, rK. ac duplum
reCtangulum fub rz,rK una cum quadrato ex xz Zquale erit quadratis ex uk
& xz fimul, hocelt, quadrato ex Hz. Quomam vero duplum reCtangulum fub zr,
T'K um cum quadrato ex z K (per 7,11% Elem,) zquale et quadratis ex T2,CK fimul;
@qualia erunt quadrata ex rz,UK quadrato ex z 4. Quadratum igitar ex ZH ex-
cedit quadratum ex zr quadrato ipfius TK. Ae pars argumento probabstur quadratum
€x 20, &ex AZ excedere quadratum ex Tz quadratis wnterceptarum T A,T E, refpeliva,
St vero B2 fuerst ordinatim applicata ad Axem T2, erst duplum refangulum *M ;T Z,
boc ¢ft, duplum quadratum ex vz, equale quadrato ex B Z, adeoque quadratum ex 3z
excedst quadratum ex Tz 1pfo quadrato exTz. Hinc mamfeftam eft 4z majorem effe
guam B2z, & 8Z quam ©Z, & ©2 quam HZ, ac Hz majorem effe quamr Z, omni
umque Minzmam efle rz: re@afque eidem propiores minores efle remotioribus.
Patet etzam exceflum quadrat: cujufcunque alterius ductz fupra quadratum M-
mme, xqualem efle quadrato incerceptz inter normalem ab extremutate ejus ad
Axem demuffam & Sectionss Verticem. Q_E D.

PROPOSITIO V.

I verodetuy in Axe Hyperbole punlium, quod & Pertice Seét:.
\J) onis difiet dimidio Laterss reéit; eadem evenient 1 bic quce
2 Paraboli: preterguam quod excefSis quadratorum duarum
Supra quadratum Minimae @quales ernunt reéi‘angulz;faé?xa Juper in-
serceptas inter ordinatim apphiatas ¢b Seltronis ertwcem, [imili-
bufque contento fub Ave Zranfverfo ¢o eodem Axe uni cun latere
eyus relto fimul, sta ut in fingulis A tranfverfo refpondeat inter-
ccpia wnter ordmatim applcatam ¢ Setonis Vertuem

Sit Arr Hypeibola, cujus Axis arE; ac fat rz aqualis dumdio latenss 10t :
& igun&o z educantar ad fe@ionem re@z quotcunque z A, ZB, zH,Z20. Dico
quod refta 'z mimor eft quavis ah de z ad fectionem ducendl, erdemque propior
munor eft 1cmotiore : quodque dute cujuflibet Z Ay 48, Z11, Z0O quadrdtum esce-

A2 dit
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¢
dit quadratum ex r z reCtangulo fao faper interceptam inter Verticem T & nar:
malem 1in Axem, fimh vero contento {ub-Axe tranfverfo Se@ionis aAp
& re@d utrifque Axi & laten: ejus re@o fimal famptis zquali.
Fiat rz zquals later: re&to, cujos dumdiom fit £k, ac fit centrum SeGtionss -
dullsfque & produllss reflss = R, K Z, eccurrant 12 ordinatim ad Axem re apphcatz,
normabs 8z ad 0. Ducantur etiam 1pfir um

ULOMIN, HAZ, AXEN. &P

parallele Px,k 4, T1. Jam quadratum ex © M doplum eft quadrilateriT KM N (per
prumam hujus) & quadratum ex 2 duplom eft trianguli ZM1; quia z M zqualis
eft 1pfi M1, obrzipfirk zqualem. Ef igitur guadratum ex ©z duplum trian-
gulorum rrz, IKN, qua e ratis ex oM & Mz fimul  Quadratum
vero ex rz zquale eft duplo triangul: rx2, obzquales rz,rk, ut & reQangu-
Ium pN1T duplum eft triangnli 1k N Quocirca quadratum ex r z minus eft qua-

drato ex @z rectangnlo PN1T. Eftautem aradrz ut+r adrk, &utrradrg
ita k¥ ad EN. Sed k¥ =quabs eft ipfi Z1, ob 1, M2 zgguales. Ut igitur AT ad
r =z, hoc eft ut Axis tranfverfus ad Latusre@tum,itafrad N & mvertendoutrs
ad ar itafwad 14 dein componendo, crunt AT, = fimul famptxe ad AT ut 1N

ad 1. Verum§{1, T1 2quales funt, g <00 gha + S
guaren eftad N1utAradar,r= -
mul Producatur itaque r's ad y, 5 T
ita ug Ty zquabisfit Ax1 AT, & e11t
21adIN ficutra adys Hzc 1- ,

gxtur latera, cum proportionalia

int & {ub &qualibus anguls, con-

tincbunt {patia fimilia,nempe reét-

angula fubrin& fubra,y= ac

re&ta T1, que 1pfi rM =qualiseft, 4 -

re{pondct lateri T A, Quocirca re- - X :
fimile fit re€tangulo fubra & ra una cum la-

angulum fuper rm faCtum, quod
adratum igitur ex 0z excedit qua-

tere reéto fimul, eiit re€angulum PNIT. :
dratum ex Iz re&angulo facto fuperry, fimilirectangulo contento fub Axe ra

& utrifque ra & latere ejus recto fimul famptis.  Pari modo demonftrabitur qua-
dratum ex HZ excedere quadratum ex Tz re&angulo facto fuper ra; fimilhique

m
o ‘r
Lo} 4

defciipto.

ch% quogue quadratum ex Bz excedere quadratum ex rz rectangulo etiam fi-
mih predi®is Quoniam enim quadratum ex Bz zquale eft duplo gquadrilatero
rKoz (per prumam hujus) ac quadratum ex rz duplum ¢ft tuanguli Tk z. 1deo
quadratum ex Bz cxcedit quadiatum ex T 2 duplo trianguli z Kk o. Manmifeftum au-
tem eft reGtangulum, trianguli z K o duplum, fier1 fuper re€tamr z, ac fimile effe
1etangulo modo defcripto.  Quadratum 1taque ex Bz excedit quadratum ex rz
rectangulo fuper rz facto & rcétangulo dicto fimii, Dico quoque quadracum
ex Az eodem modo fe habere Quoniam enim quadratum ex AE duplum eft qua-
dulaters rkne (per primam hujus) & -1uadratum ex zE duplum eft tuianguh
XZF, igitur quadratum ex Az duplum eft tuanguloium Xku, rkz, ob quadra-
tum ex Az quadratis ex AE, Ez zquale. Duplum autem trianguli rkz eft qua-
dratum ex rz, differentia 1gitm quadratorum ¢x Az & rz duplum eft tiangult
XKn. unde part modo demonftrabitur, re¢tangulum, trianguli xk m duplum, fieri

fuper reCtam rk, ac fimile effe defcripto.
Quomam vero exceflus quadratorum harum re€aram, quibus fuperant quadra-

tum ex rz, funt rectangula fuper reftas r'r, T z,T A, ™M fadka, que promde perpe-
tuo variantur, & quod fic fuper rE majus eft fadto fu{per rz, & quod fit fuper
rz majus co fuper T4, & quod fuper © A majus facto fiper rM: et igitur rz

ropiores funt erdem minores

omnium ductaram Memma reliquaram vero quee g
ciunt remotioribus. Poteft autem omnis re@a fic duéta quadratum Minime, una

cum reéangulo fuper interceptam inter ordinatun apphicatam & Verticem 1 facto,
?uod fimile it re@angulo contento fub Axe ra & uttifque T4 & latere cusredto
1 .

mul fampus,. Q. E D.
PROPO-




CONICORUM LIBV. -

PROPOSITIO VL

Ifdem pofitis que prius, nif: quod yam Sectio [t Ellipfis, b Avis
I Jit Axis major egus erst Minima omnium de puncto dato duta-
rum, ea que equalss ¢ff femilaterireclo;, Maxima vero refidua pars
~Axis; € rehquis vero, que proprores Minima funt minores erunt
remotioribus ab ei: Quadratum autem cupufcunque altertus dulte
excede? quadratum Mimmz rectangulo faclo fuper interceptam in-
ter ordinatim applcatam o Sectionss Verticem, quod [imile [it
contento [ub Axe tranfverfo ¢o excelfis erufdem Axis fupra Latus
ejus reltum, ita ut Axs tranfverfus refpondeat interceptze inter
ordinatim applicatam & Setionis Vertiwcem.

Sit Arr Fllipfis, & Axis €jus major Ar; fitque T a 22qualis femilater: re@o- & &
pun&o A educantur ad Sectionem retx 4 z,AE, AB,aH. Dico quod AT Minima
eft & re€s per A ducendis, quodque A A earnndem Maxima eft; uodque ez que
minus diftant 2 Ar mmores funt remotioribus ab eidem quogque quadratum
ex Az majus eft quadrato ex Ar, fpatio zquali re&angulo faco fuper interceptam
inter ordinatim applicatam & veiticem I, fimili contento fub Axer A & exceflu
¢jufdem fupra Latus re€tum ejus.

Fiac re dimdium Latens reét, fitque centrum 1, & ducantur normales ad Axem
ZKN, EA,BAX & per pun€tum A nfdem parallela ficre@a Az, Axique I A paral-
lele duz £ T,Nr Jam quadratum ex ZK ( per primam hujus) duplum eft quadrila-
ter1 TONK; quadratum vero ex Ax duplum eft triangult k4% quia K& 1pfik
@qualis eft, ob zqualitatem ipfarum ar,re. Quadratum igitur ex A z duplum eft
triangulorum Are, ®fN. Sed quadratum r r7e
ex ar duplum eft trianguli AT ©, & re&an-
gulum ZNT+ duplom eft triangul: fon: E
quadratum 1taque ex A z excedit quadiatum
ex AT reGangulo ZNTr. Eft autem irad
rafive re ficut AT ad LatusreGum, & N ¢
cft ad r© 1n eadem 1atione, quare N+ eft ad
70 ficut AT ad Latus retum. Sed Nr 1pfi
o T ®qualis eft, unde Ar eft ad Latus reGum
ficut @eT ad 7@, ac per converfionem ratio-
nis TA erit ad exceflum ejus fupra Latus
re€um ut T et ad T+ Sedei 1pfi T
zqualis eft, ob =quales ra, re, adeoque
T#eftad Tr five ¢n ficnt AT ad exceflum =
ejufdem fupra Latus re&um: Axi vero
AT refpondet 1pfa 1§, qux xzqualiseft intercept rK ¢ retangulum igitur ENT ¢
zquale eft facto fuper kT, quod fimle fit contento fub Ar & exceffu ejufdem fu-
pra Latus reGtum. Quadratum igitur ex Az excedit quadratum ex AT fpatio z-
quali re&angulo fatto fuperr k fimilique re€angulo di&o. Eoders modo confiabst
quadratum ex EA excedere quadratum ex ax reflangulo fimsls fuper interceptam T A faflo.

Dico quoque quadratum ex A B eodem modo fe habere. Quadratum enim ex a »
duplum eft quadiilaterir Ax ©, quadiaturn vero ex ra duplum eft triangult v 4 0:
1gitar differentia inter quadratum ex AB & ex AT zquale eft duplo trianguli aex.
Sed rectangulum factum faper Ar jam defcupto finule, duplum eft trianguli Ao x;
quare differentia inter quadrata ex 3A & AT zqualis eft re@angnlo facto fuper ar,
quod defCripto fimile fit. Dico etiam quadratum ex A 1 majus effe quam quadratum
ex ra reftangulo facto fuper Mr fimilique preemonftrato, Ef enim quadratum ex
HM (per primam hujus) duplum quadnilaters MmAon: quadratum vero ex MA du-
plum eft tuanguli AMP, quia AMiplimr xqualis eft, ob xquales Ar,ro. Qua-
dratum sgitur ex au doplam efl utrufque, tuangull A10 & tiapezin 1a v fimub

B Tri-




6 APOLLONII PERGAI

Tiiangulum autem A1o0 =2quale eft triangulo 171, quare quadratum ex An du.
plum eft trianguli re1 & fpatun 1a21; hoc eff, duplum triangulorum aAre & req,
Sed guadratum ex r A duplum eft trianguh Aro: igitur differentia quadratorum
ex AT & AH duplam eft trianguliren. Sed re(tangulum faGum fuper rm de-

fcripto fimile duplum eft trianguli Pom:
quare exceffis quadratr ex AH fupra —r7e
quadratum ex AT aqualis eft reGangulo Z , N
przmonftratis fimil: faper rm fado. BE A

—

Similiter quadratum ex a A duplum
eft tizanguli = A 4, triangulum autem ora
zquale eft triangulo e1r: igitur qua-
dratum ex a A duplum eft triangulorum 1
z00, AT®. Sed guadratum exra du-

plum eft izanguli are, diffeicntiaige- P /v
tur quadratorum ex A A & AT duplum T

eft trianguli zeo. Reétangulum autem

faper Ar faétum defcriptoque fimile et |

etiam duplum trianguli ze0 Quocirca =2 [o) A

quadratum ex A A excedit quadratum cx
Ar reGangulo contento fub Ar & excefla ejufdem {upra latus rectum figura.

Eft autem rectangulum fa¢tum fuper T A majus facto fuper ry, & quod fuper rm
majus facto fuperra, & quod fuper v A faflo Juper T A, & quod [Juper T & mayus fallo
Jfuper r k. Reta igitur T A Mimma eft e recis per punctum A ad Sectionem ducts,
& AA eft earundem Maxima, Quoad czteras vero, quz propior eft Minima minor
eft remotiore ab eadem Exceflus vero quadrati cujufcunque earum fupra quadra-
tum Minimz re&angulum eft reGangulo premonftrato fimle. Q_E. D.

PROPOSITIO VIL

S 1 fumatny punéum in Minimi jam defcripti, in quavis & trs
bus Sectrombus, & quo ducantur recie quelhbet ad Sectonem .
Earundem NMinima erit recta jungens punctum illud & Seltionis
Vertwem. Ceterarum vero ad idem Axis latus dullarum, que

propuor efZ Minmimz munor erit remotiore.

Sit ABrA {ectio Conica, cujus Axis AH, ac m eo re€ta Mmmma AE: mter A
& E capiatut punétum aliquod ut 2, 2 quo ducantur ad Sectionem recte quzlibet
zr,z8,zA Dico quod az carandem Mimima eft, quodque huic propior mimor
cft remotiore.

Jungatur emim re, qua promde major €1t quam AE, .
unde angulus rAE major ent angulo ATE, ac angulus —
zAr multo major ent angulo Arz; adeoque rz major

erit quam ZA. Pariter quoniam BE major cft quam rr, r
angulus BrE major erit angulo rs &, unde & multo ma-
are 8z major eft quam i

jor eft angulus Brzangulo zsr. 1:1
2r. emque modo demonftrabitur Az majorem efle gy~ E =

quam Bz. lp{aigitar AZ Minmma eft retarum de punéto
z ad Se¢ionem duarum: e caterts velo que cidem Az propior €t munoL et

1emotioie. Q. E. D.
PROPOSETIO: VIIL

1 capiatur in Axe Parabolee punium, quod a verisce Settonis
plus diftet dimidso Later:s vecti;, ¢ a puncto illo verfus Secir-
onis Verticem ponatur cAxis fegmentum equale dimidio laters

rells; a copus extremtate erigatur «Axinormalss ad occurfum Sectr-
*
onis
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onis producenda ¢& ducatur recta yungens punium hujus occurfus
& punltum pruus datum. Hec reta Minima erit omnium de
punito o in Axe dato ad feltionem ducendarum. E relquis vero
quce ab utrique parte eidem propior eft minor erst remotiore Ex-
cefsus antem quadrar: cyyufcunque dulle fupra quadrarum Mini-
mz equalis erit quadraro pariis intercepie inter ordinatim appls-
caias, ab earundem extremitatibus ad Axvem demiffas.

Sit ABr Parabola, cujus Axis ra; mn quo capritur rE major dimidio Lateris
rects, ac fiat z £ dimidio lateris reétr zqualis, 1pfique T & normalis ducatm zH, &
jungatur EH. Dico EH Mmimam effe € rectis per punctum E ad Se&ionem duétis:
e czteiss vero ad punta quavis ut A, B, r duchis, quz cidem EH propior eft mi-
nor erit remotiore, ab utroque ejus latere. Eductis etiam e punéo E ad Se&io-
nem reclis EK, EA, EA, dico quadiatum cujufcunque earum excedeie quadiatum
ex kB, fpatio 2quali quadrato interceptz inter ordinatim applicatam & punétum z.

Ducantur ordinatim applicatz, fitque 8E Axt normalis, ac fiat N dimudium La-
terss reGtl. Eueagitur (per 11 primi ) duplum reéan-

gulum fub rN,rz zquale quadrato ex K =, eidemque =- N i
quale eft duplum reé¢tangulum fub 22, vz, Duplum au- ' A' b~
tem rectangulum fubrz, 7z, una cum quadratis ex :z VASTE 1is
& zz fimul, zquale eft quadrato ex Ez, quare du- E— o
plum rectangulom fub Fz & utrique 1 5,2 = fimul fum- z

ptd, una cum quadratis ex £z, zz fimul, zquale efl
quadiatis ex Kz & =F, hoc eft quadrato ex ke Sed

HW/ W
duplum rectangulum fub £z & utraquersz,z = fimul du- 7L__
® %
7/______

o}

plum eft reCtanguli fub Fz,zr- Quadratom igitar ex
KE zquale eft duplo rectangulo fub Ez,zr una cuin
quadratis ex 7z, £z. Quod autem fit fub Fz,zT brs,
zquale eft quadiato ex zH, ob zE 1pfi rN zqualem
uare quadrata ex zH, 2k & 7z fimul {fumpta zqualia
unt quadrato ex tK. Sed quadrata ex zH,zr ®quan-
tur quadiato ex FH, unde quadiatum ex EK zqualc eft quadratis ex FH, 7zz;
adeoque cxceffus quadiats ex FK fupra quadiatum cx E# quabs eft quadrato ex
2z, Eodem modo demonftrabitnr quadratum ex Ea excedeie quadiatum ex Fu
quadiato 1pfius zM Quoniam vero duplum reéanguli fabr 2,2 E 22quale eft quadrato
¢x zy, ob zE 1pfir Nzqualem. eiiretiam exceﬁ'us quadratt ex I E fupra quadia-
tum ex £H 2qualis quadrato ex rz. kft autem z = mior quam z M, & zM quam
zr. rectaigitur LR mmnor eft quavis 1e€ta par £ ad Seftionem du@d mter pun-
étum 1u & Verticem r
Paritcr quadiatum ex 3 zquale eft duplo retangulo fub rx, re, hoc eft fub

£2,r'k bis: quod autem fit fub rz, 2 e bis ®quale cft quadrato cx zir. guadiatum
gitar ex BE xquale eft quadratis ex En & Ez fimul fumptis.  Unde quadiatum
ex BEexcedit quadratum ex EH quadiato ipfius Ez. Quinetiam quadiatum ex ya
zquale eft reGangulo fubry, zEbis, ob zE1pfi rN equalem. &ndmtum autem
ex yi exceflus eft quadratorum ex utiaque yz, zE fapra duplom rcétangulum
fub yz, zE; quapropter reangulum rz n zc bis, una cum quadiatis ¢x y 2,
zE fimul aquantm quadiato ex ©L. Sed rzinzk bisuna cum quadrato ¢\ ZE,
xquale eft quadrato cx EH: exceffus igitw quadiati ex o1 fupia quadiatum ex Eir
xequale cfl quadiato ex yz. Simili argumento differentia quadiatorum ox AL &
:u 2qualisciic quadiatoex Az Efl autem Az major quam y 7, & y z quam Zi.
Recta 1gitas 1ir mmot et quavis 1efla per pun@um L ad Sc@ionem duda, &
?ua: illi propiot et mmnor ¢fl remotiore & excefius quadiatr alterins cojufvis
upra quadratum cjus aqualis cft quadiato mterccpte mter ordmatin applicatam
& punctum z. Q_k. D,

k2
A

B2 PROPO-
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PROPOSITIO IX

1 capiatur in Axe Hyperbole puniium guod difiet & Peyy
Sellions plus quam dimidro Laterss red;, ac diﬂvz/d}atur ea:rg::‘:

wnter punClum datums Centrum Se&ionis miercipituy, in fegment 4
vationem diametr: tranfverfe ad latus reGum mier /e habentig
ita u:]pars 1lla quee centro adyacet refpondeat diametro *ranfverfe,
& ad punitum dwifionis erigatur Axt normalss occurrens Sections:
Ducta reits gungente punium occurfis & punum in Aye Jum.
ptum,erit heec rellarum omnium a puncio illo ad Seonem duta.
rum Mimima. Eceterss vero ab utroque latere eidem adjacent;.
bus, quee propior eff minor erit remotiore. ExcefSus etiam qtia-
dratr cujufcunque dulle fupra quadratum Mimmez ®qualis evit
rectangulo falto [uper interceptam mter ordmatim applicatas ap P
dem demiffas, [fimilt vero contento fub diametro tranfverfs o 4.
Irifque diametro tranfverfi ¢o Latere refo [fumul  fumiptss; ita ur
diameter tranfverfa refpondeat interceptee.

Sit ABr Hyperbola, cujus Axis AT centrumque B, fitque I E maijo %
teris refti: Zc fiat H; acli ZE ut diameter tr%nfverﬁ :d Latas gecrtf.:::"iﬁef,‘:e
puncto zinter pun@a 1, Ad z erigatur normalis fuper Axem ut ze, ac jun-
gatur ©E. Dico & Mimmam effe & rectis de pun@o E ad fectionem ductis s
ilhique ab utroque latere propiorem minorem effe remotiore - Exceffum etiam qua-
drat1 cujufcunque earum fupra quadratam Mimimz zquart reGtangulo fa@o fuper
interceptam inter ordinatim apphicatas, quod fimile fit rectangulo contento fub
diametro tranfversa & utrifque diametro tranfvers & Latere red¥o fimul famptss,
ita nt diameter tranfverfa re?pondeac intercept anter ordinatim applicatas.

Fiat r'1 dimdum Lateris re€, ac jun-

&a v1 producatur ad &, ipfique uJ oc- H
currat ordinatim applicata ze produ@a
n X. ac jungatar & utrinque producatur

EX. Ducantur etiam normales AN, Kz, T X T
czterzque ad occurfum ipfaram ud, £x 3
b ¢ I
contmnuandz. Jam quomam Hr el ad r1 £ °
B\

ut diameter tranfverfa ad Latus reGtum, ’
five (Kermg/tm&mm) ut Hz ad zk, ac

Hrelt adriut vzad zx : 2x itaque 1pfi

zE zquabs erit, Quadratum autem ex B

20 duplum eft quadnlaten rizx (per M/-- v
primam hujus) & quadratum ex zEe du- ff \
plumdttrian%uh EZX: quadratum igi- - -
tur ex ©E duplum eft quadrilaten: riex, :

Pariter quadratum ex k = duplum eft plam r1z0 (per eandem primam ) & quadra-
tum ex EZ doplum eft trianguli zsi adeoque quadratum ex EK doplum eft u-
rilater1 r1F X & tnianguh oxd fimul fumpti  Demonftravimus au-
tem quadratum ex o e duplum effe Trapezn I't£ X; exceffus igitm quadrati ex EX
fupra quadratom ex 2 duplum eft trianguli 0x0. Ducantur re&= or, X0, 0c
Axiraparallele & erst ut ur ad riita 41 ad no, ob 6n 1pfi xn zqualem;
adeoque O eft ad mo ut diameter tranfverfa ad latus re@um, componendo
autem 60 erit ad 60 ut diameter tranfverfa ad re@am compofitam ¢x diametio
tranfverfa & Laterc re€to. Sed 611 aquahseft 1pfi 6o ;gntur reGangulum rofr
fimile eric contento fub diametro tranfverfl & compofitd ex utraque, diametro
tranfverf2 & latere reéto. Retangulum autem rofs duplum eft triangula ox 0,

quo exceffu quadratnm ex EK foperat quadratum ex 5o: & P omqualis eft mtcum;
cep

e
St

triafque, qu
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ceptz zz. Quapropter differentia inter quadrata ex re & rx zqualis eft 1eétan-
gulo fa&o fuper zz, fimihique retangulo defcuipto, 1ta ut zz refpondeat dia-
metro tranfverfz. Part modo demonftrabieu: quadratum ex Ea excedere qua-
dratum ex r o re@angulo faco faper z N, fimbique pradi®o, ita ut diameter
tranfverfa nterceptz zN refpondeat. Quinetiam quadiatum ex re duplum eft
tuanguli rET, & quadratum ex re duplam eft quadrilater: rerx, adeoque excef=
fus quadrat: ex rE fupra quadratam cx o duplum eft tisangul: 1XT quod zquale
cft retangulo fuper 1z fatto & predefcripto fimilr  Exceffus 1g1tur quadiati ex
rE fupra quadratum ex co zqualis eft rectangulo facto faper rz fimhique prz-
dicto. Sed zz munor et quam ZN, & zN quam zr; adeoque recta E6 mino: eft
quam EX, & EK mmor eft quam ra, & EAquam T Re@a igitur ke mumor eft
quavis rectd per punctom E inter @ & Verticerm r ad Secionem ducti,

Verum etiam quadratum ex BE zquale eft duplo quadrilater: retr, unde ex-
ceflus quadratt ex £8 fipra quadratum ex o erir duplum tuanguli £ 7+ duplum
autem huojus trianguli rectangulum eft fuper ze fatum, fimileque rectangulo
jam di&o. Eft quoque quadcx'-atum ex M7 (per primam hujus) duplam quadri-
laters r1%y, & quadratum ex ef duplum tuangult EZY: quadratum igitm ey
ME duplum eft trianguli T Xy & quadiilater: r£1x fimul fumpt. Sed demonft:a-
tum eft quadratum ex ot duplum efle quadrilaters re1x- quocirca rectangulum
fuper z% fadtum & prazdio fimile, cum fcilicet duplum fit trianguli 1 x 7, ex-
cellus eft quo quadratum ex kM fuperat quadratum ex Eo. Pairmodo conftabit
quadratum ex kA excedere quadiatum ex ek rectangulo fupcr za facto pradi-
¢tilque fimili  Jam Ez mmor eft quam z £, &2z% quam za quare © E minor eft
quam EB, & EBQuamcrCM, & :M quamrA Eft igitur re€ta E© Mimma omnmm
per punétum E ad Se¢tionem du@arum, & quz ab utraque parte 1pfi O E propior
eft mmor eftremotiore : & exceffus quadiats cujufcanque earum fupra quadiatum
ipfius © £ zqualis eft 1ectangulo fa&o fuper 1nterceptam mter ordinacim applicatas
& pracmo:&xato re&angulo finuh. Q_E. D.

fROPOSIYIO X

I fumatur in Axe majore Ellspfeos punlium quod diftet ¢ Per-

tace Sectronzs plufyuam dimidro laterss recs; ac drvidatur 1.
‘ercepta inter Verticem Setiwonzs ¢ punumillud, sa ut ' fegmen-
Yum, quod wieraces Setionss centrum b pun@um drvifionss, [it ad
distantiam ejufdem puncts ab illo 12 Ave prius [umpto 1z ratione
diametrz tranfver/fe ad latus vretum; & & puncto divsfronss eriga-
tur Axs normalis Seclion: occurrens:, oo ab occurfu ducatur refa
ad punllum in dAxe fumptum erat haee Minima ¢ redss que per
punitum llud ad Seclionem duct poterunt ; ¢o ¢ ceeterss que eidens
propior et munor erit remotiore: excefins autem quadrats cryuf-
libet earum [upra quadratum Minimze @qualss erit reflangulo
JaSlo [uper interceptam mter ordinatim applicatas ab wfdem demyf.
fas, fimils vero contento [ub diametro tranfverfa ¢& eceffis da-
metre tranfverfe fupra latws reflum.

Sit Asr Ellipfis cujus Anis major a r, & centium a4, ac fit LT major dimidio la-
teuis rects, & fiat Az ad ZE ut Ar ad Latus rectam. Ad punétum £ enigatut noi-
malss zu quae producatur, ac jungatm k1. Dico et Mmmmam efle ¢ 1eétis ad
Sectionem per punctum 1 duccndis, cidemque proprorem minorem effe 1cmo-
tiore ab eadem: exceflum ctiam, quo quadratum alteiins cujufcunque dn@a fu-
paiat quadratum ejus, zqualem efle redtangnlo facto fuper intetceptam nter
Pm&um z & ordmatun applicatam, quod fimile fit contento fub Ave A1 & ex-
cella quo Axis ille fuperat latus rectum, 1ta ut Axt ar refpondeat meercepta ey

ordmatam & punctum z.
C Ducantn



10 APOLLONII PERGAIL

Ducantur normales ut 1n Schemate, fitque 3£ ad angulos re@os 1pfi AT ac fiat
rN dimidiom Lateris recti: jungaturque N4, quz occurrat 1pfi Hz produdtzn ¢;
dutaquere@ta r% producatur utrinque. Quontam vero AT eft ad rxN ut diame-
ter tranfverfa ad Latus reGtum ac Az eft ad Z E in eadem ratione diametr: tran(ver-
fa ad Latus reGtum - ent igitur Az ad zZE ut Ar ad rN, hoc eff, ut oz ad z 2
quare eadem eft ratio .z ad zE ac ad z %, adeoque 1pfe z &, 2 £ funt =quales, Du-
cantur etiam Axi Ar parallele £6, yr, Td Jam quadratum ex z: duplum eft
trianguli zZE%, ac quadratum ex z H (per primam hujus) duplum eft quadrilater:
rNz7,quadratum itaque ex EH duplumeft Trapezu rNE} Quadratum quoque ex
@ X (per eandem) dl:flum eft quaduilater: rNX v, & quadratum ex Ex duplam eft
trianguli xJE; unde quadiatum ex @ E duplum eft Tiapezu rNef & triangul:
y£4d fimul fumpti. Sed quadratum ex EH duplum eft Trapezu rNEZ exced:t
igitur quadratum ex Eo illud ex Ex duplo trian-
guli y%J. Dauplum antem hujus trianguh zqua-
le eft retangulo fub T, dy. Cum vero Az
eft ad zZut 26 ad 0y, ac Ez =quals eft 1pfi
z% unde re@a 6% @qualis eft 1pfi 62- %0 eric
ad 6y ut AT adrn, id eft, 6 et ad by uc
Ar ad rn. Sed Ar eft adrn ut axis tianfver-
fos ad latus re@Gum gitw 65 eft ad 6y ut
axis tran{verfus ad latns re€tum, ac per convei-
fionem ratiomis §J eric ad 4y ut axis tranfver-
fus ad exceffum ejufdem fupra latus re¢tam. Eft
autem 64 1pfi Td =qualis, quare rectangulum
fub 1, Jy fimile erit reGtangulo fub axe tranf-
verfo & exceflu ejufdem fupra latus reGtum. Ac
T & ®=qualis eft 1pfi zx, adeoque differentia qua-
dratorum ex Ee@ & EH ®zqualis eft retangulo fuper zx facto, quod fimile fit
rectangulo jam defcripto, ita ut zX Axi tianfverfo 1efpondeat. Pari modo de-
monftrabitwi, differentiam inter quadrata ex Ex & EH ®qualem efle reGtangulo
facto fuper z p fimhque prediéto. fimiliterque quadratum ex Er excedeie qua-
dratum ex b rectangulo fuper zT facto, cifdemque fimili. Reéta autem zx
munor eft quam zp, & zr quam zr, quare re¢ta Ed munor eft quam Lo, & Fo
quam i &, & EK quam IT,

Porro quadratum ex s F (per primam hujus) duplum eft Trapezn rNEz. Often-
dimus autem quadratum ex EH duplum eft Trapezn rnef, quare exceflus, quo qua-
dratum ex BE fuperat quadratum ex EH, duplum eft trianguli %z, quod zquale
eft reétangulo facto fuper 2z fimihque defciipto, ut ex nuper allatis conftabit.

Quadiatum quoque c¢x AA (per fecundam hujus) duplum eft triangal ran, &
quadratum ex AE duplum eft triangulh AEx, quadiatum igitur ex AE doplum
eft triangult Arf & TrapezurNEZ fimul fumpti  excedit igitur quadratum ex
A E quadratum ex E i1 duplo tuanguli A v£: hujus autem tnanguli doplum rectan-
gulumefl fa&um fuper az defcripto fimle. Qunetiam guadratum ex M1 (per
teitiam hujus) duplum eft quadiilatets zoma, & quadratum ex ne duplum eft
trianguli MEs, quapropter quadratum ex m e duplum eft tuanguli =4 A & quadri-
latetl EAoz fimul fumpti.  Sed triangulum = A A zquale cft triangulorax quare
quadratum ex Mt duplum eft Trapezu rNe% & tuianguli oZe fimul fumpti. Hujus
agitur tiangah duplum exceffos elt quo quadiatum ex M eacedit quadiatum ex
v Duplum autem trianguli of¢ reGtangulum eft {uper zn fadtom, fimileque
1ectangulo defcuipro.  Denique quadratam ex At duplum eft triangul of= &
Trapezu rNE} fimul fumpti, exceffus itaque quadrati ex At fupra quadratum
ex Fi duplum cft trianguli of=, cujus triangul: duplum xquale eft re¢tangulo
fuper za formato fimilique defaipto Jam vero :z mmnor elt quam AZ, ac A2
mmor quam Iz, 4 2z quam AZ quocwea BE minot elt quam r 4, ac EA quam
EM, & LM quam BA Reéta igitur €11 mimma eft & rectis per punétum E ad Sectio-
nem Anr ducendis. Reliquaium vero quae eidem ab utroque latere propior clt

mmor cft remotiore, & cxcdlus quadratorum carundem fupta quadratum cx kIt
*

cequales
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uales funt retangulss fuper interceptas inter ordinatim applicatas factis, de-
feriptoque fimiibus. Q. E. D.

PROPOSITIO XL

Inima recarum de centro Ellipfeos ad SecEionem ductarum
M dimidium eF s mnorss; Maxima vero dimiduum est
axts majores; Maximaque pr‘oipzar major ef? remotwre. Exceffus
autem quadrat: cupufeunque dulte Jupra quadratum Minimz ce.
quals €5t reclangulo facto fusper interceptam inter ordinatim ap-
plicatam ¢&° Sectionzs centrum, fimils vero contento [ub diametiro
tranfversi & exceffis epnfdem fupra latus veGum.

Sit aABr Elhpfis, cujus axis major Ar, & minor BA ; centrumque F  Dico quod
Maxsma ¢ reCis per centrum E ad Sectionem duétis eft 1ipfa Er, Mimma vero el
£3, quodque reGta quacunque ;pﬁ Er propior major eft remotiore ab eadem:
quodque exceffus quadrat: cujufcunque carum fupra quadratum ex BE aqualis
eft reGtangulo facto fuper interceptam inter ordinatim applicatam & centrum e
m axe AT {umendam, quod vero fimile fit rectangulo contento fub Ar & exceflu
ejufdem fupra latus reGtum ejus,

Ducantur enim Ez, En, & demittantur normales ZI, HO, ac fiat re dimidium
lateris rect1, eritigitur re mmor quam re. Sic T K1pfi 'E @qualis, & jungan-
tur ©E, kK, ac producanturnm, z1ad 0,z ducantur etiam MA, NZ ax1 AT pa-
rallele. Ericigitor Er ad rxut k1 ad 12, Sed Er ®qualis eft 1pfi rx, quarerr
& =1 zquantar  Quadratum autem ex 1z (per pumam hujus) duplum eft quadrila-
teriT©IA: quadratum vero ex 1 duplumeft trian- r e K
guh 12: quadratum igitus ex z £ duplum eft trian- H 7
gulorum Ere, raz fimul famptorum Sed qua- °
diatum ex £ 3 (per fecandam hujus) duplum eft trian- -
guli Fre, ac duplum trianguli £Az reGtangulom 2
eft AzMN, quadratum igiturex E 2 excedst quadra-
tum ex bBrectangulo AN. Veium iatio xr ad re &
eadem eft ac tianfverfi axis ad Latus reCtum, ea-
demque eft ratio =1 ad ra, unde per converfionem
rationss, z1erit ad z4 ut diameter tranfverfa ad ex-
ceflum ejufdem fupia latus re@um 2quales autem
funt =1, =N, reangulum 1taque fub AZ, ZN fimile
cft re@angulo contento fub diametro manfversi
& exceflu euldem fupra latus re@tum. Sed Er 1pfi AM zqualts eft, quare
differentia nter quadrata ex £z & EB zqualis eft reGtangulo facto fuper e quod
przdito fimile et Eodem modo demonftrabitmr exceflum quatf;'fm ex ni
;l_uplla quadratum ex EB 2quari rectangulo foper £m formato ac jam defcripto

milr

Paui argumenio quadratum ex er duplum eft tizanguli rek, & quadratum ex
BE duplum eft trianguliree, differentia 1gitur quadratorum exTE & L3 duplum
eft triangul oK. Hujus vero tiianguli duplum zxquale cft re@tangulo fado fuper
Tk fimlique defciipto ~ Jam re majoi cfl quam £17, & En major quam k1, adco-
que Er major eft quam En, & ra major quam £z, & rzquam 2 Maxsma 1g1-
tm e rectis pe. pun@um E dus eft ETy Minuna vero ri; ¢ ceteris vero, 1ntei
plaser, 1 B duétss, qua ‘plopms diftacab Fr najor eft remotiote & exceflss qua-

rat cujufeunque duéte fupra quadiatum ex E b zqualis efl rectangulo f2éto fupe:
Interceptam inter ordinatun ad axem Ar applicatam & centram Sectionss, fnmih
vero rectangulo prezdito. QL D.

C. PROPO-
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PROPOSITIO XII

I fumatar punlium quodlibet in relts aligui Minima ab
Sectionis ad Curvam dulti, juxta jam der?wnﬂmhz; a qu;?'zz
cantur rellae ad Seciionem ab uno gjus latere : earundem Minima
erst pars illa buyus Nlinimz quce adjacet Setioni, erdemque pro-
pior munor erit remotire

Sit AR SeGio quaevis Conica, cujus Axis Br; fitque r' A Minima aliqua ad Se&1o-
nem ducta: ac fumatur in e2 punlum A nter 1pfa I; A fitum  Dico redtam 4 a
Minimmam effe € re¢tis ad hanc Sectiomis partem de punéto a ducend:s,

Ducantur enun AE, AZ, AB, aC jungantur 2T, I'E, Ut & re@t® AE,EZ, 25, Jam
Er major eft quam r A, quare angulus rAE major eft an-
gulor EA. Angulus verore a major eft angulo AE A, adeo-
que angnlus FAA multo major erit angulo AE A, ac pro- E

inde EA major erit quam A A. Pariter cum zr major eft /\
quam T E, erit anguelus z ET major angulo 1 ZE, unde angn- 44— z

lus A ez multo major eritquam EZA 2z Algitur major erit it 0N
quam AE. Ac eodem modo demonftrabitur A3 majorem < B

effe quam az. Eft itagne Aa Mmmma reCtaium ad
hanc paitem Scctionis ductarum, eidemque propior munor €ft remotiore, Idem
quoque conftabit de rectis ad alteram Sectioms partem ductis. Q_E D

PROPOSITIO XIIL
E ; 4 & quovis puniio iz ~Axe Parabole ducatur ad Seclwnemreila

Minuma que contineat cum Axe angulum; erit angulus ille
acutus. Demifsique ab extremitate equs normals ad Axem, abfcin-
det illa Segmentum ejus wquale dimidio Lateris relts.

Sit AB Parabola, cujus Axis Br; fitque Minima ad Parabolam du&a Ar, Dico
quod angulus ad r eft acutus, quodque normalisab A ad Br demuffa abfcindit ab
ea reétam zqualem dimidio lateris re&u.

Quoniam reta Ar Minima eft, BT major erit dimi-
dio latetsisre@1 Nam f{i non major fuerit €i, vel zqualis
erit €1 vel mmor €. quod fi zqualis fuerit dimudio la-
teris rey entipfa B r%pex 4*™ hujus) Mimima;; vel etiam
fi Br mmor fuerit dimidio lateris reds, et quoque
( per 7*= hujus ) Minima . adeoque 8r mino: effet quam

r A, quod eft contra Hypothefin quare Br non eft mi-
nor dimdio lateris rects, neque etiam zqualis ey, er- A /
go major eft ed. Sit itaque ra zqualis dumdio lateris
Nam fi ali.

re&1.  Dico Axi normalem & punéto A ere@tam tranfire per A.
ter fuent, fit normahs 1lla re€ta AL, & re (per oftavam hujus) Minima ent
¢ re€us de punéto r ad Se@ionem ducendis hoc autem abfurdum eft, nam ar
mino eft ed. Igitar perpendicularis ad punétum 4 ereta tranfibit per A, acAr
dimidium enc lateris re@i. eric quoque angulus Ary acutus, ob angulum zaa
retum Q_L. D

PROPOSITIO XIV.

1 ducatur & puniton Ave Hyperbole retta Mimma, guce conii-
neat cum Axe angulos demceps: erit angulus ille, quivefpust
Vertwem Seltionis, acutus. A [t ab extremutate Ninunze ducatuy

normalss ad Avem, dridet vlla interceptam inter centrum Seclionts
«r
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punGum unde educitur Minima in Segmenia, quorum quod ad.
ace? centro erit ad alterum in ratione diametrs tranfverfe ad
Latus reGum.

Sic A8 Hyperbola, cujus Asis Br, fitgue AT Minima de pun&o r edu&ta, ac
fit centium A, Dico angulum Ar B acutum effe, ac normalem de pun&o A ad
axem I demiffam dividere 1pfam ra 1n ratione axis tranfverfi ad Latus reGum

Eft emxm reca 51 (ut conftat ex quinto hujus) \
major dimidio laterss re@1, & reéta sa dimi- Z
dum eft lateiss tranfverfi, ratio maque a5 ad
Br, munor eft ratione lateis tranfverfi ad latus
reGum. Dividator Ar mn pun&to E, ita uc
feomenta fint 1in ratione lateiss tranfverfi ad

o
latus retum Dico normalem fuper ipfam ar r C & 2
ad punétum E ere¢tam tranfire per punétum o Nam fi hoc non 1ta fic, 11l normalis
fitEz, acjungatur rz. Enc itaque rz (per nonam hujus) Minima re@arum quz
duc: poffint per punctum r. Hoc autem abfurdum eft. “pofuimus enim Ar Mini-
mam effc  Tranfit igitur normalis & puncto E excitata per pun@um Se@ionis 4 ;
&angulus ATB acutus eft . ac normalis de pun&o A demuffa divadit rectam ra, 1ta
ut fegmentum AE fit ad £r1 1n ratione latetis tianfverfi ad latus re@um Q_E. D.

PROPOSITIO XV.

| Ducta de puntio dato in Axemayore Ellipfeos recti alqui M-
nima, /2 heec Minima franfeat per Centrum Sewnis normalss
erit [uper Axem majorem. Siwvero tranfeat per aliud punitum,
continebit cum cAxe mayore angulum obtufum verfus centrum: o
normalis ab extremitate Minimz cadet iter punitum unde eduiia
e$t & Secionts Vertwem 1ta ut ntercepta inter noymalem 7% cern-
trum [it ad interceptam inter eandem normalem & punctum tllud,
i ratwone diametr: tranfverfe ad latus reEum.

Sit Asr Ellipfis, cujus Axis major AT & centrum 1: educatm"_rprimum ¢ pun&o
1 ad Sectionem recta Minima 18, “ Dico re&am 13 normalem effe fuper ipfam Ar,
Nam fi non 1ta fit, fic 14 normalss fuper Ar; adeoque (per x1™= hujus) 1a foret
minima 1e&ta de puncto 1 ducenda, contra Hypothefin, poftumus enim 13 Mini-
mam effe. Re&tagitar 18 normahs eft fuper AT

Porro fi capiatur punétum alind m Axeut , ac fit H zMinima ab eodem 1 duéta -
Dico angulum zH1 obtufum effe, ac fi normalis de pun@o z ad ar demit-
tatui, nterceptam inter ordinatm applicatam & pun@um 1 effe ad interceptam
inter eandem ordinatam & pun@um H, n ra-

a B
uone lateris tranfveifi ad latus re&um. Ax U
Quomam enim z 4 Mima eft de puncto i1
du&ta, entur (per feptimam hujus) major di- \
midio laterss 1e¢ti, ac1eéta r dimudiumeft la- j s

terss tranfverfi  quare iato 1 ad 11r minor
crit ravione latcus tranfverfi ad latus icétum  Dividatur ataque 1r n punéto
Ky 1ta ut 1k fit ad ku ut latus cranfvefum ad lacus reGum: Dico normalem
¢ puncto Kk occurrcre Sectiomt 1 punéto z. Nam fi hoc non ita fit, fit ca reéta
KA, ac promde 1A (per dectmam hujus) mumma et & recis per puncum 1
ducendis  Eft autem 1z 1eca illa Minima: quod abfardum  Occutie gituL
normalis ¢ panéto k Sectiom ad punum z, & angulus 1112 obtufus cft, ac de-
mifs} de punéto 2 fuper Axem AT normali zi,1n enrt ad Kir ficue Licus aanfyer-
fum ad latus reétum, QE.D

D PROPO
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PROPOSITIO XVI

S I capiatur in Axe munore Ellipfeos dpum‘l’am, quod i Pertie
ejufdem Axis diflet intervallo dimndeo Laterss rect: equs ®quq-
li; erst omnioim veltarum ab eodem punito ad Seltionem du@aram
Maxima, [egmentum Axis minoris equale dumidio laterss red -
Mimima vero refidunm erit eqnfdem Axis. E caterss vero, gue
propror €5t Maxima major erut remotiore; ¢& excefSus quadrats
ejus fupra quadrata quarumcunque aliarum duclarum, equales o.
runt rellanguls faclis [uper interceptas inter ordmatim applicatas
& Perticem Axismnoris, fmilibus vero contentss [ub Axe minore

& exceffu lateris recls qjus [upra Axem illum,.

Sit a 8T Ellipfis, cujus Axis minor Ar,centrumque 1 & in Axe Capiatui pun&um
4, 1ta ut T A zqualis fit dimidio lateris rectt  Dico quod AT major eft quivis alii
recti ad Sectionem de punéto A dudti, quodque A A Minima cft earnndem: quod-
que propiores 1pfi AT majores funt remotioribus quodque quadratum ex ra ex-
cedit quadratum ex alia quacunque, re¢tangulo quod fit fuper interceptam mter or-
dmatim 1pplicatam ejus & punétum r, fimh vero rectangulo nuper defcripto.

Ducantoi enim Az, AE, AB, Al : fitque aAB normalis ad Ar, ac fiat r=z dims-
dm laterss re€t1 & jungantur & producantur 1ple 211, zA: demttantur etiam
noimales ze, EK, H4, qubus parallela fic teta AX. Occurrat produla z o 2pfis z1,
ZAm panflis T, M, ac Ax1 AT parallele ducantar M%, Tr. Quoniam autem ra
@quale eft1pfi r=, quadratum ex ra duplum eft triangul raz & quadratum ex
©A duplum eft triangalt © AM, ac quadratum ex @z (per primam hujrs) duplom
eft Trapezii rzer- quadratum igitur ex ra excedit quadratum ex Az duplo

turangult TMz: duplum vero hujus tii-
angulh rectangulum et TM7f Jam ro
eft ad na ut diameter tranfverfa ad excel-
{um lateris rect1 fupra eandem (dimidium
enim diametr: tranfvei{z eft ad dinndiam
lateris rcétr ficut diameter tranfverfa ad
latus rectum) ac in eadem eft ratione Tr
adz% fiverT adTM quarerTeftad 1M
ut diameter tranfverfa ad exceffum latcris
1e€t: fupra tranfveifam. Sed Tr ®qualss
eltipfire, diffeont igitur quadrata exra,

za {patio zquali re¢tangulo facto fuperre,
& fimult 1ecangulo defciipto. Pair argumento probabitur exceffum quadrat: ex

ra fupra quadratum ex a: xquar: rectangulo iado fuper rk, quod fimile fic
defcripto.  Qumetiam quadratum ex B4 (per tertiam hujus) duplum eft quadiila-
tell AA=X, & quadratum ex A1 duplum eft ttianguli Arz, cumque tangulom
Anx zquale eft tiangulo roz, eut differentia quadratorum exra, 54, dopla
tuanguli 4=z, duplum autem hujus tuangul: xquale eft re@angulo facto fupey
ra, fimihque rectangulo jam defapto. Eft igituy ra major quam Az, & Az
quanm AF, & AL quam Ax
Infuper quadraium ex a1 (per eandem tertram) duplum eft quadrilateit AATX,
& quadiatum ex 44 duplum eft iangul A ya, quare quadratum ex Al zqualc
eft duplo fpatio Aa1X, una cum duplo tirangulo Ay A: Quachatum autem cx
ra duplum eft rangult rza, & triangalum r i zquale eft tizangulo A X1, Dif
ferunt 1gim quadrata cx, 1 A, Au duplo wianguli =1y, cous trianguli duplum
axquale ¢ rectangulo facto fuper ra fimhique prxdiéto. Demique quaciatum
ex AA duplum cfl triangult A AP, & tuangulum 11z equale elt triangalo MxA;
differuntsgitut quadratacx a1, a4, doplo triangul zx 7, hujus autem t1 lmnlguh
doplum

14
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doplum =quale eft re&tangulo fuper Ar fa@o, fimlique defcrpto. Quapropter
ArPMaxxma eft & rectis adg;el&lonem de punéto a dgcendxs, .F A ven?;a:p ungem
Mimma eft  E reliqus autem quz propior eft 1pfi ra major eft remotiore, & ex-
ceflas quadrat: ipfius ra fupra quadratum alternns cupfvis duce, zquabs eft
rectangulo facto fuper interceptam inter ordnatim applicatam & Verticem .
quod fimile fit defcripro. Q_E D.

PROPOSITIO XVIL

e éam Ar Axis mmor Ellipfeos, eique zquale fit dimidum laterss re@,
ac fit centrum o. Dico quoque quod Ar Maxima eft € rectis de puncto a
* ad Sectionem ductis, quodque eidem propior major eft 1emotiore quodgque exce(
fus quadrat1 ejus fupra quadratum cujulvis alterius dutz, zqualiseft rectangulo
facto fuper interceptam inter ordinatim applicatam & Verticem r; qued fimle
fit re€tangulo 1n przcedente Propofittone defei 1pto
Ordmetur hac propofitio ad modum przcedents, eodemque omnino modo pro-
babitwr quadratam ex AT majus efle quadiato ex A ere@angulo fatto fuper re
dcefcriptogue fimull  pariterque quadratum ex Ar majus effe quadrato ex A4 1e@tan-
gulo facto fupei ru, fimhque 1eangulo prediCto Quinetiam quadratum ex 5z
(per tertiam hujus) duplum cft plani Az x K, & quadratum ex z A duplum eft trian-
guli AZ =, ut quadratumex Ar da-

plam eft tiianguli AT A, obATr 1p- r
fi r A zqualem. Tiiangulum vero | e L A
rva =zquale eft tiangulo Ko a4: { ©

differentra 1gitur quadiatorum ex A u

AT & AB zqualis cft duplo trian- 5

gulo a x =z, duplum autem hujus tri- B bt e “

anguli zquale eft reangulo faGto
fuper r 7 imiique defcipto : quod \
quidem eodem omnmo modo de- K \l A
monftratur ac precedentia. Recta

wgutur AT major eft quam AL, & AEquam A4, & A4 quam AB. Promnde Ar
maxima eft inter eductas de punéto 4 quzque exdem propior eft major eft remo-
tiote. & exceffus quadrat: 1pfius Ar fapia quadratam alicujus alterias dudtz, =-
qualis eft rectangulo facto fuper inteiceptam mnter ordmatun applicatam & Verti-
cem 1, quod fimile fit re@angulo contento fub Axe mnors & exceffie quo latus restum

Juperat eundem Axem. , Q_E.D.

PROPOSITIO XVIIL

I vero fuerit AT Axis mmot Ellipfeos, cujus centium N - ac fiat ra zqualis
dimidio lateris 1ecti.  Dico r A Maximam efle ¢ reétis de puné&o A ad Sectio-
nem ducendss, A A vero catundem Mimmam. propiorem autem 1pfi ra, e 1etis
Seétionem fecantibus, majorem efle remotiore: ex s vero qua extrinfecus Se-
<tiont occuirunt, propiorem ip-
fi AA minorem efic remotiore. &
exceflum quadiatt spfius ra fo-
pa quadiatum cujulvis alterus
ducte, xzqualem eflc 1cctangulo
1aéto fuper interceptamanter pun-
&um r & otdmatim apphicatam,
quod finule fit pradiéto, nempe
reangulo fub Axc nmunore & ex-
ceflu latetss ejus 1eél fupra eun-
dem Axem
Ducantu re@la a7, AL, A¥, ceteraquc ut n figma pracedente  ac pari argw-
mento patebit quadratum ex 1 A, majus cfle quadrato ¢x z A rectangulo faco [u-

per ra fimhique predito, & quadiatum ex 1A mapus effe quadrato X ra,
D2 reflan-
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re&angulo priou fimili, facto {uper interceptam re, quadratumque ex r :
jus quadrato ex B4 reétangulo ejufdem fpecier fup‘lr iplam ;‘l X format?) =
dratum autem €x A4, duplum eft trianguli Aar, ob rm, T a @qaales. qua-
dratom etiam exr A duplom eft triangul ATM. cumque triangulum Mrx seq?mc
cft triangulo A N z, enitgtur exceflus quadrat ex r'A fupra quadratum ex A4 =-
?uahs duplo triapgulo zM?, cujus toanguh duplum ®quale eft retangulo facto
uper Al ejufdem {pecier cum predicto  Quare AT major eft quam Az, & az
quam AE, & AL quam AB, & AB quam AA.
Quinctiam quadratum cx T (per tertiam hujus) duplum elt quadrilateyr zoma
& quadratum ex a0 duplum eft triangult AnK, guare quadratum cx Za duplun;
eft utriufque, Trapezn z onA & trangull nAk fimul fampt:  Quadratum aatem
ex 1 & duplum eft trianguls T M 4, & tilangulum rMN triangulo ANz 2quale eft.
guadratum gitur ex ZA @quale eft duplo triangulo oMK, hoc eft, re&tangulo
fa&o fuper 1 1, cjufdem fpecier ™ e
cum jam defcriptis in preceden-
tibus duabns propofitionibus Pa-
r1 argumento demonftratur qua-
dratum ex r a, excedere quadra-
tum ex A7,1eéangulo finuli fu-
perrT fado. Nec aliter confta-
bit quadratum ex ra ma}us effe
gua rato ex A T,1e&angulo ejuf-
em fpecier fuper ry formato.

Eft autemexceflus quadrat1 ex AT
fupra quadiatum ex 4 4 2qualis reGtangulo defcripto fimuls, fuper ra fattos quare aa

minor eftquam A%, & aZquam Ar, & A7 quam AZ Eftigicur AT Maxima e duéis
dem verommma eft & A, & inter easqua Sectionem interfecant,
quz propiot eft 1pfi AT major eft remotiore  €x us vero qux Sectiont extrinfecus
occuilunt,guz 1pfi A A propiotes funt minores {unt remotioribus. Quadratum etiam
ex I A excedit quadratum cujufvis alterius duitz, reGangulo fao fuper intercep-
tam mtct punétum r & ordmatim applicatam, quod fimile fit defcripto. Q_E. D.

PROPOSITIO XIX.

S I capiatur 1n Axe mmore Ellipfeos puntlum, quod i Pertice
Selfionis mayors intervallo diftet quam dsmidio Lateris relis:
erit tlla MaximareGarum de punttoillo ad Seltionem ducendarum,
que ad Vertwem Sehioms ducttur Religuaram vero que lusc

propior €t major eri remotiore

Sit asr Ellipfis, cojus Axis munor fit AT & in €o capiatur punctum A, itaucra
major fit femilatere reo Dico rA maximam efie ¢ reuis per punétum 4 ad
)

Se¢tionem duckis, cxdemque propiorem majorem efle remotiore. )
Sit autem rH dimidiom latenss re@, & ducantur & puncto a =
Y@z AZ, ALy AB, aC Jungantmy [z, HE, B3, atque ctiam recte  E
rz,¥,Ft Redaigitui I'H(pel tres proximas propofitiones) ma-
jor eft quam 21, adcogue angulusTZH major et angulo zru:Y
unde angulus rza malto major euit angulo zra. Recta itaque
ra majot eft quam zA. Similiter cum HZ major eft quam IE,
angulus zEkil major crit angulo £zH, ac angulus ZEA multo
major eut angulo Lz A quocirct A2z major et quam AE, Lo«
demque argumicnto probabitut rectam A F majorem efle quam
Ap AT iaquc maxima cft reGtarum per punctum a ad Sectio-

nem du@aium, exdemque propior major eft remotiore. Q_E. D.

per punétum A,earun

PROPO-
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PROPOSITIO XX.

I fumatur puntum in dxe mmore Ellspjleos, cupns difiantii &
S Vertwe Seltionis minor fuerit dimidiolaterss reciz, major vere
Semsaxe manore, ac dividatur intercepia wnter Ferticem o cen-
tram Sellionss, ita ut pars illa quee eff inter puncnm dvvifionss &
centrum [fit ad diflantiam ejufdem puniiz i punito privs fumpto,
in ratione diametri tranfverfe ad latus veltum:, ér ¢ punito fic
invento erigalur normalis ad cAxem occuyrens Seltionz, ac jnga-
tur puniium prius fumptum cum punito bugusoccurfus. erit janiia
bec reltarum omnium de punilo ilo ducendarum Max;ma; € ré-
liquis veroque eidem propior eft mayjor erit remotiore;, ¢ quadra-
tum ejus [uperabit quadratnin cypufcumque alterius duiie, reflan-
gulo fallo [uper interceptam wnter punéinm inventum ¢ ordina.
tum applicatam ab extremtate dulkee demuflam, gzod fimile fit con-
tento [ub dametro tranfversi & dyferentii énfden: & Late-
res ejus veltz

Sit asr Ellipfis, ¢jufque Axis mmor AT, & m eo capiator punctam A, 1ta ut
ra major fit dimdio 1pfius Ar five diametr: tranfverfze, minor autem dimidio late-
nsredi, & fit centrum E, & dividatur £ r1n pun@o M, 1ta ut EM fic ad M A ut dia-
meter tranfverfa Ar ad latus ejus re@um; (hoc autem fier: poteft, quia dim:-
dium lateris rect1 majus eft quam A1) & enigatur e pun@o M normals ad Ar
ut zM, & jungatur 2A. Dico quod recta z A Maxima eft rearum per punctum
A ad Se¢tionem dudtarum, quodque erdem ab utrique parte propior major eft
remotiore, quodque exceflus quadrati 1pfius z a fupra quadratum alterius cujulvis
du@z zqualis eft re¢tangulo facto fuper interceptam inter punétum M & ordi-
natim applicatam, quod fimile fit rectangulo 1n pracedentibus defcripto.

n
£
Bt
3]
1
& N L
\I7
X
N ¢

EM

Ducantur reétx quahbetaliz Ao, an1, Az, A 4, ac fit A® axi perpendiculas,
& fiat r1 2qualis dimidio latenss re@u, & demictantar normalesoN, K, Az: jun-
g:mn etiam LT producaturque, & agantur ipfi Ar parallela, utfecimus i prace-

enttbus  Quoniam vero ME eft ad aM ut latus tranfverfam ad latus rectum,
& m eadem eft ratione Er ad rr, ut autem Er ad rr ita M1 ad Mr, redta
igitur M A zqualis el 1pfi M7, & quadratum ex Ma duplum eft ¢ angalt Mmar,
quadratum autemex Mz (pei piuhany hijus) aquale oft duplo Tiaperio r1+M

quadratum agitur ex Az xxquale eft duplo tiianguli MA+ una com duplo plam
I rirM
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rTrM, Jam vero quadratum ex vk duplum eft plani kr T x, & quadratu
duplum eft trianguli K A1; quadratum igitur cg AH dupl&m eqit tnan;:lfxxi&,
una cum duplo quadrilater:1 KrTx. adeoque differentia quadratorum ex Az &
A H zqualis eft du‘plo triangult X17.  Duplum aotem hujus trianguli zquale eft
re@angulo faco fuper kM, quod fimile fit defcripto. Hoc autem conftabit eq-
dem modo quo demon(travimus decimam fextam bujas Pauiter probabitur quadra-
tum ex z A excedere quadratum ex ae retangulo fa&to fuper My, ejufdem fpe-
ciet cum prediCto.  Eodemque argumento, quadratum ex ra daplum eft trian-
§uh Arf, unde differentia inter quadrata ex Az & ar duplum ent wianguls
% 17. quod quidem zquale eft re¢tangulo fatto fuper rM, fpecie: predi@z, Redta
igitur Az major et quam aH, & AH quamAa O, & A@ quam AT
Prxterea quadratum ex A B (per tertiam hujus) duplum eft guaduilater: maay

quadratum autem ex Z o duplum eft tuanguloium ErTy, AE7, & triangulum Em:

zquale eft criangnlo nE A. agitur differentia inter quadrata ex Az & aB duplum
eft triangult ?ar, quod quidem zquale eft reGtangulo facto fuper aMm fpecier jam
defcliptz Hzc autem codem modo demonftrantur ac propofitio 16™. Parique ar-
mento differentia quadratorum cx Az & aa =qualis eft reangulo fimli fuper

Mz falo.
Az gitut Maxima eft rectarum per pun&um A ad Se&ionem ducendarum, &

quibus etiam quz eidem propior elt m:;lor et 1emotiore, & exceffis quadrau
ipfius Az fupra quadratum alterius cujufvis da@= zquabs eft re¢tangule fpecies

efcriptz, fado fuper interceptam inter puné&um M & ordinatum applicatam.
Hec autem omnia ita fe habent, five Axis minor zqualis foenit dimidio laterss
reé, five major, five minor eo. Nam five major fuent eo, ac ducantor reCte 2

pun&o a ad modum figure primz, vel 3 pun&o &, ut 1 figura fecanda, vel
etiam A punéto exteriore, ut A In figura terna, Maxima erit ea quam defcuip-
fimus. comcidente demonftrationis modo, 1n fignuis fecanda ac tertia, com ea
quam 1n primajam expofuimus. QE D.

PROPOSITIO XXL
SI capratur n aliqus Maximd, m Elspfi juxta propofitionemn
precedentem dulta ac ultra cAxem mmorem produitd, pun-
&Gum aliquod- erst quogue Maxima omnium de puncto illo ad
eandem Sellionis partem ducendarum, redfa ea cuyus Maxima
eft pars, & ab utrogque ejus latere que cidem propior est mayor
erit remotiore.

Sit anr Elbpfis, cujus Axis AT, fitque » A recta Maxuna de puncto 4 ad Sectio-

nem ducta, modo n Prop. praecedente defcripto. la 3.4 capiatm punctum ah(-‘-
quo
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uod E, itaut EB major fitquam A Dico E3 Maximam effe & rectis per pun-
Egum e ad Se@ionem duélis, eidemque utrinque propio-
rem majorem effe remotiore. - :

Ducantur re&= Ez, EH, ET, ac jungantur AZ, AH, AT,
ut & ipfE r's, HZ, zB, Quoniam vero A B major eft quam
Az, angulus BZ A major eritangulo 234, & multo major
erit angulus 3z Eangulo ZBE: quocirca BE major eft quam
£z Pariter cum Az major eft quam aH, angulus AHZ
major erit angulo A zH, adeoque angulus z 2 & multo ma-
jor erjtquam EZH , ac proinde reéta z: major et quam
tH. Bodem modo patebn: r H majorem efle quam ET,
Reda igitur EB maxima eft omniam de punéto E ad ean-
dem Seg:loms partem ductaram, quaque eidem b3 propior eft major erit remo-
tiore. Idem autem eodem modo demonftrabitur fi Maxima du@a fuerit per pun-
&um A, vel per alind quodvis punétum m Axe Ar producto capiendum.

PROPOSITIO XXIIL
QI ducatur & punido in Ave minore Ellipfeos fumpto, relia quz
e

contimeat cum eodem cAxe angulum; ac fuerit rella hec
Maxima qua de puncio tllo ad SeClionem duct poffit: erit Maxima
2lla [uper Axem mnorem normaliter eredia, [i fuerit punitum if-
Jud Sewns Centrum St vero nonm fuerit centrum, erit angy-
lus quem cum dxe continel acutus verfus centrum ac fi ab ex-
tremutate ejus demattatur normals ad Axem, eril intercepta inter
normalem tllam & centrum Selironss ad interceptam mter norma-
lem & punltum n Ave fumptum, iz ratione diameirs tranfverfe
ad latus refium

Sit ABr Ellipfis cujus Axis minot AT, tranfeat autem imprimus recta Maxima
per centrum ut BA. Dico 8aefle ad angulos rectos fuper AT Nam fi non ita
fit, fit normalis 1lla A E. eritigitur A E (per 11™™ hujus) Maxima ductarum de pun-
&o A: quod eft contra hypothefin ;s pofzimus enim A5 maximam effe. Quare recta
AB eft ad angulos reétos fuper Ar.

Educatur jam recta quavis maxima zH de punéto alio z. Dico angulom rzu
acutum effe, demifsique normali de puncto.H ad Axem ar, erit intercépta inter
ordinatim applicatam & centrum 4, ad inteiceptam
mter eandem ordmatim apphcatam & punétum z, 1
ratione diametr1 tranfver(z ad latus re¢tum. A

Ent enim re¢ta zr vel major dimidio lateris reéi, y:
vel minor eo, vel eidem xqualis. Non autem zqualis
eft es,tunc enim (pet 16°™.x7" .18 . hujus) foret maxima.
neque major eft eo, quia fic etlam_(per r9*™ hujus) fo- z
ret Maxima Bftigitm zr minor dinudio lateris 1eéts A
Quare fi fiat intercepta ad re¢tam compofitam ex in-
tercepta & za fimul famptis, ficut diameter tian{verfa ad Latus reCtum, erit intet-
cepta illa munor quam ra, qua Az mmor eft exceflu dinudn lateris rect1 {upra
dimadium laterss tianfverfi, adeoque 1atio ejus ad r A mmor <11t ratione excefsls
lateuss rectt fupia dametrum tranfveifam ad diametrum tranfveifam  eft agicm
m ca ratione ad mmolem quam ra, Sitea Ak, ut fit K4 ad Z K in rationc dia-
met1 tranfvei(® ad latos reGum  Dico normalem fuper Axem a1 ad pun&um K
ereGtam tranfiie per punétum #. Nam finon eo tranfeat, cadat ad modum recta
Ko & ertez (perdemonftrata m 20™ hujus) Maxima. Hoc autem fiets nequrr,
qusa ex Hypothefi z vt ¢ft slla Maxsma  Tranfit 1gitm normalis de punéto u de-
miffa f()el pun&um K, ita uc Ak fic ad Kz ut diameter tranfvetfa ad latus rectum.

Mansfeftum autem eff v 2 11 angulum effe acutumy ob 7wyt relum Q E. D
PROPO-

r
=]
N

H
b
B
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PROPOSITIO XXIIL
I educatur de puni¥o quovis in xe minore Eilipfeos Maxima :
erit pars ejus wntercepta inter Selltonem ¢o Axem majorem,
Minima reéarum que duct poffint & punilo illo quo wterfecat Axem

majorem _
Sit AsrA Ellipfis, cujus Axis major AT, minor vero BA, fitque XK£ Maxima de
puncto & dua, eccurrens Axs majors wn_punilo -

z.
Dico zE Mimimam effe reGarum per punGum z ad
Sectionem ductarum

Ducatur enim per E reGta EH 1pfi AB normalis, Eé;{\

1pfi vero Ar re@a £0. Jam Axis a3 et ad latus Aﬂ.@ 5 A .
re&um ejufdem, ut latus reGum Axis AT eft (per .
15" primi) ad 1pfam Ar, & B2 eft ad latus ¢jus K
retum (per 22*® hujus) ut AH ad HK latus iguur
reGum Axis majorss AT eft ad Axem Ar ut Anad B
HK Sedan eft ad uiut @2 ad @4, adeoque 0A eft ad @2 ut Ar ad latus ejus

reGtum ac @£normalis eft fuper axem AT, Jun&aigitur Fz (per 15 hujus) mi=
nima eft quz duc: poffit ad Seétionem de puntoz  Q_E D.

PROPOSITIO XXIV.

N omm Seftone Conica, duce non pote§i ab .Ave ad idem 1n
Sectrone punltum, nifi una fole Minima.

Sit imprimis A B Parabola, cujus Axis Br, ac capiatur in Sectione punétom
gtuodhbet A Dico quod non duc: poteft ab Axe ad pun- A

um A mfi una re¢ta Muuma.
Nam fi fier1 poteft ducantur AT, AA, ac demittatur ab \
B

A ad Axem BT normalis, ut AE: ent igitur EA (per 13

hujus ) dimidium laterss reéts, atque etiam £r zqualis erit
eicfcm femilater1 re&o. chﬁl abfurdum. Igitur non 3t
duc1 poffunt ab Axe ad pun&tum A plures quam una Mi-

mma. Q_E. D.

PROPOSITIO XXV.

q I vero Seétio A5 fuerit Hyperbola vel Ellipfis Axe r's ac centro Hdeftripta;
) ac capiatur 1n ea punctum aliquod ut A. Dico quod non duci poffint ab Axe
ad pun&um A plures quam una fola Memma,

Nam fi fier: poteft ducantur plures quam una, ut AE, AA; & ab A demuttatur

A

71, U

B H B
e i + : ( [ ZEsH
Az normabsn Axem sr. Entigitur 71 ad zE (per demonftrata i 14™ & g™
hujus) ut Axis tranfverfus ad latus retum. Oporterct autem 112 effe ad zA
in cadem ratione diametr: tranfverfic ad latus reétum Hoc autem impoffibile
cft 5 ac promde non duct poffunt dua re@te Mmumn ab Axe ad idem punctam A.
Quod erat demonftrandum.

PROPO-

A
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PROPOSITIO XXVL

I capsatuy punctum quodvis 1 Ellspfi guod non fuerit in Ver-
tice Axis munorzs: non duct poterunt ab eodem ad Axem mino-

vem plures quam una recfa Maxima.
Sit Asr Ellipfis cajus Axis minor ar,fitque punétum m Sectione 8. Dico quod de
un&o B non duci poffic ad Axem Ar mfi una fola Maxima A
Nam fi fier1 poteft, ducantur ad eam Ba, BE, & demitta-
tur normalis 52, ac fit centrum Se&troms B,  Jam fi 3£ aliqua 5

fuerit ¢ maxinis ad Axem ducendss, ent ( per 22°™ hujus )
z 4 ad z E ut drameter tianfverfa ad latns 1e¢tum. Sed etiam

oporteret ZH effe ad zA in eadem ratione diametus tranf- \"
verfz ad latus re¢tum: quod abfiudum Non g1t duct A
poflunt plures quam una re€ta Maxima de puncto B ad Axem B

E

mmorem. Q_E D.

PROPOSITIO XXVI1IL
1 duéia ab extremitate Mimmae alicujus, in precedentibus
deferipize, Setiones Tangens fuerit, [uper eandem Mimmam
ad angulos reClos wfiflet

Sit imprimis Sectio A B Parabola, cujus Axis 8. Dico rectam ab extremutate
cujufvis Mimmz ductam, Sectionemque tangentem, normalem efle foper Minimam
illam 81 fuerit muuma illa pars Axis Br, res manifefta et  Si vero fuerit Mi-
nima aha ut Ar, ducatur a punéto A reta Aa qua tangat Sectionem A8. Dico
angulum aar rectum effe.

Demttatur normalis aH, ac (per 13* hujus) erit Hr ®qualis dimidio later.s
rectl, ac fi AA tangat Parabolam, normaliaa
de puncto A demufsa, eric (per 35" piumi) BA
ipfi BH @qualis, adcoque rH erit ad latus 1e€tum
ut 31 ad HA- quare re¢tangulumfubry,Ha -

nale erit facto fub BH & latere recto  Sed
actum fub BH & latere 1ecto (per 11™™ primi)
zquale eft quadiato ex Au. quadiatum taque —f
ex An zquale eft re¢tangulo fubry, n1a. An- 5 /B a
gulus autem AH A 1cctus eft rectus el igitur (per Lemma Papps 1.) angulos A AT,

PROPOSITIO XXVIII.

AM fi fuetit Sectio a1 Hyperbola vel Ellipfis cujus Axis Br, Dico rectam ab

extiemitate Muuma alicujus ductam, ita ut tangat Setronem, erdem Mmima:
normaliter infiftere, Etenim fi Mimma illa fuer it pars Axis pr, manifeftum eft reGam
Sectionem tangentem 1n punéto B eirdem Mimima ad angulos re&os effe.  Sit au-
tem Ak Mimma alia, & fit Tangens Az, Dico anguinm 2z AE 1e&um elie.

A A ———

A

N\
N

N

¥ E R~ AT B W el %

Demuttatur notmalis A n & fit centrom A ac fi fuerit A e mmuma & A ordinacim
applicata, erit a1 ad 1 (per 14™ & 15" hujus) ut diameter tranfveifa ad lacos
re¢tum, Eft autem an ad tix ue retangulum fub a s, 1z ad re@angolum fub
11z, N1, adeoque_eiit rectangulum fub an, Hz ad 1e@angulam fub nz, uF ut
diameter tranfverfa ad latus reGtum.  Sed diameter tranfvera eft ad latus reGtum
(per 37*™ pumi) ficur rectangulum fub an, 1z ad quadratom cx An: igitur
Y rcCtan-
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retangulum fub uz, He zquale eft quadrato ex A . Angulus autem Az reGys
elt, quocirca (per P;ppz Lemma 1 ) reétus eft angulus ZAE. Q. E D.

PROPOSITIO XXIX.

I‘De‘m autem aliter demonfirar: poteft hoc modo.

Sit Ar aliqua ¢ Se€tiombus Conicis, cojus axis BA; \\
ac fit Minima reda A B, tangens vero A A. Dico angulum - E

A AR rectum effe
Nam fi non 1ta fir, noimabs fit ipfiaa reGa sr, adeo-

que AB majorerit quam BT , ac propterea A B multo ma-
Jjor ¢rit quam 8z quod abfurdum et  Pofuumuos enim
AB Mmmam efie. Quocirca fi A3 Mimima fit, erit an- B T A
gulus AAB rectus
PROPOSITIO ;X%

1 ab extremitate Maxymze alicujus ad Ellipfire duitee recy
ducatur quee Seltonem tangat Dico T angentem illam [fuper

Maximam normaliter infiffere.

Sic a3r Ellipfis cujus Axis minor AT, & ab Axe ad Seionen ducatur Maxima
quzdam ut oF, tangat autem {éélionem recta BA ad
punctum 5. Dico angulum A B0 reftum effe.

Ducatur ¢ centro ad Sectionem Axi normalis Fx, gue
occurrat Maxime OB i A, queque dimdwum ert Axis S
majoris. Quoniam vero AT Axis munor cft, & Axis Ex
occurrit Maxima, erit (per 23*™ hujus) pars ejus intercepta
mter Seétionem & Axem majorem recta Minima, quare
EA Mmima e Tangit autem Sectionem re@a BaA: BA
1gitur (per tres proximas Prop ) normaliter mfiftit fuper

iplam sa, boc eff Juper Maximamso Q_ E. D,
PR OPOSITELO «XEXT.

1 iz qualibet trium Conmt fectionum, ab es Minima alicuyus
extremitate que ad Setionem efl, ergatur recta erdem M
mma ad angulos reftos  erit recla illa Sectionss Tangens.

Sicenun Sectio Conica AB, & 1n €d redta Mi- |
nima rs, Dico re¢tame pun@o » ductam, 1pfi- \f:\

que rs normalem, Sectionem tangere \ "

Nam fi fier1 poffic ut non tangat, interfecet p

eam, ut re&ta Ese  ac dacatur ¢ punéto qro-
dam z, exua Sectionem quidem fumpto fed 1n-
ter cim &1plam o, 1etaalia ut Rz & denut-
tatur 1n Bz de punéto 1 normalis rae. Eust # I

igitar angalus rs 2 acutus, ob angulum rzs re-
€lum, adeoque r 7z mmor ¢t quam ru, acrnu multo mnor quamrs quod ab-

furdum eft, Pofuimus enim rs Minimam effe. Re@a 1gitur per punétum B 1pfi
Br normalis tanget Sectionem  Q_E D.

PROPOSITIO XXXII

I recta tangat aliguam ¢ Se@onibus Conuwss, & erigatur ¢
pun.locontacltus 1angents normalss, que occurrat Axt: erit hec

relta Minuma gue per punctum iind ad Avem ducituy.
Sit

E
o
=
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Sit enum ABr Seétio Conica, Tangens vero AE, &
de puncto contaltus B erigatur tangent: normalis Bz,

- E
I\B
quz producatur ad occurfum Asis. Dico 82 Minimam
elle.
Nam fi non 1ta fit, tranfeat Mimima B H per pun&um
B, ac angulus ABH (pe1 27° & 28* hujus) re@tus erit
Z H JA A

quod quidem abfurdum e Pofuimus enin angulum
asz rectum cfit, Quocuca reftasz Mimima eft. Quod erat demonftrandum.

PROPOSITIO XXXIII.

[ & Maxuw aliygus extrematate illi que ad Selonemef? ert-
gatur perpenduularis , erit eaSectwnis Tangens

Sit entm A3 Sectio Conica, fitque Br Maxima aliqna. Dico re&am per pun-
¢tum B ductam, 1pfique 3T normalem, fetionem tangere,

Nam fi non 1ta fit, mterfecet eam ad modum 1eétz
BAE, & ducatm & punto r refla ra A, occurrens 1pfi
BE In A, Sefliont autem zn A Cum antem r a fubtendit
angulum rec¢tum, r 3 vero angulum acutum, e11t r A ma-
jor quam 1 8. Sed Ar major eft quam Ar, adeoque Ar
multo majorerit quamrs Hoc autem abfurdum eft
pofumus emm r3 Maximam effe. Quapiopter recta
per punctum B ducta, ipfique rs normalss, tanget fe-
&onem Q_E D.

PROPOSITIO XXXIV.

I fumatur puniivm 1z abgui vel ¢ Maximis vel Minimis, ex-
S tra SeGuonem Conicam produltss: erit port ejus, quee wnter-
jacet punitum illud ¢o Sernem, Mimma re@arum de punéto
2o ad utrumuvis latus Se(frones egredientinm, modo non produce fed
in uno tantum puntto Seionz occurrere concipiantur: € ceteris
vero que erdem propinguior munor erit remotiore

Sit aB Sectio Conica, & »r aliqua ¢ Maximis vel Minimis, que producatur ,

a

& 1n produta capiatar pun&um quodvis a, aquo —_ 4
ducantu: ad fe¢tionem 1e&= A A, A 1, A E, qua fin- < —— " ]\
gulz occurrant fectiont 1n uno tantum punéo
Dico 8 4 Minimam eflc re&taium de pun&o a ad v
fcctionem ducendarum, eidemque propiorem mi- =
norem efle 1emotiore

Nam fi ducatwm Bz fe@ionem tangens 1n B, c11t
(per 27*™ & 28" ac 30*" hujus) angulus z s A reus, T
adeoque A7 majar erst quam av, ac duca aL
multo major quam A 5. Jungantur 1e&e um, HE, atque angulus A Eir obtufus enst,
angulus veio A 112 acutus quapropter A i1 major erit quam AE  Ac pais argumento
probabitui A A majorem effe quam a1 Poffumus etiam idem demonttiare de rectrs
ab alterd paite ipfius 8a ducendis  Conftac crgo Propofitio.

PROPOSITIO XXXV.

N omnz Sectione Conici, /it ducantur pluves Mimimaz, erunt an-
gulicomprebenfs fub Ave & Mimmis & Vertue Se@onis remo-
tioribus majores compr ehenfs fub Ave ¢& erdem Vevtics propun-

quioribys.
) K Sic
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Sic autem unprimis Se¢tio Parabola ut Arr, cujus Axis ra: fintque re&tee An,

BE Mimimz Dico angulum AAr majorem effe an-
A
gulo BET. .
Demuttantur normales Az, BH cumque 32 Mini- \
ma eft, ern:x(fer 13*" hujus) £ # dimidiom later1s re@ ; B
a Z E H ‘7

ac (per eandem) erit etiam Az zqualis dmidie laterss
recl1, 1ta ut £y =quabs fit 1pfi Az  Cathetus vero
Az major eft Catheto BH quare angulus 44z mae
jou eft angulo B2y Q. E. D

PROPOSITIO_XXXVI
S 1T jam SeCtio Hyperbola vel Ellipfis, cujus AxisA e & centrum a; & fint AE,

r

82z Minima. Dico angulum AEa majorem effe angulo Bza4,
Demittantur normales 3@, Ay, & jungatur AKB. Eric Iguur AW ad HE (per
74" & 15°™ hojus) ficur diameter tranfverfa ad latus reGum , ac (per eafdem) erst
Ao ad @z in eadem ratione promnde AH et ad HE ut a0 adez, ac permu-

NG
\/&\ SR

= o @ /A R Aﬂ@ ZHE\A

tando erit AH ad Ae ficut HE ad ©z. Sed AH et ad s ut xn ad Be: gua-
propter HE eft ad ez ficut Ku ad Be. Angult autcm AHE, oz reé funt,
adeoque triangula KeB, 8z finulia funt, & angult KEH, BZ© @quales; angulus
jgitur AEH major eft angulo 53z, Q_E. D.

PROPOSITIO XXXVII

SI i Hyperbola ducatur refa aligua Minima que conlineat
cum dxe angulum erit angulus ille mnor angulo comprehenfo
Jub alterutro Afymptotorum ¢& rea que per Verticem SeFonis
dulla Axi normales ef?.
Sit Hyperbolz A3 Axis ra, Afymptot1 autem zr, r'n; fitque re®a quzdam

Minimaaa & ¢ puncto B eugatur Ax1 noimalis
zsH Dicoangulum A Ar mmnorem efie angulor 2 ¥,

Eiat o dunidium lateiss re@u,five cadac pun@um SNZ
© fuper H,vel inter B, H, vel extra ea, ac ungatur \ﬁ
Ar. Jamrseft ad Bo, ficut axis tian(verfus ad la- \ \
E B T
i

tus reCtum, eft autem 1 E ad ta (per 14*™ hujus) 5
ficut axss tranfverfus ad latus rectum . quare rs eft
ad seut read Ea. Sed K eft ad 3T ut A: ad
ET, adeoque ex 2quo erit KB ad Bo ficut A ¥ ad EA. ~H
Ratio autem KB ad B® mnor eft ratione z3 ad 8o, & 21 eft ad Bo (per 3* 114)
ut 1 8 ad Bz, Quapropter ratio ar ad Ea mmor cft ratione r5 ad nz. Hxe
vero latera continent angulos 1e€tos  unde manifeftum eft angulum A 4 r minorem
cfic angulo rzy Q_E D.

PROPOSITIO XXXVIIL

S I ducantur i Sectione aliqua Consca reCie due Minima: ad 1dem
cAxis latusy occurrent dlle producie ad oppofitam Seltronss

partem, five ultra Adyvem. o
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Sit fectio Conica A fuper Axe I A ; fintque A A, BE duz Mimmz 2 fectione ad
Axem du&z. Dico retas a 4,5 £ produétas, ad alterum
fecionss latus mvicem occurfuras.

Quoniam enun (per 35*™ & 36*° hujus) angulus AAr
major ¢ft angulo BEr, erunt anguli A a E, A EB majores

duobus reétis . erunt {xgxtur anguli ufdem deinceps mi- B
nores duobus rectis: funt autem 4 4, BE duz Mmmmz,
occurrunt 1gitur produétz, ad alteram feétionis partem. A = / r

Q_E. D.
PROPOSITIO XXXIX.

E@x Maxime o Seione ad Axem Ellipfeos minorem dulie
occurrunt mvicem ad eandem Sellionis partem

Sit Asr Ellipfis, cojus Axis mior AA. DicoMaxumas 2 Sectione A 5r duas
occurrere mter {e ad partes Semi-Fllipfeos ABA.

Nam fi poffibile fit, ut non fefe interfecent , fint ez
duz rettz Maximz 3F,rz, & ducantur normales BH,
ro, ac fit centrum k Erit igitur K@ ad oz ut diame-
ter tranfverfa ad latus reGtum (per 22°™hujus) fimh-
terque K erit ad HE in eadem ratione quare per
converfionem rationis nH erit ad KE ut Ko ad Kz ;
ac permutando KH erit ad ko ut KE ad kz. Sed Kz
munor eft quam KE: igitur K@ minor erit gquam KHy
quod cft contra Hypothefin Mimmz igitur B+, I'Z
occurrunt mvicem: rumgque Ke minor eft quam Kz, oc-
current ad eafdem partes sz: ad quas punfla r,3. Quod
erat demonftrandum.

PROPOSITIO XL.

Oncurfus rectarum Nimmarom iz Ellspfi frunt intra angu-
lum comprebenfum [ub Semiaxe ad quem ducuntur Mumma

& fub xe minore.

Sit AEr Ellipfis, cujus Axis minor AB0; fintque Minimz C A
duz £, zH. Dico rectasrLe,zn produdtas concurrere in- =~
tra angulum rso. P /
Producantur €nini bz re@®z ab 11 & © ad occurfum 1pfins /

ABO, 1n punétis K,A. Quoniam vero e Mimima eft, ent rt“— ST

quoguc EA (per converfam Prop. XXIII hujus) Maxuna.
Pariter cam 211 prodacta occuriit 1pfi 30 n puné&lo k, erit
ettam ZK Maxuna Occurrunt autem mtei fe £, ZH pro-
ducte (per 38**™ hujus) ad alteram pattem Axis. Sed 1ectz
k4, ZK, cum Maxunz fint, occurrunt invicem (pe1 39™ hujus) !
ad eandem Axis minouis partem  Situm eft iginn punétum oc-
cutfus intra angulum rectis r s, 50 compiehenfum. Q_E. D.

PROPOSITIO XLL

Ecle Minima 2z Parabola vel Ellipfi de Sectrone ad Avent
dulte ¢ produlle occurrent etiam Sectioms ad alterums
eus latus.

G Res
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Res an Ellipfi per fe fatis manifefta eft.

Sin wfe&m ABT lg:raboh fuerat axe 24, fit re@ta
aliqua Mintma A 4. Dico Aa produétam occurrere al-
teri fectionss parti BT.

Quomiam emum fe¢tio Parabola eft, ac ducitur ad dia-
metrom ejus re@a A A; produgta €a (per 27* pruni) con-
veniet cam fetione 7. Q. E D.

PROPOSITIO XL

N Hyperbola, [i diameter tranfverfa non mayor fuerit latere

eus vecto, nulla Minima de Sectione ad Axem ducs potest,
que occurvat altevi Sectwns later:s, St vero diameter tranfverfa
mapor fuerit latere ejus recto, pars Mimmarum produa occurrer
alterz Seltiomis later:. altera wero pars non item.

Sit Hyperbolz ABr Axis AE, ac centrum a; fitque recta aliqua Minima A::
nec fit diameter tianfverfa major latere re€to. Dico quod 4 E producta non oc-
curret {ection:

Sint A{fymptotiduz Az, AH, ac fit zBH 1pfi AE ad z /
angulosre&os ac fiat 8@ dimidium laterss re&ti. Quo- fa
niam vero drameter tranfverfa non major eft latere
recto, A B non major eiit quam 3e; acas eft ad BO
( per tertiam I1¢) Igcut quagratum ex B A ad quadratum
€X 5Z, quadratum igitur €x BA non majus et qua-
drato ex B2z, adeoque BA non major quam 3z : unde
& angulus 8z A nonmajor erit angulozA® Sed (per
37*™ hujus) angulus 8z A major eft angulo AEEB, quare
angulus z A8 major eft angulo AE3 Angulus autem
z a3 @qualis eft angulo BaH: quare angulus B A ma-
jor eft angulo AF5. Jam angulus qu: 1pfi AEB dein-
ceps eft una cum an%ulo AEB xqualis et duobus reis, adeoque angulus Ean
una cum angulo 1pfi AEs demnceps major eft duobus refis; reGtz igitur Ak,
AH produ@z ad partes E & H non occurrent imter fe. Sed & rea AE non
occurret fectionis part1 3T (pet oftavam 114) quia non occuruit Afymptoto AH.

QE. D.

ny

PROPOSITIO XL

Uod fi fuerit diameter tranfveifa major latere re&o. Dico Mummarum ali-
quas 2 Sectione ABr ducas & producas occurrcre Sectiom: ab alteri ejus
parte; aliquas vero exdem non occurrere.
Sint duz Sectiomus Afymptotr z A, au:
cumque diameter tranfver(a major eft latere z
recto, erit A B major dimidio laterssre@iso,
adeoque ratio 1pfius zsad e major €1t ra- xl 4
tionez® ad BA, Fiat kB ad Be ficut z5 ad /V\__
BA, & jungatur A K, qua producta (per 2™ — iy T
11*) occuiret fe¢tioni. Occurrat antem 1 A vin
punéto A, & ab A demittatur Ax1 AL noi- e
malis A4, ac flat Aa ad AE ficut AB adso,
five ut diameter nanfveifa ad latus reGum. r
Quoniam vero normalis cft 4 A, e1it intercepta »
AE (per nonam hujus) ahiqua & Mmumis,
Cum autem BK eft ad BA ficut A4 ad A8, atque etiam AB cft ad 50 ficut Aa
adAk, entex xquoAa ad AE ficut sk ad ve ~ Sed »k eft ad ne ut zB ad B4;
quare AAclt ad ar ficut v ad A, Anguliautem zBa, A A F funt xquales, qua

recti, atque adeo triangula zpa, Aar fimilia, & angulus z A angulo ALuAa b-‘::'
q -
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aalis. unde & angulus 3AH eidem angulo A Es xzquabs eft. Quocirca re@z an
AE pon-occurrent inter {6, atque AE produca non occurret fetiont mfi in punéto
A, gua (per octavam II*) non oceuriit utrique Afymptoto AH, AZ: eff emm
A £ 1pfi au parallela, Re@a igitar A: non occurrit {fe@iont mifi i folo punéta a.

At vero Mmmmz 1illz, qua occurrynt ax: inter punéa B, F, (per 36 hujus)
munores angulos cum Axe comprehendunt quam BAli: (etemim angulus AER -
qualss eft angulo BaH, & anguli Minimarum iftarum nter 3 & E tranfenntiom
mmores funt angulo AEB, boc ¢f angule BAu) adeoque produétz non occnirent
ipfi AH 5 aC promde non mterfecabunt feftionem 31, ob caufam jam ditam, nempe
Prop. 8" 11%, Cateras vero Mimimas comprehendentes cum Axe angulos ma-
jores angulo ACB, qma 1pfi AH occuirunt, etiam mterpofitz feiom Br occur-
rerc neceflect Q_E. D

PROPOSITIO XLIV.

I ad Axem alzcngus Sectrons Conece ducantur due Minime, que

ad occur[um producantur b de puncto occurfiss earundem du-
catur alia quevis recta, que .dxem fecans Sellion: conveniat . por-
210 ejus tnter SeClwonem ¢o° Axem intercepta non erst Minima 4
Ji bee duila non fuerit intermedia inter duws Minimas, ¢&° agatlur
ab ea extremutate ejus que ef} ad Sectonem Ninima; abjcindet
haec Minima portionem _Axis Vertice Seffionis adjacentem, gnee
magor erit portione ejufdem ab ipfa dufla abfcyfs. S vero dulla
intermedia fuerit inter duas Mimmas, ez Minima, gue ab extre-
mutate ejus ad Axem ducitur, auferer portionem Axis Fertw: Se-
Stionss adjacentem minorem portione ab ipfa duita abfesfsi. Quod
/2 Seélto fuerst Ellspfis, oportebit ¢o° duas Nimmas & tertiam du-
(lam occurrere eidem majors Semiaxt Seclionis.

Imprimis autem fit Se¢tio Parabola ut Asr, cujus Axis AH; ac fint duz Mimmz
ab eadem du Bz, T E, quz occuirant mter {e 1 pun&o o: & educatur € pun&o
o re@ta Ka, piimum extia ipfas or, os. Dico K4 non effe ahiquam ¢ Mimmus,
Mimmamque per punétum K duétam abfcindere ab Axe majorem pot tionem, Vei-
tic: fe€tionts A conterminam, quam eft Aa.

Demittantur normales o H,
BII, N, KM, ac fit ey dimi- P/
dium lateuss re€ti.  Quoniain =

vero Bz Mumma eft, & B 11 nor- B

malis, erit (per 13°™ hujus) nz

xquabis dumdio lateuss rectis

adeoque 11z equaliseft ipfion:

unde & D @1pfi z H zqualisert,

acue erit ad e ficut mz ad

zu. Sednz eft ad zmimr ut ns

ad ou; undereftangulum fob A
omne xzquale etitretangulo ® :

fub 3o, mo. BEodemque modo ¥  AMN  ANE n i
demonftratur reGangulum fub
I N, N© zquale efle 1ectangulo
fub o, 11@: xquale cft 1gitur
retangulum fubnn,en re-
angulo rN, N@, ac promndc 1B
ctad rnut Ne aden. Jun-
gatur pr ac producatn ad oc-

E

NO

cuefum Axis au 1 punélo y, producatur etiam normalis KM ad = Erit imitur
CY ¥ N, adcoque iy cft ad y N fieut Ne ad e, ac dridendo 1

Ga eft

n adrN ficut oy a
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eff ad yN fust 0N ad on: zquals eft igitur re@a yNipfi ne. Eft igitur ¥ Mmy.
nor quam ne, unde ratio 0 M ad My major eft ratione nuM ad ne, & compo-
nendo ratio Ny ad yM, hoc et 118 ad M=, major erit ratione Mo ad en: adeoque
reGtangulum fub 81, e majus erit reGangulo fub =M, Me, ac proinde multo
majus reGtangulo {ub kM, M®. Demonftravimus autem re@angulum fub 31, ne
sﬁnale effe reétangulo fub ox,He adCOgue re¢tangulum oHe majus eft rectan-
gulo kMe@; acratio oHad KM, five HA ad A M, major cft rationeM® adeon: quo-
circa He major eft quam M A.  Sed Ho zqualiseft dunidio lateris rects, ergo My
minor eft dimidio laterss reéti. Mimima igitur 2 punéto k ducenda anferet ab Axe
{fegmentum majus quam A A: unde patet (per 24° ® hujus) K A non efle Mumimam,
laJaun }i ducatur ad alterum ;

tus ipfarum B 0, OT, €t1am €x- 2
tra easf alia quevis re&tauto A 3 f/’
Dico partem ejus A7 non cffe T
Minimam Minimam vero &
puncto A du@2 auferre ab Axe
portioncm majorem quam AT,
Sit A x normalis 1pfi A H, & (pev
jam demonftrata) reta ne =-
quals eft 1pfi ¥ N, unde y X ma-
joreiit quamne, ac 1atio O X
ad Xy nmunor erit ratione XII
ad ne. Dividendo autem ratio
xn ad my mmnoli eut ratione
ejufdem ad x o, ac componendo
ratio Xy ad ym, boc eff Xv ad
B, minor erit ratione e ad
X : quareratio Xrad ns m-
nor eft rationeno ad ox, ac

re¢tangulum © XP? minus erit
reétangulo sue, adeogue re&angulum A Xo multo minus ent retangulo Bne,

Sed Bne zquale eft 1ectangulo 0HO, quocirca Axe mmus eft re&angulo onos
ad promde ratio AX ad oH, hoceft X7 ad 75, minoL ertc ratione He ad e x. ert
:igltur Ho major quam Xz, Sed en dimidium eft lateris re€t1, quare x r minor eft

mmidio lateris 16&1 Minima itaque de puncto A ducenda aunferet rectam majorem
quam X =, adeoguc majus erit fegmentum Axis, 2 fectionis Vertice a {imptum,
quam {egmentum A v 1&€td A7 abfaflum ac propterea (per 24 hujus) recta ar
non eft aligna & Mimimas.

Quinetiam fi capratur recta aliqua ut o nter 1pfas o5, or mtermedia: Dico
quod 1T non eft Minima, quodque Mimma de pun&o r duéa abfCindet fegmen-
tam Axis, vertict A adjacens, munus portione ejus AT. Demittatur enim normalis
T¢ Cumque jam probatum fit no &qualem effe 1pfi ¥ N, erit £y major quam nos
adeoque ratio 1% ad ¥y mnor ratione ¢jufdemad nme & componendo ratio ny
ad £ munot et ratione 0 aden. Sedny eft ad y# ut snad =%, undeatio
1 ad zZ mmor eft ratione (@ ad en: ac re@angulam sne minus re¢tangulo
z£e, multoque mmus re&tangulo rZ0 Reétangulum autem on e xqualc eft rect-
angulo sne, quaie reCangulum o1 e minus eft facto fubr%, Z6: unde & ratio on
ad % mmorent rationc e aden. Sed oncftad r#ficutur ad 15, quare uT
eft ad T4 m mmore ratione quam e ad en  reftagitni ne mmor clt quam
T Verum He dimidimm eft lateris 1eti, quapiopter recta Mimma de punélo 7 du-
cenda auferet portionem minorem quam 5T+ ac fegmentam Axis Vertic SeCtionis
adjacens minus c1it quam AT unde TT non eft Minima, fed Muuma de pundto v
ducenda auferet Axis pottionem minorem quam at. Q. E. D.

PROPOSITIO XLV

I vero fectio fuerit Hypetbola vel Ellipfis ue Asra, Axe MA centio vero N,
& ducantuy in fectione dva Mimime, ut BE,T'Z , A quatum concui (i Plénﬁ::
> O agal
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@agatur re&ta ©AK.  Dico portionem ¢jus ter feGionem & Axem 1terceptam
non efle aliquam & Mimmzs: fed Mimimam de punéo k duétam abfcindere feg-
‘mentum Axis majus quam AA. :

De puncto e demittatur ad Axem normalis reta @ M, ac per centrum 1pfi Mo
parall'e?a ducatar re@a Nz, ac per punctum e 1pfi MN parallela fir ©z, & produ-
catar Nz adoccurfum ipfaium OF, ©F: tisautem occurrat in punds 8,6 Fiat

étiam utraque zm adON & No ad om n ratione

- duametrs tranfverfz ad latas rectum, ac dacantur
N Axi normales o, 52, ru, x r Junétaq, r 5 produca-
turad T, ubs occurrat ret= nx ax: a N parallelz per

pundtumn du@= Quoniam vero BE,rz {unt Mi-

OIm, ac = Axt normalss eft, erit Nz ad (per

[ 9°" & 10°" hujus) ficut diameter tranf veirfa ad latus
. rectum, quare No erit ad oM ficat N=ad zE: ac

duas minores 3 duabus majoribus erit ME ad ox
S ficar MN ad No. Eft autem o3 1pfi £7 zqualis,
\ . adeoque £ueft ad £1ficut MN ad N0~ Quoniam
= \ vero zn eft ad nN ficut d-
ameter tranfveifa ad lacus
retum, erit zm ad nN ue
Nx ad =E, quare com
nendo 1n Hypei bola vel di-
videndo 1 Ellipfi erit zx
adNn fee =7, ficut NE ad
Ex, hoceft, ut N§ad Bz,
ob fimilia triangula : & ad-
dendo terminos 1n Hyper-
bola, vel auferendo minores
€ majoribus 1n Ellipfi, erst

£6 ad Br ficut Nk ad Ex, vel ficut =N ad N, Jam ratio reangali =N M ad ret-
angulum nNO componitur ex ratione =x ad N & Mn ad No demonftravimus
autem =N eflead N1 ficut =4 ad BT, &MNefle adNo utem ad £x, 1at10 1gitur
re@anguli NMo ad re@angulum N 1% componitur ex ratione =0 ad BT & ratione
EM =dg£r. Sed retangulum xme Zquale eft facto fub =0 & & u, qua =6 eft ad
oz ficut oM ad Mk - reGangulum sgitur N1 xquale eft contento fub BT, 1%

adeo 1e@tangulom fab BY, £ 2quale effe redangulo fub rd,d% unde T eftad
rd ut Jf elgund Ex. Sed sreftadrd ficat rradTd, quare rrelt adq ficut 3%
ad£1; acdividendo 14 cft ad T ficut vd ad Ex: unde patee #1 1pfi 1J a&quar,
Hunc conftabit ¢ majorem effe quam Ty, ratio itaque y r ad Ty major eug
ratione ejufdem ad 1%, ac componendo ciit ratio T ad ry majot 1atione yignd
H r




30 APOLLONII PERGAI

B rreft ad Ty ficut BY adey ; ratio igitur B ad ¢y major eft ratione y
zs gfcgd.gque adeo :,e&angulum fub e, T£ majus enit re@angulo fub 7, vE, aE
multo majus retangulo xyZ. Reétangulum autem fub 37, T ®quale eft re@-
angulo Nn%, quare re@angulum NnZ majus et re@angulo xof ReQangulum
vero Nn¥ zquale eft reGtangulo X©P, quia No eft ad oM ficutoX ad xu, ergo
re&angulum X or majus eft reGtangulo k4. Continetur autem reGangulum xe p

fubipfis ox, xZ; quaprogter re@angulum fab o x
* x% majus erit contento fubk y, ¥ %, acratio e x ad
Ky major ratione y£ ad £x. Sed ox eft ad xy
ficut x ¢ ad ¢, unde ratio x{ ad {y majorert ra-
tione y% ad £x, & componendo Xy eritad 'y 1

\, majore ratione quam Xy ad 5x° unde re@a £x

N major erit quam 'y , acratio £e ad £ X mnor erit

A\ rationeze ad {y. Verumzeo (ob fimilra triangula)

eft ad ¢y ut =4 ad Ky: ratio itaque ze ad xg

0 munor cft ratione =y ad Ky, ©z autem ®qualis

\ eft 1pfi MN, & x¥ ipfi Mo, quare ratio MNad Mo

3% minor eft rationc 27ad Ky - ac MN eft ad Mo ficue

znad N, qua fecimus wtramque No ad oM &

zoad ON 1 ratione dia-

metr1 tran{verfz ad latus

/ reGtum Ratio igitur N ad

Y / NI mumor eft ratione zy

= A ad Ky; & auferendo duas

minores a majoribus in Hy-

B perbola, vel componendo

€asin Ell:pﬂ, fiet ratio Ny

ﬂ ad X r major ratione N ad

F N@, ob NIl 1pfi ¥ + ®qua-

lem. Atqui Ny eff ad kr

" ” {k\ (ob fimlsa traangula) ficut
P o
A
n T Yy v T I

b

N4 ad A7; adeoque ratio N4 ad Ar major eft ratione =N ad Nni: ac dividendo n
Hyperbola vel cam;omda n Ellspfi rateo Nf, ad v A major ers¢ ratsone =0 ad drl N, afloc
eﬁ’ ratione diametrs tranfverfe ad latus retum. Jam fi faciamus N+ ad reGam
aliam ficut diameter tranf{verfa ad latus re®um; erit hxc alia major qu;;p I:j;;
adeoque reta Mimma de p(iméto K ducsnda (per 9°™, 10'™ 2:;:"" hujus) abfcin
fegmentum Axis Vertici a adjacens, quod majus erit quam

egll’j:)rro fi ducatar recta ali’a ad mgdum ipfius @A A @2 dico re€tam A A non effe
Mumimam, Minmimamque per pan&um A duam abfcindere ab Axe fegment;m ;m:-
jus quam AA. Demuttatur enim ad Axem normalis A, quee producatmra 3 A
am quoniam T & 2qualis eft ipfir {, erit T4 major quam £1, ac rat(;o '[:l “ésl -
1% major ratione ejufdem ad 1 &5 ac componendo vel dsvidando ratzo 3% a /h

orstratsone 11ad TS, Sed 17 eftad T ficur 1v ad rd, adeoque ratio I ::’aui:
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major eft ratione 1v ad rd, ac multo major ratione 14 ad rd, & recta

fubrd, 7
eft

lum agtem ANO

ad Zx, ficut zmad o~ five p% ad¥o:

gulo A1f. Sed re¢tangulum xo? fit fub xe,

majus e1it contento fub A]l, 1Z. Reé&an - : 2 “Reo
retangulo 1No, quare reGtangulum nNo majus m&ﬂﬁuo Alf.
Z:qnalc eﬂ:re%lt’angnlo XeP, quia No eft ad oM, hoc eft nE
um igitur X© P majus eft reGan-
X%, quare ©x% m;me&rc&angnb

31

vero fub rd,J % quale

s1f,acrauo ©x ad Al majorerstratione 1% ad £x Sed o x eftad A1ficut X« a xl;
ratio igitar Xx ad 1 major eft ratione 1# ad £x; ac componendo ratio 1x ad X

mioor €rit ratione 1X ad 17 - reda igitur Xx major eft quam 15,
utrmque commun: £ », ert X £ major quam 1x,
Sed zo eft ad 1x ficutza ad A1, quare
2qualis eft 1pfi N M, ac x Z1pfi M 0; quare ratio Za

/————-

ratione 26 ad 1x

eft ratione =@ ad x%. Verum zo

ad A 1 major eft ra-
tione NM ad Mo.
& NM eft ad Mo fic-
ot =N ad NI, quare
auferendo duas mt-
nores 2 duabus ma-
joribus in Hyper-
bola, vel compo-
nendo eafdem 1n
Elbpfi, erit ratio
aN ad Ao major

ratione ENadNIL 7

A

Lr\,\
e} s

/

p;4

& applicata |

unde ratio ze ad X ¥ munor erit
ratio = ad A1 major

1 _; N <
Sedan eft ad Acr T -
ficut NA ad A:j \\\ﬁl\\y
gare ratio N
;«lr major eft rati- A[.r L H\A _a____l_c h { 3 .

one =N ad N1I. ac
dividendo m Hy-
perbola vel com-
ponendo mElilsﬁ,
eritratio N«

ut diameter tranfverfa ad latus re@um,
lram quandam in ratione diametr;

erit hzc alia major quam »A  ac pro
cenda abfcindet ab Axe f
ftrata 1n nona & decima

ajus

2\

P [5)

¢ A major ratione = ad nN. Sed =1 eft ad nn
adeoque fi fiat Ne ad a-
tranfveilz ad latus re@um,
inde Mimma de pun&o a du-
catum majus quam A A, per demon-

Quod fi ducatur alia 162 ut @ we ¢ nter Minimas BE,T'Z In-

termedia.

de punéto ¢ dutam
Aw. Demittatum: ad Axem norm

dico re&am

« ¢ non effe aliquam e Mmimis, ac Minimam
abfcindere ab Axe fegmentum nunus quam

alis euyv. Cumque T, uti de-

monftravimus, 2quals fit 1pfi %, e11t T3 minor quam »%, acra-

tiord add'r major eit ratione »
vTad T major e1st 1atione J¥ ad £y
adrd, qnare ratio =» adrJd major er1
que rectangulum fub =,
At ¢» major eft quam s,
reétangulum 1 2%,
reCtangulo NnZ, quod qu
fub oy, v majus eft re€angulo xer
ulum ¢vZ majus eft retangulo
v. Eftautem ¢» ad X ficut »
uone x§ ad gr, ac componendo rat:
tonftat X ¢ munorem effe quam se,
ad ve. Sed (ob fimilia tuangula)
Y% major cfl ratione zo ad ¢v. Cum aatem
H2

x%ad

ox¥f
e ad ¢ X, quare ratio
orxad xzqma)oreﬁ:

ze eftad y

2 ad v£ & componendo ratio
Sed »T eftad Td'ficut 7
tratione 4% ad £v: adeo-

v majus eut re@angulo fub rd, J%
ac proinde re¢tangulum ¢v# multo ma
em 1eangulum rd¥ (per jam demo
wdem zquale eft re@angulo
Sed re&tangulum xer fic
» aC ratio ¢» ad ® X major eft ratione
ve ad ¢ X major eft ra-
ratione vX ad v¢ unde
aciauonem 0 ad x £ majorem efle ratione zo
¢ ficuczoad ¢v. 1av0 sgim ze ad
=0 1pliMN, ac x£ 1pfi M0 xqualis

Xer-

=

. By R

[od

us erit quam
ata) zquale

quare rectangulum
fubex, x%. quarc

eft,
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eft, ratio MN ad M0 major erit ratione ¢ ad ¢v. cumque M N eft ad Mo ficur z
ad NI, erit rato =N ad NI major ratione o ad ¢y Auferendo 1g1tur duas mj-
nores 2 duabus majoribus 1n Hyperbola, vel componendo eafdem in Elh&:ﬁ 5 ent

ratio =N ad NI major ratione ¢N ad ¢ 4. Sed (ob fimilia triangula) ¢ eft ad ¢ -
ficut N@ ad wu, quare ratio =N ad NI major eft ratione Nwad & g. ac divz.

dendo in Hyperbola vel componendo 1n Ellipf, e1st ratio zn ad nn major ran-
one Nu ad pw. Vernm zm eft ad nN ficut diameter tranfverfa ad latus reGum,

adeoque ratio illa major erit rationc N ad ww. Propterea fi faciamus N ad
re@tam aliam 1n ratione diametiitran{verfz ad latus reégnm, munor erit 1lla quam
pw, atque adeo Minima de pun&o ¢ ducenda (per 9'™ & 1o* hujus) auferet ab
Axe fegmentum minus quam A« unde (per 25" hujus) manifeftum eft ¢4 nop

effe aliquam e Munumis Q_E. D.
PROPOSITIO XLVI

I due Nhinme iz alterutro Ellipfeos quadrante ducantur o4

Axemmajorem,quarum altera tranfeat per centrum;, ac produ.
cantur ad occurfum non duci potertt a puncto occurfiis ad eunden:
Setones quadrantem ala reila, ¢ qua abfuindat Avss Mimmam
e [: relle quelibet egrediantur ex tllo punélo ad Selfionem wnter
Minimam ¢& Perticem Axzs majorts Nz ab earundem exire-
mutatibus ad Axem ducle abfcindent Axis fegnenta Vertit conter-
mina, majora quidem quam [egmenta ejufdem ab ip/is egreffis ab-
Jeyfa; minora vero fi du&z fuerint ad alteras partes five verlus

Axem minorem

Sit Ellipfeos A 31 Axis major A E centrumque z, & e centro erigatur normaks ad
Axem z A, quz producatur ad occurfum Miimz alicujus B etam produ&z 1n
punéto K acducatur aha reGtaut ker Dico quod er non eft Mmma, quodque
Minmima ¢ pun@o r ad aE ducenda abfcindet ab Axe por- N

llonem majorem quam A@. BN
S1 enim recta ro foret Minima, prodaéta occumreret Mi- . /= T
mmz BH intra angulum Azk, juxta 40™= hujus. fed oc- ,\&\ M
cmriter re¢tare non nth 1 punéo x; adeoque @r non QV\ =
eft Minima. Quod vero Minima e punéto r ad Axem AE “‘
educta abfcindat ex eodem fegmentumn majus quam a e, N
hinc patet, quma (per 40™= hujus) reta Mimima per pun-
&um r ducta occurrit 1pfi 34, quz etiam Mimima eff, mtra angulum nzk
unde manifeftom eft illam abfcindere majorem Axis poitionem quam ae.

At [ ducatur alia ut A MK ad alteram partem Mimme 81, confimls argumento patebst
AM non effe Minzmam, Minimamque de punélo r ad Axem ducendam (per eandem
40™™) abjcindere mimorem Axss portionem quam aM quia occurret Mimima BW smira

angulum 1zk. Q_E. D
PROPOSITIO XLVIL

Uaruor redte Minimz 2 eadem Semu-ellipft dultc, & ab
e majore abfcyfse, non conveniunt in eodem puniio

Sit arra Ellipfis cums Axis major Aa, Dico quod fi dacantur ab Ase
A5 ad Se@ionem asra quatuor Mimma, non convemient nter fe n codem
puncto Nam, fifiert poflit, ducantur re€ta K r, A k,M £, O B qu conveniant inter
fe 1n punéto H. Jam vel aliqua ex his recis normalis enic fuper Axem 4 a, vl
nulla carum normalis erit  Sit autem 1mpramus una carum 50 Axt normalis

%omam vero reéta 3@ Minima eft, atque etiam Axi A A normalis, erit (pot

15* hujus) punétum o centtom Se@ionis occurrat autem cidem reéta Minima
|9
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krin punéto H, & ducatur re@a abia FH, ac (per 46" hujus) parsejus EA non
erit Mlﬁnna. Pofuimus autem Minimam efle; quod abfurdum,

r

X

Quod fi nulla ipfarum 30, kT, A B, Mz normalis fuerit fuper Axem A4, fit cen-
tram N inter re&as B @, rK pofitum , ac oportebitducere tres Minimas ad enndem
Setionts Semiaxem, qua concurrant w1 eodem pun&o Hoc autem fier: nequit,
ut (ex 45 hujus) manifetum eft. S: vero Centrum N intermedium foerit inter
KT, AE, ax1 AA normaliter erigatur re®a NX, & (per 4o'm hujus) concurfus ipfa-
rum EA, 2M entintra angelum A NX. Pariterque conftabit Minimas 8@, Tk con-
curfuras intra angulum ANX. Debent autem omnes concurrere in punéto H: hoc
autem abfurdum. Quatuor igitar Mumma ad Se@ionem duétz non convenmunt

in eodem punéto. Q_E D
PROPOSITIO XLVIIL

Res Maximz ad eundem Elhpfeos quadrantem dulle non
concurrunt in eodem punito

Sit Ellipfeos ABr Axis major AT, mmor BA. Dico tres
Maximas, ad eundem Ellipfeos quadrantem asr duas, non
occurrere inter {e 1n eodem puncto Nam fi fier: pofiic du-
cantur ret® EA, 7K, H® concuirentes 1n eodem punéto M,
Quoniam vero L4, ZK, H® Maxima funt, erunt etiam EN,
2z, oH (per 23* hujus) tres Minumz  Tres igitnr Minima:
ad eundem Se@ionis quadrantem duétz concurrere debent 1n
eodem puncto: 1d quod (per 45°" & 46* hujus) abfurdum
et Quaproptcr tres Maxima ad eandem quadrantem Se&ionis
AB1 du&z non concuirerc poffunt n eodem pun@o M.

QE- D.
PROPOSITIO XLIX.

IN omnz Sectione Conica . [i erigatur fuper cAvem normalss, ad
punitum ejus quodiibet, modo non longius difiet & Vertice Segto-
nis quam dimudio Lateris reéit; ac capiatur puniium alquod i ea-
dem normals, unde egrediatur refia queevis ad alterum Seionss la.
tus, inter normalem ¢& Verticem Seftwonzs Refla Mimima ab ex-
tremitate eufdem dulta non erit pars grus , fed abfeindet ex Ave
portzonem Pertic: Seflionts adjacentem, majorem eq que a rets de
JSumpto punlio edutle abfcindutur

Imprimis Parabole A3 fit Axis 51, normabs vero fit o
1A, 1ta ut £n, fcgmentum Axis 2 notmalt 1lld abfaif-
fum, non majus fit dimidio lateris 1e1, & m 1pfa Ak ca-
pratm punctum quoddam a extia Axem , & agatur te@a
4@A. Dico 1eétam A0 non effe Minimam,

Demittatur cnim notmalis Au, Cumgque 13 non cfl H o T
majoL femilatere 1céo, erit E1 mmor femilatere recto.

Fut ur xquabs fenulaten: 1c@o, ac ducatur ar: eut
taque AT {per 7™ hujus ) Minima, adeoque ae (per A
24" hujus) non enit Mimima  Abfcindit enuin re@a Mimima puncto A duda feg-

mentum Axis majus quam Bk . cadicaigiear temotius ) Seionts Ve tace quam Ao,
I PROPO-
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PROPOSITIQ L

S 1'T jam A3 Hyperbola vel Ellipfis, cujus axis 31 centrumquer; & Axi nor.
malis erigatur Ak, 1ta ut BE non major fit ferilatere re¢to & & Captoin ye-
&a AE punfto quovis A edacatur re&a aliqua, ut AzA. Dico retam Az non
effe Munimam, Mimmamque de pun&o A egrefflam abfCindere portionem Axis ma-

jorem quam 8 z. O-

portet autem in El- \ .

Lipfi normalem ca- o
dere in Axem ma- A

jorem , edu¢tamque ANS

occuttere erdem di-

cadit normakis
Demittatur emim

normalis A 5. Cum-
que 3£ non eft major femilatere reQto, ac 13 femidiameter eft tranfverfa, eri

ratio diametri tranfverfee ad latus re@um non major ratione e ad 32 Sed racio
ru ad ne major eft 1atione rs ad BE- 1at0 sgitm Iy ad HE major ¢ft ratione
diametn1 tranfverfz ad latus reGtum Fiat ideo BT ad He ut diameter tran:
verfa ad latus re®um, acieta A® (per 9 ™ & 10™™ hujus) etit Minima  Redta
1taque Az (per 25°™ hujus) non eft Mimma, fed Mintma de punflo A duila abfesnds

portzonem axu majorem quam Bz. Q_E. D.
PROPOSITIO LI

Uod /i normalss diila abfiindat Ay:s fegmentum mayus fems-
latere reclo. Dico reClam affignari poffe, cum qua compara-
Ziwne falta, [i punils fumpts ab Adxe difiantia, frve longitudo nor-
malis, major fuertt affignati, nulla omnmno rella ab extremitate
normalis ad Sellionem duct potef?, ¢ qua abfcindat Axzs Mimmam :
Jfed Minima, ab extremitate cuyufcunque refe ad Seltonem ex eo
puncio egrefe, abfeinder ex Axe Segmentum Vertucs [ectronzs con-
termunum, majus quam ipfa egreffla  Quod [i normaly mgqualis
Juerit affignate, ducs potefi ab extremitate eyus una fola redta
qua abfcindatur Mioima Mimmae vero, ab extremitatibus ce-
Zerar um omnium ab eodem punclo egredientium dulte, abfecindent
Jfegmenta Axts verticr adjacentia, majora quam ab ipfis egrefSis ab-
fefJa. St vero normalis munor fuerit affignati, due tantum relte
duci poffunt ¢ quibus abfcindat cAxis Minimas  Mimmaque a2
extremitatibus egredientinm duile, diflafque duas Minimas -
Zerjacentes, abfundent ab xe portiones Ferticz Seclwons conter-
minas, minores quam que ab ipfis egrefsis abfcinduntur: RQuce
vero ducantur ab extremulatibus ceterarum egredwentium, inier
duas 1llas Mwamas zon intermediarum, abjcindent portiones Axts
majores quam ab ipfis egreffis abfcyffie  Oportet autem e Ellipf:
normalem iz cAxem majorem dematty
Impiimis autem fic ABr Parabola,cojus Axis re, {fupcr quem crigatut 1 2 nor-
mahicer & fic fegmentum Axis rz majus dinudio lateris reétn  Dico quod fi ca-
prantmt puncta m 1pfa £z, 2 quibus cgrediantur ad Seétionem recte, ca omnia
neceflarid eventora, prout declaravimus in hac Piopofiuone
Quoniam

/
midio Axisinquem & LV['H T T B 'H’z_7 e
A \A
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omam rz major eft dimidio lateris re@y, fit zu dimidiom laterss rec, ac
dividatur T's 1n punéto O,1ta ut fegmentum @ 1 duplum fit ipfius er, & engatur
normalis ©B8, ac fiat 1ecta quzdam k ad e3 ficut @1 ad Hz - fumptoque 1n reéta
gz pun&ok, fit prunum Z E major quam K. Dico quod non duc poflic ¢ puncto
E recta aliqua e qua abfaindat Axis Mumimam: exempli gratia, ductd re@ti E A5, dico
B4 non efic Minimam, Etenim K eft ad 8 ut ©H ad Hz , & K mmor eft quam
ZE, quare ratio zead 50, hoc eft zA ad Ae major et ratione eu ad Hz, ac
compenendo ratio Z@ ad © A major erit1atione ©z ad zH: adeoque Z B, quz zqua-
115 eft dimudio lateris reéti, major eft quam © 4, & @4 minor eft dimidio laterss reét.
Igitur Mimma de punéto B duca (per 8™ hujus) cadet propius punéto z, ac
promde 1eta BA (per 24" hujus) non enit Mimma _ Ac fi ducatur alia reta ut
ei1M. Dicoquoque 1M non effe aliquam ¢ Mimimis.  Duacatu enim per punétum
Tangens Se¢tionis 80, demiflaque normalis M N producatar ad =  Ob Parabolam
vero entt (per 35 primi) r o 1pfi re zquabs, adeoque e o duplaeritipfinser.
eH autem dupla cft ipfius or, quare eo =qualis eft 1pfi en. Hmnc confequitm
e majoiem efle quam ON, aciationem ©N ad N O majorem effe ratione No ad
o H: ac componendo 1ati0 @0 ad oN, hoceft 5© ad Nz major erit ratione NH
ad He, adeoque rectangulum fub e, ©u majus et contento fub =N, NH, ac
multo majus contento fub MN,
nB Reéangulum verofubkez, z
zx majus eft contento fub 8o, o

—
\.
AP
o1, quoniam (pe1 nupet demon- NS
ftrata) 1auo Fz ad 5O major AN 2
cft ratione 0H ad zH, adeoque ;
AL

bins
recangulum fub £z, zz majus
eft contento {fubM N, N4, unde /
ratio zEad MN, fivezrad IN, _Z X P :
major eft ratione N8 ad Hz. ac H ° N J
componendo 1atio zN ad N1 ' /
major ratione 8z ad ZH. Quo- /
circa HZ major €rit quam NI
SedHz zqua{: cft dimdio la- S

/
//

> 7

r'O

teris re@1, quaie N' mmnor eft
dimidio laterss reéty, ac promnde
M1 non eft aliqua e Minimss, fed
Mimna de punéto M ad Asem i
duda (per 8™ & 24" hujus) g ; K £
piopior eut puncio z

Jam fi ducatur ahaut AX £, dicoquod AX non eft Mimma. Demittatui enim

noymalis A? qua producatmi ad . Quoniam vero @ o @qualis eft 1pfi @ H, ut nu-
per diumus, confequitur re€tam eo majorem effe quam ru; adeoque ratio re
ad co nunor eritiauonc P@ ad P11, ac componendo 1atio PO ad 0O minor eut
ratione @ ad Pi Sed ro el ad oe utrm ad e, quare 1atio PN ad 8© mmor
eft ratione eH ad ru. unde rectangulum fub P, P minus erit re@angulo fub
B, ©H, ac 1ectangulum fub APr, P multo minus ent contento fub Be, ou.
Demonftiavimus autem reétangunlum fub E z, 2k majus effe contento fub re,0H,
quaptopter rectangnlaom fub Ar, pu minus enic reCangulo fub Lz, zu  Rauo
iguur AP ad 2 munot cft ratione zd ad . Sed Ar et ad £z ut rxad x7,
adeoque 1atio rx ad x 2z minot eft ratione zu ad ¥, ac vertendo ratio Zx
ad X P majot et tatione Pil ad Hz demn componendo 1atio 2P ad Px major et
1auonc P/ ad zu  Hinc hquet zu majorem cfle quam rx. Sed z u zqualis cft
dimidio latcuis 1e@1, ergo Px minor eft dimdio latenss reéti  Redta igitw ax
non cft aliqua ¢ Minumis, fed Mmsma de punéto A ducta (per 8™ & 24 ™ hujus)
propius punélo z cadet Igitwi fi normalis =2 major fuenit quam recta K, nulla
duct potel ad Se@ionem reéa per punétum E ¢ qua abfcindat Axis Mmimam
Quod i ze ®qualis fuerst 1pfix  Dico quod non mfi una fola recta, & qua ab-

fundatu Mimima, de punéto L ad fectionem duct potenrt  quodque Mmima ab
Lxtre-
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extremitatibus reliquarum ex eodem E egredientium du@= remotiores funt 3
Vertice r

Quoniam emm eH eft ad Hz ficut k, vel exdem 22qualis £2,2d 30,& 24 eft ad
A© 1n eadem ratione, crit 9Had Hz utz A ad Ao, ac componendo ©Z erst ad Hz
ut©z ad A0 quarezH =qualis eft 1pfi A@. Sed z H =qualis eft dimidio laterss
reét1, adeoque & 40 dimidium eft laterss re@1, ac proinde as (per gv= huojus)
Mimma cft. Dico quoque quod non duci poteit per punétum £ alia re@a e qua
abfcindat Axis Mimmam. Ducatur enim re&a aligua aliaut M E, & normalss fit My
ad = producenda, fitque o Tangens Se@ioms & juxta modum premonfiratum
conftabit, re¢tangulum fub e, @1 quod =quale eft re®angulo fub 2,24 ma-
jus efle 1e@angulo fub MN, NH. Hinc ufdem argumentss, quibus przcedentia, pro-
babitur z8 =gualem dimudio laters rect1 majorem effe qQuam 1. adeogue 1 non
effe Mimmam, fed Mummam de punéto M ducam cadere verfus z Pariter £ da-
catur alia ut AXE, AX non erit Mimma, fed Minima de pun&o A du@a cader
quoque veifus z  Demifld emum noimali A¥ & ad n produ@i, eodem modo de-
monftrabitur reasgulum fub AP, ?1 mmnus effe reCtangulo fub Be,eH, quod
zquale eft reangulo fub £z, zH . unde conftabit, juxra nuper oftenfa, redam
x? nunorem efle quam 5z, hoc eft dimidio laterss 1e&r  Proinde Ax non e
aliqua ¢ Minimss, fed Minima
per A duta cadet veifus z. ¢

Sit jam Fz mnor quam K

G

Dico duci poffe de punéto E ad \
feGionem Asr duas rectas & AN &
quibus abfcindat Axis Minimas . \
ac, fiab extremitatibus reGarum
inter has duas intermediarum
ducantar Minimz, abfcindere —2 P SR T S
illas fegmenta Axis mmnora quam .t -
+ quz abfcindunt 1pfe re@zex £
edultz, Czterz vero re&z ex-
teriores auferent fegmenta Axis
majora fegmenus quz 3 Mim-
mus ab earundem extremitatibus
ad axem eduétis abfcinduntur

Nam cum z E munor eft quam
K, erit ratio £2Z ad @ 3 minot ra- %
tioneipfius kad @8, hoceftra- E ——
tione o H ad K z, adeogue reck-
angulum fub £z, 7 mmus ent re@angulo fub Be,en. Fiat igitm re@angulum
fub T, 0B aquale re@angulo fub Ez,2zH, & fit Zunormabsipfizn & per da-
tum pun¢tum T, Afymptotis £, HT (per quartam fecandi) defciibatur Hyperbola,
quz qudem fe&io occurrat Parabole in pundis A, M. Jungantm re&z EA,EM,
ac demuttantur normales A, MN, Quomam vero fetio AT M Hyperbola eft, cu-
jus Afymptot1 £#,HT, ac ducuntur 2 feione 1lla ad angulos re¢tos A », MN,T 0"
propterea (per 12°™ II") re@angulum fub MN, N1 2quale erit contento fub 10,
©H, quod quidem zquale eft reGangulo fub rz,zu. Hinc MN ent ad EZ ficut
zH ad BN SedMN eft ad vz ficut N1 ad 12, quare zir eft ad uN ficut N1 ad
1z, ac componendo 2X elt ad 5z ficut Nz ad N1- unde N1 1pfi zu five dumidio
lateris re€h zqualis eft. Rea sgitar M1 (per 8 hujus) Minima eft  Par1 modo
conftabit apfam A Minumam effe. Sunt itaque M1, Ax dux Mmimz concurrentes
inter {¢ 1n pun@o E. Ac fi educatur cx Ead Seé¢tionem reéta quzvis alia intes
AE & EM, & ab cjuldem extreputate ducatur Mimima, cadet ea cgmp“w Vertict
Sec¢tionis.  Quod fi educatur re@ta aliqua extra 1pfas A &, EM, cadet Mimima ejus
verfus pattes 2 Vertice Se@ionis remotiores  Hae autem omnia demonflranow
ex 44" bujus libri. Q_E. D.

4

PROPO-
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PROPOSITIO LIL

1 vero Se@io propofita Asr fueric Hyperbola vel Ellipfis, Axe FrA centro-
que & defcripta, ac fit 2 £ Axi normalss, 1ta ut ET major fit dimidio lateris
rec1. Dico eadem omnia in hisconfequi, quz 1n Parabola.

Quontam AT femidiameter tranfvei(a eft,acr emajor eft femifie lateris reé, erit
ratio AT ad r E mumor ratione diametr: tranfverfze ad latus re¢tum: atque adeo,
G facramus AH ad HE ficut drameter tranfverfa ad latus re¢tam, cadet punétum H
inter r & E Inter 1pfas AE, AT invenantur dux mediz proportionales ut A0, AK}
& Axa normabs fic x8: ac fiac 1e&ta quzdam A ad 1pfam KB mratione compofita
ex rationc AE ad EH & ratione HK ad K4

Pumum autem fit £z major quam A. Dico 1mpoffibile effe ducere, de puncto
z ad Se@ionem, rectam aliquam & qua abfcindat Axis Mimmam , fed Mimmas, ab
extremitatibus quarumcunque re@aram de z ad fe@ionem egredientium, abfcin-
dere ?;15 fegmenta, fetionis Vertici contermina, majota abfciffis ab 1pfis rectis de
zedudtis atut enim
ZMB: ch{)mx:%dnon efe 3\//
Minimanm. Fiat zN ad
NE ficut diameter tranf- A B
verfa ad latus re€&um, ac 5
ducantur duz Z¢ O,N= = P7
Axi ET A parallele, alie- L
queduz B=7,A0piEZ = ]_/]
parallele Qfltomam vero ;/ R~ }N \

r e quam a A
Ez majo q = I__T_I_ -~

erit ratio Ez ad KB ma-

= <=
jor ratione 1pfius Aad K B: = 10 A Y.
compomtut aatem ratio
Ez ad KB exratione ZE

ad EN & ratione Ky ad
KB, ob Ky 1pfi FNzqua- |O o
lem. Ratio vero 1pfius
A ad BK, ex hypothefi, componitur ex ratione AE ad EH & ratione Hh ad KA -
adeoque ratio compofita ex 1ationibus zEad EN& Ky ad Kk Bmajor eft compofita ex
rationtbus AE ad EH & HK ad KA. Sedzreft ad EX ficut AF ad FH, qua utraque
zZN ad NE & aH ad HE eft in ratione diametr: tranfverfz ad latusreCtum. Re-
biqua igitar ratio ky ad K3 major eft ratione H K ad KA unde re&angulum fub
K7, K A majas erit contento fub K&, HK. Re&angulum autem fub Ky, KA eft re&-
ulim AKy, adeoque rectangulum fub KB, HK minus eft re¢tangulo aAny. Fiat
reGtangulum y K 1, nempe quod continetm1 fub X 7, ¥ =, commune ac rectangulum
fub 5+, y= minus enic re@angulo An=. Eft vero reGtangulum A ="Zquale rean-
gulo rN, qua zNeft ad NE ficut an ad HE, quare re&tangulom fub By, = mmus
eft re@anoulo #N. Probavimus autem, in demonftrandd 45* hujus, quod eidem
nale efie deburt, adeoque s M non eft aliqua & Minimis, fed Mimma de punéto
» educta abfcindet poruonem Axis Vertici feGioms adjacentem majorem quam
™M
Jam vero fi ducatur re&a alia ut 2T X, extra punétum 8+ dico 1pfam quoque X r
non effe Mummam, fed Minimam de pun&o x do@am abftanderc Axis fegmentum
Vertici {fe¢tioms contermunum, majus quam rr. Ducatur fe¢tionis Tangens ad
punéum B ut &z, & Axt normabs x i, qua producatur ad . Quoniam veio ra-
tio Ky ad & Bmajor eft rationc Hkad KA, flat TKad B ficut nx ad K4, ac per
T Ax1 ETA pamfleh ducatur ¥T> Cum autem 1ccta Bvf= tangit feétionem, ac
BK Ax1 Avk normalis eft, ent re@angulum fub Ka, av (per 37°™ pumt) xquale
quadrato ex ar. Eft igitus kA ad ar ficur Arad Av, ac tettia proportionalis
1pfis KA, AT eft Av, ut1 tertia proportionalss ipfis Ha,ae eft reGta ka. acKaeft
adAr ficut an ad A0, gua AK, AG Junt duc medse proportsonales ter spfas AN, AT,
quapropter 1 eft ad AK ficut Ak ad av & auferendo duas minores 2 duabus ma«
K Joribng

5\7-9\ H \g E
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joribus, reliqua #x ad reliquam kv et ut HA ad Ak. Sedua et ad Ak ficut T
ad 8K, quia fecimus Tk ad x8 ficut BX adka; adu:auen&emad Kv ficut Tg
ad Bx. Verum T8 eft adsk ficat T¥ad kv, quare uk eftad KvutTZ ad Ke, unde
HK 1pfi T{ 2quahis eft. Sed uk =qualiseft 1pfiT+, adeoque T7 zqualis eft 1pfi
Hinc fiet recta £ 8 minor quam T 7, ac ratio T Bad B major et ratione 1pfius T o4
Tr; & componendo ratio T} ad 8 major ent racione Br ad Tr. erge& ad
%8 ut BT ad PB, acpro-

inde ratio T8 ad @ ma- ®

jor eft ratione Brad Tr. ﬁ
Re&angulum igitur fub ™ A

BT, Tr majus eft re&t-
angulo fubr B, B~ ,adeo-
que multo majus re&-

angulo fub xB+. Qun- 3 N, \Zr
- N T

ctiam com HK eft ad KA

ficat Tk ad K, erit con- B \!
tentum fub HK, KB =-

quale refangulo fub

K4, TK; & fatto re&-— F Ty 5t ‘H

angulo fub Tk, kH com-
mun, ert rectangulum

fub BT, Tr=quale re&- |
angulo A7, Eft autem |
re¢tangulum fub B71, T~ s 2 o

majus contento {ub xf,
B adeoque rectangulum A H+ majus eft reGangulo fub xB, Br: acfadto re&an-

gulo fub B4, 4= communi, eritin Hyperbola re€angulum {ub X 1#, ¥ = minus utro-
que rectangulo aAH 7, 7= fimul fumpto vel 1n Ellipfi, fublato re¢tangulo Bz,
ent differentia reGtangulorum 4 Hr, 85 = major contento {ub x 12, unde rectangu-
lum X %= multo mmnus eric reCtangulo A= Sed rectangulum axs zquale eft
reGtangulo=N¢, quaz N eftad NE ficut AH ad HE ; rectangulum 1itaque fub X,
2 = munus ¢ft reCtangulo =n2z. Oftendimus autem in demonftratione Propofitionis
45° hujus, quod exdem zquale efle debuit ; adeoque re&a X7 non et Mimima  ac
Mimma de punto x ducta abfcindet ab Axe portionem Vertica contermmnam, ma-
jorem quam rr

Practerea fi ducatur ahare@aut zea: Dico quod At non eft Minimn, quodque
Minima de pun&o a ducta abftindit Axss portionem majorem quam re. Demitta-
tur enim normalis A6, quz producatm ad . Demonftravimus autem redam Tr
zqualem effe 1pfi T, adeo?ue ¢ munorem efle quam TZ, unde ratior¢ ad ¢+
majot €u1t ratione {Tad TZ; ac componendo ratio T 7 ad r ¢ major ratione ¢ # ad
T%. Sed {%eftad T¢ ficut J‘iad BT , adeoque ratio T ad ¢ major cft ratione
d¢ad BT ac re@angulum fu BT, T+ majus ent retangulo {fub j{, ¢{7. Unde
argumento nuper ufurpato fimili, demonftrabitur re¢tangulum fub 0, 6= minus
cfic reCtangulo =Nz, ac propterea (per 45*™ hujus) conftabit 4 ¢ non cffe Minimam,
fed Minimam de pun&o 4 eduéam abfcindere portionem Axis majorem quam I

Ponamus jam normalem z £ zqualem effe 1pfi 4, Dico quod una fola rea duci
poffit de puncto 7, e qua abfcindatur Minima. quodque Mimime ab extremitati-
bus reliquarum omnsum ab codem punéto edu@arum abfeindunt ex Axe po1 tiones
majores quam qua auferuntur ab ipfis edutis

Ad modum fuperius ditum ducatur rea Bx, & jungatur zs & erit zE ad BK
ficat 4 ad k. Rauo autem zr ad BK compomtur ex rationc zE ad CN & 1a-
tione Ky, 1pfi EN xqualis, ad 8K : ratio vero 1pfius A ad BK componitui cx ra-
tione AE ad r 1 & ratione lik ad K 4, per conftrutionem fuperius traditam, Rato
1gitur compofita ex ratiombus ze ad EN & Ky ad K3 2qualis cft compofitx ex
tationtbus AE ad Fu & nkadkA. Sediatio z5 ad EN mqualis cft ratiom AE ad
ki, adcoque ratio Ky ad K5 cadem eft ac ratio nk adka, ac promde reCtangu-

lum fub Ly, k A quale crit contento fub x B, 1K: & re¢tangulo fub Ky, Kn “Tx’n::
m
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mum fa&o, euit in Hyperbola fumma vel in Ellipfi differentia, hoc eft rectangu-
lum fab B, ¥ =, Zquabs retangulo AHZ, quod rectangulo ZN = etiam equale eft,
reétangulum zNZ

uale eft reGangulo = r /
fub By, y= Probavimus +——— — ' 2
autem (mn demonfirati-
one Prop. 45= hujus) hoc
sta fe habere 1n Mimmis
refta igitur BM Minima
cit. Dico quoque quod
non duc: poffit de pun- ,
&ozreftaalaé quaab- ——— ——~
foindat Axis Miimam
Do&4 enim abid ut
ZT X, ac demiffa noxmalt
x i, modo fupe11us mon-
ftrato patebit reétam y =
zqualem efle 1pfi ¥=. [O - %

Sed = # munor eft quam .
¥z, adeogue ratio yy ad =y major eft ratione ejufdem ad =, ac componendo

vz ad =4 major eric ratione #= ad 2y, Verum y= eft ad =y ficut By ad Pn;
quare ratio By ad Py
major ¢ft ratione 7= ad
£v: proinde retangu-
lum fub By, y = majus
et recangulo fub Pe,
%, ac multo majus rect-
angulo fub X7, #=. De-
monftratum autem eft
reGangulum fub By,y =
zquale effe recangulo
=Nz, propterea rectan-
gulum fub X, n= nunus

ent rectangulo =Nz, At Y GRE. SSE By \

{ per 45™ hujus) eidem \

eequale effe debuit, adeo- \V 4
qa ~

que tea X1 non eft
Mimima. Minima vero
de puné&o x educta abftindet ex Axe fegmentam Sectionis Vertici adjacens 1psd
rr majus. Ac pari argumento demonftrabitur Ae non effe Minimam, fed Mine
mam de punéto A ductam abfcindere Axis portionem majorem quam r's

Denique fit z£ 1psd 4
minotr . Dico duc pofic
de pan&to z duas tan-
tum 1ectas & quibus ab-
faindat Axis Mmmas,
Minmumas autem de pun-
&is m Seétione, mter 1l-
las duas eductas inter-
medias, abfcindere pot- A
tiones Axis nunores ab-
{offis A reétis & punto z

egredientibus: Mimmimas ey M

vero, ab extremutatibus

czterarum  extra 1ftas

duas ¢ punéto z cgref- 2 o Nz

{arum, abfLindere fegmenta Axis Vertici adjacentia, majora quam qua ex codem ab-
K2

fandunt 1p{a egrefiz, Quontam

i
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Quoniam enim ratio 7 & ad BK minor eft ratione A ad 8k, per fiiperius demon-
ftrata, conftabit rationem Ky ad K8 munorem effe ratione K ad K4, ac retan-
gulum =Nz minus effe reCtangulo fub By, = Fiatigitur re@angulum fubyr, 4z
@quale reGangulo =Nz, & per pun&tum 1 deferibator Hyperbola Afymptotis =3,
TH¢, quod qudem fiet juxta 4*° fecundi. Sit Hyperbolailla A1Xx, demffifque
normalibus A6, X, €1t utrumque re@angulum fob A6,0= acfub X, 4= ®quale
re¢tangulo =Nz; ac proinde (juxta preemiuffa i hac Propofitione) conftabit re@as
Ag XT efle duas Minimas, quz piodu@z occurrent m pun&o z. Demonftrayi-
mus autem (mn 45 hujus)
quod, fi hoc 1ta fe habeat,
ac fi dacatur recta ahiqua
alia ¢ punto z, non ab-
fcind: poflit ex eadem M-
nuna Namfi & punéto z
egrediatur rea inter 1p-

as Ae, X T, & ab extremi-
tate ejus ducatur ad Axem
Minima , abfcindet ilia
Axis portionem Vertict
conterminam , minofem
fegmento a reétd per z
duéta abfaffo. Contrais-
um autem fiet i Minimis
ab extiemitatibus rehiqua-
rum eductarum, quz abicindent Axis portiones majores Quz vero dita fant de
Asxe Ellipfeos mntelligr debent de Axe major. Q_E D.

INTERPRETIS ARABIS SCHOLION.

In fequentibus bujus hbrs requirttur inventio duarum medsarum proportaenalium wter
duas reclas datas, idemgque poﬂulat Apollonius m bac Propofitsone ~ Modus autem ef-
feClwns bec eff.  Sint due relle AB, BT ac fi aquales fuerint, mansfeflum eff ter-
manos enterpofitos etsam ifdem @quales effe. Quod [i nequales fuermt, fit a® major 5
& convenzant ad angulos reflos in B, ac producantur wndefinsté.  Completo autem paralle-
lgrammo AT A, jungatur AT que bifecetur in punélo v ac centro v lfcnﬁa-
tur Circulus ABT A parallelogrammo circum-
Jersptus, €& per A agatur refla zau pff AT
parallela, que diwifs erst bifariam m punéle
4, ob wquales AE,ET. nierfecabir vero ar-
cum AT, quia TrA major efi quam AA: oc-
currat autem ez in puntfo N Deferibatur
(juxta quartam I1* ) per punétum A Afym-
protisy, 8z, 311 Fyperbola e aM , & erst zu
(per nonam 11 ) Tangens equfdem, ob equales /
Za, ALl A mansfeftum eft Sellionem sllam 5
Circulo occurrere wnter punéla A, N , alster ensm
caderet fegmentum arcus AN & fubtenfa equfdem wter feSlonem Tangentemque eus, quod
(per 32%™ prams) fiers non poteft. Neque erunt inter[efzones cum curculo ABT A (per
33'm lld'zflwa: guam dne Occurrat gaiur in 19 A, 03 ac junfta A ©® producatar
utrinque ad wy A, pfeque ARy @ A (per 8™ 11%) aquales erunt Dico quod anter refias
AB, BT due properizonales funt AT,K A.

wontam AK gpff © A aquales eft, erss reflangulum fub A Ay A ©, boc ¢ft (ob Corculum) reél-
angulum fub BA, AT, @quale reftangulo fub @ K, K A, five fub Bi, KA, adeogue AT erit
ad KA fiout 8K ad BA. Sed 8K eff ad B A fieut A1y hoceft AB ad AT, atque etzam 1
eddem ¢ff vatsone K A ad A A, hoc eft Br.” Hoc autem fit ob fimsdstudimens trsangulorum
ABK AT A, AAN. Promde A erstad AT ficut Arv ad K A ac KA ad 3T, quarc AT,
KA funt dux mediz propottionales mter ax,nr. Q_E. D.

PROPO-
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PROPOSITIO LIl

¢

] capiatur,extra dumdiam Ellipfis ab Axe majore drvifee, pun-

Gum quoddam, a quo normals ad Axem demiffa cadat fuper
centrum Selfionis;y, ac fuerit ratio buyus normalss [emiaxe minore
anlde ad [emiaxem minorem, non munor ratione diameir: tranf-
verfe ad latus reitum Ex hoc punilo egred: nequit rela aliqua
ad Seronem, cujus portio intercepta miter Axem ¢o Seltionem [it
Minima; /éed Minima 4 extremtate alscuins dulle cader ad eas
partes gus que a Vertice Axis maporzs remotires [unt.

Sit AT femi-ellipfis, Axe majore 5r; & detm extra illam pun&um quodvis 4,
unde demifla normalis cadat fuper Setiomis centrum, hoc eft, duéta AE ad an-
gulos re¢tos 1pfi r's, fit punétum E, foper quod cadit, centrum Sectionis: & fit ra-
tio AA ad AE ncn mmor ratione diametr: tianf{verfz ad latus reGum. Dico
non duci pofie de pun&o A rectam aliquam, cujus portio A
intercepta inter Setionem & Axem Br Mmima fit, ac fi X -
educatur ex eo 1e&a quzlibet Ak, Minima & puncto K ﬁ_—‘\
duca cadet verfus k, refpellu spfius A K. k—-—-—————r

Ducantur normales K 6, K Z, ac fit ratio AA ad AE non \ PN (|
munor ratione diametr: tranfverfz ad latus rectam, ewc
autem ratio a A ad AT minor ratione Az ad z £, adeoque
ratio Az ad z E five EH ad Ho major erit 1atione diame-
tr1 tranfverfz ad latus reGtum. Fiat itaque 1 ad HA
ficut diameter tranfverfa ad latus re@um, ac re€ta K a
(per dectmam hujus) Minmma erit, adeoque reta KO (per 25°™ hujus) non eft Mi-
mma: fed re@a Mimma per K du@a cadet propmus centro E quam refta KA.
QE. D

PROPOSITIO LIV.

S ! capratur punSium quodves extra dimidium Ellipfeos ab Axe
mayjore divifee, a quo demyffa normalts [uper centrum cadat;
ac fit ratw bhuns normalis una cum [emaxe mmore//zmul Jumpte
ad Jemzaxem minorem, minor ratione diametri tranfverfe ad latus
reCtum - non poteft exwre ab bhoc punito, ad alterutrum Quadran-
tem Ellpfeos, mifi una [ola relta, cuyus portio wntercepta inter
Axem majorem o [elronem fit Minima: € nulli vero reliquarum
ad idem latus eduClarum abfeinds poteft Mimma. Sed f2 propror
Juerit Pertiw: [felfronss quam Mimma zlla, Mimma ab ¢jufdem ex-
tremitate dulia remotior erst & Vertie; € contra vero, [i remo-
tior a Pertwe fuerast, Minima ab extremitate ¢jus educia cadet
Vertuz propuus.

Sit B Ar {enu-ellipfis, Axe majore Br, & detm
extra illam punctum aliquod 4, 2 quo normals
cadat fuper centtum, ut ak cadens fuper cen-
tium Sectionss E, ad angulos rectos Axa ra: fic-
que 1atio AA ad AF mmor rationc dmametin
tranfverfa ad latus reum. Dico quod ad eun-
dem fecionss quadrantem non nifi una re&a
duci poffit de pun&o 4, cujus portio inter Cur-
vam BAT & Axem sr mtercepta it aliqua ¢ Mg,  In reliquis vero de punéto
A cdudlss, fi ab extrenutatibus carum iua: Vertict B propiores funt, agantur Mi-

nima,
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nima, cadent e remotiores 2 punco B* Muume vero, ab extremitatibus reGa-
rum ex A exeuntium punctoque B remotiorum, propiores crunt Vertici quam
1pfe edudtz.

Quomiam enim ratio A A ad AE munor eft ra- A
tione diametr: tranfver(z ad latus reGtum, fiat

4.2

a it ad HE ut diameter tranfverfaad latus re¢tum, - 8

& ducantur He, ek 1pfis BT, AE paallelz; & / ]

jungatur oaa. Dico €4, partem interceptam X = r
ipfius © A, effe Minimam. Nam ax ef ad 5F ficut \J

Exad KA, quare EX eftad K A ut diameter tranf= =

verfa ad latus re¢tum , punctum autem E eft cen- >
tinm feCioms quaie (pet r:*™hujus) @4 Minuma eft. Occurrit autem Axa

nunot1 1n pun&to A, adeoque fi exeat de punéto A reéta aha preter ae, quz
remotior fuerit €d i Vertice B, Minima ab extremitate ejds ducenda propioi eri
punéto B quam retaipfa Quod fiminus diftet 3 Vertice 3 quam a e, Mimuma ab
ejus extrematate ducta (per 46 hujus) occurret Ax: majorr i punéto a Vertice

B remotiorl
PROPOSTT YO IV

I fumatur punum aliquod extra dumidium Ellipfeos ab Axe ma-
Jore bifelie, a quo demyffa normalis non cadat [usper centrum
Diusct poteyit ab eodem recla occurrens alteri femyfi Axis majores
an quem now cadit norinalis, cujus portio intercepta inter fettonem
& Arem majorem fit Mumma; nec ab eodem puncio duct poteff
alia rella occurrens eidem rvelquo femiax:, € qua abfcindatur
Minim
Sit asr Ellipfis, Axe majore AT ac centro A, & fit datum punctum &, ¢ quo
demattatur Ax: AT normalis EZ, nec fit centium 1n puncto z Dico quod ducs
poffit ex : 1eéta occurrens 1pfi AT, 1ta ut mter feCtionem A 3T & femiaxem A1
interupiatur Munima. Fiat £ ad b z ficut diameter tranfverfa ad latus reGtam ,
atque etiam 1n eadem ratione fiat A0 adez . ac per # 1pfi AT parallela ducatm
KA,ut1 per © 1pfi Ez parallela re&ta M@a  demn per datum punétum &, Afymptotss
MA, A K (per 4*~fecund)) defiiibatur Hypeibola. Sit Hyperbola 1lla N, occoirens
Ellipfi 1n pun¢o N, jungatusque NZE. bico Nz Mimimam efle.
~ Producatur FN ad occurfum utri-
ufque Afymptot1 M 4,AK, conveniat
autem us in punctis M, k, ac demit-
tanta: ad Ar normales No, Kn: &
et (per 87~ fecundi) MF 1pfi KN

xqualis, adeoque zo 1pfi mo zqualis
eft. Eft autem Ed ad uz ficut dia-
meter tranlverfa ad Jatus 1eétom, & \
utru eft adnz itazmadnz, adeo- \ /
que zn eft ad mz ut dumeter tranf= By
verfa ad latus retum Sed Ae eftad NE
0z m cadem rationc dametii tranf=
verfe ad latusie€tum, quare z 1 cft
e M
adnz ut A0 adez. Relta vero 02 )
Auferendo igitmr ab

phi mo aqualis efl, uu ae utifque no, 4z fimul fumptis.
iplazn unafque 7 A, 110, & abipfa mzre@tam oo, cuie refidaum A o ad 1efidunm
o= ut totam 17 1d totam 1=, hoc et ut diameter tranfveifa ad latus reGum.

Verum No normalis eft, & A ¢t feétioms centium , ergo (per 10™ hujus) reéla

Nz Mmima eft Q E. D.
PROPO-
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PROPOSITIO LVI

Iximus autem 1n grzcedente P:og;ﬁtnone Hypetbolam Ellipfi concu furam -
quod hoc modo demonftratur. Ducatur r= tangens Elliphin mn Vertice I.
Quoniam vero 4@ eftad @ z ficut dramete: tranfi e1 fa ad latus re@um, ac 1atio Ae
ad @z mmoi eft ratione re ad @z, et 1atio re ad ez major ratione diametry
wranfverfz ad latus re€tum, nempe ratione HE ad Hz Cum autem ratio re ad
oz major ¢ff ratwne HE ad Bz, reflangulum sgitur fub T ©,17 majus erit rectangulo
fub ez, HE Sed HZ mqualis eft 1pfi T=, ut1 zo 1pfi HA quapiopter re¢tangu-
Inm {ub er, r= majus ¢nt contento fub EH, 4. Setio igitur Hyperbolica per
unéom E tianficns, ac Afymptotis MA, A= defaipta (per converfam duodecimi
ecund1 ) occurret re€tzz rx  Eft autem I = Tangens Sectionis AsT, ac pioinde
Hyperbola 1lla occurret femi-elipfi asr Q_E D

PROPOSITIO LVII

OC demonflrato, jam reflat probandum nullam aleam reflam
eidem SeCliwonss quadrantt occuirentem, ab eodem punito

duct poffe, ¢ qua abfcindat Axzs Mmimam

Sit asr Ellipfis, Axe majore r A & centro r, & a dato infia Axem puncto a
demittatur normalis Az, ac ex eodem a ducatu 1e@a AHE, ¢ qua abfafla fi
Mimima HB. Ducantur etiam Ak, 49, occur-
rentes Axi in punéles Iz, Dzconeque Oz, nec h 1
Minimas effe.

E centro Setionis F ducatur FN 1pfi A7
parallela, occurrens re¢t= sra 1 puncto N,
ac jungatur Ne Quoniam vero BH Minima
eft, occurrens Mimuuma per centium Sections
dué&z in punéo N, ntra angnlum HZ A, por-
tio re&tz Ne inter Axem & Sectionem intel-
cepta non erit Mimma , fcd Minima de punéto

@ duéta (per 46°™ hujus) propior ent Verticr !
ac promde reta ©z & Vertice adbuc remotin A
{per 25°™ hujus) non €11t Mmma. Part modo

emonftrabitur tetam Ko non efle Minumam, Minimamque pex %um‘j:um K du-
¢&am longtus 3 Vertice r cam Axe concuirere quam k0. Q_E

PROPOSITIO LVII
Ato gquovis punito extra ambutum Seclronis pofito, quod ne fit
n Axe ejus, neque 1 eodem produlto- poffumus educere ex
eo reflam, cuyus intercepta mter Seltonem (& Axem fir Mimma,
Sit autem fe@io 1impuimus Parabola, ut AB, & fit Axts produ@us rz: detar

vetoextra fectionem & ad latus Axispnnétum a Dico
quod ¢ punéto A egiedr potell re€ta, cuyns poio 1o-

e/ 11
tercepta inter feétionem & Asem ¢jus Mmma fic
Demuttatur normalis AL ad Axemrz, & fat rz
dinudiam lacciss reétr, fitque z 17 normalis in 1pfam e
zr Dcmt per pun@um a, Afymptotis 117, 2T defeii- '},-/
Pk
% 1:'73 B 5 n

batm Hypcurbola Aae, qux occutiat Parabolz m
punéto A, Jungatni A A, ac proilucatur ad 1,r: Dzed
AT Minzmam cffe.

Ex A demuttatur ad rz cathetus Ax, comque Al
(per 8™ fecund:) ipfi Ar xqualis eft, et quoque recta 21 1pfi w1 xqualls  Sed
78 dimudiuim cft laterss re@s, adcoque & nr xquahseft dmudio Iateris e B

antem K 4 normalss, ac proinde (pet 8 hujus) reéta Ar Minmacft, Q_E. D.
L 2 PROPO-
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PROPOSITIO LIX.

1 vero fectio fuerst Hyperbala vel Ellipfis ut A8, Axe 34 & centroT ; ac de-

tur punctum quoddam E exera feétionem, nec 1 Axe, neque in Axe produ@o;
i qua demittatur ad Axem Ba normalis Ez Imprinus autem non cadat faper
Centrum Dico quod poffumus ducere per punétum E re€am, & qud portio ab-
foifa inter Curvam A3 & Axem B A fit Mumma,

Fiat ra ad uz ficut diameter tranfverfa ad latus reGum, & ducator at?-a:?'gdos
re&os normalis HM. Fiat etiam E© ad @z in eadem ratione diametn: verfz
ad latus reGum, & agatur re@a KA per pun&um e 1pfi za parallela; & per
pun&um datum E defcribatur (per 4*™ fecand1) Hyperbala Afymptotis MK,x 4 ;
quz quidem ociurret feGiont A3 Sic autem Hyperbola 1lla EA= convemens
fectiom A5 1n pun&o A, & jungatur EA producaturque utringue ad M,a, os-
currat autem Axt ad A. Do rellam Ao Muumam efe. Demattatur normalis AN,

M

44

M\\

®

2 /BZ

r‘Hz\eN A
A o € K

Quontam vero recta MF (per 872" fecundi) zquabs eft ipfi A4, ent quoquese
,1pfi 0 Ay ac promnde oK 1pfie o zquabis, cu1 ctiam zqualis eft Ni. Eft autem za
ad 04 fiveNH,utzE adee, hoceltut zr ad ru. guare slternands 24 eff ad zr
Jeut NH ad ur. Ac componendo 1n Hyperbola, vel dividendo in Elliph erit ar
adrw ficut zr ad ru, guare per converfionem rationis 1 Elhipfi, vel dinidendo
1 Hyperbola, r N ent ad N4, ficut T'H ad 52, hoc eft, ut diameter tranfverfa ad
latus re@um. Verum AN normalis eft in Axem B4, adeoque (per 9* & 1o*™ hu-
jus) Aa Mimmaeft Parimodo demonftrabitur, fi cadat normalis zE ad alteram

partem verticis B.

PROPOSITIO LX.

Uod fi 1n Hyperbola normalis, 2 pun@o r extra fe¢tionem dato demifia, ca-
dac fuper cenium,ut ra, Fiat rEad EaA ficut
diameter tranfverfa ad latus reGtum, & ducatm: AE r
Ax1 Az parallela, & producatur ad occuifum feétio-
nis i A Jungatur r'A conveniens Axiin z. Dico

Az Mmmam efic. 2
De puncto a ducatur ad Axem normalis A 5. Quo-
niam vero r'E eft ad EA ficut diameter tranfveifa ad \
A

latus reGtum, rA ad Az erit in cadem rationc. Sed :
utra ad Az ita au ad Kz- quarc A clt aduz ut = o
diameter nanfverfa ad latus re@um. Ef aotem an

normalis i Axem; adeoque (per monam hujus) az Muuma et Q_E. D.

PROPOSITIO LXIL

T vero fi noumalis de punéto dato demuffa cadac ab altera parte, five ulta
centrum Hyperbolz ad modum re@a ra. Sit E centram Hyperbola, ac fiat
B2 ad 2 A ficut diameter tranfverfa ad latus retum, ac n eadem rationc fiaL ris
adu a3 & ducatur He Axl AB llela, ut & zK, 1 M 1pfi r ¢ parallel Per pun-
¢tum = Afymptotis €K, Kz defcribatur Hypeibold qua occurret fe&gcnclurt:t.
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Occurrat autem 1 punéo 4, ac fit Hyperbola illa AE, Jungatur I A quz produ-
catur ad 4. Dico A A Mmimam effe.

Demiteatur re¢ta @ A0 normals {uper Axem A0, Jam fecimus T'H ad HA ficut
£z ad za, adeoque re&angulum fub ra & nk (hoc et z o) zquale eft reQan-
gulo fub KM (five Ez) & ME, hoc eftna  Sed reGtangulum fub kM, ME (per
1 2@ fecund1 } zquale eft reGtangulo {fub K@, 4, quia funt nter Afymptotos;
quare rectangulum fub ra, HK zquale eft rect-
angulo fub Ke,@4, unde Ao eft ad ra ficut r
ui ad kO Verum Ao eftad ru ficut enad
Nk, ac propterea kK eftad x O ficut ©N ad NH,
ac componendo Hej[eﬂad ex ficut © 1l ad 1 N, adeo- \
que oK equals ¢ft 1pfi uN  Eft autem ox 1pfi o :

z o mqualis, ac proinde 20, NH zquales fuat. — <N L A
Hinc 4 a eft ad N1 ficut eadem A 4 ad z 0, quare % I
aaeltad zoficut arad ry,ac areft ad rx ficut i\ \ L
ar ad rH, quapropter AA eft ad zo ficut AT e o /B ECZa—
adry Sedateftadrnficut AEad Ez; adeogue

permutando A5 off ad A fiout 0z ad zr. Refiduom itaque A= ad refidaum Fo
eft ut o€ ad rz. ac dividendo, Fo ad oA et utEz ad za, hoc cft ut dia-
meter tranfveifa ad latus reGum. Cum autem Eo eft ad oA ut diameter tranf-
verfa ad latus re@um, erit (pe1 nonam hujus) A 4 Mmmima. Q_E. D.

PROPOSITIO LXIL

Ato quovis punclo intra ambitum Sectwnzs Conice quod nor
Jit 1n Axe - poffumus Mmnimam ducere per wdem puntinm.

Sit autem imprimis Se&io Parabola, ut A5, Axe B#: ac detur pan&um T ntra
ambitum Se@iomis Dico poffibile effe ducere per
pun&tum r re¢tam Minimam.

De punéo r demittatur ad Axem normalis ra, &
fit ar dimidiom laterssreéti  1pfi autem 5 H pelL E eri-
gatui ad angulos rectos rea E0, & per pun&umr
Afymptotis ©E, EH defcribatur Hypaibola AT, quz
quidem occurret Parabolz  occurrat autem in pun@o
A, ac junéta re&a A1 producatur ad K, @ Dico
rectam A H effe Mmm}_am.udf))cm}ttatur normalelé’ AZ:
cumque rH (per 3™ fecand:) 1pfi @ A 2qualis eft,er1t
AH ?pﬁ ez =qualis; ac proinde Fa 1;;121-! equalis. 4 Z E ins
Sed A eft dimdm laterss recti, adeogque & zH dimidium el lateuss re&1.
Quocirca AH (per 8% hujus) Mimma et Q. E D.

PROPOSITIO LXIIL

SI vero Se@io aB fuerit Hyperbola vel Ellipfis, Axe BA ac centro T': ac de-
tur pun&um aliquod 4, 1 fitu fuperius defCripto, Dico quod poffumus
duccre per punétum A Mimnimam,

e S A S

A 2 e E— = l 4
- M © / r \—9 23
Demttatut emim normalis AE, ac fiat re ad e, ut & Az ad zr, ficut dia

meter nanfverfa ad latus re€tum, & per pun@um z ducatur 1K Axi BI parallel:;i
M p

P T
7

sﬁ‘,a“'!—
‘g
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redta Hoz: Defltribatur per pun&um A Afymptous
quidem occurret datz Hyperbolz vel Ell fi. Sit

46

ipfi vero AE parallela fit

Hz HK, Hyperbola A A, que
auzem ;mnapum occutﬁ;s A, ac jun&a AA producaturad 4,z Dior AA
Minmmam effe.
AT :
e
A
'O/S/z‘ n 3 )
7
A E M © /B r H

Quoniam enim z4,AK (per 87 fecunds) zquales funt, erunt etiam HI five oM
& Kz zquales: eft autem ZK ad ko differentiam mterz K & E A, ficat Azad ZE; ac
AZ eftad z £ ficut re ad @E; quare oM eft ad differentiam inter ©M & E4 ut
ro ad o F ; adeoque per converfionem rationts ac permutando Mo eft ad or ficut AE ad
ETr, unde dividendo in Ellipfi vel componendo 1n Hyperbola crit ry ad M a ficat
read er. Sed re eft ad @€ ut diameter tranfverfa ad latus reétum, ac M A Axa
©r normalis ef. Quapropter rea Aa (per 9°" & 30™ hujus) Mimma eft.

Q.E D
PROPOSITIO LXIV.

I detur punlum nfra Axem Parabole vel Hyperbole, i quo

recZa ad Seflwnmis Pertwem dulla contineat cum «xe angulum
acutum, impofSibile antem [it ut ducatur & puncto illo recta aliqua
ctjus portio wnter Axem & Seflwonem iniercepta Jf2z Mimma ; velin
Ellpfi, /z una tantum fuerit reila, ex dato punilo exeuns ad partes
Sesizonzs contrarias illis ad quas jacet datum punilum, & qua ab-
[cindat Axis Mimmam : eri# refla, que de punéto illo ad Verticem
Sectwnzs ducitur, Mimma omnum ad illam SeCloms partem ab

eodem ducendarum, atque buz propior minor erit remotiore

Sit autem mpriunis fetio Parabola ut ABr, Axe A E, fitque datum pun&tum z
infra Axem, 1ta ut angulus ZAE, qui continetur 2 re&ti per punctum 1llud ad
Verticem {e@ionis ducti & Axe AE, acuwus fuerit  Primum autem non fit poffi-
bile, ut ducatur ad fe€tionem recta aliqua cujus portio nter Curvam & Axem
intercepta fit Mimma, Dico quod Mimima omnium, qua duci poflint ad fe¢tionem
AT de punéo z,eft ipfa Az, quodque cidem propiores du&z munores funt remo-
tiotbus  Hoc antem mamfeftum erit ex eo quod, reéus quibuflibet & pundto z
eduds & ad fectionem continuatis, ab earundem extremitatibus non duct poffinc
rectz Minima, que non occutrant Axi remotius & Veitice 4 quam iplE reGtz &
puncto z edudtz. ¢

Demonftrabicar autem hoc modo. Demuttatur notmalis ZE, ac re€ta AE vel
erit =qualis femilater1 recto, vel majoreo vel mmor  Sitc autcm umpiimis xqua-
1is e1 vel munor eo, ac ¢ cunétis rechs per z ad fe¢tionem ductis, non erit ulla
cujus portio mter Sefionem & Axem 1ntercepta Minima eft, fed Mummz, ab ca-
rundem n Seétione extremtatibus ad Axem duéz, cadent verfus partesab 4 re-
motiores quam reéte qua ex z prodeunt, juxta 49°™ hujus

S1 vero AEmajor fuerit femilatere 1o, fit re dimidium laterss recti, ac fic
ou duplum 1pfius A1, &ad punctum 111pfi A& normalis fit 8. ac fiatraadus
Gicut o ad ¢ Eutautem zE vel zquabs 1pfi £a, vel mmnol ed, vel majoi.
At non et equahs 1pfi E 4, quia (Em g1 hujus) fi z & fuctitpfi EA zequalis, duct
poflit una re@a de punéto z & qu abfcinderctur Miima . z : igitur_non erit 1pfi

1:A qualis. Par1 modi conftabit £z nunorem effé non poflc quam rc&ta E A I?am
s per
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(per candem s1*® huyus) fi £z munor faeric quam E A, duci poflint duz re¢tz, qua-
sum otrnfque portio nter Se@ionem & Axem mtercepta fic Mimuma, contra
thefin Pofuimus enim non duci poffe de pun@o z aliquam reétam é qui
interciperctur Mimma : adeoque ZE non eft mmor quam 4, nequé ctiam erdem
zqualis eft, ac propterea major erit ed. Per eandem autem sx*» conftar, quod fi
zE major fuerit quam E A, non duc1 poflic de punéto z re&ta ulla cojus portio 1n-
tercepta inter {cctionem & Axem fuerit
Mimma. quodque rectis mbufvis de
&o z ad fectionem eduétis, fiab
extremitatibus carum agantur Minima
ad Axem, convemrent il Axi ultra
occursiis retarum e z egredientim,
§ive remotius 2 Vertice A, Quapropter,
five A zqualis fuerit dimidio laters
red, five mmnor co, vel etiam fi A€
major foerit dimidio lateris reé, fi-
mulg, ZE major quam 4 , rectz omnes
de puncto 2 ad feétionem prodeuntcs
occurient Ax1 propius punéto Verticis
A quun Muuma ab extremutatibus ea-
rundem ducétz. Hoc pofito: Dico re-
&am zA Mimmam effe reGarum de
néto z ad fe&iopem prodeuntiam,
eidemque propiorem minorem effe re-

motiore

Ducantur re&zzB, ZI'; ac primum A
i fier1 poffit, fit Az 1pfi Bz a=qualis, & z
ad A tangat feCtionemie@a AK, & erit
(per 17°™ prinu) AK Axa A E normalis, quia ordmatim ad Axem :Es:hcatns parallela
eft , unde angulus z A k obtufis eft. Duétd autem 1pfi Az normal: ut AN, cadet
ca 1ntra fe@ionem, quia (per 32" primi) impoffibile eft ducere mter Tangentem
& Se@tionem rectam alignam.  Ducator etam per panctum B Tangens Sectionis
5z, ac Minima de punéto 5 ad Axem du&a remotiol eri 3 pun&o A quam Bz,
per nuper demonftrata , comprehendit antem Mimma (per 27™ hujus) cum Tan-
gente B = angulum re¢tum, adeoque angulus z Bz acutus €11t. Ac fi centro z radio
3z defcribatui arcus circuls, occurret ille Tangent1 B2, reta vero N A erat tota cx-
tra illom, qua angulus z3 zacutus eft, angulus vero ZAN rectus Quare fi fit cu-
culus ille curva B=o A, necefie eft ut occurrat fectiom, fitque punétum occurfus
o Jungatur 02, 1c tangac {e&ionem rea om cadens neceflarid extra circulum.
Cuin autem Mimma de puncto o ad Axem duéta remotior eft 2 Vertice A quam
re€ta 02,ac Mimmalla cum Tangente ox (pe1 27°7 hujus) comprehendit angulum
reGum angulus 1gitmy zon acutus ent, ac promndc recta onl circalo occurrere
debet. Eadem autem cadit extra illam  Hoc autem abfurdum eft, adeoque AZ
non eft 1pfi Bz &qualis

S1 vero ficr1 poffit, fit Az major quam z B, ac centro 2 radio zB defctibatus
crculus, qui quidem occmret 1pfiAz: poitio autem aliqua Tangentis B Z €1t 1ntra
crculom, per nuper demonftrata occuriet igitut circulus fection neceffarsd, quia
re@x Az occurtit. Sit circulus ille Bys, ac ungatm 2y, ducaturque pei pun-
&um  fedrionis Tangens y P, qua: quidem cadet intra cuculum, quia Mimma 1n-
tes punctum y & Axem ntercepta cadit veifus partes remotiores ) punéto A quam
re@a yz: unde angulus zy racutus elt Recta itaque y P occurrele debet circulo
Manifeftum autem cft debere eandem totam extia reperns  quod abfirdum. Recta
igitur Az non eft major quam » Z, neque exdem xqualss, eft crgo munot cl

Dico quoque reétas 1pfi A z propiores remotioribus minores eflc Producatm
enin Tangens z31d =; cumque recta 33 tangit feCtionem 1n puncto 8, &angulus
z1= acutus eft, ctit angulus demnceps, nempe 7 8%, obtufns, &pet B ipfi 12 nor-
mahs fic 5 M, qua promnde cadet mtra feétionem.  De puncto r ducatm fi&ions

M2 Tangens
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Tavgensr=; & ponatur imprimus, fi fiers pbffit, re&a 8z 1pfi rz zquals, :
tngeradio zr defcribatur circulos, qm qmudem cadet extr£ re&amzt?z 2 qnuC:g_
gulus zr = acutus eft , 1dem vero cadet intra re@am 3M, quia BM ipfi 82 normals
eft, atque adeo occurret circulus ille Section:  Jam fi ducatur re@a per punétum
hujus interfeGioms ad punum z, patebit abfurditas eodem modo quo demonttra-
vimus abfurdam effe zqualizatem 1pfarum Az, zB.

Par1 argumento, fi ponamus zB majorem efie quam zr, demonftrabitur abfur-
ditas, ac in reéis AZ,z 38, ub: fuppofiumus Az majorem effe quam 32z, Eft igun,
Az re@a Minima quaz duc: poffic de puncto z ad {eionem AT, eidemque pro-
plor minor eft remotiore.

Mantfeftum eft 1gitur, quod fi talis fueric fitus punéi z, ut non duc poffit ab
eo ad feGionem re&a aliqua e quz abfCcindat Axis Mumimam, & fit angulus zAE
acutus foret rea Az Minmima omnum ad fe&tionem de puncto z duarum, 1pfi-

ue Az propior minor effet remotiore. Quinetiam fi non fuerit nifi una fola re@a

unéto z eduta, e qud abfcindatur Minima, ac fuerit angulus ZAE acutus,

in e?nentc 7™ hu)us demonftrabitur 4z minorem effe quavis alid de puncto
z ad fe¢tionem duéa, eiddemque propiorem munorem efie remotiore.

PROPOSITIO LXV

Uod fi fe@io fueric Hypeibola, ut Asr, Axe aE & centro a delcuipta, &
fumatma 1nfra Axem punétum 2z, 1ta ut junéta reéta Az coutineat cum
Axc angulum z AE acutum; ac nulla refla ab eodem z duce poffit cujus sntercepia
Jit Mimima. Dico reétam Az minorem efle quavis alid ad feg‘lonem de pun&o z
ducendd; duétifque reétis quibufvis ex codem z ad fetionem, propiorem 1phi
AZ minorem effe remotiore ab eadem.
Hoc autem mamfeftum erit, {i re&a quzhbet Miuma, 2 quovis in feGtione asr
uncto ad Axem AE duéta, cadat verfus partes remotiores 2 Verticc A quam quz
jungit punétum dlad & z. Demittatur ad Axem de puncto z normals z&, &
A E vel zqualis ent dumdio laters re@, vel erit majoi eo,vel minor  Si vero
erdem vel @qualis fuerit vel minor eo, ac re€tz de pun&to z ad feCtionem Azr
egredaantur; quz ab earundem extremitaubus ducuntur ad Axem Mimimz (pe
45*™ hujus) remouiores erunt 1pfis 2 Vertice A. Si vero AE major fuerit dumidio
lateris re@1, fiat A @ ad o E ficut diameter tranf-
verfa ad Jatus reGum: ac inter 1pfas @4, AA
capiantnr duz mediz proportionales AH, AK, B
& de puncto K 1pfi AE normalis erigaturks,
& fiat £ A ad X Bn ratione reéangul fub AE,
ek ad rectangulum fub Ak, et. Dico quod
7 major effe debet quam re@a £ A. Nam fi pof-
fibile fit ut non fit major €d, ponamus 1npri-
mis eas &quales effe ac (per 52" hujus) de-
monftratum eft re¢tam unam duci pofie de
pun&o z & qua abfCindat Axis Muumam, Cum
autem hoc non 1ta fe habeat, re&a £z non z-
qualiserit 1pi EA Per eandem etiam probatur _ z
re&am z E non mnorem effe quam EA, qua fi munor fuenc ed, non unpoffibile
effet ducere de punco z duas 1eas, quarum portiones inter Sectionem & Axem
intercept forent Mimmz  reéta igitur zE major erit quam 4. Verum (pe: g2
hujus) demonftratum ekt quod, fi z E major fuent quam E 4, non duc: poflit € pundo
z re@a aliqua 2 qua abfcindat Axis Mimimam , quodque Minima, 2 terminis recta-
rum de punéto z prodeuntium duéz, longs diftenta Vertice A quam 1 {z pro-
deuntes. Quapropter rectis qmbafcunque de punéto 2 ad fetionem doucis, Mi-
aune ab earundem extremitatibus ad Axem emiffx remotiores eranc ipfis A
puncto A- adeoque nfdem argumentis, quibus 1 pracedente propofitione rem
demonftravimus n Paraboll, manifefum crit reflam AZ minorem eile quavis
all per punétum z ad fe&ionem A3r dudtd, cidemquc propiorem minorem e

remotiore. PROPO-
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PROPOSITIO EXVE

Usnetsam fi fectio fuerit Elhipfis, ut A8, cujus Axis major AT & centiumn 4 , ac
: {umatur infra Axem majorem pun&um 2z, 1ta ut angalus 7 ar fic acutus - &
e centro 4 erigatur Axi normalis A= : fit autem pun&um z tale, ut ab ¢o non
ducs poterit ad quadrantem fectionis A = recta aliqua, cujus portio nter Sectio-
nem & Axem intercepta fit Mimma. Dico a z mimorem efle rectd quivis alid de z
ad feGionis partem A= ducendd, eiddemque viciniorem minorem effe remotiore.
Oportet autem normalem de z ad axem demiffam cadere inter punta 4, a*
non poteft enim cadere mter a,T, qun poflibile effer ducere ad fetionem de z
(per s5™*= huojus) reCtam, cujus pars intercepta inter Axem & Se¢tionem foret ali-
quae Minmms  Pofuimos vero hoc non fiert pofle, adeoque normalis non cadet
inta punéta 8, I. Neque cadet faper centiam 4, quia fi cadat fuper 4, ac pro-
ducatur ad fectionem, portio ejus inter Setionem & Axem wntercepta (per x =
hojus) foret Mimma  Occurret igitor 1pfi Aa ad modum normalis ze ac A:
ve{‘:quahs erit dimdio laterss reét, vel mmor erit co, vel major.
am fi minor foerit eo vel eidem zqualis, patet quod & rectrs quibufvis de z ad
feérionem Az prodeuntibus non fier: poffit uc
abfcindantur Mimma . {fed Mmmimz 2 prode-
untiam extremitatibus ad Axem du&z (pev
g2 hujus) longius aberunt 2 Vertice A quam
1pfzz prodeuntes. Quod fi A& major fueric di-
midio laterss re€t, fiat Ae ad og ficut dia-
meter tianfverfa ad latus re€tum, ac capiantur
inter 1pfas AA, aeduz mediz proportionales
Ha, AK, & per H ducatur Ax1 ad angulos re&os
ordinatim applicata B3 dem fiat £4 ad ren
ratione re&angul fub A 08 ad reGangulum
fub AB,0F, ac zt vel zqualisenit 1pfi £ 4, vel major erit ed, vel minot.  Si veio
£z 1pfi E A 2qualis fuenit, una quidem 1e&a duci poteft (per 52 hujus) de z ad
fectionem A=, e qua abftindat AxisMmimam  Sed aliter fier: oportet, adeogue £z
non eff reéle € A equali. Neque Ez munor efle poteft quam E4, tum enmm duct po-
terunt duz re@zx e quibus (per eandem) ablcinderentur Mimmez  Quapropter £z
major effe debet quam E4 ; quo in cafu nulla1eéta duci poteft de puncto zad fe-
&ionem Az, cujus portio mtercepta fit Mmmma  ac fi ducatur a tali punéto z ad
feGionem re&a quzhbet, Mimma inteir ejufdem extremitatem & Axem inter-
jecta (per 52 hujus) longius aberic 2 Vertice A quam 1pfa recta de z educta.
Jam fi quovis modo Minimz, 2 quolibet fe¢tionis A= pundto ad Axem edutz,
remotiores fuermt 2 Vertice A quam re&z de fumpto pun@o z prodeuntes,
par1 quo in Parabola mento, probabitui Az minorem effe quavis alid de 2z
ad fe&ionem A = ducenda, eidemque propiorem mmorem effe remotiote. Demon-
firatio emun una cademque et mn ommibus tnibus (eGionibus, quoties in data
{eCtione 16tz Mimmz, de puncis ejus ad Axem do&tz, occuriunt eidem Axi
remotius A Vertice quam re@z jungentes hzc punéta & fumptum Z.

PROPOSITIO LXVIL

1T jam fectio A 3T Parabola vel Hypetbola, cujus Axis A £, & detur punétam

nfra Axem ut 2, fitque angulus z AE acutus. poffibile autem fit ut pro-
deat de punéto z una fola reta cujus portio mtercepta fit Minima. Dico quod,
ctiam hoc m cafu, Az mmor eflt quavis alia re&a de puncto z ad fectionem
asr eduétd, quodque eidem propior mmor eft remotiote.

De zad Axcm demuttator notmalis Z £, ac dico quod, 1eéli quavisde punéto z
ad feCtionem AT egiediente, Mumma ab ejufdem extremitate ad Axcm duQa
longus aberit 2 Vatice A quam 1pfa egiefla, fi unam folam excipiag  adeoque
At 1n Parabola vel Hypeibola major erit dimudio lateris reéts Nam fi non major
fuerit eo, mpoffibile effe ducere de punéto z re€tam ahiquam ¢ qua intercipe-

retus Mmuna, uti conflat ex 49" & 52 hujus, Efl itaque AL major fenulatere
N re€Xo.
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recto. Jam fi Parabola fuerit, auferatur ab A%, 2 parte puné: &, re@a dimid
laterss r{&z @qualis: ac fiat, modo (in Prop. s44 hn;g:)t mg:m-ato,%u@uc dum 1:.’
veniatur re@a 54, cum qua comparanda el re@a £z, & Ez eidem &qualis erie,
Non entm poteft efle minor ed, quia tum duci poterint de punco z ad feGionem,
duz rectz & quibus abfcindac Axis Minimas (per 5r'™ hujus) contra Hypothefin :
neque erit 2 £ major 1ll3, quia hac conditione (per eandem $1™") non duci poterit
ulla re&ta de pun@o z cujus portio mtertepta fit aliqua e Minumus, Hoc autem
aliter fe habet: quarere@a ez 1pfi zquahs erit. Quo pofito, ex eadem $I™, ma-
nifeftum elt unam fingularem rectam 3:cn pofie de puno z, cujus portio nter
Sectionem & Axem intercepta Minima fit ; czteralque omnes Mimimas 3 terminis
reét;;um de puncto 2 prodeuntium du@as remotiores efle 3 Vertice o quam 1pfz
prodeuntes

Ildem etiam demonftrabitur fi fe@io fuerit Hyperbola, cujus centrum 4,
Dividatur AE 1ta ut fegmenta fint inter fe in ratione diametri tran{verfz ad
Jatus re@um , ac fiant reliqua ad modum Prop. ¢5'= hujus, ufque dum inveniatyr
reta £ A cum normali ZE comparanda. Et, fire@a z £ =qualis fueiit inventz E4,
patt ac in Parabola argumento conftabit pun@um z tale efle, ut una tantum recty
ab eodem duci poffit ¢ qua abfcindatur Minima : ductifque ad fectionem de
rectis quibufcunque, Mimimas ab earundem extremutatibus ad Axem emiffas lon-
guws abefle a Vertice A quam 1pfe du@z, per yaéim hujus manifeflom eft. Hinc
confequuntur cadem omua quz 1n Parabola.

Sit jam zB unica 1lla
recta per z ad fectionem
a1vr ducka, e qua abfcin-
dit Axis Minimam, ac du-
cantwi ad fectionem inter
A& B duz aliz, ut zo,
z1, &, eodem modo quo
demonftravimus Piopofi-
tuonem LXIVe™ hujus,
conftabit Az Minmimam
efle ¢ re&is de pun&o
z ad fecionem duétis
Prodeuntibufg; ad fe&io-
nem rectis quibufvis zo,
zn,inter pun@a A & B3
quz exdem Az vicmior eft
minor e€rit remotiore.

Dico quoquequod zr
mor eft quam 25. Nam
fi non fit minor ei, pri-
mum fic zqualis ei, ac

A

ducatur inter eas re®a zK; eut igitar zg major quam z 1, per nuper demons
ftrata. quare in zK capiatur re@a major quam z B, minor vero quam zK, ut zr;
& centro z,radio zr defCribatur circalus occurrens re@zx zK n 7, fe@ion1 autem
ad N mter K & 8, ad modum circuli Ny, & jungatur zN. ER autem re®a Kz
1pfi Az propior quam z N ; rea igitur z Kk mmor eft quam 2N, boc ¢ff quam z

abfurdum eft: quare abfurda eft pofitio zK majorem effe quam zm;
ue z11, zB non funt 2quales,

Ponamus jam, fi fiers poffit, zn majorem effejquam z B, ac capiatur re@a aliqua
in zn quax major fit quam z», mmor vero quam zm,ut zT; & centro z, radio
zT defcribatur circulus occurrens reétz z 0, {fetiom vero neceflarid mter n & =,
Occurrat autem ns ad modum arcus 11 4,& jungatur z1; \deoque re@a zm minot eric
quam Z1, quia propior et ipfi A2 quam Z1. Sedz1 1pfi z T aqualis cft, adeoque
zn munor eft quam 2T, quod abfurdum. Re&a igiear z 11 non eft major quam z3;
neque cidem zqualss, rr nuper demonftrata : ac proinde mmnos eft ea. ~ Conftat

itaque rectas omnes de puncto z ad fe@ionem inter 4, B dukas minores effe
quam ZB, ' Ducantur

quod
a
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Ducantur jam ad reliquam fectionem sr, ab altera parte ipfius zB, reGz zo,
ze¢. Dico zB mmorem effe quam ze, ac zo quam zg¢, Agantur fectionts Tan-
gentes oJy ¢y & erunt anguli z¢d, zey obtufi, quia re&z Mmmmmez de punéhis

«ad do@z remotiores funt 2 Vertice A quam re&= ad utrumgue punétum
abipfo z edu@=z. Ipfi zo ad pun&um o normalis fic o7, quz quidem cadet 1n-
tra {e€ionem, unde patebit, eodem quo Prop 64'™ demonftravimus modo, rectam
2 ¢ minorem effe quam ze¢; adeoque etiam ab altera parte ipfius 8z, re&z per
z duéz, qua pioplores funt Vertic1 A, minores erunt remotioribus. Dico quoque
quod zB muor eft 1lis omnibus. Quoniam enim Axis abfcindit e re€ta 23 Mi-
nimam, eric angulus comprehenfus 2 Tangente per pun&tum 5 dutd & 1pfa zs
rectus. Jam fi fier: poffit, fiat 1mprimis 23 1pfi zo 2quabs, & ducatur inter eas
ro@a zX 3 & ZX munor erit quam ze, quia_propior eft ipfi Az, hoc eft quamz s,
Capiatur igitur rea z =z minor quam z 8, fed major quam zX, ac centro z, radio
zz circinetur cuculus, quz propterea occurret fetiom inter punéta B, x. Sic
autem circulusille M% = occurrens feGiom in £, & jungatur 2%, 1deo z% minor
erit quam Z X, 31113 propior eft iphi Az: adeogue zM 1pfi ZZ zqualis mnor eric
quamz X abfairdum eftigitur 2 = m?otem efle quam z X quarerecta z o non eft 1pfi
zs zqualis Si vero fieri poffit, fic minor €2, ac fiat 2= major quam z¢, mimor
vero quam Z B, & centro z, radioz = defcribatur circulus occurrens fetion: inter

&a B, ¢ Occurrat autem In T, & fit circulus ille =1 © 5 & jungatur T 2 . adeoque
erit Tz mmor quam ze, quia propior cft 1pfi Az. Sed Tz =quabis eft 1pfi zo,
ideoque 20 munor eft quam z¢. Eadem vero ex hypothefi major eft ea; quod ab-
fordum . refa igitur ze: non mmor et quam zB. Probavimus autem eas non
effe zquales: adeoque zB munor eft quam ze.. Quapropter recta 8z minor eft
quavis re&a de punéo z ad fectionss partem 81 duciblem, Unde & ex premiffis
patet, Az minorem effe omnibus re¢tis ad fectionem ABr ducends, c:demque
propiorcm minorem effe remotiore. Q._E. D.

PROPOSITIO LXVIIL
I duz re&tz Seftionem Conicam contingant; erit intercepta
inter pun&um concurfis earundem, & punétum contaélds in
Tangente Vertici Setionis propiore, minor interceptd in Tangente
a Vertice remotiore. :

Sit Sectio A B 1mprimis Parabola, cujus Axis 3T . & Sectionem tangant duz retz
Ab, AE. Dico AE minorem effe quam AA.

Junge re@am AE; & per A, 1pli BT E:.rallela, ducatur
AH 1deoque (per3o™= fecundi) A #zqualis enit 1pfi v De
puncto A demuttatar normalis ad Axem ut AT, & erit
angulus Aea re&us, ac proinde angulus A HA obtufus.
F}gumb AH utrique triangulo AA W, tAH communis, ac
duo latera A, 11 A 2qualia funt duobus lateribus Ex, HA .
angulus autem EHA mmor el angulo AsA: Bafisigitur
AE muor cft bafi Aa. Q_E D.

PROPOSITIO LXIX.

1T jam Se@io Hyperbola ut A®, cujus Axis AE, centrum E . fintque dux Tan.
gentes ZH, HA. Dico quod z 1 mmor eft quam 11 A,

Junge HE, que producatur in dire@um; jungatur ., o
etiam ATz, occurrens 1pfi HE1n r. ideoque AT (per LA N
3o™™ fecund: ) =qualis erit ipfi rz. Demittatms il
normalis A A, & producatur Er ad o; &, ob angu-

Het ~
fum AAE reGum, angulus A®E major co obtufus ik
///
E Bl

s

eric, unde & angulus Arn obtufus- ac propterea
HT z eidem deinceps munor e11t co, utpote acutus,
Sed re€ta Arpfir z ®qualss eft, &ur utrique trian-

gulo Arn, Hrz commums: Bafis igitur z11 minor eft Bafi na. Q_E D
N2 PROPO-

A
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PROPOSITIO LXX

1T autem Se€io ABr a Ellipfis, cujus Axis major AT, munor BA, & centrum z , &
ducantar inter pun&a 8,r, five ad eundem fe&ionis quadrantem Tangentes
uz XH,He. Dico Axipropiorem minorem e =

effe mouonr.e&z & ( H

ungantur @X,HEZ, & euit XB (per
.30{“%0& 1pfi E@ zqualis, Cuamque re&a E
zX propior eft Semi-ax1 minor: z5 quam ze, ©
& re¢ta zeo propior eft Semi-axi major1 quam r = =
zX, ert (per 11*™ hujus) ze m‘gor quam
zXx, Latera autem z g, E© zqualia funt later:-
bos zE, Ex, angulus igitur @ EZ major eft
angulo XEz, ac propterea angulus XEH ma- A
jor angulo HEe. Sed latera XE, EH zquala funt lateribus ©E, Ex: adecoque

Bafis x u major eft Bafi on. Q_E. D.
PROPOSITIO LXXI.

S IT Asr Ellipfis, cojus Axis major AT, minor By,ac centrum A, fintque Hg, o

normales fuper Axem majorem, 1ta ut HE major fitquam ©r: tangantautem
{fectionem reétz duz HT, TO, quz promde (per 27™*™ fecund:) conyenient mter
fe ad ealdem partes centri. Dico HT majorem effe quam ©T.

Jungantur H K@, AK T, & producatur 5 ad
Ayac jun&ta A A producatur ad o.1deoque erit
A A (per 30™® primm) 1pfi A 0 2qualis. Cam-
que AE 1pfi EH zquabseft, ac AE fuper aH
normals, erit AA ipfi AH zqualis. Sed aa
}pﬁ Ao cft ®qualis: quare etiam Ha, AO

unt zquales, junétaque H 0 1pfi Er parallela
erit, Demattatur normalis on, quz proinde
ipfi HE parallela & ®qualis erit. Sed HE ma-
jor eft quam er, unde & on majoreft quam
©r, ac redta Ao propior eft Ax: majoi1 AT quam AO: quocirca A© (per r3™®
ht}jus) major eft quam 40, hoceft quam A8 Eft autem o Kk (per 30™* fecunds)
1pli kB qualis. Unde, ob 4 kK communem, angulus A Ko major eft angulo Bk 4,
ac proinde angulus TKH major erit angulo 1K e. Latera vero duo HK, KT @-
qualia funt duobus TK, K@ . Bafis igitat 5T major erit Bafi Te. Q_E. D.

PROPOSITIO LXEXIL

S I fumatur punctuminfra Axvem Parabolevel Hyperbole,i quo
pofSibile [it educere duas reitas, ita ut in utrique portio mnter-
cepta inter Sellwnem ¢&° Axem fit Mimma- erit ea, que ex bis
duabus Vertwci Sellioms propius adjacet, omnium reclarum, de
[fumpto punclo ad eam Seiionis partem que interjacet Pertwem
& reClam alteram dulfarum, Maxima . é ceteris vero ad ean-
dem partem duliis, que Maximae utringue propior et major erit
remotwre altera vero rella munor erst ceeteris omnibus ab eodem
puntlo ad reliquam ifiius partss Seflzonem, [ive ad ejnfdem lateris
complementum: queque erdem propior eff, i vellss ad relquam
Sectzonem dullis, mnor erst remotiore.,

Sit Sectio ABr, cujus Axisre, fub quo fumptum eft punétum A: ac fint A A, AR,
reGte duz ad fetionem dule, & quibus abfcindic Axis Mimimas, Dico quod a»
major cft omnibus re:‘hs ¢ punéto 4 ad fe&ionts parcem a5 r ducends, qum
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ye@z utrinque eidem BA propiores majores funt remotionbus: quodque AA mi*
nor eft qngeu}: reGta de pgnapo a ad r{equuam fectionem Ax ducibili: quodque
eidem propior mmor eft remotiore.

De pun@&o A AxirE demuttatur normalis AE, & mquiratur, modo in 64° &
65 hujus ufurpato, reéta £ A com recta AE comparanda, qua muinor effe debet AE.
Non emm poteft effe major e, quia fic impoffibile cffet aliquam re¢tam ducere

pun&um 4, € qua abftinderetur Mimma. Neque exdem zqualis eft, quia hic
conditione (per sT™ & ya2é= hujus) non nifi una fola Minima daretur. Eric
igiar AE minor re@3 quzfitd Ea. guo 1n cafi duct pocerunt doz reétz, quaram
portiones mterceptz Minimz fint, ac Mi- A
mmz 2 terminis reCtarum inter 1pfas N
AA, AB mtermediarum propiores erunt
Vertici I quam 1pfz intermediz: Mi-
nmz vero de czterarum dodtarum ex-
trematatibus emufiz (per eafdem s1*™ &
g29m hujus) remotiores erunt abeodem:
Und¢, eodem modo quo demonftravimus

647 hujus, patebit, re€am Az majorem /

efle quivis retd per 4 ad feCtioms par-
tem 8T duétd, eidemqueA B propiores 2
parte Verticis T majores effe remotiori-
bus fimulg, re€&tam Az majorem efle qua-
cunque aba ad {fe¢hionispartem A3 duckd, A
eidemque propius adjacentem majorem eflz remotiore. Demonftrabitur autem hoc
modo. Ducanti re@z AM, AN, & ad pun&a 8,M tangant fectionem re&z BZ;
=M0, & ob 3 Mimmam, & bz feCtioms Tangentem, erit (per 27™™ & 28V™
hujus) angulus zso rectus: angulus antem =M A obtufus eft, quia Mimma de
M ad Axem re du@a (per sx™= & 521%™ hujus) propinquior eft Vertict ©
quam re&a Ma. Cum autem angulus =84 rectus eft, ac angulus zMA obtufus,
erunt quadrata ex =3 & B4 fimul fumpta majora quadratis ex =M, MA. Sed (per
68" & 69™™ hujus) 5z munor eft quam =M, quare 54 majot eft quam am  Pari
modo demonftrabitur reGtam MA majorem effe quam AN, quia angulus eMa
acutus eflt, ac duci Ne fectionis Tangente, eiit angnlus @eN A obtufus  Similiter
probabitur re€tam nNa majorem effe quam aa Re&a igitor BA Maxima eft &
re¢tis de punéto a ad partem feionis Ar duétss, eidemque propior major eft re-
motiore. Quod vero A A minor eft quavis reétd de pun&o a ad rehquam feétio-
nem AX du&l, codem argumento conftabit quo ufi fumus 1n demonftrandd 64%
hujus. Pariterque patebit rectam 1pfi A A propiore:n, mnter eas qu prodeunt e
punéo A ad feCionem AX, majoiem effe remouiore ab eadem.

PROPOSITIO LXXIIL

SI capiatur punitum wmfra majorem Ellipfeos Axem, quod non
Jit in _Axe mmnore produiio; ac inter reftas é punito 1llo ad
Sectronem ducendas non [it nift una fola ¢ qua abfcindat Axis Mi-
nimam: ert bec rella major quivis alti;, erdemgue propior major
eriz remottore: Minima vero gue duci poffit de punéio illo adean-
dem [femr-ellipfin, ad quam ducitur Maxuma, erit vella jungens
punitum datum ¢ Seltionis Perticem punélo illi viciniorem.

Sit AT Ellipfis, cujus Axis Ar & centrum A3 & ad A erjgatur Ax: normalis BAE:
fumator etiam fub Axe pun@um 2, & quo non nifi una fola re@a ad fedrionem
Anr ducr poteft, cujus portio mtercepta fit Mimima, Hzc 1gicar recta, ¢ qua ab-
feinditur Minmma, talis effe debet, uc prater eam non alia duct poffit ad fe¢tionent
de pun&o fumpro. Semper autem poflibile eft unam re@am ducere de puncto
Z, cujus intercepta fit Mimuma, quzque %cumt altens fems-axy, five fémlﬁiAnlh

X19
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Axis 1n quam non cadit normalis de punto z, per demonftrata in 55* hujus,
Re@a igitur alla de z ad feGtionem ABT dulta, cqua abfainditur Minima, occur-
ret rehiquo femi-axi Ta. Sit autem ea rea zHe, & jungatur Za. Dico ze
Maximam efle & rectis de punéto z ad fe&ionem Asr ducendss, eidemque ab
ucraque parte propiorem majorem effe remotiore; Az vero Minimam efic
ommaum.

Quomam enim fecio Asr Ellipfiseft, ac funtur {ub Axe majore pun@tum, 2
quo non duci poteft ad feéhionem mifi una fola re@a, cujus portio mtercepta fie
Minima: demonftratum eft (per s2*= hujus) czteras Minimas, 2 quibuflibet fect:-
onis punctis ad Axem ductas, longuus abefle 2 Verticibus A vel I, quam re@z jun-
gentes pun@a illa & z. Educantor de pun&o z ad fe@ionem re@z 2K, 24,z M;
tangat autem A= {feGtionem 1n punéto.A : ent igutur angulus Z A = obtufus, Iph
vero Az ad punéum A perpendiculaiis fit A0, qua (per 32 primi) cadet iatra
feétionem Ducatur etiam per K fechionss Tangens nkx Quoniam vero Mi-
mma de pun@o x ad Axem duéta remotior eft ab A quam re@ta Kz, ent (per
57 hujus) angulus Nk z acutus. Sed angulus 04 z rectus eft; adeoque demifsa
de pun&o z normals, codem argumento, quo 1n demonftrandd 64 hujus uf fu-

o _r
)

Iz
mus, conftabit re&tam Az non majorem effe qnam z K, neque eidem xqualem
adeoque Az munor eft quam zK. Similiter cum NK X tangit fe&ionem, angolus
x Kz obtufus ersit, ac K, 1pfi Kz ad angulos 1ectos, cadet mtra fectionem,
quia (per 328® prim1) nulla re@a duci poteft qua cadat inter fectionem & Tan-

entem. Agatur jam per punctum A feétioms Tangens £41, & Mumuima per 4

uca remotior erit A Vertice A quam A z, undc, juxta demonftrata mn 64* hujus,
reGta zK mmor erit quam zA. Ac fi jungatm z B & per » ducatur Tangens
fections ¥ 8d, ob angulam y3A re@um erit angulus y 3z acutus, adcoque 4 2
(juxta candem 64"™) mnor erit quam z3.

Dico quoque zx miorem eflé quam zM Scctionem tangat re&a M ad

punc¢tum M Quomam vero Asr Ellipfis eft, atque tranfic normalis 3A e per centrain
feétionts A, ac 8J,d'M funt dux Tangentes; erit 8BS major quam JM (pct 70™

hujus) (@a:lrata autem cx &8, Bz fimul mmoia erunt quadratis ex J‘M‘! MZ
'y,
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fimul, quia angulus 33z obtufus eft, angulus vero 2Mz acatus, adeoque rectd
25 mnor erit quam zM. Simbter demonftrabitar zM minorem effe quam z N
du@i falicet Tangente N1 Hinc mamfeftam eft retas 1pfi © z proplores ma-
iores efle remotioribus, = ~

Dico quoque ©z mazjorem effe qguam zN. Ducatur per @ {ectionis Tangeris @1,
& ernt u?gulus 10z n&zs (per 28 hujus) & angulus 1Nz obtufus eft, Tangens
autem NI ( per 7o*™ hujus) major eft quam 10. Quapropter ©Z majoL erit quam
zN, ac proinde major quavis recta de puncto z ad {eGionis partein A ® ducenday
eidemque propior major €rit remotiore :

Porro rectarz Mimma eft &1eétis ad fectioms partem T ducendis , putaz
ze, zy Tangat feCionem reta r'= 1n punéto r, ipfique Tz normalisfit ré, que
(per 32%= primu) cadet 1ntra fetionem , & ad punétum ¢ feGionem tangat ¢r.
Minima antem de pan&o ¢ ad Axem duéta remotior erit 2 Vertice I' quam 1pfa
z{¢, adeoque angulus +{z acutus crit, proptereaque recta zI' mmor etit quam
z{, juxta demonftrata 1n 64° hujus Eodemque modo probabitmi quod ¢ rectis
ad fe@tioms partem oT de pun&o z ducendis, quz propior eft 1pfi zr minor
erit remotiore Recta igitur z{ munor eft quam ze, Dico quoque quod zo mi-
nor eft quam zo, Vel enim mmor erit €3, vel zqualbis e1, vel major. Ac fi fierd

offit, fit major ed, & capiatur zZP majof quam Z©, MINOr VEro quam Zo, ac
centro z, radio z ¢ defcribatar circulus Pa B, qut proinde occmret feétiont nter
o &¢, puta ada Jungatur Za: cumque Za remotor eft 2 zr quam Zo, major
ertt Za quam ze Verum za 2quabis eft ipfi 2P ex Hypothefi - re€ka 1gitur z p ma-
joo eric quam Zo Sed manifefto mimnor eft ed, quod ablurdam : quare€ Z. non ma-
jor eft quam ze St vero fier1 poffit, fit zqualis e1, & ducatms mter eas nte1-
media aliqua ut z7 reda igitur zs major cut quam Zo, a¢ promnde major

gam ze. Tatigitur Zs major quam 7 @, mInor vero quam Zy; ac Centro z, ra-
310 7 ¢ defcribatar circulus exv occurrens feion: inter © & o Occuriat autem ad <.
adeoque junéta zx majoL erit quam Z s, utpote remouior 3 zr Eadem autem zqua-
his eft 1pfi z¢: quare zsmajor eft quam 2y Pofuimus autem €am minoiem efle:
quod abfordum. Re&a igitur Zo mnor eft quam zo Quapropter Z© major eft
quavisalid de punco z ad fe@ionem ABr ducendi, eiddemque propior major eft
remotiore. Re@a vero zr Minma eft re@Gaium de punéto z ad feGionis par-
tem re dularum, utz z A Mmima eft duftarum ad alteram ejus partem A©, atque
zr major eft quam z A: igitur zA munor eft quavis re&a quz de puncto z ad
totani {e@ionem ABr duci potelt, quemadmodum zo earundem Mavima eft

Q. E. D.
PROPOSITIO LXXIV.

[ detur pun@um [ub Axe majore Ellipjeos, de quo pofibile V3
duas tantum re@as, & quibus abfcindat Axs Mimmas, ad op-
ofitam [eltonem ducere . erst Maxima reliarum, de punéio ille
ad latus 13ud Seétwns ducendarum , altera ex duabus illis que
ocenrrit Axz minort, eidemque ab utrogue latere piopror major
erit vemotwre: earundem vero Mumma erdt ea que & dato punclo

ad Verticem Seftwonis propiorem ducitur.

Sit asr Ellipfis, cujus Axis major AT, & fit punctum datum z {fub Axe majore,
de centio vero fcCtionis A enigatur Axi notmalis 3aL: ac poffibile fit de pun@to
z duas tantom veétas ducere, quarum portiones intei fectionem AbC & Axent
interceptz fint Mimma. Ponamus autem has rectas dc 7z du&as cfle z#, 205
neque duct pofie abam prater has duas ) qua abfCindatur Minuna  Dico rectam
20, qua occurrit Ax: mmot1, majorcm cffe qualibet alil de z ad fe@ioncm ABr
ducendd, eidemque ze ab utioque latere propiorem majorem cfic remotiore -
rectam vero zA mmorem efle quavis alid,

D¢ pun&o z demuttatur normabs zN, ac Onmmfcftum clt zN non caderc poffe
2 uper
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fuper centrum Sectioms. Nam fi caderet faper centrum, vel impoffibile effet
ducere de z retam aliam & qua abfcinderetur Mimima, prater 1pfam z N ad fe@:-
onem producam, vel poffibile effec ducere duas alas reCtas zquales (per 53
& 54 hujus) & gquarum utrique abfcinderetny Mimmma Hoc autem eft contra hy-
Fochcﬁn. Cadat 1gitur normalis z N inter punéta 4,4, ac re&a A N major eric
emilatere re@o; quia fi non majoi fuerit o, impofibile foret ( per o™= hujus)
ducere de z mter A & B retam ab cujus portio intercepta fic Mumma,
Itaque AN, uti diximus, major efle t dumidio lateris rect1. Ikiat ak ad kKN
ficut diameter tranfverfa ad latus reGtum, & mnvenizotur nter AA, AK duz me-
diz proportionales, & eugatur nomals, quemadmodum fecimus i Prop. 64
hujus, cxteraque peragantur, ulque dum mveniatur re&a illa quz cum re¢ta znN
conferenda eft. Huic autem fic mnventz 2qualis effie debet reta zN  nam £ ma-
jor fuerit ¢, nulla duci potelt reta de z ad fe@ioms partem A8, ¢ qua ablcin-

datur Mimma, Neque muinor €rit€a tunc cCnim poteLimus ducere duas re&as ad
fe@ionem A B, & quarum utraque ( per §2%= hu)usgomterc:plamr Minima , poffa-
mus etiam (per s5* hujus) re@am tertiam educere de z ad fc&ionss partem Br.

Re@a igitur z N &qualss eric re&t® inventz.
B

Jam fi duci poffit, de zad feCtionem A3, una tantum re@a & qua abiandatur
Mimma, eront Minimz, 2 termnis czterarum ad fe€tionem A 3 duGarum emuf-
{, remotiores a Vertice A quam 1pfx re@z dez du@z. Ducantur igitur par z
re@z z A, 20, 211, ac,modo 1n demonftrandis Propofitionibus 72% & 73“*ufitato,
manifeftum erit reéam zA minorem effe quam Z 0, ac zo quam zm. Dico quo-
que ?nod z 1 munor eft quam zH Nam fi non fic munor ea, fic major e3, vel
zqualis e Imprimusantem fit zqualisel, & ducatur inter €as alia re€taz T quz
major erit quam z I, uipote remotsor ab AZ: cumgque zIl ipfi zH =qualis eft, ent
zT major quam zi Capuatur 1n zT ré&a aliqua minor quam zT, M3jor Vero
quam ZH,ut z[; ac cént102, 1adio z1 defcrbatur circulus 14 M, qui neceffario
occurret feGiom Ti. Occuilat autem In A, & jungatur z 4, ¢, cum remotior
fit ab Az, major erit quam zT. Verum z A ipfi 21 zqualss re z1 major et
guam zT fed eadem mumo. eft, quod a urdum : adeogue zT1 3pfi ZH non off
egualis, Panque argumento conftabit zH non effe mnorem quam 71, ac pro-
ande major entea Quapropter zu major eft quavis recta de z ad {c&ionis par-
tem AH ducibili, eidemgue propior major eft remotiore . earundem veio Mint-

ma cft za.
Simli autem methodo, qua rem demonftravimus m recus mter A & 1 dadtis;
i & 8 ab eodem puncto <

probabitur 1pfam z 3 majorem effe quavis rea inter

ducendl ; exdemque propiorem majorem effe remotiore. Dico quoque quod z1f
minor eft guavis recta mter 1,3 ducta. Duocatur enun alia ut 2%, ac, h ficis
pofiit ut non fit major quam i, fit 2quals €1, vel minor ¢d, Sit autem pumo

2qualis €1, & 1nter 1pfas 211, 2P ducatur mtermedia gtz =, quUE proinde minot ciit
quam z »: adeoque minor quam zii. Fiat z = major quam z=, NuNOL Vero quamzil,
a
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ac centro z radio 2> arcinetar circulus = x %, occurrens fe¢tion: mter = & H, puta
ad x & juncta re€a z X mmor erit quam Zz, quia longuus abeft abipfa zz Hzc
autem zqualis eft 1pfi z£, adeoque zZ minor erit ipfa z=z. eandem autem fuppo-
fumos majorem ei  quod abfurdum. Quare reta z? non eft zquahs 1pfi ZH.
Pariterque demonftrai1 potelt z non effe minorem ea. Reéta igitur zsMaxima
eft rectarum de puncto z ad fetioms partem A B du&@arum, exdemque propior ma-«
io1 cft remotiore, Z i vero mnor eft quavis vella ad fectionss partem HB uéta.

Quoniam veio AT Lilipfis eff, cujus Axis major AT, ac munor BAE, punétum
antem 2 fitum eft ntra angulum Aar, fi abeodem ad feGioms paitem ir duca-
pur reéta altera zo, cujus sntercepta © A fit Mintma . conftabit, modo in proximi
Propofitione ufarpato, re¢tam z6 Maximam effle omnium de pun&o zad fe@io~
nis partem 5T ductainm, eidemque propiorem majolem efle remotiore Demon-
(hatam autem eft z5 majorem effe quavis reQa ad fe@ionis partem As ducta,
eidemque propiorem majorem effe remouore. Quocirca zo major eft quavis
du@i de punco z ad totam fetionem ABI, eidemque utrinque propiores ma-
jores funt remotioribus  Omnium vero Minima eft re&ta za, Q_E D

PROPOSITIO LXXV.

[ detur puniium infra Axem majorem Ellipfecs, tale ut ab eo
S dem duci poffint ad SeClionem tres recle, & quibus abfcindat
s Minimas ;, quarum due quidem ad eafdem partes xs mi-
storss ad quas fitum eff punttum, tertia vero ad contrarias eru
tertia illa, que ad partes contrarias duciur, major quavis ala
duta que mediam trium & Seclions Vertwem a punclo dato re-
miotwrem nterjacet, eidemgue propior major €rit yemotiore ¢ ce-
terzs wero, wnter mediam trium ¢& Sectronss Vertwem puncto dato
wicimorem mterredtis, Maxima erit illa que Vertws punciio dato
adyjacent: adyacet, erdemque ulrinque propior major erit remotiore;
ex his autem duabus Maximis, major erzZ ea, que ducitur ad par-
tes contrarias us ad quas fitum eft punCium datum.

Sit Anr Elhpfis, cujus Axis major AT & centrum =, & fit 3= normalis fupes
Axem ad centium fe&ionis, fub quo fit punctum datum E. ducantur autem ex €o-
dem tres 1e€tz e quibus abfuindat Axis Minimas, Ut EH, FZ, FA s quaium duz, ut E2,
Ea, erunt ad eafdem partes ad quas fitum eft E; tertia vero Eu ad contrarias Dico
£H Maximam efle reCtaium de puncto E ad totam fectionem asr ductarum, er-
demque utrinque propiorem, e 1etis ad fe¢tionis partem inter A & A do&s, majo-
rem efle remotiore. P

Quoniam entm re&tz 24,2 © A _— ) ——
funt Minima, conftabit, co quo \ ‘ e
m Pawabola demonftravimus f X
modo (Prop. 72 hujus) quod , \_ N e
re¢ta ez Maximacft exusque | ! .~
de pan&o : ad fectionis par- [ gos 5 },-, - e ired

tem T A duc: poffint,, quodque S A =%
erdem proplo‘:(:m]or g& rcr?'lo- 2 \\\l Corin
tiore Pariter cum aa & HK "
funt Mimuma, eodem modo ac C
i Propofitione prxcedente, probabitur rectam i majorem effe quavis recti de
puno k ad partem A a du&kld

Dico quogque quod i major eft quam £z De pundtis 2,15, L demirtantut not-
males z M, 11N, F 0, & M= eut adme (per 15 hujus) ficat diameter tanfverfa ad
latus re€um  ac (pcr eandem) Nz erit ad Nk ficus diameter uaniverfa ad latus
1@&um  quare =M et ad Mo ficut =N ad NK  Ratio autem oM ad MO minor
clt ratione =M ad MO, a promnde ratio oM ad M@ munor eft 1atione TN ad Nk,

e (s
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ac multo mmor ratione oN ad Nk : dividendo autem ratio ve ad @M munor eryg
ratione ok ad KN. Sed oe eft ad oM ficut Eo ad zM: & oK eft ad KN ficue
Eo ad HN ratio igitur Eo ad zM mumor eft ratione ¢jufdem ad EN. unde pater
zM majorem effe quam HN; adeoque recta per punétum z Axi AT parallela re.
motior erit 2 puncto A quam punctam H. Sit hzc parallela re&a zrm, & pro-
ducatur normalis Eo ad X , & ob z » 1pfi P11 Zzqualem, 1¢&a 11 X major erit quam x z,
Redla vero EX, utrique tuangulo EXZ, EXO communs, normalis eft faper <
quapropter EN major eft quam Ez, & F 4 major eft quam E11; atque adeo majo,
eft quam 2. Igitur kE HMaxima eft ¢ rectis ad feCtionem ABT de punéto : du-
cendss, ac qua propiores vel remotiores funt ab eadem 1ta fe habebunt quem-

admodum in Propofitione defcuptum et Q_E D
; PROPOSITIO LXXVI

S I normalis de punéio dato ad Ellpfeos Axem majorem demfia

cadat fuper centrum Sections  ac [t nulla aka reita, ¢ qui ab.
Sendat Axis Minimam, duct poffit de punéto illo ad oppofitos Fl
lipfeos quadrantes erit Maxima reftarum de puncto dato ad Se.
(lwnem ducendarum ipfa normalis produlla ; eidemgue propios
major erit remotiore.

Sit Asr Ellipfis, cujus Axis major Ar & centrum A, & fit datum pun@um E,
normalis autem ab £ ad centrum demifia fit £ A, quz producatur ad 5: nec poffi-

bile fit de pun&o & ad fectionem Br 1ectam aliquam du- B
cere, cujus portio intercepta fit Minima,praeter 1pfam 5 A. B
Dico e Maxmmam effe re¢tarum quz de pun&o E ad /
fe¢tionem duci poffunt. L

Nam finon duci poflit de puncto E ad fectionem BT A A
recta aliqua ¢ qua abfcindatur Minima ; re€te2 Mimimz, \ /
ab extremitatibus re¢tarum de pun&o E edu&arum (per 4
53*" hujus) remotiores erunt 2 Vertice T quam ipf® e-
du&z. "Duéls autem Tangentibus, eo quo demonftiata

eft Piop. 72% modo, conftabit B majorcm effe quivis F
alid 1e&tt de puncto E ad fectionem dudi, cidemque propiorem majorem effe

1emotiore Q_E. D.
PROPOSITIO LXXVII

S 1 normalis ad Axem majorem Ellipfeos demiffa cadat [uper
) centrum Seclionis;, poffibile auntem [it ad quadrantem alter-
utrum Seltionis ducere reltam aliquam ¢ qua abfcindat Ayt Mini-
mam. eru# relta bhaec Maxima omnium de punclo dato ad eundem
quadrantem ductarum, erdemque propior major eril remotiore.

Sic anr Ellipfis, cujus Axis major AT, ac centrum A, fit autem E panétum infia
Axem Ar datum, unde demuffa noimabs Ea- ¢ poffibile fit ab E ad fcctioms
quadiantem r 3 educere 1e¢tam aliam & qua abfeindatm
Mimma, puta E1/2. Dico ¥ Z mejorem cfic quavis alia de
puncto = ad r 8 ducenda, exdemque ab uttaque paite pro-
prorem majorem efle remotiore b

Quoniam enim B4, 21 funt due Mimmmz, qua producta
conveniunt in &, recte Minuma prodcuntes ¢ punctis
quibulvis fectionis mter 1 & £ (per 46™ hujus) occuient
Ax1 temotius a Vertice r quam reétax conneétentes eadem
punéa & r, Mmmx veto de punéis {ectioms mter s & zducta (pet candem
46™") propiores erunt Vertict I' quam 1e&tz de pun&o dato E ad eadem in fdl:-
¢hione punéta prodeuntes  Quibus pofitis, ad modumm demonftrationss Prop 727,
ope Tangentium, probabitur redlam Lz majorem cfle qulvisahia dc punéto & ad

fu@ionem sr duéta, exdemque propiorem majorem cfle remotiore. Enlgou :
A
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