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PRAEFATIO. o

est, plerosque omnes codices e recensione Theonis flu-
xisse, et Uaticanum Peyrardi solum fere antiquiorem
formam seruasse. quem fructum ex hoc casu singu-
lari capere liceat, et quam rationem ecritices factitan-
dae inde sequi putem, pluribus exposui in libro, qui
inseribitur Studien iiber Euklid p. 177 sq. hoc quidem
statim adparuit, primum omnium codicem Uaticanum,
e quo Peyrardus ea sola enotauerat, quae ei memo-
rabilia uidebantur, quamuis ipse aliter praedicet, de-
nuo diligenter esse conferendum et praeterea ex reli-
quis codicibus tantum numerum, ut ueri similiter de
scriptura Theonis iudicari posset. qua in re codices
Bodleianum, Laurentianum, Uindobonensem sufficere
putaui, praesertim cum animaduerterem, eos a palim-
psesto codice saeculi VII uel VIII, qui in Museo Bri-
tannico adseruatur, non admodum discrepare. hos co-
dices pro fundamento habui, sed ad eos in partibus
quibusdam operis alii adcesserunt et, ut spero, adce-
dent, uelut in hoc primo uolumine Parisinus quidam
et in primo libro Bononiensis. hunc¢ ne totum con-
ferrem, prohibuerunt temporis angustiae, sed spes mihi
est, me breui partem reliquam conferre posse; nam
in libris stereometricis hic codex maximi momenti
est. de ceteris subsidiis nouis, sicut de codicibus
operum minorum, in praefationibus singulorum uolu-
minum dicetur,

Confiteor igitur fieri posse, ut inter codices non-
dum collatos lateat thesaurus aliquis (neque enim
omnes recentiores sunt nec recentiores semper sper-
nendi), qui mea subsidia uel aequet uel etiam superet.
sed cum non maxime sit ueri simile, haec, qualiacun-
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PRAEFATIO. IX

888, membran. libros I —VII ipse contuli Oxo-
niae 1882.

cod. Florentin. Laurentian. XXVIII, 3 saec. X,
membran. in hoc quoque codice scriptura an-
tiqua saepe manu saeculi XVI renouata est,
quae eadem multa folia foliorumue partes re-
sarcinauit et ultimam partem codicis totam sup-
pleuit. eam significaui littera ¢, ubicunque an-
tiqguam scripturam uel uitiauit uel ita obscura-
uit, ut dignosci non posset. totum codicem ipse
contuli Florentiae 1881.

cod. Uindobon. Gr. 103 saec. XI—XII, membran.
partem ultimam in charta bombycina suppleuit
manus saeculi XIII. totum contuli ipse Hauniae
1880.

cod. bibliothecae communalis Bononiensis nume-
ris 18—19 signat., saec. XI, membran. librum T
contuli et alios nonnullos locos inspexi Floren-
tiae 1881.

cod. Parisin. Gr. 2466 saec. XII, membran.
librum I contuli Parisiis 1880, libros II—VII
Hauniae 1882.

Restat, ut grato officio fungar iis uiris gratias
quam maximas agendi, qui labori meo fauerunt. pri-

mum

ut itinera Parisios et in Italiam toties facere

possem, effectum est eximia liberalitate summi Mi-
nisterii, quod cultui scholisque nostris praeest, et
instituti Carlsbergici, litteras scientiamque lar-

giter adiuuantis. etiam praefectis bibliothecarum Uin -
Euclides, edd, Keibe.rg ot Menge. a**



X PRAEFATIO.

dobonensis, Parisinae, Bononiensis plurimum
debeo, quod codices a se adservatos meum in usum
alio transmitti siuverunt, item praefectis bibliothecae
regiae Hauniensis et bibliothecae Laurentianae,
quibus intercedentibus hunc fauorem adeptus sum.
Carolo Graux, quocum magnam partem itineris
Italici a. 1881 communiter feci, et qui me in codicum
aetatibus definiendis ceterisque rebus palaeographicis,
in quibus cedebat nemini, egregie adiuuabat, quomi-
nus hoc loco gratias debitas agerem, prohibuit fatum
nobis amicis eius superstitibus scientiaeque iniquis-
simum.

Scr. Hauniae mense Aprili MDCCCLXXXIIL
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Kuoclides, edd. Heiberg et Menge,
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1. Hero def. 2. Ammonius in categ. p. 48. 66. Psellus p. 34.
cfr. Philoponus in phys. fol. 6*. Martianus Capella VI, 708,
Boetins ¥.374, 1. 2. Sextus Emp. p. 466,27. 470,24. 704,28.
Hero def. 8. Philoponus in phys. fol. 6*. Ammonius in cat.
g. 66. Martianus Capella VI, 708. Boetius p. 874, 2. 8. Boe-
ias p. 874, 8. 4. Hero def. 6. Sextus Emp. p. 716,28. 717,
10. Ehiloponus in anal. II fol. 4¥, fol. 16. Psellus p. 34. Boe-
tius p. 874, 5. 8. Hero def. 9. Boetius p. 874, 6. 6. Boe-
tius p. 874, 7. 7. Hero def. 11. Psellus p. 35. Boetius p.
874,17. 8. Hero def. 16. Psellus p. 85. cfr. Sextus Emp.
p. 718,12. Boetius p. 874, 10. Martianus Capella VI, 710.
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Definitiones.

L Punctum est, cuius pars nulla est.

II. Linea autem sine latitudine longitudo.

III. Lineae autem extrema puncta.

IV. Recta linea est, quaecunque ex aequo punctis
in ea sitis iacet.

V. Superficies autem est, quod longitudirem et
latitudinem solum habet.

V1. Superficiei autem extrema lineae sunt.

VII. Plana superficies est, quaecunque ex aequo
rectis in ea sitis iacet.

VIII. Planus autem angulus est duabus lineis in
plano se tangentibus nec in eadem recta positis alte-
rius lineae ad alteram inclinatio.

IX. Ubi uero lineae angulum continentes rectae
sunt, rectilineus adpellatur angulus.

X. Ubi uero recta super rectam lineam erecta

9. Hero def. 17. Boetius p. 874, 12. 10. Hero def. 19. Am-
monius in categ. p. 68. Simplicius in Aristot. de coelo fol. 1317,
Philoponus in phys. i IIII, in anal. II fol. 287, p. 65. Psellus
p. 36. Martianus Capella VI, 710. Boetins p. 374, 14.

Numeros definitionum om. PFBb. 1. ovdév F, Puellus,

Ammonins p. 66. 6. &gzt pdvov B. 11 4] supra comp.
seriptum b. éminédo] énincdos =. 13. Ante meds ras.
unius litterae PF. 14, 8] 8 B. v yovlayv meoiégovoat
Proclus; v elonpévny yavlay P. 15. 7 yevia neleizor
Proclus.

. 1*






ELEMENTORUM LIBER I. 5

angulos deinceps positos inter se aequales efficit, rec-
tas est uterque angulus aequalis, et recta linea
erecta perpendicularis adpellatur ad eam, super quam
erecta est.

XJ. Obtusus angulus est, qui maior est recto.

XII. Acutus uero, qui minor est recto.

XII1. Terminus est, quod alicuius rei extremum est.

XIV. Figura est, quod aliquo uel aliquibus ter-
minis comprehenditur.

XV. Circulus est figura plana una linea compre-
hensa, ad quam quae ab uno puncto intra figuram
posito educuntur rectae omnes aequales sunt.

XVI. Centrum autem circuli punctum illud adpel-
latur.

XVII. Diametrus autem circuli recta quaedam est
linea per centrum ducta et terminate utrimque am-
bitu circuli, quae quidem linea circulum in duas par-
tes aequales diuidit.

XVIII. Semicirculus autem ea est figura, quae

1. éo87 dory émarioa omisso Zore lin. 2 BFV, Simplicius,
Philoponus in anal. II p. 66, Psellus. scripturam receptam
praebent Pbp, Proclus, Hero, Ammonius, Philoponus in phys.
1 TIIL. efr. prop. 11, 12. 2, lowv] om. Ammonius, Philoponus
in phys. 1. c., Psellus, Martianus Capella, Campanus. svPeic]
yeappij Proclus, BV; om. Ammonius. Deff. XI—XII permu-
tant Hero et Ammonius, 6. s7"] 18" V et sic deinceps.
Deff. XII—XIV permutat Boetius. 7. dom] 8¢ Fbp.  10.
7 naleiter mequpéesia] om, Proclus, Taurus, Sextus Emp., Phi-
loponus, Boetins; habent praeter codd. Hero, Psellus, Capella,
Campanus. 12. meominroveeas b, corr. m. 2. 7e0s THY TOD
wtxlov wegrploeiay] om. Proclus, Taurus, Hero, Sextus Emp.,
Peellus, Capella, Boetius; habent codd. (in b erasa sunt), Phi-
loponus, Campanus.  13. elstv] PF, elo/ uulgo. 19. dorwv
P E 20. t&¢] om. B.  xef] te me B.  dmolapfavopévye B.






ELEMENTORUM LIBER I 1

dismetro et arcu ab ea absciso comprehenditur. cen-
trum uero semicirculi idem est, quod ipsius est circuli.

XIX. Figurae rectilineae sunt, quae rectis lineis
comprehenduntur, trilaterae quae tribus, quadrilaterae
quae quattuor, multilaterae quae plus quam quattuor
rectis comprehenduntur.

XX. Ex figuris autem trilateris aequilaterus tri-
angulus est, qui tria latera sua aequalia habet, aequi-
crurius uero, qui duo sola aequalia habet, scalenus
autem, qui tria latera sua inaequalia habet.

XXI. Praeterea uero ex figuris trilateris rectungulus
triangulus est, qui rectum angulum habet, obtusiangulus,
qui obtusum habet, acutiangulus autem, qui tres an-
gulos suos acutos habet.

XXII. Ex quadrilateris autem figuris quadratum
est, quod simul aequilaterum est et rectangulum, parte
altera longius est, quod rectangulum est neque uero
aequilaterum, rhombus autem, quod aequilaterum est
neque uero rectangulum, rhomboides autem, guod la-
tera simul et angulos inter se opposita aequalia habet,
sed neque aequllaterum est neque rectaugulum, re-

Boetius et hanc et Procli onnttunt de Herone non liquet (Stu-
dien p. 192). 8. oznuota svﬂvypupy.u] Pbyp, Proclus; &d-
8vye. oz uulgo (svﬂs[‘ypumm ®). douy PF. Def. 19
uulgo in 4 diuiditur; V hine numeros om. 8. VT e10w yoap-
pav Proclus, Boetius. 6. terTdgoy B. svBaay] mievomy
Proclus, Boetius. 8. fomy PF. 9. tag dvo] 8vo b, Pro-
clus.  pdwov Proclus. 10, ulevgac! om. Proclis.  Def. 20
uulgo in 8 diuiditur. 11. 8¢] P, Proclus; om. b; z& uulgo.
12. douy PF. plav fzov V mg. m. 17, Produs, Psellus.
13. pilay &zov Proclus, Psellus; 7mv(ow play V mg m. 17
0 fzov — 14. 8¢ mg. B eadem man, oﬁcywwov ®. 16.
£uw lgomisveéy ¢ xel Proclus. onv, o loonlsvedy te om. q:
snoop,mteg bis o. 17. 8] 76 Proclus. 20. 6] om. Fbp.
ofze] otize 8¢ Fbp.,  Zorev] om. Proclus.






ELEMENTORUM LIBER I 9

hqua antem praeter haec quadrilatera trapezia ad-
pellentur.

XXIII. Parallelae sunt lineae, quae in eodem
plano positae et in utramque partem productae in in-
fnitam in neutra parte concurrunt.

Postulata.

L Postuletur, ut a quouis puncto ad quoduis punc-
tam recta linea ducatur.

II. Et ut recta linea terminata in directum edu-
eatur in continuum.

III. Et ut quouis centro radioque circulus descri-
batar.

IV. Et omnes rectos angulos inter se aequales
esse. -

V. Et, si in duas lineas rectas recta incidens an-
gulos interiores et ad eandem partem duobus rectis
minores effecerit, rectas illas in infiniltum productas
concurrere ad eandem partem, in qua sint anguli
duobus rectis minores.

receptom ordinem tuentur V, Proclus, Simplicius, Capella,

Boetins, Campanus. 10. Zxfdllewv V. 11, yeogpeodac)
codd. omnes et Philoponus; yeawa: ex Proclo recepit August.
18. ailjdasg] om. V. 15. ev@eid tig P. 17. #idrrovag

Proclus p. 191,18 (non p. 364).  tag dvo] PBVbp, ddo om,
F, Proclus bis, Martianus Capella, Boetius, fort. recte. 18.
ovpmiztesy tag edfeleg énfallopéves ép” Proclus p. 864. ovp-
xixtery allnlag PV (dddnlasg corr. ex dilndes P). 19.
#laccoves] Pp, Proclus p. 864; dldrroveg uulgo. Dein add. yo-
»ie: FBVD, Philoponus; om. Proclus bis et gp. In ed. Ba-
sil. et apud Gregorium «ft. 4—5 inter communes notiones
(10 —11) leguntur (nwaco: of de8al yovia: loas .. slol; éxPal-
idpevar of .. e0Beias . . ovpmecodvras).  Post ait. 5 in PF et
V m. 2 et apud Campanum sequitur: xal 8do evelag zweloy
B meeiégary.






ELEMENTORUM LIBER I. 11

Communes animi conceptiones.

I. Quae eidem aequalia sunt, etiam inter se ae-
qualia sunt.

II. Et, si aequalibus aequalia adduntur, tota ae-
qualia sunt.

III. Et, si ab aequalibus aequalia subtrahuntur,
reliqua sunt aequalia.

VII. Et quae inter se congruunt, aequalia sunt.

VIII. Et totum parte maius est.

I

In data recta terminata triangulum aequilaterum
construere.

Sit data recta terminata 4B. oportet igitur in
recta 4B terminata triangulum aequilaterum con-
struere.

centro A et radio A B circulus describatur BI'4,

p-197,68q.; in omnibus codicibus legitur; quare iam ante The-
onem receptum erat (P); om. Martianus Capella et Boetius.
Ante aft. b uulgo in codd. et edd. legitur: xal &av amo awi-
oov (oo d@uigedf, 1o dowrd bty &vica; om. B, mg. Fb, in
ras. postea additum p; non agnoscunt Proclus (cfr. p. 198, 3),
Capella, Boetius. alt. b —6 reiicit Proclus p. 196,26, om,
Capella et Boetius.  «fr. 7—8 permutat Proclus p. 193, qui
en diserte contra Heronem sola «ir.1—3 agnoscentem Euclidi
uindicat p. 196, 17; om. Capella; air. 8 etiam Boetius om.
air. 9 om. Capella, Boetius, Proclus, qui diserte id improbat
p- 184,8. 196,23, Hoc loco habent Vbp; cfr. Philop. ad phys.
fol. 10; xal dvo ed@eiag ywelov uy mepiéyzewy B; de ceteris u.
ad p.8,19. 8. dotlv] PF, dotl uulgo; comp. b; item lin. 9. 10

10, éx’ &llnie] om. Proclus.  doriyv] slal B.  11. detiv]
om. Proclus; comp. b; /[fu ¥, eivar P. 17. e9&siag] om.
BFbp. e60elas mexcoaouévng P. 19. pév] om. bp. i
S1xornuart Bp. 8¢ om. BFbp.






ELEMENTORUM LIBER I 13

et rursus centro B radio
sutem B A circulus descri-
batur AT'E, et a puncto
I, in quo circuli inter
se secant, ad puncta 4, B
ducantur rectae I'A4, I'B.
iam quoniam punctum
A centrum est circuliI'4 B,
erit AI' = AB. rursus quoniam B punctum centrum
est circuli '4E, est BI'= BA. sed demonstratum
est etiam I'4 == 4B. quare utraque I'4, I'B rectae
AB aequalis est. quae autem eidem aequalia sunt,
etiam inter se aequalia sunt [x évw. 1]. itaque etiam
I'd = I'B. itaque I'4, AB, BI" aequales sunt. quare
triangulus 4BI" aequilaterus est; et in data recta ter-
minata 4B constructus est. quod oportebat fieri.

IL

Ad datum punctum datae rectae aequalem rectam
constituere.

Sit datum punctum A, data autem recta BI'. opor-
tet igitur ad punctum A datae rectae BI" aequalem
rectam constituere.

ducatur enim a puncto 4 ad B punctum recta A B
[afr. 1], et in ea construatur triangulus aequilaterus
AdAB [prop. 1], et producantur in directum rectae
ras. estin V, 4B in B; B[ P. 1. deuw lon BF. 8. dotly
P, I‘AE in ras. B, AT'E P. 12. ion éoxiv V. AB]T'B
®. orly P. ouvvistatar PBV (in b non liquet).  16.
én "l“"‘ 17. ovvéareras om. codd. omnes; _e Proclo solo p. 210
recepit August; uix genuina sunt.  23. 75 Sodelop svdele] P;

om. Theon (BFVpb) 28, BI eddele V. 24. yde] om.
F. 26. 44B) eras.F. Ante xfepi. in V add. supra: xgoo-.







ELEMENTORUM LIBER I. 15

44, 4B, ut fiant 4E, BZ, et centro B radio autem
BI circulus describatur [«ir. 2] T'H®, et rursus cen-
tro 4 radio autem 4 H circulus describatur HK 4.

iam quoniam B punctum centrum est circuli 'H®,
erit BI'= BH. rursus quo-
niam 4 punctum centrum
est circuli HK 4, erit

44 = 4H,

quarum partes 4.4, 4B ae-
quales. itague 4.4 = BH [x.
&vv.3). sed demonstratum est
BI'= BH. itaque utraque
AA, BI' rectae BH aequalis
est. uwerum quae eidem aequalia sunt, etiam inter se
sequalia sunt [x. &w. 1]. ergo etiam A4 A4 = BI.

Ergo ad datum punctum 4 datae rectae BI ae-
qualis constituta est recta 4.4; quod oportebat fieri.

111

Datis duabus rectis inaequalibus rectam minori ae-
qualem a maiore abscindere.

Sint duae datae rectae inaequales 4B, I, quarum
maior sit 4B. oportet igitur a
— maiore 4B minori I" aequalem
rectam abscindere. constituatur
ad A4 punctum rectae I'" aequa-

4 | B lis 44 [propr.1I], et centro 4
radio autem 44 describatur
% circulus 4EZ [air. 2].
P, ut lin. 21. 22. 22, Post xe/68w in P supra scr. m. 1 _yofg—,

idem V mg. 23. 44](alt.) in ras. V; utrumque corr. ex 4E
P m. rec. 24. JEZ) ex EZI P m. rec.; ZEJ B.
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Et quoniam punctum A centrum est circuli 4EZ,
est 4E = AA4; verum etiam I'= A 4. itaque utraque
AE, T rectae 44 aequalis est; ergo etiam 4 E =TI

Ergo datis duabus rectis inaequalibus 4B, I' a
maiore 4B minori I' aequalis abscisa est 4E; quod
oportebat fieri.

IV.

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus alte-
rum alteri aequalia habent et angulos rectis aequali-
bus comprehensos aequales, etiam basim basi aequa-
lem habebunt, et triangulus triangulo aequalis erit,
et reliqui anguli reliquis aequales alter alteri, ii sci-
licet, sub quibus aequalia latera subtendunt.

Sint duo trianguli 4BI, 4EZ duo latera 4B,

A AT duobus lateribus 4E, 4Z aequa-
lia habentes alterum alteri,
AB = AE et A" = AZ,
et [ BAIl = EAZ. dico, etiam esse
BI' =EZ et A ABI' = 4EZ, et
reliquos angulos reliquis, alterum
alteri, aequales, sub quibus aequalia
latera subtendant, | 4B = AEZ
) Z et ATB = AZE.
Nam si triangulum 4BI’ tnangulo AEZ adpli-

r
v

sertum m. 1 b. 6. 4B] B supra scriptum m. 1 b. 9. Taig)
om., Pp; supra b. 10. &zes (scr. &xp) & nal yoviay yoviy
fony Proclus, Ty play ymv(aw :'p pza yovie BF. 12 w&umv

nlwpaw Proclus.  15. éxaréou suatepa] om. Proclus. d¢’
ép’ b «f] om. V. 18. dves V. 19, Exovre . 20.
xal] comp supra F. BAI'] ABT' F, sed AB eras. 21.

EAdZ]) Ed.eras. F. 22, doulV. 24, v¢’] sic b m. 1, sed
supra ép’.
Euclides, edd. Heiberg et Menge. 2
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cuerimus et punctum 4 in 4 puncto posuerimus, rec-
tam autem 4B in AE, etiam B punctum in E ca-
det, quia 4B = A4E. adplicata iam 4B rectae 4E
etiam AT recta cam 4Z congruet, quia [ BAI =
EAZ. quare etiam punctum I' in Z punctum cadet,
quia rursus A= A4Z. uerum etiam B in E ceci-
derat; quare basis BI' in basim EZ cadet. nam, cum
B in E, I' uero in Z ceciderit, si ita basis BI" cum
EZ non congruet, duae rectae spatium comprehen-
dent; quod fieri non potest [x. &vw. 9]. itaque Jbasis
BI' cum EZ congruet et aequalis ei erit [x. &vv. T).
quare etiam totus triangulus 4 BI" cum toto triangulo
AEZ congruet et ei aequalis erit, et reliqui anguli
cum reliquis congruent et aequales iis erunt, [ 4BI"
= AEZ et [ ATB= A4ZE,

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus
alteram alteri aequalia habent et angulos rectis ae-
qualibus comprehensos aequales, etiam basim basi ae-
qualem habebunt, et triangulus triangulo aequalis erit,
et reliqui anguli reliquis aequales alter alteri, ii sci-
licet, sub quibus aequalia latera subtendunt; quod erat
demonstrandum.

tais] om. Pbp. dve! V; in p dvo mleveais deleta sunt
m. 1. 22, #ee lony BF. 26. v@’] corr. in 9’ m.1 b.
v’ dg — vmorsivovaiv] mg. m. 1 P.
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V.

In triangulis aequicruriis anguli ad basim positi
inter se aequales sunt, et productis rectis aequalibus
anguli sub basi positi inter se aequales erunt.

Sit triangulus aequicrurius 4 BI" habens 4 B=AT,
et producantur 4B, AI" in directum,
ut fiant B, I'E. dico, esse

L ABI'= ATB
et | 'B4 = BI'E.

B Yy Sumatur enim in BA quoduis
z # punctum Z, et a maiore 4 E minori
AZ aequalis abscindatur 4H [prop.

g ¥ 111}, et ducantur ZI, HB rectae.

iam quoniam AZ = 4 Het AB = AT, duae rectae
Z A4, AT duabus HA, 4B aequales sunt altera alteri;
et angulum communem comprehendunt Z 4 H. itaque
ZI'=HB et A AZI' = AHB, et reliqui anguli re-
liquis aequales erunt alter alteri, sub quibus aequalia
latera subtendunt [prop. IV], L AI'Z — ABH et [
AZI' = AHB. et quoniam AZ = AH, quarum par-
tes 4B, AT aequales, erit BZ = I'H [x. évv. 3). sed
demonstratum est etiam ZI' = HB. itaque duae re-
ctae BZ, ZI" duabus I'H, HB aequales sunt altera
alteri; et [ BZI' = I'HB et basis eorum communis

V. Simplicius in phys. fol. 147. Boetius p. 380, 13— 15,
ubi sic fere scribendum: si triangulus aequalia latera habeat,
qui ad ejus basim anguli sunt, aequales alter alteri sunt, et
aequalibus lineis [productis] et sub basi eius anguli aequa-
les ufrimque erunt.

PVp. 19. Zotiv] PF, comp. b; 4er{ uulgo. 256. Ante BZ
ras. est unius litt. in V., 26. HB] BH V, corr. m. 2. -
dval] e corr. V.
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BI. itaque etiam A\ BZI' = I'HB, et reliqui anguli
reliquis aequales erunt alter alteri, sub quibus aequalia
latera subtendunt. itaque | ZBI'=HI'B et BI'Z
= I'BH (prop. 1V]. iam quoniam [ 4BH = AI'Z,
ut demonstratum est, quorum partes 'BH, BI'Z ae-
quales, erit /| ABI'= AI'B [x. &vv. 3]. et sunt ad
basim positi trianguli /BI'. uerum etiam demonstra-
tuom est /| ZBI' = HI'B; et sub basi sunt.

Ergo in. triangulis aequicruriis anguli ad basim
positi inter se aequales sunt, et productis rectis ae-
qualibus anguli sub basi positi inter se aequales erunt;
quod erat demonstrandum. ' ‘

VI

Si in triangulo duo anguli inter se aequales sunt,
etiam latera sub aequalibus angulis subtendentia inter
se aequalia erunt.

Sit triangulus 4 BI" habens [ A B'= ATI'B. dico,
esse etiam AB = AT

Si enim 4B rectae AI" inaequa-
lis est, alterutra earum maior est. sit
AB maior, et a maiore 4B minori
AT aequalis abscindatur 4B [prop.

B
II1], et ducatur 4T,
VI. Boetius p. 380, 15.

supra m.1 B. lon éotiy F; lon dotl B. elay P, 11.
ABI'] ATB B. 12. HI'B] e corr. V. 18. #lofy] PF;
comp. b; eloi uulgo. ~ mweosexfinodziciy P. 19. allnleg)
om. Proclus.  20. woiwv] Proclus, PF; dot uulgo.  af] om.
F. 21. @llilas] om. Proclus. foovtar] elol Proclus.

25. 5 évéoe] ula in ras. 6 litt. P m. recent., évéea p et b m.1
(% supra insertum).  27. {ldcoove BF V.
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iam cum 4B = AT, et BI' communis sit, duae
rectae 4B, BI' duabus AI', I'B aequales sunt altera
alteri, et | 4BI'= AT'B. itaque 4I'= AB et A
A4ABI' = AI'B [prop.IV], minus maiori; quod absur-
dum est [x évv. 8]. itaque 4B rectae AI inaequalis
non est; aequalis igitur.

Ergo si in triangulo duo anguli inter se aequales
sunt, etiam latera sub aequalibus angulis subtenden-
tia inter se aequalia erunt; quod erat demonstrandum.

VIL

In eadem recta iisdem duabus rectis aliae duae
rectae aequales altera alteri non constituentur ad aliud
atque aliud punctum ad eandem partem eosdem ter-

minos, quos priores rectae, habentes.
Nam si fieri potest, in eadem recta 4B duabus
iisdem rectis 4T, I'B aliae duae rectae 44, 4B ae-
quales altera alteri constituan-
A tur ad aliud atque aliud punctum
I'et 4 ad eandem partem eos-
dem terminos habentes, ita ut
- I'd = 44, quacum terminum
4 habet communem A, et I'B—=4B,
quacum terminum habet communem B, et ducatur I' 4.
Jam quoniam AI'= 44, etiam [ AT d = AAT

VII. Boetius p. 380, 19.

clus. 19. «f] om. P. ouvEoTdT®OAY] COIT. eX cvyvictmoay
B. 21. Post pdey add. r¢ I', 4 P m. rec., mg. m. 2 FVp.
Post fyovoer 1n P m. rec., Vzp m. 2 add. t« 4, B; in FB
add. cais && doy7s evdelaug; in F praeterea m, 2: 7jrot a 4, B
(post evdelag). 22. J4] Ad BF. 24. I'd] 4T BF.

25. lon] postea add. P. Post AT add. e93&ia P m. rec.
éosty P
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{prop. V]. quare [ 44> AI'B [x. évv. 8]. itaque
multo magis [ 'd4B> 4B [id.]. rursus quoniam
I'B=Ad8B, erit [ 'dB = AI'B [prop. V]. sed de-
monstratum est, eundem multo maiorem esse; quod
fieri non potest.

Ergo in eadem recta iisdem duabus rectis aliae
duae rectae aequales altera alteri non constituentur
ad aliud atque aliud punctum ad eandem partem eos-
dem tferminos, quos priores rectae, habentes; quod erat
demonstrandum.

VIIL

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus ae-
qualia habent alterum alteri et praeterea basim basi
aequalem habent, etiam angulos aequalibus rectis com-
prehensos aequales habebunt. )

Y 4 Sint duo trianguli 4 BI', 4 EZ
duo latera 4B, AI" duobus la-
teribus 4E, 4Z aequalia ha-

bentes alterum alteri,
//1' Y AB=AdE et AT = dZ,
B ¥} et praeterea habeant BI' = EZ.
dico, etiam esse [ BAI = EAZ.
nam triangulo 4BI" ad triangulum 4 EZ adplicato
et puncto B in E puncto posito recta autem BI" in EZ

etiam I" punctum in Z cadet, quia BI' = EZ. ad-
plicata iam BI rectae EZ etiam BA, I'4 cum EAJ,

VIII. Boetius p. 380, 24.

Svol V. 14. £7y &¢] om. Proclus. 19. vas] om. Pbp.
dvel V. 21, BI‘; AT F, sed A eras. 25. tod wév] piv
o5 B.  29. 87) 8¢ Bb. ' ix(] in ras. m. 1 P.
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AZ congruent. nam si basis BI' cum basi EZ con-
gruet, latera autem B A, AT cum Ed, A4Z non con-
gruent, uerum extra cadent, ut EH, HZ, in eadem
recta iisdem duabus rectis aliae duae rectae aequales
altera alteri constituentur ad aliud atque aliud punc-
tum ad eandem partem eosdem terminos habentes.
sed non comstituuntur [prop. VII]. itaque fieri non
potest, ut basi BI' ad basim EZ adplicata non con-
gruant etiam latera BA, A" cum Ed,dZ. congruent
igitar. quare etiam angulus BAI cum angulo EAJZ
congruet et ei aequalis erit [». évv. T]. .

Ergo si duo triangult duo latera duobus lateribus
aequalia habent alterum alteri et basim basi aequa-
lem habent, etiam angulos aequalibus rectis com-
prehensos aequales habebunt; quod erat demonstran-
dum.

IX.

Datum angulum rectilineum in duas partes aequa-
les diuidere.

Sit datus angulus rectilineus B AT oportet igitur
eum in duas partes aequales diuidere.

sumatur in 4B quoduis punctum 4, et ab A"
rectae 4 4 aequalis abscindatur 4 E [prop. III], et du-
catur JE, et in 4 E construatur triangulus aequilate-
rus AEZ [prop. I], et ducatur 4Z. dico, angulum
B AT recta AZ in duas partes aequales diuisum esse.

IX. Simplicius in phys. fol. 14. Boetius p. 381, 1%,

pogover V. 11, éx/] supra F. 18. zais] om. Pp. 14,
T Pdoes Ty faciv P; corr. m. 1. 19. 93 Uyoappoy yoviay
Proclus. 23. énl] yao éal P; ¢x/ V, corr, m. 1. 27. ya-
»la] om. BF.
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nam cum A4 = AE, et 4Z communis sit, duae
rectae 44, AZ duabus EA, AZ aequales
sunt altera alteri; et basis 4Z basi EZ
aequalis est. itaque | JAZ = EAZ
{prop. VIII].

Ergo datus angulus rectilineus BAI"
recta 4Z in duas partes aequales dinisus
est; quod oportebat fieri.

4,

'

[
B Z
X. )
Datam rectam terminatam in duas partes aequales
dididere.
Sit data recta terminata 4 B. oportet igitur rectam
terminatam 4B in duas partes aequales diuidere.
construatur in ea triangulus ae-

T quilaterus 4BI [prop.I], et angulus

AT'B recta I'4 in duas partes ae-

quales diuidatur [prop. IX]. dico,

4 rectam 4B in puncto 4 in duas
a

partes aequales dinisam esse.
pam cum AI'=I'B, et I'd communis sit, duae
rectae AT, I'4 duabus BI, I'4 aequales sunt altera
alteri; et | AI'4 = BI' 4. quare 4 4 =B [prop.1V).
Ergo data recta terminata 4B in puncto 4 in duas
partes aequales diuisa est; quod oportebat fieri.

X. Sext. Emp. p. 719, 26. Simplicius in phys. fol. 114",
Proclus p. 204,19. Boetius p. 381,27
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XL

Ad datam rectam a dato puncto in ea sito rectam
perpendicularem erigere.

Sit data recta 4B, punctum autem datum in ea
situm I'. oportet igitur a I" puncto rectae 4B per-
pendicularem rectam erigere.

sumatur in 4I" quoduis punctum 4, et ponatur

z I'E = TI4d [prop.II], et in 4E
triangulus aequilaterus constru-
atur ZAE [prop. I], et duca-
tur ZI. dico, ad datam rectam

A B AB 'a dato puncto in ea sito

4 r Z I perpendicularem erectam esse
rectam lineam ZT.

nam quoniam AI'=I'E et communis I'Z, duae
rectae 4I', I'Z duabus EI', I'Z aequales sunt altera
alteri; et basis 4Z basi ZE aequalis est. itaque
LAI'Z = ET'Z [prop.VIII]; et deinceps sunt positi.
ubi autem recta super rectam lineam erecta angulos
deinceps positos inter se aequales efficit, rectus est
uterque angulus aequalis [def. 10]. itaque 4I'Z, ZT'E
recti sunt.

Ergo ad datam rectam 4B a dato puncto in ea
sito I" perpendicularis recta linea ducta est I'Z; quod
oportebat fieri.

XI. Boetius p. 381, 4.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. 3
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XII.

Ad datam rectam infinitam a dato puncto extra
eam sito perpendicularem rectam lineam ducere.

Sit data recta infinita 4B punctum autem datum
extra eam situm I'. oportet igitur ad datam rectam
infinitam 4B a dato puncto extra eam sito I' per-
pendicularem rectam ducere.

sumatur enim in altera parte rectae 4B quoduis
punctum 4, et centro I'radio autem I'4 circulus describa-

4 tur EZ H [alt.3], etrecta EH
induas partes aequales secetur

[prop. X] in 6, et ducantur

rectaeI'"H,I'8, I'E. dico,adda-
2 tamrectam infinitam 4B a dato
puncto I' extra eam sito per-
a pendicularem ductam esse I'©.

nam cum HO = OFE, et communis sit &I, duae
rectae H®, OI duabus E®, OI aequales sunt altera
alteri. et basis 'H basi I'E aequalis est. itaque
LIT'®H = E®T [prop.VIII]. et deinceps positi sunt.
ubi autem recta super rectam lineam erecta angulos de-
inceps positos inter se aequales efficit, rectus est uterque
angulus aequalis, et recta linea erecta perpendicularis
adpellatur ad eam, super quam erecta est [def. 10].

Ergo ad datam rectam infinitam 4B a dato puncto
I' extra eam sito perpendicularis ducta est I'®; quod
oportebat fieri.

XII. Schol. in Archim. III p. 383. Boetius p. 381, 7.

corr. m. 2 P, E dub. in F. evdetar] P; om. Theon (BFV
bp).  16. x¢8erog] ante r ras. V, ut lin.28. 19. OI'] I'8
B%‘. . H®6, 8r] 6ér, 6H e corr. P; ', O H B; Het I
eras. F. dvel BF. .

3‘






ELEMENTORUM LIBER I. 31

s« XIIL

Si recta super rectam lineam erecta angulos effe-
cerit, aut duos rectos aut duobus rectis aequales an-
gulos efficiet.

nam recta aliqua 4B super rectam I'4 erecta an-
gulos efficiat 'BA, AB 4. dico, angulos 'BA, ABA
aut duos rectos esse aut duobus rectis aequales.

E 4 iam si 'BA = ABA, duo recti

sunt [def. 10}. sin minus, a B

puncto ad rectam I'4 perpendicularis

ducatur BE [prop. XI]. itaque 'BE,

EBA4 duo recti sunt. et quoniam

B I TI'BE=TIBA+ ABE, communis

adiiciatur EB4. itaque I'BE 4+ EBdJ ==I'B4 +

ABE + EBA [x. &w. 2]. rursus quoniam JBA =

AdBE + EBA, communis adiiciatur 4BI. itaque

AdBA+ ABI'= ABE + EBA + ABI' [id). sed

demonstratum est, etiam I'BE 4 EB 4 iisdem tribus

aequales esse. quae autem eidem aequalia sunt, etiam
inter se aequalia sunt [x. &vv. 1]. quare etiam

I'BE+ EBA4 = 4BA + ABI.

uerum I'BE + EB 4 duo recti sunt. itaque etiam
AdBA + ABTI duobus rectis sunt aequales.

Ergo si recta super rectam lineam erecta angulos

XTI. Simplic. in ghys. fol. 14. Philopon. in phys. h IHI,
in anal II p. 65. Psellus p. 86,40. Boetius p. 381, 9.

elel PBV; comp. b,  16. ien] corr. ex lea V.  doris] PF,
comp. b, for{ uulgo. 17. dea] dex yowiae (in ras) af V.
20. xaf] (alt.) post ea add. V; in mg. add. m. 2: af ddo.

21. eloww loor p.  22. eloy] PF; comp. Bb; elos uulgo. «f]
om. V., 28 &ea] om. BF, 24, ’Edy] @ &» PBFVbp.
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effecerit, aut duos rectos aut duobus rectis aequales
angulos efficiet; quod erat demonstrandum.

XIV.

Si duae rectae ad rectam aliquam et punctum eius
non in eadem parte positae angulos deinceps positos
duobus rectis aequales effecerint, in eadem erunt linea
recta.

Nam ad rectam aliquam 4B et punctum eius B

4 duae rectae BI', B4 non in ea-

\/f - dem parte positae angulos deinceps

positos ABI", AB.A ducbus rectis

r v 4 aequales efficiant. dico, I'B et
B4 in eadem recta esse.

- nam si BI' e¢ B4 non sunt in eadem recta, I'B
et BE in eadem recta sint. i
lam quoniam recta 4B super rectam I'BE erecta
est, [ A4BI' 4+ ABE duobus rectis aequales sunt
[prop.XIII]. verum etiam 4BI'+ ABA duobus rec-
tis aequales sunt. itaque I'BA + ABE = I'BA
ABA [x. Eyv. 1]. subtrahatur, qui communis est,
L I'BA. itaque | ABE = ABA [x. ivv. 3], minor
maiori; quod fieri non potest. quare BE et I'B non
sunt in eadem recta. similiter idem de quauis alia
recta practer B4 demonstrabimus. itaque I'B et B4

in eadem recta sunt.

XIV. Simplic. ad Arist. de coel. fol. 1317. Philop. ad anal.
II fol. 4~. Boetius p. 381, 11.

PF; elol uulgo.  xouvij — 21. 1 ©x6] in ras. in summa pag.
V. 2L lozp] et V. 22, zénmv F. 3. I'B] BT &g'
et V sed corr. 24. 094" p. 25. jj] sequitur ras. 1 litt.
in V, tijs comp. b.
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Ergo si duae rectae ad rectam aliquam et punc-
tum eius non in eadem parte positae angulos dein-
ceps positos duobus rectis aequales effecerint, in ea-
dem erunt linea recta; quod erat demonstrandum.

XV.

Si duae rectae inter se secant, angulos ad uerticem
positos inter se aequales efficiunt.
Nam duae rectae 4B, I'4 inter se secent in puncto
E. dico, esse [ AE' = AEB et [ TEB= AEA.
nam quoniam recta 4E super rectam I'4 erecta
est angulos efficiens 'E 4, A E 4,

anguli 'EA4, 4 E A duobus rectis

aequales sunt [prop. X1II]. rursus

g T quoniam recta 4E super rectam
\ AB erecta est angulos efficiens

B® A4Ed4, A4EB, anguli AEAJ,

A4 EB duobus rectis aequales sunt [id.] sed demon-
stratum est, etiam angulos 'E 4, 4EA duobus rectis
aequales esse, quare 'EA -+ AEAd = AEA+ AEB
1% &vv.1]. subtrahatur, qui communis est, [ 4 E4. itaque
I'EA = BEA [x. éwv. 3]. similiter demonstrabimus,
esse etiam LTEB=A4EA.

Ergo si duae rectae inter se secant, angulos ad
uerticem positos inter se aequales efficiunt; quod erat
demonstrandum.

XV. Boetius p. 381, 15.

TEA] litt. E4 in ras. V. BEA4) 4EB B et in ras. V.
d7] 8¢ b, et V m. 1 sed corr. 24, mordaey F.
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XVI. °

In quouis triangulo uno latere producto angulus
extrinsecus positus utrouis angulo interiore et oppo-

sito maior est.
Sit triangulus 4 BT, et producatur

unum latus eius BI" ad 4 punctum.
dico esse [ AT'4>TBA et
AI'4> BAT.

2 T 4 secetur AI" in duas partes aequales
in E [prop. X], et ducta B E producatur
in directum ad Z, et ponatur EZ =BE,

et ducatur ZI', et educatur AI" ad H.

iam quoniam AE == EI" et BE = EZ, duae rec-
tae 4E, EB duabus I'E, EZ aequales sunt altera
alteri. et /| 4EB = ZETI (nam ad uerticem eius est)

[prop. XV]. itaque basis 4B basi ZI" aequalis est et

A ABE = ZET, et reliqui anguli reliquis aequales
sunt alter alteri, sub quibus aequalia latera subten-
dunt [prop. 1V]. itaque [ BAE = EI'Z. uerum

- ,XVI. Schol. in Pappum II p. 1183,4. Boetius p. 381, 17.

p- 805,4 de suo adiicit. praeterea in V mg. m. 1 reperitur:
xogiopa. éx 87 tovtov Qavegdy, 8t av dcaidnmorovy EV8siw
tépvmary clllag tag xare xopveny ymvles lows diijlaig moi-
ficovesy. Zambertus nullum ommino porisma habet, Campanus
id, quod recepimus. 2. téuwowy p. 3. meos tf touj] Bp;
rérrageg Proclus. af moog i topf yovlat F. tétQaoiy]
BFp; térreegory Proclus. 4. foas] oo F.  mowjoovay] Bp;
=moiovaiy Proclus; eloly F. 6. voy mlevody] mleveds Proclus;
toy mhevods V, sed corr. 7Qo6- e corr. V. 7. tov toi-
yovov yovix Proclus. 8. dmevavrimy B.  ywwayv] P, Boe-
tins, Campanus; om. Proclus et Theon (BFbp; in V comp.
add. m. 2). 12. amevaviiov B. 14. Post BE ras. 2 litt.
P.  éx" £68elag] P; om. Theon (BFVbp). 16. H] K in
ras. p. 20. Z6tiv] comp. b; der/ BF. 21. éatfw]] PF;
comp. b; et/ uulgo. 25. pelfw P, corr. m. 2.
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LEl4>EIZ [x. évv. 8]. quare [ AI'd4> BAE,
gimiliter recta BI" in duas partes aequales secta de-
monstrabitur etiam [ BI'H> ABTI, h. e
L A'd > ABI.
Ergo in quouis triangulo uno latere producto an-
gulus extrinsecus positus utrouis angulo interiore et
opposito maior est; quod erat demonstrandum.

XVIL
Cuiusuis trianguli duo anguli duobus rectis minores
sunt quoquo modo coniuncti.
Sit triangulus 4BI" dico,
angulos duos trianguli 4BI
\ duobus rectis minores esse quo-
B - I 4 quo modo coniunctos,
producatur enim BI" ad 4. et quoniam in trian-
gulo 4 BI extrinsecus positus est angulus 4I'4, ma-
ior est angulo interiore et opposito 4 BI" [prop. XVI].
communis adiiciatur 4I'B. itaque
AIl'd 4+ AT'B > ABI' 4+ BI'4 [x. évv. 4).
uerum AI'4d 4+ AI'B duobus rectis aequales sunt
[prop. XIII]. itaque 4BI'4 BI'4A duobus rectis mi-
nores sunt. similiter demonstrabimus, etiam B AT 4
AI'B et praeterea I'4B + ABI' duobus rectis mi-
nores esse.
Ergo cuiusuis trianguli duo anguli duobus rectis
minores sunt quoquo modo coniuncti; quod erat de-
monstrandum.

XVIL Proclus p. 184,1. Boetius p. 381, 19.

24. flarroves F.  elow PF; comp. b.  deifai] morijoar V,
sed supra scr. 8eifa: m. 1.
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XVIIL

In quouis friangulo maius latus sub maiore angulo
subtendit.

Sit enim triangulus 4 BI habens A" > 4 B. dico,
etiam esse [ ABI' > BI'A.

nam quoniam A4I' > AB, ponatar 44 = 4B
A [prop. II], et ducatur B .
et quoniam in triangulo BI'4
extrinsecus positus est /| 4 4B,
erit L AdB> 4I'B, qui in-

B > terior est et oppositus [prop.

XVI]. sed L A4B=AB A, quoniam etiam 4B = A4
[prop. V]. itaque etiam [ A B4 > AI'B. quare multo
magis [ ABI'> A'B [x. &wv. 8]

Ergo in quouis triangulo maius latus sub maiore
angulo subtendit; quod erat demonstrandum.

XIX.

In quouis triangulo sub maiore angulo maius latus
4 subtendit.
- Sit triangulus 4 BI" habens
B § L ABI' > BT 4.
Edlco, etiam esse AI"'> 4B.
nam si minus, aut A = 4B aut
A < AB. iam non est AT’ = AB. tum
enim esset [ ABI' = AI'B [prop. V];
7 uerum non est. itaque non est 4" = A B.
neque uero AI'<< AB. tum enim esset L ABI'<<AI'B

4

XVIIL Boetius p. 881, 21. XIX. Boetius p. 381, 23.

21, BI'4] corr. ex I'BA b. 7] in ras. 8 litt. m. 1 P.
26. Forww P.
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[prop. XVIII]. uerum non est. itaque non est 4I'<< 4 B.
demonstratum autem est, ne aequalem quidem esse.
quare A" > A4B.

Ergo in quouis triangulo sub maiore angulo maius
latus subtendit; quod erat demonstrandum.

XX.

In quouis triangulo duo latera reliquo maiora sunt
quoquo modo coniuncta.

Sit enim triangulus 4BTI. dico, in triangulo 4BI
duo latera reliquo maiora esse quoquo modo coniuncta,
BA+ AI'>BI, AB 4 BI'> AT, B'4-I'4> A4B.

educatur enim B4 ad 4. punctum, et ponatur

4 Ad = T4, et ducatur A4I. iam
quoniam A4 = AT, erit etiam
L AAl = AT'4 [prop. V).
itaque [ BI'd > AAI" [x. éwv. 8).
4, et quoniam triangulus est 4I'B ma-
iorem habens angulum BI'A4 angulo
BAI, sub maiore autem angulo
B 7' maius latus subtendit, erit 4B > BI'
[prop. XIX]. uerum 44 = AT itaque
BA 4+ 4T > BI.Y)
similiter demonstrabimus, esse etiam
AB+ BI'>T4 et B[+ I'd> 4B.
1) Nam 4B = d4 + AB.

15. 4o7{] comp. b; fosiv PF. 16, Post AI'd add. ¢A2 5 ono
BI'd yovia tijs vn6 AI'd peltov dori{ mg. m. 1 V, mg. m,
recenti p. 17. 44TI'] corr. ex AT'd F. douv P. 18.
BATI'] corr. exAAI' V; A44ABuel JAT F. seq. ras. mMagna
P. 20. Zotv P. 44) 44 F. dA vjj AT} 4B rais
AB, AT e corr. p m. recenti (fuerat 44 zj AI"), Campanus,
Zambertus. V in mg. habet: fon 8¢ 4 4B taisc 4B, AT pslo-
vep dox of BA, AT tijs BT ad len lin. 20 relata.
Euclides, edd. Heiberg et Menge, 4
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Ergo in quouis triangulo duo latera reliquo ma-
iora sunt quoquo modo coniuncta; quod erat demon-
strandum.

XXI.

Si in uno latere trianguli a terminis duae rectae
intus coniunguntur, rectae coniunctae reliquis duobus
lateribus trianguli minores erunt, maiorem autem an-
gulum comprehendent.

In triangulo enim 4BI" in uno latere BI' a ter-
minis B, I" duae rectae intus coniungantur B4, AT.
dico, esse B4 4 AI' < BA + AI'et [ BAT'> BAI.

educatur enim B4 ad E. et quoniam in quouis
4riangulo duo latera reliquo maiora sunt [prop. XX},

in triangulo 4BE erunt

AB 4+ AE > BE. com-

munis adiiciatur EI". itaque

BA + A > BE + ET

[%.&vv.4]. rursus quoniam
2 !in T'E 4 triangulo

TE+ E4>T4,
communis adiiciatur 4B. itaque
TFE+4 EB>T4+ 4B.

sed demonstratum est B4 4 4I'> BE +4 EI. ita-
que multo magis B4 -+ AI'> B4 + A4TI.

14. BA'| T'dB F. 15. E] euan. F. 16. #laiv] PF;
comp. b; elor uulgo. 17. Post mlevoal in P del. vijg doinng
BEL. 18. eloww] PF; comp. b; el unlgo. QOG- suUpra

m.2b  EI'l BI'P. 19. elaww] FP, comp. b; #lec uulgo.
20. ’Ed] 4 add. m. 2 F. 21, elow] PFV; &eloe uunlgo.
AB] Bd b, 22. dox 'E, EB T, 23. BA] corr. in 4B
V. 24. 4] AT F. glowv] PF; eloe uulgo.
4*
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rursus quoniam in quouis triangulo angulus extrin-
secus positus maior est angulo interiore et opposito
[prop. XVI], in triangulo I'A4E erit [ BA' > T'EA4.
eadem de causa igitur etiam in triangulo 4BE erit
LTEB > BAI. uerum demonstratum est [ BAT >
T'EB. multo igitur magis B4I' > BAI.

Ergo si in uno latere trianguli a terminis duae
rectae intus coniunguntur, rectae coniunctae reliquis
duobus lateribus trianguli minores erunt, maiorem
autem angulum comprehendent; quod erat demonstran-
dum.

XXIL

Ex tribus rectis, quae tribus datis aequales sunt,
triangulum construere (oportet autem duas reliqua
maiores esse quoquo modo coniunctas [prop. XX]).

Sint tres datae rectae 4, B, I', quarum duae reliqua
maiores sint quoquo modo coniunctae, 4 4 B > I,
A+ I'> B, B+ I'> A. oportet igitur ex rectis ae-
qualibus rectis 4, B, I" tnangulum construere.

sumatur’) recta 4E terminata in 4, uersus E au-

1) Proclum non ipsa uerba Euclidis citare, adparet. cfr.
idem p. 102,19. Augustum perperam post X486 p. 54, 5. sup-
plevisse: xal vepvérwoay allidovg of xvxlor xatd 16 K, de-
monstraui ,,Studien” p. 185.

BAT] 4 in ras. F.  éouw PV. 4. I'Ed] eras. F.  zavrd]
ta adta F; tavra Vhp. 5. dot/y P, ut lin. 7. 6. alla
xal tijg F. 7. BAT'] (alt) B in ras. sunt V.  12. elowy]
P; slov unlgo. 15. af slowy toiol tais Sodslsars sv&elang loae
Proclus p. 329; sed p. 102: af &loty foar teol rtois doFeisens
£98eloeg.  16. e9&eloug] om. by m. rec. P; suprap; mg.m. 2 V;
om. Eutocius.  17. 3£} Proclus, Eutocius; d7 codd. zeg] corr.
ex raig F. 6‘1502]6 b. 18 é&ia 6 — 20. peralapfavopdvag)
omnes codd., Boetius; om. Proclus, Campanus; contra Eutocius
ea habuisse uidetur. 21, teeis] om. p.
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tem infinita, et ponatur 4Z = 4, ZH= B, H® = I..
et centro Z radio autem Z 4 circulus describatur 4 KA.
rursus centro H radio autem H@® circulus describatur
X A6, et ducantur KZ, KH. dico, ex tribus rectis

aequalibus rectis 4, B, I' triangulum constructum esse
KZH.

nam quoniam Z punctum centrum est circuli 4K 4,
erit Z4=2K; verum Z A4 = A4; quare etiam KZ
= A4 [x. &w. 1].') rursus quoniam H punctum cen-
trum est circuli 4 K@, erit H® = HK; uerum H®
=TI} quare etiam KH =TI et praeterea ZH = B.
itaque tres rectae KZ, ZH, HK tribus 4, B, I ae-
quales sunt.

Ergo ex tribus rectis KZ, ZH, HK, quae tribus
datis rectis 4, Bj I’ aequales sunt, triangulus con-
structus est KZ H; quod oportebat fieri.

XXITIIL

Ad datam rectam et punctum in ea datum angu-
lum rectilineum dato angulo rectilineo aequalem con-
struere.

1) Cfr. Alexander Aphrod. in anal. I fol. 8. Studien p, 195.

tov F. 17. zei6l] om. F. I'l om.V. 18. pvvlotatac p.
21. svdvyeappo yovly Proclus.
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Sit data recta 4B et punctum in ea datum A et
datus angulus rectilineus 4 I'E. oportet igitur ad da-
tam rectam 4B et punctum in ea datum 4 angulum
rectilineum dato angulo rectilineo 4I'E aequalem con-

y, struere.
sumantur in utraque I'd, I'E
I quaelibet puncta 4, E et ducatur

AE. et ex.tribus rectis, quae ae-

Z E quales sunt tribus rectis I'd, 4E,

T'E, triangulus construatur 4ZH,

Au ita ut sit I'd = AZ, 'E = 4AH
- AE = ZH [prop. XXII}.

iam quomiam duae rectae A4I', I'E duabus Z 4,

AH gequales sunt altera alteri, et basis 4E basi ZH
aequalis, erit | 4T'E = Z AH [prop. VIII].

Ergo ad datam rectam 4B et punctum in ea da-

tum A4 dato angulo rectilineo 4I'E aequalis ‘con-

structus est angulus rectilineus Z 4 H; quod oportebat
fieri.

XXIV.

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus ae-
qualia habent alterum alteri et angulorum rectis ae-
qualibus comprehensorum alterum altero maiorem ha-
bent, etiam basim basi maiorem habebunt.

Sint duo trianguli 4BI', 4EZ duo latera 4B,

add. V m. 2: zaig Sofeloaic sddsloug. touaiy P, I'E)]
mutat. in E" V. 13. dvo] (alt.) dvel FB. ZA) AZ F.
14. éxatéea) supra m. 1 F. 16. doa] m. 2 P, 19. ovy-

lotazac p. 22. zag] om. Proclus. tais] om. Proclus.
dvo] (alt.) P, Proclus; dve’ uulgo. 23. f1y 0t vy yovlay
tijs yoviag pelfova wijy Proclus,
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AT duobus lateribus 4E, 4Z aequalia habentes al-
terum alteri, 4B = A4E et A" = AZ, et angulus ad
A positus maior sit angulo ad A posito. dico, esse
etiam BI'> EZ.

nam quoniam /[ BAI'> EAZ ad rectam AJE et
punctum in ea positum 4 angulo BAI sequalis an-
gulus EA4H construatur [prop. XXIII], et ponatur
AdH = A = A4Z, ¢t ducantur EH, ZH.

iam quoniam 4B = AE et AI' = 4H, duae rec-
tae BA, A" duabus EdJ, 4H aequales sunt altera

A 4 alteri; et /| BA = E4H. ita-

: que BI'= EH ([prop.1V]. rur-

sus quoniam A4Z = AH, erit

etiam [ AHZ — AZH. itaque

Z L AZH> EHZ [x. Evv. 8). multo

r ¥ igitur magis | EZH>EHZ[id].

et quoniam EZH triangulus est angulum EZH ma-

iorem habens angulo EHZ, et sub maiore angulo maius

latus subtendit [prop. XIX], erit etiam EH > EZ.
uverum EH = BI. quare BI'> EZ.

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus
aequalia habent alterum alteri et angulorum rectis
aequalibus comprehensorum alterum altero maiorem
habent, etiam basim basi maiorem habebunt; quod erat
demonstrandum.

1nwlu tns mxo Ed4dZ ymv(ag] BI' ﬁams tijc EZ Pocemg B. 8.
avTy -] in ras, V; aved P. 10. EH] PF; HE BVpb. 14,
fon fovi V.  15. AZ]P 4H BFVbp. AH]P AZ BVbp
et Fcorr.ex 4Zm.2. 16, dorly P,utlin. 19.  xa!] xel yovia
Vp. A4HZ)4ZHP. 4ZH)] 4HZ P. 19. 10 EZH] eras. F.
yovias] mg. m. 1 b. 20, EHZ] euan. F. 21, »el] om. F.
xleveod | orae. F. 22, 9) E H 7] mutat. in o5 EHr;V 1d quod B
habet. ~ 24. taig dvel Vp. 28, Jeifat] motijoas bp et V m. 1
(corr. m. recens).
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XXV.

Si duo trianguli duo latera duobus lateribus ae-
qualia habent alterum alteri, basim autem basi ma-
iorem habent, etiam angulorum rectis aequalibus com-
prehensorum alterum altero maiorem habebunt.

A4 Sint duo trianguli 4BI', 4EZ

duo latera 4B, AI" duobus late-
T ribus AdE, 4Z aequalia habentes
% alterum alteri, 4B = JE et
i ; Al = 4Z,
x 2

basis autem BI™ maior sit basi
EZ. dico, etiam esse [ BAI'> EAZ.
nam si minus, aut aequalis ei aut minor est. iam
non est [ BAl = EAZ. tum enim esset BI'~=EZ
[prop. IV]. sed non est. itaque non est /| BAI' = EAZ.
neque uero est [ BAI' < EAJZ. tum enim esset
BI' < EZ [prop. XXIV].
sed non est. itaque non est L BAI < EAZ:" et de-
monstratum est, ne aequalem quidem eum esse. quare
LBAI> EAZ.

Ergo si duo trianguli duo latera duobus lateribus
aequalia habent alterum alteri, basim autem basi ma-
iorem habent, etiam angulorum rectis aequalibus com-
prehensorum alterum altero maiorem habebunt; quod
erat demonstrandum.

ovy] om. F. BAT yavie Vp.  16. i) facic Pp.  fonuw
P. 16. lon éetl] lon éotiy PV; Eatly lon p. 1 vmwo BAT
yovie V. 17. 098¢] o9 V. éidgsay] élertay PBVbp,
19. fouy P. foti d¢° ovx dea] fomv- odn F. 20. yovic
om. BFbp. 093’ Vbp. 21 BAT yavie V.  22. dval
tais Svel %V, tais dvo E 25. Ty — mepegopévyy] mg. m.
1 P.  »] ©f sequente ras. 1 litt. F.
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XXVIL

Si duo trianguli duos angulos duobus angulis ae-
quales habent alterum alteri et unum latus uni lateri
aequale, siue quod ad angulos aequales positum est,
siue quod sub altero angulorum aequalium subtendit,
etiam reliqua latera reliquis lateribus aequalia habe-
bunt alterum alteri et reliquum angulum reliquo an-
gulo.

Sint duo trianguli 4 BI', 4EZ duos angulos 4BT,
BI'A duobus 4EZ, EZ 4 aequales habentes alterum
alteri, [/ ABI'= AEZ et [ BI'4A = EZ 4, et habeant

A etiam unum latus uni lateri

A aequale, prius quod ad an-
Z h gulos aequales positum est,
E BI' = EZ. dico, etiam reli-

Z qua latera reliquis lateribus

4 e T aequalia eos habituros esse

alterum alteri, 4B = JE et AI' = A4Z, et reliquum
angulum reliquo angulo, [ BAI' = EAZ.

nam si 4B lateri 4E inaequale est, alterutrum
eorum maius est. sit maius 4B, et ponatur BH =
AE, ot ducatur HT.

iam quoniam BH = 4E et BI'= EZ, duae rec-
tae BH, BI' duabus 4E, EZ aequales sunt altera
alteri; et [ HBI' = 4EZ. itaque HI' = dZ et
A HBI'=— A EZ, etreliqui anguli reliquis aequales erunt,

Proclus, Boetius. (non Olympiodorus). 9. fotwoay V. 11.
5] corr. ex z7» m.rec. P, ut lin. 12, 12. vna] (alt.) m. 2 b.

13. mleved] supra m. 1 p. 15. tais Aouwais mlsveais Tog
loimag mhsveus F. 20, l];n'v] ot V. 21 BH} PB; HB
FVbp. Post émefsivyfm ras. 4 litt. p. 25. fotly] PF;
comp. b; Zgcd unlgo. 26. fotly] PF; doti uulgo. HBI]
PB; HI'B FVbp.
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concurrant ad B, 4 partes in puncto H. in triangulo
igitur HEZ angulus extrinsecus positus 4 EZ aequalis

A 2/ B
TN~

, >1
I 7

est angulo interiori et opposito EZH; quod fieri non
potest [prop. XVI]. quare 4B, I'4 rectae productae
non concurrent ad B, 4 partes. similiter demonstra-
bimus, eas ne ad 4, I quidem partes concurrere; quae
autem ad neutras partes concurrunt, parallelae sunt
[def. 23]. itaque 4B rectae I'4 parallela est.

Ergo si recta in duas rectas incidens alternos an-
gulos inter se aequales effecerit, rectae inter se paral-
lelae erunt; quod erat demonstrandum.

XXVIIL

Si recta in duas rectas incidens angulum exteri-
orem interiori et opposito et ad easdem partes sito
angulo aequalem effecerit aut angulos interiores et ad
easdem partes sitos duobus rectis aequales, parallelae
inter se erunt rectae.

nam recta EZ in duas rectas 4B, I'4 incidens
angulum exteriorem EHB angulo interiori et oppo-
sito H® A aequalem efficiat aut angulos interiores et
3] & Pp. 7. elaww] PF; elar uulgo. 9. elg] supra
m 2V 11. af] om. b; eras. I 15. Post éviég
add. V m. 2 yoviag (comp.). xel/] supra m.2 V. 16.
dvaly] 3vo Proclus. 17. dddsdaig] om, Proclus.  «f] om.
V, Proclus. 20. énevavelov @, drsvaytieg p. Post dx-
svewsioy add. F: yovle (m. recenti) uai éxl re adza wéey; cfr.

Campanus. yovle] om. BFp. 21. Post uéen m.2 FV
add. z¢ Bd.







ELEMENTORUM LIBER I 11

ad easdem partes sitos BHO®, HO A4 duobus rectis
aequales. dico, parallelam esse 4B rectae I'd.
nam quoniam | EHB — HO A4 et | EHB=A4H®6
- [prop. XV], erit etiam 4 H® = HO A [x. &vv. 1]. et
sunt alterni. itaque 4B parsllela est rectae I'd
[prop. XXVII].
rursus quoniam BH® -+ HO A4 duobus rectis ae-
quales sunt, et etiam A4 H® 4 BHO duobus rectis
aequales [prop.XIII], erunt etiam
\€1 AH® + BHO = BHO - HO 4
4 B 1x. 2. 1]). subtrabatur, qui com-
munis est [ BH®. itaque

r @ 4 | AHO = HOA [ &n.3).
et sunt alterni. itaque 4B par-
allela est rectae I'd [prop. XX VII].
Ergo si rects in duas rectas incidens angulum ex-
teriorem interiori et opposito et ad easdem partes sito
angulo aequalem effecerit aut angulos interiores et ad
easdem partes sitos duobus rectis aequales, parallelae

inter se erunt rectae; quod erat demonstrandum.

XXIX.

Recta in rectas parallelas incidens et angulos al-
ternos inter se aequales efficit et angulum exteriorem
interiori et opposito aequalem et interiores ad easdem-
que partes sitos duobus rectis aequales.

nam in rectas parallelas 4B, I'd recta incidat

XXIX. Boetius p. 383, 1.

axsvaveioy — 23. évtog] apud Proclum exciderunt. dnevay-
tlag p.  28. lony] P, Campanus; xal éxl ta avta pépn lony
Theon (BF Vbp, Boetius).  dvaiy] dvo Proolus.












ELEMENTORUM LIBER L 5

riores ad easdemque partes sitos duobus rectis aequa-
les; quod erat demonstrandum.

XXX.
Quae eidem rectae parallelae sunt, etiam inter se

parallelae sunt.

sit utraque 4B, I'4 rectae EZ parallela. dico,
etiam 4B rectae I'4 parallelam esse.

nam in eas incidat recta HK. et quoniam in

JI/ rectas parallelas 4 B, EZ recta

4. -B incidit HK, erit
x z L AHK = H®Z [prop. XXIX].
. rursus quoniam in rectas paral-
z 4 lelas EZ, I'4 recta incidit HK,

erit [ HOZ = HK4 [prop.
XXIX]. sed demonstratum est, esse etiam
L AHK = HOZ.
quare etiam [ AHK = HKA [x. fvv.1]. et sunt al-
terni. itaque.4 B rectae I'4 parallela est [prop. XX VII];
quod erat demonstrandum.

. XXXIL

Per datum punctum datae rectae parallelam rectam

lineam ducere.
Sit datum punctum A, data

=4 /L Z  autem recta BI oportet igitur
7 v ber A punctum rectae BI par-
4 allelam rectam lineam ducere.

F. tfj) tis b. 17, of doa — 18, maeaiinlo:] om. PBbp;
mg. m. 8 FV. 17 dea].om. FV.  20. Post enuelov in P
add. 8 p1j deuty éxl avrijg; del, m. 1; similiter Campanus; sed
Proclus non habuit p. 876, 6 sqq.
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sumatur in BI' quoduis punctum 4, et ducatur
Ad. et ad 44 rectam et punctum in ea situm 4
angulo 44T aequalis construatur 4.4 E [prop. XXIII].
et producatur E4 in directum, ut fiat 4Z. et quo-
niam recta 44 in duas rectas BI', EZ incidens an-
gulos alternos EA4 4, AAT inter se aequales effecit,
erit EAZ rectae BI" parallela [prop. XXVII].

Ergo per datum punctum 4 datae rectae BI'
parallela recta linea EAZ ducta est; quod oporte-
bat fieri. ' ‘ .

XXXIL

In quouis triangulo quolibet laterum producto an-
gulus extrinsecus positus duobus interioribus et oppo-
sitis aequalis est, et anguli interiores tres trianguli
duobus rectis aequales sunt.

Sit triangulas 4 BT, et producatur quodlibet latus

Y, eius BI' ad 4 dico, angulum ex-
trinsecus positum 4I'4 aequalem esse
duobus angulis interioribus et oppo-
sitis 4B, 4 BT, et angulos interiores

» T 4 tres trianguli 4BI', BI'd, I'4B duo-
bus rectis aequales esse.

ducatur enim per I' punctum rectae 4B parallela

nmexolinuey] BF; memolnxe uulgo. 9. EAZ) EA’ eras. F.
Il
BI'] corr. ex B4 V; BI'd F. 12. EAZ] AEZF. 14.

te» xlsvgdy] supra m. 2 F; mleveas Proclus.  =gessxfindsi-
ong] mgoo- add. m.2 V. 15. Zxvog Tov Toiywyov ywvla Svo

Proclus. 16. axsvavtias p. dotly {on Proclus. dotiv]
PF; comp. b; Zoxl uulga. aljm 2 V. 17. zgeig] om.
Proclus.  dvel»] dve Proclus. = 20. dariv P. dvel] taip

8ve( V.  dmesvavtieg p. 21. T4B] ATBF. «f] om. F;
m.2 V. 22. of] m, rec. P. BI'A] supra m.2 F, 24
e68aly] mg. m.2 V.
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I'E. et quoniam 4B rectae I'E parallela est, et in
‘eas incidit 4T, anguli alterni BAI, AT'E inter se
aequales sunt [prop. XXIX]. rursus quoniam 4B
rectae I'E parallela est, et in eas incidit recta B,
angulus extrinsecus positus EI'd aequalis est angulo
interiori et opposito 4/ BI" [prop. XXIX]. sed demon-
stratum est, esse etiam AI'E == BAI'. quare

Al'd = BAI' + ABT
interioribus et oppositis [x. &, 2]. communis adiici-
atur 4I'B. itaque
A4 4+ AT'B = ABI' + BI'A -+ I'4B [x. &». 2],
werum AI'4d 4+ AI'B duobus rectis aequa'’es sunt
[prop. XIII]. itaque etiam AI'B - I'BA 4 I'AB
duobus rectis aequales sunt [x. &w. 1].

Ergo in quouis triangulo quolibet laterum producto
angulus extrinsecus positus duobus interioribus et op-
positis aequalis est, et anguli interiores tres trianguli
duobus rectis aequales sunt; quod erat demonstran-
dum.

XXXTII.

Rectae rectas aequales et parallelas ad easdem
partes ) coniungentes et ipsae aequales et parallelae
sunt.

1) Hoc est: ne coniungantur B et I', 4 et A; u. Proclué
p. 386, 15.

b, V (eras.), p. I'BA] ATB F; BI'4 V (eras ), Pbp.
dea] mg. m.2 V. elowy loar p. 14. eloév] PFV; comp.
b; elof unlgo. 17. Zotlv] PF; comp. b; é¢z{ uulgo.  yo-
vlor toeis F. 18. dvoiy] yoriae @. 20. magallijlovg sv-
&eleg Proolus. 21. xal avtal/] mg. m.2 V.
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2 d Sint aequales et parallelae 4B,

I'4, et coniungant eas aq easdem
/Wpartes rectae AT, B4. dico, et-
iam AI', B4 aequales et paral-

4 I lelas esse.

ducatur BI'. et quoniam .4B rectae I'4 parallela
est, et in eas incidit BI, anguli alterni /BT, BI'4 in-
ter se aequales sunt [prop. XXIX]. et quoniam 4 Be=I"4,
communis autem BT, duae rectae 4B, BI" duabus BT,
I’'4 aequales sunt. et [ 4BI'= BI'4. basis igitur 4T
basi B4 aequalis, et triangulus 4BI" triangulo BI'4
aequalis est, et reliqui anguli reliquis angulis aequales
erunt alter alteri, sub quibus aequalia latera subten-
dunt. itaque [ AI'B == I'B4 [prop.IV]. et quoniam
in duas rectas 4I, B4 incidens recta BI' angulos
alternos inter se aequales effecit, erit A4I" rectae B4
parallela [prop. XXVII]. sed demonstratum est, ean-
dem aequalem ei esse.

Ergo rectae rectas aequales et parallelas ad eas-
dem partes coniungentes et ipsae aequales et paral-
lelae sunt; quod erat demonstrandum.

XXXIV.

Spatiorum parallelogrammorum?) latera angulique

1) H. e. rectis parallelis comprehensorum. nomen ab ipso
Euclide ad similitudinem uocabuli sv&vdyeappos fictum est; u.
Proclus p. 392, 20. Studien p. 35,

in BI'd m. rec. b. 15. Post ’'Bd in p add. ) 8% omé BADI
tfj on6 B4 AI'] AB inras. F, 16. yoviag] P; yoviug
tag vn6 AI'B, I'Bd Theon? (BVbp); in F zag vno 4I'B,
PB4 in mg. sunt, sed m.1; habet Campanus. 17, memoinxe
Vb. v dotiy &oa (compp.) b. 18. 34] 0% xel V.  xal]
m2 V.

Euoclides, edd. Heiberg et Menge. 6
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iam dico, diametrum ea in duas partes aequa-
les diuidere. nam quoniam 4B == I'4 et BI' com-
munis, duae rectae 4B, BI" duabus I'4, BI" aequales
sunt altera alteri; et [ 4 BI'== BI'4 [prop. XXIX].
itaque etiam [AI' = 4B, et]') A ABI' = BI'4
[prop. IV].

Ergo diametrus BI" parallelogrammum 4BI'4 in
duas partes aequales dinidit; quod erat demonstrandum.

XXXV.

Parallelogramma in eadem basi posita et in iis-
dem parallelis inter se aequalia sunt.

A 4 _E % Sint 4BI'd, EBI'Z paral-
lelogramma in eadem basi BI'
et in iisdem parallelis 4Z,BI.

b3 T dico, esse ABI'd == EBI'Z.
nam quonismn parallelogrammum est 4 BI'4, erit

A4 = BI' [prop. XXXIV]. eadem de causa etiam

EZ = BI' [id]. quare 44 = EZ [x. évv. 1]. et com-

munis est 4E. itaque AE = A4Z [x. &v.2]. uerum

etiam 4B = AT [prop. XXXIV]. itaque duae rectae

EA, AB duabus Z 4, AT" aequales sunt altera alteri;

et [ ZAI = EAB exterior interiori [prop. XXIX].

1) Fortasse potius xal fuaeis dga 5 AT ©fj 4B Fon lin. 7
delenda sunt quam dew lin. 8 cum Augusto.

8. dea] del. Auﬁust. BT'd] BAT P; BAT b, sed 4 eras.
fsov écxiy] PBb (comp.); looy Forar FV; douy ifoov p.
10. Post magalinloyeappoy in V add. zoeiow, sed punctis del.

m. 2. 18. évza] om. Proclus solus. 17. Zoxfy P, ut lin.
19, 28. 18. xaoaurg.qudppcp] P; om. Theon (BFJpr).
20. 37] mg. ye. solyvy F. /|

njvm. 2 F. 22 fouv] om. F.
28. EA] AEF. 24 dvs( BVp.  Zd4) 4ZF. 25 7]

(alt.) supra m. 1 P.
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itaque EB == ZI" ¢t A EAB == 4ZI" [prop. IV].
subtrahatur, qui communis est, triangulus 4 HE. ita-
que ABHA = EHI'Z [x. fvv.3]. communis adiicia-
tur triangules HBI. iteque ABI'd == EBI'Z.

Ergo parallelogramma in eadem basi posita et in
iisdem parallelis inter se aequalia sunt; quod erat de-
monstrandum.

XXXVIL

Parallelogramma in aequalibus basibus posita et
in iisdem parallelis inter se aequalia sunt.
z Py Sint parallelogramma
ABI'4, EZH® in ae-
qualibus basibus BT,
. ZH et in iisdem par-
» r zZ H allelis 46, BH. dico,
esse ABI'd = EZH6.
ducantur enim BE, I'®. et quoniam BI'==ZH
et ZH = E®, erit etiam BI"'= E® [x. fvv. 1]. uerum
etiam parallelae sunt. et coniungunt eas EB, OT;
quae autem rectas aequales et parallelas ad easdem
partes coniungunt, aequales et parallelae sunt {prop.
XXXIII]. itaque parallelogrammum est EBI'® [prop.

eras. Vb.  éxllowmov P. 4. EZI'HF. 6. HBI') BHT
F. 7. d6cév] PF; comp. b; dor/ uulgo; om. p. 8. doa]
&l V; corr. m, 1. 18. dotly dilrjlowg p. 14. Zotl Pro-
clus.  17. BH] HB F. {otév PF; comp. b. 18. EZH 6]
Ph, V (E e corr); ZHOE BFp; in V sequitur ras. 1 litt.

19. BE] EB P. I'8] in ras. P. 20. BI'] Pb, V e corr.
m.2; 'BBFp, Vm. 1, ai’F. dlla ] mg m.2 V.,

21. #loiy P. 22. BE, ' b, V e corr. m. 2. 28. &] om.

P. 24. té elor xel mwapailnio: F. xa’] (alt) om. F,
xal af — 2b. wagalinlo:] xal «f EB, O dpa icat s& xal map-
aldnlol elec P. m, rec. 24. EB] E insert, m. 1 V, 25.

6ryvm1; ré Vv mze.
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XXXIV]. et EBI'® = ABI'4; nam et eandem ba-
sim habent BI" et in iisdem parallelis sunt BI', 48
[prop.XXXV]). eadem de causa etiam EZH® = EBI'®
[id.]). quare etiam ABI'd = EZH® [x. fvv. 1]

Ergo parallelogramma in aequalibus basibus po-
gita et in iisdem parallelis inter se aequalia sunt;
quod erat demonstrandum.

XXXVIL
Trianguli in eadem basi positi et in iisdem paral-
lelis inter se aequales sunt.

g Sint trianguli 4BI, 4BI"
E Z in eadem basi BI" et in iisdem
w parallelis 44, BI. dico, esse

» r " A ABI' = 4BIn
producatur 44 in utramque partem ad E, Z, et
per B rectae I'4 parallela ducatur BE, per I' autem
rectae B4 parallela ducatur I'Z [prop. XXXI]. itaque
EBI'A, 4BI'Z parallelogramma sunt; et sunt aequa-
lia. nam et in eadem basi sunt BI et in iisdem par-
allelis BI', EZ [prop. XXXV]. et dimidia pars par-
allelogrammi EBI'A4 est triangulus 4BI'; nam dia-
metrus 4B id in duas partes aequales diuidit [prop.
XXXIV]. parallelogrammi autem 4BI'Z dimidia pars

8. aldnplog] -dowg corr. m. 1 V. 9. dotiy] eloww F. 16, oty

P et eraso » V. In F hic uerba nonnulla enan. 19. E, Z]
Z, EF. xal &1d — 20. BE] mg. m. reec. p. 19. I'd] 4
in ras. b. 21. tdy] ¥ postea add. m.1 V. 22. JBI'Z)

B4r'Z F. elory o] P; fgov 106 EBI'A 9 4BI'Z Theon
(BFVbp; BAPZ F; in EBI4 litt EBm. 2 V). ] om.
Bp (in F non liquet). 28. ¢loi] Bbp; eloww P; dori V; dony
F. tais] (alt.) Zocly taig F. 24. BT, EZ xa(] absumpta
ob ruptum pergam. F. douy P, 25. 6] 7o in ras. P.
26. magadinloyedpgov] mg. m.2 V.
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est triangulus 4BI'; nam diametrus AI' id in duas

partes sequales diuidit. itaque’) A ABI' = A4BT.
Ergo trianguli in eadem basi positi et in iisdem par-

allelis inber se aequales sunt; quod erat demonstrandum.

XXXVIII.
Trianguli in aequalibus basibus positi et in iisdem
parallelis inter se aequales sunt.

H 4.4 6 Sint i:,rianguli.ABI", AdEZ
,“ in aequalibus basibus BI, EZ
l k et in iisdem parallelis BZ, 4 4.

B 7 & Z (dico, esse A ABI' = AEZ.
producatur enim 44 ad utramque partem ad H,
6, et per B rectae I'4 parallela ducatur BH, per Z
sutem reciae 4 E parallela ducatur Z® [prop. XXXT].
parallelogramma igitur sunt HBI'd, JEZ8. et
HBI'A = 4EZO; nam et in aequalibus basibus sunt
BI, EZ et in iisdem parallelis BZ, H® [prop. XXXVI].
et parallelogrammi HBI'4 dimidia pars est triangulus
ABI; nam diametrus 4B id in duas partes aequales
diuidit [prop. XXXPFV], parallelogrammi autem 4EZ®
dimidia pars est triangulus ZE4; nam diametrus 42

1) Cum constet, x. fv». 6 ab Euclide non profectam esse

cfr. Proclus p. 196, 26), quamquam tempore satis antiquo (ante

heonem saltem) interpolata est, ueri simile est, werba ta 8¢

<y loov nplon (6o alljlog fotly lin. 2 et p.92,1 eodem tem-
pore irrepsisse. Euclides usus erat x. fvv. 3.

17. HB P. Z) EPF 4E] Ea F. 18. ZO®] EO F.

19. 4EZ8)] (prius) 4I'ES F. 20. t£] om. p. oy looy

P elosy PB. tov] oorr. ex taw m.2V. EZ]) ZE e

corr. F. 21. BZ, HO! BH, 28 V; corr. m.2. doriy P.

28. ro% J¢é — p. 92,1: tépgyss] mg. m. 2 V ad hunc locum re-

igta. dbEZO] ATE®, E in Z corr. F. 24. ZEA) EAT
s AEZ b.
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id in duas partes aequales dimidit [id.). itaque
A ABI' = A4EZ.
Ergo trianguli in aequalibus basibus positi et in
iisdem parallelis inter se aequales sunt; quod erat de-
monstrandum.

XXXIX.

Aequales trianguli in eadem basi positi et ad eas-
dem partes in iisdem parallelis sunt.

Sint aequales trianguli 4BI', 4 BI" in eadem basi
positi BI' et ad easdem partes. dico, eos etiam in iis-
dem parallelis esse.

ducatur enim A4. dico, 44 parallelam esse
rectae BI.

nam si minus, ducatur per 4 punctum rectae BI’

4 parsllela 4E [prop. XXXIT], et ducatur
EI. itaque A ABI'= EBTI; nam
in eadem basi sunt BI" et in iisdem
parallelis [prop. XXXVII]. uerum
B L' N ABI' = ABT. quare etiam
A 4BT = EBT [x. éw. 1),
maior minori; quod fieri non potest. itaque A E rectae
BT parallela non est. similiter demonstrabimus, ne

13. otiv] eloly p. 16. onpedov] om. p.  £9dely] om. p.
18. &ga] 87 P.  doww P 19. douv avrd) slocp.  BI]
I'BF. 20. ail¢] PB, Fm. 1, Vm. 1, b'm. 1; taig BT,
AE. dlid p, V m.2, b m.2; in F pro al- scripsit ¢: raiy,
sed -la relictum est. Post 4BI" add. tolywwvoy P m. rec.,
VBp; comp. supra scr. m.1 F. 21. looy éotl 1o ABI tos-
ydve p. {ouv] euan. F. 4BT] (alt) 4T'B F. weoa)
om. P; d¢e toiywvoy P m. rec, p.  ioov darl 16 EBT zq:-
yave p. 22. ot(] dotiv PFD 4¢tiv) PBb; om. Vp; in
F est: advvaroy ¢, sequente varov m. 1 (fuit sine dub. gnlv
ddvw.). 28. opolws] mg. m.2 V.
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aliam quidem ullam praeter 4 A parallelam esse. ita-
que 44 rectae BI' paraliela est.

Ergo aequales trianguli in eadem basi positi et
ad easdem partes etiam in iisdem parallelis sunt; quod
erat demonstrandum.

XL.
Aequales trianguli in aequalibus basibus positi et
ad easdem partes etiam in iisdem parallelis sunt.
Sint aequales trianguli 4BI, ' 4E in aequalibus
basibus BI, I'E et ad easdem

4 A4 partes. dico, eos etiam in iisdem
w ‘ parallelis esse.
r'; ¥ ¥ ducatur enim 44. dico, 44

rectae BE parallelam esse.

nam si minus, per 4 rectae BE parallela ducatur
AZ, et ducatur ZE. itaque A ABI'e== ZI'E; nam
in aequalibus basibus sunt BI, I'E et in iisdem par-
allelis BE, 4Z [prop. XXXVIII]. sed A ABI ==
ATE. quare etiam A 4I'E = ZI'E [x. &wv. 1], maior
minori; quod fieri non potest. itaque 4Z rectae BE
paraliela non est. similiter demonstrabimus, ne aliam
quidem nllam praeter 4 4 parallelam esse. itaque 4.4
rectae B E parallela est.

Proclus; &loly J) 10. T4E] 4TE P. 11. éxnl e adra
péen] 'Fh unctis del. P; om. Theon (BFVbp). 12. Zoriv] P;
elolv Theon (BFpr), cfr. p. 92, 18. 14. EBP. 16. ZE]
Zr P. doa] 07 P hnur P. 17. tplyovoy 16 ZIT'E
om. P; tolymvor tpuymvm té ZI'E m. rec. 18, elow PF.
19. AZ BE p.  fdoxtv P. 20. JI'E] litt. o in ras. m. 1
v; 4ETF. totyova] om. P. toiywyoy] om. P. 21,
Zoviv P. ZT'E) ZET'F. 22 £oulv] om. p. dstiy 1 D

Post AZ lacunam V. 23. 09d% p. 24. %] in ras. m. 1
b. douty P, magddnids dowe V.
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Ergo aequales trianguli in aequalibus basibus po-
siti et ad easdem partes, etiam in iisdem parallelis
sunt; quod erat demonstrandum.

XLIL

Si parallelogrammum et eandem basim habet, quam
triangulus aliquis, et in iisdem parallelis est, duplo
maius est parallelogrammum triangulo.

parallelogrammum enim 4BI'4 eandem basim ha-
: & 4 E  beat BI, quam triangulus EBT,
et in iisdem parallelis sit BI', 4E.
dico, parallelogrammum A4 BI'A4
B 7 duplo maius esse triangulo BET.

ducatur enim 4I'. itaque A 4BI' = EBI; nam
in eadem basi sunt BI" et in iisdem parallelis BT,
AE [prop. XXXVII]. sed 4BI'd =2 ABI'; nam
diametrus 4I"id in duas partes aequales diuidit [prop.
XXXIV]. quare etiam

ABI'4 =2 EBL.Y)

Ergo si parallelogrammum et eandem basim habet,
quam triangulus aliquis, et in iisdem parallelis est,
duplo maius est parallelogrammum triangulo; quod
erat demonstrandum.

1) Hoc ita ex axiomatis colligitur:
ABI = EBT, 2 ABI’ =2 EBTI [x. Ewv. 2].
2ABI = ABI'4d; ergo 2 EBI’ = ABI'd [x. fvp. 1].

14. AT] corr. ex AB m.1 F. douy P. relywvoy] om. V
15. EBI'] E supra m. 2 V. 16. mzpallnlotc] -otg in ras.,

seq. ras. 6 litt. V. éouy P, 20. xal tov EBT toiydvov]

teiydvov tot EBI' V. EBI] corr. ex 4BI' m.1 F. dotty

F comp. b. 23. 7] supra m. 1 F. 24. éot] BFb; fony
P; forar Vp.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. 7
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XLIL

Dato triangulo aequale parallelogrammum constru-
ere in dato angulo rectilinto.

Sit datus triangulus 4BT, datus autem angulus
rectilineus 4. oportet igitur triangulo 4BI" aequale
parallelogrammum in angulo rectilineo 4 construere.

secetur BI' in duas partes aequales in'E [prop.
X], et ducatur 4E, et ad EI rectam et punctum in
ea sitom E angulo 4 aequalis construatur [ I'EZ
[prop. XXIII], et per 4 rectae EI" parallela ducatur
AH [prop. XXXI], per I autem rectae EZ parallela

d 4 z gz ducatur 'H. itaque parallelo-
\/ grammum est ZEI'H. et quo-
niam BE = ET, erit

B F T N\ ABE = AET;
nam in aequalibus basibus sunt BE, EI' et in iisdem
parallelis BI, 4H [prop. XXXVIII]. itaque

ABI' = 2 AET.
uerum etiam ZEI'H = 2 A EI'; nam basim eandem
habent et in iisdem parallelis sunt [prop. XLI].
quare ZEI'H = 4BI. et angulum I'EZ dato angulo
4 aequalem habet.

Ergo dato triangulo 4BI aequale parallelogram-
m. 1; fop = Bp, PV m. 2. 9. repvéoda p. sare 0 E
8{za F. xel] om. @. 11. ’EZ] ZET ¥. 12. tj] om.
F. EI'] om. F; mutat. in BI’ m.2V. 13. EZ] ZE Bp,
V m.2 'H] litt. I in ras. V. 14. doriv PF. 15.
éoel] dotly P, Eovar F. eloty P. 17 Post avreis F habet
loimais delet. punctis. taig] insert. m. 2 F. BI'] corr.
ex BETI P. 18. telyovor] P, V m. 2; om. Theon (BFbp, V
m. 1) 19. ZETH] I in F dubivm est. 20. AEI]
ATEF. 21. Zonuy miuﬁ]Fmg. m. 1 P. 22 doviy P.

28. I"EZiI T'E e corr. m.2 F. 24. 7 4] w6 4 F. 25,

t6 ABI'] om. B, mg. m. rec. F; té corr. ex 6 m.1 b,
[ Ad
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uerum etiam ABI'= A4 A4I. itaque etiam
BK = K4 [x. &wv. 3]
Ergo in quouis parallelogrammo complementa par-
allelogrammorum circum diametrum positorum inter
se aequalia sunt; quod erat demonstrandum.

XLIV.

Datae rectae parallelogrammum dato triangulo ae-
quale adplicare in dato angulo rectilineo.

Sit data recta 4B, datus autem triangulus I, da-
tus autem angulus rectilineus 4. oportet igitur datae
rectae 4B parallelogrammum dato triangulo I' ae-
quale adplicare in angulo aequali angulo 4.

. construatur parallelogrammum BEZH triangulo
I' aequale in angulo EBH, qui
aequalis est angulo 4 [prop. XLII],
et ponatur ita, ut BE, 4B in eadem
7 recta sint, et educatur ZH ad 6,

o et per 4 utrique BH, EZ parallela
ducatur 4@ [prop. XXXI}, et duca-
y/{ df tur @B. et quoniam in parallelas
l" A®, EZ recta incidit ®Z, -
& 4 A LAGZ + OZE
duobus rectis aequales erunt [prop. XXIX]. itaque
LBOH+ HZE

duobus rectis minores erunt; quae autem ex angulis
minoribus,quam sunt duo recti, in infinitum producuntur,

émeoev) P; 2pmémroxey Theon (BF Vbp); cfr. p. 1086, 14. 108,
26.  &ea] om. P. AO®Z] BHO p; corr. m. rec. OZE
— 22. BO® H] mg. m. rec. p. 22, &low loat] PBF; foa:
tlely Vbp. Ante af insert. comp. xaf B. BOZ, OZE
p. 23. dnd] dn’ p. 24. #uPalldpevar &ls Emsigov p.
éxPaldpevas P.
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concurrunt [«lr. 5]. itaque ® B, ZE productae concur-
rent. producantur et concurrant in K, et per K punctum
utrique E4, Z6 parallela ducatur K 4, et producan-
tur ®4, HB ad puncta 4, M. itaque ® 4KZ paral-
lelogrammum est, diametrus autem eius ® K, et circum
O K parallelogramma 4H, ME, complementa autem,
quae uocantur, 4B, BZ. itaque erit 4B = BZ [prop.
XLII). uerum BZ =TI quare etiam AB =TI [x
&, 1]. et quoniam | HBE = ABM ([prop. XV],
ueram [ HBE == 4, erit etiam [ 4 BM = 4.

Ergo datae rectae 4 B parallelogrammum 4B dato
triangulo I" aequale adplicatum est in angulo 4BM,
qui ato angulo 4 aequalis est; quod oportebat fieri.

XLYV.
Datae figurae rectilineae aequale parallelogram-
mum construere in dato angulo rectilineo.
A Sit data figura rectilinea 4BI'4,

Y, 7 datus a:ui.:em angulus xief:tilineus E.
oportet igitur figurae rectilineae 4BI"4
B 4 aequale parallelogrammum construere

in dato angulo E.
ducatur 4B, et triangulo 4BA
aequale construatur parallelogram-
K 6 r mum Z@ in angulo ®KZ, qui ae-
1] v F. éxel] del. August. 11. HBE] litt. H in ras.
m.1 B. ail’ F. 12. ABM] in ras. m, 2 deun] om.
B; mg. m.2 V. yovig] om. F 13. éoriy) om. . 18.

w0 AB v yovle ] mg. m. 1 bis ¢. 24. t5; Bo-
dedoy) l'an Bp. 25 émlevyricdo FVI (in b supra scr. m.1

€ 72) zuqu 4B] mutat. in B4 m.2 V; AT P,
mg. ye. xal 7 4B. ABd) BA supra scripto 4 F; "ABT' P,
totyaveo] svdv F, seq. yodupoy ¢. TeIyave wov] corr.

m. 1 ex splymroy tgo P.
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quare etiam KM, Z 4 aequales et parallelae sunt [x.
&w. 1; prop. XXX]. parallelogrammum igitur est
KZAM. et quoniam A ABA =786, 4BI' == HM,
erit ABI'A = KZAM [x. éwv. 2].

Ergo datae figurae rectilineae 4BI'4 aequale
parallelogrammum constructum est KZ A M in angulo
ZKM, qui dato angulo E aequalis est; quod oporte-

bat fieri.
XLVIL

In data recta quadratum construere.
Sit data recta 4B. oportet igitur in recta 4B
quadratum construere.
ducatur ad rectam 4B a puncto in ea sito 4 per-
pendicularis 4I" [prop. XI], et ponatur 44 = 4B
[prop. II]. et per punctum o rectae 4B parallela
ducatar A E, per B autem punctum rectae 44 paral-
T lela ducatur BE [prop. XXXI]. paral-
lelogrammum igitur est 4 4EB. itaque
AB = AE et 4A4= BE [prop. XXXIV].
4 £ verum AB = AAd. ergo
BA=A44= A4E = EB [x.&wv.1].
quare aequilaterum est parallelogrammum
‘ AA4EB. dico, idem rectangulum esse. nam
A B quoniam in parallelas 4B, JE recta in-
cidit 44, BAA4 + AAE duobus rectis aequales sunt

(alt.) corr. ex 76 m.1 b. 7. ovviotarar FVp, 1d] corr.
ex tj m. rec. P. 8. 7jj] (alt) om. b. 9. ¥y &l Seifou
mg. m.1 b 12. Post prius 7 ras. p. 16. 172 (alt.) corr.
ex = V. 18. 4E] corr. ex AE m.2 p. 19, éaziy P.

21. alle) ail’ F; dile xaf Vh. 24, d-r)] 8¢ Vb; om. F (8¢
supra comp. m. 2) 26. evdeing V ev&eleg V m. 2 et b,

1,] W 9. Post oo lacun. 3 litt. 26. BA ] litt. B4
in ras. m. 1 B, A4E] litt. 4E o corr F. dvaly BVbp.
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[prop. XXIX]. uerum . B4 rectus est. itaque etiam
L AAE rectus. sed in spatiis parallelogrammis latera
angulique opposita inter se aequalia sunt [prop. XXXIV].
itaque etiam uterque angulus oppositus 4BE, BEA
rectus est. rectangulum igitur est 4/ 4 EB. demonstra-
tum autem est, idem aequilaterum esse. ergo quadra-
tam est [def 22]. et in recta 4B constructum est;
quod oportebat fieri.

XLVIL

In triangulis rectangulis quadratum in latere sub
recto angulo subtendenti constructum aequale est
quadratis in lateribus rectum angulum comprehenden-
tibus constructis.

Sit triangulus rectangulus 4BI" rectum habens
L BAT. dico, esse BI'* = BA® 4 AI™.

" construatur enim in BI' quadratum BAEI, in
B.A, AT vero HB, OI [prop. XLVI], et per A utri-
que B4, I'E parallela ducatur 4.4 [prop. XXXI|; et
ducantur 44, ZI. et quoniam rectus est uterque an-
gulus BAI, BAH, ad rectam quandam B4 et punc-
tom in ea situm A4 duae rectae 4I', 4 H non in ea-
dem parte positae angulos deinceps positos duobus
rectis aequales efficiunt; itaque in eadem recta sunt
I'4, 4H [prop. XIV]. eadem igitur de causa etiam

6 A4JEB] mg. m. 2 V; in F supra E scr. H. 7. éotiv]
(prius) PF; ot/ uulgo. 12. %] meel =iy Proclus. 13.
neoeigovody] om. Proclus. 15. BAI'] corr. ex BI'4 m. 2 F.
Ante BT eras. 4 P, 16. lgov] supra m. 2 (comp.) F.
dosétv P. BA] ABF. 18. péy] om. F. 19. BI'4E F.
HB] corr. ex BHm.2 F. OT'] I' in ras. est in F; seq. in
V m. 2: setpdyore. 20. 77800 maedidnlog p. Ad] 4 in
ras. P m. 1. 23 BA] ABp.  26. ¢ avtd] sadsx Bp.
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BA, A8 in eadem recta sunt [prop. XIV]. et quoniam
L 4BI' =ZBA (nam uterque
rectus est), communis adiiciatur

.7 K L ABI. itaque
L A4BA = ZBI [x. 8vy. 2].
et quoniam 4B = BT,
ZB = B A [def. 22],

duae rectae 4B, B A duabus Z B,

BI aequales sunt altera alteri;

44 ot [ A4BA = ZBI. itaque

AAd=2I', A\ AB4 = ZBT [prop. IV]. et

BAd =2 ABU4;

nam eandem basim habent B et in iisdem parallelis

sunt B4, A4 [prop. XLI]. et HB =2 ZBI'; nam

rursus eandem basim habent ZB et in iisdem sunt
parallelis ZB, HI'. itaque') B4 = HB. similiter
ductis rectis 4E, BK demonstrabimus, esse etiam

I'd =6r. itaque BAEI= HB + 6T [x. &w. 2].

et BA4EI'in BI' constructum est, HB, &I autem

1) Ex comm. concept. 2; nam uerba & 0t Ty lowy &i-
nldaie loa dilflos éotdy lin. 16 cum x. &. b interpolata
sunt; cfr. p. 91 not. 1.

m. 2 F. 12. &loi] foms p. Bd, A4 tov] mg. m. 1 P.
13. HB] BH P. teTedyovoy] comp. b; supra hoc uerbum
in F 8er. uuquunloyouppov m, rec.; item lin. 17 et 20. 14.

yde] yae avrd zovm]vlzovcw PF; Zza p. 16. ZB
BZ p dl] Eﬂtl p; O elawy F; comp b. 16. dotiy
eloly V. . dotly P, 18. d7] m. 2 P. 19. I'4] A4,

ut unidetur, F corr m 2; AT V, corr. m. 2. 20. BAEI"]
4EBT p. dvaiy P, 21. l’aov éotiv] PF, comp. b; Zorly
foov p; fooy Zorl uulgo. xal fouy P. 22. 4EBT P-
dvayeyedp seq. ras. 2 litt. F, dvaysyoappévoy p. ta] supra
F. 23. Ante HB ras. 1 litt. F. = Ante BA ras. 2—3 litt. F.
BA] Bd ¢ (BA F).

Euclides, edd. Heiberg et Monge. 8
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in Bd, AT. itaque quadratum lateris BI" aequale est
quadratis laterum B4, AT

Ergo in triangulis rectangulis quadratum in latere
sub recto angulo subtendenti constructum aequale est
quadratis in lateribus rectum angulum comprehenden-
tibus constructis; quod erat demonstrandum.

XLVIIL
Si in triangulo quadratum unius lateris aequale
est quadratis reliquorum duorum laterum trianguli, an-
gulus reliquis duobus lateribus trianguli comprehensus
rectus est.
nam in triangulo 4BI" sit Bl"’ BA® 4 AT
dico, L B AT rectum esse.
ducatur enim a puncto 4 ad rectam AI' perpen-
dicularis 44 [prop. XI], et ponatur 44 = B4, et
r ducatur 4I'. iam quoniam 44 = AB,
erit!) etiam 4.4% = 4B’ commune ad-
iiciatur 4I'. itaque
AL 4 A= BA 4 AI'? [x &, 2]
verum A I = A4 A4* 4 AI'*;nam [ 44T
rectus est [prop. XLVII]; et BI"® = B.A*
4 A B-4A4T? hoc enim suppositum est. itaque

1) Hoc ex definitione quadrati (22) sequitur.

m. 1. 5. deziv PF. yovlav] om. PBF. 12. outy]
PFYV, Proclus, comp. b; dezs Bp. 15, Post nlsvedy ras.
56 litt. b. 19. AI‘] 4 in ras. b. énel] PBVb; énel
ovv Fp; xal 2nwel P m. rec. dotlv] comp. supra m.2 F.
Ad P. 20. doziy P.  16] supra m.1 b AB] BA p.
21 xoiws} B. 23 dotly P. © AT} om. ¢. 24, dozly P
AT'] AT zeredyavoy p. 25. 'dd P. BA] AB B. 26.
dorivy P. Omoxerrar o, seq. tar m. 1.

8*



10

116 ’ ZITOIXEIRN o’.

ano tijg AT verpaymvov loov dotl ©p amo tijg BIT
Tetpaydive® dove xal whevea 7y AT vfj BI danw loy:
xal Znwel lon dovlv % 44 tvij AB, xowy 0t 7 AT,
0vo 0y af 44, AT dvo vais BA, A" loaw elolv:
xal paeig A PBiee v BI Lo yovie &pa 5§ vmd
A AT yovig ©fj vmd B AT [denwv] lon. Se8y 0% 7 vmd
AdAT" ded1 dpa xal 9 vmd BAIL.

'Eqy dpa TOLycvov TO axO Hiig TOV TALVQOY Té-
rpdyovoy iGov | Tols ¢md T@Y AMmBY TOD TELYBYOU
dv0 mlevoamy TeTuywvolg, 1 megueyopsvy ywvie Umd
1édy Aomey Tov TQUpdvov dvo whevgoy Ogd] ‘deTiv:
omeg €08 deifat.

1. dozivy P.  76] t6 b; corr. m.2. 4. &7] absumptum
ob pergam. ruptum {n F. 8ve/ BVbp, F m. 2, slolv]
PF; comp. b; ele/ uulgo. 5. tjj] 7. 9. Ion] PBbp; loy
dozly F; lon &otl V, sed Zori punciis del. m. 2. ~ %] supra P.

9mé] om. P. 6. éoiy] BFVbp; om. P. 8. tuyadve p.
10. In meqisyouéyn ante z ras. 1 litt. b. yovia om. p.
In fine: EdxlelSov ororyeiwy «' PB; Eduleldov ororyslwv tijg

Oéwvog Exdooswg § F.
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A = BI'? [x. &wv. 1]
quare etiam AI' = BI'. et quoniam 44 = 4B, et
communis est 4T, duae rectae 4.4, A" duabus B4,
AT aequales sunt; et basis 4I' basi BI' aequalis
est. itaque [ 4 A" = B AT [prop.VIII]. sed [ 44T
rectus est. itaque etiam [ BAI rectus.

Ergo si in triangulo quadratum unius lateris ae-
quale est quadratis reliquorum duorum laterum tri-
anguli, angulus reliquis duobus lateribus trianguli
comprehensus rectus est; quod erat demonstrandum.






IL

Definitiones.

1. Quoduis parallelogrammum rectangulum com-
prehendi dicitur duabus rectis rectum angulum com-
prehendentibus.

2. In quouis autem parallelogrammo spatio utrum-
uis parallelogrammorum circum diametrum positorum
cum duobus supplementis gnomon uocetur.

L

-Si sunt duae rectae, et altera earum in quotlibet
partes secatur, rectangulum duabus rectis comprehen-
sum aequale est rectangulis recta non secta et sin-
gulis partibus comprehensis.?)

Sint duae rectae 4, BI, et secetur BI' utcumque
in punctis 4, E. dico, esse

AXBI'=A>XBAd-+ A>X dE + A< ETI.

1) Arithmetice a ><(b+c+d) = ab+ ac + ad.

Qéavog ndoszas f F. 1. doo:] om. PBF. Numeros om.
PBF.  10. #d»] seq. ras. 2 litt. F. oo B. 18. oviv
P. 7o) corr. ex 1@ P. om0 7e] 1= vno P, e dné F.

14. mequeyopévors oo&oywmocg] corr ex meouegopive dodoyw-
wm P 16. #zvgev] PBF; frvye Vp. onpeie] supra m. 2

. g)m ras. V. 17. toety P. 18. zo] in ras. V.

‘ts vnd]) F 96 V; vmo e Bp. 19. zoy] PVp; F insert.
m. 2; om. B, F m. 1. #z] om. P. Té] corr. ex tay V.
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ducatur enim a B ad rectam BI" perpendicularis
BZ [1,11], et ponatur BH = 4, et per H rectae BI"
parallela ducatur H® [I,31], per puncta autem 4, E,
I’ rectae BH parallelae ducantur 4K, EA, I'® [id.].
A———— jtaque BO® = BK -}- 44 -} EB. et

B 4 E I ge =A4><BTI; nam rectis HB, BI'

comprehenditur, et BH == 4. sed
" BK = A>< Bd; nam rectis HB,
z' K 4 6 B4 comprehenditur, et BH = A. et

A4 = A>< AE; nam AK = BH[],34] = 4. et
praeterea similiter E@ = 4 >< EI. itaque

AXBlr=A>XBd++ AX dE 4 4> EI.

Ergo si sunt duae rectae, et altera earum in quot-
libet partes secatur, rectangulum duabus rectis com-
prehensum -aequale est rectangulis recta non secta et
singulis partibus comprehensis; quod erat demonstran-
dum.

II.

Si recta linea utcumque secatur, rectangulum com-
prehensum tota et utraque parte aequale est quadrato
totius.?)

nam recta 4 B utcumque secetur in puncto I'. dico,
esse AB><BI'4+ BA>< A = 4AB®

1) Arithmetice: si b4 ¢ = a, erit ab4ac = a’.

p- wojom F,m2V. dmd] vmo vy p. 13. t6] m. 2
V, zois F. Y=0] Um0 TAY P. ErlEr nsons;oys’vobs do-
doywvioss FV. yo. té te om6 A, B4 xel t0 vwo A, dE
ua{ fro vep 9mo A, ET' F mg. m.1. 14, doww P.  16. voik]
o P. vmd ze] ¢- in ras. p; 8 9mo F. 17. meqiegopéve
épBoymvim P. 20. frvge é)p. 0] P, Fm1, Vmi;za
Bp, Fm. 2, Vm2 21. megieydpevoy dpdoyawvioy foov] P,
F m. 1, Vm.1; wequezopeve dedoyovie foe Bp,PVm.2; in F
-ov ter eras. 24. frvze Vp.
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construatur enim in 4B quadratum 4 AEB [],
46], et ducatur per I'" utrique 44, BE parallella

rz (1,31].
itaque AE == AZ -+ I'E. ot AE = AB? et

nam comprehenditur rectis 44, 4T, et
Ad = A4B [Idef. 23]. praeterea
I'E = AB >< BT}
4 %2 FE pgm BE — AB. itaque
BA> A+ AB >< BI' = AB:
Ergo si recta linea utcumque secatur, rectangulum
tota et utraque parte comprehensum aequale est qua-
drato totius; quod erat demonstrandum.

1.

Si recta linea utcumgque secatur, rectangulum tota
et alterutra parte comprehensum aequale est rectan-
gulo partibus comprehenso et quadrato partis nomi-
natae.?)

recta enim 4B utcumque secetur in puncto I.
dico, esse 4B >< BI'= AI' < I'B + BI'’.

1) Arithmetice: (@ + d)a = ab -} at.

8. AZ) amo tijs AZ F. 10. Ad] 44 . 18. oty P,
14. yoappn) del. in P.  Fruze Vp. ] t« Bp, Fm. 2, V
m. 2. 18, meoiezopeve opPoydvia fox Bp, F m. 2, V m. 2.
19. #rvze Vp. 21 doriv P. 7z) supra m. rec. F. 23.
énd) corr. ex vmo p. =mQosionuévov] meo- m. 2 V., 24.
frvge Vp. 25. I' enpeiov Vp. 26. ze] om. Pp. 4T
I in ras. V. meouegopéve dofoywvin] om. Bp.
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construatur enim in I'B quadratum I'd EB [, 46),
et educatur E4 ad Z, et per A utrique I'd, BE par-
allela ducatur 4Z {I,31]. itaque AE = 44 4 I'E,
47 p ¢t AE == 4B >< BI'; nam comprehen-
ditur rectis 4B, BE, et BE == BI.
et Ad = AT >< I'B; nam A4I'=TI'B.
et 4B ==TIB itaque

AB> BI' = AI'>< I'B + BI™

Ergo si recta linea utcumque secatur, rectangulum
tota et alterutra parte comprehensum aequale est rect-
angulo partibus comprehenso et quadrato partis no-
minatae; quod erat demonstrandum.

4

Z 4 x

Iv.

Si recta linea utcumque secatur, quadratum totius
aequale est quadratis partium et duplo rectangulo par-
tibus comprehenso.)

nam recte linea 4B secetur utcumque in I' dico,
esse AB'= AT 4 I'B* 4 2 AT >< I'B.

construatur enim in 4 B quadratum 4 4E B [I,46],

1) (a4 b)* = a4 b% 4 2ad.

BIr'F. T'B] e corr. p. 11. BI'} I'B Pp; corr. ex AT F
m. 2. 12. #frvzey] PE, B sed v eras.; frvge Vp. 13, v7d)
2- © corr. p. 15. nqouonpsvov meo- m.2 V. 18. Zrvye
Vp, B e corr. 22. yap] m. 2 frvge Vp, B e corr.
23. I' onueioy V. o4. loriy P. ze] om. V. TETQAY -
votg — 25. I'B] mg. m.1 P, 25. tov] om. P.
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et ducatur B 4, et per I" utrique 44, EB parallela du-
catur I'Z [I, 30 et 31], per H autem utrique 4B, 4E
parallela ducatur @ K. et quoniam I'Z rectae A4
parallela est, et in eas incidit B4, angulus exterior
T'HB aequalis est angulo interiori et opposito 4 4B
{1,29]. verum [ A 4B ==AB A4, quoniam B4 = A4
[1,5). quare etiam [ I'HB = HBI. itaque etiam
BI'==TH[1,6). sed etiam I'B = HK

I [I,34] et 'H = K B [id.]. quare etiam
x HK = KB. itaque aequilaterum est
I'HKB. dico, idem rectangulum esse.
nam quoniam I'H rectae BK paral-

¥ 7% £ lela est, erunt KBI' 4 HI'B duobus
rectis aequales [I, 29]. uerum [ KBI'

rectus est. itaque etiam [ BI'H rectus. quare etiam
oppositi anguli FTHK, HKB recti sunt [I, 34]. ergo
T'HK B rectangulum est. sed demonstratum est, idem
aequilaterum esse. ergo quadratum est; et in I'B con-
structum est. eadem de causa etiam ©Z quadratum
est; et in ®H, hoc est A" [], 34] constructum est.
itaque quadrata ®Z, KI' in AT, I'B constructa sunt.
et quoniam AH = HE [1,43], et AH=AI'><IB

4 T

xal ‘ely adres dumémtoxey e9&eie 7 I'B] add. Theon? (BF Vp);

mg m.2 P.  duméimroxev] euan. F; fvémeoev B.  evfeia
om. BF. 15. I'B] B eras. p. HI'B] BTHP. ddo
dvaly Vp. 16. loor elody Vp. 17. «f] (prius) om. F.

18. Zotl] dotiv P, 19. fotiv] PF; Zo1/ nulgo. 20. I'B]

corr. ex BI'm. 2 V; BT p. ©Z] e corr. p. 21. domiv]
(prius) PF; éor: uulgo. ©H] H® F. 22, dné] om. P;
in F eras. KI') TK Pp. 23. gloww] F; fdoriv P; &low
uulgo. dot(] dotiv P. 24, égeey P.°  Ante HI ras. 1
litt. F.  25. Post doa ras. V.  dotiy PF.  AT'] wav AT
Vp, Fm. 2, 26. 4AH] corr. ex 4B p,  éoziv P.
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(nam HI' = I'B), erit etiam HE == AI'>< I'B. ita-
que AH+ HE =2 AI'>< I'B. werum etiam qua-
drata ®Z, I'K in AT, I'B constructa sunt. ergo
6Z 4+ FK+ AH+ HE = A4 I'B*4-2 A'<I'B.
sed ®Z + 'K + AH 4 HE == AAER == 4B’ ita-
que AB' == AT® 4+ I'B' 4 2 A" >< I'B.

Ergo si recta linea utcunque secatur, gquadratum
totius aequale est quadratis partium et duplo rectan-
gulo partibus comprehenso; quod erat demonstran-
dum.?)

V.

Si recta linea in partes aequales et inaequales se-
catur, rectangulum inaequalibus partibus totius com-
prehensum cum quadrato rectae inter sectiones positae
aequale est quadrato dimidiae.?)

nam recta quaelibet 4B .in aequales partes sece-

1) Etiam Campanus hic duas demonstrationes habet, qua-
rum prior reiectae, altera neque huic neque reiectae similis
est. de hac habet: ,sed hac uia non patet correlarium, sicut
uia praecedenti patet, unde prima est autori magis consona.*
nam corollarium et ipse habet. itaque fortasse Theoue anti-
quins est.

b ]

» o+ (*30—0) = (237"

tetgayavoy V. 6. AB teveaymvor] (prius) mg. m. 2 V; in
textu ras. 2—3 litt.  tetedyoror] mg. m. 2 F. 7. doriy P.
1:32 om. p. tov] m.2 F. 9. Froyer] B; Frvge uulgo.
10. éotiy P. te] om. p. 12. Sequitur alia demonstratio,
quam Augustum secutus mn appendicem reieci. 18. mdgiopa
— 18. douy] add. Theon?éBFVp); mg. m. rec. P. 14, tod-
tov P.  gaveeéy doviy V. 18, sfg] supra m. 1 V. 19,
els &vioa p. 21. dociy P.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. 9


















ELEMENTORUM LIBER II. 135

itaque A M = NEO. verum AM = A4 >< 4B; nam
AM = 4B. quare etiam N5O = 44 >< 4B. com-
mune adiiciatur 4H, quod est BI'. itaque
AAd>X 4B +T'B! = N50 + AH.
sed N5O 4+ AH = I'EZ A4 = T4, erit igitur
Ad> AB 4 FB = I' AP
Ergo si recta linea in duas partes aequales seca-
tur, et alia quaedam recta ei in directum adiicitur,
rectangulum tota cum adiecta et adiecta comprehen-
sum cum quadrato dimidiae aequale est quadrato in
dimidia adiectaque descripto; quod erat demonstran-
dum. ‘

VIL

Si recta linea utcunque secatur, quadratum totius
et quadratum alterutrius partis simul sumpta aequalia
sunt duplo rectangulo tota et parte nominata com-
prehenso cum quadrato reliquae partis.?)

1) (a+b)?24a® = 2(a-+b)a 4 bt

2. 'M] in ras. V. N5O] N in ras. V. yvopove F.
8. 40ty FV. 4 JB] Beras. V. NZXEO] N corr. ex M V
5. éottyv V. neozszoysvm o 8oyaw(m] om. Pp. 8. I'B]
Brv. tstoaymvm @. iot(y FV 10. docty V.
FEZ4] Z in ras. V. 11. I"A] in ras. V. 12, dpdoya-
viov] 6¢Bo- in ras. m.1 p.  18. I'B] BI" Vp. dotiy V.
dno tijg¢ I'd] I'B ¢ seq. lacuna. 15. yeappt)] seq. ras. 4
litt. V. meood] P. 17. meooxsuévy] o insert. m. 1 p, ut
breui post et lin. 20. ~ 19. fozly V. 20. Ante rezgaydve
in Fp: g 7o ymg avaypapévri; idem post tereaywwye in-
gert. in V. m. 1? oxep Edee d‘u&m] ~ BF; om. V. 292,
froge p. 24. dotiv F. te)] 8¢ P; corr. m. 1, 28, Frvge

Fp.
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nam recta 4B secetur utcunque in puncto I'. dico,
esse 4B 4 BI"=2 AB>< BI'4 I'4A"

construatur enim in 4B quadratam A JEB, et
describatur figura.’) iam quoniam 4H = HE (], 43),
commune adiiciatur I'Z. itaque AZ = I'E. quare
4 P 'AZ+I'E=2AZ.'uerum
a AZ 4+ TE=KAM 4 I'Z.
gz itaque KAM 4 I'Z = 2 AZ. sed

2A4AB>< BI'=2A4Z; nam BZ=BI.

itaque KAM 4 I'Z = 2 4B >< BI.
N X commune adiiciatur 4 H, quod est 4T
itague KAM+ BH + Hd = 2 AB >< BI' + AT’
sed KAM + BH-+ HA4 = AA4EB + I'Z = AB?
+ BI®. erunt igitur

AB*+ BI? =2 AB >< BI' + AT

Ergo si recta linea utcunque secatur, quadratum
totius et quadratum alterutrius partis aequalia sunt
rectangulo tota et parte nominata comprehenso cum
quadrato reliquae partis; quod erat demonstrandum.

1) Sc. eadem, quae in praecedentibus propositionibus, ita
ut ducatur diametrus B4 et per I' rectis 44, BE parallela
I'N, per H rectis 4B, JE parallela &Z,

dex{ B. te] 56 p. dimlecatov p. douv PV. AZ]
corr. ex BZ m.1 p. 9. ta] 76 p et post ras. 2 litt. F.

dovi] éorey V, supra m. 2 F. 10. duxldoiov p. 11. donuw
FV." Post fors 1 litt. eras. V.  rod] e corr. p.  12. BZ
ZBp. 18. 2ty V. tglcorr.extom.2V. 14. BT
BT meqiezopéve dedoyavin p. 16. Zotly FV. t¢] 0€ Py
corr. m. 1. 18. il F. 19. dorév V. 20. &] supra m. 1

F. and] ta axd F, t@v] s comp. p. BI'] om. P;
corr. m. rec. 21. dotiy V (v eras). 7¢] om. P. 22,
mEQLEZOpEVY @. pete tov] xal td p. 23. Tergaydve p.

24. frvze p. 26, dozty V. 27. meostgnuévov P.
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VIII.

Si recta linea utcunque secatur, quadruplum rect-
ungulum tota et alterutra parte comprehensum cum
quadrato reliquae partis aequale est quadrato in tota
simul cum parte nominata constructo.?)

nam recta 4B utcunque secetur in puncto I dico,
esse 4 AB>< BI'+ AI" = (4B + BI'}.

producatur enim in directam A B, ut fiat B4, et
ponatur B4 == I'B, et in 44 construatur quadratuh
AEZ 4, et figura duplex describatur.?)

iam quoniam I'B= B4, et

I'B = HK, B4 = KN, erit etiam
HK = KN: eadem de causa etiam
ITP= PO. et quoniam BI'— B 4,

® HK — KN, erit I'K = K4,
HP = PN. uverum I'K = PN;
pam supplementa sunt parallelo-
grammi I'O [I, 43]. quare etiam
Kda4 = HP. ergo quattuor 4K, I'K, HP, PN

VIIL. Pappus V p. 428, 21.

1) 4 (a+b) a4 b* = [(a+b) + aJ®.

2) H.e. ducta diametro 4E, ducantur B4, I'® rectis 4Z,
AE parallelae, MN et 50 rectis Ad, EZ; u p. 137 not. 1;
sed 1bi duse tantum parallelae ducuntur, hic quattuor; quare
figura duplex uocatur.

x e 4

KH V, corr.m. 2. HK]ecorr. V. doe] PFp; om. BV. 19,
KN]KHV corr. m. 2. xal 5 IIP] inmas. V.  20. 5] 7 péy
Bp. BI')I'Bp. 2L icttv PFV. xal] om. B. puér]
om. P. KA]BAP;inras.estinV. 22 PN](prius) NP Pp.
Dein add. feo in ras. V.  23. yao elor p.  24. 10] corr. ex To
F. KA4}B4P. é&a] supra F.  HP] PN p. douy
l'uov Técooea] om p. 7] om. p, o B. 25. 4K
Sp I'K] in mas. V; Kd Pp. éurtv] éotl Bp; elos
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(nam AEZ rectus est) [I, 47]. ergo
AZ} =2 (4" 4+ I' £°).
verum 44° 4+ 47 = AZ' (nam angulus ad 4 situs
rectus est). itaque A4* 4 A4Z° =2 (AT 4 I's®).
uveram A4Z = 4B. itagque
AL 4 4B =2 (AT'* + 'Y,

Ergo si recta linea in partes aequales et inaequa-
les secatur, quadrata in partibus inaequalibus totius
descripta duplo maiora sunt quadrato dimidiae cum
quadrato rectae inter sectiones positae; quod erat de-
monstrandum. '

X

Si recta linea in duas partes aequales secatur, et
alia recta ei in directum adiicitur, quadratum totius
simul cum adiecta et quadratum adiectae simul sumpta
duplo maiora sunt quadrato dimidiae et quadrato rec-
tae ex dimidia et adiecta compositae.?)

7 7 nam recta aliqua 4B in duas

/){ partes aequales secetur in I, et alia
A% g recta Bd ei in directum adiicia-
tur. dico, esse

H A4 4 4B =2 (4T 4 I'4®).
ducatur enim a puncto I" ad rectam 4B perpen-

X. Boetius p. 886, 7.

1) 26+ 8)14 0 = 2 [a*+ (a4 1)*).

8. dZ] Zinras. V. 9 douy V. 12. bouy V. 1od] (alt.
add m. 2 V. 18. te] om. F. 19. douy PV, 20. tsi
insert. m. 2 F. 21, dvaygapévt terpayove P 26.
douv V.

10*
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I' = I'4’, erunt EI"® 4 I'd? = 2T'4*. sed
EA* = EI'* 4 I'4® [], 47].
itaque EA® =2 4I'". rursus quoniam ZH = EZ,
erit ZH® = ZE* itaque HZ 4 ZE? =2 EZ?. sed
EH® = HZ* 4 ZE® [I, 47]. itaque EH® =2 EZ%
verum EZ ==TI4 I, 34). ergo EH® == 2 I'd®. et
demonstratum est etiam EA® =2 A4I®. itaque
AE' 4 EH® = 2 (4I'* + I'4").
sed AH® = AE® 4 EH?® [], 47). itaque
AH? =2 (AI'* 4 I'4®).
sed AH® = A4* 4 4H® [id.].- ergo
AL 4 AH? = 2 (AT 4 I'd%).
uerum AH = 4B. itaque
A 4 4B =2 (AT® + I'AY).
Ergo si recta linea in duas partes aequales seca-
tur, et alia recta ei in directum adiicitur, quadratum
totius simul cum adiecta et quadratum adiectae simul

V; AT p. znqoiymvov] om. p. 3. TAJ TEp. terou-
ynwm] om. p. TE p. terpaywva] om. p. 4. I'4]
corr. ex A" V; APp 5. EI, I'4] 4T, FEp E4] 4AE
P; AE tstoaynwov P 6. tng] oy F. E A zerpdymvoy)
AEp éotv V. 8. ZH) PF,Vm.2; HZ B, V m.1;
EZ p. EZ] ZE P; ZH p! ZH] HZ P, EZ p; ZH
tetpaymvoy V et m. 2 F (comp.). 9. ZE] ZH p, ZE
tergayoyo V et F m. 2 (comp.). HZ) PF, Vm.1; ZH B,
Vm?2; EZ p. ZE) ZH zevedywva p. douy V., 10.
EZ, ZH P. 11. KH zetrpaywvoy Vp, comp. supra F.oa2
doiw V. 13. rereayovoy] om. p. éoriv V. 14. E 4]
corr. ex E4 m.1 P; 4AE p. 15. &ea amd] @, seq. -wo m, 1
(del. ). EH] H E F. tergdyova] om. p. 16. domv V.
tstgaywvwv] om. p. 17. tazqaymvo:g] om. p. éotiy V.
18. zeteayovoy] om. p. 19. éouy V. 20. sotw V.
21. teredymya] om. P. dindaoioy @ (non F), suw V.
22. I'd] in ras. V. Teroayavey] om. P. 23, tngaymva
P; om. BFVp. oty V. 26. oAy @. 27. 10 and
om. PB; m.2 insert. F. 28. donw V.
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sed BA® 4+ AE® = EB' nam angulus ad 4 positus
rectus est [I, 47]. itaque
I'Z><ZA-4 AE® = BA* 4 AE®
subtrahatur, quod commune est, 4 E% itaque
I'Z><7ZA4= AB
et 'Z>}<ZA=ZK,nam AZ == ZH. et AB* = A 4.
itaque ZK = 4 4. subtrahatur, quod commune est,
AK. itaque ZO® =604, et 84 = AB>< BO; nam
AB = BAd. ¢t ZO = 46", itaque 4B >< B& = 6 4,
Ergo data recta 4B in & ita secta est, ut faciat
AB>< B6® = 6.4 .
quod oportebat fieri.

XII.

In triangulis obtusiangulis quadratum lateris sub
obtuso angulo subtendentis quadratis laterum obtusum
angulum comprehendentium maius est duplo rectan-
gulo comprehenso ab altero laterum obtusum angulum
comprehendentium, eo scilicet, in quod perpendicularis
cadit, et recta a perpendiculari ad angulum obtusum
extrinsecus abscisa.

Sit triangulus obtusiangulus 4 BI" obtusum habens

XII. Boetius p. 386, 18.

e corr. m, 2. 10. £¢n{v] FV, Zot{ uulgo; éouy loov p.
éor] dour V. ©4 to vmd — 11. tijs 40) 28 1o dno tijg
A6Q 10 38 ©4 o vmo AB, BO® P, Campanus; fort. recipien-
dum. 11. 4B] B4 p. 12. doviy V. 18. @ 4] tijg O 4
F,V (04 in ras), tijg AO® p. 1b. mepueydpevov opdoymviov]
om. p. 16. moweiv] PF; elveu Bp et post ras. 3 litt. V.
©A4] inras. m. 2 V; 46 p. tetoaydyo] om. p. 17. not-
76ce] Seife p, corr. mg. m. 2. 20. oty V.  22. 7] in-
gert. m. 1 F.  23. fi»] 5j» &xflndeicay p, et B m. recenti.
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angulum BAT, et ducatur a puncto B ad I'4 pro-
ductam perpendicularis B4. dico, esse
BI*=BA* 4 A"+ 2Td>< 44,

nam quoniam recta I'4 utcunque secta est in
puncto A, erit AP =TA'+ AL 42T A>< A4
{prop. IV]. commune adiiciatur 4 B3 itaque

A+ AB == TA + AL 4 4B 4 I'd >< A4.
sed I'B* == I'4® + 4B% nam angulus
ad 4 positus rectus est [I, 47].

AB} == AL 4 4B [id.].
itaque

ITB*=TA + 4B | 2T A >< A 4.
quare quadratum rectae I'B quadratis rectarum I'4,
AB maius est duplo rectangulo rectis I'4, 44 com-
prehenso.

Ergo in triangulis obtusiangulis quadratum late-
ris sub obtuso angulo subtendentis quadratis laterum
obtusum angulum comprehendentium maius est duplo
rectangulo comprehenso ab altero laterum obtusum
angulum comprehendentium, eo scilicet, in quod per-
pendicularis cadit, et recta a perpendiculari ad angu-
lum obtusum extrinsecus abscisa; quod erat demon-
strandum.

a

12. =egiezopéveo dpdoyovim] om. P, 18. T4, A4 ¢.
dottv V. 14. A4] I'd @ (non F). 16. 1'609] PBF; loov
!atlv Vet p (d6z). = 4B) BA p. T'B] BT 18. dacly

V.  18. zerpaymvor peifov dore p.  19. pectov éoui] om. p.

46ty PV ot B (v in ras.). 21. &) dav o. TQIYBYOLS
om. P. 22. yoviuy] om. P. 28. forv V. and ToY
supra F. 26. 7¢] insert. F. iy xBlndeioay p. 286.
éxvég] éxzos tijs @.
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XIIT.

In triangulis acutiangulis quadratum lateris sub
acuto angulo subtendentis quadratis laterum acutum
angulum comprehendentium minus est duplo rectan-
gulo comprehenso ab altero laterum acutum angulum
comprehendentium, eo scilicet, in quod perpendicularis
cadit, et recta a perpendiculari ad angulum acutum

A intra abscisa.

Sit triangulus acutiangulus 4 BI" acu-
tum habens angulum ad B positum, et
ducatur ab 4 puncto ad BI" perpendicu-
laris 44. dico, esse =~ .

B 4 I 4B+ BA-2IB> Bd.

nam quoniam recta I'B utcunque secta est in 4,
erunt I'B® + B4® = 2 I'B >< B4 + AT [prop. VII].
commune adiiciatur 442 itaque
IBS+BA 4+ AL =2TB><Bd + AL + AT
sed 4B = B4® 4+ 4.A4% nam angulus ad 4 positus
rectus est [I, 47). et A% = A4 + AT [], 47). ita-
que I'B* + BA® = AI* 4+ 2I'B>< Bd. quare

AI* =T'B*+ BA4®*+— 2I'B>< Bd.

X1IL. Pappus V p. 376, 21.

vijs) om. P. 18. Zlacooy F. domiy V. 6y dmO TdY)
@ vmo F; corr. m. 2; téy axo B. 14, meiegopEvoy g.

16. I'B] in ras. FYV, BI' P Ervge Vp. 17. dotiy F V.
19. 4] I'd p. TETQAyOYOY @. 21. doriv FV. 22,
nsoicyopévoy @, 28, tov] add. m. 2 F, 24, lgov fotiy V
et p (forl). 26. foov fotly Vo, p (botf). t6] om. ¢.
26. doeiy V. 27, tav] om.P. 28, flacooy F.  dovww V.

Post BA ras. unius fere lin. F. 29. Bd] B4 o.
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Ergo in triangulis acutiangulis quadratum lateris
sub acuto angulo subtendentis quadratis laterum acu-
tum angulum comprehendentium minus est duplo rect-
angulo comprehenso ab altero laterum acutum an-
gulum comprehendentium, eo scilicet, in quod perpen-
dicularis cadit, et recta a perpendiculari ad angulum
scutum intra abscisa; quod erat demonstrandum.

XIV.
Quadratum datae figurae rectilineae aequale con-
struere,
Sit data figura rectilinea 4. oportet igitur figurae
rectilineae 4 aequale quadratum construere.
construatur enim figurae rectilineae A sequale par-
allelogrammum rectangulum B4 {I, 45]. i igitar
BE o= E A, effecctum erit, quod propositum erat. con-
structum enim est quadratum B4 datae figurae
rectilineae 4 aequale. sin minus, alterutra rectarum
BE, E4 maior est. sit maior BE,
4 et producatur ad Z, et ponatur
/7 EZ —EAJ, et BZ in H in duas
B Vi 7.4 2 partes aequales secetur [I, 10], et
centro H radio autem alterutra
r 4 rectarum HB, HZ semicirculus
describatur BOZ, et producatur 4E ad @, et duca-
tur H6.
iam quoniam recta BZ in partes aequales secta

XIV. Simplic. in Arist. de coel. fol. 101; id. in phys. fol.
12%; 14. Boetius p. 386, 28.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. 11
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est in H in inaequales autem in E, erunt
BE>< EZ + EH?® = HZ?* [prop. V].
sed HZ = HO. itaque BE>< EZ 4+ HE® — H&"
uerum OE? |+ EH® = H@* [I, 47]. itaque
BE>< EZ + HE = 6OE" { EH’
subtrahatur, quod commune est, HE" itaque
BE>< EZ = E&%
ueruim BE>X EZ = BAd; nam EZ = E4. itaque
B4 =6OE? sed Bd= A. itaque etiam figura rec-
tilinea A quadrato, quod in E® construi potent ae-
quale est.
Ergo datae figurae rectilineae .4 aequale quadratum
constructum est, id quod in E@ describi poterit; quod
oportebat fieri, .

p. 19. motjjoar] deifor FV. Edxieidov orouy. 6 B, Ey-
xdeidov oroigelmy Tig Oimvog lud‘acemc g F, téiog vob Sevti-
eov oroizelov tov Evsleldov 1ot yeapéreov V.

11*
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rectis ad terminos ductis rectae, quae basis est seg-
menti, a rectis ductis comprehenditur.

IX. Ubi uero rectae angulum comprehendentes
arcum aliquem abscindunt, angulus in eo consistere
dicitur.

X. Sector autem circuli est figura, quae angulo
ad centrum circuli constructo a rectis angulum com-
prehendentibus et arcu ab iis absciso continetur.

X]. Similia segmenta circulorum sunt, quae angu-
los aequales capiunt, uel in quibus anguli aequales
sunt [cfr. def. 8].

L

Dati circuli centrum inuenire.

Sit datus circulus 4BI. oportet igitur circuli
ABI centrum inuenire.

producatur in eum utcunque recta
AB, et in puncto 4 in duas partes
aequales secetur, et a 4 ad rectam 4B
perpendicularis ducatur 4I'" [I, 11], et
producatur ad E, et I'E in duas partes
B aequales secetur in Z. dico, Z centrum

esse circuli 4BI.

Ne sit enim, sed, si fieri potest, sit H, et ducan-
tur HA4, H4, HB. et quoniam A4 = 4B, et 4H
communis est, duae rectae 44, A4H duabus H4,
4B aequales sunt altera alteri. et H4 = HB; nam

Ir

V. é']éx{B. 7.64 om.p. 11. xvxler] PBp, Hero,
Simplicius, Boetius; xvxiov Ve. dotly V. 17. 778w P.
19. Post 4B ras. 1 litt. V. 4] Td P. . 21, xdxlov
om. P. 22 {Imfedydwoey P. 23, xel] om. @, 25. 660]
Sval Vﬁ. Hd4, 4B] 4H, B4 P. 26. lon doviy V.,
yao] PB; yag tot H FVp,
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radii sunt. itaque [ AJH == HAB (I, 8]. ubi uero
recta super rectam erecta angulos deinceps positos inter
se aequales efficit, uterque angulus aequalis rectus est
{X def. 10]. itaque [ H 4B rectus est. sed etiam [ Z4 B
reetus est. itaque [ Z 4B == H 4 B maior minori; quod
fieri non potest. quare H centrum non est circuli
ABF. similiter demonstrabimus ne aliud quidem ullum
punetum eentrum esse praeter Z.
Ergo Z punctum cemtrum est circuli 4BI.

Corollarium.

Hine manifestum est, si in circulo recta aliqua
aliam rectam in duas partes aequales et ad angulos
rectos secet, centrum circuli in recta secanti esse.!) —
quod oportebat fieri.

1L

Si in ambitu circuli duo quaelibet puncta sumpta
erunt, recta puncta coniungens intra circulum cadet.

Sit circulus 4BI, et in ambitu eius duo quaelibet
puncta sumantur 4, B. dico, rectam ab 4 ad B duc-
tam intrs circulum casuram esse.

Ne cadat enim, sed, si fier1 potest, cadat extra ut

1) Nam in I'4 in media 4B perpendiculari erecta centrum
erat positum; ceterum hoc corollarium quasi parenthetice poni-

tur, ita ut uerba & oneg £0e4 mworfioar lin. 14 ad ipsum problema
I referuntur; cfr. III, 16, al.

14. daxdiy V. moifiome] dsifat P onsp £8e motioas] om.
P 18. onueic TvzovTa P. 7¢] PBp, V m. 1; va avza F,
V om. 2
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AEB, ot sumatur centrum ecirculi 4BI" {prop. I}, et
sit 4, et ducantur 4.4, 4B, et producatur 4ZE.
iam quoniam 44 = A4 B, erit

L AAE = 4BE [], 5].
et quoniam in triangulo 4 A4 E unum
latus productum est 4EB, erit

L AEB> AAE [, 16].
uerum '

LA4AE = 4BE.
itaque | 4EB > ABE. sub maiore autem angulo
maius latus subtendit I, 19]. itaque 4B > JE. sed
4B = A4Z. itaque 4Z > AE minus maiore; quod
fieri non potest. ergo recta ab 4 ad B ducta extra
circulum non cadet. iam similiter demonstrabimus,
ne in ipsum quidem ambitum eam cadere; intra igitur
cadet. ‘

Ergo si in ambitu circuli duo quaelibet puncta
sumpta erunt, recta puncta coniungens intra circulum
cadet; quod erat demonstrandum.

IIL.

Si in circulo recta aliqua per centrum ducta aliam
rectam non per centrum ductam in duas partes ae-
quales secat, etiam ad rectos angulos eam secat. et
si ad rectos angulos eam secat, etiam in duas partes
aequales secat.

Sit circulus 4BT, et in eo recta aliqua per cen-
trum ducta I'4 aliam rectam non per centrum ductam

za avtd @ (in mg. transit), V m, 2. 17. deifau] supra add.
motjoas F m. 1. 21. tépwvei] P, vepei BFVp; sed cfr.
p- 174, 19. 22. réuver] P; teped BF Vp.
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Ergo si in circulo recta aliqua per centrum ducta
aliam rectam non per centrum ductam in duas partes
aequales secat, etiam ad rectos angulos eam secat; et
si ad rectos angulos eam secat, etiam in duas partes
aequales secat; quod erat demonstrandum.

IV.
Si in circulo duae rectae inter se secant non per
centrum ductae, in duas partes aequales inter se non

secant.
Sit circulus 4BI'4 et in eo duae
a rectae 4I, B4 non per centrum

ductae inter se secent in E. dico,
V> eas in duas partes aequales inter se
- non secare.

nam si fieri potest, in duas partes aequales inter
se secent, ita ut sit /4E = EI' et BE= Ed, et su-
matur centrum circuli 4 BI'4 [prop. 1], et sit Z, et
ducatur ZE. jam quoniam recta per centrum ducta
ZE aliam rectam non per centrum ductam 4I' in
duas partes aequales secat, etiam ad rectos angulos
eam secat [prop. III]. itaque [ ZE.A rectus est. rur-
sus quoniam recta ZE aliam rectam B in duas
partes aequales secat, etiam ad rectos angulos eam
secat [id.]. itaque . ZEB rectus est. sed demonstra-

tum est, etiam [ ZE.A4 rectum esse. quare

LZEA=Z7EB,

minor maiori; quod fieri non potest. itaque rectae
AT, B4 in duas partes aequales inter se non secant.

V; éx’ F, corr. m. 2; om. B. 21, B4 p1y O vob xévroov
F, Vm 2 tépver] (alt) PBVp; vepel F. 23, fldsoay
F. 24. éotly] PBp; om. Vo
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Ergo si in circulo duae rectae inter se secant non
per centrum ductae, in doas partes aequales inter se
non secant; quod erat demonstrandum.

V.

Si duo circuli inter se secant, non habebunt idem
centrum.

nam duo circuli 4 BI', I'dH
inter se secent in punctis B, I dico,
eos idem centrum habituros non
i esse.

nam si fieri potest, sit E, et ducatur ET, et edu-
catar EZH utcunque. et quoniam K punctum cen-
trnm est circuli 4BI, erit EI'= EZ. rursus quo-
niam punctum E centrum est circuli I'dH, erit
EI' = EH. sed demonstratum est etiam EI' = EZ.
itaque etiam EZ =— EH, minor maiori; quod fieri
non potest. itaque punctum E centrum circulorum
ABI, I'4H non est.

Ergo si duo circuli inter se secant, non habebunt
idem centrum; quod erat demonstrandum.

VL

Si duo circuli inter se contingunt, non habebunt
idem centrum.)

1) Euclidee eum casum, quo circuli intra contingunt,
ut obscuriorem sibi demonstrandum sumpsit; nam ubi circnli
extrinsecus sg contingunt, propositio per se patet. ceterum
demonstratio Euclidis de hoc quoque casu unalet. quare évtdg
lin, 22 mera interpolatio est, ut etiam e codicum ratione ad-
paret (om. Campanus).

Euclides, edd. Helberg et Menge. - 12
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nam duo circuli 4BI, I'4E in puncto I inter se

contingant. dico, eos idem centrum habituros non esse.

nam si fierl potest, sit Z, et ducatur ZI, et edu-

catur ZEB utcunque. iam quoniam punctum Z cen-

by trum est circuli 4BT, erit ZI'=2ZB.

rursus quoniam punctum Z centrum

est circuli T'dE, erit ZI'= ZE. sed

demonstratum est ZI'= ZB. quare

etiam ZE = ZB minor maiori; quod

- fieri non potest. itaque Z punctum cen-

4 trum circulorum 4 BI', 4 E non est.

Ergo si duo circuli inter se contingunt, non habe-
bunt idem centrum; quod erat demonstrandum.

VIL

Si in diametro circuli punctum aliquod sumitur,
quod centrum circuli non est, et ab hoc puncto ad
circulum rectae aliquot adcidunt, maxima erit ea, in
qua est centrum, minima autem reliqua, ceterarum
autem proxima quaeque ei, quae per centrum ducta
est, remotiore maior est, et duae solae aequales ad
circulum adcident a puncto illo in utraque parte mi-
nimae.

sit circulus 4 BI'd, diametrus autem eius sit 4 4,
et in 44 sumatur punctum aliquod Z, quod non est
centrum circuli, centrum autem circuli sit E, et a Z

sov Fp. fortv] om. p.  11. doviy V. 18. épanrovrai)
{p- add. m. 2 F. didniav dvrés V. 17. oty FV.

19. niveg, ov pla piy Sk tod uswpov af 8t lomal og Frugsv
F. 20. ot 1] supra m. 2 F. 848 FV p. 21 Fyysiov P.
amnsqm P, . et PBp. evfeiat loar Bp, V m. 2,
109 avrtod BVp 25 0] postea add. V. d¢] om.p. Fore]
om. p. 27. dour F. égtgov] (pr.) in ras. p.  &¢] insert. p.

12%
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ad circalum ABI'A4 adcidant rectae aliquot ZB, ZI,
ZH. dico, maximam esse Z4, minimam autem Z 4,
ceterarum autem esse ZB > ZI' et ZI'> Z H.
ducantur enim BE, I'E, HE.
I et quoniam cuiusuis trianguli duo

H 1 s . ) ,
R o Bt sy
N

AE = BE.
quare AZ > BZ. rursus quoniam
® BE= I'E, communis autem ZE,
duae rectae BE, EZ duabus I'E,
EZ aequales sunt. uerum etiam, [ BEZ > T'EZ.
itaque BZ>I'Z [1,24]. eadem de causa etiam
I'Z>2ZH. :
rursus quoniam HZ -+ ZE> EH [], 20], et
EH=EAJ,
erunt HZ -4 ZE > E 4. subirahatur, quae communis
est, EZ. itaque HZ > Z4.") itaque ZA4 maxima
est, Z4 autem minima, et ZB> ZI', ZI' > ZH.
dico etiam, duas solas aequales a puncto Z ad
circulum 4BI'4 adcidere in utraque parte rectae
minimae Z4. construatur enim ad rectam EZ et
punctum eius E angulo HEZ aequalis [ ZE®@ [I, 23],

1) Hoc Euclides ita demonstraunit:
HZ+4ZE=Ed+.
EZ=EZ. ergo HZ=Zd+4 z [x. &, 3}, h.e. HZ >Z4.

3v0 FV. 14. itm’w]g PBF; comp. p; dotc V. 16. ZH] HZ

P. Zot/vy] PFp; éor/ BV, 18, glow] PF; eloe BVp.

19. dosnfj oy p. Zd] supra m. 1 V. éotlyv] PF; éor{ BVp.
pév] supra m. 1 F. 20. oy 8’ dAov pelffoy plv 7 ZB

P- 21. wig] = V. 22, loar] PF; ed@eiar looe BVp.

$8. ABTd] 4 add. m. 2 V. 24 Z4] om. p.
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et ducatur Z®, iam quoniam HE = E®, et EZ com-
munis est, duae rectae HE, EZ duabus ®F, EZ ae-
quales sunt. et [ HEZ = @EZ. itaque ZH= 128,
dico igitur, nullam aliam rectae ZH aequalem a
puncto Z ad circulum adcidere. si enim fieri potest,
adcidat ZK. et quoniam ZK ==ZH et ZO = ZH,
erit etiam ZK = Z@®, propior remotiori; quod fieri
non potest [u. supra]. itaque a puncto Z nulla alia
rectae HZ aequalis ad circulum adcidet. ergo una sola.

Ergo si in diametro circuli punctum aliquod su-
mitur, quod centrum circuli non est, et ab hoc puncto
ad circulum rectae aliquot adcidunt, maxima erit ea,
in qua est centrum, minima autem reliqua, ceterarum
autem proxima quaeque ei, quae per centrum ducta
est, remotiore maior est, et duae solae aequales ad
circulum adcident & puncto illo in utraque parte mi-
nimae; quod erat demonstrandum.

VIIL

Si extra circulum punctum aliquod sumitur, et ab
hoc puncto ad circulum rectae aliquot educuntur, qua-
rum una per centrum, ceterae asutem utcunque duc-
tae sunt, earum rectarum, quae ad cauam partem am-

VIIL. Eutocius in Apollon. p. 12.

dotly V. %] om. F, Eyyerov P, 9. t57] tijs PBVq.

lon] del. August. ddvwvarov] hic seq. demonstratio alia, quam
in app. recepi. 10. onpelov] corr. ex onueix m.1 V. 11,
HZ] EZF. 13. 6 p7 — 19. #leglorng] xal ta Ekjjg PBV
et ¥ post ras. 1 litt. 16. 86 &’ p. 17. dzotéew p.

dorl p.  evOeion fooe p.  19. Seifar] seq. £ijg 10 dedenue
V. 22 SiwayPéoc V.  24. frvge Vp.  wollyy] 1 eras. B; -
%x0{- in ras. m. 1 P.
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bitus adcidunt, maxima est, quae per centrum ducta
est, ceterarum autem proxima quaeque ei, quae per
centrum est, remotiore maior est, rectarum autem ad
conuexam partem ambitus adcidentium minima est,
quae inter punctum et diametrum posita est, cetera-
rom autem proxima quaeque minimae remotiore minor,
et duae solae rectae a puncto illo ad circulum ad-
cident in utraque parte minimae.

Sit circulus ABI, et extra
ABTI sumatur punctum aliquod 4,
et ab eo rectae aliquot educantur
AA, AE, AZ, AT, et 44 per
centrum ducta sit. dico, rectarum
ad cauam partem ambitus 4EZI"
adcidentium maximam esse eam,
quae per centrum ducta sit, 44, et
AE> A4dZ, 4Z > 4T, earum au-
tem, quae ad conuexam partem
ambitus ® 4 KH adcidant, minimam esse 4H, quae
inter punctum et diametrum .4 H posita sit, et proximam

mutaunit, sed parum recte; neque enim Euclides demonstrat
44 maximam, JH minimam esse omnium rectarum a 4
adcidentium, quod tamen inde facile sequitur, quod rectae ad
©® AK H adcidentes omnino minores sunt ceteris. Campanus
omisit p. 1821. 28: v pla — 25. e68sidy, cetera ut nos prae-
bet. Eutocius p. 182, 24—25 et p. 184, 3—4 ut nos legit.

15. Post 44 add. élaglocrn 8% 7} perakd tov 4 onpelov ual
tijs Srapérgov vijsc AH BFV; idem P (4H pro AH) et p ad-
dito 7e ante J et supra perafd soripto § JH; élaglorn 8 5
petald tot onpelov xal tije diepéroov tijs 4 H ed. Basil.

16. tii¢] (alt.) =5 FV. 17. ®4KH] K corr. ex HV m. 1.
18. lagiorn — 19. AH) om. PBFVp, ed. Basil.; corr. Gre-
gorius,  19. &el] alel F.
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quamque minimae 4 H remotiore minorem, 4K < 4 4,
A44<L 46

sumatur enim centrum ecirculi 4BI" [prop. I, et
sit M. et ducantur ME, MZ, MI', MK, M A4, M.
et quoniam 4AM = EM, communis adiiciatur M4.
itaque 44 = EM - MA. uerum

EM+ M4 > E4 [J, 20].

quare etiam 44 > E 4. rursus quoniam ME = MZ,
et communis est MAJ, erunt EM, Md ot ZM, M4
aequales.’) ot L EMA > ZMA. itaque EA> Z A
(1,24). similiter demonstrabimus, esse etiam Z 4> I'4.
ergo maxima est 44, ot JE> AZ, AZ> 4T

et quoniam MK 4+ K4 > M4 [], 20], et

MH = MK,
erit K4 > HA. quare etiam HA4 < KA. et quoniam
in triangulo MA44 in uno latere M4 duae rectae
MK, K4 intra constitutae sunt, erunt
MK+ KA < MA- 44 [, 21].

1) Ne hic quidem emendationes Augusti a mutationibus
ab eodem in propositione factis pendentes recipiendas esse
duxi, sed emendatione Gregorii leniore, quamquam et ipsa ob
consensum codicum incertissima, usus uerba flaglotn wév —
diapérgov tijs A H transposui a p. 184,16 ad lin. 19 et huic loco
adcommodaui. eodem ducit tenor et propositionis et demon-
strationis. sine dubio et transpositio omnium codicum hoc loco
et interpolatio nonnullorum p. 184,1 (cfr. 4) satis antiquo tem-
pore a mathematico imperito ad similitudinem prop. VII factae
sunt, in quam rursus p. 178,19 in F ex prop. VIII quaedam
irrepserunt.

2) Lin. 10 error codicum iam ante Theonem ex lin..6 or-
tus erat.

f1dgoov Bp.  dor{ B.  Post foriy add. flaylorn dea foxiy
PV; om. BFp, Augustus. 21. guvadmixscay p. 22, of
doa MK, Kd] ége P. Ante tdv in F lacun. 8 litt.
£ldrvovg P, élcadoves F.
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werum MK = MA. itaque 4K < 44. similiter de-
monstrabimus, esse etiam 44 < 46. ergo minima
est AH, et AK < 44, 44 < 46,

dico etiam, duas solas aequales & puncto 4 ad
circulum adcidere in utraque parte minimae AH.
construatur ad rectam M4 et punctum eius M an-
gulo KMA aequalis L 4MB [], 23], et ducatur 4 B.
et quoniam MK = MB, et communis est M4, duae
rectae KM, M 4 duabus BM, M4 aequales sunt altera
alteri; et L/ KMJ = BMA. itaque 4K = 4B [I,4].
dico, rectae 4 K aequalem aliam rectam non adcidere
ad circalum a puncto 4. nam, si fieri potest, adcidat
et sit 4N. iam quoniam 4K = AN, et 4K = 4B,
erit etiam 4B = 4N, propior minimae 4H remo-
tiori; quod fieri non potest [u. supra]. quare plures
quam duae aequales non adcident ad circulum- 4BI"
a 4 puncto in utraque parte minimae 4 H.

Ergo si extra circulum punctum aliquod sumitur,
et ab hoc puncto ad circulum rectae aliquot educun-

rius) P, F m. 1, p; fon dott V, F m. 2; éorw lon B. Eotiy)

, comp. p, dotl uu.lgo 14, d‘n] om, Pp A4K] Kin, ms
V BaF¥; dBo. 15. meos] post xd’ m. 1 meds c.p, m
xQos TOV umd.ow F. 16. -mintéto in ras. V. . auu P

4K)] K4 F. 4B)] B e corr. V. 18. dea] supm comp.
Fm 2 &yeov P, sed corr. 19. anoréem p. dotuv] de-
leo; cfr. p. 182,9.  fomv lon] om. p, August.  édelzf] om.
B, ‘August. Post hoc uerbum legitur alia demonstratlo, u
a.ppen 20. % dvo looe] P et sme dubio F m. 1; a&vvtn ®
seq. v m.1 (pro a&vv habuit F 77 4vo), supra scr. povov
evdeicu m. 2; % Svo powov ev@eion loar B, et V, sed powov
m. 2 suprs scr. est, 7 d‘vo evdeiar wgoansuowwt P- nqoc
— 21. onuelov dno tob d onuelov meoomecodyvrar wos TOV
ABT xvxlov B.  21. xvxloy] m. 2 F. d) corr.ex I' V,
22. meoomedovyrar] om. Bp. 23. amo 8¢ — p. 190, 9: &layl-
otns] xal ta éfijs PBFV. 95, &vze p.
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tur, quarum una per centrum, ceterae autem utcun-
que ductae sunt, earum rectarum, quae ad canam
partem ambitus adcidunt, maxima est, quae per cen-
trum ducta est, ceterarum autem proxima quaeque ei,
quae per centrum est, remotiore maior est, rectarnm
autem ad conuexam partem ambitus adcidentium mi-
nima est, quae inter punctum et diametrum posita
est, ceterarum autem proxima quaeque minimae re-
motiore minor, et duae solae rectae a pancto illo ad
circulum adcident in utraque parte minimae; quod
erat demonstrandum.

IX.

Si intra circulum punctum aliquod sumitur, et ab
hoc puncto ad circulum plures quam duae rectae aequa-
les ad circulum adeidunt, sumptum punctum centrum
est circuli.

Sit circulus 4 B I'jetintra
eum punctum 4, et a 4
ad 4BI circulum plures
quam duae rectae aequales
adcidant 44, 4B, 4TI.
dico, punctum 4 centrum
esse circuli 4BT.

ducantur enim 4B, BI"
et secentur in duas partes
aequales in punctis E, Z, et ductae Ed, Z 4 educan-
tur ad puncta H, K, @, 4.

iam quoniam AE = EB, et communis est Ed4,
duae rectae 4E, EA duabus BE, E 4 aequales sunt.
et 44 = 4B. itaque [ AE4 = BEJ [], 8]. itaque







ELEMENTORUM LIBER III 193

uterque angulus 4EA4, BE A rectus est [I, def. 10].
ergo HK rectam 4B et in duas partes aequales et
ad angulos rectos secat. et quoniam, si in circulo
recta aliqua aliam rectam et in duas partes aequales
et ad angulos rectos secat, in secanti erit centrum
circuli [prop. I coroll], centrum circuli in HK erit.
eadem de causa etiam in @4 erit centrum circuli
ABI. nec ullum aliud commune punctum habent
HK, ©A4 rectae ac 4 punctum. itaque 4 centrum
est circuli 4BI.

Ergo si intra circulum punctum aliquod sumitur,
et ab hoc puncto plures quam duae rectae aequales
ad circulum adcidunt, sumptum punctum centrum est
circuli; quod erat demonstrandum.

X.

Circulus circulum non secat in pluribus punctis
quam duobus.
nam, si fieri potest,
circulus 4BI" circu-
lum 4EZ in pluribus
gecet punctis quam
duobus B, H, Z, 6,
et ductae B®, BH
In punctis K, 4 in
duas partes aequales
secentur, et a K, 4 ad
B®, BH perpendicu-
4A4EHm. 2 V. 19.2, 0] corr.ex ®, Z m. 2 V. 20. BO,
BH] P, B®, HBF m. 1; BH, ©B F m. 2; BH, B® BVp.

tewiedwoay Siza P. tetprofocay P, 21. B®, BH]
BF“,' V m.2; BH, BO Pp, V m. 1.

Buclides, edd. Heiberg ot Menge. 13
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dico, rectam Z, H coniungentem per punctum con-
tactus A ire,
ne eat enim, sed si fieri potest, cadat ut ZI'd H,
et ducantur 4Z, 4H. iam quoniam Z punctum cen-
trum est circuli 4BI, erit Z4 = ZI'. rursus quo-
niam H punctum centrum est circuli 4 4E, erit
AH = HAd.
B sed demonstratum est, etiam
ZA=12ZI. itaque
ZA+4+ AHe=ZI' 4+ HAd.
quare ZH > ZA 4+ AH. uerum
etiam ZH<ZA4 -+ AH (I, 20];
quod fieri non potest. itaque recta

T Z, H coniungens extra punctum
contactus 4 non ibit. quare per
4 ibit.

Ergo si duo circuli extrinsecus contingunt inter se
recta centra eorum coniungens per punctum contactus
ibit; quod erat demonstrandum.

XIII.

Circulus circulum non contingit in pluribus punc-
tis quam in uno, siue intra siue extrinsecus contingit.
nam si fieri potest, circulus A4BI'A4 circulum
E BZ 4 prius intra contingat in pluribus punctis quam

18. ovx] supra m.2PV. xara td V, sed corr. 19. évtdg
dvtog dpanmtnyrar P; &xtog B et V m. 2 (dvvds m. 1).  éurog
évrog BY.  20. lpameprau] om. P. 21, 4BI'd] ABT lac.
1 litt, o. 22. EZ, Z4 P, corr. m. rec.  antéclo Bp et
F m, 1 (corr. m. 2), 23. 4, B] B, 4 Pp.
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uno A4, B. et sumatur circuli 4BI'4 centrum H,
circuli autem EBZ 4 centrum 6.

itaque recta H, ® coniungens
in B, 4 cadet [prop. XI]. cadat
ut BHOA. et quoniam H
punctum centrum est -circali
ABI'd, erit BH=HAd. ita-
que BH>6d. quare multo
magis B® > 6 4.

rursus quoniam & punctum centrum est circuli
EBZA, erit BO® = 6 4. sed demonstratum est, ean-
dem multo maiorem esse; quod fieri non potest. ita-
que circulus circulum intra non contingit in pluribus
punctis quam uno.

dico igitur, ne extrinsecus quidem hoc fieri. nam
si fieri potest, circulus 4I'K circulum 4 BI'Ad extrin-
secus contingat in pluribus punctis quam uno 4, I,
et ducatur AI. iam quoniam in ambitu utrinsque
circui 4BI'd, AT'K duo quaelibet puncta sumpta
sunt 4, I', recta ea coniungens intra utrumque cadet
[prop. II]. sed intra circulum ABI'A et extra cir-
culum A4I'K cecidit [def. 3]; quod absurdum est. ita-
que circulus circulum extrinsecus non contingit in
pluribus punctis quam uno. demonstratum autem, ne
intra quidem hoc fieri.

Ergo circulus circulum non ‘contingit in pluribus

Fp. &=ece Vp. 20. ATK] Kinras. m. 1 P. 21 dgd-
wetar B, V supra scr. m. 2. 23. ovx)] supra scr. F.  f-
ayeras BF, V e corr. m. 2. '
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punctis quam in uno, sine intra siue extrinsecus con-
tingit; quod erat demonstrandum.

XIV.

In circulo aequales rectae aequali spatio a centro
distant, et aequali spatio distantes a centro inter se
aequales sunt.

Sit circulus 4BI'4, et in eo aequales rectae sint
AB,I'4. dico, 4B,I"4 aequali spatio a centro distare.

sumatur enim centrum circuli 4BI'4 [prop. IJ,
et sit E, et ab E ad 4B, I'4 perpendiculares ducan-
4 ‘tur EZ, EH, et ducantur 4E, EI.

iam quoniam recta quaedam per
centrum ducta EZ aliam rectam non

‘l per centrum ductam 4B ad angulos
\{‘ o rectos secat, etiam in duas partes
>7 aequales eam secat [prop. III]. itaque

AZ = ZB. ergo AB = 2 AZ.
eadem de causa erit etiam I'd =2 I'H. et
AB=T4.

itaque etiam AZ = I'H.'!) et quoniam AE = ET,
erit 4E? = EI®. uerum AZ®4 EZ! = AE' (nam
angulus ad Z positus rectus est) [I, 47], et

EH® + HI® = EI'" :
(vam angulus ad H positus rectus est) [id.]. quare

1) I xowr. &¥», 6, quae cum genuina non sit, Euclides
usus erat I xoww. vy, 8.

douuy B. 19, Gnsg énl @ (non F). 20. 4E] mutat. in 'E
V,m.8, I'E in ras. B; eras. F, in quo seq. yovoy (post lacun.)
Tyeve. EI'] AE B et e corr. V; in F euan. 21. uév]
om. B lfa dost B. EZ) ZE Pp.  23. loa doc( B.
HI)corr.ex I'HYV. H]Z ¢ (nonF). 24 Zociy P.
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AZ* 4 ZE* = 'H® 4+ HE®
sed AZ® = I'H?; nam AZ = I'H. itaque
ZE®= EH®
quare EZ = EH. in circulo autem aequali spatio a
centro distare dicuntur rectae, si rectae a centro
ad eas perpendiculares ductae aequales sunt [def. 4].
ergo AB, I'd aequali spatio distant a centro.
Uerum rectae 4B, I'd aequali spatio distent a
centro, h. e. sit EZ = EH. dico, esse 4B = I'4.
nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus
esse AB=2AZ I'd=2 I'H. et quoniam
AE =TE,
erit etiam A E® = I'E® uerum
EZ} 4 Z 4% = AE? [], 47],
et EH® + HI™ — I'E? [id]. itaque

EZ? + ZA* = EH®  HI'.
sed EZ% = EH®, nam EZ = EH. itaque
AZ} = I'H®

quare 4Z —= I'H. et erat
AB =2 AZ, I'd =2 I'H.
ergo AB = I'4.")
Ergo in circulo aequales rectae aequali spatio a
centro distant, et aequali spatio distantes a centro
inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum.

1) I xow. &ww. 5. Euclides ad I xow. évy». 2 prouocare
poterat.

corr. ex 76 m. 2 V. EH] P, F m. 1; EZBVp,Fm2
£crw i{sov) PBF; om. p; looy éot/ V. Deinde seq. in V: 74
amdé s EH punctm deletum (itague V a m. prima habuit

idem quod F). EZ) ZE p. 19 Zotiv P. 20. doc)
corr. ex yog m. 2 V. éotly P. "IE} (prius) supra m. 1
V. Td] 44 ¢ (non F). 23, af) om 26. aldijlois P,
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XV.

In circulo maxima est diametrus, ceterarum autem
proxima quaeque centro remotiore major est.

Sit circulus 4BI'd, et diametrus eius sit A4d,
centrum autem E, et diametro 4.4 propior sit BI,
remotior autem ZH. dico, maximam esse A, et

BI'>ZH.

ducantur enim a centro E ad BI', ZH perpen-
diculares E®, EK. et quoniam BI" centro propior
est, remotior autem ZH, erit EK > E® [def. 4]. po-
natur EA4 == E®, et per 4 ad EK perpendicularis
ducta 4M educatur ad N, et ducantur ME, EN,

ZE, EH. et quoniam E® = E A, erit
etiam BI'= MN [prop. XIV]. rursus
quoniam AE=EM et E4= EN, erit
Ad = ME+ EN. sed
ME + EN > MN [, 20],

et MN = BI itaque') 44>BI et

4 quoniam duae rectae ME, EN duabus
ZE, EH aequales sunt, et

L MEN > ZEH,
erit MN > ZH [], 24]. sed demonstrandum est

1) Cum d&ea lin. 19 in deterrimo solo codice seruatum sit,
coniecturae deberi uidetur; quare puto, uerba xal 5§ 44 tijg
MN pelioy dotiv glossema antiquum esse. idem de uerbis
xal 9 BI' tiis ZH pelfov doriy p. 208, 1— 2 iudico.

dotiv] om. BVp. 20. t'r]c] 21. ME] EM p.
eloty] PF; slat uulgo 't(utv] om. P; comp. Fp; #or:
BYV. 23. ail’
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MN = BI'. itaque maxima est diametrus 44, et
BI'> ZH.

Ergo in circulo maxima est diametrus, ceterarum
autem proxima quaeque centro remotiore maior est;
quod erat demonstrandum.

XVL

Recta, quae ad diametrum circuli in termino per-
pendicularis erigitur, extra circulum cadet, nec in
spatium inter rectam et ambitum ulla alia recta inter-
ponetur, et angulus semicirculi quouis acuto angulo
rectilineo maior est, reliquus autem minor.

Sit circulus 4BI circum centrum 4 et diametrum
AB descriptus. dico, rectam ad 4B in 4 termino per-.
pendicularem erectam extra circulum cadere.

ne cadat enim, sed, si fieri potest, intra cadat ut
AT, et ducatur 4I'. quoniam 44 = AT, erit etiam

B LAdATN=AT'4 {1,5).uerum [ 44T

rectus est. itaque etiam [ 4I'g
rectus. ergo trianguli AI'4 duo
r anguli 4 A" 4+ 44 duobus rectis

. EZ aequales sunt; quod fieri non pot-
est [I,17]. itaque recta ad BA in

z

12, maons B. 13. 4otiv] fora: in ras. V. 16. 4 B] (prius)
inter 4 et B 1 litt. eras. In V. 19. o¢] supra m. 2 F.
AI‘}). 21. énel] émel odv p, ante émel add. xel m. 2 FV.
fon éotl] om. P. * yovla] om. BVp. 22. 4T'd éourww lon P.
28, JAT'] 4 eras. p. &ea] om. B. ﬁpl supra m. 1 F.
Toiysvov 87 tos AT af dvo yovier of] P (AT pro AT4);
af dea Theon? (BF Vp; dea et seq. o7d supra m. 2 F). 24,
dvely V.  25. elowy loouw B. dotfr] om. p.  tov] om. V.
Euclides, edd. Heiberg ot Menge. 14
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A puncto perpendicularis erecta intra circulum non
cadet. similiter demonstrabimus, eam ne in ambitum
quidem cadere. extra igitur cadet.

cadat ut 4E. dico, in spatium inter rectam AE
et ambitum I'® 4 aliam rectam interponi non posse.

nam, si fieri potest, interponatur ut Z4, et a 4
puncto ad Z 4 perpendicularis ducatur 4H. et quo-
niam [ AH A rectus est, et | 4.4H minor recto, erit
AAd4>4H (1, 19). sed 44 = 46. ergo 460 > 4H,
mMor maiore; quod fieri non potest. itaque in spa-
tium inter rectam et ambitum positum alia recta non
interponetur.

dico etiam, angulum semicirculi recta B.4 et arcu
I'® A comprehensum quouis acuto angulo rectilineo mai-
orem esse, reliquum autem arcu I'® A et recta 4 E com-
prehensum quouis acuto angulo rectilineo minorem esse.

nam si quis erit angulus rectilineus angulo com-
prehenso recta BA et arcu I'® 4 maior, et idem mi-
nor angulo comprehenso arcu I'@ 4 et recta AE, in
spatium inter arcum I'® 4 et rectam 4 E positum recta
interponetur, quae angulum efficiat rectis comprehen-
sum maiorem angulo comprehenso recta B.4 et arcu
I'®.4 et alium minorem angulo comprehenso arcu

in ras. m. 2 V. 9. fidooov p. 10. 44] 44 P. 11.
tf] *is . 486)] 8 in ras. p. &oa] doa nal p.  Eldo-
cawg 12. 4etiy] om. Bp. 13. t¢] om. V. 16. ze]

Vop. I'édl I'om. B;m. 2 V, 17. okelag yoviag
p- 18 11] (alt) om. P, m. rec. B. 7] om. Bp. 19. ofelug
yoviag p. 6telag] om. B; m. 2 V. 21. fguv P. tig]
om. p; m. rec. B.  22. vé] om. p. B4] 4B p. 28. fide-

doy F. 24. t¢ vig] om. B; =g p. 25, tomw] supra m. 1
P. 26. evOsm] om. p; m. rec. B. evOsm, fitig p. 28,
ox0] Ty o6 B, 9w te F (2 eras). Omo s08ucy mequego-

péwqy] om. p.  meqieyopéyny] -v m. 2 V; meguedopéyny P.
14*
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I'@ 4 et recta 4E. uverum non interponitur recta [u.
supra]. itaque nullus angulus acutus rectis compre-
hensus maior erit angulo comprehenso recta BA et
arcu '@ 4 nec minor angulo comprehenso arcu I'6 4
et recta A4E.

Corollarium.
Hinc manifestum est, rectam ad diametrum circuli
in termino perpendicularem erectam circulum contin-
gere [def. 2).7) — quod erat demonstrandum.

XVIL

A dato puncto datum circulum contingentem rec-
tam lineam ducere.

Sit datum punctum 4, datus autem circulus BI'd.
oportet igitur a puncto 4 circulum BI'4 contingen-
tem rectam lineam ducere.

sumatur enim centrum circuli E, et ducatur A4E,
et centro E radio autem E .4 describatur circulus 4Z H,

1) Pars altera corollarii, per se quoque suspecta, sine du-
bio a Theone addita est; om. praeter P m.1 etiam Campanus.
et re nera corollarium genuinum eodem redit. itaque e uer-
bis Simplicii concludi nequit, eum partem alteram legisse.

grterar FV. 18. 8mee £3e: Jdsikas] postea insert. F. 15.
Lg] 18’ F; corr. m. 2. 18. fovow — 20. dyaysiv] sllr,qa&w
yag tod d‘o&snoc wvxlov tov BI4 o Jodty onueiov o 4,
ol E'dtw o xévT0Y TOD -nmd.ov © E. V; in mg. m. 2: iy
dile ofrmg 79u¢stm fotw to usw dod¥y onueiov 10 A4 6 d‘e
do&slg mmlog 0 BI'g- 8¢ &3 a=o d‘o.‘)snog enpelov tov A tw
dodévrog xvxlov 1ot BI'd étpunroyunv 03 siay yoaupny dya-
yeiv, et ita B, et p (ax6 To% dodévrog). 19. 4] om. .
21, ellijpfo — 70 E] mg. m. 2 V. 22. xévrgoy @. 28.
EA] P in ras. m. 1; F; AE BVp,
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et a 4 ad EA perpendicularis ducatur 4Z, et du-
cantur EZ, 4B. dico, ab 4 puncto circulum BI'A
contingentem ductam esse .4B.

nam quoniam E centrum est circulorum BI' 4,
AZH, erit EA=EZ, ¢t E4 = EB.
itaque duae rectae 4 E, EB duabus
ZE, E 4 aequales sunt. et communem
angulum comprehendunt eum, qui ad
E positus est. itaque 4Z = 4B, et

A AEZ = EB 4,

et reliqui anguli reliquis angulis aequales [I, 4]. ita-
que [ EAZ — EBA. veram [ EAZ rectus est. ita-
que etiam [ EBA rectus. et EB radius est; quae
autem ad diametrum circuli in termino perpendicu-.
laris erigitur, circulum contingit [prop. XVI coroll.].
ergo AB circulum BI'A contingit.

Ergo a dato puncto 4 datum circulum BI'A4 con-
tingens ducta est recta linea 4B; quod oportebat
fieri.

XVIIL

Si recta circulum contingit, et a centro ad punc-
tum contactus ducitur recta, ducta recta ad contin-
gentem perpendicularis est.

nam circulum 4BI contingat recta 4E in puncto

om, P. 8. dotiv] PF; comp. p; dort BV 4dEZ) EJdZ
P. 9. dotév] PF; om. p; det/ BV, 10. 9] sy B. "E4gZ
e corr. V; EBA p. 11. 7] 7 B; corr. ex wjg F. EBA

e corr. V; EBA douv F; EAZ p. 0087 Ot 7} 9mo EAZ
om. p. xai] om. p. 13. an &xoag] om. B. 14. 7 4B
&oa épumrerar) om., F. 16. BI'4 P. wvxlov] om. F.

16. dox dodévros] PF; dodévros dga BVp. 18. 7] m. rec.
P, 19. 1n’] »” F, euan. 24. anzécdo p.
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I, et sumatur circuli 4BI centrum Z, et a Z ad T
ducatur ZI" dico, ZI" ad 4 E perpendicularem esse.

nam si minus, a Z ad A4 E perpendicularis duca-
tur ZH.

iam quoniam [ ZHT rectus est, erit | ZI'H acu-
tus [I, 17]. et sub maiore angulo .maius latus sub-
tendit [I, 19]. itaque ZI'> ZH. vuerum ZI'= ZB.
itaque etiam ZB > ZH, minor
maiore; quod fieri non potest.
itaque ZH ad 4 E perpendicu-
laris non est. similiter demon-
strabimus, ne aliam quidem per-
pendicularem esse praeter ZI.
itaque ZI' ad 4 E perpendicu-
laris est.

Ergo si recta circulum contingit, et a centro ad
punctum contactus ducitur recta, ducta recta ad contin-
gentem perpendicularis est; quod erat demonstrandum,

XIX.

Si recta circulum contingit, et a puncto contactus
ad contingentem perpendicularis ducitur recta linea,
centrum circuli in ducta recta positum est.

nam circulum 4BI contingat recta 4E in puncto
I, et a I' ad JE perpendicularis ducatur I'4. dico,
centrum circuli in AI" positum esse.

T
14, ipamrerer @, sed corr. 15. émagiv p.  16. axtopéyny

. 18. ¢9'] x seq. ras. 1 litt. F.  '20. mj¢] in mas. m. 1 p.
yoviag] Theon? (BFVp); om. P. 21. foras] in ras. @;
antecedunt uwestigia uocabuli foras m. 1. 23. axréc®w PB

FVp; corr. Simson (Glasguae 1756. 4°) p. 353. in V a- in ras.
est. 24. Ante 7 ras. 1 litt. F.
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ne sit enim, sed, si fieri potest, sit Z, et duca-
tur I'Z. ‘

quoniam circulum 4BI" contingit recta JE, et a
centro ad punctum contactus ducta est ZI', ZI" ad
A4E perpendicularis est [prop. XVIII]. itaque [ ZI'E
rectus est. uerum etiam [ AI'E rectus. quare

4 L ZTE = ATE,

minor maiori; quod fieri non potest.
B jtaque Z centrum circuli A4BI

non est. similiter demonstrabimus,

ne aliud quidem ullum punctum

Fy E oxtra AT positum centrum esse.
Ergo si recta circulum contingit, et a puncto con-
tactus ad contingentem perpendicularis ducitur recta
linea, centrum circuli in ducta recta positum est;
quod erat demonstrandum.

z

a4

XX,

In circulo angulus ad centrum positus duplo maior
est angulo ad ambitum posito, si anguli eundem arcum
basim habent.

Sit circulus 4BT, et ad centrum eius angulus sit
BEI', al ambitum autem BAI, et eundem arcum
basim habeant BI' dico, esse [ BEI' =2 BAT.

ducta enim A E ad Z educatur. iam quoniam

EA—EB,
erit [ EAB = EB A [I, 5]. itaque

87] corr. ex dsi m, rec. P, 098é Bp. 10. éx{] om. BFp.
11, axtpree F m. 1; corr. m. 2. 12. ¢pdag yavlas Vp.
15. xf' F. 16, meds] é» p. 17, éoxly B. 22. BI'} I'B
F. BET yovla tis] BI iéyo ot seq. ras. 8 litt. ¢. 24.
yete] 8¢ F; corr. m. 2. 25. lon xal] lon éotl xai p.
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LEAB + EBA4 =2 EAB.
sed [ BEZ = E4AB + EBA [l,32]. quare
LBEZ =2 EAB.
eadem de causa etiam [ ZEI' = 2 EA4I. itaque
LBEI =2 BAI.
rursus infringatur recta, et sit
alius angulus B 4T, et ducta 4E
producatur ad H. similiter de-
monstrabimus, esse
% LHEI =2 EAT,
quorum [ HEB == 2 EAB. ita-
" 8 que [ BEI' =2 BAT.
Ergo in circulo angulus ad centrum positus duplo
maior est angulo ad ambitum posito, si anguli eun-
dem arcum basim habent; quod erat demonstrandum.

a

XXI.
In circulo anguli in eodem segmento positi inter
se aequales sunt.
A Sit circulus 4BI'4, et in eodem
segmento BAEA anguli sint BA 4,
BEA. dico, esse [ BA4d = BEA.
B 4 sumatur enim centrum circuli 4 BI'4,
I et sit Z, et ducantur BZ, Z 4. _
et quoniam [ BZA ad centrum positus est, et
L BA4 ad ambitum, et eundem arcum BI'A basim

46wi] comp. supra scr. F. 11, 9x¢] om. B; add. m. rec.
12. Sixleoiwyv] -¥ supra scr. m. 1 P. 14. of yoviei] m. reec.
P; m.2 V; om. B; in ras. F. 15. xa’] euan. F. 16.7 af]

i 1
om. g. 19. BAE 4] E supra scr. P, 20. dddrjlawg sloly

i
lear F m. 1. 24. BZ4] B om. @, Z e corr. m. 2 V. 25.
£govawy PB.
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habent, erit [prop. XX] L BZ4 = 2 B A 4. eadem de
causa etiam [ BZA4 =2 BE4. quare
LBAAd=BEA4,
Ergo in circulo anguli in eodem segmento positi
inter se aequales sunt; quod erat demonstrandum.

XXII.

In quadrilateris in circulis positis anguli oppositi
duobus rectis aequales sunt.

Sit circulus 4BI'4, et in eo quadrilaterum sit
ABI'4. dico, angulos eius oppositos duobus rectis
aequales esse. .
~ +ducantur 4I', B4. iam quoniam cuiusuis trian-
guli tres anguli duobus rectis aequales sunt [I, 32],
trianguli 4 BI" tres anguli I'4B 4 4BI'4 BI'4
duobus rectis aequales sunt. sed L I'4B = BAI"; nam
in eodem sunt segmento BAAI" [prop. XXIJ, et

L ATB= A4B; -
nam in eodem sunt segmento 4 A4I'B.
quare [ AAD'= BAI' + AI'B. com-
munis adiiciatur [ 4BI. itaque
. 4 ABI' + BAI' + ATB=ABI'}+ A 4T.
uerum 4BI' 4+ BAI' + 4AI'B duobus rectis aequales
sunt. quare etiam 4BI' -+ 44T duobus rectis sunt

/
h

Tesymvov] om. B. 16. yoviue Svoly dodais loow eloly al vmo

T'4B, ABT, BI'4 V. 117, st'o'(vg euan. F. T'4B] 'dB P.
Bdl’} BAL P (ante I' ras. 1 litt.). 18. #lowy PBF.

19. yap| supra m. 2 euan. F. &lo/] supra m. 2 euan. F;

eloly PB. 20, £nlv]PF comp. p; éot{ BV, 21. Post mgos-

xelodo in B add, Talg 3o opov tjj mgos 10 A %al I' xal go-

ols vfj pu tf meog ©0 4.  9xo] (alt) om. @, m. rec. B.

22. ABI') Bl e corr, V.  elei’B. ala P.  aid’ of —

23. elofy] om. B.  28. BAT, AT'B] BI'4, '4B p. sloly]

PF; &lo/ uulgo. 24. doa] om. BFV.
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aequales. similiter demonstrabimus, etiam
LBAA+ AT'B
duobus rectis aequales esse.
Ergo in quadrilateris in circulis positis anguli
oppositi duobus rectis aequales sunt; quod erat de-

monstrandum.
XXTI11.

In eadem recta duo segmenta circulorum similia
et inaequalia in eandem partem construi nequeunt.

nam si fieri potest, in eadem recta 4B duo seg-
A menta circulorum similia et inaequalia in ean-

dem partem construantur 4I'B, 4 4B, et edu-

catur 4I'd, et ducantur I'B, A B.

iam quoniam segmentum AI'B simile est

segmento 4.4 B, similia autem segmenta cir-

culorum sunt, quae aequales angulos capiunt
4 [def. 11], erit L 4T'B — A .4 B, exterior interiori;
B quod fieri non potest [I, 16].

Ergo in eadem recta duo segmenta circulorum si-
milia et inaequalia in eandem partem construi neque-
unt; quod erat demonstrandum.

XXIV.
Similia segmenta circulorum in aequalibus rectis
posita inter se aequalia sunt.
nam in aequalibus rectis 4B, I'd similia seg-
menta circulorum sint 4EB, I'Z4. dico, esse

AEB=TIZ74.
locs] seq. spatium 3 litt. F. dotiv] om. B.  yovle] m. 2
V. 17. 1 #vrog 7] éxzds p. 40t(v] om. p. 24. yae]

supra m. 2 F. I'd] 4 e corr. m. 1 F. 25, noxlov .
dotly P

Euclides, edd. Heiberg et Menge. 15
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adplicato enim segmento 4 EB ad segmentum I'Z A et
posito 4 puncto in I, recta autem 4B in I'd, etiam
B punctum in 4 cadet, quia 4B = I'4. adplicata
autem recta 4B rectae I'd etiam segmentum 4 EB
in I'Z 4 cadet. nam si recta 4B cum I'4 congruet,
segmentum antem A4EB cum I'Z4 non congruet,
® aut intra id cadet aut extra’), aut
Q excedet ut "'HA4, et circulus circu-
A ‘® lum in pluribus punctis quam duo-
bus secabit; quod fieri non potest
@ [prop.X). itaque recta 4B cum I'A
congruente fierinon potest, quin etiam
segmentum 4 EB cum I'Z 4 congruat. congruet igitur,
et aequale ei erit [I xow. . 8].
Ergo similia segmenta circulorum in aequalibus
rectis posita inter se aequalia sunt; quod erat demon-

strandum.
XXV.

Segmento circuli dato circulum supplere, cuius est
segmentum.

Sit datum segmentum circuli 4 BI. oportet igitur
segmenti 4 BI" circulum supplere, caius est segmentum.

1) 1d quod ob prop. XXIII fieri non potest. et hoc ad-
iicere debuit Euclides; sed non dubito, quin ipse ita seripserit,
ut praebet cod. P. nam haec ipsa forma imperfecta Theoni
ansam dedit emendationis parum felicis.

ta I, H, 4 Theon (BFVp; xafm. 2 V; 6 e corr. p).  orly

P; om. BV ndly F; dotl mdliv p. '13. ®] wiy p. IZ4
I'Z litt. in ras. V. Dein in FV add. zpipe m. 2. avzo
V. 14, & aea] dea va F; ante doa m, 2 add. Td. oy

loay p. 16. xfe F; corr. m. 2, 18. o wpijpe Fp. 18.
10 Joféy] om. B, m. 2 V. xvxlov wpipe B. 21 0 zpi-
pa PF,

15%
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nam AT in duas partes aequales secetur in 4, et
a 4 puncto ad AT perpendicularis ducatur 4B, et
ducatur 4B. ergo [ 4B aut maior est angulo B4 4
ant aequalis aut minor.

Sit prius maior, et ad rectam B4 et punctum
eius A4 construatur | BAE = 4B 4 [I, 23], et edu-
catur 4B ad E, et ducatur EI. iam quoniam

LABE = B AE,
erit etiam EB = EA [I, 6]. et quoniam

B g Ad=AdI, et 4E communis est, duae
rectae 44, AE duabus I'd, 4E aequales
r sunt altera alteri; et [ 44E = I'4E;

nam uterque rectus est. itaque 4 E=TIE [I,4]. uerum
demonstratum est, esse 4 E = BE. quare etiam BE
=TI'E. itaque tres rectae 4 E, EB, EI" inter se aequales
sunt. ergo circulus centro E, radio autem qualibet
rectarum 4E, EB, EI' descriptus etiam per reliqua
puncta ibit et erit suppletus [prop. IX]. ergo dato
segmento circuli suppletus est circulus; et adparet,
segmentum 4 BI" minus esse semicirculo, quia centrum
E extra id positum est.

Similiter si [ 4Bd==BAA, tres rectae A4,
AB, AI' inter se aequales erunt, cum 44 = B4

scr. aild] P, V. m. 1; dii’ F; dlia xel Bp, Vm. 2. 15.
AE] AB F. B (prms) bis F (semel m. 2). 16, lon doriy
P. E4P. aiijiaig) om. V., 18. xai] om. P 19.
uooo‘avayeaq:opwoc F; mg. m. 1: y. meodavayeyQapuévos.

20, xvxlov] o uvnloc xvxlov P. In B mg. lin. 5: flartoy
Nuixvxdiov, lin. 24: fuinvxicoy, p. 280, 3: peitoy Huexvxdlov. -
21, Elanov]mgmlP 22zoE in ras. p; E P m. 1,
B. 24 0] in ras. V; om. P.  xdy y] xal édv P; xdy seq.
7 in spatio 4 htt P. ABA] corr. ex AB'm. 1 P Bd in
ras. V. ton ¢ P. 2. AI') 4 in ras. p. 26. zeanc] P
m. 1, F, V seq. ras.; zoeic dge Bp, P m. rec.
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[I, 6] et 44=AdI; et 4 centrum erit circali sup-
pleti, et 4 BI" semicirculus erit.

Sin { ABA4 < BAA, et ad

rectam B 4 et punctum eius A

A A
ﬂ‘ construimus angulum aequalem
B 4 “ angulo 4B.4 [I, 23], centrum
lp in recta 4B intra segmentum
I

A BT cadet, et segmentum 4BI
maius erit semicirculo.
Ergo segmento circuli dato suppletus est circulus;
quod oportebat fieri.

XXVI.

In aequalibus circulis aequales anguli in aequalibus
arcubus consistunt, siue ad centra siue ad ambitus
consistunt.

Sint aequales circuli 4BT,
AEZ, et in iis aequales an-
guli sint ad centra BHT,
E®Z,ad ambitus autem BAT,
EA4Z. dico, aequales esse
arcus BKI, EAZ,

ducantur enim BI', EZ. et quoniam aequales sunt
circuli 4BI, 4EZ, etiam radii aequales sunt. ergo
duae rectae BH, HI' duabus E®, BZ aequales sunt;

ovnig 2ot to tpijpe V. moiisa] Ssibas PF; in F mg. m, 1:
yo. motficas. 10, xs’] sic .  18. deww B. 14, ﬁsﬂquviacl
postea add. m. 1 F; m. rec. P. 15. forwoay yde P. x0
®=@os piv toig wévrpois oo yovia: fotmeay P. 17. BHTI]
post ras. 1 litt, F. 22. BH] HB BVp. dvo] (alt.) dver
V; dveéy p. 28. EQ] OE V, corr. m. 2. loos] P, F m. 1;
loa: elol BVp, F m. 2. 4] 6 B.






ELEMENTORUM LIBER III. 233

et angulus ad H positus angulo ad @ posito aequalis
est. itaque BI'= EZ [I, 4]. et quoniam angulus ad |
A positus angulo ad 4 posito aequalis est, segmentam
BAI" segmento EAZ simile est [def. 11]. et in
aequalibus rectis posita sunt. segmenta autem si-
milia in aequalibus rectis posita inter se aequalia
sunt [prop. XXIV]. itaque BAI = EAZ. uerum
etiam totus circulus ABI" toti circulo 4 EZ aequalis
est. quare qui relinquitur arcas BKI arcui EAZ
aequalis est.

Ergo in aequalibus circulis aequales anguli in ae-
qualibus arcubus consistunt, sive ad centra siue ad
ambitus consistunt; quod erat demonstrandum.

XXVIIL
In aequalibus circulis anguli in aequalibus arcubus
consistentes inter se aequales sunt, siue ad centra
siue ad ambitus consistunt.

A nam in aequalibus circulis
ABI, A4EZ in aequalibus
arcubus BI', EZ ad centra

B H,® anguli consistant BHT,

/ E®Z, ad ambitus autem
BAI, EAZ. dico, esse [ BHI' = EB®Z, et
LBAI = EAZ.

xoulo] in ras. m. 2 V. 8. zjj] domw lon tj P.  EAZ] litt.
AZ inras. V. 9. oty lon] om. P.  10. ’Ey] inter ¢ et »
1 lith. eras. V.  12. gaiv F. 14. x¢'] sic . 18, dawy
p. 19. xal énl F. 28. yovla] P; om. Theon (BF Vp).
E®2Z] corr. ex EBZ m. rec. P; BHI' 9.  24. #ouw lon] P;
om. Theon (BF Vp).
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nam si [ BHI angulo E®Z inaequalis est, alter-
uter eorum maior est. sit maior /| BHT, et ad rectam
BH et punctum eius H angulo E®Z aequalis con-
struatur BHK [I, 23]. et aequales anguli in aequa-
libus arcubus consistunt, si ad centra sunt positi
[prop. XXVI1]. ergo arc. BK = EZ. sed EZ = BI.
quare etiam BK == BI', minor maiori; quod fieri non
potest. itaque [ BHI" angulo E®Z insequalis non
est; aequalis igitur. et angulus ad 4 positus dimidius
est anguli BHI", angulus antem ad 4 positus dimi-
dius anguli E®Z [prop. XX]. itaque angulus ad A4
positus angulo ad 4 posito aequalis est.
" Ergo in aequalibus circulis anguli in aequalibus
arcubus consistentes inter se aequales sunt, siue ad
centra sine ad ambitus consistunt; quod erat demon-
strandum.

XX VIIL
In mequalibus circulis aequales rectae aequales ar-
cus abscindunt maiorem maiori, minorem autem mi-
nori.
Sint aequales circali 4BI', 4EZ, et in circulis
aequales rectae sint 4B, AJE, arcus 4I'B, 4ZE

add. ~, cui nunc nihil respondet. 3. ed@ele] om. p; mg.
m 2 V. 4. E6Z) in ras, m. 2 V. 7. ail” Bp. lon
dot{ Vo. 8. BI'zj BKBm.1, Fp, Vm, 1. 10. dony
P. 12. lon doo xal — 13. = d] om. F. 18. 7] 6 B.
14. év apa] e corr. m. 2 V., 16. fefnuvien yoviar] @, seq.
ar m. 1; in P yowias supra scr. m. 1. 16. Pefyaviae daw P.

18. ' F. 19. loag] lear @ (non F). 20. agagovay P,
dpegotor @, 21, ldacova tf élaccors V.  22. rois wvmlog)
P; avrois Theon (BFVp). 28. 4B, 4E) P; BI', EZ Theon
(BFVp). 24. ATB] P, Fm. 1; BAI’ BVp, F m. 2.
A4ZE] P; E4Z Bp, V e corr. m. 2; JZ inter duas ras. F.
degsgovoar P; gégoveas V, corr. m. 2.
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maiores abscindentes, 4/ HB, 4O E autem minores,
dico, esse arc. 4I'B = JZE, AHB = 4OE.

A i a .E
" \g/

sumantur enim centra circulorum K, 4, et du-
cantur 4K, KB, 44, AE. et quoniam aequales cir-
culi sunt, etiam radii aequales sunt [def 1]. itaque
duae rectae 4K, KB duabus 44, AE aequales sunt;
et AB=AdE. itaque [ A KB = AAE [I, 8)]. sed
aequales anguli in aequalibus arcubus consistunt, si
ad centra sunt positi [prop. XXVI]. itaque arc.

AHB = 48E.

unerum etiam totus circulus 4ABI" toti circulo 4EZ
aequalis est. quare etiam qui relinquitur arcus 4I'B
reliquo arcmi 4ZE aequalis est.

Ergo in aequalibus circulis aequales rectae aequales
arcus abscindunt maiorem maiori minorem autem mi-
nori; quod erat demonstrandum.

mequpegeie B.  dottv P. 4B in rmas. F. 18. 4EZ) E
supra m. 1 F; EZ4 P. loog) insert. m. 2 F. xel] PF;
om. BVp. ATB] F; ABT" P; BAT BVp. weQupéoeia]
om. V. 14. louxf 7fj] in mg. transit, antecedit fon 1n spatio
plurinam litt. ¢. AZE) senpsi; 4EZ PF; E4Z BVp.

15. lef loar e0@siae] in ras. F. 16. apaigovay F, -gua- o
corr. Vm. 2.  pelfor:] post lac. 8 litt. in mg. transiens ¢.



ELEMENTORUM LIBER III. 239

XXIX.

In aequalibus circulis sub aequalibus arcubus ae-
quales rectae subtendunt.

Sint aequales circuli 4BI', 4EZ, et in iis ae-
quales arcus abscindantur BHI', E®Z, et ducantur
rectae BI', EZ. dico, esse BI' = EZ.

A m
K A4 '
V.4 N_ 8 _~
sumantur enim centra circulorum et sint K, 4,
et ducantor BK, KI', EA, AZ. et quoniam arc.
BHI' = E®Z,
erit etiam [ BKI'=EAZ [prop. XXVII]. et quoniam
circuli 4 BI', 4 EZ aequales sunt, etiam radii aequales
sunt [def. 1]. itaque duae rectae BK, K I"-duabus E 4,
AZ aequales sunt; et aequales angulos comprehen-
dunt. itaque BI'= EZ [], 4)].
Ergo in aequalibus circulis sub aequalibus arcu-
bus aequales rectae subtendunt; quod erat demon-
strandum. '

XXX.
Datum arcum in duas partes aequales secare.

18. elofvy PF. o«f] om. P.  #x] om. p* 14. eloly] PBF;

glof Vp. foas yaviag Bp. neoeégovoiy] PB, meoiéyovar

PP, xcepéoovawy V.  16. vxé rdg BF Vp. 17. of loon V.
oxeq £des deifar] m. 2 F. 18. 1] non liquet F.
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Sit datus arcus 44 B. oportet igitur arcum 4 4B
in duas partes aequales secare.

e

ducatar 4B et in duas partes aequales secetur in
I' {1, 10], et a puncto I" ad rectam 4B perpendicu-
laris ducatur I'd, et ducantur 4.4, 4B. et quoniam
Al =TIB, et communis est I'd, duae rectae AT,
I'4 duabus BI, I'4 aequales sunt; et

L AT'4 = BI'4;

nam uterque rectus est. itaque 44 = 4B [], 4].
uerum aequales rectae aequales arcus abscindunt ma-
iorem maiori minorem autem minori [prop. XXVIII].
et uterque arcus 44, 4B minor est semicirculo.
itaque arc. 44 = 4B.

Ergo datus arcus in duas partes aequales sectus
est in puncto 4; quod oportebat fieri.

XXXI.

In circulo angulus in semicirculo positus rectus
est, qui autem in segmento maiore positus est, minor
recto, qui autem in segmento minore positus est,
maior recto, et praeterea angulus segmenti maijoris
maior est recto, minoris autem segmenti angulus minor
recto.

ras. m. 1 P. 12, &ldrowe P.  fxatépov 9.  tav] vod g.

4B] om. F. 14, 4B] in ras. V.  weoupepeler] om. V, meot-

pépetay @. 15, 5] in ras. V.  16. moifjoeu] Szifas P,

17. 4y" F. 18. zv] ost ras. 1 Iitt. V. 22. yovla] m. 2

V. 23, de&js] PF; Eo‘tlv dedij¢ Bp; dobiig dory V.
Euolides, edd. Heiberg et Menge. 16
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Sit circulus 4BI'd, diametrus autem eius sit BI,
centrum autem E, et ducantur B4, A", 44, A4TI.
dico, angulum in BAI" semicirculo positum [ BAI"

T rectam esse, qui autem in seg-
mento 4 BI" maiore, quam est
semicirculus, positus est, [ 4BI"
minorem recto, qui autem in
segmento 4A4I" minore, quam
est semicirculus, positus est,

B L AAT maiorem recto esse.

ducatur 4E, et educatur B4 ad Z. et quoniam
BE == EA, erit etiam [ ABE = B AE [I, 5]. rursus
quoniam I'E == E 4, erit etiam [ AT'E = I'4E. ergo
L BAIl == ABI' 4+ AI'B. uerum etiam angulus ex-
terior trianguli 4BT, [ ZAT = ABI'+ ATB [], 32].
itaque [ BAI' = ZAI. rectus igitur est uterque
(I, def. 10]. ergo angulus BAT in semicirculo BAT
positus rectus est.

et quoniam trianguli 4 BI" duo anguli ABI', BAT
duobus rectis minores sunt [I, 17], et [ BAI rectus
est, . ABI" minor est recto; et in segmento 4BI’
maiore, quam est semicirculus, positus est.

et quoniam in circulo quadrilaterum est 4BI'J,

z\ 4

BAE} P; EBA Bp, e corr. FV, 12. TE] P; 4EF, Vin
ras. m. 2; E4 Bp. EA] P; ET Bp, in ras. m. 2 FV.
éotiy PB. xai] om P, yovie 5 FV (supra yovie in V
ras. est). 13. '4E} in ras. m. 2 V, 15. 4BI'] (alt.) I
in ras. m. 2 V. yoviaeg] m. 2 V. 16. lon] (prius) m. 2 F.
17. ABT P. 18. {our)] PB, comp. p; éom FV. 19, dvo]
supra add. «f m. 1 F. 20. ABT, BAI']) ABT in spatio 6
litt. m.2F, élecoorés FV. 21 BAT] PFV; BAT yovix
Bp. éidecwy V.,

16*
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et in quadrilateris in circulis positis oppositi anguli
duobus rectis aequales sunt [prop. XXII], et angulus
ABI" minor est recto, reliquus angulus 44" maior
est recto; et in 4A4I" segmento minore, quam est
semicirculus, positus est.

dico etiam, angulum maioris segmenti arcu 4BI"
et recta A" comprehensum maiorem esse recto, mi-
noris autem segmenti angulum arcu 4 AT et recta
AT comprehensum minorem esse recto. et hoc statim
adparet. nmam quoniam angulus rectis B4, AI" com-
prehensus rectus est, angulus arcu 4BI et recta 4I"
comprehensus maior est recto. rursus quoniam an-
gulus rectis 4I'y AZ comprehensus rectus est, an-
gulus recta I'4 et arcu 4 4I" comprehensus minor
est recto.

Ergo in circulo angulus in semicirculo positus
rectus est, qui autem in segmento maiore positus est,
minor recto, qui autem in segmento minore positus
est, maior recto, et praeterea angulus segmenti ma-

1; idem mg. m. rec. P); =eoiezopévn dedn yovia Bp. 14.
ABI'JAHT P; AHB BF, Vm. 2, p m.1; I add. p m. rec.,
ABO cum ras. inter 4 et B V m. 1, AT'] I in ras. m.
rec. B. 15, peffoy] pecf- in ras. m. rec. B. 16. AT} I'4
V. ed@eidy mequezopéyn in ras. m.2 V. 17, 44T'] A4
P. éldzrov] e corr. B m. rec., praeced. ¢ m. 1; post ras,
1 litt. V. 20. #lerrov doriv BV. 21. tpnpen] om. PB
FVp.  peffov ozl BVp. 22 yovie] om. P, m. 2 F.
{ot/v] om. P; m. 2 F.



. ELEMENTORUM LIBER III 245

et in quadrilateris in circulis positis oppositi anguli
duobus rectis aequales sunt [prop. XXII], et angulus
ABI' minor est recto, reliquus angulus 44I" maior
est recto; et in 44T segmento minore, quam est
semicirculus, positus est.

dico etiam, angulum maioris segmenti arcu 4BI”
et recta 4" comprehensum maiorem esse recto, mi-
noris autem segmenti angulum arcu 4 4I et recta
AT comprehensum minorem esse recto. et hoc statim
adparet. nam quoniam angulus rectis B4, AI' com-
prehensus rectus est, angulus arcu 4BI et recta 4I"
comprehensus maior est recto. rursus quoniam an-
gulus rectis 4", 4Z comprehensus rectus est, an-
gulus recta I'd et arcu 4 A" comprehensus minor
est recto.

Ergo in circulo angulus in semicirculo positus
rectus est, qui autem in segmento maiore positus est,
minor recto, qui autem in segmento minore positus
est, maior recto, et praeterea angulus segmenti ma-

1; idem mg. m. rec. P); meqreyouévy 6087 yovia Bp. 14,
ABI')AHI' P; AHB BF, Vm, 2, p m.1; I" add. p m. rec.,
ABO cum ras. inter 4 et B V m. 1. AI'] T in ras, m.
rec. B. 15. peffwy] peif- in ras. m. rec. B. 16, AT I'4
V. eode1dy mequeyopéyn in ras. m.2 V. 17 44T 44
P. #ldttov] e corr. B m. rec., praeced. ¢ m, 1; post ras,
1 litt. V. 20. éidtroy dorlv BYV. 21, tprjpoar] om. PB
FVp. peltav {otly BVp. 22. yovia] om. g‘:m. 2 F.
dotiv] om. P; m. 2 F.
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ioris maior est recto minoris autem segmenti angulus
minor recto’; quod erat demonstrandum.?)

XXXIIL

Si recta circulum contingit, et a puncto contactus
in circulum producitur recta secans circulum, anguli,
quos haec cum contingenti efficit, aequales erunt an-
gulis in alternis segmentis circuli positis.

nam circulum 4 BI'A contingat recta EZ in puncto
B, et a B puncto recta BA circulum 4BI'A secans

in eum producatur. dico, angn-
Ny los, quos B4 cum contingenti EZ
\ efficiat, aequales fore angulis in
alternis segmentis circuli positis,
h. e. [ ZB 4 aequalem esse angulo
E - g in segmento BA4 constructo, et
L EBA angulo in segmento 4I'B
constructo aequalem.
ducatur enim & B ad EZ perpendicularis B4, et

1) Corollarium per se parum necessarium hic prorsus
praue collocatur, cum minime e propositione pendeat. si Eu-
clides id adiicere uoluisset, post I, 32 ponere debuit. etiam
collocatio uerborum omee #0es Jdeifoe et ratio codicum inter-
polatorem arguunt; - omisit Campanus. post Theonem demum
additum esse midetur.

Siey®] -¢- in ras. V. 11. oy épanzopévyy V; corr. m. 2.
17. wded 9.  18. dpamropévng] -¢ postea add. F. 19. zod
xoxlov twipaer V.  rprjpesy P.  8m] om. p.  20. ZBA
AdBZ F; corr. m. 2,  yowle] om. Bp. ~ éderiv P. & ﬂf)}
in ras. V m. 2. BAA4] PF, V e corr. m. 2; 44B Bp.

21. yowle] seq. v§ vwo JAB, sed eras. V. EBA] 4 in ras.
Vi 4BE F, corr. m. 2, yovie] PF, V in ras. m. 2; om.
Bp. _ fowtv P. 22. 4T'B] I''e corr. m.2 V. yovie]
seq. 7} vwo AT'B V (eras), idem mg. m. 2 F.






ELEMENTORUM LIBER III 249

in arcu B 4 sumatur quodlibet punctum I, et ducantur
Ad, AT, I'B. et quoniam circulum 4BI'4 contingit
recta EZ in B, et a puncto contactus ad contin-
gentem perpendicularis ducta est B4, in B 4 centrum
erit circuli 4BI'd [prop. XIX]). itaque B4 diametrus
_est circuli ABI'4. quare [ A4B, qui in semicirculo
positus est, rectus est [prop. XXXI]. ergo reliqui
BAA 4 ABA
uni recto aequales sunt [I, 32). uerum etiam [ 4BZ
rectus est. itaque [ ABZ =BAAd-+}+ ABA. sub-
trahatur, qui communis est, /| 4B4. itaque
L ABZ = B AU,
qui in alterno segmento circuli positus est. et quo-
niam quadrilaterum in circulo positum est 4BI'4,
oppositi anguli eius duobus rectis aequales sunt
[prop. XXII). sed etiam [ A4BZ 4 ABE duobus
rectis sunt aequales [I, 13]. itaque
A4BZ 4+ ABE =BAAd+ BI'd,

quorum [ BA A = ABZ, ut demonstratum est. ita-
que [ 4BE = AI'B, qui in alterno segmento circuli
A4I'B positus est.

Ergo si recta circulum contingit, et a.puncto con-
tactus in circulum producitur recta secans circulum,
anguli, quos haec cum contingenti efficit, aequales
erunt angulis in alternis segmentis circuli positis;
quod erat demonstrandum.

af om0 BAd, 4TB. 16. elol 8¢ — 16. loar] P (elolv); om.
Theon (BFVp) 17. 4BZ] litt. 4B e corr. m- 1 F. In

sedi mg, m.1: af slor Svoly op&cug loar dux 70 e98siay Ty
4B én’ ed®elay (-av non liquet) wijy EZ ag frvye fordvan.
24. zois] insert. m. 2 F.
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XXXIIIL

In data recta segmentum circuli construere, quod
angulum capiat aequalem dato angulo rectilineo.

Sit data recta 4B, et datus angulus rectilineus is,
qui ad I" positus est. oportet igitur in data recta
AB segmentum circuli construere, quod angulum ca-
piat aequalem angulo ad I'" posito.

angulus igitur ad I' positns aut acutus est aut
rectus aut obtusus. sit prius acutus, et, ut in prima

\r figura, ad 4B rectam et punctum 4
A construatur angulus aequalis angulo
4 ad I posito [ BA 4 [I, 23]. itaque

L BAA4 acutus est. ducatur ad 4.4
perpendicularis AE, et 4B in duas

partes aequales secetur in Z, et a Z

_ puncto ad 4 B perpendicularis ducatur

v ZH, et ducatur HB,

et quoniam 4Z = ZB, et communis est Z H, duae
rectae 4Z, ZH duvabus BZ, ZH aequales sunt; et
LAZH=BZH. itaque 4H= BH [I, 4]. quare
circulus centro H radio autem H .4 descriptus etiam
per B ueniet. describatur et sit 4 BE, et ducatur EB.
lam quoniam ab A4 termino diametri 4 E ad 4 E per-

11. xaragroopijs . nel o'vvsamm Bpyp; #e/ om. P, m. 2
V. 12. 4 onpelp] meos avrf onpelm To A V. 13. éor[v
PF. xel fy80 Bp. 44) 44 BVp. Dein add. ¢no
zov 4 onuelov Bp, P m. rec. 14. AE] E in ras. V. xel
tetwjodm 7 AB] mg. m. 2 F. 18. dvo] (alt.) dvel Vp,
BZ) ZB Bp, FVYm 2. slal Vp. 19. yorlg] P; om. BFVp.
BZH]FP "HZB Bp, V (sed H et B in ras.); ZB supra scr.
Hm1 Pon d6c/V. 20. BH]) HBF. 23. EB] BE P.
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pendicularis ducta est 4.4, recta 4.4 circulum 4BE
contingit [prop.XVI x6¢.). iam quoniam circulum 4 BE
contingit recta 4.4, et ab 4 puncto contactus in circu-
lum 4 B E producta est recta 4B, erit | 44B—= AEB,
qui in alterno segmento circuli positus est [prop. XXXII].
uernm L 4 4B angulo ad I posito aequalis est. ita-
que angulus ad I" positus angulo 4EB aequalis est.
ergo in data recta 4B segmentum circuli /EB de-
scriptum est, quod angulum capiat 4 EB angulo dato,
qui ad I positus est, aequalem.
iam uero angulus ad I" positus rectus sit. et rursus
propositum sit, ut in recta 4B segmentum circuli
describatur, quod capiat angulum recto angulo ad I'
posito aequalem. construatur rursus
/’lﬁ angulus B4 4 recto angulo ad I
posito aequalis, ut in secunda figura
factum est, et 4B in Z in duas partes
aequales secetur, et centro Z radio
autem alterutra rectarum Z 4, Z B cir-
- culus describatur 4EB. itaque recta
A A4 circulum A B E contingit, quia angulus ad 4 positus
rectus est [prop. XVI xog.]. et [ B4 4 angulo in seg-
mento 4 EB posito aequalis est; nam hic et ipse rectus
est, quia in semicirculo positus est [prop. XXXI]. uerum
L BA4 etiam angulo ad I" posito aequalis est. ergo
etiam angulus in segmento 4 E B positus aequalis est an-

m. 2 V. o] PF; om. BVp. 21. wprjpars fon BVp; supra
tprjpar in F duase litt. eras. (y=?). 22. ] m. rec. P.

xal] PF; om. BVp. 23. docy fon BVp. xal — 24. 19
I'] om. Bp; supra est ras. in V. 24. AEB] in ras. m.2 V.
Dein add. surjpasc P m. rec. o éori] P (doziv); om.V; ras.
8litt. *. I'] P, F m. 1; ion doety add. F m. 2; I dorwy ian V.
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gulo ad I' posito. ergo rursus in 4B segmentum circuli
descriptum est 4 EB, quod angulum capiat aequalem
angulo ad I'" posito.

iam uero angulus ad I" positus
obtusus sit, et ad rectam 4B et
punctum 4 ei aequalis construatur
LBAA, ut in tertia figura factum
est, et ad 44 perpendicularis du-
catur 4E, et rursus 4B in Z in
duas partes aequales secetur, et ad
AB perpendicularis ducatur ZH,
et ducatur HB. et quoniam rursus 4Z = ZB,
et ZH communis est, duae rectae 4Z, ZH duabus
BZ, ZH saequales sunt; et | 4ZH= BZH. itaque
AH = BH [I, 4]. itaque circulus centro H et radio
HA descriptus etiam per B ueniet. cadat ut 4EB.
et quoniam ad diametrum AFE in termino perpendi-
cularis ducta est 44, recta 44 circalum 4 EB con-
tingit [prop. XVI mde.]. et ab A4 puncto contactus
producta est 4B. itaque | BA A angulo in alterno
segmento circuli, 4@ B, constructo aequalis est [prop.
XXXII]. sed L BAA angulo ad I’ posito aequalis est.
quare etiam angulus in 4® B segmento positus angulo
ad I' posito aequalis est.

Ergo in data recta 4B segmentum circuli con-

structum est 4@ B, quod angulum angulo ad I” posito
aequalem capiat; quod oportebat fieri.

in ras. m. 2 V.  ovvesrauévy PF. alda P.  20. dov{ V.
21. yovie] om. V. dactv P, 22. doa Sodelons] PF;

dodelong dea BVp. 4B] in ras. FV. 23. Sszdusvor] corr.

ox éydusvoy m. 1 P. :

-
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XXXIV.

A dato circulo segmentum auferre, quod angulum
capiat dato angulo rectilineo aequalem.
g Sit datus circulus 4BT,
I et datus angulus rectilineus
is, qui ad 4 positus est.
oportet igitur a circulo
B ' A BT segmentum circuli au-
ferre, quod capiat angulum
A aequalem dato angulo recti-
o} lineo, qui ad 4 positus est.
ducatur EZ circulum 4BI' contingens in puncto
B, et ad rectam ZB et punctum eius B angulo ad 4
posito aequalis construatur ZBI" [1, 23).
iam quoniam ecirculum 4BI" contingit recta EZ,
et a puncto contactus B producta est BI', [ ZBI'
aequalis est angulo in BAI" alterno segmento con-
structo [prop. XXXII]. uerum [ ZBI' angulo ad 4
posito aequalis est. quare etiam angulus in segmento
B AT positus aequalis est angulo ad 4 posito.
Ergo a dato circulo 4BI" segmentum ablatum
est BAT, quod capiat angulum aequalem dato angulo
rectilineo, qui ad 4 positus est; quod oportebat fieri.

XXXYV.
Si in circulo duae rectae inter se secant, rectan-

V. BAI'] B4 e corr. m. 2 V; ABT F. 16. ovveorauévy

F.  yovig lon doxtv V.  tfj] yovia lon doui 3 V. 17. éouw

fon] om. % spnpar] P; tuijpen yovie Theon (BF Vp).

18. éotiy P. yovig] P; om. BFVp. 19. ttrﬁ] (alt.) om.

F.  zufijpe u V et corr. ex tujuans F.  22. 1¢'] euan. F.
Euclides, edd. Heiberg et Menge, 17
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ZI" = TH® 4+ HZ* [], 47).
itaqgue AE>XEIl+ ZE®e«=ZI®. sed ZI'=ZB.
itaque AE>X EIl' 4+ EZ® = ZB*? eadem de causal)
erit AE >< EB 4 ZE® = ZB?. sed demonstratum est
etiam AE >< EI' + ZE® = ZB* itaque

AE < EI' 4+ ZE* = A4E>< EB 4 ZE?.
subtrahatur, quod commune est, ZE?®. itaque
AE > EI' = 4E >< EB.

Ergo si in circulo duae rectae inter se secant,
rectangulum comprehensum partibus alterius aequale
est rectangulo comprehenso partibus alterius; quod
erat demonstrandum.

XXXVI.

Si extra circulum punctum sumitur, et ab eo ad
circulum adeidunt duae rectae, et altera harum circu-
Jum secat, altera contingit, rectangulum comprehensum
tota recta secanti et parte eius extrinsecus inter punec-
tum et partem ambitus conuexam abscisa aequale erit
quadrato contingentis,

Nam extra circulum 4BI" sumatur punctam 4,
et a 4 ad circulum 4 BI adcidant duae rectae 4I'4,

1) BO® = 64 (prop.Ill). BE>< EA -} E6*==B6* (I1,5).
BE><EAJ4-+}+ EO®'} 726 = BO'-|- Z26% = BZ?
= BE><Ed4d- ZE? (],47).

qmp.atwv] TdY Tunpdtey p. 17. 8neg £der deifar] oz 9.

18. 7" F; corr. m. 2. 20. weooxinracy P. 22, foro)
om. FV. ﬂ)g olr;g o p, Fm2 24 usq«qaeeefag] PBFp;
§dd z;qtszopnov dedoyovioy V, F mg. m, 25. ooy
oxl
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4B, et 4I'4 circulum ABI secet, B4 autem con-
tingat. dico, esse 44 >< A" = 4B%.
recta 4I'4 igitur aut per centrum ducta est aut non
per centrum. sit prius per centrum ducta, et centrum
circuli 4 BI' sit Z, et ducatur Z B. itaque [ Z B 4 rectus
est [prop. XVIII]. et quoniam recta 4I" in Z in duas
partes aequales diuisa est, et ei adiecta est I'd, erit
AAX AT + ZI'* = Z 4* [11,6]. sed
ZI'=ZB. quare
AA > AT+ ZB* = Z 4.
est autem Z.4%2 = ZB® - B4 [I, 47].
T itaque A 4> AT+Z B = ZB*+ B4
4 subtrahatur, quod commune est, ZB%
itaque 44 >< A" = AB*.
iam ne sit 4I'4 per centrum ducta circuli 4BT,
et sumatur centrum E, et ab E &d AI perpendicu-
laris ducatur EZ, et ducantur EB, EI, E4. itaque
L EBA rectus est [prop. XVIII]. et quoniam recta
per centrum ducta EZ rectam non per centrum duc-
tam AT ad rectos angulos secat,
eadem eam in duas partes aequales

B secat [prop. III]. quare 4Z=2ZT.
s et quoniam recta 4I" in duas par-
a 7 tes aequales secta est in Z puncto

et ei adiecta est I'd, erit

12 4r)inras. m. 2 V. ZB] ZI' P, corr. m. rec. 13, 70
]FP i’oor 8} 6 Theon (BFVp). [ox Zotl zd] P; zoig Theon
Vp). _ 14.2B, BJ) 4B,ZBP. Post B4 "Theon add.
op&q yeo 7 Omd ZEB4 BVp ot F, ubi 4 postea insertum est).
20. 1:o¥(pr) m 2 F. 22. EB] corr. ex EZ F.  23. dua)
9 &a B 26. zéuve:] (alt.) zepel Bp. 26. ZI'] in ras.
m2V; I'ZF
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comprehensum tota recta secanti et parte eius extrin-
secus inter punctum et partem ambitus conuexam
abscisa aequale est quadrato adcidentis, recta adcidens
circulum continget.

nam extra circulum 4 B[ sumatur punctum 4, et
a 4 ad circulum 4BI" adcidant
duae rectae 4I'4, 4B, et 4I'4
circulum secet, 4B autem ad-
cidat, et sit

AA> AT = A4B2,

dico, rectam 4B circulum 4 BI"
contingere,

ducatur enim circulum 4BI" contingens 4 E [prop.
XVII], et sumatur centrum circuli 4BT, et sit Z, et
ducantur ZE, ZB, Zd. itaque [ ZEA rectus est
[prop. XVIII]. et quoniam AE circulum 4BI" con-
tingit, secat autem AJI'4, erit 44> 4" = A4E?
[prop. XXXVI]. erat autem etiam 4.4 >< JI" = 4 B2,
itaque 4E* = 4B?; quare 4E = 4B. uerum etiam
ZE = ZB. itaque duae rectae 4E, EZ duabus 4B,
BZ aequales sunt; et basis earum communis est Z 4.
itaque [ 4EZ = ABZ [1,8]. uerum [ AEZ rectus
est. quare etiam [ 4BZ rectus; et ZB producta
diametrus est; quae autem ad diametrum circuli in

4 x

B
a

19. &le‘ 8t doo, del. 3¢ m. 1 F. 20, doriv B. ZE] lith Z
in ras. F. 21, dve/ Vp. 4B,BZ] corr. ex 4E, EZ m. 2
F. ealot Vp. 22. Z4]litt. 4 in ras. m. 2 V.  23. lon éoviy
V. 24. ZB)] B, F post ras. 1 litt. (mg. m. 1: yo. % 4Z);
BZ P, et V corr. ex ZB m. 2; EZB in ras. p.
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pévy épamrerar tov xvxdov: 7 AB dpa Epdmwreran
to0 ABI" xvxdov. opolmg 07 Oesydijostar, xdv o
xévrgov éxl tijg AT tvyyavy.

'Eav dpa xvxlov Anepdi i onpsiov éxrdg, dmo &2
T0v onuslov medg TOV avxlov mpoomimTmE: Ovo &v-
Ostas, xal 7 ptv adrov véupyvy tov xvxdov, 5 62 ngoo-
ximry, 1) O} ©O Owd Oing wig repvovens xal Tiig
éxtog dmoAapPavopévns peraty tov TE Oquslov xal
Tijg xvptiis megupspelag loov TG dml tijg M@oomLTTOY-
o5, 7 meoomixTovoa Epdierar Tov xUxAov ' Omsp Edes
Ositar.

1. 70%] vov 4BI' Vp, Fm. 2. tob xvxlov: §) 4B &ea
épdarezor] mg. m. 1 B; item P, addito xaf ante zob. % 4B
— 2. xvxiov] om. p; mg. m. 2 V. 2. &j] 8¢ V, corr. m. 2.
8. AT] I'in ras. m. 1 B. zvyydses P, corr. m. 1. 4. dxo
8} — 10, xonlov] xal ta £&fjs PBFVp. 11, Evxls{dov ozer-
relov § PB, Edxleldov eroigeloy tis Oéovog éxdicems 7 F.
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termino perpendicularis ducta est, circulum contingit
[prop. XVI mdg.]. itaque 4B circulum 4 BI" contin-
git. similiter demonstrabityr, etiam si centrum in
AT cadit. .

Ergo si extra circulum punctum sumitur, et ab
eo ad circulum adcidunt duae rectae, et altera harum
circulum secat, altera adcidit tantum, et rectangulum
comprehensum tota recta secanti et parte eius extrin-
secus inter punctum et partem ambitus conuexam abs-
cisa aequale est quadrato adcidentis, recta adcidens
circulum continget; quod erat demonstrandum.
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7. Recta in circulum aptari dicitur, cum termini
eius in ambitu circuli sunt.

L

In datum circulum datae rectae non maiori, quam
est diametrus circuli, aequalem rectam aptare.

Sit datus circulus 4 BI', data autem recta non
maior diametro circuli sit 4. oportet igitur in 4BI"
circulum rectae 4 aequalem rectam aptare.

ducatur circuli 4BI” diametrus BI. iam si

Y Bl== 4,
~ effectum erit, quod propositum est;
nam in circalum ABI" rectae A
B aequalis aptata est BI. sin BI'> 4,
ponatur I'E = 4, et centro I, radio
Z  autem I'E circulus describatur EAZ,

et ducatur I'4.

iam quoniam I" punctum centrum est circuli EAZ,
erit '4 = I'E. sed 'E = 4. quare etiam 4 = I'4.

Ergo in datum circulum 4BI" datae rectae 4 ae-
qualis aptata est I'4; quod oportebat fieri.

IL.

In datum circulum triangulum dato triangulo ae-
quiangulum inscribere.

pij V. 1 4] om. V; in F euan. 13. évelouoora: B.
yoe] supra m. 1 P. 4] F; B ¢. 14. 8¢] P, Campanus;
at ot Theon (‘IIBFp, 8 ot V). 15. neloda] el xeloda Bp.
xérroo pév B 16, E4Z] PF; in ras. m.2V; 4Z Bp.
18. E4Z] AEZP 19. 5 4] PF, Vm. 2,ndBp,Vm1
4 in ras. V. 7 'E] PF, Vm.2; ¢j TEBp, Vm. 1; I'E
in ras. V. 20. 4] seq. ras. 1 litt, F. 4] AT FV.

fon éotiy F. 22. Post ev@ely add. py pedfows ofoy tig Tob
uixlov Siepéreov Bp, m. 2 mg. FV. évelouodrar B.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. 18
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quate etiam [ MAN = EAZ. itaque triangulus
AMN ftriangulo 4EZ aequiangulus est; et circum
MBI circulum circumscriptus est.

Ergo circam datum circulum dato triangulo ae-
quiangulus triangulus clrcumscnptus est; quod opor-

tebat fieri.
Iv.

In datum triangulum circulum inscribere.
Sit datus triangulus 4BI. oportet igitur in trian-
gulam A BT circulum insecribere,

4 secentur enim anguli 4BT,

AI'B in duas partes aequales

4 rectis B4, I'd (I, 9], quae con-
E _ currant in 4 puncto [I af7. 5],
} " et a A4 ad rectas 4B, BI', I'4

p perpendiculares ducantur AE,
A4Z, 4H, et quoniam

L AB4 =TB4,

et [ BEA— BZA, quia recti sunt, duo trianguli
EBA4, ZBA duos angulos duobus angulis aequales
habent, et unum latus uni lateri aequale, quod sub
altero aequalium angulorum subtendit commune utrius-
que B 4. itaque etiam reliqua latera reliquis lateribus
aequalia habebunt [I, 26]. itaque 4E = AZ. eadem
de causa etiam A H = A4Z.') ergo tres rectae AE,
4Z, 4H inter se aequales sunt. itaque qui centro

1) Nam [ dTH—=AdTZ, AHT = 4ZT, 4T — 4T}
tum u. I,26.

Izmeg V, corr, m. 2. 20. 7j»] om. Bp 24, 7jj] seq. ras.
1 litt. B Post Zon add. Theon: dote xal § JE tj dH
dory l’an (BFp et om. éoniy V); om. P, Campanus. Toeis
—280,1: aililos elofv] om. p; mg. m. rec. B, Ev&um] om.V.
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uerum supposnimus, esse B4 == I'4. itaque etiam
I''d==TId;
quare etiam [ I'dAd = A4AI [I, 5]. itaque
I'd4 4 AAT =2 44T,
sed BI'd =I'dA4 + 4AT. itaque etiam
Blrd=2r44.

sed BI'd=BAdA = ABA. ergo uterque BJA,
4B A4 duplo maior est angulo A4 A4B.

Ergo triangulus aequicrurius constructus est 4 B4
utrumque angulum ad 4B basim positum duplo ma-
iorem habens reliquo; quod oportebat fieri.

XI

In datum circulum quinquangulum aequilaterum
et aequiangulum inscribere.

Sit datus circulus 4 BI'JE. oportet igitur in cir-
cilum ABI'4E quinquangulum aequilaterum et ae-
quiangulum inscribere.

A P construatur triangulus aequicru-

rius ZH® utrumque angulum ad

A H, @ positum duplo maiorem ha-
bens angulo ad Z posito [prop.

7  0X] et in circulum ABITAE tri-

angulo Z H® aequiangulus inscribatur triangulus
AT'4, ita ut sit | ['44 angulo ad Z posito aequalis,
uterque autem AI'd, I'dA utrique angulorum ad

Bpp; Vm. 2; 44B P. 10, Bd p. 15. forw — 17. &y-
yedpar] om. P, 19. fxarégay] om F. meos tois H,
O yoyidy] loixdy P. . 20. £$] (prius) vd B, F m. 1 (corr.
m. 2). 22. @] 6 B. 28. énardoar) £uun’g¢ (e in ras.) %
éxatéey P. tév] in ras. p; iy B, Exaveen] Exarioay
et e corr.p.  tov] o, doa tav F.
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H, @ positorum aequalis [prop. II]. quare etiam
LATA=TAd4=2IA44.

iam [ AT'A, IT'4A rectis 'E, 4B in binas partes
aequales secentur- I, 9], et ducantur 4B, BI, JE,
EA4.') iam quoniam anguli 4I'd, I'4 A duplo maiores
sunt angulo I'd 4 et rectis I'E, 4B in binas partes
aequales secti sunt, erit 4 4I' = AT'E =— EI'4
= I'4B = BAA. et anguli aequales in aequalibus
arcubus consistunt [III, 26]. itaque quinque arcus
AB, BI', I'd, 4E, EA inter se aequales sunt.. et
sub ‘aequalibus arcubus aequales rectae subtendunt
(11, 29]. . itaque quinque rectae 4B, BI, I'd, 4E,
EA inter se mequales sunt. itaque quinquangulum
ABT4E aequila.terum est. dico, idem aequia.ngulum
esse. nam quoniam arc. 4B = A4E, communis ad-
iiciatur are. BI'4. itaque arc. ABI'd — EATIB.
et in arcu 4BI'4 angulus 4EA4 conslstlt, in EAT'B
autem [ BAE. quare etiam [ B4AE — AEd [1I], 27].
eadem de causa etiam singuli anguli 4BI', BI'J,
T'4E nutrique angulo BAE, AEA aequales sunt.
quare aequiangulum est quinquangulum 4 BI'JE. sed
demonstratum est, idem aequilaterum esse.

1) Lin. 5 uidetur delendum esse I'd cum Gregorio.

gam. ruptum. 10. 34] 3" BV.  12. elotw] doviv V. 16. lgo-
yowiov] litt. lco— inras. m.2 V. 17. vjj 4E mequpegeler] om. F,
supra m. 2: vj Ed mequpeqeiy.  lom fordy V. 19, fan doci
V. 20. EATB] BT4EF. _ 21. % om0 BAE] mg. m.2 F.

xeed comp supra scr. m. 2 F. 22, yorle dou fon
doxl 28, xaf] om. BV.  25. éouiv PF.
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Ergo in datum circulum quinquangulum aequi-
laterum et aequiangulum inscriptum est; quod opor-
tebat fieri.

X1I.

Circum datum circulum quinquangulum aequilate-
rum et aequiangulum circumscribere.

Sit datus circulus 4BI'4E. oportet igitur circum
ABIAE circulum quinquangulum aequilaterum et
aequiangulum circumscribere.

fingamus, puncta angulorum quinquanguli inscripti
[prop. XI] esse 4, B, I, 4, E, ita ut arcus 4B, BT,
I'4, 4E, EA inter se aequales sint; et per 4, B,
I'y 4, E circulum contingentes ducantur H8, 6K,
KA, AM, MH [111, 17], et sumatur circuli ABI'4 E
centrum Z [II11], et ducantur ZB, ZK,ZI',ZA4,Z 4. -

et quoniam recta K4 circulum 4 BI'4E contingit
in I', et a Z centro ad I' punctum contactus ZI’

¥V 4 ducta est, ZI" ad KA perpendicularis

&  est [III, 18]. itaque uterque angulus

8, M ad I' positus rectus est. eadem de
B /s causa etiam anguli ad B, 4 puncta

positi recti sunt. et quoniam [ ZI'K
KX I 4 rectus est, erit
ZK®*=ZI" 4 I'K? [1, 47).
eadem de causa etiam ZK® = ZB® 4+ BK® quare

P Zr'] I' in ras. F. ZA) ZA4 o ,i; ol o, supra.
7 m, 2, Post AB I‘AE add. uoulov v, supra. (comp.), ¥

20. mll TGy comp. Post K4 in F add. m. 2: esdeiar.
¢otiv] PF; om. BVp 21, xe/J m. 2 V. 23. ZI'K] K
m, 2; ante Z res. 1 Litt. V. t7g] om. Bp. 24. tov] g
comp. V. ZI, 'K] I prius et X m.2V.  26. lsor éoz(]
om. V. éouty F. ZK loov V.  dors wd] PF; e dga

BVp. zov] om. Bp; g V.
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tendens. itaque etiam reliqua latera reliquis lateribus
aequalia habebunt. itaque Z® = Z K. similiter de-
monstrabimus, etiam singulas rectas Z4, ZM, ZH
utrique Z®, ZK aequales esse. itaque quinque rectae
ZH, 728, ZK, Z 4, ZM inter se aequales sunt, ita-
que qui centro Z radio aytem qualibet rectarum Z H,
20, ZK, Z 4, ZM describitur circulus, etiam per re-
liqua puncta ueniet et rectas 4B, BI, I'd, 4E, EA
continget, quia anguli ad puncta H, 6, K, 4, M po-
siti recti sunt. nam si non continget, sed eas secabit,
accidet, ut recta ad diametrum circuli in termino per-
pendicularis ducta intra circulum cadat, quod demon-
stratum est absurdum esse [III, 16]. itaque circulus
centro Z radio autem qualibet rectarum ZH, Z®,
ZK, ZA4, ZM descriptus rectas 4B, BI', I'd, AE,
E A4 non secabit; ergo eas continget. describatur ut
HOK AM.

Ergo in datum quinquangulum, quod aequilaterum
et aequiangulum est, circulus inscriptus est; quod
oportebat fieri.

XIV.

Circum datuni quinquangulum, quod aequilaterum
et aequiangulum est, circulum circumscribere.

Sit datum quinquangulum, quod aequilaterum et
aequiangulum est, 4BI'4E. oportet igitur circum
ABI'4E quinquangulum circulum circumscribere.

ZK, Z4, ZM s98siv Gregorius. 16. mmloc] m 2V,

17, ysyocup&w o] nel dou dyyeyoaupévos g in'ras. m. 2 F.
0 HOKAM] in ras. F; litt. HO e corr. m. 1 p. 20. yé-
yoamzar V, émytyocuucu F. 24. § Zozv] om. Bp. 26.
mvtuynwov] mg. m. 1 F.
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ducatur circuli 4BI'dEZ diametrus 44, et su-
matur H centrum circuli, et centro 4
radio 'autem A H circulus describatur
EHI'®, et ductae EH, I'H ad puncta
B, Z educantur, et ducantur 4B, BT,
I'd, 4E, EZ, Z4. dico, sexangulum
ABI'4EZ aequilaterum et aequiangu-
lum esse.

nam quoniam punctum H centrum est circuli
ABTAEZ, erit HE = HAd. rursus quoniam 4 punc-
+ tum centrum est circuli HI'®, erit 4E = 4H. sed
demonstratum est, esse HE = Hd. itaque etiam
HE = Ed. itaque triangulus EH 4 aequilaterum est.
quare etiam tres anguli eius EHJ, HA4E, 4EH
inter se aequales sunt, quia in triangulis aequicruriis
anguli ad basim positi inter se aequales sunt [I, 5].
et tres simul anguli trianguli duobus rectis aequales
sunt [I, 32). itaque [ EHJ tertia pars est duorum
rectorum. similiter demonstrabimus, etiam [ JHI'
tertiam partem duorum rectorum esse. et quoniam
recta I'H in EB constituta angulos deinceps positos
EHI', THB duobus rectis aequales efficit [I, 13],
etiam reliquus [ 'HB tertia pars est duorum recto-
rum. quare anguli EHA, AHI', ITHB inter se ae-
quales sunt; quare etiam qui ad uertices eorum sunt,

(add. m, rec., sed elev eras); ¢Ade p.  17. loar slolv Bp.
aee] dea 7, sed 7 del. m. 1 F. 18. zolrov] lon @. 19.
JHT'] I' m ras. p. tolrov P. 20. oradsicay, sed v del.
F. 22 rofrov P.  éosiv PF. 24. af] om. B.  adrds
@; éavraiy B.
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BHA, AHZ, ZHE aequales sunt I, 15]. itaque
sex anguli EHA, 4HI', 'HB, BHA, AHZ, ZHE
inter se aequales sunt. aequales autem anguli in ae-
qualibus arcubus consistunt [III, 26]. itaque sex
arcus 4B, BI', I'd, 4E, EZ, Z 4 inter se aequales
sunt. et sub aequalibus arcubus aequales rectae sub-
tendunt [III, 29]. quare sex rectae inter se aequales
sunt. ergo sexangulum ABI'4EZ aequilaterum est.
dico, idem aequiangulum esse. nam quoniam are.
Z A=E 4, communis adiiciatur arcus 4BI'd. itaque
ZABI'd = EAI'BA. et in arcu ZABI'A consistit
LZEAd, in EAI'BA autem arcu [ 4ZE. itaque
L AZE = 4EZ [I1], 27].

similiter demonstrabimus, etiam reliquos angulos sex-
anguli 4BI'4EZ singulos aequales esse utrique an-
gulo 4AZE, ZE 4. itaque sexangulum ABI'AEZ ae-
quiangulum est. demonstratum autem, idem aequilate-
rum esse; et in circulum ABI'JEZ inscriptum est.

Ergo in datum circulum sexangulum aequilaterum
et aequiangulum inscriptum est; quod oportebat fieri.

supra scr. m. 1: msqupegele. 12. ZABI'4] seq. ras. 1 litt.,
I'in ras. V; B postea add. Bp. 14, AZE)] JZE F; corr.
m. 2. 156. 4EZ] ZEd4 P.. Post xaf in P del. ¢ m, 1.

17. ZEJ) #EZ F.  18. fouiv F.
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iam quoniam AH -+ HZ > AZ [I, 20], uerum
ZA=212ZI,h.e. Z4 =786, sub-
trahatur, quae communis est, Z H.
itaque 4H> HO, h.e. HA> H®,
minor maiore; quod fieri non pot-
est. similiter, etiam si centrnm
maioris circuli extra minorem fu-
erit positum, absurdum esse de-

monstrabimus,
I, 31.
Alia demonstratio, angulum BAI rectum esse?)
[u. fig. p. 243].

quoniam [ AEI' = 2 BAE (nam
AEI = BAE + EBA [], 32)),
et etiam [ AEB =2 EAT [id.], erunt
AEB + AEI' =2 BAI.
uerum 4EB -+ AEI" duobus rectis aequales sunt [I,
13). ergo L BATI rectus est; quod erat demonstran-
dum.

1) Cfr. Campanus III, 80.





