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PRAEFATIO.

Prodit iam, uti dixeram in uol. IT p. XXII, quartum
Elementorum uolumen ante tertium, id quod hoc ad-
tulit incommodum, quod propositiones quaedam libri X
non iis numeris citandae erant, quibus in editionibus
uulgatis feruntur, sed iis, quibus in hac editione cum
codicibus significabuntur. sed hoc incommodum edito
tertio uolumine sublatum erit, et nunc quoque propo-
sitiones illae facile reperientur addita ad numerum a
me citatum unitate.

In hoc uolumine praeter codices solitos PBF V*)
(u. uwol. I p. VIII—IX) his subsidiis usus sum:

b — cod. Bononiensi, de quo u. uol. I p. IX; extremam
partem libri XI et totum librum XII in append. II
recepi, sicut in codice legitur; cfr. p. 385 not.

q — cod. Parisino 2344, de quo u. wol. II p. V. usur-
patus est ab initio libri XII, quia in XII, 3 p. 154,
T deficit F.

*) Hoc_loco additamenta quaedam cod. B subiungam,
uibus in adparatu locus non fuit. XI, 4 enim p. 14, 1 supra
anulrlqaﬂmo'av add. ntp/qu&mmw m. rec. XI, 10 p. 30 2 supra
mx(m add. 7jror mapdiinior Tais dvely svﬂa(al.c Talg auzopsvms
ullnlaw m. rec, XII, 12 p. 208, 9 in mg. add. pro scholio ooy
7oe Exaréoe avrdy m. 1.



VI PRAEFATIO.

L — cod. palimpsesto Londinensi Musei Britannici

' Add. 17211, qui praeter partes quasdam libri X
etiam XIII, 14 continet ab initio p. 296, 3 ad
uocabulum ey p. 300, 4. de hoc codice pluri-
bus egi et scripturam plenam edidi in Philologi
uol. XLIV p. 353 —366.

Praeuideram fore, ut inter hoc uolumen et prius
satis magnum temporis spatium intercederet; sed maius
etiam euenit, quam putaueram, quia interim nouum
munus scholasticum suscepi et praeterea alio opere
ad usum scholarum destinato occupatus fui. sed finito
iam hoc labore et primis difficultatibus noui officii
superatis spero, me breui hoc opus diuturnum ad
finem perducturum esse, praesertim cum materiam reli-
quorum uoluminum iam omnem fere collectam habeam.

Scr. Hauniae mense Iunio MDCCCLXXXY.
I. L. Heiberg.
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a'. Ztegedv dott O uijxog xal wAdrog xal fddog
Epov. ‘

B’. Zwegeov 0% mépag Emipavee.

p’. Ed®cla mpog émimedov 6081 domuv, Grav
MPOg miGog Teg amroufves avrig svdslag xel oveag
& v6 [Smorcpdve) émmédp Sodag mouf] yoving.

0. Emimedov moos émimedov dp&ov o,
Svav ol vf xowq] Tous] Tev émnédwv meds dpdag ayd-
pevar vdeter dv fvl tdy dmumédov tH Aong mmidm
meog OpBas dowv.

&. EV®:clag moog éminedov xAloig éotly, Sray
om0 TOU werew@ov wéparog Tig evdelag éml To émlme-
dov xddevog aydfj, xal amo Tov pevoudvov onuelov
énl ©0 v 1o dmnédp wmipoag Tig evPelug evDelw émi-
Levy®j, 1 megueyoudvy yavie vmd tig dydelong xel
tijs épedraansg.

§'. ’Eminédov meds émimedov xileig doriv 4
negueyoudvn Oksia yovie Vo Ty medg dpdag T xowi
Touj] dyoudvev meds TG avrd enuslp év Exarépm TV
émmédov.

Def. 1—2. Hero def. 13, Psellug p. 49. 3—4. Hero def.
115, 2.

Edxieldov oroysloy 1@ PV et b, sed mg m. 1: yo. oze-
oedv. Ednleldov o’tegemv « oroLy. ix B. Edxleldov oregedv i,
add. ororgslwy F. 1. Gooi] om. codd. Numeros om. codd.

7. vmoxepévem] supra scr. m. rec. P, supra m. 1 V; adze b, mg.



XI.

Definitiones.

1. Solidum est, quod longitudinem et latitudinem
et altitudinem habet.

2. Terminus autem solidi superficies est.

3. Recta ad planum perpendicularis est, ubi ad
omnes rectas eam tangentes et in plano illo ductas
rectos angulos efficit.

4. Planum ad planum perpendiculare est, ubi rectae
ad communem sectionem planorum perpendiculares in
alterutro planorum ductae ad alterum planum perpen-
diculares sunt.

5. Rectae ad planum inclinatio est, ubi ab eleuato
termino rectae ad planum perpendicularis ducitur, et
ab puncto ita orto ad terminum rectae in plano po-
situm recta ducitur, angulus a recta ita ducta et ab
erecta comprehensus.

6. Plani ad planum inclinatio est angulus acutus
comprehensus a rectis in utroque plano ad idem punctum
perpendicularibus ad communem sectionem ductis.

m. 1: yo. dmwoxetpéveo; F mg. m. 1: yo. #v 76 adrd. wmowei F, et
P, corr. m. 2. 9. mpdg — 10. émnédwy] mg. m. 1 V.  10. z6]
#el 76 V, xof supra scr. m. 2 F. 12, e9deleg] -ag post ins. m.
1P. eddelag — 17. dpecrdong] m. 2 B, om. Fb. 15, éxl ©6]
P, ano 7ot B (sed corr.), in ras. V, m, rec. P.  méoag] P, méga-
zog B (sed corr), e corr. V, m. rec. P.  19. éfeia] om. V (ras.
est 8 litt.).  20. Post zop# spatium 4 litt. relinquitur in F.
16y émmédov] corr. ex tig émimédov m. 1 b,
1%
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¢'. ’Emimedov mgog émimedov Opolwg xexAiedar
Aéyerar xal Evegov medg Evegov, Otav af elonuévar Tdv
xAiceov yovie leaw diijiais @ow.

n’. HagdAinla éninedd éost o addumrmra.

?'. Opoia cregee oyrjpard ot o Vwd ouolmw
émnédov megueydusve loav 0 wAijdog.
. Tea 0% xal Quoita dregea oyjuard éote
16 Um0 Opolwy émimédov megueydusve idov Te winde
xal T uepéder.

we’. Zrsgee yovia oty 3 vmd mAadvav 1 dvo
poopudY enrouéveay diifieov xal uy v tf avri émi-
Qavely 006GY mEdg masaig Tals yoauuals xilolg. AL
Awg® oTsea yawvie dotly 1) Vmd mAadvev §) 0vo yo-
noy mnédov meguegoudvy wy oY v TH avTd
émnédp meog Evi onuelp cvvieTousvo.

of’. MMvoauls éore oyijue otegedy émimédos meQL-
:qOuevoy amd évdg émmédov meodg évl onueln ovvedTag.

wp’. Ilolaua éotl oyfjua oregeov émimédolg meQi-
eyoucvov, av 0vo 7o dmsvavriov l6a T xal Guoud
dove xal magdAdnie, ta 0% Aoume mepadinioyoouue.

0. Zpatod éotww, Sray nuixveiiovuevovengtig dia-
ueTeov meQueveydty To NuixvxAiov £l TO aUTO WAALY dmo-
xevacTeds], 09 fokaro pépeodar, T0 megLAngdity oyijuc.

e, "dEwv 0} tig epalpag dotlv 1 pévovia
svdela, mepl v TO HuixvxAiov Groéperat.

is’. Kévrgov 0% tijs opaipag éoti ©o avro, O
xal ToU fuixvxiiov.

8. Hero def. 115, 2. 9. ib. 118, 2. 11, ib. 24.
12. ib. 100. 14. ib. 77. 11—15. Psellus p. 49—50.

3. wet Vbh. 4. nagdddnle émi- in ras., -meda mg. m.
2 V. 5. 9md] corr. ex ¢wé m. 1 b. 12. mog) B; 7 medg



ELEMENTORUM LIBER XI 5

7. Planum ad planum similiter inclinatum dicitur
atque aliud planum ad aliud, ubi anguli inclinationum,
quos definiuimus, aequales sunt inter se.

8. Parallela plana sunt, quae non concurrunt.

9. Similes figurae solidae sunt, quae planis simi-
libus continentur numero aequalibus.

10. Aequales autem et similes figurae solidae sunt,
quae planis similibus continentur et numero et magni-
tudine aequalibus. .

11. Solidus angulus est amplius quam duarum
rectarum inter se tangentium nec in eadem superficie
positarum ad omnes rectas inclinatio.!) Aliter. Soli-
dus angulus est, qui amplius quam duobus angulis
planis continetur non in eodem plano positis et ad
unum punctum coniunctis.

12. Pyramis est figura solida planis comprehensa,
quae ab uno plano ad unum punctum componitur.

13. Prisma est figura solida planis comprehensa,
quorum duo opposita et aequalia et similia sunt, re-
liqua autem parallelogramma.

14. Sphaera est figura comprehensa, ubi manente
diametro semicirculi semicirculus circumactus rursus
ad eundem locum restituitur, unde ferri coeptus est.

15. Axis autem sphaerae est recta manens, circum
quam semicirculus circumagitur.

16. Centrum autem sphaerae idem est ac semicirculi.

1) Haec definitio, quae loquendi gemere ab Euclide ab-
horret, fortasse ex Elementis antiquioribus ab eo desumpta est.

PFVob. 13. dmnédwv” yoviéy’' F, émnédov yowmdy B.
15. Ante £+( del. sv F.  17. ovwveords Bb; in P non liquet.
18. dotly PF.  19. dv] om. 9.  20. domw F. 22,70 npue-
xU%ltor] mg. m. 1 b. ~ 26. éeztw F.
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8. diapctoog 0% vijg opalgag dotly &vdeia
ng 0wk vo¥ xévtgov fyuévy xal megarovpévy i’
éndvsga Ta pégn VMO Tijg émpavelag Tig o@aloas.
. Kdvdg éorww, Srav dedopymviov toiydvov we-
5 vovong pidg mAsvedg Tdv megl v OedY yoviay
weueveydty Td Tolywvov &lg TO avrd meAw amoxora-
oradyj, 69ev fokaro péocodar, TO megiAnpditv oyfue.
xdv udv 0 pévovew svdelw lo 7 vi] Aouwq [vf]] meol
Ty 00y megupsgouévy, dodoydviog Eotes 6 xHVog,
10 dav 0% ZAdrrov, dufAlvydviog, éav 0% pelfov,
dEvydviog.
19", "dEwv 0% To¥ xdvov detlv 3 uévoven svdsic,
mepl v 0 Tolywvov oroépera.
%'. Baaig 0% 0 xvxhog 6 VO vijg meQupsgousyng
15 evdelag yoapiusvog.
xa’. KviAivdeds domwv, Grav dpdoymviov mepal-
Andoyodupov pevovens mibGs mAsveds TOV WeQl TNV
0oy yaviey meoieveydiv ©o magaAinidygauuov &ls
0 aurd mdAy amoxaracradij, 6dsv fotaro pigpsoda,
20 70 weQuAngpdtv oyijue.
xp’. "AEov 0t 10V xvilvdgov dotly 7 pévovee
svdela, megl v TO mapaAinidygapuov 6roépera.
xy’. Bdaeig 0 of xvxhor of Umo ToV amevavriov
wegLeyoudvoy 0vo wAsvpdy yoagpdusvor.
2 %0’. "Oposor xdvos xal xviwdeol elaw, ov of
ve aboveg xal al diapergor TV fhosov avdioydy &low.

18. Hero def. 84, 2. 21—23. ib. 96. 18—28. Psellus
p. 50. -

1. opalpeg] o- supra ser. m. 1 P. 3. rd%om. b. péest .
4 zo-inras. m. 1 B, b, wleveds pés V.  ©d»] corr. ex
zov m. 1 b. Gedir] om. Vb, -» euan. F.  yovlx 9. 8. 7j]



ELEMENTORUM LIBER XI. (|

17. Diametrus autem sphaerae est recta aliqua per
centrum ducta et ad utramque partem superficie
sphaerae terminata.

18. Conus est figura comprehensa, ubi manente
alterutro latere trianguli rectanguli eorum, quae rectum
angulum comprehendunt, triangulus circumactus rursus
ad eundem locum restituitur, unde ferri coeptus est.
et si recta manens aequalis est reliquae ad angulum
rectum positae, quae circumagitur, conus rectangulus
erit, sin minor est, obtusiangulus, sin maior, acuti-
angulus.

19. Axis autem coni recta est manens, circum
quam triangulus circumagitur.

20. Basis autem circulus est, qui a recta circum-
acta describitur.

21. Cylindrus est figura comprehensa, ubi alterutro
laterum parallelogrammi rectanguli rectum angulum
comprehendentium manente parallelogrammum circum-
actum rursus ad eundem locum restituitur, unde ferri
coeptum est.

22. Axis autem cylindri recta est manens, circum
quam parallelogrammum circumagitur.

23. Bases autem circuli sunt, qui a duobus late-
ribus inter se oppositis in circumagendo describuntur.

24. Similes coni et cylindri sunt, quorum axes et
basium diametri proportionales sunt.

m. rec. P, om. Vby. 9. Post ded7j» add. yowlay Psellus et

F, sed punctis del.  10. ¢pPvyoviog . 12. 3¢] supra scr. m.

1 V. eddeic] om. V. 16. 8¢ domiv V. 18, yoviey] om.

B. 23 fdoig Vby.  dmevavilov b.  26. avdloyor Vb.
aaw ¥, slor Vb,
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vov [6ov megieyduevoy.

%5'. Oxtdedodv dont oyjua 6T:080v VRO OxTMd
Touydvey ldav xal (Gomisvgmv megieyducvo.

xt’. Elxoedaedodv doti eyfjua 61080y VWO inode
Touydvay oy xel (Gomiebgmy megiexdusvov.

xq’. dodexdedodov d6ve oyfjue 6Te0e0v VWO O-
dexa meviaydvey iGov xal (Gonievgoy xal (Goywvioy
weQueduevo.

’

a.

Ed9clag pyoappts péoog wév tv ovx 6ty év
6 vmoxsiuéve éminédp, uigog 0¢ Ti év perem-
00TE Q0.

E! pap Odvvardv, e0dslag yoepuis vijg ABI ué-
005 uév w 10 AB &otw v 16 vmoxauéve émimédw,
uéoog 8¢ tv vo BI év pevewgorépe.

"Eevor 01 g tf) AB ovveyne ebdcia in’ s09elng
v @ vmoxauive éminide. E6to 3 BA' dvo dou
evdadv vov ABI, ABA xowdv tuijud éotww 5 AB:
Smeo dotly advvarov, émedimeg doy xévrom vé B xel
diaorrpare t¢ AB xvxdov peapousv, af didustgor
avisovg amoljpovrar Tov xvxAov megupeoelng.

Eb9clag dpo poopuis uéoog uév v odx fomv év

25. Hero def. 104. 26. ib. 102.  27. ib. 101.
28. ib. 108. 2528, Psellus p. 50—51.

2. Post ooy eras. xal lsomdevomy V. Def. 27—28 hoc
ordine habent P et Psellus; permutauit Theon (BFVb).
5. oyfiuwe oregedv] 7o V, et b, sed mg. m. 1: yo. oyfjue 6TEQECY.
shkoo] = F. 7. dorev F. dodsxe] in ras. V. 8. -yo-
viwy supra ras. m. 1 V, 10. Seagnue o’ V. 12. 1 &)
7 év 1@ BF.  psredop b, mg. m. 1: yo. &v 6 peremeorigw.
16. v] év 76 F. 18. &oe] 97 B, supra ser. m. 1.



ELEMENTORUM LIBER XL ' 9

25. Cubus est figura solida sex quadratis aequa-
libus comprehensa.

26. Octaédrum est figura solida octo triangulis
aequalibus et aequilateris comprehensa.

27. Icosaédrum est figura solida uiginti triangulis
aequalibus et aequilateris comprehensa.

28. Dodecaédrum est figura solida duodecim pen-
tagonis aequalibus et aequilateris et aequiangulis com-
prehensa. '

L

Fieri non potest, ut rectae lineae pars sit in plano
subiacenti, pars autem in eleuatiore. '

Nam si fieri potest, rectae lineae 4BI” pars 4B
sit in plano subiacenti, pars autem BI’
in eleuatiore.

erit igitur in plano subiacenti recta
aliqua rectam 4B in directum continuans.
sit B 4. itaque duarum rectarum 4BT,
AB A pars communis est 4B; quod fieri
non potest, quia, si centro B, radio autem
AB circulum descripserimus, diametri [/BI", 4 BA]
inaequales arcus circuli abscindent.?)

Ergo fieri non potest, ut rectae lineae pars sit in

1) Eos scilicet, qui inter puncta 4, I' et inter 4, 4 positi
sunt. tum cfr. I def. 17.

19. 8odsicdy &99sudy Theon (BF VL), AB] Binras. m.1B.
7] inras. V, zé b. 20.%ezv]om.V, ‘Emadimeo — 22. meot-
geoelag] P (ddv m. 1 ex &w_corr.); sbfsic yao evfele 0b cvp-
faAles xata mhelove onueio 7 xad’ Ev: &l 0% pij, dpaguicovery
aldnioug of ed9eior Theon? (BF Vb); idem mg. m. rec. P., add.
obrag &y GAlog stonTon, Emeite 16" sUPelos xoo yoopuis.
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TG vmoxsudve émimédp, vo 0% év ueremgordpm” Smeo
&0et Ositou.
B’

Eav dVo evdclar véuvmoiy addjlag, v évi
glowy éminédp, xal nav tolyovor év fvi éotiv
émiméd .

dvo pag evdstow of AB, I'4 veuvérmsay aiijiag
xata ©0 E onuelov: Adym, 8ve of AB, I'd & év(
slow émnéda, xal név tolyovov v &vl oty émnédo.

Eliipdw yop énl vov EI, EB zvyovra onucia
te Z, H, xol énelebydwoar ol 'B, ZH, xal dujydo-
cav of ZO, HK* Aéyw mgorov, 1. ©6 EI'B 7gi-
yovov év vl dovw émnmédm. & yap éove tov EI'B
touyovov uégog fror 76 ZOI 1 ©v0 HBK év v vmo-
xeéve [émnédp), o 0 Aowmov év &Ahp, Eorew xgl
wiég tov EI'y EB ebdady uégos uév v év tg vmo-
xewudvp émnédp, vo 0 év dAdw. & 0 tov EI'B
Toupavov v6 ZI'BH pégog 7 év 16 vmoxsiuéve émi-
nédo, o 0% Aoumov év &AAg, Eovae xal aupordpov ThY
ET, EB ebdadv uéoos uév v v 1 vmoxeipéve éme-
nédg, vo 0% dv EAAp' Bmep dromov &delydn. o dow
ET'B zolyavov év évi éouv émnédp. év ¢ 04 éom
0 EI'B tolyavov, év tovte xal éxarépe védv ET,
EB, év ¢ 0} éxavégn tév EI', EB, év tovre xel of
AB,T'4. of AB, I'd &ga e0dstow év vl sloww émi-
néde, xal miv volyovov év évl dovwv émimédp: Gmse
&z Ostbar. '

1. 76 0¢] Pb, pégog 8¢ v BFV. ] évtp F. 7. of
om. F. 10. ET, EB] in ras. V. 11, I'B] corr. in BI' V,
12. ET'B] litt. B in ras. m. 1 P; EBI'B.  14. ZT'® P.
év — 15, dlip] om. b, mg. m. 1 V., 16. émnédp] om. P.



ELEMENTORUM LIBER XI. 11

plano subiacenti, pars autem in eleuatiore; quod erat
demonstrandum.

II.

Si duae rectae inter se secant, in eodem plano
sunt, et omnis triangulus in eodem plano est.

Nam duae rectae 4B, I'd inter se secent in
puncto E. dico, rectas 4B, I'4 in eodem plano
esse, et omnem triangulum in eodem plano esse.

sumantur enim in EI, EB quaelibet puncta Z,
H, et ducantur I'B, ZH et eas secantes Z®, HK.
dico primum, triangulum EI'B in eodem plano esse.

nam si pars trianguli EI'B uel ZOI"

4 4 yel HBK in subiacenti est, reliquum

%  autem in alio, etiam rectarum EI', EB

Z H  pars in plano subiacenti, pars autem in
alio erit. sin trianguli EI'B pars, quae
est ZI'BH, in plano subiacenti est, re-
liquum autem in alio, etiam utriusque rectae EI,
EB pars in subiacenti plano erit, pars autem in alio;
quod demonstrauimus absurdum esse [prop. I]. ergo
triangulus EI'B in eodem plano est. in quo autem
est triangulus EI'B, in eo est etiam utraque ET,
EB, in quo uero utraque EI', EB, in eo etiam 4B,
I'd sunt [prop. I]. ergo rectae 4B, I'4 in eodem
plano sunt, et omnis triangulus in eodem plano est;
quod erat demonstrandum.

II. Galen. III. p. 830,

16. EB] I'B ¢. 18. 'ZBH V. 71 P, eln BFVb,
doviv bene August.  19. forau] ein év F. ~20. EB, EI'F.
21. cailoe F. 22. ErB] litt. I'B in ras. V, EB”"I" b.
23. EI'B] litt. I'B in ras. V, EB”I" b. 24. EB, ET" Vb.

26. ev@siz @ (non F).  27. dsifon] :~ F.

r eK B
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’

.

‘E¢v 0v¥o émimeda vépvy &AAnie, 7 xoivyq
avTOV Toun sVdeid d6TLv.

dYo pag émimede ta AB, BI' reuvéro aiinie,
xowvn) 0% avtdy touy é6tw 7 AB yoaupwi Adyw, Gre
7 4B yoapun evdeid éotiv. '

E! yap wij, émelevydo dmd tov A éml vo B év
udv ¢ AB émnido evdeiw § AEB, év 0% v BI'
émnédo svdeiw y AZB. Fovow 01 0vo sbPudv THY
AEB, AZB ta avra wégeta, xal msoiébover Oniads)
qoolov: 3meg dromov. ovx dea af AEB, AZB eb¥sial
elow. Opolmg 01 dstbousv, Ot oUO: &AAy Tig Amd
100 4 énl vo B émibevyvvpévn evdsia Eoror miyv Tig
AB xowijg toung t@v AB, BI' émnédav.

’Eov dopa 0vo émimeda téuvy GAinie, 9 xouwy adréy
Touy &Vdsld dorwv' Gmeg E0s Osifou.

8.

Eav s0dela 0Vo evdefarg tepvovoatg adhrj-
Aeg medg d@dag éml vig xowvig Toutg Emi-
otadq, xal vgp 0/ evrdv éminéde medg dodag
&otat.

Ev9sia pdo tig 1 EZ 0vo ev9elaug tais AB, I'd
Teuvoveaug dAdjies xare 1o E enusiov amo tov E
medg OpPag ipsordre’ Adyw, O6tt ) EZ xal 16 O
t16v AB, I'd émnédo meodg d0ddg Zomiv.

3. é0z: V,comp. b. 4. BI'lT’'dF. zepvérosey BFVb.
7.76] 0% @. 9. forar 87j] fotw piv 5 9.  10. wegréEovowy
PV, et B, sed corr.; F hic legi uix potest. 12. d77] 8¢ Ph.
098’ Vb. 13. éove F. 16. éotwv 7) 4B F. 18. ddv
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III.

Si duo plana inter se secant, communis eorum
sectio recta est.

Nam duo plana 4B, BI inter se secent, et com-
munis eorum sectio sit linea 4B. dico, lineam 4B
rectam esse.

nam si minus, ab 4 ad B in plano 4B ducatur
recta 4EB, in plano autem BI" recta 4ZB. itaque

duarum rectarum AJEB, A4ZB iidem

B termini erunt, et ita spatium compre-
hendent; quod absurdum est. quare 4EB,
7 AZB rectae non sunt. similiter demon-

/i 4 Strabimus, ne aliam quidem ullam a 4
ad B ductam rectam esse praeter 4B
communem sectionem planorum 4B, BI.

Ergo si duo plana inter se secant, communis eorum

sectio recta est; quod erat demonstrandum.

IV.
Si recta ad duas rectas inter se secantes in com-
P muni sectione perpendicularis
erecta erit, etiam ad planum
/AN earum perpendicularis erit.
H C Nam recta EZ ad duas
B rectas 4B, I'd inter se in

4

puncto E secantes ab E per-
pendicularis erecta sit. dico, EZ etiam ad planum
rectarum 4B, I'd perpendicularem esse.

— 19. é¢ddg] in ras. V. 20. avrdy F, sed corr.  22. &0-
delog tag b~ 23. zepvovoag b.  25. t@w] g b, corr. m. 1.
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Ansiiipdocey peg of AE, EB, 'E, EA iou
aAdfieeg, xel Sufydw Tig O tov E, ag Ervyev, 17
HE®, xal Zrnctevydacay of A4, I'B, xol #tv dmd
Tvydvrog oV Z émetevydwoav of ZA, ZH, ZA4, ZT,

5 Z®, ZB. xal émel 0vo af AE, EA dvol vaig T'E,
EB ioa &lol xal yoviag loag megiéyovowy, faoig doa
n A4 Bdoe ©fj ['B oy éotiv, xal vo AEA tolyevoy
160 I'EB touyeve lgov Eovar’ @ove xel yovie § Omo
AAE yovie vf vno EBI ley [oviv]. #ote 0% xal
10 ) Vw0 AEH povie vfj Um0 BE® loy. dvo 07 tol-
yava éote t@¢ AHE, BE® tag dvo yavieg dvel yo-
vioug loag Eyovre éxarégay ixarége xal wlev mdcvoav
uié mAsvpd lomy Ty meog taig ldaig yaviag Ty AE
vij EB' xal vag Aowmag Gpa mAsvges vaig Aoimalg
16 whevgaly loag Efovew. len dpa ) udv HE v EO,
7 08 AH vij BO. xal énmel lon éotlv 7 AE 1] EB,
nowwn 0% xal mpds dodag 7 ZE, fdaig dea 7 ZA
Bdes. tij ZB dotw ioy. dwx v avve On xal § ZIT
15 Zd éorw lon. xol émel lom éotiv ) A4 «f) I'B,
20 ot 0% xal 7 ZA tfj ZB ion, 0¥o O of ZA, A4
dvel vaigc ZB, BI' ica &lolv éxaréga éxarépa’ xol
Baoig 1) Z A Baeer v ZI' €0elydn lon' xol yovie doa
7 Vo0 ZAA yavig v vno ZBI len éeviv. xal
imel madw &0eiydn n AH vij BO lon, dida pqv xal
25 ZA tij ZB oy, 0vo 0 afl ZA, AH dvel teig
ZB, BO leav clolv. xol yavie 7 vwo ZAH &sl-
18n lon =i} Um0 ZB®' fdewg &pa 1 ZH Pdos i

3. HEO]E@F,et Vm. 1, corr. m.2; Eerag. B. oaf —4.
énetevydwoay] postea ins. m. 1P. 5 E4] corr. ex EBm.2F.

6. meguéyovor F VD, 7. BI'F.  éctlv] comp. Fb, eloly
V. 8. zp]corr.ex 6 m. 1 F. roydve] om, %FVb.
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abscindantur enim 4E, EB, I'E, EA inter se
aequales, et per E quaelibet recta HE® ducatur, et
ducantur 44, I'B, et praeterea a quolibet puncto Z
ducantur Z4, ZH, Zd4, ZI'y ZO, ZB. et quoniam
duae rectae 4E, EA duabus I'E, EB aequales sunt
et aequales angulos comprehendunt [I, 15], basis 4.4
basi I'B aequalis est, et triangulus 4E4 triangulo
I'EB aequalis [I, 4]. quare etiam [ J4E = EBI’
[id.]. uerum etiam [ /EH = BE® [I, 15]. itaque
duo trianguli sunt 4 HE, BE® duos angulos duobus
angulis alterum alteri aequalem habentes et unum
latus uni lateri aequale, quod ad angulos aequales
positum est, 4E = EB. itaque etiam reliqua latera
reliquis lateribus aequalia habebunt [I, 26]. quare
HE — E®, AH = B@®. et quoniam AE = EB, et
ZE communis est et perpendicularis, erit Z4 = ZB
[I, 4]. eadem de causa erit etiam ZI'=Z4. et
quoniam A4 =IB et ZA = ZB, duo latera Z 4,
Ad duobus lateribus ZB, BI alterum alteri aequalia
sunt; et demonstratum est, esse Z4 = ZI. erit igitur
etiam [ ZA4 = ZBI'[I, 8]. et quoniam rursus de-
monstratum est, esse 4H= BO, et est Z4 = ZB,
duo latera ZA4, 4H duobus ZB, B® aequalia sunt;
et demonstratum est, esse [ ZAH = ZB6O. itaque
ZH= 20 [l, 4]. et quoniam rursus demonstratum

9. dottv] om. P. 11. doti] elov FV. 12. #yovres @.

18. ©ijp] z¢? V. zag loag Vb. yovleg be. 14. 7] supra
scr.m.1b. 17.ZA] Ainras. B. 20.#ziw B. Add] A e
corr. V. 23. 7] m.2F. Ante ZAd eras. tav F. otly
comp. b, doz{ P.” 25. ZA] (alt.) 4 e corr. m. 1 F.  26. sloly
comp. F, elor Vb. ZAH] corr. exZAB m. 1b. 27.ZBO
Be corr. m. 1 F. éea] om. V. ZH] H'Z' b.
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Z0O dovw lon. xol imel malw loy i0sly®n 7 HE
E@®, xowy 0t vy EZ, 0¥ 0y of HE, EZ dvel taig
OE, EZ ioa sloiv: xal fdog v ZH Poes t)) 2O
lon® yovie dga % vmd HEZ yovie tjj vmo @EZ
5 lon éetiv. Op8n Goa. éxarépn Tdv vwo HEZ, OEZ
yongv. 7 ZE dea medg v HO tuydvrwg da tov
E aydeioav 691 é6viv. ouolmg 01 delbousv, O 17
ZE xol medg mdeag tog amvopdves alrijg svdelag xal
ovgag v te vmoxeuéve émimédp 0pdag momios ya-
10 vieg. e0dsia 02 modg émimedov OpP1] doriv, OBraw
meldg maeag Tag amroudves avris svdelug xal oticag
dv 1o alng émmédp Sodag mouf} yavies' 7 ZE doa
TG vroxspdve dmnéde meog dedds deriv. TO 0% vmo-
xelusvov émimedov éev. vo Oix tov AB, I'd ebdeadv.
161 ZE doa mgds 69ddg éove v Ovx vov AB, I'A
éminédo.
’Eav dga svdeia 0vo evPsimg veuvovoag dAijiag
meog OpPag éml Tijg xowijs touds émevedy, xel ve
0.’ avradv émméde medg dodag Foraw Gmeg E0s Ostkan

’

20 E.
‘Eav evdela toL6iv e0delarg amropévacg
aAdfAdeov meog d9Bag éxl tiig xoLvijg Toudg éme-
oradf, al voeis evPeiar dv vl elawy éminédp.
Evdeia pio tig 7 AB toiely ddelaug taig BT,
25 B4, BE mgos 6gdag énl vijg xat 10 B dgijg épe-
otdro’ Adyw, 6t «f BI'y, BA, BE év évi slow émi-
nédp.

,3. eloiy] comp. F. 5. orwy lon BFV. 6. 7 dud b
1. az@eice Kb, &%) om. F. 8. adriig] corr. ex adrj m.
\ 1 B! 9. 7] ©d adrg F, sed corr. 11. medg] ins, m.
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est, esse HE =— E®, et ZE communis est, duo latera
HE, EZ duobus @E, EZ aequalia sunt; et ZH = Z6.
itaque L HEZ — @EZ [I, 8]. itaque uterque angulus
HEZ, @EZ rvrectus est [I def. 10]. ergo ZE ad
rectam H@ fortuito per E ductam perpendicularis est.
iam eodem modo demonstrabimus, ZE ad omnes rectas
eam tangentes et in plano subiacenti positas rectos
efficere angulos. recta autem ad planum perpendicu-
laris est, ubi ad omnes rectas eam tangentes et in
eodem plano ductas rectos angulos efficit [def. 3].
itaque ZE ad planum subiacens perpendicularis est.
subiacens autem planum id est, quod per rectas 4B,
I'4 ductum est. itaque ZE ad planum rectarum 4B,
I' 4 perpendicularis est.

Ergo si recta ad duas rectas inter se secantes in
communi sectione perpendicularis erecta erit, etiam ad
planum earum perpendicularis erit; quod erat demon-
strandum.

V.

Si recta ad tres rectas inter se tangentes in com-
muni sectione perpendicularis erecta erit, tres illae
rectae in eodem plano sunt.

Nam recta 4B ad tres rectas BI'y B4, BE in
puncto sectionis B perpendicularis erecta sit. dico,
rectas BI', B4, BE in eodem plano esse.

2 F. adtiig] corr. ex adrj m. 1 B. 12. &v] éxnl o.
m’mﬁ} om, V. wousl P, 13. év 76 B, éoniv] comp.
Fb, Zoz: P. 14. zév] bis V, sed corr. 16. I'd 9850w
Vb,  16. dmmédwv b.” 17. ed@eiw 0v0 svdeloug] p evdd F.
d0vo — 19. dsiken] %l T EEdjc B. 17. tepvovoarg — 19.
forar] xal ta i F. 19. éorv Vb, Omep #0eL Seifar]
comp. F.  28. épeordro] corr. ex ¢gsordrm m. rec. P.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. 2
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My ypdo, add’ & dvvardv, é6twcav ol uiv BA,
BE év ©g vmoxspéve émnidp, 9 0 BI' év uerew-
ootéom, xel éxPefiredw 0 O tév AB, BI' émi-
nedov' xowny 07 Touny moujoer év TG VEoxeuéve
émnédp evdelav. mowslrm Ty BZ. v évl dga
sloly émnédo td Supuive dwe tov AB, BI af zosis
e0®siow of AB, BI'y, BZ. xal émel v AB 898 domu
nedg éxavépav tov B4, BE, xal t¢ e vév B4, BE
dgo émmédp d9d1 éoviv § AB. ©o 0% dwx Tdv B,
BE #mimedov 10 vUmoxsluevév dotw: § AB dga S99
dor. mEog TO Umoxslusvov Emimedov. dove xal wEdg
neGag Tag amvousves avrig svdelug xal ovowg dv T
vmoxepdve Emmédo Pedag -moujoe pavieg n AB.
dmvetar 0% avdrijg ) BZ ovea dv g vmoxepdve émi-
nédp" 7 Goo Um0 ABZ yavie $0d1 iotv. Vméneivon
0% %ol 3 Um0 ABI d0d1j* ion doa 9 vm6 ABZ yo-
vie tfj Vw0 ABI. xal slow & &l émnméde’ Omeg
dotly advvavov. ovx doa n BI ebdele év pevzwmgo-
téoq dotly émnédo’ ol voels doa evdeiar af BI, BA,
BE év évi elow émmédo.

‘Eov dge svdeie toioly s0dslouug cnvouévars dAdij-
lov éml vig apig moos deddg émiovadi, af Teeils
evdelar v fvl elow émnédp: Omep £0s dsifau.

s".

‘Edv 0v0 e08elar ©¢ adrd émimédp moog

do%ag dawv, magdiinior Ecovrar al sbdsiar.

1.Bd]ecorr.m. 1b. 2.7 d¢ — b. evdeier] mg. m. 1V,
in textu ras. est. 2. peredow V. 3. xaf] xal 8’ b. 4. 7]
postea ins. F. 6. xal ¢99¢iay b, et B, corr. m. 2; xal (comp.)
ms.m. 1 F.  =moujtwo ¢. eloly doa b. 7. domv P; forar %,
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ne sint enim, uerum, si fieri potest, B4, BE in
plano subiacenti sint, BI" autem in eleuatiore, et pro-
ducatur planum per 4B, BI. communem igitur sectio-
nem in plano subiacenti rectam
efficiet [prop. III). efficiat BZ.
itaque tres rectae 4B, BI', BZ in
eodem plano sunt, quod per 4B,
BI' ducitur. et quoniam 4B ad
utramque B4, B E perpendicularis
est, etiam ad planum rectarum B 4,
BE perpendicularis est 4B [prop. IV]. planum autem
rectarum B4, BE subiacens est; 4B igitur ad pla-
num subiacens perpendicularis est. quare etiam ad om-
nes rectas eam tangentes et in subiacenti plano po-
sitas rectos angulos efficiet 4B [def. 3]. tangit autem
eam BZ in subiacenti plano posita. itaque [ 4BZ
rectus est. supposuimus autem, etiam [ 4 BI rectum
esse. erit igitur L ABZ = ABI. et in eodem plano
sunt; quod fieri non potest. itaque recta BI' in plano
eleuatiore posita non est; itaque tres rectae BI', B4,
BE in eodem plano sunt.

Ergo si recta ad tres rectas inter se tangentes in
puncto tactionis perpendicularis erecta erit, tres illae
rectae in eodem plano sunt; quod erat demonstrandum.

VL

Si duae rectae ad idem planum perpendiculares
sunt, rectae parallelae erunt.

corr. m. 1. 8.Bd] (alt.) B in ras, m. 1 B. 9. &ea] prius &
inras. m, 1 P. 10 4B] B”4’F. 12 adwieb. 19, BI']
corr. ex ABV; ABsupraser. 'm. 1 b.  26. doc PVb.

2*
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Advo pag evdeiaw of AB, I' 4 v Vmoxsiuéve émi-
néde mwedg bpdas forwmoav Adyw, Ovi megdAAnidg
éovwv 1) AB iy I'4.

Svupariévacey yeo T vmoxauive émméde xave

5ta B, 4 onusie, xal énstevy®o 7 BA sodela, xal
fixda v5j B4 medg dpdag v e vmoxapéve imméde
5 AE, xal xslodw v) AB ion § AE, xal énsfevydo-
6av of BE, AE, A4.

Kol émsl n AB 6991 éom moog ©0 vmoxelusvov

10 ninedov, xal medg mddas [Wee] Tag dmroudves adrig
evdelag xal obdag év te Umoxsiubve imiméde dodag
moujos. yovleg. Gmvevar 0% viig AB éxarége THV
B4, BE oboa év v6 vmoxsiudve émméde: d9d doo
éotlv éxavépe vy vwd ABA, ABE yovdy. Owx to

16 avra 07 xal éxavéga vy vmd I'4B, ' AE d9dv) éonwv.
xal émel lom dotlv v AB 15 AE, nowy 0 5 Bd,
0vo 01 of AB, BA dvol.talg EA, AB loaw elolv:
xal yovieg 6pdag wegiégovow: facig doa ) AA facs
©5] BE Zdovw lon. xal émel ion dotiv § AB tfj AE,

20 adAe xal 7§ AAd vy BE, 0vo 0y af AB, BE dvel
talg EA4, 4 A4 loav slolv: xal Bdeig avrov xowny 1
AE' yovile &ga % vmd ABE yovie tfj vmé EAA
dovwv loy. Ogdn 0 1 vmé ABE' 007 dga xal
vwd EAA 7 EA dga meog tv AA d981 Zovwv.

26 &0t 0% xal wolg éxarépav tov BA, AT 6¢d1. 7 E4
dga vouoly svdsloaug taic BA, 4.4, AT mog dedag

1. af] supram.rec.P. 4. ovufaié P (ovpmimzé
supra scr. m. rec.) et sapra ser. 1 V. 5. B4] corr.ex Bm. 2 B.
6.70] 16 avtd P.  9.ctiv F.  10. doa] om.P.  12. Ante zav
ras. 2 litt. V, zfigz@v b. 13. 066t F. 16.7j — B4]mg.m. 1P.

17, zaig] miro comp. F, ut lin. 21. £l6/ Vb, comp. supra scr. @.
18. /] comp. supra scr.q. weoiégovoe BVb  Ad] corr. ex
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Nam duae rectae 4B, I'4 ad planum subiacens
perpendiculares sint. dico, 4B rectae I'd paralle-
lam esse.

r y concurrant enim cum plano sub-
‘ iacenti in punctis B, 4, et duca-

tur recta B4, et ad rectam B4
‘ perpendicularis in plano subiacenti
'l ducatur 4 E, et ponatur
4 , AB = 4E,

et ducantur BE, 4E, A4.

et quoniam 4B ad planum subiacens perpendicu-
laris est, etiam ad omnes rectas eam tangentes et in
plano subiacenti positas rectos angulos efficiet [def. 3].
uerum utraque B4, BE in plano subiacenti positae
rectam 4B tangunt; itaque uterque angulus 4BA,
ABE rectus est. eadem de causa etiam uterque angu-
lus 'dB, I'4E rectus est. et quoniam 4B = 4E,
et B4 communis est, duo latera 4B, B4 duobus
E4, 4B aequalia sunt; et aequales angulos compre-
hendunt. itaque 44 = BE [I, 4]. et quoniam 4B
= AdE, et A4 = BE, duo latera 4B, BE duobus
Ed, 44 aequalia sunt; et basis eorum communis .
est AE. itaque [/ ABE = EA4 Al 8]. uerum [ ABE
rectus est; quare etiam | EAJ A rectus est. itaque
EA4 ad 4 A4 perpendicularis est. sed etiam ad utram-
que Bd, AT perpendicularis est. itaque EA ad tres
rectas B4, 4.4, AT perpendicularis in puncto tactio-

ABm.1b, 19. lon doviv V. 21. &le{ VDb, comp. F. 28. ioy
40ty Vb. 7] (prius) ins. m.2F. 24.76v E4AP. 25 foue]
supra scr. comp. m. 1 F. Sequentia usque ad p. 22, 6: ém-
nédp in ras. V.  6¢d1j] corr. ex o8y m. rec. P.
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éml tiig agijs épéornxev: of voelg doo evdeior of BA,
A4, AT év évi slow éimnédo. v @ 0 af 4B,
44, év tovre xal 7 AB* miv yag teiyavov v évi
éotv émnéde’ of dga AB, BA, AT ebdeion v évi
slow émméde. xal doriv Opd7 Exerége TGV VWO
ABA, BAT yowov: magiiiniog Goo éotlv 7 AB
w I'4.

‘Eav dga 0vo evdeiar te avre mmédm moog 69das
@ow, megriinios EGovra af eddsla Smep 0 Oettar.

¢

‘Eev @61 dvo svdsiar magdiiniol, Anedy
0t 89’ éxarégpag avrov Tvydvra onusie, § éwi
e onuela Emibevyvvpdvy evPeia v 1o altd
éminédo éorl vais magaddijiors. .

"Eorwoay 0vo &vdslow magdAdnior of AB, I'4d,
xol elinpdo &p’ éxatépas avtedv Tvydvre onusia Ta
E, Z* 2éyw, 0t % énl ve E, Z onusia émievyvopdvy
evdeie v 16 avrg émméde fovl tais magaAddjiocg.

My pdo, aid’ & dvvardv, &6t év psTemgorigm
g 9 EHZ, xal dujydw i vijc EHZ émimedov: vo-
uny On moujoe. dv tH UVmoxeuéve immédo eddsiav.
nowsirw @g tqv EZ' dvo doa evdeiar of EHZ, EZ
yogiov megiébovow: Omep éotlv advvarov. ovx dga 7
ano t00 E éml 10 Z msvpvvpbvy ebdsic v perew-
ootépe fotly émmidep v e Ot tdv AB, I'd &ou

2. & § — 5. émmédp] om. b, 2 4B, 44] 44, 4B P;
Bd, 44, AT'F. 6.BAT'] Binras. V; PABP apa] corr.
exam 2P. 8. émnéd‘m om V. 9. doVb. ozll'rllw,c
al V. 11. dow B. 13, evte] supra m. 2 B. 17. léym
— E,Z]mg. m. 1F. onueia] om. V. 20. 7] @, af? F.

&a] ™ dud BF, 76 supra scr. V.  21. émnédp] mg. V.
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nis erecta est; quare tres rectae B4, 44, AT in
eodem plano sunt [prop. V]. in quo autem plano
sunt 4B, 44, in eodem est etiam 4B; omnis enim
triangulus in eodem plano est [prop. II]. itaque rectae
AB, BA4, AT in eodem plano sunt. et uterque angulus
. ABAd, BAT rectus est. itaque 4B rectae I'4 par-
allela est [I, 28].

Ergo si duae rectae ad idem planum perpendicu-
lares sunt, rectae parallelae erunt; quod erat demon-
strandum.

VII.

Si duae rectae parallelae sunt, et in utraque quae-
libet puncta sumuntur, recta puncta coniungens in
eodem plano est, in quo parallelae.

Sint duae rectae parallelae
AB, I'4d, et in utraque quaeli-
" bet puncta sumantur E, Z. dico,
rectam puncta E, Z coniungen-
tem in eodem plano esse, in quo
sint rectae parallelae.

ne sit enim, sed, si fieri potest, in eleuatiore sit ut
EHZ, et per EHZ planum ducatur. itaque in plano
subiacenti sectionem efficiet rectam [prop. III]. efficiat
EZ. ergo duae rectae EHZ, EZ spatium compre-
hendent; quod fieri non potest. itaque recta E, Z con-
iungens in plano eleuatiore non est. ergo recta E, Z
coniungens in plano parallelarum 4B, I'A est.

4 __E B

r Z

22. dg] supra scr. m. 1 B, om. FVb. EHZ] HZ V.
23. ﬁptézovow Vb. dévvarov] mg. V. 25. &oa] supra
scr.,

- -
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nagadljiov éovly Zmiméde m amo vob E éml vo Z
émbsvpropdvy svdeia.

'Eov dga aor 0vo evdslar magaddnior, Angdij o
ép’ éxavépag avrav vuydvre onuele, 7 énl va onuste
imEevyvvpévy evdcle v TH avrd éminéde éovl valg
nogadiijiorg omeg &0e Oeifar.
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’

7'

Eav @6t 0¥0 ev®elar magpaddnlos, 7 0%
étéoa adrdv émimédo Tivl medg dedag 7, xal

10 ) Aowmn T avTd émiméde meog 69dag EoTau.

"E6rocay Ovo svdslar magaddndor af AB, I'4d,
N O} érépa avtav f AB T Umoxsiudve Emimédm
ngos 6pdas fotw’ Adym, Ovi xal 1) Aowny 3 I'd g
avrg dmnéde meos dodag Eovou.

16 Zvpfardérocay yag of AB, I'd ve vmoxauéve
¢mnédo nara e B, 4 onpsia, xal instevydo n B4
of AB, I'd, BA age v &vi elow dmmnédp. yde
©fj BA mgog dgdag v vg vmoxeuéve émnédp n AE,
xal xela®w vij AB lony § AE, xal énstevydocay of

20 BE, AE, Ad. xol éxel 7 AB 00d1 é6vi meodg 10
Umoxslusvoy émimedov, xal medg mdoag doex TAg AmTO-
uévag adrijg svdelag xal oboag dv 16 Vmoxepive émi-
nédo medg 0pddg doriv 7 AB' dodv doa [feriv] éxa-
tépa tév Vmd ABA, ABE yowndyv. xal émsl &ig

25 magaidjiovg tag AB, I' 4 eb®sta dunénvaxsy 3 B ),
af &oa vm6 ABA, I'dB poviaw dvelv dpbals lar
slolv. 08y 0 §) vmd ABA- de®y &oo xal N Vmo
T'4B* 0 I'd &ga medg vy BA 987 éonwv. xal

3. adow PB. 8. dow PB. KON EKIER R 9. 1]
om. V. 10. meds deBas fotar to adrd émimédp b.  12. Ante
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Ergo si duae rectae parallelae sunt, et in utra-
que quaelibet puncta sumuntur, recta puncta con-
iungens in eodem plano est, in quo parallelae; quod
erat demonstrandum.

VIIL

Si duae rectae parallelae sunt, et alterutra ad pla-
num a.hquod perpendicularis est, etiam reliqua ad idem -
planum perpendicularis erit.

Sint duae rectae parallelae 4B,
I'4, et alterutra earum 4B ad pla-
num subiacens perpendicularis sit.
dico, etiam reliquam I'd ad idem
B 4, planum perpendicularem fore.

concurrant enim 4B, I'4 cum

plano subiacenti in punctis B, 4,

E et ducatur B4. itaque 4B, I'd,

B4 in eodem plano sunt [prop. VII]. ad BA in
plano subiacenti perpendicularis ducatur 4E, et po-
natar 4E = AB, et ducantur BE, AE, Ad. et
quoniam 4 B ad planum subiacens perpendicularis est,
etiam ad omnes rectas eam tangentes et in plano
subiacenti positas perpendicularis est 4B [def. 3].
rectus igitur uterque angulus 4 B4, ABE. et .
quoniam in parallelas 4B, I'd recta incidit B4,
anguli 4B4, I'4B duobus rectis aequales sunt [I,
29]. uerum [ ABA rectus est; quare etiam [ I'4B
rectus est. quare I'4 ad B4 perpendicularis est.

4 I

émmédp m. 1 del. év P.  18. xal #] F, 8 9. 17. I'd] 4

corr. ex B m. rec. B.  20. AE] JE . dorw P.  23. mpos

deddg] ded BFV, éar(v] (alt.) om. P. 26. evdelag V.
26. yovia] F, yovie ¢
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énel lon éovlv ) AB v} AE, xowy 0% y B4, dvo
07 af AB, B4 dvol vais E4, 4B ioa &lolv: xal
yovie § vmd ABA yovie vij vwd EAB ey d9dq
yog éxavépa Paoig age 7 AAd Pacs v BE ion.
5 xal Zmel oy Zotlv §) uiv AB vjj AE, § 0% BE vj
AAd, 8% 6y of AB, BE dveil raic Ed, 44 lou
sloly éxavéga éxavépe. xal fooig avrdv xown n AE:
yovie doa 1 Vw0 ABE yovie tfj vmo B A éotw
len. o9y 0 n vwo ABE: 80d7 é&oo xol 7 Umd
10 E4A" ) EA &ga moog v Ad 69dj éovww. Eome
0% xal medg vy AB Sodj* % EA dga xal te die
16y Bd, 44 #mnédo 0091 éotwv. xal meds madag
dge tag amvopfveg avtig evdeleg xal otoag v T
0z 1y BAA dmnédo dpdag movjos. yoviag v EA.
16 év 0t 6 dux 16y BAA dmunéde dotlv f AT, éme-
Onjmeg &v 16 O tdv BAA imnédp elolv of AB,
B4, dv ¢ 0t of AB, B4, v vovrep dotl xal § AT,
1 Ed dga v AT medg dpdds é6tiv: dove xal 9 I'd
tfj AE mgog Spddg toriv. ove 0% xal ) I'4 v} BA
20 mwedg 0gdds. 1 I'd dga dvo eddeloug Teuvovoalg ci-
Mjdag tais AE, AB o vijg xave 10 A toufg medg
opdag ipéornrev: dore ) I'A xel ve O v6v AE,
4B émnédp mgos doddg éovwv. o O0F dix vdv AE,
4B ‘énimedov vo vmoxsluevdy Eovww' 7 I'd doo 6
26 vmoxsuéve dmmédp meds deddg daviv.
‘Boy dga d6r 0vo s0delow magddindor, § 0} ui

2. AB) BAb. &lol Vb, comp. F. 4, dorww t’v BVb.

7. énatdee] supra scr. F. 1] supra scr. m. 1 V.
8. Ed 4] B4 seq. ras. 1 litt. ¢. otwv] supra scr.m.1F,
9. 697 — ABE] in ras. plurium litt. F. 10. 44] 44 P.

11. 4B] in ras. V. 12. d6nt V, comp. Fb.  14. B4 4]
P; Ad, 4B B; B4, AB b et in ras. FV. J4EP. 15. B4,
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et quoniam 4B = AJE, et B4 communis est, duo
latera 4B, B4 duobus E4, 4B aequalia sunt; et
L ABA4 = EAB (uterque enim rectus est); itaque
Ad= BE [1, 4]. et quoniam 4B = AE, et BE
== Ad, duo latera 4 B, BE duobus E4, 4.4 aequalia
sunt; et basis eorum communis est 4 E; itaque [/ 4BE
= EAdA4 [I, 8. uerum [ ABE rectus est; itaque
etiam | EA.A rectus est; ergo E4 ad A4 perpen-
dicularis est. uerum etiam ad 4B perpendicularis est.
E 4 igitur etiam ad planum rectarum BA4, 4.4 per-
pendicularis est [prop. IV]. quare etiam ad omnes
rectas eam tangentes et in plano rectarum B4, 44
positas rectos angulos efficiet E4. in plano autem
rectarum B4, 4.4 posita est 4I', quoniam 4B, B4
in plano rectarum B4, 4.4 sunt [prop. II], in quo
autem plano sunt 4B, B4, in eodem etiam AI" po-
sita est. itaque E4 ad AT perpendicularis est; quare
etiam I'd ad AE perpendicularis est. uerum I'4
etiam ad B4 perpendicularis est. I'A igitur ad duas
rectas inter se secantes 4E, 4B in sectione 4 per-
pendicularis erecta est; quare I'4 etiam ad planum
rectarum AJE, 4B perpendicularis est [prop. IV].
uerum planum rectarum 4 E, 4 B subiacens est. ita-
que I'4 ad planum subiacens perpendicularis est.
Ergo si duae rectae parallelae sunt, et alterutra
ad planum aliquod perpendicularis est, etiam reliqua

44 BFb, in ras. V. 17.4T) I'd b. 18. 4I'] in ras.
m. 1 PV. 19. zj — I'4] bis P, corr. m. 1. xal] om.
P. 7] xel tjj P. B4] 4B F. 20. aldsjiaig b,
corr. m. 1. 21. 4B] in ras, V. 22. 5] =el 7 V.

23. 4B] AE b. 24. dmoxsluevéy éorw] in ras. V. 26.
woww PB.
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abréy dmmédo Twl mweds deddg 7, xel 1§ Aovwy T

- avTe dmmédp meds Sedag Zovar Omep E0s dsifar.
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9.

Al vij avrfj s00ele mapdAindor xal uy ov-
oxr avrfi v té avrd émiwédo xal dlidlacg
elol magoiinior.

"Eoro yog éxarépa vév AB, I'd v} EZ magdi-
Andog u1 ovoar avri dv Té adre dmwide: Adym, Su
nepdAinidg éovv ) AB tij I'4.

Elipdw yog éml vijc EZ vvyov oquelov ©o H,
xel an’ evvov v EZ & pdv vg o vov EZ, AB
émnédo meds bdag fyde y HO, év 6% vg dia tov
ZE, I'd vf} EZ mdiw mdg dpdag 7y 7 HK. xal
émel §§ EZ mdg éxarépav vov HO, HK 691 dorwv,
7 EZ dga xal vep dix taov HO, HK émnédo medg
doddg dotwv. xal dovw 1) EZ tjfj AB mageiinlog:
xal § AB &g ¢ O védv OHK émnédp mods -
ddg dovww. dux ta avre 0 xal § I'd ©d die vév
OHK émnédp meog 0pddag fotwv: éxarépe dga TeV
AB, I'd ©¢ dwx vy OHK ‘émnédo moos doddg
doriv. éav Ot dvo evdela TG avrg mimédo medg
dpBog wow, mapdidniol slow al evdelar: magdiiniog
Goa Zotlv ) AB vfj I'4" Gmeg &der Octtae.

1. 771) dotv @, supra scr. 9. 2. &orau] dorv BFV,

6. elotv P. 7. yde] y corr. ex = m. rec. B.  mapdilnlog 73
EZ V. maeaiinlor B. 9. AT V. 10. Post zvzév ras. 2 .
litt. V. 12. 7] supra m. 1 P. 18. ZE] in ras. V.

HK] NK F, H post ins. V. 14. 7] of F. 15. HO] @
b supra ser. m. 1; litt. H postea ins. m. 1 BF. 16. Zomv]
comp. Fb, ez PV. xal — 18. domv] mg. m. 2 B.

17. Goe] om. P. 19, éxazépe — 21. domy] mg. m. 1 in ras.
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ad idem planum perpendicularis erit; quod erat de-
monstrandum.

IX.

Quae eidem rectae parallelae sunt, etiam siin eodem
plano non sunt, etiam inter se parallelae sunt.
B @ 4 Nam utraque 4B, I'd

/ rectae EZ parallela sit, non

Z_ H £ positae in eodem plano. dico,
AB rectae I'd parallelam
4 K I egge.

sumatur enim in EZ quoduis punctum H, et ab
eo ad rectam EZ perpendicularis ducatur in plano EZ,
AB rectarum H®, in plano autem ZE, I'4 rectarum
ad EZ rursus perpendicularis ducatur HK. et quoniam
EZ ad utramque H®, HK perpendicularis est, EZ
etiam ad planum rectarum H®, HK perpendicularis
est [prop. IV]. et EZ rectae 4B parallela est. ita-
que etiam 4B ad planum rectarum @ H, HK perpen-
dicularis est [prop. VIII]. eadem de causa etiam I'4
ad planum rectarum ®H, HK perpendicularis est;
quare utraque 4B, I'4 ad planum rectarum @ H, HK
perpendicularis est. sin duae rectae ad idem planum
perpendiculares sunt, rectae parallelae sunt [prop. VI].
ergo 4B rectae I'd parallela est; quod erat demon-
strandum.

P. 19. &oo] supra F. 20. 7] corr. ex tawv P. HO,
HK m. 2 F% 22. dot Vb. elay] Zoovrar V.,
23. omee #der deifa] om. V.
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‘Eev 0vU0 s0deiar awropsvar ¢Adifior waga
0vo evdelag antopéveg ¢Aijioy a6 uy év T
avtd minéde, loag yaviag megiékovory.

Avo pog evdeioan of AB, BI' anvdpever adijiov
mege Ovo evdslag veg AE, EZ amvopévas adijieov
foraoay uy dv t6 atrd dmnéde° Afyw, Ot lon éotiv
7 vwd ABT yowvla tf vmo AEZ.

Ansiijpdooery yro of BA, BI'y E4A, EZ loaw
aAifjdaug, xal énelevydwoav af A4, I'Z, BE, AT,
AZ. xol émel §) BA vjj EA lon éovl xal megaiin-
Aog, nal ) AA &ga vij BE lon é6tl xal magaiinios.
dwe ve avte 0y xal § I'Z v5j BE lon éotl xal map-
dAdndog” énavégpe dea tov AA, I'Z ¢} BE loy éotl
xel magdAdndog. af OF v adri) evdsle magddinlot
xal py ovew avr v 16 adrg émméde xal dAdjAaig
slol magdAdinior: mwagaidniog dee éotlv § AA v T'Z
xal lon. xal émfsvyviovew avrag of ATy, AZ* xal
7 AT Gga vij AZ ion éovi xal mapdiinlog. xol émel
0v0 of AB, BI" dvel tais AE, EZ loaw elalv, xal
pecig 7 AL Pdost tfj AZ ion, yovie dea 7 Vmo
ABT yovig tjj oo AEZ éovw ioy.

Ecv &ge 0v0 &b@siar amvdpevar dAljiov mege
0vo e0Pelag dmropdvag dAljioy doL iy v TG avrd
émnédm, loas yovieg megiébovery: omep #0e Osikou.

8. doww PB. 4. odoas, loag b. msquéfover Vb, 5. of

AB, BI'l om. BFV. BI'] postea ins. m. 1P. 6. af 4B, BI"
naeé BFV. 7. avrg] supra ser. F. 9. BA] in ras. m. 1 P.

EZ] litt. Z e corr. V.  11. d¢véw B.  12. oty lon BFD.
14, éxatépe — 15. mapdlinlog] bis F, sed corr. m. 1; mg.
V. 16. xal i — dmnédo] om. V. 17, magdiinio] supra

scr. m. 1 F.  &o«] supra scr. m. 2 B. 18, xa/] (primum)
supra m. 1 V. 19, de6ziv PB.  20. elo/ Vb, comp. F.
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X.

Si duae rectae inter se tangentes duabus rectis
inter se tangentibus non positis in eodem plano par-
allelae sunt, angulos aequales comprehendent.

Nam duae rectae 4B, BI  inter se tangentes duabus

rectis inter se tangentibus

: AE, EZ non positis in

M eodem plano parallelaesint.

4 dico, esse [ ABI'= AEZ.

ponantur enim B4

?z =BI'=EAd=EZ, et

/ ducantur 44, I'Z, BE,

4 A’y 4Z. et quoniam B A4

rectae EA aequalis et parallela est, etiam 4.4 rectae

BE aequalis et parallela est [I, 33]. eadem de causa

etiam I'Z rectae B E aequalis et parallela est. itaque

utraque 44, I'Z rectae BE aequalis et parallela est.

quae autem eidem rectae parallelae sunt, etiam si in

eodem plano non sunt, etiam inter se parallelae sunt

[prop. IX]. itaque A4 4 rectae I'Z parallela est et

aequalis. et eas iungunt 4I', 4Z; quare etiam AT’

rectae 4Z aequalis et parallela est [I, 33]. et quoniam

duo latera 4B, BI" duobus 4E, EZ aequales sunt,
et A'=AdZ, erit [ ABI'= A4EZ [I, 8].

Ergo si duae rectae inter se tangentes duabus
rectis inter se tangentibus non positis in eodem plano
parallelae sunt, angulos aequales comprehendent; quod
erat demonstrandum.

22, vmd] om, V. 23. autoywm — 25. du%ou] xal Ta egfqg
V. 24, mm (dow F) mage dvo eddelog anvouévas diiijlov
BFb. doy P
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’Ano tov do8évros enuelov perewgov éxml
70 dodiv Zmimedov xddevov svBslav ypoapunv
ayayelv.

5 "Eotw 1o plv 0odtv onuslov uerémgov v A, TO
0 dodtv émimsdov T6 Umoxslusvov* Oel O dmd Tov
A onuelov xl v Vmoxelusvov Emimsdov wddevov &v-
Delov yoapuny dyeyeiv.

Auvjg®e pdg Tig v T vmoxepdve dminéde svdele,

10 &g drvyev, 3 BI, xal yde0 émd vov A enuslov éml
v B xd®etog 9 Ad. & plv ovv §) A ndBerdg
dotu xal éml 10 Vmoxslpsvov émimedov, ysyovos av sin
10 émraydéyv. & 0 ob, fydw amd wov A enueiov
v} BT év ©e vmoxsipéve minédo meds dpdag f AE,

156 xal gdw amd vov A énl vy AE xddevog § AZ,
xal dux Tov Z enueiov vij BI' magdiiniog fjyde n HO.

Kal énel 9y BI' éxavépe vév A4A, AE mgog do-
ddag dovww, ) BT doa xal ©6 0w 1y EAA émnddep
meog Opdds éovwv. nol dorwv avry mapdiinios 7

20 HO®" éav 0} dor 0vo 0®:slow magdidnior, % OF ule
etrey dmmédo Twl meds dpdos 7, xel N Aowy T
avtg émnédp meog dedag Eorart xai ) HO &ga v
e vav Ed, 44 émnédo mgog Sodag foriv. xal
WeOg meong &oo tag amvoubvag ovrig Evdeleg xal

25 ovoag v ¢ O tov Ed, A4 émnédp O¢d1 dovww
% HO. dmrstow 0% adrils § AZ ovoe év v dux

2. peréweov ¢ (non F), yexsmqorseov b. 8. d‘oﬂsw] P,
vmoxelpevov BFVb, P mg. m. 1. 9. yao] om. V. svﬂ'sm]
postea ins. F.  10. I'B F. 12, ot xel] éozww e corr. m.
2F.  ém/lom.b.  ysyowdg] eras. V. 13. zd] supra scr.
F.  .0¢4] supra ser. V. 17. énl o.

P
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XI.

A dato puncto elenato ad datum planum perpen-
dicularem lineam rectam ducere.

Nam datum punctum eleuatum sit 4, et datum
planum sit, quod subiacet. oportet igitur a puncto 4
ad planum subiacens rectam lineam
perpendicularem ducere.

ducatur enim in plano subia-
centi recta quaelibet BI, et ab
A puncto ad BI' perpendicularis
ducatur 44 [I, 12]. iam si 44
etiam ad planum subiacens per-
pendicularis est, factum est, quod propositum erat.
sin minus, a 4 puncto in plano subiacenti ad rectam
BT perpendicularis ducatur 4E [I, 11], et ab 4 ad
AE perpendicularis ducatur 4Z [I, 12], et per Z
punctum rectae BI" parallela ducatur H® [I, 31].

et quoniam BI' ad utramque 44, 4E perpen-
dicularis est, etiam ad planum rectarum EA, 44
perpendicularis est BI" [prop. IV]. et ei parallela est
H@®. sin duae rectae parallelae sunt, et alterutra ad
planum aliquod perpendicularis est, etiam reliqua ad
idem planum perpendicularis est [prop. VIII]; itaque
etiam H® ad planum rectarum E, 4.4 perpendicu-
laris est. quare etiam ad omnmes rectas eam tangentes
et in plano rectarum EA, 4.4 positas perpendicu-
laris est H® [def. 3]. uerum A4Z eam tangit in plano

21—24 nonnulla in F euan. 23. ouv] comp, Fb, 4ome P,
fovar V. 26. 44] 4, ut videtur, e corr. F. 26. @H B.
év t] sustulit reparatio in F.

Euclides, edd. Heiberg ot Menge. IV. 3
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tov EA, 44 émnédp - 7 HO doa 6991 Zore meog
iy ZA* dove xal ) ZA 6¢d1 éove meog Ty OH.
fovv 02 1) AZ xal mpog vy AE Spd° 1 AZ dpa
noog éxavépay tov HO, AE dpd1 éovwv. éov OF
s0dsia dvely eveluug Teuvoveug aAdniag éxl Tijg To-
uijs medg dpdag émiovadf, xal te 0’ atrav dmnideo
nedg 6pBag ovars 1) ZA doa t$ Oz tov EA, HO
éminédo meog bpPag forw. ©o O Ok tdv EA, HO
énimedov dote vO Umoxelpsvov' 1) AZ doe TP Umoxel-
uéve éunédp meog bpddg éorviv.

’Amd Tov &pa Oodévrog onueiov pevewgov vod A
éml 1o vmoxelusvov émimedov xnadevog 0Fsla yoapun
qurer ) AZ* Gmep Eds moujoau.

7

Tg dodévre éminédo and ro¥ meds avrd
dodévrog onuelov meds bpPas el delav poapu-
unv évacrijoat.

"Eotw 10 pdv 608y énimedov vd vmoxeluevov, T
0 meds avrd onuciov 0O A° Ol O amd vov A on-
pelov 16 vmoxeudveo mméde medg Opdag evdeiaw
yoauuy avacTicut.

Nevonedeo v onueiov perémgov to B, xal amod
To0 B énl ©0 vmoxslpevov émimsdov xddsvog fyde 7
BT, nal die tod A onuelov vfj BI' magdiindog 719w
7 Ad.

1. éouw PV. 2. louv 9. OH)OK 9, HO B, ZHP,
et b, sed corr. m. 1. 8. forr — =xal] sustulit reparatio in F.
"l] (prius) xal 7 V.  wj»] m. 2 AZ] (alt,) e corr. m.
2 F, seq. ras. 1 litt. a(m xal F. 5. svPelag] sodsion .
repvovoeus) Pb, F mg.; anvopévarg BFV, b mg.  dldsjlag] -as
inras. m.1b, allnhov BFV. 6.&’jom. g. 8. Z4cmy] comp.
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rectarum EA4, 44 posita. itaque HO® ad Z.A4 per-
pendicularis est; quare etiam Z4 ad H® perpendicu-
laris est. uerum AZ etiam ad AE perpendicularis
est. AZ igitur ad utramque H®, 4 E perpendicularis
est. sin recta ad duas rectas inter se secantes in
sectione perpendicularis erigitur, etiam ad planum
earum perpendicularis erit [prop. IV]. itaque Z 4 ad
planum rectarum E4, H® perpendicularis est. uerum
planum rectarum E4, H® subiacens est. itaque 4Z
ad planum subiaceps perpendicularis est.

Ergo a dato puncto eleuato 4 ad planum sub-
iacens perpendicularis ducta est recta linea 4Z; quod
oportebat fieri.

XIL

Ad datum planum a puncto in eo dato rectam
4 BI’ lineal'n perpendicularem erigere. .
Sit datum planum, quod subia
cet, et punctum in eo datum sit 4.
oportet igitur, ab 4 puncto ad pla-
num subiaeens perpendicularem rec-
tam lineam erigere.
supponatur eleuatum aliquod punctum B, et a B
ad planum subiacens perpendicularis ducatur BI" [prop.
XT], et per 4 punctum rectae BI parallela ducatur 44.

Fb, e PBY. 9. iwimeddv dori 10 vmonslpevov] émméday
mQog dpddg doriv 9 ZAb. 10.fczar V. 11.&ga] om. F.

d09évrogdoa V. 138.7 AZ]om.Fb; add.m.2B. =morfjoer] dei-
e P. 15, fawt P, sed corr.  16. dodévze onueior ¢ (non
F). Post yoauwiy del. ayayeiv m. 1 b. 19. avzo V, et P,
sed corr. Post prius 4 ras. 1 litt. F. 22, peténgdy T o7-
paioy P. 28, xaPerog] comp. in ras. F. 24. zfj BI'] om.b.

. 3*
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"Emel obv dvo ebdelor magaidndol slow of AA
I'B, 1 0% plx atvov § BI' tgp vmoxcipéve émnidp
npds OpPdg éoviv, xal 7 Aowwy dee 7 AA g Vmo-
xepévp émnédp medg deddg foriwv. '

s To doo doBévn émmédp dmd vov meog avrd on-
uelov o A mog dpdag avéoraras 1) AA- dmep Ede
moLyoaL.

.

’And tod adrov onpelov T avrg miméde
10 0¥0 0P elaL weog ddés 0vx avasTydovrar énl
Tt avra péen. )
E! pop dvvardv, amd tov avrov onuelov Tov A
e Umoxepbve émmidm 8vo evdsior af AB, AL meog
do9ég dveordracay éml va adre péey, xel dujxde To
16 0ue tov BA, AT émimedov: vounyy 0% moujoer Ouc
to0 A év ¢ Vmoxspéve mmédp svPeiayv. moislre
iy AAE: of dga AB, AT, AAE sodsiow év évi
slow émnédp. xal émel § I'A ©6 vmoxsipéve émi-
nédo modg Opddg fovv, xal medg macws dpa TAG
20 anrouévag adrig evdelag xal ovioeg év 70 VTOxELWEV D
émnédp OpPas moujos. yoviag. dmrevon 0% adrig %
AAE ovox v 1 vmoxapéve mmide’ % dew Umo
TAE yovie 601 éovww. O ta adra Oy xal 5 Omd
BAE 6991 éovw lon &ga 1) vmo I'AE vjj 9o BAE.
26 el slow év évl émnéde” Omegp dorlv advvarov.
Ovx dga amd Tob adrov onusiov Te avrd émméde

1. glow of] om. @ (non F). 3. 46t FV, comp. b.
4. dou BV, comp. Fb. 5. ané — 1. non}am% nel Ta éEfjg V.
6. avzd b. 6. 70 — avésrarar] euan, F. 7. moujoat]
deifou P. 9. an6 — émnédp] PBFV, b mg. m. 1 (ye.);
in textn b: zg Jodévt émnédp dmd Tov meods adre onpelov,
et idem in mg. habuit F, sed uestigia sola restant, = 10. dve-

o
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iam quoniam duae rectae parallelae sunt 44,
I'B, et altera earum BI" ad planum subiacens per-
pendicularis est, etiam reliqua 44 ad planum sub-
iacens perpendicularis est [prop. VIII].

Ergo ad datum planum a puncto in eo dato A
perpendicularis erecta est 4.4; quod oportebat fieri.

XTII.

Ab eodem puncto ad idem planum duae rectae
perpendiculares ad easdem partes erigi non possunt.
Nam si fieri potest, ab eodem puncto 4 ad planum
subiacens duae rectae 4B, AI perpendiculares eri-
gantur ad easdem partes, et ducatur per B4, AT
planum. sectionem igitur in plano subiacenti rectam
efficiet per 4 punctum [prop. III]. efficiat #4E. ita-
que AB Ay, 4 AE rectae in eodem plano positae
sunt. et quoniam I'4 ad planum

subiacens perpendicularis est, etiam

ad omnes rectas eam tangentes et in

" plano subiacenti positas rectos angu-
los efficiet [def. 3]. tangit autem
£  eam AJAE in plano subiacenti po-

sita, itaque [ I' 4 E rectus est. eadem de causa etiam
L BAE rectus est. quare '4E = BAE; et in eodem
plano positi sunt; quod fieri non potest.

Ergo ab eodem puncto ad idem planum perpen-

oradrjcovrar b. 18. «f] ins. m. 1 F. 156. BA] B e corr.
V. 16. evfsiav] om. V.  moiz/rw] -to supra add. m. 2 B.
17. Supra zijy add. ed8. V. A AKE] corr. ex 44 m. 2 V
AAE] corr.ex JEm.1b. 19.46u BV, comp. Fb. 23.I'4

ras. s lin. V.  Zoe PV, comp. Fb. = 25. é() P, 765 évl F
76 avro b, mg. ye. £v svl énln.; avrg mg. F., in quo ¢ in
ras. est. 26. 6y avzév ¢ (non F).
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0o evdelar mpdg O@des dvacradiooviu éml Ta avra
uéon: Omep &der deibar.
9’. -
IIgds @ émimeda 1 avry sVdela 6P é6TLv,
5 nagdidnie Eovar ta énineda.
Ei®sie pdp tig 9§ AB mpog éxdregov tov I'd,
EZ émnédov meds dpdas fotwm’ Aéym, 8vi mwapdiinia
dori te émimede.
El pap wij, éxPadddueve ocvumecovvrai. Ovu-
10 mnrérmday: moujdove: 01 xowyy Touny sVdelav.
wotslrwoay v HO, xal eiijpdeo éxl vic HO zv- -
2ov onuetov ©0 K, xal énefevydocav of AK, BK.
xal énsl §) AB 0981 doti mpog 10 EZ émimedov, nul
mpog v BK doa e0®slav oveav év v EZ éxfiy-
16 Bévre dminédp dod1 éoriv m AB* % dga vmd ABK
yovie pd1 éotwv. Oix T avve 0y xal § vmo BAK
0p®1] dotww. tTeuy@wvov 07 tod ABK af dvo paovim
of vnd ABK, BAK dvelv opPaig eloww ioor Smeg
éotlv advvarov. ovx dga ta I'A, EZ énincda éxfai-
20 Adueve ovumeGodvrar: magdiinde dea éotl ve I'A,
EZ éniredea.
ITpég @ émimeda Goa % odry e0dela dod1 éoviv,
nwapdAdnia éove ta énimeda Omsp &der Ostiar.

1. avacrioovrar V. 4. douu PBV, comp. Fb. 5. é’ato;tr‘[
P, éotu BFVb. {mimeda) avia péen . 6. I'd] in ras. V,
7. EZ) ZE ). 12. BK] corr. ex KB m. 2 V; KB B;
K” B’ b. "18. xal] (alt.) supra scr. comp. m. 1 b. 16. éoze
BV, comp. Fb; item lin. 17. 17. ABK] corr. ex 4B F.
«f] om. V., 18. slouy] supra m. 1 P. loar eloly V.
20. 4ot} comp. F.; elofv in ras. m. 1 P. 22. @] om. @
(non F).  éom B, et corr. in &ozw V, comp. Fb.,  "23. Zxnl-
neda] ¢ in ras, m, 1 P. Omeo #3er deifar] om. V.

e,
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diculares duae rectae ad easdem partes erigi non pos-
sunt; quod erat demonstrandum.

XIV.

Ad quae plana eadem recta perpendicularis est,
ea parallela erunt..
Recta enim 4B ad utrumque planum I'4, EZ per-
pendicularis sit. dico, plana parallela esse.
nam si minus, producta concurrent. concurrant;
communem igitur sectionem rectam facient [prop. III].
faciant HO®, et in HO® punctum quodlibet sumatur K,
et ducantur 4K, BK. et quoniam 4B perpendicu-
laris est ad planum EZ, etiam ad rectam BK in
plano EZ producto

E pomta.m perpendicu-
laris est 4B. ergo

ﬁ L ABK rectus est
E/ [def. 3]. eadem de
causa etiam [ BAK

rectus est, trianguli igitur 4BK duo anguli 4BK
+ BAK duobus rectis aequales sunt; quod fieri non
potest [I, 17]. itaque plana I'4, EZ non concurrent
producta. ergo plana I'4, EZ parallela sunt [def. 8].

Ergo ad quae plana eadem recta perpendicularis
est, ea parallela sunt; quod erat demonstrandum.
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'Eav 8vo cv®elar antopevar aAijiov naga
0vo0 svdelas amropdvag didjioy oo py év TH
atre émimédp ovdar, magddinid éorvi T 0
av16y émineda.

dvo pap evdsioan amvousvar aAijiov of AB, BT
nage 0vo &V@slag amvouévas aAjieov veg AE, EZ
forwmoay uy év e atng imnédo ovowi” Adyw, v éx-
Padiopsve ta dx tov AB, BI'y, AE, EZ émineda
0V ovumeositar adinioig.

"Hydo ypep amd tov B oqusiov éxl 1o O tdv
AE, EZ ‘énimedov xddevog 1) BH xal ovuPeiiére
16 émnédo xave vo H onusiov, xal O vot H tj
utv Ed mepdiindog 7jyde 1 HO, vjj ¢ EZ 7 HK.
xal énel § BH 69 éovs medg ©vo Ot vév JE, EZ
émimedov, xal mPog mdcag dea Tag amTOufveg avTRg
evdelug nal ovdag v v Ok tév AE, EZ émnéde
dpdag moujost peviag. dmretow 0t avrig éxaripn
rév HO, HK ovea év v6 0w tév AE, EZ émnéde’
000 dpa éotlv éxarépe tév Um0 BHO, BHK yo-
wnov. xoal énel mapddinidg dotiv y BA tj HO, of
&ga 9m0 HBA, BH® yoviow dvolv dpdaig loar &loiv.
bedy 0 1 vwo BHO-" o0 dpa xal ) vmo HB A"
7 HB dpa tfj BA mpos Spddg éovv. Oie o avre
079 % HB xal ©fj BI' omu mgog dpddg. Zmel odw
ev®ste 7 HB Odvoly edslaug taly BA, BT reuvod-

3. Ante dor ras. 8litt. V; dorv B. 4. &omw P. 6. BI'] corr.
ex 'BV; I'BB. 10. ovp- inras. V.  cvpmecodvzar b, corr.
m.1. 11. Bl e corr. m. 1 b. 18. zov H] zod H onuelov b,
onuelov add. m. 2 F, 15, éorew PV, comp, F. 186 wﬁ:ﬁg]

om. . 17. & rév] om. P.  19. zéov HO — 20. éxardeu
mg.m 1V. 20 étly] om. V. BHO] O in ras. V.
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XV.

Si duae rectae inter se tangentes duabus rectis
inter se tangentibus parallelae sunt non in eodem
plano positae, plana earum inter se parallela sunt.

Nam duae rectae inter se tangentes 4B, BI" duabus
rectis inter se tangentibus JE, EZ parallelae sint
non in eodem plano positae. dico, plana rectarum
AB, BI' et 4E, EZ producta inter se non concurrere.

ducatur enim a B puncto ad planum rectarum
AE, EZ perpendicularis BH [prop. XI] et cum plano
in H puncto concurrat, et per H rectae EA parallela

ducatur H®, rectae autem EZ

B parallela HK. et quoniam BH
/ ad planum rectaram JE, EZ
L perpendicularis est, etiam ad
omnes rectas eam tangentes et

5 in plano rectarum 4E, EZ po-

PN sitas rectos angulos efficiet [def.
/ QE\I \ 3]. uverum utraque H®, HK eam
(,)/ \g Z tangit in plano rectarum AE,

EZ posita. itaque uterque angu-
lus BH®, BHK rectus est. et quoniam B A4 rectae H®
parallela est [prop. IX], anguli HB 4 + BH® duobus
rectis aequales sunt [I, 29]. uerum [ BH® rectus
est; itaque etiam [ HB 4 rectus. HB igitar ad B4
perpendicularis est. eadem de causa HB etiam ad
BI' perpendicularis est. iam quoniam recta HB ad
duas rectas inter se secantes B4, BI" perpendicularis

22. HBA] H ins. V.  28. 7] (alt.) supra scr. V.  25. HB]
in ras. V, BH Bb. xel] in ras. V. 26. HB] P, BH
BFVb.  sodeloug] dofaic B, supra scr. svdeloug m. 2.
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oug aAdjlag mpdg OpPag épéoryxsv, 7 HB dga xal
td 0w tov BA, BI émnidp mgog Opdds foviv.
[0 ta avra 0 %) BH xal vé Sz tvév HO®, HK
éminédp meog Ogddg éoviv. ©0 OF dua tdv HO, HK
5 éninedév éove vo Ok vdv AE, EZ' v BH aga ©6
dwx tov AE, EZ émnédon éotl mgog Spddg. E0elydn
0t 7 HB xal vg dwd vov AB, BI' émnédqp moos
dpddag). meog o O dmimeda % avry cvdela Spb]
éoriv, magadinia éovi vo émincda: mapdidniov doa éovl
10 ©0 O tdv AB, BI' énimsdov v¢ Owz vdv AE, EZ.
’Eoy coe dvo evdsloaw amvdusvear aiiiiov maps dvo
svdelag anvopdveg dAMijhayv dor uy v ve adrg Emi-
néde, magaAdnid dore ta O avvdv imimeda’ Ome
&0e Octiou.
15 5.

Eav 0Yo0 énimeda napdidnia tmo émimédov
Twwog tépvnra, «f xoval adrdy topal wapdi-
Andol elauw. ,

AdYo yap émineda magaiinia ve AB, I'A vmo émi-

20 médov to0 EZHO repvéodw, xowwel 0% avrdv vopel
dovwoay of EZ, HO" Aéyw, 8ti mapdiinidg éotiv 7
EZ vj HO.

E! ypep wij, éxfaddousver of EZ, HO fwor éml

2. éors BV, comp. b, 3. 8u z& — 8. dodag] m%. m.
2 B, punctis del. m. 2 V. 4. Zoze BV, comp. Fb. 5. forey
P. PostEZ del. én{m. 1P. 17.BI') A BV. Ad lin. 3
—8 mg. b m. 1: yo. fore 8% xal 76 Sia v AE, EZ émnédo
S8 1 BH &ox moodg Exdtsov tov St tov ABT, AEZ émi-
wédwv 0¢8] dore; idem in textu BV (zé corr. ex zo, I'in ras.
V; oz B), mg. m. 1 F. 9. dove BV, comp. Fb.  12. dowv
B.  imnédp ovoar B. 13, dons td] td seq. lac. p.  Gmee
£0e deifar] om. V. 17. magaiinior] Estmony @. 18. eloe
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erecta est, HB etiam ad planum rectarum B 4, BI'
perpendicularis est [prop. IV].Y) ad quae autem plana
eadem recta perpendicularis est, ea parallela sunt
[prop. XIV]. itaque planum rectarum 4B, BI" paral-
lelum est plano rectarum AJE, EZ.

Ergo ,si duae rectae inter se tangentes duabus
rectis inter se tangentibus parallelae sunt non in eodem
plano positae, plana earum parallela sunt; quod erat
demonstrandum.

XVIL
Si duo plana parallela plano aliquo secantur, com-
munes eorum sectiones parallelae sunt.

5 Namduoplana

parallela 4B, I'4

E ‘= plano EZH® se-
4 x centur, commu-
nes autem eorum

sectiones sint EZ,

H g H®. dico, EZ

£ rectae H® paral-

lelam esse.
nam si minus, EZ, H® productae g¢oncurrent aut

1) Uerba dia zd lin. 3 — defdg lin. 8 ab Euclide pro-
fecta esse nequeunt, quippe quae per ambages demonstrent,
BH ad planum rectarum 4E, EZ perpendicularem esse, id
quod e praeparatione patet (p. 40, 11), ad quam Euclides
tacite respicit contra morem suum. inde factum est, ut uerba
illa interpolarentur et id quidem iam ante Theonem. scriptura
co&icis B per se bona sine dubio e coniectura satis recenti
orta est.

Vb, comp. F. 19. I'd”, AB' F. 20. zezwijodo b, corr.
m. 1.  28. &f] ovpmecodvvrar of V.
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e Z, O uéon 7 éml ta E, H cvumeoovvrar. éxfe-
Brijcdacay g énl ta Z, @ péon xal cvumimrér@oay
nodrepov xave vo K. xal énsl § EZK év ©¢p AB
dorwv imnédo, xal mivve dpo te éxl vig EZK on-
pele dv v AB dovw imnido. Fv 0} vdv énl Tig
EZK &9¢lag onuelov Zoti ©0 K* w0 K Goa &v vo
AB %o émnédp. dx va avred 0N 0 K xel v
v6 I'd éotww éminédp' v¢ AB, I'd doa émimesda bx-
Baiddusva cvumedotvrar. ov Guumimrove: 0% did TO
nagdAinie Umoxsicdar: ovx dgo of EZ, HO evdsioun
énBoddopcvar éxl v Z, ® uéon ovpmssotvrar. Opolwg
07 deltopev, ot of EZ, HO e0dsiow 000t éxl ta E,
H uéon #uPeridpcvar svumscovvrar. of 0t éml und-
érega T pépn ovumimrovoar magddindol elow. weg-
didniog dpa dotlv ) EZ v HO.

'Eav dga 0vo émimedo magoiinia vmd Emimédov
Twog véuvnrar, of xowal avrév vowal magdiiniol
elow" omep &0s Ostbou.

o’

Ecv 0vo &vdelar vmd magaiijiov ¢mini
dov tépveviar, &l Tovs avrovg Adyovs Tuy-
dqoovrac.

dvo pag evdstar of AB, I'd vmd megadifiov
émnédov vov HO, KA, MN teuvéodwoav xere ve
A, E, B, T, Z, 4 onucla* Aéyw, ot éotlv dog ) AE
evdeie wpog v EB, otvws ) I'Z meds wywy Z d.

1. w] (alt.) supra scr m. 2 B.  cvpmecovvrar] om. V.
énﬁsﬁlna#m in ras. P, F m. 1; medregov ¢ BVb,
m. 2. 8. nodrsgov] om FV Post xal spatium 6 litt,
rehq 9. t0 AB] év(b, mg. yo. #v t6 AB dorwv. 4. immédo
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ad Z, O partes aut ad E, H. producantur ad Z, @
partes et prius concurrant in K. et quoniam EZK
in plano 4B posita est, etiam omnia rectae EZK
puncta in plano 4B posita sunt [prop. I]. ex punctis
autem rectae EZK unum est. K. itaque K in plano
AB positum est. eadem de causa K etiam in plano
I'4d positum est. quare plana 4B, I'4 producta con-
current. uerum non concurrunt, quia parallela esse
supponuntur. itaque rectae EZ, H® productae ad
Z; @ partes non concurrent. iam similiter demon-
strabimus, rectas EZ, H® ne ad E, H quidem partes
productas concurrere., quae autem ad neutras partes
concurrunt, parallelae sunt. itaque EZ rectae H®
parallela est.

Ergo si duo plana parallela plano aliquo secantur,
communes eorum sectiones parallelae sunt; quod erat
demonstrandum.

XVIL

Si duae rectae planis parallelis secantur, secundum
eandem rationem secabuntur.

Nam duae rectae 4B, I'd planis parallelis H®,
KA, MN in punctis 4, E, B et I', Z, 4 secentur.
dico, esse AE:EB=TIZ:7Z4.

dotly F. nal — b. émné&m] mg. F_(euan.). 6. émmédo

éotlv BV, F? énmé&m gloly b ©év] 76 B, et V, sed corr.

m, rec. 6. onuelo Btp, et V (corr m. rec), onueiov b.

12. af] xai ai BV 038’ P é¢n] supra scr. m. 1 F.
V‘:p 14. za] om. BV.

éx ?alloysva; oo b, éml] £1tl 7]
eloe Vb, comp. F.  16. 7] post ins, V. gg om. b.
16. naeallnlu — 18. deiar]: ~ V. 17, zévunron 21, zé-
pwovzar P, corr. m. 1. 24. tepvérocay b. 26. 4] insert.
postea V. B] in ras. V. 4, Z B. 26. Zd] e corr. V,
in ras. m. 1 P; 4Z B.
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'Enstsvydaocay yep of Ay B4, A4, xal cvu-
Paidérw ) A4 16 KA émnédp xare o E onuslov,
xal énefevydwcay of EE, EZ. xal énel dvo éximeda
mageiinie 1o« KA, MN 9nd émnédov rov EBAE
téuverar, af xowel avtdv topal of EJE, BA magdi-
Anhol elaw. 0w ta avia Oy émel dvo émimeda map-
dAinie v HO, KA vwd émimédov o0 AEZI té-
pverar, of xowal avrdy vouel el AT, BZ mapdiiniol
slow. xal énel rouydvov tob ABA maga plav vév
whsvpay )y BA ebdeie fpras 1) EJE, dvdloyov dpa
éotlv wg 7 AE mpdg EB, otrtwg % AF meog F4.
nahww énel Touyavov 100 AAT mage plev Tadv miev-
06y T AT sbdeta fxren 1 KZ, dvdioydy dovw dg
n AE mpog BA, ovrwg | I'Z mpds Zd. &0siydy
0% xal dg 1 AE mpds E A, otrwg § AE meés EB*
xal dg doa ) AE mgog EB, otrag ) I'Z mpds ZA.

Eav dga 0vVo eddsiar vmwod mapaAljiov émmédov
réuvovral, &lg Tovg avrovg Adyovg Tundrjcovrar’ Omeg
&0sL dsibou.

2. t0] o 9. 8. HZ]8"Z'b. Imimedor . 4. map-
dlinia] = o @, EBA4E)] 5 in ras. V, corr. ex Z m. 1 F.
5. E&, BA] inras. V, & eras. B; EZ, B4 b. 6. sias
Vb, comp. F. =~ 8ud — 9. eloww] mg. V. 1. éminédov rod
corr. ex émmédov P. m. 2. AEZT] Einras. V. 8 HZ
corr. ex Zm. 2 B. 9. elo b, comp. F. pla . 10. mjp
tfj b. evdeiav B, sed corr. 11, znlv] om. V. v EBYV,
12.44"I"b. 18, tijv] té» @ (non F). evdeiay B, sed corr.
doviv] ¢gaFV. 14. 79w EJBF. TI'Z]Zin ras.m.rec. V.
vy Z4 BFVb. #3ely®n—16. EBl mg. m. 2 B.  15. =o»
&4 FVb, wvy EB V. 16. xal og &oa] Fomv doa nal
dg b, & in spatio plur. litt. 9. AE] 4 in ras. m. 2 V.
@y EB BFb. v Z4B. 17. 9m6 — 19. dsifar] xal za
&g V. 18. téuvovrar, &lg] oregsav seq. lac. g. -
dovtar B, corr. m. 2.
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ducantur enim A4I', B4, Ad, et A4 cum plano
KA concurrat in puncto 5, et ducantur E5, §Z. et
quoniam duo plana parallela K4, MN plano EB4J5
secantur, communes eorum sectiones E/J5, B4 paral-
lelae sunt [prop. XVI]. eadem de causa, quoniam

duo plana parallela H®, K A plano 4EZTI secantur,
communes eorum sectiones 4I', HZ parallelae sunt.
et quoniam in triangulo 4B uni laterum B A paral-
lela ducta est recta EJX, erit AE: EB= A5 : 54
[VI, 2]. rursus quoniam in triangulo 44T uni late-
rum AT parallela ducta est recta 5Z, erit 45: 54
=IZ:ZA. sed demonstratum est, esse etiam 4,5: 54
= AE: EB. quare etiam AE: EB=IZ:27ZA4.

Ergo si duae rectae planis parallelis secantur, se-
cundum eandem rationem secabuntur; quod erat de-
monstrandum.
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o’

‘Bav s08sia éminédo tivl meds dedag 7, xal
navra vo 00 adtis émimede to avrd émimide
weog dedag foTal.

5  Eddela pdg s 1 AB 1t vmoxeudve émmédm
7wpog Opdag otw: Aéym, 8t xel mdavve va dix Tijg
AB énineda tep vmoneiudve émimédp moog 6pddg aTuv.

"ExBspijodw pap dix tiig AB émimedov t©o AE,
xel &6t xowwy toun tov AE émmédov xel Tov vmo-

10 xapévov 7 T'E, nal eijpde éxl i T'E tvyov oy-
uelov 70 Z, xel éwd vov Z vij I'E medg dpdes Nyde
v 19 AE émnédp v ZH. xal émel yy AB meodg o
vmoxeipsvov ninedov 0] doTiv, xal mPdg maGas HQa
tag amvouévag avvijs evdelag xal ovews v Te vmo-

16 xepéve émnéden 09 fovw 7 AB' @ove xol mweds
v T'E 601 éotwv' % doa om0 ABZ yavia dpd1]
éovwv. dot 0% xal n) Um0 HZB dp1)° mapeiiniog
dga éotlv § AB v} ZH. 7 0% AB ©g Vmoxsipéve
émmédp meog 6pdag fovwv xel ) ZH doa th vmo-

20 xeludve émmédp meog OpPdg dovww. xal émimedov
nQog émimedov 8986y dorwv, Orav af Tj xowy Toujy
toy émnédov medg Opdag aydusvar svdsiar v évi
tov dmnidov e Aomg émwidp meog bodag douw.
xal ) xowiq] voufj tdv émnédov vfj I'E év évl vdv

25 émnédov v AE medg opdag aydeica 1 ZH &0slydy

4. #otar] corr. ex douv V. 5. evdeie — 7. doriv] mg.

m 17V, 6. tijg] om. @ (non F). 13. dozc PBFV, comp.

b. 14. odoa P. 16. Zon V. yoviey @. 17. HZB] in
ras. V.  18. dociv] om. V.  ©p) 7o adrp F. 19, dou B,

%ol ) — 20. domv] om. b, mg. V.. 19. HZ P.  20. éons

PBY, comp. F. %al] nal émel BYV. 21. m@os émimedov]
\!upm m 2 V. 23 émnédo] tév émnidoy V. @or Vb,
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XVIIL

Si recta ad planum aliquod perpendicularis est,
etiam omnia plana, quae per eam ducuntur, ad idem
planum perpendicularia erunt.

Nam recta 4B ad planum subiacens perpendicu-
laris sit. dico, etiam omnia plana, quae per 4B du-
cantur, ad planum subiacens perpendicularia esse.

ducatur enim per 4B planum AE, et communis
sectio plani 4E et subiacentis sit I'E, et in T'E
sumatur punctum aliquod Z, et ab Z ad I'E perpen-
4 H 4 dicularis in plano 4 E ducatur Z H.
] et quoniam 4B ad planum sub-
iacens perpendicularis est, etiam ad
fp omnes rectas eam tangentes et in

plano subiacenti positas perpendicu-

laris est 4B [def. 3]. quare etiam
ad I'E perpendicularis est. itaque [ 4BZ rectus est.
uerum etiam [ HZB rectus est. itaque 4B rectae
Z H parallela est [I,28]. 4B autem ad planum sub-
iacens perpendicularis est. itaque etiam HZ ad pla-
num subiacens perpendicularis est [prop. VIII]. et
planum ad planum perpendiculare est, si rectae in
altero plano ad communem planorum sectionem per-
pendiculares ductae ad reliquum planum perpendicu-
lares sunt [def. 4]. et demonstratum est, Z H in altero
" plano 4 E ad communem planorum sectionem I'E per-
pendicularem ductam ad planum subiacens perpen-

Z B

XVIII Eutocius in Apollon. p. 23.

24. oy émimédov Touj b. touf] Tous] dea @. 7]
-7 e corr. V.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. 4
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16 Umoxapdvy émnédo meds beddg vo dou AE émi-
nedov 09Iy fove medg TO Umoxelusvov. Ouolwg O
deaydnoetar xal mavia va dux vijg AB émimeda bpdea
TupgevovTe mEOg TO Umoxslusvov émimsdov.

‘Eav &g evdeln émnédp wvl meog dobag 77, xal
mdvie to 00 avrig émimede 16 avre imwide mweog
dodag éovaw* Omep &0 Oeifar.

W',

‘Eav Vo énineda véuvovre &Ainia éminéd
vl meog dpdag 7, xal § xowwvy adrdy Touy v
avtd éninédp wods dpdag éoTar.

dvo yag énimede te AB, BI' té dmoxsiuéve émi-
néde meog Opdag Eotw, xown 0 avrdy Toun é6Tm 7
B4 iéyw, Gt ) BA t6 vmoxapéve émiméde moog
doddg forwv. Iy

My ydo, xal fydwoay amd tob 4 enuslov év utv
1 AB émnédp v AA evdela medg dpdag B AE,
év 8% v BI' émnédo vfj I'd modg dedag 0 AZ.
xel émel 10 AB émimedov 6e®dv éom meog TO Umo-
neluevov, xal vij xowf) avtdv vouf] vj A4 medg de-
9og & 16 AB imnédp yuver y AE, ) AE do
bod1 fore medg TO Umonslusvov émimsdov. Ouolwg 07

@
v
i

2. éomv P. Post vmoxneluevov add. émimedov b et mg.
m. rec. V. 6. nal — 7. deiken]: ~ V. 6. o 8’ avrig
émi- euan. F. 9. réuvovre] oregeovie @ (non F). émmédo
ww!(] om. F, sed uidetur fuisse in mg. 10. Togsj] in ras. m.
1 P. 12 7¢] bis P; corr. m. 1.  16. 46zt BV, comp. F.
16. amd] vmo P. 17. zjj] e corr. b. modg] om. @.
AdE] 4 e corr. V. 18. d¢] om. P. rdayarb. 47 2
in ras. V. 19. éo7i] om. @ (non F). 20. xal] énimedov,
xal b, Ad] 4 in ras. FV.
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dicularem esse. ergo 4E planum ad subiacens per-
pendiculare est. iam similiter demonstrabimus, etiam
omnia plana, quae per 4B ducantur, ad planum sub-
iacens perpendicularia esse.

Ergo si recta ad planum aliquod perpendicularis
est, etiam omnia plana, quae per eam ducuntur, ad
idem planum perpendicularia erunt; quod erat demon-
strandum.

XIX.

Si duo plana inter se secantia ad planum aliquod
perpendicularia sunt, etiam communis eorum sectio
ad idem planum perpendicularis erit. '

Nam duo plana 4B, BI ad planum subiacens per-

pendicularia sint, et commu-
nis eorum sectio sit Bd.
dico, B4 ad planum subia-
| cens perpendicularem esse.
[~ Ne sit enim, et a A
puncto in plano 4B ad rec-
tam A4 perpendicularis du-
catur 4 E, in BI" autem plano

4 r ad I'4 perpendicularis 42.)
et quoniam 4B planum ad subiacens perpendiculare est,
et ad communem eorum sectionem A4 in plano 4B
perpendicularis ducta est 4 E, 4 E ad planum subiacens
perpendicularis est [def. 4]. similiter demonstrabimus,

/N
—N

1) Nam si communis planorum sectio ad planum subiacens
perpendicularis non est, ad rectas 44, 4TI rectos angulos non
efficiet. ergo et in plano 4B et in BI" locus est perpendicu-
lari ad 44 et ad 4I'" in 4 erectae.

4.
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dstboucv, Ote nel N AZ o) éovi medg TO Vmoxei-
usvov Zmimedov. dmd Tov avrov dea onuelov TOD
4 v vmoxapdve émwédp O0vo svPslor weos bodas
dvserapdvar eloly énl vo adre uéon: Smep foviv ddv-
b varov. ovx &oo TG Vmwoxsuive émméde Gmo vov A
onuelov dvactadijoesror mweds Spdag mAny tig 4B
xowvijg toutg twv AB, BI' éminédav.
'Edv dga 0vVo émimeda téuvovve dAdnie imméde
vl medg dedag 7, xal N xows adTéV Topy TG QUTH
10 émunéde medg pdag Eovar Omep de dsikw.

14

%'

'Ecv 61:psc yovie vX0 T0LOV Y0vi@dY Emi-
wédwv megiéynrat, 0vo O6motatovy Tig Aoimig
peltovég eloe mdvry peralapfavopcvar.

15 Zregea yop yovie 1) meog t¢ A VWO TOLGY po-
néy émnédov tév vnd BAL, I'dd, AAB meoi-
egéode’ Adywo, St tév ond BAT, I'dA, A4B yo-
wdy 0Vo omowwotv Thg Aoumig welfovég elov mavy
pevadapfavipcvar.

20 El plv ovv af Um0 BAT, I'dAd, 4A4B yoviu
loar GAMjAoug elolv, pavegov, 61t dvo OmolaotY TTg
Aowwijg melfovés eloww. &l O ov, form pelfwv T VO
BAT, xel ovvedtizo m@dg tff AB evdely xal v
meog avr enuelp T A v vwo A AB yovig v 6

1. 6re el 7)) om. @ (mon F).  4Z] 4"Z' b. 4. dotiw
om. V. 6. 77g] e corr. m. 1 b, 8. énimeda — 10. Gstgou}
teo V. 9. 7, xal] euan, F. 14. pelfovg V.  mavey
seq. ras. 1 litt. P. 15. zaée corr. in 70 m. 1 b. 16. meot-
g1écdw — 17. yoriwv] mg. m. 2 V, in text. eras. ywwdy.

16. 'dAb.  20. I'44] 4 e corr. V. 21. loat] eloe loon
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etiam A4 Z perpendicularem esse ad planum subiacens.
itaque ab eodem puncto 4 ad planum subiacens duae
rectae ad easdem partes perpendiculares erectae sunt;
quod fieri non potest [prop. XIII]. itaque a 4 puncto
nulla recta ad planum subiacens perpendicularis eri-
getur praeter 4B, quae communis est sectio plano-
rum 4B, BI.

Ergo si duo plana inter se secantia ad planum
aliquod perpendicularia sunt, etiam communis eorum
sectio ad idem planum perpendicularis erit; quod erat
demonstrandum..

XX.

8i angulus solidus tribus angulis planis continetur,
duo quilibet reliquo maiores erunt quoquo modo con-
iunecti. :

Nam angulus solidus, qui ad 4 positus est, tribus
angulis planis BAT,

4 I'AA, 44 B continea-
tur. dico, duos quos-
libet angulorum BAT,

N I'dd, A4A4B reliquo

B £ I Maiores esse quoquo

modo coniunctos.
iam si anguli BAI", I'4 4, 4 4B inter se aequales
sunt, adparet, duos quoslibet reliquo maiores esse. si
minus, maior?) sit [ BAT, et ad rectam 4B et punctum
eius 4 in plano rectarum BA, AI' angulo 4A4B

1) Sc. angulo 44B. neque enim necesse est, omnium
eum maximum esse.

V. #loiy] om. V. 22. elor V, comp. F. 24. 44B}
AAT P. év] om. B, supra scr. V.
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dia rov BAT émnéde lon f vnd BAE, xal xelebw
v} Ad len ) AE, xnol e vov E onuslov diaydsice
7 BET veuyvérw vog AB, AT e08slag xave e B, I
onucie, xol émslevydocay of 4B, AT. xal énel ioq
5 éotlv 7 44 vjj AE, nowwy 0% 1 AB, %o dvoly
loar” nod yovie ) Vné 4 AB yovig v vné BAE ley-
paoig doa 7 AB Pdcs vij BE dovww lon. ol émel
dvo ol BA, AT vijg BI' pelfovés slow, av % AB i
BE 8delydny lon, Aown dga 7 AT Aowig viig ET
10 pelov Zotlv. xol émel lon éovlv ) A4 vij AE,
xowwy 0t § AL, xol Pdog % AT Pdeswg i EI
peltov otlv, yovia dpa 1 Um0 A AT yoviag tijg vwo
EAT uelfov éovlyv. €0elydn 0% xal % vmd AAB vj
vwd BAE lon' of dpa vmdo AAB, AAT tig vmd
18 BAT psiltovés slow. Opolmg 0% dsléopsv, Stv xal of
Aowmal ovvdvo Aapfeviuevar vijs Aowwig uelfovég slow.
’Eav dga otcgea yovie Um0 TV pavidy émi-
nédov meoiéynran, 0vo omotaody Tig Aouwijg uwelfovés
slor wovey peradauPovdusvar: Smep 06 dstiau.

20 xe’.

“Amaca 6repea yovia VEd éAa6odvav [1] Teo-
Ghowv 0pdaY poviay éninédny mspLéysTtal.
"Eotw otegea povie § meds 6 A msgieyoudvy vmo
émnédav yoviev vy vwd BAI, T'AAd, 4A4B* iéyn,
25 811 af Ond BAT', I'A A4, 4 A4B ts66dpav dgdav éide-
dovég elowy.

1. éminwédo] in ras. m. 1 P. 1'1% supra scr. V, ut lin. 2.
#elodw vjj] o 709 E on ¢ (non F). Hinc plerasque ineptias
manus ¢ omisi, maxime ubi aut certa uestigia ueri super-
erant, aut certe nulla erat causa de scriptura cod. F dubitandi.
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aequalis construatur /| BAE, et ponatur 4 E = A4,
et BEI per punctum E ducta rectas 4B, AT secet
in B, I' punctis, et ducantur 4B, 4I". et quoniam
AdA= AE, et AB communis est, duo latera duobus
aequalia sunt; et L 44 B = BAE. itaque 4B = BE
[I, 4]. et quoniam B4 4 4I'> BI [I, 20], et de-
monstratum est, esse 4B = BE, erit 4I"> EI. et
quoniam 44 = AE, et AT" communis est, et 4I"> ET,
erit [ 4AT'> EAT [1, 25). et demonstratum est,
esse etiam | 4 AB = BAE. itaque 44B 4 44T
> BAI. eodem modo demonstrabimus, etiam reliquos
angulos duo simul coniunctos reliquo maiores esse.

Ergo si angulus solidus tribus angulis planis con-
tinetur, duo quilibet reliquo maiores sunt quoquo modo
coniuncti; quod erat demonstrandum.

XXIL

Omnis angulus solidus planis angulis minoribus,
quam sunt quattwor anguli recti, continentur.

Sit angulus solidus, qui ad 4 positus est, compre-
hensus planis angulis BAI, I'dd, AA4B. dico, esse
BAI' 4+ I'd 4 4+ 4A4B minores quattuor rectis.

8. I'Jcorr. ex Em. 1 b. 4. 4B] B4 F. 6. Post

loow ras. 4 litt. hab. V. 7. &emw i6n] lon seq. spatio uacuo
8 litt. V. 8. Bd] B"d b AB BV. z; V?  10. douly]
(prius) 4¢z¢ PBYV, com% E] in ras. ‘? 11. AT] corr.
ex AdEB. 12. dov/ PBV, comp. F Dein add. xe/V. /.141"]
A4BT o. 14. ‘"IS? bis P corr. m. 1; zoig F. 17. Vm6 —
19. deifoe] neal va EEfje 21. mm] corr. ex ano P.
7] om. P. 22 émxs&‘mv bedav yomiwy V.  28. 7] corr.
inzom. 1b 24 vmé —26. ¢f] mg. m. 2 B. 24 T44
AdAT @ et in ras. V. 26. vndé] eras. B; m. 2 V. I‘Ad]
Fmi1 dATFm 2et Vinras. 26. elas V.
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Elljpdw yeg 9’ éxcorns taov AB, AT, A4 tv-
19vre onusia ve B, I'y 4, xal éneledydacev of BT,
IT'd, AB. xal émel aregea yovia 7 m@dg 16 B vm(
QY yondy émnédov meguéyetor tov vmo I'BA,

5 ABA,I'BA, dvo omoweovw tijg Aoeni]s pelfovés elaww” al
dgo vmo I'BA, ABA vijg vndo I'BA peifovég elow.
o ta adre Oy xal of udv vmd BI'd, A4 wijg
Um0 BI'd peitovés slow, af 0t vmd I'd A, AAB vijg
oo I'AB ueifovés elow: of EE doa povier of vmé

10 'BA, ABA, BI'4A, A’'4, I'4 A4, 44B oy tov
om0 I'BA, BI'4, I'4B p&itovés slow. arie af teelg
of Um0 I'BA, BAT', BI' 4 dvely ogdais ioow sloiv’
of 2 &oo of vwd TBA, ABA, BT A, AT 4, T A,
AAB Yo dpdav pslfovés slaw. xal émel Exdarov

16 tov ABI'y, AT 4, AAB vouyavay af vgels pavia
dvelv dgdaig loar &lolv, al doa TdY TELEY TEUYBVOY
évwvée yoview of vmd I'BA, AT'B, BAL', AI'd4,
44, rdd, A4B, 4BA4, BAA4 8 dodelg ioaw
elalv, &v of 9o ABI'y, BI'A, ATA4, 44, AA4B,

20 4B 4 ¥ yovier 8vo dpdav slow pelfoveg® Aowmal Hoe
of 9nd BAI', I'AAd, 4 AB veels [yovin] negiégovear
TV OTegeav yoviay T66dgeY O9ddY Adacovés slaw.

2. I'] supra scr. m, 1V, 3. 4B] AB ¢. 4. Ante ooy
ins, yoem.2V. 6. I'Bd]inras.m. 1 P. 6. 9xd] (alt.) om.
F. &loe BY, comp. Fb. 7. BI'4] supra 4 scr. 4 m. 1 b. -
8. BI'd] I'Bd F, corr. m. 2 (sed euan.). eloe BVDb, comp. F.

of 0] ned éral BFVDb. 10. AB4] Bd in ras. B, item litt. se%.
I'4d4]inras. V. 11.BI'd]I'dinras. V., TI'4dB]inras.V.
@i’ b. 12. BI'd] Bet d1nras. V. &l V, comp. F.
18. ABd)m.rec. V. I'dA4]inras.V; 44T e corr. m. 2 B.
14.0v0] ABd 6vo V. &loe BVb,comp.F. 15, ol zoeis tor-
yovoy F, corr. m. 1. roiyavov P, et b, sed corr. m. 1.
17. TBA| TBAF,Bdecorr. V. AI'Bl| ABI'P. 18 I'dA]
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sumatur enim in singulis rectis 4B, AL, A4
quaelibet puncta B, I', 4, et ducantur BI', I"4, 4B.
T et quoniam angulus solidus,
qui ad B positus est, tribus
angulis planis continetur I'B 4,
4 ABA4,I'BA, duo quilibet re-
liquo maiores sunt [prop. XX].
B itaque I'B4 4+ ABA4 > I'BAd.
eadem de causa erunt etiam BI'A 4 AT'4 > BI'4,
r'dd4 + A4B>TI'4B.
itague I'BA + ABA+ BI'd+ AT A+ T'd4
+ A4B>T'BAd+ BI'd + I'dB. uerum
I'B4+ BAI' + BIr'4

duobus rectis aequales sunt [I, 32]. itaque sex anguli
I'BA+ ABA4 + Br'd + AT'd +T A4+ AAB

duobus rectis maiores sunt. et quoniam singulorum
trianguloram 4BI", AT'4, AAB tres anguli duobus
rectis aequales sunt, nouem anguli trium triangulorum
I'BA + AI'B + BAI' + A'4d 4 I'dA4A + I'd4
+ AA4B + 4BA 4 BAA sex rectis aequales sunt,
quorum

ABI'+BIrd-+ A4 +rdA4+4 A4B 4+ AB A
duobus rectis maiores sunt. itaque reliqui

BAT 4 T'd4+ 4A4B,

qui angulum’ solidum continent, quattuor rectis mi-
nores sunt.

inras. V; A’ B. T'Ad]) Ad inras. V; TdA B. BAd]
BdA P. 20. pelfovég elow(v) BV. 21. yovla:] om. P.
22. #loe V, comp. F. Seq. in V zmawvzy, sed del.
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"Amaca doa 6regse yovie vmd éadedvev [1] teo-
6oy 0pddY yovidy éminédov megiéystar Omep &0s
Ositou.

e

5 ’Ecv &6. tgels yovial énimsdor, av al dvo
t7jg Aovmijg pelfovég elor mavey peralaufavo-
pevae, nepLéymes 0t adrag lear svPelar, dvva-
v é6tiv éx vav émifevyvvoveay tag lGag &U-
fsilag Tolywvov cverioacda.

10 "Eormdav toeig yoviu éninsdot af vno ABIy AEZ,
HOK, ov af 0vo tijg Aowmijs pelfovés elat mdvey
pevadoufovipevar, af ptv vmd ABI, AEZ tijg vmo
HOK, of 6% vm6 AEZ, HOK tijg vmd ABI, xal
& af 9mo HOK, ABT vijg Vo AEZ, xal iotoéay

16 6w of AB, BI', AE, EZ, HO, OK s09elor, xal
énctevydaoay af ATy, AZ, HK* Aéyw, 6t dvvardv
éorwv éx tév lowv talg AT, 4Z, HK tolyavov 6v-
erijoacdar, tovréety ov tov A, A4Z, HK d&vo
omoteovy tijg Aoimtg uelfovég slew.

20  El ulv ovv of 9md ABI'y, 4EZ, HOK yavim
loaw aAdjAaug elaly, pavepdy, 6t xal tov A, AZ,
HK lowy ywouévav dvverdy éotw éx tav ldav talg
AT, 4Z, HK vglyovov evericacdar. & 0% o,

1. &ec] supra ser. m. 1 P, dmé — 8. dsif]: ~ V.,

1. 4] postea add. m. 1 P. 7. mequéyooy P, meotéyovar F.
8. Supra lsag add. yovieg m. 2 B, del. m. rec.
gv@elog] yovieg ev@ady V. 11. &lot] forwcay BFV et b
(so- in ras.). 18, svdeiee] m. rec. V. 17. cvverijcecdar
P, corr. m. 2. 18. 8] corr. ex 76 m, 2 F. 19. pelfovs
V. &lot mavey peradapBavépsvar Theon (BFVD).  21. sloe
looee V.  eloty] elo/ PBb, comp. F.; om. V. 22, yuiyvopévay

F, yevopévav b,
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Ergo omnis') angulus solidus planis angulis mi-
noribus, quam sunt quattuor recti, continetur; quod
erat demonstrandum.

XXIIL

Si tres anguli plani sunt, quorum duo reliquo
maiores sunt quoquo modo coniuncti, et eos aequales

4 r A/ z o 1
continent rectae, fieri potest, ut ex rectis aequales
rectas coniungentibus triangulus construatur.

Sint tres anguli plani 4BI', 4EZ, HOK, quo-
rum duo reliquo maiores sunt quoquo modo coniuncti,
ABI' + AEZ> HOK, AEZ + HOK > ABT,
HOK + ABI'> AEZ,
et sit AB=BI'=AdE = EZ = HO = OK, et du-
cantur AT, 4Z, HK. dico, fieri posse, ut ex rectis
aequalibus rectis 4T, 4Z, HK triangulus construatur,
hoc est, rectarum 4I', 4Z, HK duas quaslibet re-

liqua maiores esse.
iam si anguli 4BI'y 4EZ, HOK inter se aequales
sunt, manifestum est, cum etiam ATI', 4Z, HK aequales

sint [I, 4], fieri posse, ut ex rectis aequalibus rectis
AT, 4Z, HK triangulus construatur. sin minus, in-

1) Nam in angulis solidis, qui plus quam tribus planis
angulis continentur, similiter ratiocinandum est.
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"Anace dge dregsa yovie vmo Aadadvev [1] tea-
6dpov 0edav yovidy dmnidwv wegiéysrar: Omep 0z
dsitou.

xp’.

'Ecv 66t toels yoviar éximsdor, av al dvo
Tijg Aowmijg uelfovég elor mavey peralaufavo-
pevar, negLéymer 0% adrag Lol evdslal, dvve-
tdv 6ty éx raov émifsvyvvoveay tag lGag sU-
delag Tolywvov 6varneacdar.

"Eotwoay tosis yovias éxinedor af vnd ABI', AEZ,
HOK, ov af 0vo tijs Aoumijs pelfovés elor mdvry
pevadopfavépsvar, of utv vwd ABI'y AEZ tijg vmd
HOK, of 0} omd AEZ, HOK vig vwd ABI, xal
& of Vw0 HOK, ABT vijg vmd AEZ, xal ¥6rwoey
i of AB, B, 4E, EZ, H®, @K ebdeior, xal
énstevydwoay of AT, AZ, HK' Adypm, 671 dvvardy
éorwv éx vdv leov tais ATy, 4Z, HK tolyavov 6v-
erijoacdar, vovréerwv ov tov A, AZ, HK dvo
omotawovy tijg Aowmijg uelfovég elow.

E! udv otv af 9n6 ABI'y, AEZ, HOK povia
loaw aAdjhoug elaly, pavepdy, 6v xel tov AT, AZ,
HK ooy ywoudvov dvvardy ot éx tév lowv tais
Ay, 4Z, HK tolyovov ovorioacdar. & 0% od,

1. &g supra scr. 1P omo — 8. deifar]: ~ V.,

1. 7] postea add. m. 1 P 7. weqrégwory B, megiéyova F.
8. Supra l’dac add. yovlag m. 2 B, del. m. rec.
e59elag] yoviag eddady V. 11. slor] Zorwoay BFV et b
(s0- in ras.). 15. w&um] m. rec. V 17. avvcmcaaﬂm
P, corr. m. 2. 18. &z:] corr. ex 76 m. 2 F. pelbovs
V. elo mavey peralepBoavépevar Theon (BFVb) 21 &lot
tooar V. slctv]ﬂelal PBb, comp. F.; om. V.  22. yiyvopévey

F, yevopévor b.
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Ergo omnis') angulus solidus planis angulis mi-
noribus, quam sunt quattuor recti, continetur; quod
erat demonstrandum.

XXIL

Si tres anguli plani sunt, quorum duo reliquo
maiores sunt quoquo modo coniuncti, et eos aequales

A4 T A/ z o ¥
continent rectae, fieri potest, ut ex rectis aequales
rectas coniungentibus triangulus construatur.

Sint tres anguli plani 4BI', 4EZ, HOK, quo-
rum duo reliquo maiores sunt quoquo modo coniuncti,
ABI + AEZ> HOK, 4EZ + HOK > ABT,
HOK + ABI'> AEZ,
et sit AB=Bl'=AE = EZ — HO = @K, et du-
cantur AI', 4Z, HK. dico, fieri posse, ut ex rectis
aequalibus rectis 4I', 4Z, HK triangulus construatur,
hoc est, rectarum A4I', 4Z, HK duas quaslibet re-

liqua maiores esse.
iam si anguli 4BI, 4EZ, HOK inter se aequales
sunt, manifestum est, cum etiam AT, 4Z, HK aequales

sint [I, 4], fieri posse, ut ex rectis aequalibus rectis
AT, 4Z, HK triangulus construatur. sin minus, in-

1) Nam in angulis solidis, qui plus quam tribus planis
angulis continentur, similiter ratiocinandum est.
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iorwday dvidoL, xal Gvvedrdre meos vi OK evdely
xel T3 meOg avry oquelp o O v vwd ABI yewig
lon 1 vmo KO A xal xnelodw wd tov AB, BI', 4E,
EZ, HO®, OK ioy % ®4, xal énclevydwoay of KA,
HA.  xol éngl 0vo af AB, BI dvel vaizg KO, O 4
oo sloly, xol povie 1 meds vg B pavie j) vmo
KO 4 ioy, Piag dga v AL Paes vij KA loy. xal
énel of 9m6o ABI'y, HOK 7vijg vmd AEZ pelfovés
elow, len 0% 3y vmwd ABI vj] vnd KO A, 7 dgo vmo
H®A vijg vnd AEZ peitov éoviv. xal émel 0vo af
H®, @4 dvo vats AE, EZ i6ou &loly, xal povie 3
tmd HOA povieg tijg Ond AEZ ueliov, fdaoig doe
n HA Bdosog vijg AZ peitwv doviv. drda of HK,
KA vijg HA pelfovés elow. moAdg &oe of HK, KA
tiig AZ ueltovés elow. lom 02 § KA tfj AT of
AT, HK épa vijg Aowwig tijg AZ pelfovés elow.
opolwg 0y Ostkouev, Otv xal af ptv ATy AZ vijg HK
peltovés elow, xal &rv af A4Z, HK vijg AT usifovég
elaw. Ovvarov &pa éotlv éx védv lowv taig AT,
dZ, HK rolyovov overijeaddai Gmep 0e deikor.

xy'.
'Ex 1910v yoviov éminédmv, ov el dvo 7ig
Aotmijg pelfovég elor mavry peradaufavopcvar,

1. Post dvicor add. xal form pelfwyv 7) meog To E mg. m.
rec. V. 2 adriv b. 8. AB] AT @. 4. log 7 © 4] supra
ser.m, 2V; dinras. B. émefevyBooay — 5. xal] postea ins.
m. 1P 5 4B]in ras. m. 1 P. 6. els¢ BVb, comp. F.
té] mutat. in 26 b. 7. OKAF. éorw ion BF. 8. «f] om.

; uidetur supra scr. fuisse, sed euan. - AJEZ] in ras. V.
10. "®@°'H"AF, {6t/ PBV, comp. F. 11.dvelP. elol VD,
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aequales sint, et ad rectam @K et punctum eius @
angulo 4BI" aequalis construatur / K@ 4, et ponatur
@ A cuilibet rectarom 4B, BI', 4E, EZ, H®, 6K
aequalis, et ducantur K4, HA. et quoniam duae
AB, BI' duabus K®, ® 4 aequales sunt, et angulus
ad B positus angulo K@ 4
aequalis est, erit etiam AT
A = KA [I, 4]. et quoniam
ABI' 4+ HOK > A4EZ, et
H A ABI' =K@ 4, erit [ HOA
> AEZ. et quoniam duae
H®, ® 4 duabus 4E, EZ aequales sunt, et [ HOA
> AEZ, erit HA > AZ (I, 24]. uverum HK 4+ KA
> HA [1I, 20]. itaque multo magis erunt
HK 4+ KA> A4Z.
sed KA = AI. itaque AI'+ HK > AZ. iam simi-
liter demonstrabimus, esse etiam AI'4 4Z> HK,
AZ 4+ HK > AI.  itaque fieri potest, ut ex rectis
aequalibus rectis AT, 4Z, HK triangulus construatur;
quod erat demonstrandum.

@

XXIII

Ex tribus angulis planis, quorum duo reliquo ma-
iores sunt quoquo modo coniuncti, angulum solidum

comp. F. 12. 9m6 AEZ] meog 6 E V, et fort. F in mg,,
sed eunan. 13. ée6tl V, comp. F. 14. &loc PV, comp. %‘

16. Post sloiv una linea eras. in V., 17. 0n xal] nal
6n V. 18, ¢lor P, comp. F.  xal &r of ] P; «f 04 Theon
(BFVb); sed cfr. p. 64, 4.  AZ"HK' b, HK, 4Z BFY.
peltovég eloww] om. BFV, 19. elor b.  20. 8mee #dse deifan)
om, V. Seq. demonstr. alt.; u. app. 22. of] of F.
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oregeav yoviey 6voroaddar del 01 tag Tosis
18600y 09ddy éAdodovag sival.

"Eatwcav of dodeloar 1sis yovia émimedor al Umo
ABI', A4EZ, HOK, av of dvo vijg Aoumijg pelfoves
daroday mavey pevedeufaviusver, i 0 of toels
redodpoy O0pdwv éAaddoves: Ol O & tov dov
tais vnwd ABI, AEZ, HOK 6rsgeav yoviay cveri-
eacdal.

‘Ansijpdwoay ioew.af AB, BI'y AE, EZ, H®,
OK, xol énetevyPdocov af ATy, 4Z, HK* dvvarov
dpo éatlv éx vév lowv vais AT, 4Z, HK velyavov
ovorioaedal, ovveorarm tO AMN, dove lony &vor
vy udv AL tfj AM, vy 0t AZ vjj MN, xal &
v HK tfj NA, xal wegupeppipda megl vo AMN
19lpevov xvxdog 6 AMN, xel sliijpdw avrod ©o xEv-
toov xal dot@ o 5, xal émelsvydwoav of AF, ME,
NE épw, 8vv 7 AB pelfov éotl vijg A5. & pag wij,
firoe lon éotlv ) AB ©fj A5 7 éAdrrey. E6Te mEdTEQOY
lon. xol émel lon éoviv v AB v A5, ¢dhe 7 utv AB
vjj BI dovw lan, 7 0 EA vfj EM, Vo 09 of AB,
BT dYo rais AF, EM loaw elolv éxatépe éxatépe’ xel

1. oregea yovla F, sed corr.  ovoriicac®ar yoviey V. cvv-
ozricaddar P, corr. m. 2. 2. éidrrovag P. ost_slvor add.
Ot 70 nal mdoav oreQeawy Fw{av V7o toudy (@) 7 tecccomy
6gdGv yovidy mequézecdar F. 4. &v of] yovier F, v of
add. m. 2. 6. élazrovsg P, éldocovg FV. Dein add. &oro-
ocay F. 7. ovvorijoac®ar P, corr. m, 2. 9. BI') BI', I'd
b. dE] corr. ex ’E m. 1 b. 11, &« éotly éx tiv loay
tais] 87 &x totdv tav b; mg. ye. doa dotly éx TdY lsww.

12. ovverioaddar P, corr. m. 2. 13. AM] 4B o. 14, 7]
supra scr. V. NA4] AN BFV. 15. Post xévrooy add.
&otar 87 fror dvtog tov AMN zouydvov 7 éml wics Tov mhev-

By avtod 1) éxtdg. fotw medregov éveog BY.  17. dovl] éotly
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construere; oportet igitur?), tres angulos illos quattuor
rectis minoxes esse [prop. XXIJ.

Sint dati tres anguli plani 4BI', 4EZ, HOK,
quorum duo reliquo maiores sint quoquo modo con-
iuncti, et praeterea tres illi quattuor rectis minores.
oportet igitur ex angulis aequalibus angulis 4 BT,
AEZ, HOK angulum solidum construere.

abscindantur inter se aequales 4B, BI', 4E, EZ,
HO, 0K, et ducantur AT, 4Z, HK. fieri igitur

B EA @
AAI' d z HAK
potest, ut ex rectis aequalibus rectis AT, 4Z, HK
triangulus construatur [prop. XXII]. construatur 4MN,
ita ut sit 4A'=AM, 4Z = MN, HK = N4, et
circam triangulum A4MN circulus describatur 4 MN
[1V, 5], et sumatur centrum eius et sit %, et ducantur
A5, ME, N&. dico, esse 4B > A; nam si minus,
erit aut 4B = 45 aut 4B < AF. sit prius 4B
= A75. et quoniam 4B = 45, et AB=BI, &
= g M, duo latera 4B, BI' duobus lateribus 45,
EM alterumn alteri aequalia sunt; et supposuimus,

1) Nam 07 cum omnibus codicibus retinendum est. idem
I, 22 p. 82, 17 pro d¢ cum codicibus restituendum est. nam
etiam apud Eutocium in Apollonium p. 10 in codd. 87 scribi
pro dé, nunc cognoui.

P, t7j¢] corr. ex zij¢ B. 18. i{on] supra scr. m. 1 V.
19. ¢id” BF.  20. 54] 45 Bb. ~ 21. dvo] dvel b.
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poog § AT Poaer tij AM Vmoxesar lon' yovie &oe
7 vmd ABI" yovig t5 vno AEM éevw iley. duwr ta
avre O xal § piv Vmd AEZ v vwd MEN dorw
ton, xol & 5 Ywd HOK 5] 9md NE A" of &ga Tosi
5 af vw0 ABI', A4EZ, HOK poviei' toi6l tals Hmd
AEM, MEN, NEA slew lear. alde of zosiy af
vnl AEM, MEN, NE A térragaw opdais slow loor
xal of 1&g doa af vnd ABI'y AEZ, HOK térvagey
doduig loar &lolyv. Omoxevrar O} ual Te600goY Op-
10 d6v éldoooves Smep dvomov. ovx dga 7§ AB i AF
lon éoviv. Aéypw 01], Ome 0U0% éAdrrwv éetlv 7 AB
vijc AE. & yap Ovvarov, forw’ xal xeloda vy piv
AB lon 7 EO, t1j 0t BI” len % EII, nal énetevydo
1 OIl. =xal énel ion dotlv ) AB vjj BI, ioq éeti
15 zel 9§ B0 vfj EII' deve xal Aowwy v AO =z IIM
éorwv loy. mapdiinhog &oa éotly 5§ AM vij OII, xal
laoyaviov ©0 AME v¢ OIIE ¥ovw doa og 1 EA
weos AM, otrawg % EO mgog OII' évaliat dg 5 A5
medg F0, oltwg % AM medg OII. usitov 0 % AX
20 7ijg HO" pellov dga nal § AM vig OIl. dlde 1
AM xeivow ti] AL lon® nel § AT doa tijg OIT psi-

2. A5 M] supra ras. m. 2 B. 8. MEN] AN in ras.

m 1PV, 5. towol] Lo elol ool V. 6. ME N] corr. ex
MNE V, MN = b. NEA — 7. MAN) mg. m. 2 B,

6. elow foon) om. Vo, loae elolv Bh. all’ b, of] (a.lt.{

supra m. 2 7. téreagry BFVDb. loaw eloty BY. 8. xe

t— 9. st’a(v] mg. m. 2 V, euan. in F. 8. doa af] af oo

V, zéro BFb. 9. eloww foee Bb, 11. domiw

l’cm V. 13. 17] (pnns) supra scr. V. 14, fot/] dorlv PB, 8¢

euan. V. 04 B. Aoy jj Theon (BFVD). HM]
in ras. V, MII F. 16. d67v] in ras. V. d6tlv] om.
V. AM) 4 in ras. m. 1 B. 17. Post AME add. tolyo-
vov comp. b. =A4] A& F, corr. m. 2, 18. oy AM, M

[
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esse A= AM. itaque erit [ ABI'= A5 M ], 8].
eadem de causa etiam
LAEZ = MEN, [ HOK = N5 A.
ergo
L ABI'+ 4EZ 4+ HOK = [ AEM + MEN
+ NEA.

sed L AEM -+ MEN -+ NE A quattuor rectis aequales
sunt.’) quare etiam [ 4BI'++ 4EZ +4 HOK quattuor

rectis aequales sunt. uerum supposuimus, eos quattuor
rectis minores esse; quod absurdum est. itaque non
erit 4B = A5. iam dico, ne minorem quidem esse
AB quam 45 nam si fieri potest, sit minor. et
ponatur 5O = 4B, EIl — BT, et ducatur OIL. et
quoniam A4 B = BI, erit etiam SO0 = EFII quare
etiam 40 = IIM. ergo AM rectae OII parallela
est [VI, 2], et 4 M5 triangulo OIIE aequiangulus
est [I, 29]. itaque erit §4: AM = FO:0II[V], 4]
permutando 45 : 50 = AM:OIT [V, 16]. uerum
45> F0. itaque etiam AM> OI1 [V, 14]. sed
posuimus /M = AT. itaque etiam 4I'> OIIL. quo-

1) Hoc nusquam demonstratum est, sed facillime ex I, 18
concluditur; cfr. ad I, 16 coroll.

in ras. V. ww OII V., o¢] doa dg V (F?). 7] ins.
m 2V. 20 xaf{] om. V. 4#]ins. m. 2 F. i1’ BF.
Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. b
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tov éotiv. émsl ovw 0Y¥o al 4B, BI dvel taiz OF,
EII ioaw &lolv, xal Bdaig ) A Paeswg vijs OIT pei-
tov datlv, yovia dgo 7 vmd ABI yovieg tig Omd
OEII peiltov dotiv. OSpolmg Oy delkopev, Ote xal 9
utv 9md AEZ vig w0 MEN pelfov éoriv, 7 0F
om0 HOK tijg vméo NEA of dpa toely povier af
vno ABI'y AEZ, HOK 7oiév taov vwd AEM, MEN,
NEA upelfovés elow. arde of vm6o ABI', AEZ,
HOK reoavgov 0gdGv éldeeoveg vmoxewtar” moAAG
doa of vm6 AEM, MEN, NEA rs66dgov S9ddv
éhagoovés elaw. arda xol lea: Smeg éotlv dromov.
ovx &go 7 AB Zldeowv éotl Tijs AE. elydn 06F,
6te 000 lon® peltov dga | AB vig AfF. dveordre
3% amd vov & anuelov v vov AMN xbxiov émimédm
weog Opdag 1 EP, xel ¢ peifév éori o dmod vijg AB
TeTgayevoy Tov amd g AF, éxelvo ldov f6rm o
ano g EP, xal émefevydwoav af PA, PM, PN.
xal énel  PE S99 é6v. meog 0 1o AMN xvxdov
énimedov, xol mog éxdorny dga tov A5, ME, NE
b1 éovwv 9 PH. xal émel lon éoviv § AS 5 EM,
xowwvy 0% xal medg dpdag 7 EP, Pdoig dga n PA
Beoer v} PM édovwv ion. O va avre 0y xel § PN
énaréga tov PA, PM éavwv lon° of toeig doa of PA,
PM, PN oo didjhosg &laly. xol Zmel ¢ peitov
dott 76 amd vijg AB vov amd vig A, éxslvp loov
Droxeirar ©0 and vig EP, ©o dpa awd tijs AB loov

1. Post dv0 add. e9@¢ias FV, B supra scr. m. 2. d‘voi"]
dv0 b(F?). 2. elo/ Vb, comp. F. 8. 46t/ BVb, comp. F.
5. MEN] 5 in ras. m. 1 P. 6. v=d] (prius) om. V,
supra scr. m. 2 B, 7. AB, BI', 4dE, EZ, H®, 6K P.
toedy — 9. HOK] mg. m. 2 V. 8. aild’ FVb. 9. Zldrroves
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niam igitur duo latera 4B, BI' duobus OfF, EII
aequalia sunt, et 4I"> OIl, erit [ ABI'> OEFII[],
25]. similiter demonstrabimus, esse etiam [ 4EZ
> MEN, [ HOK > NZHA. itaque 4A4BI'+4+ AdEZ
+ HOK > AEM + MEN + NEA. uerum suppo-
suimus, esse
ABI' + A4EZ + HOK

quattuor rectis minores. multo igitur magis 45M .
+ MEN 4 NEA quattuor rectis minores sunt. sed
iidem quattuor rectis aequales sunt; quod absurdum
est. itaque 4B recta 45 minor non est. et demon-
stratum est, eam ne aequalem quidem esse. ergo
AB> AF, erigatur igitur in puncto & ad planum
circuli 4MN perpendicularis 5P [prop. XII]. et sit
EP? = AB® + A5 et ducantur P4, PM, PN. et
quoniam PJ ad planum circuli 4 MN perpendicularis
est, P5 ad singulas rectas 45, M5, N5 perpendicu-
laris est. et -quoniam 45 = 5 M, et 5P communis
est et perpendicularis, erit

_ P4=PM (I, 4]
eadem de causa erit etiam PN = P4 = PM. itaque
PA, PM, PN inter se aequales sunt. et quoniam
suppositum est, esse SP® = 4B®-+ A5 erit 4B?
= A¥* 4 5P uerum

P. 10. MEN] BN in ras. m. 1 P, 11, elowv élaoooveg

P.  Zotv] om. V. 12. éotly P. 13. doa] éotly dou F.
dveoraro] bis b; litt. » in ras. m. 1 P. 14. xv¥xdov]

om. . 16. éomv P. 16. zé] corr. ex to m. 2 F.

17. PN] supra scr. V. 18. PE] EP B. dotiv P.

énirnedov nvxloy F. 20. FM] M corr. ex N m. 1 b,
22. PN] N e corr. V. 23. oy éozlv V. 24. &lol b,

corr. ex &loly V, comp. F. 26. 6] (prius) corr. ex 76 F.

5‘.
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6t volg amd tav AF, EP. voig 0t dmo zadv A5,
EP leov é6Tl ©0 dmwd tijg AP 987 pag n vmé AEP:
70 doo amd tiig AB loov éovl T amo tig PA- loy
&oo 9 AB vf) PA. ddda vfj utv AB len éotiv éxdory
tov BI', 4E, EZ, HO®, OK, tjj 0t PA ion éxaréga
rév PM, PN" éxaerny &oe tvov AB, BI', AE, EZ,
HO, OK éxdory tév PA, PM, PN ion éotiv. xal
énel 0vo al AP, PM dvel tais AB, BI ica elaiv,
nal Pooig 7 AM Paces vff AT vmoxevon ion, yovie
doa 7 vmwo APM yavie tf) vxd ABI devv lon. O
Te avte 0y xel 1 piv vwd MPN zj; vmo AEZ éotww
lon, % 0% omd APN zjj $md HOK.

'Ex touiv &g yovidy émnédov vev imd APM,
MPN, APN, of &low lear toiol taig dodeloars Tais
tmo ABI, 4EZ, HOK, 6regea pavia cvvéorarar
1 meog te P mequeyousvy vmd vév APM, MPN,
APN ypovidv: omeg €0 moifjoal.

Afupe.
‘Ov 8% todmov, ¢ peifdv dav ©o dmd tijg AB vov
ano tijg AE, éxelve loov Aafelv ot ©d and tig EP,

delbousy oltwg. éxxelodwaov aof AB, A5 evdsio,

1. toig 0¢ — 2. APl mg. m. 1 F. 3. P4] e core. V.

4. PA] corr. ex AP V. 5. ®K] corr. ex HK m, 1B.

Ante P4 del. A m. 1 P. 6. Post PN ras. 8 litt. V.

7. é6ziv] om. V., 8 AP] PAF. elo¢ Vb, comp. F.

9. Ante yowle ine. el m. 2 V. 10. ymm’a] om. B; post

ins. F. 11. MNP F. ton dotly FV 14. toiely B.
15. ovvlotatar FVb. 16. 7] om 7] mut. in

70 b, 70 . 'mwg Tov vmo b. 17. oueo é'au notnam] om.

V. mownoor] deifoe Pb, yo. motfjoar mg. b. Seq. duo casus

singulares cum demonst.ra.hombus u. app. Hoc lemma in

b et in textu (b) et in mg. a m. 1 (f) reperitur, add. ye.
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APt — 4 4 EP? (1, 47);
nam [ A5P rectus est. quare 4B®= P2, itaque
AB = PA. sed

AB=BI'=A4dE = EZ = HO® = 0K et
P4 = PM= PN.
itaque
"AB =BI'=AdE = EZ = HO® — OK = PA=PM
= PN.

et quoniam duae rectae 4P, PM duabus rectis 4B,
BT aequales sunt, et suppositum est, esse M= AT,
erit etiam [ 4PM= ABI' [I, 8]. eadem de causa
erit etiam [ MPN = A4EZ, [ APN = HOK.,

Ergo ex tribus angulis planis 4 PM, MPN, APN,
qui tribus datis angulis 4BI"', 4EZ, HO®K aequales
sunt, solidus angulus constructus est, qui ad P positus
est angulis 4PM, MPN, APN comprehensus; quod
oportebat fieri.")

Corollarium.

Quomodo autem fieri possit, ut sumatur 5 P> = 4 B®
- A5%, sic demonstrabimus.
exponantur rectae 4B, 45, et maior sit 4B, et

1) Quae in codd. sequuntur demonstrationes casuum sin-
gularium, ab Euclide profectae esse non possunt. nam prae-
paratio p. 62, 14 (u. adn. crit.) omnino necessaria, si tres casus
separantur, manitesto interpolata est, neque post clausulam
legitimam p. 68, 18—17 plura addi possunt. praeterea demon-
strationes 1psae uerbosiores sunt neque apud Campanum in-
ueniuntur, neque consuetudo fert Euclidis, ut ad omnes casus
respiciatur,

odrwg. 18. J.iiyy.ug om. codd.  20. 76] om. F; add. m. 2,
scd euan. 21. delopey 1.
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xol Eotw pelfov 1 AB, ol yeypdpda n’ adrig nui-
wUxdiov ©0 ABT, xal &g 10 ABI nuuxvxdiov évye-
udode tij AE evdelq py pelfove odoy tijg AB dia-
uéroov ilon § AT, nol énefeydo % I'B. émel ovw
év quxvxdilo té AT'B yovia éovlv n vl ATB, dod)
dpo éotlv 1 Ym0 AI'B. 16 dpa amd vijg AB isov
éotl voig amd tév AT, I'B. &ore 10 dmd vijg 4B
100 and g A peifov dove e amd vijg I'B. oy
0t 7 AT ©j AF. <0 bpa and tijg AB o amd vijg
A peitdv éom ve dmd wijg I'B. éw otw wj BI
lony v EP anoddfousv, éotar ©0 and s AB tov
anod tijs AE upeifov té amd vijg EP Omeg moéxeiro
mOLGeLL.
%0’

'‘Ecv 6t:e0v vm0 magaldjiov émmédov
megLégnrar, 1o amevaviiov avrod énimede ioa
te xal wagaiinidygappa éaviv.

Zrepeov yop 10 'dOH vmd mogarijiov émimé-
dov megieyéodo tov ATy, HZ, A®, AZ, BZ, AE"
Ay, du ta amevaviiov avrod émimede loa Te xel
wogaliniopgapud éoTiv.

’Emsl pap 0vo émimeda magedinie e BH, T'E
vno émimédov tov AT téuverar, al xowal adrdv vo-

2. AT'B b, gl — npunvxleor] om. b, ABT)
AB P.  juxdxliov] @ B. newésda P. 3. uy pelfore
— @dwxpéroov] om. Bb.  4B] m. 2 P. 5. 7] corr. ex zo m.
1F 6 AT'B yowvie] om. b. AI'B] B ins. m. 1 P, B in
ras. F. " 9mé] om. b. ¢ — 6. A" B] yovie 6081 Zoziv
b. 7. é%] vijg b. I'B] supra ser. m. rec. P. @ore]
om. b. 4B] 4B doa b. 8. peitov doti] vmegéys P.

9. 77] postea ins. V. 70 &ea] doze vo P; t6 b.  AB] 4B
&ea b, AB ueitév éom P. 10. peigéy éoz] om. P, Tiis]
m. 2 F. dav — 138. moufjoar] om. b. - 10. BI'] corr. ex
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in ea semicirculus describatur 4BT, et in semicirculo

ABI recta AI" aptetur [IV, 1] rectae 45 aequalis,

quae maior non est diametro 4B, et ducatur I'B.
iam quoniam in semicirculo 4 BI'positus est . 4I'B,

rectus erit [ 4I'B [III, -31]. itaque
@ AB? = AI* 4 I'B? [I, 47]. quare
erit AB? = AI* = I'B%®. uerum AT

4 B _ 45 itaque I'B*— 4B+ 4x°.
ergo si sumpserimus & P= BT, erit § P =4 B+ 4 5?;
quod oportebat fieri.

XXIV.

Si solidum planis parallelis comprehenditur, plana
eius inter se opposita aequalia sunt et parallelo-
gramma.’)

Nam solidum I’4®H planis parallelis comprehen-
datar AT, HZ, 4®, 4Z, BZ, AE. dico, plana
eius inter se opposita aequalia esse et parallelogramma.

nam quoniam duo plana parallela BH, I'E plano
AT secantur, communes eorum sectiones inter se

1) Haec {)loposltlo parum diligenter exposita est; intelli-
gitur enim solidum sex planis parallelis comprehensum neque
pluribus, et plana, quamquam omnia parallelogramma sunt,
non omnia aequalia sunt, sed opposita sola inter se aequalia.

sy, I'B BFﬁ 11. zo] 6 f.  ABpeifov P. 12, pei-
gov] om. P. ,:. P. Omeg — 13. uou]oau] om. V.

14. %8’] corr. ex xn’ F. 17. megaddnioyoappa] moeadinia
b, mg. m. 1 ye. mzoallnlquuyya (comp) -yoapuc éott @,

m, 2 add. V. éoue B, T'd©H] corr. ex T41H®
V, "dH® b. 19. ZB BF. 21. wagadinle b et seq.
ras. F. -yoayl‘ea éotv supra m. 2 V. 22. Post émimedn
ins. Guoie m. 2 nwagailnie] eupra ras. m. 2 V. :

23. téwwovrar V.
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uel magaddniol elow. mepaAinlog doe éotiv v AB
tfj AT mddw, émel Ovo énimeda magdAiinie te BZ,
AE 976 émmédov tov AT téuverar, ol xowel avrdv
ropal magdddnlol slowy. magadindog &oa éotiv % BIT
vi] Ad. &elydn 0% xal 3§ AB tfj AT magaiiniog
wagadinidygaupov dga éotl to AI. omolwg On Oei-
Eousv, Ot xal Exacvov tév 4Z, ZH, HB, BZ, AE
wagadinAoygauucy EoTiv.

‘Enctevydwoay of A®, AZ. xal émel magdiiniog
dotw 1 uiv AB tij AT, 7 6% BO tfj I'Z, dvo 07
af AB, BO® anrdpsvar dAdjiev mege Ovo svdelag
g Ay, I'Z amvouévag diijlov elolv ovx v ¢
atre dmméde: loag dge yoviag megiébovay” lon dou
% Um0 ABO povia tij vwdo AT'Z. xal énel dvo al
AB, BO® dvel taig ATy, I'Z oo &lolv, xel yovia 7
o ABO powie tfj vmo AI'Z Zovwv ion, Padig doa
7 AO Pace ©f] AZ éovv lon, xul 16 ABO tolyovov
16 AT'Z touydve ioov éoviv. xal éati tov pdv ABO
dimdagiov ©0 BH magaiinidygapuov, tot 0% AI'Z
dumiaotov ©0 I'E magaiinidygapuov’ léov dga v0 BH
nagaiinioygeppov v I'E magelinloyoduup. opolms
0y Oeikousv, Ove xal 7o ptv AT v¢ HZ éorwv idov,
0 0 AE vj BZ.

‘Eav dge otegedv vmd magaddfjiov éminédov megi-
émrar, T dmevavviov avvov émimeda oo TE xol
nopuAinAdyeouud éotiv: Omep 0 dstiou.

1. &lol Vb, comp. F. 2. I'dB. =nagalinie] om. V.
BZ] supra scr. I' b; corr. ex BI' V. 8. zéuverar] corr. ex
téuvovzar b. 4. #loe Vb, comp. F. BI'] corr. ex 4T b; B
in ras. B. 9. dovv mapdddnlog Vb, 10. AI'] corr. ex 'd V,
'db. 13. megiégovory BF (in F corr. m.2).  15. elol Vb,
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parallelae sunt [prop. XVI]. itaque 4B rectae A4I
parallela est. rursus quoniam duo plana parallela BZ,
AE pla.no A seca.ntur, communes eorum sectiones
parallelae sunt. itaque
BT rectae A4 parallela
est.sed demonstratum est,
esse etiam 4B rectae
Z AT parallelam. itaque
AI" parallelogrammum
est. similiter demonstra-
bimus, etiam singula 4Z,
ZH, HB, BZ, AE para.llelogra.mma esse.
ducantur 4@, 4Z. et quoniam 4B rectae AT,
B@® rectae I’Z parallelae sunt, duae rectae 4B, BO
- inter se tangentes duabus rectis 4I', I'Z inter se
tangentibus parallelae sunt non in eodem plano po-
sitae. aequales igitur comprehendent angulos [prop.XV].
itaque L ABO® = AI'Z. et quoniam duae rectae 4B,
B® duabus 4I', I'Z aequales sunt [I, 34], et L 4BO
= AI'Z, erit etiam 40 = AZ, et A ABO = AI'Z
[1,4). et BH=24B0O, TE =24TIZ [], 34]. ita-
que BH = I'E. similiter demonstrabimus, esse etiam
AI'=HZ, AE = BZ.
Ergo si solidum planis parallelis comprehenditur,
plana eius inter se opposita aequalia sunt et paral-
lelogramma; quod erat demonstrandum.

comp. F. 17. ton éov BV b. 18. ioov édotly nal Zoti]
om. F, hab. ¢ dotty] éord PBYV, comp. b. 20. BH] ¢
seq. lac. 4 htt 21. zo T'E napaunl.oygap,y.m] om. F.

22. HZ] mut. in HE b. 24. émmédwy — 26, Oeifor] nod
ta éEfg V. 26. wagalinldéyeappa] wagdiiniae b, corr. mg.
m. 1,



4 ZTOIXEIQN :a'.
xe’.

‘Edv 6tegedv magalriyiexinedov émimédo
tun i wegaidiie (vrve tolg dmevavriov émwi-
wédoig, 6taL g ) fddig mwPos TV Pdoiv, 0U-

5 TWg TO 6T:QE0Y QYOS TO 6TEQEDY.

Zregeov yag magarinicminedov ©6 ABI'A émi-
nédp 16 ZH rerpiodeo magelijie Svie voig dmsvay-
tiov émmédoig rois PA, 4@ Aéypw, ot éorlv dg 7
AEZ® paog mpog tqv EOI'Z Poov, ovrtwg t0

10 ABZYT ovsgeov mgog vo EHI'A cregeov.

"ExPefijodo yoo ) A® g’ ixdrege vo péon, xel
xelodwoey tfj utv AE loa Soadnmorotv of AK,
K A4, ©5; 6t EO loar doaudnmoroty of @M, MN, xal
ovumsninewodw @ 40, K&, OX, MX magaiinid-

16 yoouua xal va AII, KP, AM, MT ovsged. xal émel
loow elolv of AK, KA, AE ei®elar adldjroug, ioe
éotl xol va plv 40, KO, AZ megaiiniépoapuc
dAMjAowg, ve: 0% K5, KB, AH aldijhog xal &t Tt
A®, KII, AP dAijlos® amevavtlov pdg. O Ta

20 avte On xal va wiv ET, OX, MX magaiinidpeapue
‘loa slolv aAdijiowg, va 02 @H, @I, IN ice slolv dl-
Atjhoig, xal Ere ta 40, MQ, NT' tole bga émimede
tov AII, KP, AT oregedv zouoly émmédoig éorlv
loa. aide T Tole TLol Tolg dmevavtiov datlv lea:

1. %] %8  F. 2. mapdilnlov émimedov Fb.
4. otto B. 6. magdiinlov émimedov Fb. té b.
10. ABZT] Z in ras. m. 1 B. 14. A0] in ras. F; corr. ex
A0 m. 1 b. 16. AII] A corr. ex 4 b. 4dM) M" 4’
b. MT]) NT P, MI" b. 19. AP] 4 e corr. b. 21. ta
0¢ — didnlog] mg. m. 2 euman. F. ©1I] OP e corr. b.
IN]'I"N, I corr. ex P b. 23. dotlv] eloly P. 24. tgt-
ofv P.  éovlv] mut. in elotv b, sloly F.



ELEMENTORUM LIBER XI. 5
XXYV.

Si son 1) plano secatur planis
inter se oppositis parallelo, erit ut basis ad basim,
ita solidum ad solidum.

Nam solidum parallelepipedum A4BI'A secetur
plano Z H planis P4, 40 parallelo. dico, esse

AEZ® :EOI'Z = ABZT: EHI' 4.
producatur enim 4@ in utramque partem, et po-
_nantur quotlibet rectae 4K, K4 rectae 4E aequales,

T

rectae autem E® aequales quotlibet @M, MN, et
expleantur parallelogramma 40, K®, OX, MX et
solida 41T, KP, 4M, MT. et quoniam 4K = K A4
= AE, erit A0 =K® = AZ, K5 = KB = AH?)
et praeterea 4% = KII = AP; nam inter se oppo-
sita sunt [prop. XXIV]. eadem de causa erit etiam
ENr=0X=MX, OH=0OI=IN, 40 =MQ
= NT. itaque solidorum 4II, KP, AT tria plana
tribus planis aequalia sunt. uerum tria illa plana tribus,

1) Sicut in primo libro (prop. 34) post propositionem prae-
cedenti correspondentem sine definitione infertur uocabulum
magaldnldyeappov, ita hic wegpallniemimedov usurpatur, nomen
per se perspicuum etiam nulla praemissa definitione.

2) Nam et angulos et latera aequalia habent. ergo etiam
similia sunt.
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te koo tolo otes@sa ta AIT, KP, AT loe aliqiog
éotiv. O o avta 0N xal ta vele oregse ta EA,
AM, MT ioa didjhoig éetiv’ dcamiadiov dou d6tiv
n AZ Boaoig vijs AZ Pacewg, To6avramiaciov E6Te
xal 10 AT eovegeov tob AT GrEgeov. Oie To QUTX
07 Ocamiaciov éotlv § NZ fdoig tijg ZO Pdocwmg,
tooavraniaaiov éote xal ©o NT oregeov tov O ore-
ocov. xal & lon Zotlv 1 AZ Pacig vy, NZ fdoce,
ioov Zovl xal 10 AY ovegeov tp N oregedd, xal &
vmwegéyer 1 AZ Paoig g NZ Pocewg, Umepéyer xol
70 AT otegeov 100 N oregeov, xel & éAdsimes, éA-
Asimer. Teoodgmv 01 Oviev usysdov, 0vo udv Pd- .
ccov tov AZ, ZO, dvo 0% oregewv tdv AT, 1O,
sldnnron l6oxig moldamdaoie tijg putv AZ Pdoswg xol
100 AT ovegeov 7 ¢ AZ Pacig xal 10 AT 6regedv,
tijig 02 OZ Pacswg xol Tov O orepeov 7 v¢ NZ
Bicig xal v0 NT oveeov, xal 0é0suxtar, Ot &l Vmeg-
éee n AZ Paowg g ZN Pdoewg, Umsoéye xal o
AT otegeov vov N T [otegeov], xal & ion, icov, xal
&l AAeimer, éAAelmer. Earv doa o ) AZ Phaig medg
v ZO faocw, olrwg 10 AT 618080V meog 76 TO
oregsoy” Omeg £0s Oelfau.
x5’

IIgog t7] dodeloy cvdeiq xal 1o weog «VTH
onueip Ty dodeioy oteQed yovig ionv 6regeay
yoviay 6veTGacdal.

1. &oo] & supra m. rec. P; post ras. 2 litt. F. 2K
corr. V. AII) KH F; supra 4 scr. 4 m. 1b. 2. éoz( BY,
comp. b, elol ra] (alt.) ins. m. 2 F. 3. éo nv] mat,
in slov m. 1 P, 4. AZ] JZ supra scr. AB m. 1 b,

tosavranlacioy b et e corr. F. 1. éoti] supra m. 1. P.



ELEMENTORUM LIBER XI. T

quae iis opposita sunt, aequalia sunt [prop. XXIV].
ergo AIl = KP= AT.') eadem de causa erit EAJ
=AdM= MT. itaque quoties multiplex est 4Z
basis basis 4Z, toties multiplex erit etiam solidum
AY solidi 47. eadem de causa quoties multiplex est
basis NZ basis Z®, toties multiplex erit etiam soli-
dum N? solidi @Y. et si AZ= NZ, erit etiam
AT = NT, sin AZ > NZ, erit etiam 47> NT, sin
autem 4Z < NZ, erit AT < NT. itaque datis quat-
tuor magnitudinibus, duabus basibus 4Z, Z@ et duo-
bus solidis 47, 7@ sumpta sunt aeque multiplicia
basis AZ et solidi 4T basis 4Z et solidum A7,
basis autem @Z et solidi ®T basis NZ et solidum
N7T, et demonstratum est, si 4Z > ZN, esse etiam
AT >NT, sin AZ=1ZN, esse AT = ND, sin
autem 4Z <ZN, esse AT NT. erit igitur 4Z
tZO@=A4T: 70O [V def. 5]; quod erat demonstrandum.

XXVI.

Ad datam rectam et punctum eius angulum soli-
dum construere dato angulo solido aequalem.

1) Ex def. 10, quia plana ea comprehendentia etiam si-
milia sunt bina simul coniuncta. de trinis u. pag. 756 not. 2.
de ceteris ex prop. 24 sequitur, nec opus erat, ut ibi propria
demonstratione ostenderetur, quia p. 72, 17 demonstratum est,
triangulos congruentes esse (u. I, 4), h. e. lsa te nal Guota.

8. % AZ] bis P, corr. m. 1. 9. Zoz/] supra scr. comp. m. 2 F.
AT] supra 4 ger. A m. 1 b, 10. NZ] Z in ras. V.

13. 7év] supra scr. m. 2 B. 0é] corr. ex 87 m. 2 V, & b,
T@v] supra scr. m. 2 B, 15. AZ] corr. ex AZ m. 1 et

m 2b. 16. ®©T] Ed, E in ras. P. 18. ZN] NZ BVb.
19. oregeod] om. BFVb. lon] foov PFV et in ras. b.
20. 7] supra scr. m. 1 P, 26. -onv e corr. m. rec. V.
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"Eote 7 wdv dodsiox svdsiaw 1) AB, 1o 0% moog
avry] 0oBtv onusiov T A, 7 0t dodsicn oregee yo-
vie 7 moos t6 A megiegousvy vmd ey vwo EAT,
EAdZ, ZAT yoviév émnédov: Osi 01 moog ©ij AB
svdele xal T meog avvy onuelp TH A T Wedg TG
4 oregea yovle longy arspeav paviev GverTicasdar.

EliMpda pop éml vijg AZ vvydv onuelov 0 Z,
xol NP0 'awd vov Z énl vo dix vév Ed, AT éni-
nedov xadevog ) ZH, xal cvufailéto o émiméde
xoare ©0 H, nol émeletydw 9 4H, xal ovveerdro meds
©f] AB &09ely xal T meodg avry onuslp TG A T
utv vwd EAT yovie len 7 om0 BAA, vij 0% vmd
EA4dH ien % om0 BAK, xal xeledw v AH ion 7
AK, xol dveordrew dmd tov K anusiov té O vdv
BAA immédp moos opPas ) KO, xal xeledw ioy
) HZ 7 KO, xal énclevybo 7 OA° Aépo, om 7
npdg Te) A oregea ywvie megueyoutvy Vo tév BA A,
BA®, @AA yoviey oy éotl tf] meos 16 A Oreged
yovig i meguegouévy Vmo tov EAT, EAZ, ZAT
yOVIOY.

‘Aneidipdaoay yag loaw af AB, AE, xal énslevy-
dwcav of @B, KB, ZE, HE. xal émel v ZH 6991
éot mQog TO Umoxelucvov Emimsdov, xal WO maGeg
doa Tog amroudvag avrijs svdelag xal ovoag v T
vmoxsiuéve émmédp 0pPag moujoe paviag: 0991 &g

3.7%] mut. in 6 m. 1 b. 4. E4Z] Z non liquet in F.
6.t A tjj AP.  9.t6]om.P. 176 émnédp]suprascr. m. 1F.

12. 6¢) om. F. 14 4K] K e corr. m. 1 F. ~ 16. 7] (tert.)
supram. 2 P. 18, doziy B, corr. m. 2. Post 4 ras. 1 lit. B.

19. 75i] om. Vbgp. ZAI'] supra scr. m. 2 B.  21. af looe
B, corr. m. 2. 22, KB, ZE, HE] ZE” HE" KB’ Vb (in

HE tertia lineola add. in b); ZE, HE F uel potius ¢, in ZE
uestig. 2 lineolarum.
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Sit data recta 4B et datum eius punctum 4, datus
autem angulus solidus is, qui ad 4 positus est angu-
lis planis EAI', EAZ, ZAI comprehensus. oportet
igitur ad rectam 4B et punctum eius 4 angulum
solidum construere solido angulo, qui ad 4 positus
est, aequalem.

sumatur enim in 4Z punctum aliquod Z, et a Z
ad planum rectarum E .4, 4TI perpendicularis ducatur
ZH [prop. XI], et cum plano concurrat in H, et du-

<]

A
=N

catur 4H, et ad rectam 4B et punctum eius 4 con-
struatur [ BAA = EAI', [ BAK =EAH [I, 23],
et ponatur 4K = A4H, et in puncto K ad planum
rectarum B 4, A4 perpendicularis erigatur K® [prop.
XII], et ponatur K® = HZ, et ducatur ®4. dico,
angulum solidum, qui ad 4 positus sit angulis B4 4,
B A6, ® A4 comprehensus, aequalem esse angulo so-
lido, qui ad 4 positus sit angulis EAI’, EAZ, ZAT"
comprehensus.

abscindantur enim 4B, 4 E inter se aequales, et
ducantur ®B, KB, ZE, HE. et quoniam ZH ad pla-
num subiacens perpendicularis est, etiam ad omnes
rectas eam tangentes et in plano subiacenti positas
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dotlv éxavépe tov vmd ZHA, ZHE paviéy. 0O ta
avte 07 xel éxerépe tov vmo OK A, O KB yovidy
009 éotw. xal énmsl 0vo of KA, AB dvo taig HA,
AE 6 eloly éxarépe éxatiga, xal yovieg loag meot-
b éyovery, Pdag doa 1) KB Pace. ) HE iy Zotiv.
ot 0t xol 7 KO tjj HZ lon' xel povieg dedas
weQuégovoty” ion doa xal 7 OB tff ZE. madw énel
0vo of AK, KO Jdvel tais 4H, HZ iea &lolv, xal
yovieg dedas meguégovoww, Padig o 1) AO Pdest Ty
10 Z4 lon doviv. &owe 0% xal ) AB ) AE oy dvo
0% of @4, AB Vo tals AZ, AE ieau sloiv. xal
paeig 9 @B fdger ) ZE lon yovia dge 7 Vo
BA® yovig tvij vnd EAZ ot loy. O te avre
0 xal ) Omd @A A v} V10 ZAT éorwy lon [énedrjmeo
16 éev dmoAdfoucy icag tag AA, AT xol imtsvEopev
vag K4, ®A4, HT, ZT', insl §iq 5 dmd BAA iy
i vmo EAL éovww lon, av 5 vmd BAK v vmo
EA4dH vYnéxeven ion, Aowwy doa 7 vmd KAA ouws
tij Vw0 HAT éovww lov. xal émel 8vo of KA, AA
20 dvol taig HA, AT ieow &lolv, xal yovieg (Gog megi-
éyovow, Paolg dga 7 KA Poce v HI' éomv lom.
éoru 0t xal ) KO tfj HZ ion’ 8%o 07 of AK, KO
ovel taig I'H, HZ slow loar xal yoviag Opdds
megiéyovowy: Padig dga N @A Pase i ZI' éotww lom.
26 xal émel 0vo af @A, AA dvol talg ZA, AT elow
loai, xal Bdowg § @A Pace ti] ZT éonww lon, yovia
dge 1) vmd @A yovie . Um0 ZAT éenw iey].
Zove 0% nal 1) Vw0 BAA 15 vmd EAT ian.
Ilgos dga =fj dodsloy eddele ©f] AB xel T6 mEdg

3. dome V, comp. Fb. dvo] (alt.) dvel V. 4. meqi-
\ézomn PVbh. 5.BKB. HEJE'H"F. éotiv] om. Vbh.
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rectos angulos efficiet [def. 3]. itaque uterque angulus
ZHA4, ZHE rectus-est. eadem de causa etiam uter-
que angulus @K 4, OKB rectus est. et quoniam
duae rectae KA, 4B duabus HA, 4E singulae sin-
gulis aequales sunt, et angulos aequales comprehen-
dunt, erit KB = HE[I,4]. uerum etiam K® = HZ;
et angulos rectos comprehendunt. itaque @B = ZE
[id.). rursus quoniam duae rectae 4K, K® duabus
AH, HZ aequales sunt, et angulos rectos comprehen-
dunt, erit 40 = Z 4 [id.]. uverum etiam 4B = A E.
itaque duae rectae @ 4, 4 B duabus 4Z, 4E aequales
sunt; et @B = ZE. itaque [ BA® = EA4Z [I, 8].
eadem de causal) erit etiam [ @44 = Z AT uverum
erat etiam [ BAA = EAT.

Ergo®) ad datam rectam 4B et punctum eius A

1) Haec uerba (lin. 13 seq.) satis ostendunt, ea quae sequuntar
lin. 14— 27 genuina esse non posse; huc adcedit, quod totus
ille locus perplexiore sententiarum nexu laborat, quam quo
utitur Euclides.

2) Simsonus iure uituperauit, quod nusquam demonstratum
est, angulos solidos, qui aequalibus angulis planis eodem ordine
contineantur, aequales esse. nam hoc quasi axiomate nititur

demonstratio Euclidis. saltim ad similitudinem def. 10 definiri
debuerunt aequales anguli solidi.

6. forv PB, comp. b. 7. meeiéyovar Vho.  ion] fdois
Vb et ¢ énon ). %»al] om. V et ¢ (oon F). ZE| ZE
ton dotl Vb; ye. lon &eo %al ) @B 7jj ZE mg. m. 1 b.
8. &lof Vb, comp. F. 9. megiégovet Vb et @ (non F).
10. Z4] 54 F, 4Z B. &uwv B. 11. 42, AE) "4Z’ ZE,
supra alt. Z ser. 4 m. 1 b; litt. 4Z, Z eras. V; Zd, 4E B.
elo/ V, comp. Fb. 14, ©@44] @d4, corr. m. 1 b. Z4T)
“4Z'T™F. 16. A AT, sed corr, b. 16. KA] AK F.

@ 4] corr. ex &4 F'b. 20. dvely B. elolv] comp. F, slol
PVbh. meeiégoverv] BF, megiégovee PVbg. ~ 22. fomv FB.
K] OKF.  4K] e corr. b, 24. mwegeéyovee Vb,

26. loor elotv B, 26. ZI') I'ZF. yovie] el yovie BFVD.

27. ©44] corr. ex ®B4A m. 1 b.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. 6
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7 onuelo 1o A T 608&6’)1 0T60e¢ yovig T QYOS
t6 4 lon ovvésrarar: Omeg  Edst-movijgar.

x¢’.

’Ano tvijg dodsiong eﬁ'ﬂslag te dodévrL oTe-
0Ed a:agal.lqi.eauzeb‘m duoidr te xal op,owog
xelusvoy Ot5Qe0v magariniemimedov ave-
yoapal

"Eotm 1 udv dodeica evdeia ) AB, ©o 0 dodiv
oregeov magadindenimedov ©o I'A* st 0y amo vig
dobelong evdelag tijic AB ©H Oodévte areged magal-
Aqreminédo te I'A Suody & xel dpolwg xeipevov
oteQe0Y mapadinAsminedov avayodipar.

Zvveordre pag meog 1) AB s0dely xal Te mEog
atrf] onuslp te A tf) meog te I oregeq yovig ion
7 meguegouévny vmd tdv BAO, @®AK, KAB, dore
lony elvar Ty pdv vwd BAO poviev tf vnd EI'Z,
v 0% vmd BAK zjj vwd ET'H, v 6% vmo KA®
i} Um0 HI'Z* xal peyovére dg uiv 7 EI medg v
T'H, otrwg 1) BA mpdg tv AK, og 0 § HI" mgdg
v I'Z, otrag % KA meds v AO. xal 8 loov
doa fotlv ag ) EI" meog tyy I'Z, otnwg 1) BA meds
my A6. xal cvumewingdcdm 0 OB maguiinid-
yoauuov xal 10 AA orsedv.

Kol énsl dovv og 7§ EI mgog wyv I'H, otrag 1
BA moog iy AK, xel megl loag ywvieg tag vmod
ET'H, BAK of mievgal dvddoyév slowv, Suowov doe
éotl ©0 HE moagadinddygapuov v KB magalinio-

2. ovvloratar, { in ras., V; ovveordrw 9.  mojoar] deifar,
mg. ye. wotfjoes, m. 1 Vb, 8. x¢'] m. rec. F. 5. mapal-
Ainiwemm. corr. in mwagaddmylosmem. b, qui hanc formam lin. 6
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dato angulo solido, qui ad 4 positus est, aequalis
angulus constructus est; quod oportebat fieri.

XXVIIL

In data recta solidumr parallelepipedum construere
dato solido parallelepipedo simile et similiter positum.

Sit data recta 4B et datum solidum parallelepi-
pedum I'd. oportet igitur in data recta 4B solidum
parallelepipedum construere dato solido parallelepipedo
I'4 simile et similiter positum,

construatur enim ad rectam 4B et punctum eius
A solido angulo, qui ad I" positus est, aequalis angulus
angulis B4®, ® 4K, KAB comprehensus, ita ut sit
LBA®=EI'Z, BAK=EI'H, KA®= HI'Z [prop.
XXVI]. et fiat

EI''TH=BA: 4K, HI':TZ=KA4: 406.
quare etiam ex aequo erit EI': ’'Z = BA: 46 [V,
22]. et expleantur parallelogrammum @B et solidum 4 4.

et quoniam est EI': I'H = BA: AK, et latera
aequales angulos EI'H, BAK comprehendentia pro-
portionalia sunt'), erit HE ~ KB. eadem de causa

1) H. e. yet quoniam aequales sunt anguli, quos latera

haec proportionalia comprehendunt”. de eo, quod inde con-
cluditur, esse HE ~ KB, cfr. uol. II p. 153 not. 2. :

praebet. 8. ed@sia] postea add. m. 1 P. 14. yovie
oteged Vb, 16. tav] tov vmo Vb. 17. Ty 0¢] nal
Zn, tjy Theon (BFVD). 18. HI'Z] litt. HI" e corr. b.
o] om. FVb. 19. HI') 'H Vb. 21. TE P.
Zr P. 22. ®B] Pb et corr. ex ©I'm. 1 V; BO B ?t
ut uidetur F (HE ¢). 28. 44] in ras. V, 44b. 24 7]
(prius) supra m. 1 F. oy 'H] mg. m. 1V, T litt. e corr.
b. 26. af] xal comp. b, naf corr. in el V. Ante &oa eras.
y m.1P. 217. éotlv P. KB] litt. B e corr. b.  mag-
alinloyeaum P.

6*
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podupe. Owx Tt avte O xel vo piv KO megalinio-
yooapuov v HZ magalinloypdpue Opody éote xal
#tv ©6 ZE v OB tole dgo magalinidyoapue tov
ra4 Gtsgeov -rpwl ﬂ:agaunloygoqmmg tov AA ore-
b gzov Suowd domv. GAAX T& piv zom TQual Toig amevay-
tlov l6a té ot wal Quoie, ve: O} Tole TQUEl TOlg
amevavriov loa 7€ éoti nal Spoie GAov dga o I'd
otegeoy OA@ te AA otegep Guowov éoriv.
‘And vijg dodelang Goo svdelag Tijg AB Te do-
10 dévre oTeged magadlnieminidp t I'A Guoidy e xel
ouolwg xelpevov avayéypgamtar 0 AA° Omsp &d&
moLTGaL.
xy'.
‘Eav otegedv mapalinlemimedov ‘émimédo
15 Tundq xare vag dieywvious THV dmevevriov
éminédov, 0iye TundijosTaL T0 6TEQE0Y VIO TOD
émemédov.
Zregedv yop magadinieminedov 10 AB émmide
t TAEZ terwijode_xara tag dwepoviovg tédy amev-
20 avtiov émmédwv vag I'Z, AE* Adyw, ot Oiya Tundij-
octar 10 AB ovegeov vmo tob 'AEZ émmédov.
‘Emel .yag loov édotl 6 wlv I'HZ volyevov v¢
I'ZB touyove, to 02 AAE v AE®, &gt. 0% xal to
utv I'd magerinidyoeuuov té EB loov' amsvavriov
25 yap® 0 08 HE t I'O, xol ©6 molouo dga ©0 meoL-

1. pév]mg. m. 1 V. 8. 70%] mg. m. 1V; ante hoc uocab.
rep. lin. 2. duowéy — 3. tov, sed delet. m. 1 V. 4. zowoly B.
6. z¢] om. P. 7 84 — 7. Guowe] punctis del. b, del. m.
2B, om. FV. 6. sty P. 9. doa doBelorg Theon (BFVb)
12. noujoar] deikar PFVb; yo. motfjer mg. m. 1b.  18.2f°
F. 16.-un- 1n ras. m. 1 P. 21 V7o ToD Ira in ras. m. 1
23. I'Z"B" Vb, {#uv P. =xel] xel dg P. 24 BE F.
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erit etiam K@ ~ HZ et ZE ~ @®B. itaque tria par-
allelogramma solidi I'4 tribus parallelogrammis solidi
A similia sunt. ue-
rum in utroque so-
lido tria parallelo-
gramma tribus,
quae iis opposita
sunt,aequalia’)sunt
et similia, itaque
I'd ~ A4 [def.9].

Ergo in data recta 4 B dato solido parallelepipedo
I’ 4 simile et similiter positum constructum est 4.4;
quod oportebat fieri.

XXVIIL

Si solidum parallelepipedum secundum diagonales
planorum inter se oppositorum plano secatur, solidum
plano in duas partes aequales secabitur.

B z Nam solidum parallelepipedum
AB plano '1EZ secundum dia-

") gonales planorum I'Z, 4E inter
g se oppositorum secetur. dico, so-

lidum 4B plano I'dEZ in duas

4 4  partes aequales secari.

Quoniam enim I'HZ =TIZB et AAE = AE®
[I, 34], et praeterea I'4 = BE (nam inter se oppo-
sita sunt) et HE = I'® [prop. XXIV], prisma duobus

1) Ex prop. XXIV. cur eadem similia sint, supra dictom
est p. 77 not. hoc solo utitur; nam ut adhibeatur def 9,
satis est demonstrare, duo solida omnibus planis similibus
contineri.
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ggousvoy vmd Ovo uiv teuyavev tév T'HZ, AAE,
oLy 0% magadinioyoauuwv vév HE, AT, I'E leov
dotl Td molopar. T meoieyousve VWO Ovo udv ToL-
yovav tév I'ZB, 4 E®, touov 0t magaiindoyeauucny

5 tév I'@, BE, 'E* vmd pag lowv émmédav megiéyov-
vou T ve wAnde xel t¢ peyéde. dove SAov ©o AB
61s0e0v Olye TéTuNTRL VO T0O A EZ émnédov' Omso
&0sL Osikou. '

%9’

10 Ta énl tijg adrijg fadews dvre dregén mapQ-
aldndewinede xel Vwd vo evrd VYog, Gv af
dpeorddar énl Tav adrdy &low VPG, loa
aAdfioig éativ.

"Eotw éml tig avtilg Pdcems i AB ovsgee map-

16 addnieninede v TM, I'N 9md t& edrd vpog, dv af
épeordoo af AH, AZ, AM, AN, I'd, 'E, B@®,
BK énl tév adrdv svdady Eermoay tédv ZN, AK:
Aéyw, ot loov éotl to I'M oregeov td I'N areped.

Enel yap megalinAdpeapudv dotiv Exdrsgov THv

20 I'®, 'K, lon éotlv % I'B éxarépa vy 460, EK-
dote xal 7 40 v} EK éovwv lon. xown dopneiedw
7 E® lowwy doa f) AE Aoxij vip @K éorv len.
wore xal t0 udv ATE zolyavov 6 OBK zouydve
loov éotlv, 70 0% AH magallnidypaupov td ON

26 mapedinioyodpue. O va avve Oy xel vo AZH tol-
yovoy 1@ MAN zoiydve loov éotly. E&ore 0F xal

7. téuverow BF. 9. 1y F. 16. 9md] - e corr. m.
2 b. 16. AH] e corr. b, 4Z BF V. AZ) AH BF et
ecorr. V. 20. TB]BI'F. 28 ©BK]®B"K"F, 6KB
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triangulis 'HZ, AAE et tribus parallelogrammis
HE, AT, I'E comprehensum prismati duobus triangulis
I'ZB, 4E® et tribus parallelogrammis I'®, BE, T'E
comprehenso aequale est; nam planis et numero et
magnitudine aequalibus comprehenduntur [def. 10].%)
quare totum solidum 4B plano '/EZ in duas par-
tes aequales sectum est; quod erat demonstrandum.

XXIX.

Solida parallelepipeda in eadem basi collocata et
eandem altitudinem habentia, quorum rectae eminentes
in iisdem rectis sint, inter se aequalia sunt.

In eadem basi 4B solida parallelepipeda I'M, ’'N
' collocata sint eandem alti-
tudinem habentia, quorum
z x rectae eminentes 4H, AZ,

AM, AN, T'4, TE, BO,
BK in iisdem sint rectis

ZN, 4K. dico, esse I'M
4 —rn

Nam quoniam utrumque I'®, I'K parallelogram-
mum est, erit I'B utrique 4@, EK aequalis [I, 34).
quare etiam 4@ = EK. auferatur, quae communis
est, E®. itaque 4E = @K. quare etiam

ATE = 6OBK [I, 4] et 4H= 6N [I, 36].
eadem_ de causa erit etiam A4ZH = MAN. uerum

4 E

A

1) Cum hic nihil ad rem pertineat, quod parallelogramma,
quae solida comprehendunt, et ipsa solida eadem similia sunt,
parte sola definitionis 10 usus est Euclides.

e corr. V.  24. Zctl PB, comp. Fb. dotly, 16] édomi 76,
corr. ex dotwwvo V.  26. AZH] AHZ BF. ’
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v0 wtv I'Z magediniopgepuov v BM megaiinlo-
yodpue ildov, ©6 02 I'H v BN' dmevavtiov yap:
xal TO moloue e vO meQuEROuEvOoY U 0vo udv ToL-
yaovov tév AZH, ATE, tqév 0% magalinlopedp-
pov tdv A4, 4H, 'H iloov éotl © moiouars T
meguegopéve Uwd Ovo pdv toupdvev tév MAN,
@BK, touov 0% mapadinioygapuev tov BM, GN,
BN. xowwov mgooxsledo 1o Gregeov, ov Padig udv
70 AB nmagailnidyoapuov, axsvavriov 0t v0 HEG M"
6dov dga to I'M erepeov magaliniemimedov 8im T
I'N oregeds magedinlemnédp loov éoriv.

Ta doa #nl tijg avrijs Pdocwg Svre 6vegea mag-
aAdndemimede xel VIO TO adrd Upog, v af dpsordont
énl v attdv slow svdadv, low alliowg foviv:
omeg &0s dcikau.

x.

Ta éml tvijg avris fdoswg Ovie drcQea waQ-
acAdnrenineda xal VXO TO avTd DYog, wv al p-
eordoaL ovx eloly énl Tdv avrhY sVPEdy, loe
aAdfiowg é6tiv.

"Eotw énl vijg avtiis Podciwg vijg AB 6rsgea mag-
adinieninede e T'M, I'N 9mo ©d adro tog, ov af
épearioer of AZ, AH, AM, AN, I'd, TE, B@®,
BK uy éotwoev énl tdv alrav sbdacv Aéyw, Ot
loov éotl v0 I'M erepedv 6 I'N areped.

‘Exfepiiodacay pap af NK, 4@ xal ovumimré-

2. 76] corr. ex ¢ m. 1 F. 8. uiv 9mo dvo Vb,
4, JTE] 4ET B. 6. TH] HI' V, et supra scr. m. 1,
corr. in 'H m, 2 b. 6. MAN] N e corr. V. 7. TOV

sustulit macula in V, supra est @ add. » m. 2.° @ON] N
BF.et e corr. V. 9. 70 HE® M] mg. (addito y¢.) b; in texta
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etiam I'Z = BM, I'H = BN [prop. XXIV]; nam inter
se opposita sunt. itaque etiam prisma duobus trian-
gulis AZH, AT'E et tribus parallelogrammis 44,
4H, TH comprehensum prismati duobus triangulis
MAN, @BK et tribus parallelogrammis BM, @N,
BN comprehenso aequale est. commune adiiciatur
solidum, cuius basis est 4B parallelogrammum, ei
autem oppositum HE®M. itaque I'M = I'N.

Ergo solida parallelepipeda in eadem basi collo-
cata et eandem altitudinem habentia, quorum rectae
eminentes in iisdem rectis sint, inter se aequalia sunt;
quod erat demonstrandum.

XXX.

Solida parallelepipeda in eadem basi collocata et
eandem altitudinem haben-
tia, quorum rectae emi-
nentes in iisdem rectis non
sint, inter se aequalia sunt.

In eadem basi 4B so-
lida sint parallelepipeda
I'M, I'N eandem altitudi-
nem habentia, quorum rec-
tae eminentes 4Z, 4H,
AM, AN, I'4, TE, BO,
BK in iisdem rectis non sint. dico, esse I'M = I'N,

producantur enim NK, 4@ et inter se concurrant

ras. est. 10. orege- in ras.-m. 1 B. 11, ’'N] N e corr. F.
d0s( V, comp. Fb. 16. 1] om. .  21.- forwsar BFYV,
negalinie énimede F.  22. of] supra scr. m. rec. P.
26. NK] N e corr. m. 2 b,
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rooay dAdijdag xara ©o P, xnal & xPefiiodwoay
of ZM, HE énl vo O, I1, nal émsfevgdwoay af A%,
A0, I'l, BP. lgov &7 é6te o I'M oreoedy, ov Bdoig
ptv ©0 A I'BA mogadinidypappov, axsvevriov 0% o
8 ZAOM, v5 I'O avspsis, ov fdog udv ©6 AT'BA
nwopadlnidygaupor, ansvavriov 0t ©d EITPO" én( te
yae tijs avrilg Pdesds slo tijg ATB A xal vmd TO avrd
tpog, ov af épeordou of AZ, A, AM, 40, I'd,
I'Il, BO®, BP énl tov avrdy elow sobany tév ZO,
10 AP.” éide © T'O ovegedv, o Pdog uév Zov ©o
ATB A magadinddypappov, axsvavriov 0t vo EI1PO,
toov éotl vG I'N orsgegs, ov Paaig udv v0 ATBA
waguiinAdpgapuoy, dxesvavtiov 6t v6 HEKN- énl e
yoo mohww tiig avrilg Pdoswg elov vijig ATBA xal
16 tmd 10 avro Vyog, ov ol épsordea of AH, AJ,
TE; I'll, AN, A0, BK, BP Zni vav atraov sow
svdadoy tov HII, NP. dove xal 10 I'M orepeov
toov éati v I'N oreged.
Te toa émi i avrig Pudewg oreges magulini-
20 emimede xel UwO 1O avTo Uyog, wv of {peordoal ovx
sloly éml tév evrdv sVdadv, lea alljlowg deriv:
Omep #0z Ostbac.

8. dotwv P. 6. ZAOM] 4 e corr. by, ZAMO F?, sed
M6 euan.; corr. in mg. Pro 70 Z4O®M in B est zo EIIPO,
sed del. 0 ZJOM — 6. EITPO] mg. m. rec. B. 5. AT'B
B. 6. 7e] eras. V. 7. foze comp. V. AT'BA] 4 e corr,
supra scr. 4 m. 1 b, xal Y7o ©0 avré vyog] August; om.
Po; xal BVD, 8. dv] om. ¢; adziv B et corr. ex adrdv
&v m. 2 V; adzév ov b. AZ] corr.ex A5 m. 2 V.

9. '] TII, sed T e corr. m.2 b} "'E P, sed corr. m. 2 euan.
10. uév] om. B, supra add. postea m. 1F. Zorc] om. FVb.
11. ATBA] I'in ras. m. 2 B. SII"OP' V, BEIIP' O’ b.
12. uév] om. P. piv 70 ATBA] om. . 13. énl] corr.

L
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in P, et praeterea producantur ZM, HE ad O, II,
et ducantur 4,5, 40, I'll, BP. itaque solidum I'M,
cuius basis est parallelogrammum AI'BA, ei autem
oppositum Z 46 M, aequale est solido I'O, cuius basis
est parallelogrammum AI'B4, ei autem oppositum
AITPO; nam in eadem basi sunt 4I"B A et sub eadem
altitudine, et rectae eorum eminentes 4AZ, 45, AM,
A40, I'd, I'll, BO, BP in iisdem rectis sunt ZO,
AP [prop. XXIX]. sed solidum I'O, cuius basis est
parallelogrammum 4 I"B 4, ei autem oppositum 517 PO,
aequale est solido I'N, cuius basis est parallelogram-
mum 4I'B A, ei autem oppositum HEK N; nam rursus
in eadem basi sunt 4I'B4 et sub eadem altitudine,
et rectae eorum eminentes 4H, 45, I'E, I'll, AN,
A0, BK, BP in iisdem rectis sunt HII, NP [id.].
quare erit 'M = I'N.

Ergo solida parallelepipeda in eadem basi collocata
et eandem altitudinem habentia, quorum rectae emi-
nentes in iisdem rectis non sint, inter se aequalia
sunt; quod erat demonstrandum.

ex énelV. 14.mdllv] om. BF. #ed 970 76 add vYpos) August;
om. PF; xaf BVb. ~ 15. &v] adzdv B et corr. ex adrow o
V; avzo ov b.  16. Ir'm]e corr. m. 2V, I'"II'b. AN] N
ecorr,m. 2 V.  19. zijg avmg fooeng nspsa] P; z. a. f. ovia
oteged in ras. V, zijg adris Pacsog b; loww ﬁausaw oregeac BF
et mg. Vb m. 1, 20. «f] »al P, supra scr. of m. 2.

21. ontnw] om. F.  Z¢ttv] eloly BF.
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Ao,

Te énl lGov feocov Svre 6TeQsa magaddni-
enineda xal VWO TO avrd vpog loa aiinlog
éariv. :

"Eetw énl l6ov Paccwv tév AB,'Ad crvepex mop-
aAdnheninede ve AE, I'Z Vw6 70 adro vyog. Aéyw,
8v leov davl 10 AE orepeov v I'Z Gregeds.

"Eotwday 07 mporepov ol épsarnxvior of @K, BE,
AH, AM, OIl, AZ, I'E, PX mgdg dpdag tais AB,
I'4 Baosow, xal xfepiiode én’ evdelag vy I'P
eodsta n PT, xal cvvesrdte meog vy} PT ebdele xal
¢ Weos avti] onuelw ¢ P v vnd AAB yovie ioy
7 Omd TPT, xal xslodo 5 udv AA ley 5§ PT, ©f
0t AB len n PY, xal ovumemingawodw 7 té PX Po-
aig xal 0 T ovepedv. nal émel 0vo af TP, PY
ovel taig AA, AB loaw &lolv, xal yoviag iGas wege-
éyovewy, lgov dga xal Gpotov ©6 PX magadinidyeau-
uov ©6 @A mapaiindoypdpum. xal énel mddw lon
utv % A4 tij PT, % 0% AM ©fj PX, xal yoviag
doBag meguéyovowy, lgov dge xal Suoidv éott To P
nogalinidyoaupov v6 A M magailnioygduue. Ok e
edre 0% xal ©0 AE v¢ ZT lov vé éove xel Suoiov’
Tl dpa mogadlnioyoappe tov AE oregeov Touol
mepaiiniopodupors tov BT avepeov loa té dovi xal
Ouote. alde Ta piv tole Tl Tolg amevavriov i6a

1.4¢’] om. 9. 5. AB]4 ecorr.b. 7. 4AE] E e corr. b.
9. PXY] Zecorr. B. tais] ecorr.m. 2B. 4Bl 4 e
corr. b. 10. faczer Vb Dein add. B: % 8% vmo AAB 3
vmo I'PA é&wvicos. tjj] wiig Fb. 12. 44B] 4 e corr. m. 2 b.
18. AA4] corr. ex HA et m. 1 et m. 2 b. 14. B4 F.
16. 44] ut lin. 13 b. gl BVb, comp. F. 18. ©4] © e
corr. b; 40 F, et V, corr. ex ©@4.  19. pdv 5] 5 uév
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XXXLY)

Solida parallelepipeda in aequalibus basibus collo-
cata et eandem altitudinem ha.bentla inter se aequalia
sunt.

Solida parallelepipeda 4 E, I'Z in aequalibus ba-
sibus 4B, I'4 collocata eandem altitudinem habeant.
dico, esse AE=TIZ.

Iam prius rectae eminentes ®K, BE, AH, AM,
OIl, 4Z, I'’5, PX ad bases 4B, I'4 perpendiculares
sint, et recta I'P in directum producatur, ut fiat PT,
et ad rectam PT et punctum eius P angulo 44B
aequalis construatur [ TPY [I, 23], et ponatur PT
= 44, PP = AB, et expleantur basis PX et solidum
YT et quoniam duae rectae TP, PY duabus A4,
A B aequales sunt, et angulos aequales comprehendunt,
parallelogrammum PX parallelogrammo ® A et aequale
et simile est [VI, 14]. et rursus quoniam 4 4= PT,
AM = PZXZ, et rectos angulos comprehendunt, paral-
lelogrammum P¥ parallelogrammo 4M aequale et
simile est [id.]. eadem de causa etiam 4E parallelo-
grammo X1 et aequale et simile est. itaque tria
parallelogramma solidi A4E tribus parallelogrammis
solidi ¥ P et aequalia et similia sunt. uerum in utro-

1) Prior figura huius propositionis ita prorsus descripta
eft, ut in cod. P inuenitur, in quo in mg. add. m. 1: ye. &
auozc ;7 (id quod ad litt. siue compendium & referendum est),

30d solidum 4AE ibi non satis adcurate descriptum hic
emendatum est.

A4] 4 e corr. b. 21 AM] 4-e corr. b. 22, ZT] T in ras.
B. ~ 23. 1a 7ol F. 24, oty P. 25. pév] supra scr. F et
m. 2 B.  dmevavtlov F.  Ante lox in b ze 62 telx teiol Tois
Ymevavtloy (v corr. in ¢ m. 1) del. m. 2.



10

94 ZTOIXEIQN c'.

vé dovu xal Gpoia, Ta O} Tole ToLel TOlg dmsvavriov-
Odov &ga ©0 AE otepeov magadindemimsdov Sl T
Y oreped mwagaddnieminédo loov oviv. Ouvjydaooav
af AP, XT xai ovumnréracay adijiaig xate o L,
xel O ot T vf] AR magadiniog fxde n ,aTY, xal
énPefiode 7 O xave 0 ., xal ovuwemAnQwedw
e QW, PI orepsc. loov 01 dove ©6o TR erepedv,
ov Pdaig uév éovt 10 PT magalinioyeapuov, dmwev-
avtiov 0% 10 g, 16 FT orspei, oV Pdoig pdv 7o
PY¥ magadinidygapuov, dmsvavtiov 0% ©6 TP énl
T pag Tijs avrys Padswg &lov g PP xnal vmo o
avto Uyog, ov af dpeorbou of PQ, PT, T, TX,
25,26, g, PP énl 1dv avrdy &ow svdady rav
X, ¢@. alia 10 P ovegeov 16 AE éovv igov:

1. Ta 8% 7ola — dmevawtlov] om. BFVbh, 2. otegedy]
bis P, alterum del. m. 1, sed renou. . 3. 46v PBV, comp.
Fb. 4. 4P] e corr. V. 5. A] 4 e corr. V. ,aT)]
7t post ras. 1 litt. FV, tQ) B, eras. ), iz¢ b, 7 mﬁ.
m. 2, 6. ,a] corr. ex A m. 2b, 9. og B, eras. q; wg b,
corr. m. 2. 10. T®)] e corr. m. 2 b. 11. ¢lo] comp. in
ras. V, corr. ex éoze b; eloww B.  12. dv] PFVb, xal avrdw
B; yeo. nal avrdy xal (comp.) mg. b m. 1.  «f] (alt.) om. B.

T] 9 in ras. FV, e corr. m. 2b. TX] in ras, V, ras.
4 litt. b.  13. Zs] in ras. V, ¢ F. Eﬁg 6o P; ¢ F, supra
scr. on m. 1; oy in ras. V et corr. ex &y B; 6y b (y e corr.).

’P‘q%q e corr.. b, 14. z¢] post ras. 1 litt. b; corr. ex
7o m. 1 P,
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que solido tria parallelogramma tribus, quae iis oppo-
sita sunt, et aequalia et similia sunt [p. 77 not. 1).
itaque totum solidum parallelepipedum AE toti so-
lido parallelepipedo PY aequale est [def. 10]. edu-
b4 z 7

0 4 %

cantur 4P, XY et inter se concurrant in &, et per
T rectae 4R parallela ducatur ,&« T9), et producatur
04 ad ,a, et expleantur solida %, PI. itaque solidum
PR cuius basis est PP parallelogrammum, ei autem
oppositum g, solido ¥, cuius basis est PP par-
allelogrammum, ei autem oppositum T'®, aequale est;
nam et in eadem basi sunt P¥ et sub eadem altitudine,
et rectae eorum eminentes PR, PT, T, TX, Zs, Xo,
¥y, PO in iisdem rectis sunt X, § P [prop. XXIX].
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xel ©0 PR dga ovegeov vo AE ovege éorv igov.
xel émel loov dotl ©60 PYXT megalinloyooupov T
QT magadinroyedupn’ éxi te pag vis avris Pddeas
elor vijg PT xol év vals adrals magaidjios taty PT,
'8 QX aide t0 PTXT ©g I'd éerw idov, émel xal
16 AB, xal ©6 QT &g magadinidygapuov ve I'A
dotwv lgov. &Aho O} ©0 AT éowvwv dga wg § I'd
Bioig mds iy AT, otrag % LT mods iy AT. xel
émel ovegeov mepaddnieninedov vo I'l émmédp v¢p PZ
10 térunror mwagaddjie Ovre toly dmevavtiov émimédoeg,
orwv dg ) I'd Bdoig meds iy AT Paev, ovrag
10 I'Z ovepeov mos 0 PI oregedv. dix o adra
07, émel ovegeov magadiniemimedov %0 QI mwéde
t¢ PW vérunron megaddiie Svee vols dmevavriov émi-
16 wédowg, éorwv ag ) QT Pdag medg v TA Paow,
otrwg 10 Q% oregedv mog v PI. dAd eg m I'd
Bieis meds Ty AT, ovrag 7 KT meos ty AT" xal
og dga ©0 I'Z eregeov mpog ©o6 PI erepedv, ovrmg
10 Q¥ aregeov mpog ©d PI. éxdregov dpo tov I'Z,
20 QF oregedv meds 0 PI wiv adrov Ege Adyov: ilov
doa éoti ©0 I'Z ovegeov v QW oregep. dAda TO
QW v9 AE 0elydn loov: xal 10 AE coo v I'Z
éeTv loov.
My Eorocev On of épeorynviar of AH, ®K, BE,
25 AM, I'N, OIl, AZ, PX mgog 6¢dag tais AB, I'4
Beosow Aéyw medw, 6t loov t0 AE oregeov T

2. PPXT] T e corr. b. 4. eloev B. PT] (prius) PI" B,

5. loov dotiv BF. 6. ABlJAecorr.m.1b. QT)Te
corr. m. 2 P.  dga] supra scr. m. rec. B. 7. I'd] AT F;
"4'T'Vb. 11. ovtw PB. 12. 76] (alt.) e corr. F. ~13. QI]
Iadd. m. 2b. 15 Td] T e corr. m. 2 P, - 16. of7w B.
dil’ &g — 19. PIJom. F. 17. QT pacig P. AT]in ras. V;

_—
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uerum TP = AE. itaque etiam PR = AE. et quo-
niam PPXT=QT (nam et in eadem basi sunt PT
et in iisdem parallelis PT, X [I, 35]), sed PPXT
= I'4, quoniam PTXT = AB, erit etiam QT =TI4.
aliud autem quoduis est 4T. itaque I'd: AT = QT
:dT [V, T7]. et quoniam solidum parallelepipedum
I'T sectum est plano PZ parallelo planis oppositis,
erit I'd: AT =TIZ: PI [prop. XXV]. iam eadem
de causa, quoniam solidum parallelepipedum I sectum
est plano P ¥ parallelo planis oppositis, erit QT : T4
=QP:PI[id.). sedI'd: AT=8QT: AT. quare etiam
I'Z:PI=Q%:PI itaque utrumque solidum I'Z, Q%
ad PI eandem rationem habet. quare I'Z = Q ¥'[V,9].
uerum demonstratum est, esse Q ¥ = A4 E. quare etiam
AE =TIZ.
iam rectae eminentes 4H, ®K, BE, AM, I'N,

OIl, A4Z, PX ad bases 4B, I'4 perpendiculares ne
sint. rursus dico, esse 4E = I'Z. ducantur enim a
T4B;”T'db. 19, PI) Ieuan. V. Dein add. szzge0v Theon

(BF VD). 20. oregsév B, corr. m. rec. Aéyov #ys B.
21, ozl P. 76] (alt.) mut. in 6 b; =z BV. 22. Q¥

Q e corr. b.  z¢| mut. in zé b, 76 BV; odtws év dile mg.
m. 1 Vb. 23, fsov d6ctv Vb.  Dein add. 6mee #0s Osifon
PFVb. 26. 'N] N in ras. V. 26. Peosoe b et supra

ser. m, 2 V. feov 4ot/ Theon (BFVU).
Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. 7
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I'Z ovegepp. 17ydwoav yeg amd tov K, E, H, M,
I, Z, N, 2 enuslov Il ©o Vmoxsluevov émimedov
xederoe of K5, ET, HY, M®, IIX, Z¥, NQ,
21, xal ovpfeiifroday té émnide xare ta 5, T,
5T, ®, X, ¥, Q, I enusla, xal émefevydooay al
ET, T, T®, T®, XT, XQ, &I, IP. oy O
dov. 10 KD oregeov vo I1I avepeds éml ve yog ldwv
Pieedv sloe tov KM, I1X xal om0 to avrd Tpog,
ov ol épsorio meog Spddg &lo Tals facsoy. dAda

10 70 ulv KD ovegeov 16 AE oreeid éovwv iGov, to 0}
III v§ I'Z" émi ve pag vijg avrijs Pdosog &lor xal
Dm0 7O avro Tyos, ov af dpserieal otx slow éml
ToY atréy evdadv. xal 10 AE dou ovsgsov v I'Z
orspee éoTwy lgov.

16 Te édga énxl lowv fdeswv Ovre oregea mapadini-
emimedo xal Um0 TO avTd Upog (6w drAjAorg éeTiv:
omeg £0er Oeifou.

28"
Ta vm6 T adtd Vpog Svre 6regen magal-

20 Andenimeda mpog &AAnAd éotiv dg af Bdosig.

"E6te vmé 10 avrd Uyog Oregex magaddnismimsdo
t« AB, I'4* Aéyw, 6t v AB, I'4 6tegea magaiini-
emimedo mpog GAAnAd dovv g of Pdeag, TovréeTiv
ot dotiv wg 1 AE Paeig meds v I'Z Peev, ovrwg

26 10 AB ovegeov moog o I'd ersgedv.

2. IT]ecorr,b. N]inras. V. 3. KE] KZF; 5 in
ras. V. IIX] IT in ras. m. 1 P. NQ] N in ras, V.

4. 2T P. ovpPoiéitmcay V. =] in ras. V. T, Th.

5. onuelot B,  inras. 6. FT] E inras. V. S7T] 5in
ras. V; T®6 F. T®] ETF. I¥F)QFDb. 17.K&P] & e corr.

V. 8. IIZ] corr. ex IIE m. 1 b." 9m6] émi b; corr. mg. m.
1. 9. &loww B. 11. eloww P.  12. v7d] é=l b; corr. mg.

[
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punctis K, E, H, M, II, Z, N, X ad planum subia-
cens perpendiculares K5, ET, HY, M®, II1X, Z %,
N, ZI, et cum plano in punctis &, T, 7, @, X,
¥, Q, I concurrant, et ducantur 5T, 5T, 7P, TO,
XP, XQ, &I, I¥P. iam erit K® = III; nam in
aequalibus basibus sunt KM, IIX et sub eadem alti-
tudine, et rectae eorum eminentes ad bases perpen-
diculares sunt [per priorem partem huius prop.]. uerum
K® = AE, IIl =I'Z; nam et in eadem basi sunt
et sub eadem altitudine, et rectae eorum eminentes in
iisdem rectis non sunt [prop. XXX]. itaque etiam
AE =T2Z.

Ergo solida parallelepipeda in aequalibus basibus
collocata et eandem altitudinem habentia inter se
aequalia sunt; quod erat demonstrandum.

XXXII.
Solida parallelepipeda, quae eandem habent alti-
tudinem, inter se eandem rationem habent quam bases.

A A

Solida parallelepipeda 4B, I' 4 eandem altitudinem
habeant. dico, solida parallelepipeda 4B, I'4 ean-
dem inter se rationem habere quam bases, hoc est,
esse AE:T'Z = AB:I'4.

m. 1. 18. otegedy doa b. 14. loov dotly D. 18. 18]
om. @. 19. magailnlosminede, eras. o, V; item lin. 22.
21. magailnloenwinede V, ut p. 100, 3, 6. 23. dotiv] om. o.
pdoig] om. FV.  26. gregedy] (prius) om. V.
7*
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Iegafefifodm yeo maga tqyv ZH t$ AE ioov
70 ZO, xal and Phocwg uiv tiig ZO, Tyovs 0% Tov
avtov 16 I'Ad ovegedv magadinheminmedov ovumewin-
owod® to HK. loov 01 éov. ©vo AB oregeov g9 HK
oreoet éml ve pag lowv Pdocwv &lor 1oy AE, 7O
xel VWO TO avro TYog. xal émel oreQEdv mapaAAni-
eninedov ©o I'K éminédo v AH térunror megaiifio
Svre rois amevavriov émmédoig, E6riv &oa wg § I'Z
Bdoig medg tqv ZO Pacw, ottwg vo I'd 6regeov
npog ©0 A0 oregedyv. lon 0 n udv ZO Pdeig i
AE Ba6er, ©6 02 HK oregeov 169 AB orege: forv
doa xal wg 7 AE fdeig medg v I'Z Pdow, ottmg
0 AB orepeov meog ©é I'A eregeov.

Ta &g vmd 6 avTd TDypog dvre oreged mopeAini-
emineda moog &AAnAc detiw g of Pdosig Omep E0e
dcitou.

Ay

Te Guota oTeged magaiinieninsda moog &A-
Anie év toumiaciov. Adye &lol tév dpoidyov
whevodw.

"Eot® ouoix ovege: wagaAinisninsda ve AB, I'd,
ouoloyog 0% fotw 1 AE 5 I'Z* Aéyw, Gvi to AB
o150e0v weog T I'A oregedv ToumAadiove Acyov &y,
tineg 7 AE modg oy I'Z.

‘Exfepriodocey yoo én’ ebdsies tals AE, HE,
@F of EK, EA, EM, xal xeioda vf utv I'Z lon 5
EK, ©jj 0 ZN lon 0 EA, xel & vij ZP lon v EM,
xel GUumEmANQWodw TO K A nagalh)loygalmov xal
70 KO cregedv.

3. 7@] =6 post ins., euan. F; supra scr. V. %ol ovur.
b. 4.éovw P.  5.te) om. b.  elot] dom B, om. FV.
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nam rectae ZH parallelogrammo 4 E aequale ad-
plicetur Z® [I, 45], et in Z® basi, altitudine autem
eadem, qua I'd, solidum parallelepipedum expleatur
HK. erit igitar 4B = HK; nam et in aequalibus
basibus sunt 4 E, Z@® et sub eadem altitudine [prop.
XXXI]. et quoniam solidum parallelepipedum I'K
sectum est plano 4 H parallelo planis oppositis, erit

I'Z:Z0@ =1TI4: 46 [prop. XXV].
uerum Z® = AE et HK = AB. erit igitur
AE:T'Z = AB:I'4.

Ergo solida parallelepipeda, quae eandem habent
altitudinem, inter se eandem rationem habent quam
bases; quod erat demonstrandum.

XXXIIL
Similia solida parallelepipeda triplicatam inter se
rationem habent quam latera correspondentia. .

Similia sint solida parallelepipeda 4B, I'd, et
r 2 AE lateri I'Z correspondens. dico, esse
/ AB:I'd = AE®:T'Z%
~ producantur enim in directum AE,

N
p HE, @E, ut fiant EK, EA, EM, et
ponatur
4 EK=TZ, EdA=1ZN, EM= ZP,

et expleantur parallelogrammum K 4 et solidum KO.

8. &go] om. FV. I'Z)P; "I'Z b; ®Z BFV. 9. ZO] Pb;
I'ZB;ZI'F etinras. V. o8tw B. TI'd]P, "I'd” b; 64
BFV. 10.46) P, ‘46 b; 4T BFV. 1%, I'Z] Z in ras. F.

14, magallnlosninede V. 16, dotwv] eloww FV. 17, 1y°]
om. . 18, magaldnlosmwineda V, ut lin. 21. 19. eloly B.
22. 4E] corr. ex AE m. 2 P. 25. zaig] t7s b. 26. «f]
supra m. 2 B; #vdsicw «f FV. EM)] M corr. ex N m. 1 F.
27. #r) om. o. 29. XO] in ras. B; O in ras. m. 1 P.
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Kol émel 000 af KE, EA dvol vaig I'Z, ZN
loa slolv, adie xal yovie 7 vmdo KEA yoviy
vno I'ZN éorwv lon, émedijmeo xal 5 vmd AEH vf
vwd T'ZN éorwv lon die iy ouoidtyre tov AB, I'd

b oregeciv, loov dga éotl [xal Suotov] ©d K A mepaddnid-
yoepuov @ I'N megaiiniopeaupue. Ot T avre O
xal o pudv KM magaAlnidypapuov i6ov éorl xal
ouotovy t@ I'P [mageiiniopedpue) xal & 6o EO
6 AZ° vola oo magaAinidygapua tov KO oregsov

10 Toiol mapadindopoauuors tov I'A oregeov loa éetl
xel Opoe. adde e piv role TeLol Tolg amevavtiov
loe éorl xal Opoia, T 0% Tela TQiol Tolg Amevaviov
loe éotl xal Spoia BAov doa to KO oregedv Ghm td
I'd ovegeis loov éotl xal Gpoiov. ovumeminewodwm

16 70 HK magadinidygappov, xal amd Pocsav uiv tov
HK, KA nagedinioygaupwv, Upovs 0% tod avrov
T AB orepet cvumeningwedw te EF, AIL xal
émel e Ty Opodryre 1oy AB, I'd eregeav éoTiv
g 7 AE mgog myv I'Z, otrws § EH medg v Z N,

20 xel 7 E@ moog vy ZP, lon 6t 7 utv I'Z vjj EK,
n 08 ZN ©fj) EA, 1) 0% ZP vfj EM, &ouwv &po g 7
AE mods v EK, otrwg 7 HE mgdg v EA xal
7 OF moog vy EM. aAd’ og udv ) AE medg vy EK,
otrwg 10 AH [magaiinidypoppov] meds 16 HK map-

1. KE) EKBFV. 4. I'ZN]ZN in ras. B. éorw l'an]
supram.2V. xere nogugry yde mg. m. 1 b. 5. xel Suotoy
postea add. mg. m. 1 P. 7. naouunléypapymg om. F.
8. mapadlnloyeduuw] om. P. EO] O in ras. 9.Z4
BF otegeov] £o eras. B. 10. o — 11. dmevevriov]
mg. m. 2 B. 10, dot(] eloty P.  12. &otl] elolv P; vé done
FV.  1ole] dowme zolee V et bis F. 18. ioa] fox e b; e
add. m. 2B, doz/] 7z FV. InV lin. 12 7e 0¢ — 13. dpoe
punctis del. 18. KO] O in ras. V. 15. ano) éxnl b.
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et quoniam duo latera KE, EA duobus I'Z, ZN
aequalia sunt, uverum etiam [ KEA =TIZN (quia
L AEH=TZN propter similitudinem solidorum 4B,
r'a)Y), erit K4 =TIN.?) eadem de causa etiam
K M parallelogrammum parallelogrammo I'P aequale
est et simile et praeterea EO parallelogrammo AZ.
itaque tria parallelogramma solidi KO tribus paralle-
logrammis solidi I'4
aequalia sunt et si-
9 I milia. uerum in utro-
que solido tria par-
H allelogramma tribus,
x | quae iis opposita
4 sunt, aequalia sunt
et similia [prop.
M XXIV]. itaque totum
solidum K O toti so-
lido I'd aequale est
et simile [def. 10]. expleatur parallelogrammum HK,
et in basibus parallelogrammis HK, K 4, altitudine
autem eadem, qua 4B, solida expleantur EJ5, AIL
et quoniam propter similitudinem solidorum 4B, I'4
est AE:I'Z = EH:ZN = E®:Z P [def.9; VIdef. 1],
et 'Z—=EK,ZN=EA,ZP= EM, erit AE: EK

B )

(1]

1) Def. 9; VI def. 1. et [ AEH = KEA [I, 15].
2) VI, 14. eadem similia esse ut per se intellegitur, ita
addi debuit. sed cfr. p. 75 not. 2.

17. 7] corr. ex zod m. 1 V. 20. E®] € e corr. m. 1 b.
rz) zrv. 22. 4E] EA b. n HE — 24. ovtmg] om.
b.  24. wagedlnléyeappov] om. P.  z6] corr. ex iy V.
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alinioyeaupov, g 0 1§ HE mods v EA, otrmg
10 HK mgog 76 KA, oo 0t % @E mpog EM, otrawg
70 I1E mgog ©0 KM' xal og &pa 16 AH maguiin-
Adygappov mgog vo HK, otrwg ©v6 HK moog v KA
6 xal 70 IIE mgos v6o KM. add’ g udv ©o AH medg
60 HK, ovtwg 10 AB oregeov medg 10 EFE ovegeow,
g 0t ©0 HK mgog ©0 KA, otrwg 6 SE oregedv
weds ©o ITA otsedv, wg 0% 1o ITE al:g(‘)g. 10 KM,
otrwg 10 ITA 6regeov mods 160 KO orepedy xal g
10 doa ©6 AB otegeov moog vo EE, oltws 10 EfF modg
0 ITA xel ©o I14 mpog o KO. Zov 0% véocaga we-
yé9n xave Td ovveyls dvdloyov 7], TO MEHTOV TR
70 Téragrov toumiaciove Adyov e 1jmsp meog TO O8v-
zegov* 10 AB dga oregeov meds 16 KO toimiaciova
156 Aopov éper Nmeg 10 AB meds t6 EF. dAd dg to
AB mds ©0 EfE, ovrws 10 AH magaiinidyoappov
npds 70 HK xal ) AE ebdeia moog -ty EK* dore
xal 160 AB oregedv mpos 6 KO roumdaciova Adyov
épev fimeg 7 AE mdg vy EK. loov 0% 1o [udv] KO
20 oregeov v I'd ovegecs, 7 02 EK ebdela v I'Z* xal
10 AB dga oregedv mpdg 10 I'A 6regedv ToimAaciove
Aopov &ye ijmeg 1) 6uodoyog attov mAsvga 1) AE medg

v Oudloyov mAsveov v I'Z.
" Te dpa Opore Otegea magudinienineda év toiwia-
25 Olove A0pe éotl Tdv Opoddyov misvedv® Omeo Ede

detkar.

) IIégiope.
"Ex 07 tovtov Qavegov, O0ti dav té6Gageg svdslan
© qvddoyov aawv, Eoral @g 1) WEETY TEOS THY TETAQPTNY,

1. HE] corr. ex NE m. 1 b. 2. =iy EM BYV.
8. Post ITE add. magaiinidyeapuor V et m. rec. F. 5. ©o

P
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= HE:EA=Q@OE:EM sed AE: EK = AH: HK,
HE:EA=HK:KA,®OE: EM=IIE: KM[V],1].
itaque AH: HK=HK:KA=IE:KM. uerum

AH:HK = AB:Ef, HK : KA = FEE: 114,

HNE: KM =114 : KO [prop. XXXII].

quare AB: EE=EN:IIA4=1IIA4: KO. sin quat-
tuor magnitudines deinceps proportionales sunt, prima
ad quartam triplicatam rationem habere dicitur quam
ad secundam [V def. 10]. itaque 4B: KO = 4B*: E5®.
est autem 4B: EN = AH: HK = AE: EK. quare
AB: KO = AE*:EK® sed KO=T4, EK = I'Z.
quare etiam AB:I'd = AE®: I'Z%

Ergo similia solida parallelepipeda triplicatam ra-
tionem habent quam latera correspondentia; quod erat
demonstrandum.

Corollarium.?)

Hinc manifestum est, si quattuor rectae inter se
proportionales sint, esse, ut prima ad quartam, ita

1) Num hoe corollarium genuinum sit, iure ambigi potest.

KM] KM PF. 7. 70 KA] K4 b. 11. XO] O non liquet,
supra scr. @ m. 1 b.  13. fjweg] 0 mestovy . 14. KO] O
in ras. B, zquwlacl- inras. m. 1'P.  16. 70 AH] ©6 e AH F?
(F hoc loco difficilis est lectu). AH] corr. ex AB m. 1 b;
H e corr. B m. rec. 18. KO] O in ras. B; supra scr. ©® m.
1b. 19. uév] om. P. KO] O in ras. B. 20. 07£QEd)
om. b. 21. oregedv &oa B. 23. adrod mlevedy b.

24. mogodinlosn. V. 26. éotiy B. 288q. Ex porismate
nullum uestigium est in F; in b totum in mg. est m. 1, add.
odtwg év dAMw.  29. Ante dvaloyov ras. 1 litt. P.
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ott® TO Amd T WEWTNG OrEQEdY wagaAinAsmlmedov
7Qdg 70 amo g Osvrégag TO Spotov xal dpolmg dva-
yoapousvov, émeinsg xal 1 WPWTY WEOS TV TETEQTNY
TouwAaciove Adyov Exer fimse medg v Osvrépav.

5 Ad’.

Tov l6ov 61:0e0v wagaiindeninédov avri-
nendv@aciv el fdceis toig DPeoLy” xal dv Grs-
0edY magalinieminidov dvrimendvdaciv al
Bdoeis Tois Vpeouv, loa éoTiv éxciva.

10 Eorw loa ovegsa magadinieminede ve AB, I'4d:
Aéyw, Ot 1dv AB, I'4 oregedv magaAinieminédav
avumendvdacy af Paceg tolg vpeow, xai oTiv @g
7 E® Bdowg mpos tyv NII fecwy, otrwg 6 tov I'd
6tsgs0t DYog wedg O Tou AB oregeov Uyog.

16 "Eotweav peg moivegov af Spsoryaviar af AH,
EZ, AB, ®K, 'M, NJE, 04, II P ngog d9das taig
Bdoeay avrav: Aéyw, ot éotlv @g ) EO Bdoig medg
wqv NII Bdow, ovtag § I'M medg iy AH.

Ei udv ovv lon éetlv §) EO Bdaig vij NII fdoe.,

20 &0t 0t xal 10 AB oregeoy v I'd ovsgeds ioov, éotau
xol 7 T'M vj AH lon. ta pag Omd 0 avtd vyog
ovepea mapaAdndenineda weds &AAnAd doriv ag af Bd-

1. otrwg FVb., magalinloem. V. 3. émerdrjmse BV.
5. 4 seq. ras. 1 litt. F. 7. 9peor Vb et seq. ras. 8 litt. g.
12. 9ypeoe FVb.  16. 4B] 4 e corr. B.  OK] corr. ex
O®H m. 1 b. I'M]supra ser. N m. 1 b, 17. fdozor b.
adTHv] om. b. 18. AH] inter 4 et H 1 litt. eras. P.
20. fomiv B. fotas] for Vho. 21. T yoo — 22, paceig)
om. BV; hab. Pb et fuerunt in F, sed nihil relictam est nisi
70 vypog otsge, quibus add. @: -ov 7ois Dyeor omissis uerbis &£
ydo — ovcoy p. 108, 1.
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solidum parallelepipedum in prima descriptum ad so-
lidum in secunda simile et similiter descriptum, quo-
niam etiam prima ad quartam triplicatam habet ratio-
nem quam ad secundam.

XXXIV.

Aequalium solidorum parallelepipedorum bases in
contraria ratione sunt atque altitudines; et quorum
solidorum parallelepipedorum bases in contraria ra-
tione sunt atque altitudines, ea aequalia sunt.

Sint 4B, I'4 aequalia solida parallelepipeda. dico,
‘solidorum parallelepipedorum 4B, I/ bases in con-
traria ratione esse atque altitudines, et esse, ut E®
ad NII, ita altitudinem solidi I'4 ad altitudinem so-
lidi 4B.

Prius enim rectae eminentes 4H, EZ, 4B, OK,
I'M, N5, Od, IIP ad bases suas perpendiculares
sint. dico, esse E@: NI =I'M: AH.

o a4
K B [}
H Z
T
® 4 I 0
4 E T N

iam si E@ = NII, et AB=I'4, erit etiam I'M
= AH; nam solida parallelepipeda, quae eandem ha-
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oag [ef yag tov EO@, NII facsov icov oveov wy
ely v« AH, M ¥yn loe, ovd’ &ga ©6 AB 6vsgeov
loov &otae ©6 I'd. vméxertan 0% lgov" odx dga dviedy
éove vo I'M Tpog tv6 AH Uye loov Goa). xal E6rac
og 7 EO Bdeg mpdg Ty NII, otrws % I'M moog
v AH, xol paveedv, 6t tov AB, I' 4 6tcpev mag-
aAdniemnédov avumendvdaoiy af Poeeig Tois Tyeowy.

My é6tw 01 lom 1) EO@ Paeis vyj NII foee, aik
dorw pelfov 7 EO. Eor 0t el vo AB evegeov 1o
I'4 ovegeds ioov peiiov &oo éovl xel 7 I'M tijg AH
[ef yao wi, 000’ doa maAw ve AB, I'd eteges ica
fovar Ondxetar 0t loa). xelodw ovv ti; AH ley 7
I'T, xal ovumendnowodw amd Paoewg piv vig NII,
vypovg 0 tov I'T, otepeov mapadindeninedov ©o OI.
xel émel l6ov éotl v0 AB oregeov te I'd oreped,
étwdev 0t 1o I'D, 1o 0% l6a mpog 1O avTo TOV AvTOV
&e Adyov, Ferw dge ag 16 AB ovsedv meog 1o I'D
6tz0edv, otrwg 0 I'd eregeov mpds ©6 I'dD 6regedy.
@il g uiv ©o AB oveeedv medg 6 I'd oregedy,
ofrwg ) E@ Pdeig mpos v NITI Bdew: leoipi yae
e AB, I'D oveged” @g 0% 10 I'd 61:9e0v mods 0
I'® ovepeov, ovrwg 1 MII Bdog moos iy TIT fdow
xal § I'M mgog iy I'T* xal g doa 1) EO® Pdag
noog iy NII a6, obrwg § MI moog tyv I'T. ioy
0t 9y I'T vfj AH' el &g &ga 7 E® fdeig meos Ty

2. &in] fotw @. 38, ovar] dotl b. I'd oteees FV.
5. NII ooy b. 7. dypeor Vbo. 10. o7{] om. V.
11. maAw] supra m. rec. V. 12. Zoovzar P, VEOnELVTOS
BV) 4H]Hinras m 1P, 14 I'T] I in ras. B.
naQaiinlosm. V. ®I'] I' in ras. B. 16. #wdev 0] &Alo
d¢ ©( doru b, &Alo 8¢ 7'V, &Alo 7 supra scr. 04 m. 2 B.
&I Bb, et F, sed corr. Dein add. ozseeéy FV. In F uerba
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bent altitudinem, inter se eandem rationem habent
quam bages [prop. XXXII].Y) et erit
E®:NII=TIM:A4AH,
et adparet, solidorum 4B, I'd parallelepipedorum
bases in contraria ratione esse atque altitudines.
iam ne sit E®@ = NII, sed E® > NII. uerum
etiam 4B = I'4. itaque etiam I'M > 4 H.%)
ponatur igitur I'T = AH, et in basi NII, alti-
tudine autem I'T expleatur solidum parallelepipedum
®I. et quoniam 4B = I'4, extrinsecus autem ad-
sumptum est I'®, et aequalia ad idem eandem ratio-
nem habent [V, 7], erit AB: I'® = I'4 : '®. uerum
AB:I'® = E® : NII [prop. XXXII]; nam solida 4B,
I'® eandem habent altitudinem. et I'd : '® = MII
: TII [prop. XXV] = I'M: I'T [V], 1]. quare etiam
E@. NII=MI':I'T. sed I'T= AH. itaque etiam

1) Ita concludi uwoluit Euclides: adparet, solida aequalia
eandem rationem habere quam bases et ipsas aequales, nec hoc
fieri potest, nisi altitudines et ipsae aequales erunt. et hanc
concludendi rationem recte, sed paullo breuius indicauit citata
prop. 32. hoc mterpretl alicui satis antiquo ansam dedit uerbis
el ydo — [oov &po lin. 1—4 interpolatis mentem Euclidis
uerbose exphca.ndl quo facto in codd. deterioribus uerba illa ge-
nuina za yoe — Paceis p. 106, 21—22 deleta sunt cum intel-
legeretur, duplicem causae indicationem per yde illatam fern
non posse. illo loco damnato sequitur, uerba simillima &l yde
— loa p. 108, 11—12 et ipsa esse interpolata. et per se suspectis-
sima sunt, quippe quae causam idoneam eius rei, quam con-
firmare debezmt minime contineant.

2) Hoc uia indirecta ex prop. 31 demonstrari potest, cum
adpareat, solida augeri et basibus et altitudinibus auctis.

&llo 0¢ éoti o DT atsosov mg. m. 1, ut uidetur. 17. oze-
0&dv] om. V. 18. ot BV, comp 'F. 22. 6r£0edv] ins.
m. 2 F. TII] mut. in HTV IIT Bb. 23. MI' BFV!
24. foow] supra m. 2 F. MP] NI B.
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NII Baew, otreg 7 MI" mgos tyv AH. tdv AB,
I'd &ga orspeiy magaiinieminédov dvtimenévdaoiy
al Poceg Toig Vpsowy.
HdAw 07 tov AB, I' 4 eregeiv magaAdnleminédov
5 dvumenovdérmoey ol Paesg Tolg e, xal é6tw og
1 E@ Bdoig meds iy NII Pdew, otrwg to tov I'd
6tsgeot UPog medg TO Tov AB oregeot TVyog' Adym,
Ot ioov éotl 0 AB oregeov v I'd 61eged.
"Eeracay [pag] mdiwv af dpeoryxviar medg 6pdag
10 taig Pacsoww. xal & pdv lon éotlv 7 E@® fdowg i
NIT Baea, xal dotiv oog 7§ E@ Bdoig meog vy NIT
paowv, otrwg 6 ToU I'd eregeot VPog medg T( TOT
AB oregeot Tyog, leov dga éotl xal To Tov I'A ove-
gsov Vyog T ToU AB oregeov Vs ta 0% éml lowv
16 fdoeav oregea mepaAindeminsda xal VO TO avTd Vpog
loa aAdijiowg dotlv* lGov dga éotl 10 AB oregeov 16
I'4d oreoee.
My éovw 07 1 E@ Bdows vy NII [Paee] ion, &AL
Zate peltov y EO" usitov &ga éorl xal vo ot I'A 6vegeot
20 UYog Tod Tov AB oregeov Tpovs, tovrésTiv § I'M
viig AH. xele®w vy AH lon mddw 5§ I'T, xal ovyu-
wewAnowode Opolwg 76 I'D oregedv. émel dotiv g
7 E@® Bdeig mog v NII Peow, otrwg § MI' meds
my AH, lon 0 y AH vfj I'T, éorwv dga og n EO
25 faowg meog vy NII Pdow, ovrws ) I'M moog o
I'T. aAd’ g ptv % EO [Baeig] medg v NII faow,
oitwg 10 AB otepedv medg 10 I'D eregedy” Loovi
yag é6vL 1 AB, I'D ovepea” ag 02 7 I'M modg tnv

1. I'Mb. 4B, I'd] om. FV. 2. &oa] 8¢ F.
8. dypeor Vb, 4. I'd &a' b. moagulinlemnédwy] om. V,

[
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EO®: NIl = MI': AH. ergo solidorum parallelepipe-
dorum 4B, I'd bases in contraria ratione sunt atque
altitudines.

Rursus solidorum parallelepipedorum 4B, I'A
bases in contraria ratione sint atque altitudines, et
sit ut E® ad NII, ita altitudo solidi I' 4 ad altitu-
dinem solidi AB. dico, esse 4B = I'4.

rursus rectae eminentes ad bases perpendiculares
sint. et si E@ = NII, et est ut basis E® ad basim
N1, ita altitudo solidi I'4 ad altitudinem solidi 4B,
erit altitudo solidi I'4 altitudini solidi 4B aequalis.
uerum solida parallelepipeda in aequalibus basibus
_ collocata et eandem altitudinem habentia inter se

aequalia sunt [prop. XXXI]. ergo 4B =TI4.

iam ne sit E@ = NII, sed E® > NII. itaque
etiam altitudo solidi I'4 maior est altitudine solidi
AB [p. 109 not. 2], hoc est I'M > A4 H, ponatur rursus
I'T = AH, et similiter expleatur solidum I'®. quo-
niam E®: NII = MI': AH, et est AH=I'"T, erit
E®: NII=TITM:I'T. verum E@: NIl = AB:I'D
[prop. XXXII]; nam solida 4B, I'® eandem altitudi-

6. dvrimemdvdact b.  dyea Vb. 6. Pdow] om. V.
I'd)inras. V. 7. AB]in ras. V. Aéyw — 8. éot/] mg. ¢.
9. ydg] om. P. 10. paczer Vbo.  éoziv] om. V.

ﬁ E® fdog] mg. @. 12. 7] (prius) mg. m. 2 P.  13. iow
doa — 14. Byet] om. @. 13. 4ot(] om. V. xel] om. b,

14. 0] 8’ b.  15. faocwy dvza Theon (BFVDL).  map-
aldnlosm. V. 16. éotl] éotiv P, 18. fpdoer] om. BFVb.
19. peitov] pettov F.  Zot(] om. V. 21. =ig] =7 b.
22. Ante émel add. xel m: 2 V. 23. I'M b.
25. ’'M] PB, Vm. 2; MI'b, Vm. 1, F in mg. m. 2.
meos — 26. fagry] om. F; in mg. quaedam euan.  26. foarg]
om. P. 27 ovt0g — mods] @.
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I'T, otrwg 7 ve MII Baeig medg tqv IIT Baow xal
t0 I'd ovepeov mpog ©0 I'® oregeov. xal @g Gox
©0 AB otepeov mog vo I'D orepedv, ovrwg 0 I'd
otegedy meog 10 I'D oTegedy” éxdregov doa tov AB,
I'4 mgdg ©0 I'® wov avrov &gs Adyov. leov dgo
éorl 10 AB avegeov e I'd otegegy [Omep 06 Ocita].

My éorwoav 07 of dpsornuvion of ZE, BA, HA,
®K, EN, 40, MI', PII mgog d¢dag tais Peosoiy
adrév, xal fydweav and tvov Z, H, B, K, 5, M,
A4, P enuslow énl ve dix tov E@, NIT énimeda xddsvor
xal ovufailérwoay ol émmédoig xeve va X, T, T,
D, X, ¥, Q, 5, xal ovunsminonedw v ZD, FQ
oreged” Adym, Ot xal oUrwg l6wv Svrov tov AB, 4
otegedy avnimenovdaew of Poosg toig VYeow, xal
éorww wg 1 E@ Bdaoig meog iy NII PGy, ovrmg o
t00 I'4 ovegeot Uog meog 6 T0v AB oregeod Uos.

‘Enel loov dotl ©0 AB eregeov 16 I'd orsed,
dlda o utv AB v BT éovw loov* émi te pag tijs
avtijg Paesddg &lor tijg ZK xel vmd 10 adro Uyog
[0v af épeordoar ovx elolv énl tév adrdv ebdadv]:
16 08 I'd orsgeov tp AW éomv leov: émi vs pap
waAw Tig avrijg Paosds ol Tig PE xal ¥mo 10 avtod
vpog [dv af épeordoar obx eloly énl tdv adrdv ed-
Sadv]” xal ©0 BT doa oregsov ¢ AW oregee loov
dotlv [tav O icwv oregemv magadiniemimédov, dv
T UYn mweog Opddg deri tais Plesy avtov, avri-

2. oregedv] (alt.) om. B. 6. Omeo #ds dsifan] del.
August. 7. pz] e corr. m. 2V. «f] (prius) om. FV, =~ BA]
supra scr. 4 m. 1 b. 8. ®K] supra scr. 4?2 m. 1 b,

9. K] corr.ex ' V. 10. énel F, et V, sed corr. ] om.
B. 'NII facsov B. 11. ovpfaiétmoey PV. 2] postea ins.
B; ras. 1 hitt. b. 12, ¢] renon. m. 2 B. Post 5 in fine lin.
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nem habent. et T'M:I'T= MII:IIT [V],1]=T4
: I'® [prop. XXV]. quare etiam AB:I'® =I'4:I"].
itaque utrumque 4B, I'4 ad I'® eandem rationem
habet. ergo 4B = I'4 [V, 9].

Tam rectae eminentes ZE, B4, H4, OK, 5N,
40, MT', PIT ad bases suas perpendiculares ne sint,
et ducantur a punctis Z, H, B, K, 5, M, 4, P ad
plana per E®, NII ducta perpendiculares, et cum
planis in punctis 2, T, T, @, X, ¥, 2, s concur-
rant, et expleantur solida Z®, FQ. dico, sic quoque,
si AB=I'4, bases in contraria ratione esse atque
altitudines, et esse ut E® ad NII, ita altitudinem
solidi I'4 ad altitudinem solidi 4B. -

quoniam AB==TI4, e¢ 4B = BT [prop. XXIX
—XXX] (nam in eadem basi sunt ZK et eandem ha-
bent altitudinem)?), et I'd = 4% [id.] (nam rursus
in eadem basi sunt PE et eandem habent altitudinem),
erit etiam BT = 4 ®. erit igitur®) ut ZK basis ad

1) Rectissime obseruaunit Simsonus p. 402: ,,inepte exclu-
ditur "alter casus“. quare cum eo uerba @v of — edBeidy
lin. 20, 23 — 24, p. 116, 7—8 pro interpolatione imperita ha-
benda sunt.

2) Quae sequuntur uerba zdv 8¢ — Dyeawy p. 112,26 —p.114,1
et p. 116, 2—4 inepta sunt, quia altitudines semper ad bases
perpendiculares sint necesse est, quae est iusta eiusdem Sim-

soni obiectio. sed za vyn cum Augusto in of épsordoe: mu-
tare temerarium est; quare uerba illa delenda sunt.

#al, dein mg. m. 2 add. onueie F; ¢ ogueia V. EQ] Q in
ras, V. 13, 8w) 0 V. 14, dyeae Vb. 16. NII] IIN in
ras. V. 17. Post énel add. yde BFb, et supra scr. m. 1, sed
deletum V. 6] corr. ex 7o m. 1 V. 18. BT] T in ras. V.
19. elow P. ~ om6] dnc' V. 22, elot] o comp. b.
PE] BEP Bb. 9nd)] énl V. 24. Post ©é del. oo F. BT]
Becorr. V. {dotw lsov V. 26, zav] corr. ex av m. 2 F}
&y V. d&v]om. V. 26 o] elov b.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. s 8
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nemovdacw of fdeeg voig Upeowv]. Eomiv Goo g W
ZK Bdeig meog v EP Pdew, ovrwg to Tob AF
6159c00 Dpog medg T tov BT cregeod vpog. lon O
1 wtv ZK Bdoig vij E@ Pdee, 7 0t EP facis i
8 NIT Bdos éotv doe dg 9 E® Pdeg meog tay NII
Bdew, olrewg 10 Tov AW 6Tege0v VPog mEOg TO TOD
BT otsgeov Oog. e 8 avra UYn éotl vév AP,
BT cregeav xal tév ATy, BA* E6nwv &g g 7 EO
Bdeis moodg v NII ooy, obtwg ©o6 tov AT eregeod
10 Upog meog 0 voi AB ervsgeov Upog. tov AB, I'd
koo oregedy mageAddnAsmimédov dvumendvdaciy af
Bdosg Tolg Ve,
ITdiw 61 tov AB, I'4 6vegenv napaiinieminédov
avumenovdérooay al facsg Tols Tpeoy, xal é6Tm og
16 7 E@ fdeig meog vy NII fdow, ovrwg o t0d I'd
otegeoy VPog meog 0 Tov AB 6TegEov Vyog' Adyw,
8t loov éotl ©o AB ovegeov 1 I'd oreged.
Tov pog avtdv xetacxeveddéviov, énsl dotiv dg
1 E® Bdoiws meog v NII Pdow, otrag 10 tov I'd
20 6Tegs0D UYog mog O 10U AB ovsgeo Uog, lon OF
n wtv EO® faewg ) ZK Pdee, v 0t NII v 5P,
dorwv dga og ) ZK Pdaig meog Ty EP dev, ovrawg
10 vov I'd evegeov Tog mog 10 Tov AB o6TEQEOT
vYog. ta 8 avre vyn édotl tév AB, I'd ersgecv
26 xal tov BT, AW éovw dga wg § ZK Pacig meog
v EP facw, ottwg 10 100 4 ¥ oregeov vog meodg
70 rov BT 6repsov vYog. tov BT, AP doa ore-

2. oiv EP] corr. ex vy NEPV. 8. BT] T e corr. V.
4. E®] e corr. V. 6. Baas dorly lon V. i NIT
Bacee b. 7. ozegeod] om, B. 10. I'd] in ras. P.
11. otegediv dow B. 12. tyeer Vbo. 14. dypeor FVb.
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basim %P, ita altitudo solidi 4% ad altitudinem so-
lidi BT [p.110,1sq.]. uerum ZK = E®, ZP = NII
erit igitur ut E@ ba-

X B
sis ad basim NII, ita

2 z altitudo solidi 4% ad

e ’1\7 g altitudinem solidi BT.
\V4 sed solidorum 4 %, BT

4% £ T s et AT", BA eadem est
altitudo. quare erit ut

4 %" basis E@ ad basim NI,

| ita altitudo solidi AI"

J ad altitudinem solidi

& T ¥ 4B. ergo solidorum

\1/ AB, I'4 parallelepipe-

M T dorum bases in cou-
traria ratione sunt atque altitudines.

Iam rursus solidorum parallelepipedorum 4B, I'4
bases in contraria ratione sint atque altitudines, et
sit ut E® basis ad basim NII, ita altitudo solidi I'4
ad altitudinem solidi 4B. dico, esse 4B = I'4.

lisdem enim comparatis, quoniam est ut basis E®
ad NIT basim, ita altitudo solidi I'4 ad altitudinem
solidi 4B, et E@ = ZK, NII = 5P, erit ut basis
ZK ad 5P basim, ita altitudo solidi I'4 ad altitudi-
nem solidi 4B. sed solidorum 4B, I'4d et BT, 4%
eadem est altitudo. erit igitur ut ZK basis ad basim
&P, ita altitudo solidi 4% ad altitudinem solidi BT.
itaque solidorum parallelepipedorum BT, 4% bases

17. foov] om. V. ioov 76 Vo. 19. I'd] bis o.
28. AB1 B4 FV. 27. BT] (alt) T in ras. V.

8*
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geev magadiniemimédov dvtimenovdasy al fdoeig Tolg
Dysow [dv O 6reoedy magaAinAemimédov o DYy
7edg Opddg doti tals Padsoy avrdv, dvrimewdvdact
0t af Pdeeig Tois Typeowy, loa otly éxeive]” loov &oa
dorl 10 BT oregeov tep AW ovege. dAda 0 pdv
BT 16 BA loov éeviv: énmi te pag vijs avrijs facemg
[elae] vijg ZK xal Omo 70 avrd Dyog [av ef épsord-
6oL ovx &loly éml oV adrav ebfadv]. To 0F AW
otegeov 1% AT ovegee loov éoviv [éml ve yao mdlw
Tijs avrig Paeewg elov Tig AP xal vmd TO avTd Upog
xal ovx v taig avvals svdelug]. xal 1o AB dga 6ve-
0eov ¢ I'd oregee ovwv loov' Omeg &ev Ocikau.

Ag'.

'Eev @6t 0v0 yoviar éximedor l6ar, éml 0
TV %0QVQPOY avrdy petéwoor svdsiar émi-
6tadaoiy l6ag yovieg megLégovear were THv
8t aoytc evPeidv Exavéoav fxavége, éml 0%
TV periwgov Anedy tvyovrie enusia, xal an’
avtdv nl ta émimeda, év olg slawv ol & do-
178 yoviar, xadetol ayddeiy, and 0% THV p&-
voubvev enuslov év voig émimédorg énl vag &
doyiis ywviag émisvyddoy cvdelar, loag yo-
viag megLébovel peta TOV UETEDQOY.

"Eotwcay 0Vo yoviw sOdvygapupor l6ar of Umo
BATL, EAZ, éno 0t tov A, A4 onuslov usréwgor
evdelar épeorarmeay of AH, AM leag yovieg megL-
éyovoen pere tov & dgyis evPady Exavégav Exarége,

2. o vyn) of dpeornuvion August. 3. éo7] @, comp.
b, éozv P, elet BV, avunenov@ocy PV, 4, 0¢] supra
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in contraria ratione sunt atque altitudines. quare
BT=Ad% [p. 112, 5sq.]. sed BT = B.A [prop.
XXIX—XXX]; nam in eadem basi sunt ZK et ean-
dem habent altitudinem; et 4% = AI" [id.].Y) ergo
AB = I'4; quod erat demonstrandum.

XXXV.

Si datis duobus angulis planis aequalibus in uer-
ticibus eorum rectae sublimes eriguntur angulos singu-
los singulis aequales cum iis, quae a principio erant,
-comprehendentes, et in erectis puncta quaeuis sumun-
tur, et ab iis ad plana, in quibus sunt anguli illj,
perpendiculares ducuntur, et a punctis, quae in planis
oriuntur, ad angulos®) a principio datos rectae du-
cuntur, hae cum erectis aequales angulos com-
prehendent.

Duo anguli rectilinei sint BAI', EAZ, et a punctis
A, 4 rectae AH, AM sublimes erigantur angulos
singulos singulis aequales cum iis, quae  a principio

1) Uerba énf e — ed@elatg lin. 9—11 subditina existimo.
2) H. e. ad uertices eorum.

ser. m. 2 V. 6. B4A] ABP.. 1. &lor] om. P. 9. @

4T — 10. facswg] F, pmecedentlbus iisdem uerbis a manu @.
9. I'db.  wijs edeig malww V et @ (mon F).  10. foze

comp. b. PE b. 11. dea] om. V, ins. m. 2 F.

12. 4T B. 13. 42’] non liquet in F. 14. aww PB.

Post énl del. médp m. 1 P. 17, éxaréoaw -ev in ras. B,

19. énl 7d] om. F. elor b, 21. #v] om0 v radivoy

év Theon (BFVD). 28. perewgozréony Vo. 26. AH) H

in ras. B. 4dH, AMF.
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vy udv 9md MAE vfj o HAB, vy 0t vmo MAZ
vij vm0 HAT, xal elljpdo énl tov AH, AM zv-
yévee oqusie to H, M, xel fydwoey dxo tdv H, M
onuelov énl ta did tov BAT, EAZ émimedo xaderor
af HA, MN, xel evufeidérocay vols émmédoig xave
te N, 4, xel énstevydacay of A4, NA* Aéyw, ot
lon éotlv 1 vmo HAA yovie v v20 MAN yovie.

Kelodow ©if AM lon 7 A0, xal fydo de tov @
onueiov vf] HA magddiniog 7 OK. % 0t HA xdderdg
dotiv éml v 0w tav BAT émimedov: xal 7 OK doe
xdderdg doviv éml v0 e vov BAT émimedov. 1yda-
eav and vov K, N enuslov énl vag AB, AT, AZ,
AdE ebdelag xddevor of KI'y NZ, KB, NE, xal
énctevydowoav aof Oy, I'B, MZ, ZE. énel to dmo
vijs ® A ilov éotl volg amd tov OK, KA, té 0t anod
t5ig KA loa ol ta ano vov KI'y T'Ad, xal 16 amd
tiig @A &ga loov derl voig dmd tov OK, KI', I'A.
Toig 0 dmo tav @K, KI' igov éorl 0 amd vijgc OI™
70 tpa and tijs @ A leov éorl tols ano twv O, I'4.
0o dga dotly 1 vmwo OI'A yovie. i ve avre Oy
xel ) vmd AZM yovie S9d1 éovw. lon dga detiv
7 md AT'® yovie v vmd AZM. &6t 0% xal 7
170 O@AT ©jj vmd MAZ iey. dvo 01 tolyovd éomu
e MAZ, ® AT dvo povies dvel yoviug leas éyovra
éxarépay Exavéoa xal wley misveav wid wAsved leny
v Ymotelvoveay Vmo plav tov l6ov yowdv Ty
@A vfj MA* xal tag Aowwag dga misvgag tais Aoumwais

2.AHJHAV. 4. onuelov]om.V. BATI'] Binras.B.
6. ovufolétwoay V et supra scr. Aim. 1P, 6. N, 4] supra 4
guaedam euan. F m. 2, ras. V.  xaf] onueie xal V. 7. lon
6ziv] ins. m. 1 F, om. V. yawwle tjj 9n6 MAN] in mg. trans-
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erant, comprehendentes, | MAE = HAB, | MAZ
" = HAT, et in AH, A4M puncta quaeuis sumantur
H, M, et a punctis H, M ad

® plana per BAIL, EAZ ducta

- »m perpendiculares ducantur H A,

\4 -l MN, et cum planis in N, 4
concurrant, et ducantur 44,

\ 4 N4. dico, esse
LHAA= MAJN.

ponatur 4@ = A4 M, et per ® punctum rectae HA
parallela ducatur ®@K. H.A autem ad planum per
BAI' ductum perpendicularis est; itaque etiam @K
ad planum per BAI ductum perpendicularis est
[prop. VIII]. a punctis K, N ad 4B, AI', AZ,
AE rectas perpendiculares ducantur KI', NZ, KB,
NE, et ducantur @', I'B, MZ, ZE. quoniam @ 42
-—@Kz-l- KA et KA’ KI"’+1"A2 [I, 47], erit
etiam @ 42 = OK® 4 KI® 4 I'4® verum@IF =0K®*
+ KI™ [id]. quare @A4*=OI® 4 I'4®. itaque
L OI'4 rectus est [I, 48]. eadem de causa etiam
L 4Z M rectus est. itaque L AI'® = AZM. sed etiam
LOA = MAZ. itaque duo trianguli sunt MJZ,
@ AT’ duos angulos duobus angulis singulos singulis
aequales habentes et unum latus uni lateri aequale,
quae sub altero angulorum aequalium subtendunt,
@4 =M4a. itaque etiam reliqua latera reliquis late-

eunt F.  yovi i'o'n £01:l V. MaN d e corr. V.  yeowrly]
om. V. 8. xol zeloBo B, nelodw ydo 12. AT'] 4 e corr.
V. 13. NE] E inras. m.1P. 14 ual émel Bb.  15. K 4]
K corr. ex Am. 1b. 16. zév] g b. 20. @I'4] I'4 in ras.
B. 21.4ZM) ZM inras. B.  22. forwv PB. 23, 81j] supra
m. 1 V. 24, dvel yovlag] om. P. 27. 4 M B.
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nhevoais loag EEer fxavégav éxavégn. ion doa éotlw
7 AL ©} 4Z. Obpolwg 01 Oclbopev, dve xal n AB
tij AE dovw ion [oUtwg ‘énclevydawoer of OB,
ME. =xal énmel 1o amo tijg AO ieov derl 7oig dmo
rov AK, KO, v 0% dnd vijs AK lea éotl ta dmd
tov AB, BK, ta édpa and tov AB, BK, K@ ioa
éotl 6 amd AO. dida volg amd tov BK, KO lsov
ot 1o dmd Tijs BO' 0997 pag 7 vmo OKB yevix
o 10 xal v OK xdderov sivar éml 1o vmoxelusvov
émimedov’ 10 doa amd tiig AO leov éotl Tolg amd TGV
AB, BO®" d98y &ga éotlv % vmo ABO yovie. b
T avre On xal 3 vmd AEM povie ded1 éotww.
doti 0t xal 7 Vw0 BAG yovia vy vwo EAM ley-
vmoxevroen pag” xel Eotiv 1 AO tfj AM len* loy
doe éotl xal § AB tvfj AE]. émel ovv ion éorlv 3
utv AT i AZ, 7 0% AB vj] AE, 6vo 0y of I'A4,
AB 0vel taig ZA, AE 6 elolv. dlde xal yovie
7 vnd I'dAB povie t5j vnd ZAE dovw i6n° fadig
dox 77 BI' Bdeer ©5j EZ ion é6tl xal 10 TOlpmvov
76 Touyeve xal af Aomel paview talg Aoumeis povicg:
ion doa 7 vwd AI'B yavia tf vmo AZE. ¥etu 0%
xal 60dn M vmd ALK 8995 5 vmd AZN lon' xal
Aoy dga % vmd BI'K Aoy tfj vwo EZN éorww
lon. Ouwx v avre 09 xal 9 Ym0 I'BK v vmo ZEN
éorww lon. Ovo 01 Tolywvd éonv ta BI'K, EZN
[zag] 0¥0 paviag dvel ywvimg l6ag égovia éxarégav
Exovége nal wlov whevoav mié mAeved lony Tnv meog
talg loaug yoviaug v BI tfj EZ* xal tag Aoumag

1. ion] isnv P, corr. m, 1. 8. ion] om. B. 4. zois] 76
P. 7.tp6 A0 V. 8. ydg] in ras. m. 1 P. 9. elver] om.
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ribus aequalia habebunt singula singulis [I, 26]. ita-
que AI'=A4Z. iam eodem modo demonstrabimus,
‘esse AB = AE.") iam quoniam A'=A4Z, AB= 4E,
duae rectae I'4, 4B duabus Z4, 4 E aequales sunt.
sed etiam [ 'dB = ZAE. quare etiam BI' = EZ,
et triangulus triangulo aequalis et reliqui anguli reli-
quis angulis [I, 4]. itaque [ 4I'B= A4ZE. uerum
etiam [ AI'K = AZN, quia recti sunt. ergo etiam
LBI'K=EZN. eadem de causa etlam [ I'BK
= ZEN. quare duo trianguli sunt BI'K, EZN
duos angulos duobus angulis singulos singulis aequales
habentes et unum latus uni aequale, quod ad angulos
aequales positum est, BI'= EZ. itaque etiam reliqua

1) Sequentia p. 120, 3— 15, quae post opolwg lin. 2 pror-
sus inutilia sunt et inusitata, rectissime interpolatori tribue-
runt Simsonus et August; om. Campanus.

. 10. z7j¢] corr. ex zé¥ m. 1 b. 11. 4B] B corr. ex @
V. Post B@® ras. 1 litt. b. Zotiv] corr. ex éozd m. 1 P.
13. #otiv B. EAM] E supra scr.,, post 4 ras. 1 litt. V.
14, yoo foox FV. 15, dotl] om. P. 17, dvel] dvo P.
4Z BVbg.  dle] éxeréoe énavéoe Vo. 18. Z4E]
Zet Einras. V, Z"4’E b. éotww] om. V. 19. doziv
P. %l 70 Tolyovoy tH Totydve] mg. V. 21. fon] in b.
AdZE] corr. ex EZA m. 1 b, fotwv B. 22. 4ZN]
N in ras. m. 1 B; pro NV in b est E, supra scr. M m, 1.
xnal] om. Vo. 23. EZN] ante N ras. 1 litt. V; NV corr. ex
Hb. ion dotiv P. 25. ENZ V. 26. tdg] deleo.
yovieg] yoviag P. €yovtag PVo; in P ¢ del. m. 2.
28. lgaig] supra scr. m. 2 B.
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doa mAsvgag tals Aomals misvoais loag Eéovary. lay
doa dovlv ) T'K vy ZN. é&ovi 0% xal 7 AL ©fj AZ
len* 0vo 0 of AI'y, 'K dvel tais 4Z, ZN oo
slolv: xal dpdag yaviag meguégovaiy. Pdaig o m
AK Bdcet vfj AN loy éoviv. =al énel lon éetiv 4
A® zjj AM, leov o1l xal 0 amd viis AO TG AW
viig AM. aAd& T pdv dmo tijg A® lon éotl Ta
and tov AK, K@ 807 yeo % vmd AKO' vj 0}
and vijg AM l6a te amo tév AN, NM: S9d7 ypae
n Um0 ANM' e &oa dnd v AK, KO lea éotl
roly dnd tdv AN, NM, ov vo and vijg AK leov
dotl © dmd vijg AN Lowmov &ge ©o amd g KO
loov éotl ©e and vijg NM: loy &oa 7 OK tfj MN.
xel émsl 0vo of @A, AK dvel taig MA, AN lec
sloly éxavépe Exavége, xal Pdas 7 OK fdace v MN
0elydn oy, yovie dga 7 vnd OAK yovie ti vxd
MAN éerwv lon.

Eav &oa oi6r 0vo yovier émimedor iGew xel 7o
&g vijg moordeemg [Omep &0s Ostfou].

Iégiope.

'Ex 07 tovrov @avepdv, 8ti, éev @er 0vo yovie
éninedor loar, émioraddo. 0 én’ oavtov peréweor
evfsior loow l6ag yoviag meguégovear pere towv &
doytis evdeady Exarépav Exavéoe, af an’ avrdy xddsvol
ayduever éml ta émimedw, v olg slow of & doyis
yovia, loer ahijietg sloly. Omeg &0e Oetbar.

1. gkover V; dein 1 linea eras. 2. ZN] corr. ex ZM B.

oty B. 8. eloww loar V. 4, elel P, comp. Fb. =ept-
égover Vb, 5. dot/ V, comp. Fb. 7. loe] post ¢ del. @ m.

2P 8 AKO]KO ecorr. V. 9. 4N] N corr. ex M Bb.
10. AM”N’ b. 11. 4M B, sed corr.; item lin. 14. 12, 7o
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latera reliquis aequalia habebunt [I, 26]. ergo I'K
= ZN. sed etiam AI'= AdZ. ergo duae rectae
AI', 'K duabus 4Z, ZN aequales sunt; et rectos
angulos comprehendunt. itaque 4 K = A4 N. et quo-
niam A® = AM, erit etiam 4@® = 4 M*. uerum
A® = AK® 4 K@% nam [ AK® rectus est [I, 47];
et AM? = AN? 4 NM?;, nam [ ANM rectus est
[id.]. itaque AK®+4 K@® = AN?® 4 NM? quorum
AK®: = AN itaque K@= NM® et KO = NM.
et quoniam duo latera ®4, 4K duobus MA, 4N
singula singulis aequalia sunt, et basim @K basi MN
aequalem esse demonstrauimus, erit [ @ 4K = MAN
[1, 8].

Ergo si datis duobus angulis planis aequalibus,
cetera, ut in propositione.

Corollarium.

Hinc manifestum est, si datis duobus angulis pla-
nis aequalibus in iis aequales rectae sublimes eri-
guntur angulos singulos singulis aequales cum rectis
a principio datis comprehendentes, rectae ab iis ad ea
plana perpendiculares ductae, in quibus sunt anguli
ab initio dati, inter se aequales sunt.!) — quod erat
demonstrandum.

1) Nam demonstratum est (lin. 13), esse XK@ = NM.

ané — 13, é67{] mg. m. 2B. 12. z7jg] (prius) om. P.

18. 7] corr. ex tov V. ©@K] e corr. V. 14, 8150]Fa£ oo
b. 17. MAN éotw] in ras. m. 1 P. 18. dow F.

_loar émimedor P. 19, 7ij¢ mgordoezms] P; om. BFVb.

20. mwogioue] mg. m. 2 FV. 22. looan] evdvypoppor iGor
Theon (B FVb). émoraddoy PBF. avrag P. 28, loat]
om. b, 26. omeg #0er dsifar] P; om. Theon (BFVb).
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is’.

‘Edv toels eddeiar dvdiopyov @oiv, 10 éx TGV
ToLGV 6TEQel v mapaidnieninedov icov é6Tl TH
and tig wéeang 6reoed magaAinieminéde (Go-
nlevow wév, (6oywvip 0 td mooegnuivep.

"Eerocay totis evdeiar dvdioyov of A, B, I, ag
% A meog Ty B, otrwg i B medg v I' Aéym, Ot
70 éx tév A, B, I' orepedv igov éotl t amd vijs B
6T:0e0) (oomAsvoo uév, ldoymvip 0t TH meosonuéve.

Exxeiodo ovepea yavie 7 meog t6é E meoieyousvy
Um0 tov vwd AEH, HEZ, ZEA, xal xel6do ti
utv B lon éxaern tov AE, HE, EZ, xal cvumwenin-
owodw 10 EK oregeov magaddniemimedov, vf 0% A
lon 1 AM, xel evveordro medg vi AM evdele xal
T meog avry enueio e A i meos te E oregeq
yovie lon 6tsoea yovie 7 megueyoudvn vwo tév NAJ,
EAM, MAN, el xelo®o ti) ptv B lon 5 AF, 5
0¥ I" ion 7§ AN. =xol émel éovv ag | A meog v
B, ottwg % B moog v I, len 0 7§ utv 4 v AM,
7 0t B éxavéoe vov A5, Ed, 7 0t I" tjj AN, Zouw

1. 2s’] non liquet in F. Hinc usque ad finem libxi XII
b tanto opere discrepat, ut scriptura eius integra in appen-
dicem reiicienda fuerit. 2. g V. 3. orepedv F; -ov in
ras. V. doviv V, sed corr. 4. oreged] om. V. 8. 76] postea
ins. m. 1 P, éx] dndé B, vmo FV. Post I' supra add.
meouegduevoy F. oteoeov] -6v in ras. V. 10. 7] corr. ex
w0 V. 11. Post prius 970 add. zoiéy ywvidy émmédwy m.
rec. FV; 9mo toudy y. . mg. m. 2 B; in textu vmé del. m. 2.

vm6] (alt.) om. BFV. "12. HE] EH P.  EZ] corr. ex
ZEV. ~ 14. lon nelcfow B. 16. oreeea yovia] P; om. Theon
(BFV). 17. MAN]Me corr. V. 18. Post AN add. xel ovp-
nendnedcdo 1o AO cregedy FV, in V punctis del.; @ e corr.
V. 20. éxazéee] P; éxaery Theon (BFV). A5] 45, EZ,
EHTheon (BFV)., Ed]corr.exEH V. Ante I'ras. 1litt. B.
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XXXVIL

Si tres rectae proportionales sunt, solidum paral-
lelepipedum ex tribus illis constructum aequale est
- solido parallelepipedo ex media constructo, quod aequi-
laterum est et priori aequiangulum.

Tres rectae proportionales sint 4, B, I', ita ut
git 4: B=B:I. dico, solidum ex 4, B, I' con-
- structum aequale esse solido ex B constructo, quod
aequilaterum est et priori aequiangulum.

. ponatur angulus solidus ad E angulis /4EH, HEZ,
Z E 4 comprehensus, et ponatur /E—=HE= EZ =B,
et expleatur solidum parallelepipedum EK, ponatur?)

autem AM = A4, et ad rectam 4M et punctum eius
A angulo solido, qui ad E positus est, aequalis angu-
lus solidus construatur angulis N4J5, 54AM, MAN
comprehensus [prop. XXIII, cfr. prop. XXI], et po-
natur 45 =B, AN=1T. et quoniam est 4:B
=B:TI' et A= AM, B= A5 = EA4*, I'= AN,

1) Intellegitur xelofw ex lin. 11; sed fortasse uerba xa¢
— magallnleninmedoy lin. 12—13 interpolata sunt. cfr. lin. 18,
2) Propter sequentia exspectaueris B = EZ = 4E.
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doe ag 7 AM mgdg v EZ, otrws ) AE meds v
AN. =xol megl i6eg yovieg tag vwo NAM, AEZ
of micvgal dvrimemdv@acww: leov doe dotl 10 MN
nogalinioygaupoy 10 AZ megudinlopgaupm. xel
énel 0vVo yoviw émimedor e0dVpgapuor oo slolv af
vwd AEZ, NAM, xal én’ atrév psréwgor evdeiar
épeoraoy af AF, EH loav te dAdjdoug xal loag po-
viag megiéyovear pere tav & doyijs evdadY Exarégay
énaréoa, of dga and vov H, [F enuslov xadevor dyd-
pevar énl ve 0w tov NAM, AEZ énimede oo
aAAjdeug elolv: dove 1o A®, EK 6tspse v 1O avrod
Upog éotiv. ta 0t éml lowv Pocswv erepss magadini-
emimeda xel VWO TO avrd Uyog l6a ddijiog Zeviv
loov dga éorl ©0 @A eovegeov v EK oteoee. xel
dott 16 pdv AO 16 éx vov A, B, I' 6rspedv, 10 0%
EK 7o amo tijc B oregeov’ 10 dga éx tov A, B, I
otegeov magaddnieminedov loov derl v¢ amd vig B

6TeQe@) (GomAsvom uév, lGoyevip 0t v6 mQosLgRuive”

20

25

Omeg #0s dsitas.

At

’Eav té6cages svdsiar dvdioyov &6y, xal
te a% aVThv G6regsx magaliniemimeda Gpord
Te xal Opolwg avaygapdusva avdioyov é6rac’
xel éav ta an’ adrdv 6Tsgee mwagaldniiminsda
Ouotd 16 xal 6polwg dvaygpepousve avaioyov
¥ ) Ly ~ > s
1, xel avral el c¢vdeiar avadoyov Eeovral.

. 2.AN]NAP. 6.x%alalB. gd8siw] om.FV. 8. &xa-
zégaw] supra F. 10. foa V, sed corr. 11. 40 P.  12. ¢zt
PBYV, comp. F. 13, 1‘:1:6]‘1 corr. ex én{ m. 2 B.  éoriv- loov
&oa] om. .  14. dozl] éotty P. OA P. 15. 40 P.
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erit AM: EZ = AE: AN. et latera aequales angulos
NAM, AEZ comprehendentia in contraria ratione
sunt.!) itaque MN = AZ [VI, 14]. et quoniam duo
anguli plani rectilinei aequales sunt 4 EZ, NAM, et
in iis sublimes erectae sunt rectae 45, EH, quae et
inter se aequales sunt et angulos singulos singulis
aequales cum rectis a principio datis comprehendunt,
rectae a punctis H, % ad plana per NAM, 4EZ
ducta perpendiculares ductae inter se aequales sunt
[prop. XXXV coroll.]; quare solida 4@, EK eandem
altitudinem habent. solida autem parallelepipeda, quae
in aequalibus basibus sunt posita et eandem altitudi-
nem habent, inter se aequalia sunt [prop. XXXI]. ita-
que @4 = EK. et A0 solidum est ex 4, B, I con-
structum, E K autem solidum ex B constructum. ergo
solidum parallelepipedum ex 4, B, I constructum
aequale est solido ex B constructo, quod aequilaterum
est et priori aequiangulum; quod erat demonstrandum.

XXXVIL

Si quattuor rectae proportionales sunt, etiam solida
parallelepipeda in iis similia et similiter constructa
proportionalia erunt; et si solida parallelepipeda in
rectis similia et similiter constructa proportionalia
sunt, etiam rectae ipsae proportionales erunt.

1) Cfr. p. 88 not. 1.

orzgedy] om. V., 17. magaldnd’ smimedov, ut semper fere, P;
hic’ in'o mut. m. 2; item lin. 24.  20. 1¢’] non liquet in F.
21. dor V. 22. mapddlyla éwinede F.  23. orar] miro comp.
F (corr. ex °/.?). 24. mapdiinla énimsda F.
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”Ee6tweay téceagss e0dsiar avadopov af AB, I'Ad,
EZ, HO, &g 1) AB ngdg v I'd, otrwg 9y EZ mog
vy HO, xal davapeygipdwoav and tév AB, I'd,
EZ, HO Juoid e %ol dpolog xelpeve OreQe mwogald-
Andeminedo va KA, AT, ME, NH* iéyw, 6t. éotiv
&g 10 KA medg 10 AT, otrws 16 ME moos vo NH.

"Emel pag Ouodv édete 10 K A 6tegedv mogadini-
eninedov ¢ AT, ©60 KA dga meog o AL voimie-
6love Adyov &y fmee 7 AB modg v I'd. dwe T
avre 01 xel ©0 ME meog v6 NH voumieelove Aoyov
e fimeo ) EZ mgog vy HO. xal éotiv wg 7 AB
meog iy I'd, ottwg v EZ medg v HO. xal g
&oa 76 AK modg 16 AT, olrewg 160 ME meds 76 NH.

"Aide O7 éotw dg 10 AK 6vegeov moog v0 AT
otegedy, ottwg 10 ME otegedv moos to0 NH' Adya,
Or éotlv og 1§ AB &v¥ele meog Ty I'A, oltwg 7
EZ mgog v HO.

‘Enel yag madw ©0 KA medg 10 AT touwdeclova
Adyov &ye. fimep v AB medg v I'A, &e 8% xal vo
ME mgog to NH voumiaeiove Adyov fimeg 1) EZ modg
v HO, xai dotwv dg 10 KA meog ©o AT, ovrwg
10 ME mgds ©0 NH, xel og &oa 7 AB moog wyv
I'4, otrws 4 EZ mgog v HO.

Eav Goa té6eageg e0dcion dvdioyov @6 xel ta
éEne ©ijs mooraGewg” Omep &0s deiau.

4. Ante z¢ m. 1 del. otsgea F. 6. AT'] AT, AM F,
7. 8porov] om. Theon (BFV). Z6rivB. 8. AT Guotov Theon
(BFV). 12.% EZ} EZF. =xal/]om. B. 13. NH] H non
liquet inF. 14, AT] '4 V. 1B. orseedv] om. V. "EM V.
otegedv] om. V. "HN V. 18. KA] 4 eras. P.  19. #e]
(alt.) é0etyon V. 20. NH] ME F. Abyov Eyov V.
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Sint quattuor rectae proportionales 4B, I'4, EZ,
H® Jita ut sit 4B:I'd = EZ:HO, et in 4B, I'4,
" EZ\JHO® similia et similiter posita construantur so-

o=

lida parallelepipeda K4, A, ME, NH. dico, esse
KA: AI'== ME:NH,

Nam quoniam KA ~ AT, erit KA4: A= AB?
$I'4® [prop. XXXIII]. eadem de causa erit etiam
ME:NH=EZ*: H®. ¢ AB:I'd= EZ:H®@.
quare etiam AK: AI'= ME: NH.

At vero sit 4K: AI'= ME: NH. dico, esse

AB:I'4d = EZ: HO.

nam quoniam rursus K4 : A" = A4 B%: I"4® [prop.
XXXIII],et ME: NH= EZ*: H®®, et KA: AT'= ME
t NH, erit etiam 4B:I'd = EZ: HO.

Ergo si quattuor rectae proportionales sunt, et
quae sequuntur in propositione; quod erat demon-
strandum,

21, AT] A e corr. m, 1 F. 24 dov nal d] doew F. doww
B. De propositione, quae uulgo est 38, u. app.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. 9



130 ZTOIXEIQN .

4

An'.

‘Eav xvfov tdv dmevavriov émimédov af
wisvoel 8lye tunddoiy, dia 0% TdY roudv éxi-
weda ExBAn®f, n xowvy Toun rov mimédev

5 xal 7 Tov xvfov Odidpergog Oige Téuvovoiv
éAdriag. :

Kvfov yep tob AZ tdv damsvavriov émmédwv
tov I'Z, A® af mievgal Olye verunodwoay xare Ta
K, 4, M, N, [E, II, O, P oyusie, die 0% tév 70-

10 udv éninsde éxPefiijodo ta KN, EP, xowsy 8% rour
t0v émnédov fotm 1 TX, tov 08 AZ xvPov dieyd-
viog | AH. Aéyw, Gv lon dotlv q udv PT vf; TXE,
5 0 AT vj TH.

‘Enctevydwoay yog of 47, PE, BX, XH. xal

16 émel magadiniog éorw 7 A5 tfj OF, of dvediat ya-
viww of vmd AET, TOE iloow ardjieug slolyv. xal
énel lon dorlv 5 ulv 45 ©f) OE, 5 0t ET vjj 70,
xal yevieg loag meguégovey, Pdowg dge 1 AT vij
TE éovwv ion, xal 0 45T tolyovov v OTE rgi-

20 yove éotly loov xel of Aomal yoviw taig Aomeis
yoviaug loew loy dee n vml ETA yovie f vwd
OTE povig. dwx 0y voiro &vdeid dotiv ) ATE. |
duex e avva O xal § BEH ebdeid dorwv, xal lon %

1. 43" codd. 2. x9fov] oregeod magadlnismimédon Theon
(BFV).  dmevevtlov] corr. ex emevavtioy m. 1 P. 3, zun-
dadce FV. 4. éxpindf 7] éxpindein F. 5. xvPov] orsgeod
nwoagalinieminédor Theon (BFV). 7. xdfov ydg] ezegeod yae
nagadiniemnédov Theon (BFYV). 10. KN] ras. 2 litt. V.
HEP] & e corr. P, eras. V. tov émmnédov towj BFV,

11, xvfov] oregeov megadlnlemimédov Theon (BF V). 12, 5]
fot0 1?1" . 7] om. F; 6n of (7§ VF) T2, 4E 8fya

tépvovew dililag, tovtéory 6z BV et mg. m. rec. F.  iog
€otlv] om. BFV. TZX lon éativ BFV. 18. AT] T4 P.
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XXXVIIIL

Si in cubo?) latera planorum inter se oppositorum
in duas partes aequales secantur, et per puncta sectio-
num plana ducuntur, communis planorum sectio et
cubi diametrus inter se in duas partes aequales se-
cabunt.

Nam in cubo 4Z latera planorum inter se oppo-
sitorum I'Z, 4@ in duas partes aequales secentur
in punctis K, 4, M, N, 5, II, O, P, et per puncta
sectionum plana ducantur KN, 5P, et communis pla-
norum sectio sit X, diametrus autem cubi AZ sit
4dH. dico, esse P’T=TX, 4T = TH.

ducantur enim 47, TE, BX, ZXH. et quoniam
45 rectae OE parallela est, anguli alterni 457,
TOE inter se aequales sunt [I, 29]. et quoniam 4.5
= OE, 5T = T0, et aequales angulos comprehen-
dunt, erit 47 = TE et 45T = OTE, et reliqui
anguli reliquis aequales [I, 4]. itaque [ 574 = OTE.
quare recta est JTE [I, 14]. eadem de causa etiam

1) In hac scriptura tuenda consentiunt Campanus, Bono-
niensis, Vaticanus P, quamquam in hoc legitur mg. m. 1: ye.
éav oteQeod mogodiniemimwédov. sane eadem demonstratio de
quouis parallelepipedo ualet, sed cum propositio de cubo solo
demonstrata propositioni 17 libri XIIT, cui soli inseruit haec
nostra propositio, satisfaceret, Euclides hoc casu speciali con-
tentus fuit.

14. ya@] om. F. BX] corr. ex BE m. 2 F. 15. af]
supra m. 1 F. 16. «f] om. F. &le(V, comp. F. 17. OE]
OEF. 18. meoiégover V. tjj] faces zjf FV. 19, fon oul
V. TOE B; OT"E' F; OET, supra ET ras, V.  20. iGov
éotlv B.  21. loae] om. BF; loaw fcovrar Exavéee xavéee V.

22. OTE] TOE B; supra TE add. -- et - m. 2 F.

23. éote PV, comp. F.  io7] supra ser. m. 2B.
9*
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BX tjj ZH. xal énel n I'd v 4B loy éotl xal
wagddiniog, adde 7 I'A ol vij EH lon ©é ot xal
negaAdniog, xal 7 AB doa ) EH lon v¢ éove xal
magddindog. xal émevpvioveww avtag svdsla al
A4E, BH* moagariniog dga éoviv § AE vjj BH. loy
doa 5 wtv Vmwd EAT yovie tij vwéo BHT" édvaliak
yag: 1 08 vmd ATT vf) vmd HTZ. dvo 0 volyevd
dovv ta ATT, HTX zag dvo yevieg tais -dvel ye-
vioug loag Eyovre xal plev misvoev mg mieved lonw
Ty VmotelvovGay vmO ulev tov [6ov yowey T
AT v HE" nulosiow peg elow 1ov AdE, BH' xel tag
Aowmag whsveag taly Aowals mAsvoals loag Eer. loy
doe ) ptv AT vj TH, 5 0¢ T v TZ.

"Eav doa x0fov 16w dnsvavriov émnédov af wisvoal
0lye Tundéow, O 0% tav Touwv émimede Sxfindi,

1. ZH] inras. V. 5] corr. ex «f V.  Zozty B; item
lin. 2, 3. 2. xal 1:@ = FV. 8. &oa] om. V. EH] H
e corr. F; EH &oa 6. Post alt. BH add. Theon: xel
elinmrar 89’ Emaréoas adrdy Tvydvia onueic ta d, T (4, ET
F), H, 2, »al éneledydacay aif AH, T3 iv évl &oa sloly
dmnédp of AH, TZ. nal msl mwagdddnlds éovwy 7} AE vjj BH
(BFV). Dein in FV seq. xal sl adtag éuménrtoney sodeie 7
4H. 6. uév] om. B, 7. 1 0¢] #6rwwv 0% 7 B. HTZX]
TZinras. m. 1 P; HTX lon B. 8. Zotwwv B. 9. wlevedsr]
om. V. 11 eloww B. 18, 4T] 4 e corr. V. 14, xdfov] -
ot:0e0d magadinleminédov Theon (BFV); item p. 184 lin. 1.
16. zunddo. V.
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BZXH recta est, et BX = XH. et quoniam I'A4
rectae 4B et aequalis est et parallela, et I'4 etiam
rectae EH et aequalis et parallela est, etiam 4B
rectae EH et aequalis est et parallela [prop. IX].

a4 K z
A 0
N
Nr
M|
B _—
T 3 P
4 N "

et eas coniungunt rectae 4E, BH. itaque 4 E rectae
BH parallela est [I, 33]. itaque') [ E4T=BHT
(nam alterni sunt) [I,29], et L 4TY? = HTZX [I, 15].
quare duo trianguli sunt 4 T2, HTZX duos angulos
duobus angulis aequales habentes et unum latus uni
lateri aequale, quod sub altero angulorum aequalium
subtendit, 47 = HX (nam dimidiae sunt rectarum
4E, BH), et reliqua latera reliquis lateribus aequalia
habebunt [I, 26]. ergo 4T=TH, I'T = TZX.
Ergo si in cubo latera planorum inter se opposi-
torum in duas partes aequales secantur, et per puncta
sectionum plana ducuntur, communis planorum sectio

1) Nam 4E, 4H, BH in eodem plano sunt (prop. VII).
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N xown Towy TdY émmédav xal 7 Tod xVfov Oud-
usrgog Oy Téuvovowy didjiag Oms £0s Osifou.

A9,
‘Eav 5) 0vo melepate L6ovPi, xal 10 pdv &y
5 oLy wagaiinidyoapuov, t0 0t Telymvov, di-
midGiov Ot 7 70 mapalinidyeappov Tov TQL-
y@vov, loa é6tar Ta mwolopara.
"Eotw O6vo molouare (leovys; t«¢ ABTAEZ,
HOKAMN, xal 10 ptv éére faoww ©0 AZ magai-
10 AnAdyeappov, o 0t 70 HOK rolywvov, dimidaiov 8% -
dotw 10 AZ magadinidypappov Tov HOK zoiycvov:
Aéyw, 6vu loov éovl v0 A BI'A EZ molope v HOK AMN
nmolouare.
Svumenineacdo yoep te A, HO orsped. émel
18 duwAdody dote 10 AZ mapaiinidyeappov rov HOK
touyavov, ot 0% xal 60 OK magadinidygapuov
dumhdeiov rov HOK rouydvov, loov dpa éotl 10 AZ
nogaiinidygappor v OK megpaddnioygdpue. vo OF
éml lowv Pdesav Ovia 6tspee megeAiniemimeda xel
20 Um0 7O avrd UyYog ioa dAdsjioig dotlv: lGov doo fovl
©é AJ ovegeov v HO oveged. xel éovi tod udy
AE orvegeov fuiov 10 ABTAEZ mplope, vov 6%
HO oregeov quev 10 HOKAMN molopa* ldov

3. p’ codd. (in F seq. ras. 1 litt). 10. 0¢] 6% dotmdv F.

76] 0 e corr. m. 2 B, duwldoioy — 11. toiydvov] om. F.

14, HO] in ras. m. 2 V; H e corr. m. rec. P.  Ante éxms(
add. xa/ m. 1—2 V. 16. forew B. ot — 17. zorydwov] mg.
m 2V. .18 8¢] ¢ F. 20. loa] om. F. otlv] oty
toov F, éoviv loa m. 2. 21. HO] O non liquet FV. = Zozwv
B. 22. ABI'dZE F, corr. m. 2. 23. HO? F.

~
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et cubi diametrus inter se in duas partes aequales se-
cabunt; quod erat’ demonstrandum.

XXXIX.

Si duorum prismatum eandem altitudinem habentium
alterum basim parallelogrammum, alterum triangulum
~ habet, et parallelogrammum duplo maius est triangulo,
prismata aequalia sunt.

Duo prismata sint ABI'4EZ, HOK A MN eandem
altitudinem habentia, et alterum basim habeat 4Z
parallelogrammum, alterum triangulum HOK, et sit
AZ = 2HOK. dico, esse ABI'AEZ = HOK AMN.

expleantur enim solida 45, HO. quoniam AZ
= 2HOK, et K = 2H@K [], 34), erit 4Z = OK.

B 4 M 0

Ny N
T 4
y: | 2]
E Z

H K

solida autem parallelepipeda, quae in aequalibus sunt
basibus et eandem altitudinem habent, aequalia sunt
[prop. XXXI]. itaque 45 =HO. et ABI'4EZ
=3} A5, HOKAMN = } HO [prop. XXVIII]. ita-
que ABI'dEZ — HOK AMN.
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dga 401l v0o ABTAEZ moioua 1o HOKAMN
moleuare.
’Eov Gga 7 0vo zglfayata loovyd), xal To udv &xp
ﬁofo'w xagaunloygay,yov, ©o 0} fgcymlov, dumAcaioy
507 1o awpallnloyoa;mov 70U TELYWVOV, i'6a éorl T
molopara® Omep E0e Octbar.

1. molopua] om. BF. 8. £yec @ et P (corr. m. 2).
Evxieldov croiyelwy ia PF; Edxleldov orepsav ia B.

37 277
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Ergo si duorum prismatum eandem altitudinem
habentium alterum basim parallelogrammum, alterum
triangulum habet, et parallelogrammum duplo maius
est triangulo, prismata aequalia sunt; quod erat de-
monstrandum.?!)

' 4= ¥ o0
1) In PB figura haec est: £ ﬁ% Eﬂivﬂ'l
AN
Jfavy JLa
Deinde haec sequitur addito cagis (cegpeszéoa B) nazayoapr)
& M 0
A4 8
EB ée a4 v
T z H K

In B in fig. alt. pro E est B, et B in 4 mutatum est.



B
4

«.

Te év zolg xVxlotg Gpoie mWoAvyave mQog
éAAnid detiv o Ta amd tov Odiauéroov TE-
Tpdy@va.

5 "Eerwoav xvxdor of ABI', ZHO, xal év avvolg
Suote molvyove &6rm te ABI'AE, ZHOKA, -
pergor 0 tév xvxdeov Eotweav el BM, HN* idye,
0n éotlv dg vo amd vijs BM revpiywvov medg To
ano vijg HN tevpdyovov, otrag t0 ABI'AE moAv-

10 yovov meog 10 ZHOK A moivymvow.

"Enctevydwoay yeg of BE, AM, HA, ZN. xal
énel Opotov 10 ABI'AE molvyovov v9 ZHOKA
nolvyasve, len éotl xal 1) vwd BAE yevie vf vmo
HZA, xol éotwv g § BA meos v AE, obrog 4

16 HZ mpos v ZA. dvo 0y relywvd éove ve BAE,
HZA ploy poviev wg yovig loqv égovve thy vmd
BAE 1j om0 HZ A, mepl 0% tag loag yovieg tag
mAsvoag dvdloyov: (Goywwviov &oo éotl ©v0 ABE tol-

Edxleldov crouyelov 1f P; Ednleldov oroiyelov tijs Oédn-
vog #xd00zwg 1f F; Edxieldov otegecy P oroyelmy ¢f BV; Ev-
#ieldov of q. 1.a'] om. V. 2. mwolvydwie B. 5. Ante xv-
#lot eras. foov V. ABTA4E, ZHO®K A Theon (BFVq).

6. molvysvie B. 7. 1éyw] o e corr. V. 8. BM] B supra

ser. V. 9. molvyawiov B, item lin. 10. 12. 46t 76 BVq.
18. dotl nal] dotly q; dorly wal B. Omé](alt) bisF. 14. HZA]
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L

Similia polygona in ecirculis inscripta eam inter se
rationem habent quam quadrata diametrorum.

Sint circuli 4BI', ZH®, et in iis inscripta sint
polygona ABI'4E, ZHOK A, diametri autem circu-
lorum sint BM, HN. dico, esse

BM?: HN® = ABI'4E:ZHOGKA.
ducantur enim -BE, A M, HA, ZN. et quoniam
ABT'AE ~ ZH®K A, erit [ BAE=HZA et B4
t:AE=HZ:ZA4 [VI def 1]. itaque duo trianguli

4 zZ

r 6 K
a

sunt BAE, HZ A unum angulum uni angulo aequalem
habentes, | BAE = HZ A, et latera aequales angulos
comprehendentia proportionalia. itaque triangulus 4 BE

inras. m. 1 P; HZ inras. m. 2B. =] zjj F. 16. HZ 4]
H"Z'A F (puncta post add.); ZHAV, HAZ Bq. wijv] wév V.
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yovov ve ZHA rouyove. lon Goe éotly 9 vno AEB
yovia v im0 ZAH. &X' 1 ptv om0 AEB tf om
AMB Zenv loy: éml pop vijs edrijs megupspsleg Pe-
Prinaew: 7 0% Vmd ZAH vfj vwd ZNH' xal % Omod
AMB éga tf} Vo ZNH éorw loy. Fove 0% xal 989
7 Um0 BAM 8997 vij vmo HZN lon* xal 7 Aovmy
dga tf Aowmyj éotwv loy. (eoywviov dpa éotl 10 ABM
Tolyovov ©¢ ZHN roiyave. dvdioyov doa éotly ag
7 BM mgog vqv HN, ovrwg ) BA meds wyv HZ.
aAde Tov udv tijg BM mdg vy HN Adyov dumiaciov
dotlv 0 toD dmd Tijs BM vevpayavov meog TO amd
vijs HN vevpdyavov, tob 0% vijg BA meog v HZ
duwdaoloy éotlv 6 tov ABI'AE molvydvov mdg 7o
ZHOKA molvyovov: xol g &ga 0 amd tijg BM
reTpdymvov medg T0 amd vijs HN rerpdymvov, otrwmg
10 ABI'4E molvyevov moos ©60 ZHOK A mwoAvyavov.

Ta &g év wolg xvxdoig Ouote moAVywve mweodg
dAnid oty dg T dmd THY Oauéronv TeTgdymva'
Omep #0s detbau.

B
Ol xvxdo. meog aldijiovg eloly @g Ta amd
TaVv epérooy TeTodyarva.
"Eetweav wvxdor of ABI'4, EZH®, didusrgor
0% avrev [forweav] of BA, ZO' Aéyw, Or éotly g
0 ABI'A wvxdog medg vov EZH® xvxdov, ottwg 7o

1. ZHA] corr. ex ZAHV, ZAH B, HZA 9. 2. ZAH)

ZH'A"F. 8. Supra mequpeoelas m. rec. add. zijg B4 P.

4. 8]0 P. 6. vwd] bis V., fouv B. 6. 7] 1 yovle

7 F ABM F. {fon] om. B. 7] om. q. 7. AMB B,
9. HZ] Hinras. m. 1 P.  10. MBV.  12. 84] &

and F, et del. ¢m6 V. 24, forwoar] mg. postea add. m. 1 P,
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triangulo ZHA aequiangulus est [VI, 6]. quare
L AEB = Z AH. sed [l AEB = AMB (nam in eodem
arcu positi sunt) [1II, 27], et [ ZAH = ZNH. quare
etiam [ AMB = ZNH. uerum etiam

L BAM = HZ N; nam uterque rectus est [III, 31].

itaque etiam reliquus reliquo aequalis est. triangulus
igitur 4BM triangulo ZHN aequiangulus est. quare
BM:HN =BA:HZ [V], 4. uerum BM?*: HN?
ratio duplicata est quam BM: HN, et
ABT4E: ZHOK A = BA®: HZ? [VI, 20].
itaque etiam
BM?: HN® = ABI'dE: ZHOK 4.

Ergo similia polygona in circulis inscripta eam
inter se rationem habent quam quadrata diametrorum;
quod erat demonstrandum.

II.

Circuli eam inter se rationem habent quam qua-
drata diametrorum.
Sint circuli 4BI'4, EZH® et eorum diametri
Bd, Z6. dico, esse
ABI'4d: EZH® = B4%: Z6®.

II. Simplicius in phys. fol. 15. Psellus p. 65.

A4BF. 1éyo — p. 142, 5. dg 70 ¢mwd] Aéyw, 7t éotly dg To amo
i Bd tetodyovoy (comp. add. m. 2 V) meog 70 ano zijg ZO
teteayovoy (om. V) oftmg 0 ABI'A wixlog meog tov EZHO
woxdov. el yao pi domw (hic seq. in q: 6 ABI'd wdnlos modg
tov EZH®) ag t0 and tijs Bd vergayovoy (om. V) medg 7o
dno tijg ZO (tetpéymvov add. Vq), oftwg 6 ABI'd xvxlog
meog tov EZHO xvnlod (00twg — xvnlov om. q), Zotar og
70 dnd (meds 76y — dné om. F) BFVq et P mg. m. 2 (yo.
%al odrwg et in fine 7 dfjze yoapn xal weelrvwy Zotiv).
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ano vig BA vergdymvov meog to amd vijs ZO rered-
povoy.
El yep w1 éotiv wg 6 ABI'A xvxdog meog Tow
EZHGO, ovrmg 1o amd vijg B4 tevpdymvov meog o
5 ano tijg 2O, &6vow g vO amod vijg BA medg o amo
7ijs 2O, ottwg 6 ABI'A wixhog Hror medg EAacody
7¢ vov EZHO wxhov yoelov 17 mpog usifov. &6t
mooregov mdg Elagoov ©0 X. xal dypeyodpde sig
tov EZH® xvxlov tergdywvov ©0 EZHO: o o)
10 éppepoapuévov vergdyavov uelidy doviv 1 TO Tuicv
o0 EZHO xVxdov, énedijmeg éov e v E, Z,
H, O onuclov Zpemropéveg [e0delag] tov xvxdov
aydyopey, Tov TEQLYQaPOuivov meQl TOV xUxAov TETQA-
y@vov fjuiev éott vo EZ HO vergaywvov, tov 0% megi-
15 yoagévrog TeTgaywvov éAdrramv fotly 0 xUxdog' GoTs
10 EZHGO é&pysypapuévov tevpaywvov ueitdyv dote tod
nuloewg t00 EZHO wvxhov. tverpiodwdoy dlye of
EZ, ZH, H®, OF nsoupépsiar nove: e K, 4, M,
N onusia, el éncfevydwoey of EK, KZ, ZA, AH,
20 HM, M®, ®@N, NE' xal &xaevov doq tov EKZ,
ZAH, HM®, ONE roiyovav peitov éonw 1 ©c
NuLov 1o xed’ Eavrd Turjparog Tov xvxlov, énedrjmsg
éav Oia tov K, A, M, N enuelov épanroudves tov
xUxdov Gydyousy xal dvaminodcopsy T énl TOV
25 EZ,ZH, HO, O E s99a6v magelinidyoapua, éxacrov

3. 6] supra m. 1 P. 5. zij¢ B4 — 6. xdxdog] om. F.
8. B4 zergayovor V. 7. 7] om. V; supra flaccov ras. est.
#vxlov] supra ser. m. 1 V. ~ 9. EZH®)] (alt.) Esupram. 1 V.
a7] 0 FV. 12, evdelag] om. BFVq. 18. ddyopsy
Bq, dwxydyouey B m. 2 et F (§:- euan.). 15. éldcowv .
17, nulesog BV q. 18. ®E] supra m. 2 B.  20. EXZ}]
Zecorr. m. 1V, 21. HM®] H e corr. #; @ HMO, del.

[ N
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Nam si non est /A BI'4:EZH® = BA4*: Z&*, erit
ut B4®: Z@®3, ita 4BI'4 aut ad minus aliquod cir-
culo EZH® spatium aut ad maius. sit prius ad mi-
nus, 2. et in circulo EZH® inscribatur quadratum
EZH® [IV, 6]. quadratum igitur inscriptum maius
est quam dimidium ecirculi EZH®, quoniam, si per
puncta E, Z, H, O rectas circulum contingentes duxe-
rimus, quadratum EZH® dimidium!) est quadrati
circum circulum circumseripti, et circulus minor est
quadrato circumseripto; quare quadratum inscriptum
EZH® maius est quam dimidium circuli EZ HG6.

= v

H

iam arcus EZ, ZH, H®, OF in punctis K, 4, M,
N in binas partes aequales secentur, et ducantur EK,
KZ,Z4, AH, HM, M®, ®N, NE. itaque etiam
singuli trianguli EKZ, ZAH, HM®, ® NE maiores
sunt quam dimidia segmentorum circuli ad eos perti-
nentium, quoniam si per puncta K, 4, M, N rectas
circulum contingentes duxerimus et parallelogramma
in rectis EZ, ZH, H®, @E posita expleuerimus,

1) Hoc facile ex I, 47 demonstratur, coll. VI, 20 coroll.

pr. ® et supra scr. bis M F. ®NE] supra add. N m. 2F.
22. éaxvtd] corr. ex fxvrdy m. 2 B, 25. Post Exacrov
add. &ea m. 2°F.
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tov EKZ, ZAH, HMO®, ONE touydveov fjuiov
dovor Tov xned Eavrd megaddndoyodupov, Gide To
%0’ éavro Tufjua fdarrdv ot ToU magadindoyoaupovr:
@ore éxeorov vov EKZ, ZAH, HM®, ®@NE 7tgi-
yovoy psitéy ot To nuldtwg Tov xed favrd Twi-
parog Tov xvxAov. Téuvovrss 01 Tag vmodsimoufves
meQupegelag 0Ly xol émitsvyvivres evdelag xal Tovro
ael worovvTeg xavadslPoudy Tive aroTujuete ToD xVxAov,
& doveu éddocove tilg vmsoyiig, 1 vmegéyss 6 EZH®
xvxdog Tov X ywelov. £0elydn yae év vd mowre
dewgriuare Tod dexarov PifAlov, 8r 0vo pepeddv
avicoy éxxeuévov, éov amo tov pelfovog dgoiedd
peiov 7 ©o Twov xel vov xevalamoudvov usifov
70 Nuiov, xal Tovto dsl ylyvyral, Asipdicsral Ti pé-
yedog, 0 &ovaw EAadgov ToU éuxspévov éAdoGovog
usyéovs. Aedelpdm odv, xel forew e énl tov EK,
KZ, ZA, AH, HM, M®, ®N, NE rwijuere tov
EZHO xvxhov éidvrove vijg Umegoyiis, 1 Umeéyst
0 EZHO® wvxdog 100 X ywglov. Aomdv doa T0
EKZAHM®ON nolvyevov usitov éote tod X ymplov.
Syyeyoapda xal elgtov ABI'A xvxdov vg EKZAHMON

_moAvyave Suotov woivywvov 10 AEBOI'IIAP: otw

dgo og 70 amd vi,g BA revpdymvov meds 6 awd vijg
Z0 revgayovov, ottwg 10 AEBOI'IIAP moivyovov
ngog 10 EKZAHMON moivywvov. dAda xal dg
10 amd tijg BA tevgdywvov medg To amd vijs ZO,
ottwg 6 ABI'A xvxkos meds 10 = ywelov: xal tg
Goa 0 ABI'A xvxhog moog 0 X ywelov, olrmg 7o

1. EKZ] KZ in ras. m. 1 P; EZK q.- Post ®© NE ras.

2. favrd] corr. ex éevréy m. 2 B (priore tantum loco).

. S.lit% B. zuydvwr] ¢ inras. m. 2 B. fuiov — 4. teiydvar]



ELEMENTORUM LIBER XII. ' 145

singuli trianguli EXZ, ZAH, HM®, ® NE dimidia
sunt parallelogrammorum ad eos pertinentium, et
segmenta ad eos pertinentia minora sunt parallelo-
grammis; quare singuli trianguli EKZ, ZAH, HM®,
®NE maiores sunt quam dimidia segmentorum ad eos
pertinentium. itaque relictos arcus secantes et rectas
ducentes et hoc semper facientes segmenta quaedam
circuli relinquemus, quae minora erunt excessu, quo
circulus EZH® spatium X excedit; nam in primo
theoremate decimi libri demonstratum est, si datis
duabus magnitudinibus inaequalibus a maiore plus
quam dimidium subtrahatur et a relicta plus quam
dimidium et hoc semper fiat, magnitudinem relictum
iri, quae minor sit data magnitudine minore. relin-
quatur igitur, et segmenta circuli EZH® in rectis
EK, KZ,Z4, AH, HM, M®, ®N, NE posita mi-
nora sint excessu, quo circulus EZH® spatium X
excedit. itaque EKZAHMON > X. inscribatur
etiam in circulo 4BI'4 polygonum AEBOI'ITAP
polygono EKZ AHM®N simile. erit igitur B4® : Z&?
= AEBOI'IT4AP: EKZAHM®N [prop. I]. uerum
etiam BA?: Z@® = ABI'4: 3. quare etiam 4BI'4: X

3. avzo P. flaccov B (utroque loco), Vq; comp. F.

4. mms %ol V. b. nulscog BFVq. 8. alel F, asl o.

rwijpace B. 9. dlarrova BFVq.  10. X] corr, ex E B.

12. #x- corr. ex &y- in ser. F. 18, el — 14, fjusov] om, P.
14, ingdjoerer q. 16, forou] domy FV. 16, lsdijpfw

F et V (sed corr.); siljgdo q. 17. HM] mg. m. 1 P.

Twijpere — 18. uvulov] mg. m. 1V, 18. EZHO] EZOV,

EZ q éidocove B.” 19. EZH®] pro E c in ras. 9.

20. EZKAHMGN P. . molvyswviov a. 22. Gpotor] in ras.

m 2V. Oin ras. m. 1 B; I’ mg. V. 24. otrwg — 26.

Z®] bis V, corr. m. 1.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. 10
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AEBOTIIAP moivywvov medg ©6 EKZAHMON
moAvywvov: évadiet dea og 06 ABI'A xvxdog medg
70 & avrg wolvywvov, otrwg 1o X ywelov mEos TO
EKZAHM®N moivyavov. ucltov 68 6 ABI'A xv-
xhog Tov v avrd modvysvov' ueifov dga xel to X
qoolov tov EKZAHMON molvywvov. dAde xal
élarvov” Smep éotlv @dlvarov. ovx dga dorlv @mg TO
ano tijg BA tergdymvov medg to dmo tig ZO, otrwg
0 ABI'4 nvxdog meog éAacoov vt tov EZHO xtxiov
goolov. Ouolwg 0% delkousv, Ovt 0V0E dg T am( ZO
mog 70 amd BA, otrwg 6 EZHO xvxdog moog Elac-
6ov 1 100 ABI'A xvxdov ywelov.

Aéym 07, 8t 000t @g TO awd Tijg BA medg ©o
ano vig 20O, obrwg 6 ABI'A xvxdog modg psifdv e
100 EZHO xvxiov ywelov.

E¢! pag Odvvardv, ero medg upelfov 1o Z. avd-
nodwy dga [éorlv] &g 0 amd tig ZO rerpdymvov
mQog TO amo vijg 4B, ovrwg 0 X ywelov medg TOV
ABI'4 xVxdov. dAd’ ag o X ywelov moog vov ABI'A
xUxdov, ottwg 6 EZHO xvxdog modg éAarrov Ti TOv
ABT'A4 xvxiov ywelov: xal dg dga td amd tig ZO
7Qog ©0 o vig Bd, ovtmg 6 EZH® xvxlog meog
EAaooov v t00 ABLA wixdov yoglov: Gmeg advvarov
80slydn. ovx doa forly &3 TO Amd vijg BA tevpd-
yovov meds ©0 amo tijg ZO, ovrwg 6 ABI'A xixlog
noog uelfov v vov EZHO xvxdov ywelov. &0siydy
04, 0te 000} meog EAaogov’ FoTiv doa dg TO AmO TS
B 4 zevgdyovov meog to and vijg ZO, otrwg 6 ABI'A
xvxAog weog Tov EZHO xvxiov.

3. v avtp) AEBOTIIAP V. 4. pelfov] corr. ex pei-
fov m. 1 BV. ~ b. »e/] supra m. 2 B. 7. doziv] om. V.
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= ASBOI'TTAP: EKZAHM®N. itaque permu-
tando [V, 16]

ABI'4d: AEBOI'TAP = X: EKZAHM®N.

sed ABI'4 > ASBOTI'IIAP. quare etiam

Z>EKZAHM®N,

uerum etiam X < EKZAHMG®N; quod fieri non
potest.* itaque non est ut B4? ad Z@®?, ita circulus
ABI'4 ad spatium aliquod minus circulo EZH@.
iam similiter demonstrabimus, ne circulum EZ H®
quidem ad spatium aliquod minus circulo 4BI'4 eam
rationem habere quam Z®%: B 42,

Jam dico, ne ad maius quidem spatium aliquod
circulo EZH® circulum 4BI'4 eam rationem habere
quam B4?:Z@%

nam si fieri potest, habeat ad X maius circulo
EZH@®. e contrario igitur [V, 7 coroll] Z&?%: B4?
=X:A4BI'4. uerum ut X spatium ad circulum
ABT'4, ita circulus EZ H® ad spatium minus circulo
ABI'4 [u. lemma). quare etiam ut Z@?: B4?, ita
circulus EZH® ad spatium aliquod minus ecirculo
ABI'A4; quod fieri non posse demonstratum est. ita-
que non est, ut B4®:Z@®*, ita circulus 4BI'4 ad
spatium aliquod maius circulo EZH®. demonstra-
uimus autem, ne ad minus quidem eum illam habere
rationem. est igitur B4%:Z® = 4ABI'4: EZHG.

éotly — é&gua] supra m. 2 B. 8. ziig] om. Bq.  d=d ijg]
om. V. ZO zerpayovoy BFVq. 9. flarrov B. 10. zij¢
ZO V. 11. zijg B4 V. 18. d7] 08¢ FV. 008” F.
17. Zovlv] om. P. 18. 4B] Bd tzreayavoy V. 19, @’
g — 20. xdxlov] om. q. 20. xvxiov] om. V; mg. m. 1:
g e99vg doei P. #flacoov BV q. 24. B4] 4B P.
27. medg] om. V. 28. B4] 4B P. Z® teredymvoy BV.
10*
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Of Goa xUxhow mpds dAdsjhovs elaly dg & dmd T
diauéroov rerpeymve: Omep &0 dsibar.

Aijppe.
Aéyo 01, Ote Tov X ywelov uelfovog Gvrog Tov
5 EZH® xvxiov dotlv ag 16 X ywelov meog tov ABI'A
xUxdov, ovtwg 6 EZHO xvxdog medg EAevtov Ti Tov
ABI'4 xvxiov yoelov.
Teyovérm pag @g 10 T ywelov medg tov ABI'A
xUxdov, ovrwg 6 EZH® xvxdog meos 0 T ywelov.
10 Ay, ot EAarrdy dove ©0 T ywelov tov ABI'A xv-
xdov. émel yap oty wg 10 X ywelov mdg tov ABI'A
xUxdov, ovtwg 6 EZH® xvxlog medg 7o T yewelov,
évaldat dotiv @g ©0 T ywelov meds tov EZHO xv-
xAdov, oltwg 6 ABI'A xvxdog medg ©0 T ymelov.
16 petfov 0% ©0 X ymglov ot EZHO xvxiov: uslfov
dpa xal 6 ABI'A xvxdog vov T ywelov. &ore éorly
g 10 X ywelov meds vov ABI'A xvxiov, obrmg 6
EZH® xvxiog m@dg &Aavvdv e tov ABI'A xvxiov
goglov: Omep £der dsifos.

’

20 y.
Iléoa mveapls tolymvor §yovoa fdoiy duat-
ecitar &lg 0vo mveauldag loag T xal dpolag
addfjAacg xal [bpolag) T 8Ay veuydvovg éyo09-
ocag Pacsig xal elg 0vo mplopare loa xal ta
26 0vo molouara pelfovd éoviv 1 vd fuiev tijg
8Ang mvoauldog.

8. idjppa] om. codd. 6. flagsoy BVaq. 7. xvxlov]
om. V. 9, 6] corr. ex z6» m. 1 P.  10. flessor B, comp.

.l F. 12, xdxdog] om. V. 18. Z] EF. 15. psifov] -ov
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Ergo circuli eam inter se rationem habent quam
quadrata diametrorum; quod erat demonstrandum.

Corollarium.?)

Dico, si EZH® > X, esse ut X spatium ad cir-
culum ABI'A4, ita circulus EZH® ad spatium ali-
quod minus circulo 4BI'4.

fiat enim X: ABI'4=EZH®:T. dico, esse
T< ABI'4. nam quoniam est £ : 4BI'4 = EZH®: T,
permutando erit [V, 16] Z: EZH® — ABI'4:T.
sed > EZHG®. quare etiam ABI'd> T [V, 14].
est igitur, ut spatium X ad 4BI'4 circulum, ita cir-
culus EZH® ad spatium minus circulo 4 BI'4; quod
erat demonstrandum.

IIL

Omnis pyramis triangulam basim habens in duas
pyramidas inter se et aequales et similes totique similes
triangulas bases habentes et in duo prismata aequalia
diuiditur; et duo prismata maiora sunt dimidio totius
pyramidis.

1) Hoc lemma an genuinum non sit, dubitare licet; etiam
loci quidam in ipsa demonstratione suspecti sunt. sed de hoc
toto genere, scilicet interpolationibus ante Theonem ortis, post
modo uidebimus.

ecorr. V. X]EF. 18 #flassov BFVq.  xvxiov] om.
V. 20. '] om. q; non liquet F.  21. Post zolywvoy 4 litt.
eras. P. 22, Post elg ins. z¢ m. 2 F. T8 nal opolog]
supra m. 2 B, om. FVq. 23. dilsjleg P, -as e corr. Dein
seq. in BFVq: zoiydvovg (ov e corr. V) #zoveas (corr. ex
&govoa m. 2 F) Bdosig.  opoleg] om. P, touyawov P, corr.
m. 1.  roydvovs dyoveas Paceis) om. BFVq.  24. loe] om.
F, in ras. J %l ta dvo molopara)] om, F.
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"Eorw mvgeuls, fg Pdog uév éove vd ABI vol-
yovov, xogupy 0% 10 A oqusiov’ Adym, 6tv 9 ABLA
mvgauls Oiagelton &lg 0¥ mvgauldag loag dAdijAacs
TQuydvovg Phoeig épovoag xal Opolag Tf GAy xel &lg

5 0vo molopara ioa’ xal Te dvo moleuare pelfova éotiv
1 ©0 fuov vijg OAng mwvgauldos.

Terufodwoay peo of AB, BI'y, ['d, A4, 4B,
AT dlye nove ve E, Z, H, ®, K, A onuele, xol
énstetydwoay of OF, EH, HO, OK, KA, 48, KZ,

10 ZH. énsel loq éotlv ) udv AE =fj EB, 7 0% A6 tjj
40, megaiiniog dea éotlv 7 E® vij 4B. i td
avra On xel 7 OK tfj AB magaiinics éotwv. mag-
aAdnidyeaupov &go éotl 6o @ EBK: lon dga Zotlv 4
OK vjj EB. dida  EB vfj EA édovwv lon* xnal 9

16 AE ¢pa tjj OK éovww lon. &ot 0% xal 7 AO vjf
@4 oy 0vo 0y of EA, A® dvel taig KO, @4
loaw eloly éxavépe éxavépe: xal yovie 7) vmé EAG
yovig tfj vmd KOJ ion Pdog dga 7 EO Pdes vjj
K4 éovw ion. loov &go xal Spordv dor 1o AEO

20 Tolyovov @ OK A toipedve. da ta avte 01 xel To
AOH tolyavov ¢ @A toiydve ooy vé dov xel
Ouotov. xal émel 0vo evdeimr amvdusvor aAifieov of
E®, OH nage 0vo evdelag amvoudvag diljiov tag
K4, 44 elaw ovx év 16 adrd émnédo ovee, ideg

25 yowieg meoiébovoww. lom dga éotly 7 vwd EOH po-
vie tfj vnd KAA yovle. xal émel 0Vo sbfsion of
"E®, OH 0vel taig KA, A4 loow slolv fxavipe éxa-

1. %] corr. ex 7 m. 2 F. ABI'A4F, et B, eras. 4.
zelyovoy] 4° F.. 7. 4B] 4E F. 8. AI'] I' e corr. m.
_ 1F. 9. EH] HE FV. © K] supra scr. m. 2 B.
ﬁx. 40)in 8.V, ©4 B, EAF.  4B] 4EF. 12. dons
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Sit pyramis, cuius basis sit 4BI" triangulus, uertex
autem punctum 4. dico, pyramidem 4BI'4 in duas
pyramides diuidi inter se aequales triangulas bases
habentes et toti similes et in duo prismata aequalia,
et duo prismata maiora esse dimidio totius pyramidis.

secentur enim 4B, BI, I'd, A4, 4B, AT in
duas partes aequales in punctis E, Z, H, O, K, 4,
et ducantur ®E, EH, H®, @K, KA, A0, KZ, ZH.
iam quoniam AE = EB, A® = 40, erit EO® rectae
AdB parallela [VI, 2]. eadem de causa etiam @K
rectae 4B parallela est. itaque parallelogrammum
est ®EBK. itaque ®K = EB [], 34]. uerum etiam
EB = EA. quare etiam E4 =®K. uerum etiam
A® = @ 4. itaque duae rectae EA, 4@ duabus K@,
@4 aequales sunt singulae singulis; et [ E4® = KO4
[I, 29]. itaque E® = K 4 [I, 4). quare triangulus
AE@® triangulo @K 4 et aequalis est et similis [I, 4].
eadem de causa etiam triangulus 4@H triangulo @44
et aequalis est et similis. et quoniam duae rectae
inter se tangentes E®, @H duabus rectis inter se
tangentibus K4, 4.4 parallelae sunt in eodem plano
non positae, aequales angulos comprehendent [XI, 10].
itaque [ EOH=KdA4. et quoniam duae rectae
E®, ® H duabus rectis K4, 4.4 aequales sunt singulae

q. 14. E4] in ras. V, 4E BF. 16. AE] EA P.  &om]
foty P. A40] 64 P 16. ©4] 46 B. EA] Ed4 q,
AE BY. 17. E4, A PB. 18. K&, 84 PBF.

19. lon éozl q. AE@4 F. 20. tplymvcw] comp. F
KO4FV. 21. 4BH g. OKd4a F. Post tpwawm rep.
m F: Gux o avra 07 xol to AOH tolyovoy t$ OAd toi-
yovep. om. P.  28. awzdpevar q.  25. Eovar q.

EQ QHP F. 26. K4, 44 PF, et B, alt. 4 eras.
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véoe, xal yovie 7 vm6 EOH yoviy vjj vmd KdA
éotwv iom, Paeig dga 7 EH faocs v K A [éovwv] lon:
loov dga xai Buoidv éore vo E@H volyovov vp KAA4
roupdve. 0wk ta avte 0y xel ©0 AEH tolyavov té
5 OK A roiyeve loov te xal Gpoldy éotv. 7 dga mvge-
uls, g Pdais uév éore vo AEH tolyavov, xoguen
0} ©0 @ onusiov, lon xal Ouole éorl mugauldi, fg
Pdois uév éove 0 OK A velywvov, xopuepy 0 to A
onusiov. xal énel Touy@vov tod AAB mage pley
10 vdv mievpov Ty AB fxrer §) OK, leoyavidy dene
10 AAB tolyovov 16 AOK rouyaive, xel tag mAsv-
e&g avaloyov &govoww* Buovov &ga éovl T AAB tel-
yovov 1@ AOK vouycdve. O e avre 0y xel ©O
utv ABI tolyovov 16 4K A touydve Suoidy éotww,
16 0 02 AAT ©6 A4A6O. xal émel 0vo evdelaw amrd-
uevar aAdjAov of BA, AT mage 0vo svdelag amro-
uévag dAdjiov tag KO, @A slow ovx v 16 alrd
éminédp, loug yovieg meguéfovow. lon dee éovlv 4
vno BAI yovia vfj vwd KOA. xol d6riv og 9 BA
20 mpog v AT, otrwg 5 KO meds Ty O A° Suoiov
Goo éovl 10 ABI volyovov 1 OK A touydve. xel
nvgapls &oa, g Pdoig uév éor vo ABI telyavov,
xoguepy 0% 10 A onusiov, ouole éovl muauidi, 7qg
paaig uév éote ©6o @K A zolyavov, xoguey 0t ©6 A
25 onuelov. dAda mvgeuls, g Poaig uév [éer] o OKA
Tolyavov, xoguey 0% 10 A onusiov, opole é0slydn

1. E®, ®H PF, et B, eras. alt. ®. K4, 44 PBF.

2. EH] HE F, vn6 EH B. dotwv] om. P. 8. KA4FYV.

4. EAH FV. 6. ©é ouv nal duotoy P. 7. Zavl] dorl
zj FVq. 8. ®KA] © in ras. B. 11. AB4 P. 700
40K toyovov F. 4OK) ®©4K V; 4K6 B. 12. A4B]
corr. ex ABA4 V, ABA F. 14, &6zt PBVq, comp. F.
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singulis?), et /| EOH = K44, erit EH = K A. quare
triangulus E@H triangulo K44 et aequalis est et
similis [I, 4]. eadem de causa etiam triangulus 4 EH
triangulo ®K 4 et aequalis est et similis. itaque py-
ramis, cuius basis est triangulus 4 EH, uertex autem
- punctum @, aequalis est et similis pyramidi, cuius
basis est ®K 4 triangulus, uertex autem punctum 4
[XI def. 10]. et quoniam in triangulo 4 4B uni lateri
AB parallela ducta est ® K, triangulus 4 4 B triangulo
40K aequiangulus est [I, 29], et latera proportio-
nalia habent. itaque triangulus 44 B triangulo 40K
similis est [VI def. 1]. eadem de causa etiam triangulus
ABI triangulo 4K A similis est et 44T triangulo
4A40. et quoniam duae rectae inter se tangentes
BAd, AI' duabus rectis inter se tangentibus K@,
@4 parallelae sunt non in eodem plano, aequales
angulos comprehendent [XI, 10]. itaque [/ BA'=K®,
et BA: A= K®:0A4.%) itaque triangulus 4BI
triangulo ® KA similis est [VI, 6]. quare etiam py-
ramis, cuius basis est triangulus 4BI", uertex autem
4 punctum, similis est pyramidi, cuius basis est
triangulus ® K 4, uertex autem 4 punctum [XI def. 9].
sed pyramis, cuius basis est triangulus ® K 4, uertex
autem 4 punctum, similis est pyramidi, cuius basis
1) Nam E@ = Kd et A AOH~ ©44.

2) Nam AB: OK = Ad: 04, quia A ABd ~ OKd; et
Ad : 04 = AT': @4, quia A ATd ~ 464. tum u. V, 16.

16. ABT" F. 440 zoiyave Theon (BFVq). 16. Post
@idfjioy del. m. 1: «f BA, AT P. 17. 6K FV. 19. yo-
vla] om. V. aog] supra m. 1 V. 7] corr. ex 4 V.

22. &oa] om. FV. ~23. &ty B.  26. 7ig fdog] mg. m. 1 P.
deni] om. PF. ot t6 — p. 164, 1 pév éome] mg. m. 2 B.
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mveaulde, ng Pdoig uév éev. 10 AEH tolyavov, xo-
ovpy 0! 16 @ onusiov [Bove xal mvgauls, 1 Plog
udv ©0 ABI tolyovov, xopupy 0% 6 A onuciov,
ouole éotl mvgauldi, 7g Pdeig udv 0 AEH rolyn-
5 vov, xogvepy 0% 0 @ onuelov]. éxavépa doa THV
AEHB®, @K AAd mvgouldov ool d6ti vy OAn +fi
ABTA mvgouide. — Kal énsl loy éovlv § BZ ©ff
ZI', dumidowoy éerv 10 EBZH magalinidpgapuov
voto HZT toupivov. xel éxel, éav 7 dvo melouave
10 loovyi}, xal ©0 uiv &m Pdow magadinidyeaumov, 7o
0t tolyovov, dumddaiov O} 1) T mapeAinidypapuov
100 TQuywvov, loe dorl v mplouate, icov dgo éatl
70 molopa T0 meuegdusvov Vwd 0vo udv Teuydvew
1év BKZ, E®OH, roiov 0} magaiinioypduuov tov
16 EBZH, EBK®, ©KZH td molouatt T( MEQLEYOUEVE
vwo 0vo udv rouydvev tov HZI, OKA, toov 0%
nagaiinloyeduuwy rov KZI'd, AT'HO®, @ KZH.
xel Qavegov, St Exdregov TéY moioudrov, ov e fldig
10 EBZH napaiinidpeapuov, amsvavriov 0% y§ OK
20 evdela, xal o Pdoig vo HZI rolyavov, dmevevtiov
0% 0 OK A tolyovov, usitiv doriv éxarépag Tov muga-
uldov, dv Pdosg utv' va AEH, OK A tolyova, xo-
evpal 0t td @, 4 onueia, émsdinse [xal] éov émi-
Levkopsy tag EZ, EK s0delog, vo udv moloua, ov
26 facic v0 EBZH magadinidygoppov, amevevviov 0%
7 OK eddsie, usitov éote vijg mvoeuldog, 7g Pdeig
70 EBZ tolyavov, xopupy 0% v K onuelov. dAd’

1. éorc] om. Fq. 16; et in textu et mg. m. 2 B.
2. dore — b. onueiov] om. 8. pév bors V. 4. dozl] om.
F. pév dou V. volyovor] AN F. 1. mveauld] in syll.
nvee des. F'; reliquam partem a ¢ suppletam hic neglexi.
10. &yp] corr. ex fyee m. 2 P.  11. ] &ip V. 14. KZBYV.
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est AEH triangulus, uertex autem ® punctum, ut
demonstrauimus. itaque utraque pyramis 4 EHO,
@K AA similis est toti pyramidi 4BI'd.
Et quoniam BZ=2ZTI, erit EBZH=2HZTI[1,41].
et quoniam, si datis duobus prismatis eandem altitudi-
4 nem habentibus alterum ba-
sim habet parallelogrammum,
alterum triangulum, et par-
allelogrammum duplo maius
est triangulo, prismata aequa-
lia sunt, prisma comprehen-
sum duobus triangulis BK Z,
E®H et tribus parallelo-
grammis EBZH, EBK®,
4 E B @KZH aequale est pris-
mati comprehenso duobus triangulis HZI', ® KA et
tribus parallelogrammis KZI'4, AI'H®, ©KZH
[XI, 39). et adparet, utrumque prisma, et cuius basis
sit EBZ H parallelogrammum, ei autem opposita recta
@K, et cuius basis sit triangulus HZTI", ei autem oppo-
situs triangulus @ K 4, maius esse utraque pyramide,
quarum bases sint trianguli 4EH, @K A, uertices
autem puncta @, 4, quoniam, si duxerimus rectas
EZ, EK, prisma, cuius basis est parallelogrammum
EBZH, ei autem opposita recta ®K, maius est pyra-
mide, cuius basis est triangulus EBZ, uertex autem

17. Post t@v del. Z m. 1 V. KZI'd, ATH®, ®©KZH]
mg. m. 2 B, in textu eras. EB, ZH, K6. 18. 67t »al V.
19. EBZH] B in ras. B. 22. faaes PVq, et B, sed
corrr AEH)] inras. V. xogvgi q. 28. xel{] om. BVq.
26. peifov] supra scr. o m. rec. P. 77s) om. V.
217. tolywvoy fore V
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7 mvgauls, ng Pddig ©0 EBZ volywvov, xoguey O
70 K oqustov, lon éetl mveauidi, fg Pdeis 10 AEH
Tolyovov, xoguey 0% 10 @ onuelov: vmd pap lowv
xal opoloy dmnédov meguéyovral. @ote xal T0 moloua,

5 0¥ Piaig ulv vo EBZH magadinidygaupov, dmsvay-
vlov 0t §) @K eddsla, usttéy éors mvpauldos, g foeig
ptv 16 A EH tolyovov, xoguey 0t to @ onusiov. idov
0% 7o ulv moloue, oV fdeg v0 EBZH magadinid-
yoauuov, amevavriov 6% 7 OK sdsie, v molouave,

10 o0 Pdaig udv 7o HZTI wolyavov, amevevviov 8% o
@K A tolymvov: 7 0t mugauls, 1g Pacig o AEH voi-
yovov, xoguepr 0 ©0 @ onuslov, lon Zovl mvoaulde,
g Biaig To OK A tolyavov, xogupy 0t to A anuslov.
T Hoa slonuéva dvo melouare pelfovd éor vav slon-

16 pévav 0bo mvgauldov, av Pdoegs utv 1o AEH, OKA
Tolyova, xopupal 0% ta @, 4 onusle.

‘H &ga 8An mvgauls, g Pdoig ©6 ABI tolyovov,
xoguey 0% ©0 A onuelov, dujonrar &ls Te dvo mvga-
uideg ioag aAdjiecg [xol Opoleg ij GAn] xel &lg dvo

. 20 wolopara loa, xal te 0vo melouara upelfovd oty 9
©0 fuiov Tig GAng mugauldog: Omep e Oste.

0.
'Ecv @6t 0vo mvgauldeg vmd 6 adrd Dyog
Ttotyevovg Eyovoar Baceig, Oiaigedy 0 éxa-
26 Téga avrdv &g te 8vo mvgauldag lGag dAArf-
Aavg xal opolag tf 3iAy xal &lg dvo molouara

2. z6] (alt.) =d q. 4. 6] om. V. 16. dvo] B V (in
mg. transit). nvgouldor] in ras. m. 1 B. foozis] Paoes
B (corr. m. 2), q,.comp. V. OKA] OKinras. V. 18.7e] om.
V. 19, loag ze nal opolag edd. xal dpoleg Tjj 6iy) om. P.

N
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punctum K; pyramis autem, cuius basis est triangulus
EBZ, uertex autem punctum K, aequalis est pyra-
midi, cuius basis est 4 EH triangulus, uertex autem
punctum @; nam planis aequalibus et similibus com-
prehenduntur; quare etiam prisma, cuius basis est
EBZH parallelogrammum, ei autem opposita recta
®K, maius est pyramide, cuius basis est triangulus
AEH, uertex autem punctum @. prisma autem, cuius
basis est parallelogrammum EBZH, ei autem oppo-
sita recta @K, aequale est prismati, cuius basis est
triangulus HZT, ei autem oppositus triangulus ® K 4;
pyramis autem, cuius basis est triangulus 4 E H, uertex
autem @ punctum, aequalis est pyramidi, cuius basis
est triangulus @ K 4, uertex autem 4 punctum. ita-
que duo illa prismata, quae nominauimus, maiora sunt
duabus pyramidibus, quas nominauimus, quarum bases
sunt trianguli 4 EH, ® K A, uertices autem puncta @, 4.

Ergo tota pyramis, cuius basis est 4 BI triangulus,
uertex autem punctum o, in duas pyramides inter se
aequales diuisa est et in duo prismata aequalia, et
duo prismata maiora sunt dimidio totius pyramidis;
quod erat demonstrandum.

Iv.

Datis duabus pyramidibus sub eadem altitudine et
bases triangulas habentibus si utraque in duas pyra-
mides inter se aequales totique similes et duo pris-
mata aequalia diuiditur, erit ut basis alterius pyra-

20. pelfova] £ corr- ex § V. 28. édv] -av postea add. m.
1P.  dowv B.
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loa, é6tar og 7 tijg uLég mveauldog facig weodg
v ti¢ érégag mvoauldog fdeiv, oVTtwg T& dv
Tf wie@ wvoauld: molopate wévre nQog Ta v T
évéoa mvoanld: molopate wavre (Gomind .

5 ’Ecrocay dvo mveauldsg vmd 6 avrd UPog TELYG-
vovg &poveow Pdadsig tag ABI'y, AEZ, xogupag 0%
e H, ® onusic, xal Oipgricde éxavépn atrdv &l
1e 0v0 mveauldag icag dAdjierg xal Owoles ©ij GAy
xal &lg 0vo molouare ica' Aéyw, dve éoriv ag ) ABI

10 Baoig weog Ty AEZ Pdew, otrwg to v vfj ABI'H
mvgaulde molopara mavra mweog ta év 1) 4 EZO muga-
wide molopare loowAnd.

’Enel yep ion éovlv 5 wdv BE v B, 5 0% AA
vij AT, magarinlog oo éotlv 1) A5 vfj AB xal

16 Suotov ©6 ABI" tolyovov e AET Touyove. O ta
avra 07 xal 10 AEZ tolyovov v PDZ toipdve
Ouowdy éetwv. xal émsl dimdaclwv éotlv % uiv BIT
vijg I'S, 1 68 EZ vijg Z®, &otw &g og 1 BI' meog
v T'E, ovrwg 7 EZ ngog my ZP. xal avapéyeaxtas

20 dwo udv vov B, I'E Guowd te xal opolwg xelpsve
e0dvpoapue ve ABI, AET, dno 0t tédv EZ, Z®
6'y,owi re xol Opolwg xelueva [e0dvyoapua) va JEZ,

1. Post loo add. Theon: xal 2l ywoy.svmv (yevep. B)
nvpap{&ov éxazéea Tov (e corr. V) adrow tgonow, %xal oo
del ylyntas (y(veun q) (BVq). £o7ow — 77g] supra scr. m.
2 B (forw). 2. érégag] post o del. e m. 1 P. oo BV.

3. molopate — 4. wvgapld] mg. m. 2 B. 4. mavra]
om. V. 8. opolwg V. 9. Post ioe add. xol TGy yevo-
pévay mveouldoy £uat&qa T0v avTov témOY wwonoﬂm Ouy-
enpévy el TovTo agl ywés®w Bq, V mg. m. 2. gadw]
om. V. ovTm Bq 13. BZ q. 14. éozly] om.

16. Bpoidv ozt 6 PDZ toryove BVq (P® in ras. V).
18. '] corr. ex 5T V. Post 8¢ ras. 1 litt. P. Z®]
corr. ex ®Z V. 22. evdvyeopua] om. P.

L %
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midis ad basim alterius, ita omnia prismata alterius
pyramidis ad omnia prismata numero aequalia?) alte-
rius pyramidis.

Sint duae pyramides sub eadem altitudine trian-
gulas bases habentes 4BI", 4EZ, uertices autem H,

E

@ puncta, et utraque in duas pyramides inter se aequales
totique similes et duo prismata aequalia diuidatur
[prop. III]. dico, esse ut 4BI': AEZ, ita omnia
prismata pyramidis 4 BI'H ad prismata numero
aequalia pyramidis JEZ®.

Nam quoniam BJE = EI, 44 = AT [prop. III),
erit 45 rectae 4B parallela et 4 BI'~ 45T [p. 152, 9].
eadem de causa erit etiam JEZ ~ P®Z. et quoniam
B =2I'E, EZ=2Z®, erit B[:T'5 = EZ: Z®.
et in BI', I'E constructae sunt figurae rectilineae
similes et similiter positae 4BI', 45T, in EZ, Z®

1) navia et loomin®i] addidit Euclides ad finem propo-
sitionis p. 160, 26 respiciens, ubi eam quasi quodam corol-
lario dilatauit.
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P®Z iovw dpa og t6 ABI volyovov mpdg v6o AET
rplyovov, otrag v0 AEZ velyovov mpds v6o PDZ
rolyovoy: évaddet doa éotlv @g to ABI' volymvov
7pog 10 AEZ [rolymvov], otrmg t6 AET [tolymvov]
7gos 10 POZ rolyovov. add’ g 1o AET relymvov
790s ©0 PDZ rolyavov, otrmg v0 meloue, ov Pddig
pév [éot) 6 AET rolywvov, exsvaviiov 0t v&6 OMN,
weog 70 arplo‘ya, ov Pdeig yév 10 P®Z volyavov,
ansvavviov 0% ©v0 ETT" xel ag apa 0 ABT tp{ym-
vov medg 10 AEZ volywvov, ovreg o azp[dy,a, oV
Beais utv ©o AET volywvov, amsvevriov 8t v6 OMN,
w@dg T0 meloux, ov Pdaig wlv 16 PDZ zolyovov,
ansvavriov 0% v0 ZTY. g 0F va elonuéve mplopara
ngdg &AAmie, oDtwg O moloue, ov Pdaig uiv ©o
KBEA mageddnAdyeoppov, dmsvavriov 0t % OM
s0dsie, mog O moloue, ov Pdoig udv vo ITEDP
nagadinddygauuov, dxevavriov 0% 5 T evdela. xal
v Obo &ga melouara, o¥ te fdaig wdv ©o KBEA
nagaidinidyeauppov, dmsvavtiov 8t § OM, xal ov
peoig pv o AET, dmevaviiov 0% ©v0 OMN, =mpdg
ra mplouata, 0¥ e Pdois utv vo IIEDP, dnsvevriov
0 5§ ZT ebbela, xal ov Pdoig udv ©6 POZ rolyo-
vov, dmevavtiov 0t v0 ETT. xal og édea 7§ ABI"
Bdaig meog Ty AEZ Pdowv, otrwg va slonuéva dvo
mplouate medg Ta slonuéve dvo molouara.

Kol opolwg, éav diumgeddow af OMNH, ETT®
nvgauldeg &lg te 0vo mplopare xal dvo mvgauldag,

1. P®Z] Pe corr. V, E®Z q. 2. telywvov] (prius) om.
V. 4. zolyovoy] (pnus) om. P.  zolyovor] (alt.) om.
6. ovtw B. 7. éau om. P, OMN rzolyavoy V. 8. ysv

dout V. 11. pév done V. 12. zglyovov] supra comp. B.
13. g 04 — p. 162, 14] mutauit Theon; u. app.



ELEMENTORUM LIBER XII 161

autem similes et similiter positae 4EZ, POZ. erit
igitur [VI, 22]
ABI: A5 = AEZ : POZ.

itaque permutando 4BI': AEZ = AET": P®Z [V, 16).
sed ut 45: P®Z, ita prisma, cuius basis est 45T
triangulus, ei autem oppositus O M N, ad prisma, cuius
basis est P®Z triangulus, ei autem oppositus ZTT
[u. lemma]. quare etiam ut 4BI': 4 EZ, ita prisma,
cuius basis est 4F I" triangulus, ei autem oppositus
OMN, ad prisma, cuius basis est P®PZ triangulus,
ei autem oppositus ZT7. uerum quam rationem ha-
bent duo prismata, quae diximus, eam habet prisma,
cuius basis est parallelogrammum KBS 4, ei autem
opposita recta OM, ad prisma, cuius basis est par-
allelogrammum ITE®P, ei autem opposita recta = T
[XI, 39; cfr. prop. III]. quare etiam duo prismata,
et cuius basis est parallelogrammum K BJ5 4, ei autem
opposita O M, et cuius basis est 45T, ei autem oppo-
situs OMN, ad duo prismata, et cuius basis est IIEDP,
ei autem opposita ZT recta, et cuius basis est P®Z
triangulus, ei autem oppositus ZTT, illam habent
rationem [V, 12].!) quare etiam ut 4BI': JEZ, ita
duo prismata, quae diximus, ad duo prismata, quae
diximus.

Et similiter, si pyramides OMNH, 2T T® in duo
prismata duasque pyramides diuiduntur, erunt ut

1) Sint prismata p b, P P,. demonstrauimus 4BI': 4EZ
=p:p;p:p=P: P =p+ P:p + P. ergo
ABI': AEZ =p + P:p, + P,.

14, 8ie 7o adre mg. m. 1 P, qui ad lin. 8 adscr. hab. m, 1:
og sv8vg dosi.  18. KBEB, sed B in ras. e corr. P.
Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. 11
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Zovar dbg § OMN Bdoig mgos viy ETT Paaw, otrwg
te év vfj OMNH nmvgauld. 0vo molouere medg T év
] ZTTO mvgaulde dvo molopara. ¢id’ og 7 OMN
Boog medg Ty ETT Pdow, odrwg 9 ABI' Paoig
7o vy AEZ Bdewv: loov yag éxdregov véy OMN,
ZTY vouydvor éxavépp tdév AEI, POZ. xal dg
doa 71 ABI Pdoig meog v AEZ Paow, otreg ta
réooapu molopare medg Te Tédoege mplouate. Ouolmg
0t xdv rag vmodaimopévag mvgauldag diédmusy &ig TE
0vo mvoauldag xal &lg 0vo molopare, Eovar ©g %
ABTI facig meog vy AEZ faciv, oVtwg ta év jf
ABI'H mvgauld. molouata ndvia meds te év
AEZO mvpaplde molopeare mdvia (comindi* Omeg
e dcitau.

Afjppe.

Ove 8¢ dotiv og ©0 AET tolywvov meog ©o PDZ
rolyovov, otrmg ©6 meloua, ot Pdoig vo AST toi-
yovov, dnevaveiov 0t 0 OMN, medg ©¢ mploua, ov
Bdoig utv 10 PO Z [rolywvov], dxsvavriov 0t 1o ZTT,
ovtw deixréov.

‘Enl pag vis avdris xavayapis vevonodweay dmo
tov H, @ xidevor énl va ABT, AEZ éninsda, icar
OnAady Tvyydvovear Owx T (Govpsic vmoxeloPar Tag
nvgauldes. xel énel 0vo svdelar 7 te HI xal % dmo
vov H xdderog vmd nmegaiijiov émunédov 1oy ABT,
OMN rzéuvovrar, &lg Tovg adrovs AGyovg Tundrjcovrar.
xod vérpyrew 7 HI Olye Omd *vo OMN Zmmédov
xare v0 N° xal 7 awd vov H dpa wddevog éml o

15. djjppe] om. BV. 16. AEI'] I"'e corr. m. 2 V.
ZP® P. 17. o%tw B.  19. zelywvoy om. P. TZT rel
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OMN : ZTY, ita duo prismata pyramidis OMNH
ad duo prismata pyramidis ZTT®. sed OMN: XTT
= ABI': AEZ; nam uterque triangulus OMN, ZTT
utrique triangulo 4 5T", P® Z aequalis est. quare etiam
ut ABI': AEZ, ita quattuor prismata ad quattuor pris-
mata [V, 12]. et similiter si etiam reliquas pyramides in
duas pyramides duoque prismata diuiserimus, erunt ut
ABI': AEZ, ita omnia prismata pyramidis 4BI'H
ad omnia prismata pyramidis 4 EZ® numero aequalia;
quod erat demonstrandum.

Lemma. .

uerum esse, ut A45I': PO®Z, ita prisma, cuius
basis sit triangulus 45T, ei autem oppositus OMN,
ad prisma, cuius basis sit P®Z, ei autem oppositus
ZTT, ita demonstrandum est.

In eadem enim figura fingantur perpendiculares a
punctis H, ® ad triangulos 4BI', 4 EZ ductae, quae
scilicet aequales sunt, quia supposuimus, pyramides
aequales altitudines habere. et quoniam duae rectae
HTI et perpendicularis ab H ducta planis parallelis
ABI'y OMN secantur, secundum eandem rationem
secabuntur [XI, 17]. et HI" plano OMN in duas
partes aequales secta est in IV; quare etiam perpen-

yovoy V.  20. dslfopev o¥twg V. o¥zw] -¢ del. m. 1 P.
21. of dwé BVq. 22. zév] ziig B. zd] ¢ Tdv V.
A4EZ] AEZ tolyova Bq; AEZ toiyovay V.  28. lgovypeis]
-et- e corr. V. 24. 5] in ras. V.

11%
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ABT énimedov dlye tundijoerar vwd vov OMN émi-
wédov. Gz T avre Oy xel ) awd vov O xdderog
éml ©v0 A EZ énimedov dlye vundjcsror vwd tov ETT
émnédov. nal slow loaw af amwo rov H, @ xddevor

6 énl 1@« ABI', AEZ émimeda’ lou doa xal of .dmo
tov OMN, ETY souysveov énl va ABI', AEZ
xdderor. lGovy] dga [éotl] ve molouere, dv Pdosyg
uév elov v« AST, POZ volyove, emevaviiov 8% &
OMN, ZTY. aore xal ta 6regex magalinlemimedn

10 T amd Tdv clonuévov mooudTOY AvayeuPousV
loovyi] xal meog &AAnAa [elow] og af Baosg” xal ve
nulon dee Zovlv dg v AEID Pdeig medg vy PDZ
poow, otreg T slpnuéva molopeare meog EAAnAa
omep 05 OstEa.

’

15 &.
AL 9o 70 adrd VYog ovoar mvgauldeg xal
Ttoiydvovg Egovear faceig medg addjiag elaly
dg al Baceg.
"E6twcay vmé t0 adrd Uyog mveauldss, dv Pddsts
20 utv v« ABI, AEZ vglyova, xogupal 0% ta H, @
onuele: Aéym, Ot éotlv og 1 ABI Pdeig meodg Ty
AEZ foow, ovtwg % ABI'H mvpapls meds iy
AEZO® mvgoaulde.
E¢! pag w1 éoviv @g v ABT Pdeig meog vy AEZ
26 Beow, ovrmg 7§ ABI'H mvgauls meog tyy AEZ®
nvgaulda, Eotar &g 1) ABI' fdowg meds iy AEZ
Bdow, ottwg § ABI'H mveauls #ror mpds EAeeady

1. énilmedov ayopévy V. 8. énlmedov ayoudwy V.
5. doa slol V. «f] om. Pq. 7. »aferoc] in ras. V, seq.
ras. dimid. lin. (foas . ... and v opw). é6t(] om. P.
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dicularis ab H ad planum ABI" ducta plano OMN
in duas partes aequales secabitur. eadem de causa
etiam perpendicularis a ® ad planum AEZ ducta in
duas partes aequales secabitur plano X TT. et perpen-
diculares ab H, ® ad plana ABI', 4EZ ductae
aequales sunt. itaque etiam perpendiculares a trian-
gulis OMN, XTT ad ABI'y 4EZ ductae aequales
sunt. quare prismata, quorum bases sunt trianguli
AET, PDZ, iis autem oppositi OMN, X TT, aequales
altitudines habent. itaque solida parallelepipeda a
prismatis, quae diximus, constructa eandem habent alti-
tudinem et eam inter se rationem habent quam bases
[XI, 32]. itaque etiam prismata, quae diximus, ut
quae dimidia sint parallelepipedorum [XI, 28], eam
rationem habent, quam AEI": P@Z; quod erat de-
monstrandum.?)

V.

Pyramides sub eadem altitudine et bases triangu-
las habentes eam inter se rationem habent quam bases.

Sint pyramides sub eadem altitudine, quarum bases
sint trianguli 4BI', AEZ, uertices autem H, ©®
puncta. dico esse

ABI': AEZ = ABI'H: AEZ®.

Nam si non est 4BI': 4EZ = ABI'H: AEZ0,
erit ut 4BI': 4EZ, ita pyramis 4BI'H aut ad so-

1) Hoc quoque lemma et per se et propter orationis genus
suspectum est.

peaig Bq, sed corr.  11. xal] (prius) zvyyzevovre Theon (BVq).
elowv] om. P. 12, dovly] ot BVq. 13. o¥zw Bq. 17. el-

Ande P, corr. m. 2. 24. JEZ—25. mjy] mg. m. 2 B. “26. 4EZ®

wveaplda] et in textu et mg. m. 2 B.” 27. fzoc] 7 V.
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n tijg AEZO® mvgopidog 6rseov 1 medg pelfow.
#otw modrspov meog Elacgov to X, xal diperneda %
AEZ® mvgapls &lg te 0vo mvoapldes loag @Aifieg
xal opoleg tfj 6Ay xal &lg dvo molopere loe” va o7
0vo molopara pelfovd éorwv 1 TO fwev tig ‘GAng
nvpauldog. xal maiw af & Tijg dlugédcmg prvduever
nvpauldes Ouolwg dinerodacav, xal tovro asl puwé-
690, fug 0¥ Aapddal iveg mveauldss ano tijg AEZO
nvgauldog, ol elow éidrroves Tijg vmsgoyns, 1 VmeQ-
ée n AEZO mvgapls tov X ovseov. Acdelpdmocay
xal éotwoay Adyov Evexev ol AIIPXE, ZTTO° Aouwe
dpo va év v} AEZO mvgauld. melopare pelfovd éove
100 X ovegeov. Oupenofw nal ) ABI'H mugauls
ouolwg xal (Gomindag 1) AEZO mvgauld: Eoriv dpe
wg ) ABI Bdewg meds vijyv AEZ Pdew, otrmg T
év vfj ABT'H mvpauld. melopara meog e év vij AEZO
nvgaplde meloparve. dide xel &g ) ABI' Bdows meodg
v AEZ fdow, ovtwg § ABI'H mvgauls medg 7o
X ovepedv xal wg dpa ) ABI'H mvgepls medg 16 X
oteQedy, ottwg v év vf] ABI'H mvgaulde mplouare
ngog e &v vfj AEZO mvgauld. melopora: valdak
doa g 7 ABI'H mvgauls meos ta &v alri mplopere,
ovrag 0 X ovegeov moog te v v AEZO mugaulds
nolouare. uelfov 0 § ABI'H mvgauls tav év avrj
noopdtey: usifov Goa xal ©d X ovsgedv tdv v T
AEZ® mvgopld. moiopdrov. aiie xal Elavrov: Gmeg

6. yevopsvar q. 7. yiyvésSo BYV. 8. lewpddae] -ze-

corr. ex 77 V, mut. in 7 m. 1 Bq; istp@doww PB.  ano — 9. mo-

oauldos] mg. m. 2 BV, om. q. 9. didocovg BVq.  10. de-
AelpBooav] -ei- corr. ex n V, mut. in 7 q. 11. ETT® B,
corr. m, 2. 12. éorwv P. 17. %] post ins. V. 19, xel
dg — 20. ozzeeév] om. q; suo loco m. 1, sed alio atramento
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lidum minus pyramide 4EZ® aut ad maius. sit prius
ad minus X, et pyramis 4EZ® in duas pyramides
inter se aequales totique similes et duo prismata
aequalia diuidatur. itaque duo prismata maiora sunt
-quam dimidia totius pyramidis [prop. III]. et rursus
pyramides ex diuisione ortae similiter diuidantur, et
hoc semper fiat, donec e pyramide 4 EZ@® relinquantur
pyramides quaedam minores excessu, quo pyramis
AEZ® excedit spatium X [X, 1]. relinquantur et
sint uerbi causa 4IIPX, ZTTO. reliqua igitur pris-
mata pyramidis 4 EZ® maiora sunt spatio X. iam
etiam pyramis 4BI'H similiter et toties diuidatur,
quoties 4EZ® py-
ramis. erunt igitur
ut ABI': 4EZ, ita
prismata pyramidis
ABI'H ad prismata
pyramidis JEZ®
[prop. IV]. uerum
ABI':4EZ = ABI'H
:X. quare etiam ut
ABTI'H: X, ita pris-
mata pyramidis
ABI'H ad prismata
pyramidis JEZ®O,
permutando igitur [V, 16] ut pyramis 4 BI'H ad sua
prismata, ita X solidum ad prismata pyramidis 4EZ®.
sed pyramis 4 BI'H maior est prismatis. itaque etiam
X solidum maius est prismatis pyramidis 4EZ® [V, 14].

B. 19. &oa 7] corr. ex 7 dpx m. 1 V, dox og 7 P.
23, ovte B.
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dotlv advvarov. ovx &pa éotlv wg ) ABI Pdoig meos
vy AEZ Bdew, otnwg ) ABI'H mvgauls npds Eiao-
66 tu vijc 4EZ® mvgauldog oregedv. dpolng 01 Oeiy-
&jostan, Gve 000t og § AEZ faeig meos vy ABT
Beew, oltwg 7 AEZG mvgapls mwedg éAarrdv v Tiig
ABT'H mvgauldog oregedv.

Aéyo 01, 61t 0dx Eotiv oVt g ) ABI Pdeig
nwedg v AEZ fdowv, ottwg 9 ABI'H mvgauls weds
peltov v vijg A4EZO mvgauldog oregeov.

E¢ pag dvvardy, éotm moodg usifov ©0 X° avimaiiy
dga éotly dg § AEZ Pacig meds vy ABI Pdow,
ottwg 10 X oreedv moog Ty ABI'H mvgaulda. dg
0 70 X orepeov medg vy ABI'H mvgaulde, ovrwg
7 AEZ® mvgapls meog éiaocdv v vijg ABI'H mvea-
uldog, og Eumgocdev elydn: xal og &oa ) AEZ
Bdeig meog Ty ABI Pacwv, otrwg vy AEZO mvpapls
wog #Aaoodv . vfig ABI'H mvgauldog* Omeg &rvomov
80ely®n. ovx dga derlv dg 1) ABI" Pdoig meodg Tow
AEZ Bdow, otrmg ) ABIT'H mvgauls meds ueltov e
tijsc AEZ® mvgauldog orsgedv. £0elydn 07, Ot 0vdd
noog EAacdov. Eovv dpa wg 7 ABIT fdoig mpdg T
AEZ faow, ovtwg 7§ ABI'H mvgapls mds wiw
AEZ® mvgaulda: omeg &€& dstar.

’

c.
Al Ymd 1o avrd DYog ovear mvgauldss xal
wolvydvovg égovear foeeig weog aAdfiag elaly
og ol fdossg.

2. flartov V. 8. 4EZ6] @ eras. P; JEZHO q.
dslkopsy V. 5. #lacoov B. 11. % Pdag ) 4EZ Vq.
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uerum etiam minus est; quod fieri non potest. ergo
non est ut 4BI': AEZ, ita pyramis 4 BI'H ad mi-
nus aliquod pyramide 4 EZ® solidum. similiter de-

—— monstrabimus, ne 4EZ@® quidem
= pyramidem ad minus aliquod pyra-
’ 7 mide 4 BI'H solidum eam rationem

habere quam A4EZ: 4BT.

Iam dico, ne ad maius quidem aliquod pyramide
AEZ® solidum pyramidem 4 BI'H eam rationem ha-
bere quam ABI': 4EZ.

Nam si fieri potest, habeat ad maius aliquod X.
e contrario igitur [V, 7 coroll]

AEZ: ABI'=X: ABT'H.
uerum ut X: 4BI'H, ita 4EZ® pyramis ad minus
aliquid pyramide 4 BI'H, ut supra demonstratum est
[prop. II lemma]. quare etiam ut 4EZ: 4BT, ita
pyramis 4EZ® ad minus aliquid pyramide 4BI'H;
quod absurdum esse demonstrauimus. itaque ne ad
maius quidem aliquod pyramide 4EZ® solidum py-
ramis 4 BI'H eam rationem habet quam ABI': 4EZ.
démonstrauimus autem, eam ne ad minus quidem
hanc habere rationem. erit igitur
ABT': AEZ — ABTH: AEZ®;
quod erat demonstrandum.

VL

Pyramides sub eadem altitudine et polygonas bases
habentes eam inter se rationem habent quam bases.

17. mveapldog ot2gedv q; oreeéy add. m. 2 V. 21. ﬁajo‘cc}
supra scr. m. 1 P. 25. mvoauldes ovear B. ovoat
om. V.
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"Egtwoey vwd 1o bt UPog mugauldss, av [«l] Pa-
ceag utv vo ABI4dE, ZHOK A moivymve, xopugpal
0 ta M, N onusia* Aépw, 8t éotly g § ABI'AE
Baaig mds iy ZHOK A Pdow, otrag § ABTAEM

5 mugapls medg Ty ZHOK AN mvgaulde.

‘Enctevydwoay yeo of AT, Ad, 20, ZK. énel
oty 0vo mvgauideg elolv af ABI'M, AT'AM vouys-
vovg Eyovear Pdoeg xal Upog ldov, medg aGAdiag
elolv dg af Paosig Eotww doo og ) ABI' fadig mwedg

10 zv A4 Bdew, otrag ) A BI'M mvgapls meog v
AT'AM mvgapide. xal cvvdévee og 5§ ABI'A. faeig
neog v AI'4 Bacw, otrwg 7§ ABI'AM mveauls
7og Ty ATAM mveaulda. dAda xal og § AI'd
peos meog v AAE Bdew, otrwg § AI'AM mvga-

16 wlg meog tyy AAEM mvgauida. 00 leov &ga dg 3
ABTI'4 Bdoig mpog tyy AAE Pdew, otrag n ABI'AM
mveauls meog iy AAEM mvgaulde. xel ovvdévre
e, og ) ABTAE fdeig meos tqv AAE fday,
ovtwg ) ABI'4EM mvgauls meog tyv A4 EM mvge-

20 ulde. Opolwg 07 Osydrjosran, ot xal g ) ZHOKA
peaoig meog Ty ZHO Pdow, otrwg xal ) ZHOKAN
nvgapls medg iy ZHON mvgaulde. xal émsl d0vo
mwvgauldeg eloly af AdEM, ZHO N roipavovs Ejovear

1. of] deleo. v — 2. xoQugal] molvydvove é’zovo‘m paozes
tagc ABTAE, ZHOKA, uo(w(pac Theon (%Vq) 6. ueth&
— 10. ﬁao‘w] Jm(mo‘u‘}m yao 1) ptv ABT'AE fdag elg ¢ ABT,
A4, AEA tolyove, 1) 08 ZHO KA (N eras. V) &g 7o ZHO,
ZOK ZK A4 rolyove, nal vevoredwoey ag’ Exderov T tyawoo
nvoap,(&sg loovyeic (-eig corr. ex -ou m. rec. V) zaig & aqu-
wveaplst (nvoaulow B) nal énel dotv g o ABT Telyovoy 7Qog
0 AT'4 selywovoy Theon (BV q). 11. ovv¥évra doa ag V.

7 — 12. aowv] mg. ye. Teaméfiov et ye. fquawov m. 1P;
©0 ABT'd teaméfiov meos to AI'A zolywvoy Theon (BVq).

k ¢
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Sint sub eadem altitudine pyramides, quarum bases
sint 4BI'4E, ZH® K A4 polygona, uertices autem M,
N puncta. dico, esse

ABIT'AE :ZHOKA = ABI'4EM: ZHG®KAN.

ducantur enim AI', 44, Z®, ZK. iam quoniam duae
pyramides sunt 4 BI"'M, AI'4M triangulas bases ha-
bentes et altitudinem aequalem, eam inter se rationem
habent quam bases [prop. V]. erit igitur ABI": AT'4
= ABI'M: ATAM. et componendo [V, 18] 4BI'4
A4 = ABT'AM: AT4M. uerum etiam [prop. V]
A4 : AAE = ATAM: A4EM. itaque ex aequo
[V,22] ABI'd: AAE = ABI'AM: A4EM. et rur-
sus componendo [V, 18] ABI'4dE: AAE=ABIT'4dEM
: A4EM. similiter demonstrabimus, esse etiam

ZHOKA:ZH® — ZHOKAN: ZHON.
' M y

4 B ‘w’
4 H
4
E Z

et quoniam duae pyramides sunt 4JEM, ZHON
triangulas bases habentes et altitudinem aequalem,

13. ATAM] supra 4 scr. Em. 2 B. 9 — 14. Bdow) 76 AT'4
Tolyovoy meog 10 AAE tolywvov Theon (BVq).  15. dou éotly
Theon (BVq). 17. AdEM] M supra scr. m. rec. P,

18, fegiv] om. Bq. 19. ABI'dE add. M m. 2 V.  20. opolog
— 6v] e ta avra 87 Theon (BVq). 21. ZHO]P; ZKA
Theon (Bq et 4 e corr. m. 1 V), 22. ZKAN Theon (Bq et
N in ras. V). 23. ZKAN Theon (BVq).
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Bdesg xal Typog leov, &oniv Gga og 9 AAE Pdoig
mgog Ty ZH® Py, ottag 1 A4 EM mveauls meog
iy ZHON nvgaulde. ¢Ad’ g 7 AAE Peacis mgog
vy ABTAE fdew, odtwg fv § AAEM mveauls
6 mwpog Ty ABI'4EM mvgoulda. xal 8/ leov &ga ag
9 ABT'AE Bdeg mpog vy ZHO® Pdow, otrog 1
ABI'4E M mvgouls ngog tyv Z HO N mvgaplde. ¢iie
unv xel og 7 ZHO Baeig mds vy ZHOK A feay,
otrag v xel ) ZHON mvgeuls meos vy ZHOKAN
10 wvgaulda. xal 8. leov &oa og §) ABI'AE Bdeis
ngog v Z HO K A Bdewv, otrwg ) A BI'A EM mvgauls
ngos 1y ZHOK AN mvgaulda’ dmeg 05 detbac.

g.

IIév molopa tolymvov &gov Baciv diat-

16 @eivar elg Toels wvgauldag loag -aAdfjiaig TouLs
yovovg fdeeig éxoveas.

"Eerm moloua, ov Pacis udv t0 A BI velyovov,
anevavelov 0% ©0 AEZ' Aéyw, 6vt 10 ABTAEZ
molopa Oawgelrar &lg 1Qsly mvgauldag loag aAdfieug

20 Touywvovg éyovoag Pdoss.

’Enelevydwoay yag af BA, ET, I'd. énsl magel-
AqAoygauudv éd6ti 10 ABEA, diduergog 0% avrod
éoviv 7 Bd, lgov &ga éotl 10 ABA velyavov T
EB4 vouysve xal 1 mvgaplg dea, 7jg Pdois ptv o

26 ABA velymvov, xoguepy 0 v0 I’ enuciov, ioy éovl
mvgouidi, g Phoig uév éovi o A4 EB tlyovov, xogupy
0t 70 I onuslov. dida 1) mvauls, g Phdig uév éove

1. xal dyog loov] xal dxo 76 avro vwos Theon (BVq).

2. ZK A4 Theon (BY q), ut lin. 6, 8. 3. ZKAN Theon (BVq),
ut lin. 7, 9. @1l dg — b. mvoaulda] émsl odv domy (om.
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erit [prop. V] A4E:ZH® = AAEM: ZH®GN. uerum
AAE : ABTAE = AAEM : ABI'4 EM. quare etiam
exaequo [V,22) ABT4E:ZHO=ABI'4EM:ZH®N.
uerum etiam ZHO:ZHOKA=ZHOGN: ZHOKAN.
quare etiam ex aequo [V, 22 4BI'4E:ZH®GK A
=ABI'4AEM:ZH®K 4AN; quod erat demonstrandum.

VIL

Omne prisma triangulam basim habens in tres
pyramides inter se aequales diuiditur triangulas bases
habentes.

Sit prisma, cuius basis sit 4 B I” triangulus, ei autem
oppositus 4EZ. dico, prisma 4 BI'4EZ in tres py-
ramides inter se aequales diuidi triangulas bases ha-
bentes,

ducantur enim B4, EI, I'4. quoniam parallelo-
grammum est 4BEA, diametrus autem eius B4,
erit ABA4 = EBd4 [1I, 34]. quare etiam pyramis,
cuius basis est triangulus 4 B4, uertex autem I’
punctum, aequalis est pyramidi, cuius basis est trian-
gulus 4 EB, uertex autem I" punctum [prop. V]. uerum

VII. Hero stereom. II, 39.

Bq) dg 1) ABT'AE Pdoig meos iy AAE Pdoww, ovtag 7 (v %
q) ABI'AE M mvgapls %eos vy AdE M mveaplde Theon (BVq);
dein add. dg 0% % AJE fdoig medg v ZK A faoww, ovtwg 7
AAEM mvoopuls meog v Z KAN mvoapide Vq et mg. m. 2 B.
8. xel] om. Theon (BVq). 6. faoww] om. BVgq.
ottag] om. q. 8. ZHOKA] KA add. B m: 2. 9. 7»] om.
V. 10. &pa] mddv dotly Bq; doa doztv V. 12, ZHOKAM
q. 17. feoeis q. 20. Baceg éyovoag V. 21. nal dmel
Bq. 24 E4BB.  pév] om. V. 26. 4oty PB, ol 73
V. 26, 4oy B. 27. alle — p. 174, 1. onueior] om. q.
27. ¢4’ B. 4] om. V.
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760 4EB tolyavov, xopupn 0% ©0 I' enueiov, 3 adry
éors mveaulds, 1 Pdois uév ot o EBT rolyovov,
xoguey 0% 70 A onuslov: VT pag TOV alrdv Emi-
nédov meguéyerar. xel mvoauls de, 7g Pdois uév
éote 10 ABA tvelyovov, xoguepy 0t 0 I' oqusiov,
loy dotl mveauldi, fg Pacis wév dove ©o0 EBT tolym-
vov, xogupy 0t ©6 A onusiov. medw, énel megaddn-
Adpoauudy éov. ©o ZI'BE, diductgog 0F éotiv adrov
n T'E, loov dotl ©6 I'EZ volyovov v I'BE zgi-
yove. xel mveapls dge, g Bdais uév éov. ©o BI'E
Tolyavov, xogupn 0% 10 A onusiov, lon é6rl mvee-
uide, N Pdoig pév éevi vo EI'Z volyavov, xopuei)
0t ©o A4 onusiov. 7 0 mvgauls, ng Pdeis uév dome
10 BI'E volywvov, xogupy 0% 0 A oquslov, lon
80elydn mvgaulde, fg Pdoig uév éori 16 ABA Telyw-
vov, xoguey 0 vo I’ onustov' xel mvgauls dee, g
paeig wév deve vo I'EZ rolyavov, xopupy 0% ©o A
onuetov, loy dorl mvgaulde, 4g Pdag pév [dor] o
ABA zolyovov, xogvpy 0% ©o I' oqusiov: dujenre
doe ©v0 ABI'AEZ mglouc &ls toels mvpauldag loag
addjioug ToLysvovg éyoveag Pacesg.

Kal énel mvpauls, g Pdeis pév dov 1o ABA vol-
yovov, xopuey 0% v0 I' onuslov, 3 avty é6t. mvea-
ulde, ng Pdag vo I'AB rolyovov, xogupy 0% ©d A
onuelov UmO pro Tdv avrdy émimédov megiéyovrar
n 0} mvgauls, 7g Pdog 6 ABA Tolyavov, xoguey

2. fori] (prius) éezw PB; dore 75 V. 4. xal] om. q;
wal 5 V. 6. 4ot(] dotlv PB; ﬁo‘ti] i V. 8. éoiv] om.
BVq. atrod éotiv Bq. 9. ET' V. 12. ET'Z] I'Z in
ras. V. 14, BET V. 4] in ras. m. 2 B. 18. ot
om. P. 21. Pdosig éyovoag, eras. t, V. 23. 4oz 75 V.
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pyramis, cuius basis est 4 EB triangulus, uertex autem
I" punctum, eadem est ac pyramis, cuius basis est EBI"
triangulus, uertex autem 4 punctum; nam iisdem pla-
nis continentur. quare etiam pyramis, cuius basis est
Z A4 B 4 triangulus, uertex autem
I' punctum, aequalis est py-
E ramidi, cuius basis est EBI’
triangulus, uertex autem A
punctum. rursus quoniam par-
allelogrammum est ZI'BE, et
diametrus eius est I'E, erit
I'EZ =TIBE [I, 34]. quare
B- 4 etiam pyramis, cuius basis est
BTI'E triangulus, uertex autem 4 punctum, aequalis est
pyramidi, cuius basis est E I'Z triangulus, uertex autem
4 punctum. demonstranimus autem, pyramidem, cuius
basis sit BI'E triangulus, uertex agtem 4 punctum,
aequalem esse pyramidi, cuius basis sit 4BA trian-
gulus, uertex autem I' punctum. quare etiam pyramis,
cuius basis est I'EZ triangulus, uertex autem A
punctum, aequalis est pyramidi, cuius basis est 4BA
triangulus, uertex autem I' punctum. ergo prisma
ABT'4EZ in tres pyramides aequales diuisum est
triangulas bases habentes.
et quoniam pyramis, cuius basis est 4 B triangulus,
uertex autem I' punctum, eadem est ac pyramis, cuius
basis est I'4 B triangulus, uertex autem 4 punctum
(nam iisdem planis continentur), pyramidem autem,

24. 76 &prius) uiv 70 q; pév éote w6 V. T'AB] e corr. V.
26. 76] ozl 70 V..
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0% 6 I' equsitov, volvov 0:iydn vod molouarog, ov
pdag ©6 ABI volyavov, dmsvavtiov 0t ©6 AEZ,
xel 7 mvpeuls &oa, 1 Pdeig 16 ABI telyavov, xo-
ovpy 0t 1o A onusiov, toitov forl tov melouavog
r00 &yovrog Paeww Ty evtyy ©6 ABI zplymvoy,
ansvavriov 0t 10 AEZ.

IIégiopec.

’Ex 07 tovrov @avegpdv, 8t mide mugauls telrov
uépog et Tod mplouarog Tov TRY avryy facy Eyovrog
avtf] xal tpog lgov [émeidimep xdv Erspdv T oyijue
evdvypaupov &y N Pddig Tod mpicuarog, TolovTo xal
7o &ﬂevaw[ov, xal &azpetmt elg molouare m[yawa
Eyovra mg Beosg xal v dmevaviiov, xal dg 7 0dy
Paoig meds Exmorov]® omep E0s deifou.

’

7.

Al Gpotae ;vpayidsg xal Toiy@vovs Eyovoar
Baceig év toimAadiove Adyw slol Tdv Guoid-
yov mievoow.

"Eotwoay Suoiet xal Ouolwg xslusver mvgauldsg,
av Pdesg uév slow v ABI', AEZ tplyove, xogupel
0t va H, ® onuele' Aéyw, 8ve 9y ABI'H mvgapls
ngog iy AEZO mvgaulda toimAeclova Adyov &ye
fimeg 7 BI" mgdg v EZ.

1. Baoig éotl o V. 3. 7%om. V. 5. ot — owﬂfvl
fogig V. 11 5 — nglqmtog Boow ©o molopa q , Totovto]
om. BVgq. 12. 7d] 8 avzé Bq et corr. ex adro 76

#e/] om. BVq. zezynwovc, -ovg e corr. m. 2 V. 13. zag

_om. q. xel . q. ta] zdg q. xal g — 14, dsiﬁm]

om. Theon (B q) 17. &lotv B. 20. ﬁamg B, corr. m. 2.
%oguey B, corr. m. 1.  21. 4] 0% adradw Zota V.
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cuius basis est 4 B4 triangulus, uertex autem I" punctum,
tertiam partem esse demonstrauimus prismatis, cuius
basis sit 4BI" triangulus, ei autem oppositus 4EZ,
etiam pyramis, cuius basis est 4BI” triangulus, uertex
autem 4 punctum, tertia pars est prismatis eandem
basim habentis triangulum 4BI’, ei autem opposi-
tum AEZ.

Corollarium.

Hine manifestum est, omnem pyramidem tertiam
partem esse prismatis, quod eandem basim habeat et
altitudinem aequalem.!) — quod erat demonstrandum.

VIIL

Similes pyramides triangulas bases habentes tri-

plicatam inter se ratio-
K 4, nem habent quam latera

4 r correspondentia.
Sint pyramides simi-
¥ 1 e \ P les et similiter positae,
B 3 E 7 quarum bases sint 4BT,
AEZ trianguli, uertices autem H, ® puncta. dico, esse

ABTH:AEZ®=BI®:EZ®

1) Quae sequuntur uerba lin. 10—14 sine dubio subditiua
sunt. scripturam codicis P in fine lacunam habere, recte signi-
ficauit August; nam uerba xal &g % 61y Pacts weos Exacrow
princ?ium est amplioris demonstrationis. cetera in P satis
emendate leguntur, cum in codd. Theoninis omni sensu ca-
reant. sed etiamsi sana essent omnia, haec uerba tamen su-
specta essent, quia, ut saepius monui, demonstrationem corol-
larii adferre nihil adtinet.

Euclides, edd. Heiberg et Menge. IV. 12
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Svumeninowodw yag v« BHMA, E®IIO orepea
noagoddnienineda. nal énwsl opola dovlv § ABI'H
nvgauls 1) AEZ® mveauldi, lon dga éovlv 7 pdv
v ABT povie 1 vn6 4 EZ yovie, 5 0% om0 HBI'
tj vmd @EZ, 7 0 vmd0 ABH tfj vn6 AE®, xal
éotw &g 1 AB medg vy AE, ovrwg v BI' mdg v
EZ, xal % BH modg tiv EO. xol énel éotiv og %
AB mpog vy AE, ovrwg % BI' moog tyv EZ, xal
wegl loag yoviag of mAsveal avdioyov &lowv, Suotov
doa fotl ©0 BM magedinidygauuov té EIT magei-
Andoyodppw. O te avra Oy xel o piv BN 16
EP opowov dore, o 0% BK v6 EfE" ta tole doa ta
MB, BK, BN tguwol voig EIl, EE, EP duowd éoriv.
aAde T udv tola vo MB, BK, BN tgi6l volg dnsvay-
riov lox ve xol Guoic dotiv, ta 0% vole v EII, EJE,
EP zgi6l voig amevavriov l6e te ol Ouoidt 6Tiv. Ta
BHMA, E®IIO &pe 6regea vmd Opolwv émimédmv
lewv 10 wAfdog mweguéysToun. Suotov dge éori to BHMA
oreeov 1o E@ITO oveped. e 0% Spoix dregse mag-
aAdnieninede v toumdaciove Aoy foti thv Gpoidyov
wAsvodv. ©0 BHMA Gpa 6regedv meds ©0 EOIIO
oteeov touwAadlove Adyov Eyxe tmep 7 OudAoyog
misvge 7 BI' meodg v duddoyov misveev tiw EZ.
g 02 ©6 BHMA cregsov moog ©0 EGITO 6rspedv,
ottwg 7y ABI'H mvgauls mpds tiv 4EZO mvgeuide,
énednmeg 7 mvgapls Exvov pégog éotrl Tov drs@EoD
dur 70 xel O moloue Fuov dv Tov oTEQE0T megad-
ApAsmimédov toimAdeiov elvor tijg mvoauidog. xal 3

2. 5] bis P, corr. m. 1. 5, ®EZ] e corr. V. 9. douv
q. 10. wogaiinioyoappor] (prius) om. V.  18. éome V.
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Expleantur enim solida parallelepipeda BHM 4,
E®IIO. et quoniam similis est 4 BI'H pyramis py-
ramidi 4EZ@, erit | AB[—=AEZ, | HBIT=G@EZ,
L ABH = AE®, et est AB: AE= BI': EZ = BH
: E@ [XI def. 9]. et quoniam est 4 B: JE=BI":EZ,
et latera angulos aequales comprehendentia proportio-
nalia sunt, erit BM ~ EII [p. 83 not. 1]. eadem
de causa erit etiam BN ~ EP, BK ~ EJf. itaque
tria MB, BK, BN tribus EII, E5, EP similia sunt.
uerum tria MB, BK, BN tribus oppositis aequalia
sunt et similia, tria autem EII, EJ&, EP tribus oppo-
sitis aequalia sunt et similia [XI, 24]. itaque solida
BHMA, E®IIO planis similibus numero aequalibus
continentur. ergo BHM A~ E® IT0[XIdef.9]. similia
autem solida parallelepipeda triplicatam rationem ha-
bent quam latera correspondentia [XI, 33]. itaque
BHMA:EGIIO = BI®: EZ% sed BHM A:E@IIO
= ABI'H: 4EZ@®, quoniam pyramis sexta pars est
solidi, propterea quod prisma, quod dimidium est so-

15. low T mz? om. V. Zon q, comp. V. <d] (alt.) om. B,
16. towol — Zonv] loa 76 xal Guotx toiol oy amsvavtiov dotl
BVq.  16. 4oz P. 17. orepsa magailnloemimsda V.

19. oreoeov] om. V. 20, doviv B.  22. wov roumlaciove q.

. 26. ¥xzov] 5 q.  27. mogallnloemm. V.-

12¥
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ABT'H &g mvgapls meog v 4AEZO mveaulde toi-
nlaolove Abyov &ye 1imeg 1) BI mods tyv EZ* 8mse
&der Oettou.

Ildgiopa.

'Ex 07 tovrov gavegdv, 8t xal af modvywvoug
#ovoar Pacsig Guotar mvgauidegs mdg aAdfAeg év
rouwdaciove Aoy@ &lol TGy ouoAdyov mAsvodv. Oai-
pedeaowy yag avrdv &l tag v avtaly mveauldeg
TQLyevovg Pacelg époveag te xol T dpoia wolvywve
v Paceov &ls Ouowe Tolyove Oiaigeiodar xol loa
T wAnPe xal Suoloya voig SAowg Foraw dg [1] év ©f
érdpe pla mvgapls tolywvov &yovoe fdowv medg TNV
év tfj évépa plav mvgaulde rolymvov Eyoveav Bdeuv,
ovtwg xal dmaco ol év tf Evépa mvoauide mvoauldeg
Touydvovg Eyoveas ficeg modg Tag v i) frdpa muga-
ulde mvgeuldes Touydvovg Pdees éyovens, tovrédriw
avty % moAvywvov Pacww Eyovex mvoauls mEds TV
moAvywvov fadww Eyoveav mvoaulda. 1 0% velywmvov
Beow Eyovea mvgauls meog v Telywvov fdew Eyovaay
év vouwdaclovt Adye éotl Ty dpoldywmy mAsvedv: xal
7 wolvywvov dga Pacwy Eyovea meds Ty buolav fdew
&ovoay toimdaclove Adyov Eye. fimep 7 mhesvga meoOg
v mAsvgay.

Q.

Tov l6wv wveauldov xal toiydvovg Ba6sig

éxovo'aﬁv avrinendvdaciv af faesig vois Dpeauy:

2. 8mwsg] punctis del. V. 8. #det deifen] om. V.
4. noqwlm] om. q. mop. — 28. ulsvoav] mg. m. 1 P
5. ou] om. q. 7. elolv PB. 8. év] om V. avtdg V,
avroig q. 10. xal] xed els V. %] om. P.
12. totyawovs et Pdestg V, corr. m. 1. 13 wloy mvoauide]
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lidi parallelepipedi [Xf, 28], triplo maius est pyra-
mide [prop. VII]. ergo etiam 4BI'H: AEZ®=BI'*: EZ3;
quod erat demonstrandum.

Corollarinm.

Hince manifestum est, etiam pyramides similes, quae
polygonas bases habeant, triplicatam rationem habere
quam latera correspondentia. nam si eas in pyramides
triangulas bases habentes diuiserimus, eo quod etiam
similia polygona basium in similes triangulos numero
aequales et totis correspondentes diniduntur [VI, 20],
erunt, ut in altera una pyramis triangulam habens
basim ad unam pyramidem alterius triangulam basim
habentem, ita omnes pyramides alterius pyramidis
triangulas bases habentes ad omnes pyramides alterius
_ pyramidis triangulas bases habentes [V, 12], h. e. ipsa
pyramis polygonam basim habens ad pyramidem poly-
‘gonam basim habentem. pyramis autem triangulam
basim habens ad pyramidem triangulam basim haben-
tem triplicatam rationem habet quam latera corre-
spondentia [prop. VIII]. ergo etiam ea, quae poly-
gonam habet basim ad eam, quae similem basim habet,
triplicatam habet rationem quam latus ad latus.

IX.

Pyramidum aequalium et triangulas bases haben-
tium bases in contraria ratione sunt atque altitudines;

VIIIL coroll. Psellus p. 55.

mveaplde (¢ e corr.) pley V. ‘fafow £yoveay BV. 14. ]
énl q. 15 paoes Exovoae 20. éot(] om. q.
22. toumdaotoy V. 26, dyea PVaq.
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xel v wvgauldov toLydvovg Pdoeg éxovedy
avrimendvdaciy af PBdosig volg vYediv, [oat
eloly éxeivac.

"Eotwcay yag I6u mvgauids; touydvovg Pdosig
&ovoar tag ABI, AEZ, xogvpag 0t v H, ® ay-
psie® Aéyw, 8t 1év ABT'H, AEZ® nvgauldov avvi-
wendvdecy of Pdosg volg Tysew, xal d6viv g 3
ABT Bdoig meog vy AEZ Pacwv, odrwg to tijg
AEZ® mvgauidog Tyos medg ©0 tijg ABI'H mvga-
pidog Typog.

Svuneningdedeo yag 1@ BHMA, EOIIO orspen
nwugaddndenineda. xal énel lon éovlv 9 ABI'H mv-
pauls tfj AEZ® mvgaulde, ol éo6v. vig utv ABI'H
mvgauldos étamddoiov ©6 BHMA orsgeov, vijg 0%

5 AEZ® mvgouidog ékamdaciov 160 EG®IIO otegedv,

loov Goa éotl 10 BHMA 61epsov 19 EOIIO aregsd. -
1oy 0t lowv oteesdv magailniemnédov dvremenov-
Baoww of Pdeeg Toig Dysew: Eotv dpa wg  BM
Baoig meos v EII Bdew, otrwg to tov EOIIO
oregeod Uog weog To Tov BHMA 6180800 Tiog.
oAl @g % BM Pdeg meog wyv EII, ofrwg o
ABT tolyovov medg ©0 AEZ tolyovov. xel g
dga 10 ABT telyavov meds 10 AEZ telyovov, ov-
tog 10 Tov E@II O 6tegeov Dyog meds vo ot BHMA
otegeov Tyog. dAda 1O wdlv tov E@IIO otsgsod
UYog 0 avre dori T viis AEZ® mvgauidog s,
70 0} vob BHMA oregeot Tpog ©0 avwd dove ©5
vijs ABI'H mvgauildog Uper* éotv &ga og % ABIT

2. loau elolv] mg. m. 1 postea add. P; ise (corr. m. rec.)
dotiv V. 3. éxeiva V, corr. m. rec. 4. loae] om. q.
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et quarum pyramidum triangulas bases habentium
bases in contraria ratione sunt atque altitudines, eae
aequales sunt.

Sint enim aequales pyramides bases triangulas ha-
bentes ABI', A4EZ, uertices autem H, ® puncta.
dico, pyramidum 4 BI'H, 4EZ® bases in contraria-

. ratione esse atque altitudines, et esse ut 4BI': 4EZ,
ita altitudinem pyramidis 4EZ® ad altitudinem py-
ramidis 4 BI'H.

expleantur enim solida parallelepipeda BHMA,
E®IIO. et quoniam ABI'H = AEZ®, et BHM A
=64BI'H, EOIIO = 64EZ® [p. 178, 26], erit
BHMA = E®IIO. uerum aequalium solidorum par-

allelepipedorum bases in con-
traria ratione sunt atque alti-
0 tudines [XI, 34]. erit igitur,
ut BM: ETI, ita altitudo so-
‘ lidi E@ITO ad altitudinem
B T solidi BHMA. sed BM: EIT

=ABI': 4EZ [],34]. quare

etiam ut 4BI': 4EZ, ita

: altitudo solidi E@ITO ad alti-
tudinem solidi BHM A. uerum altitudo solidi E@ITO
eadem est atque altitudo pyramidis 4EZ®, altitudo
autem solidi BHM A eadem est atque altitudo pyra-
midis 4BI'H; itaque ut 4BI': AEZ, ita altitudo

4

#yovoar Paces B. 7. vypear Vq. 15, wvoapidog] om. V.,
E@OII V. 16. £m:{'g om. V., 19. EOIIO q.

21. MB Vq. EII facww Vq. 22. ABT tolyovor] EOIIO

otsQeod Pyog V, corr. mg. m. 2. 76] ins. m. 1 q.

26. domiv PB. 27, éouv B.
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paois meds v AEZ Pdewv, otrwg o tijs 4EZO
nvgapldog Upog meog 16 tijg A BI'H mugauidog Tipog.
té6v ABI'H, AEZ® é&pa mvoauidwv dvtimemdvdadciv
al Pdesg Tolg Upeoiv.

5 Aiie 0y tov ABT'H, AEZO mvgeuidov dvu-
wemovdérwoay af fdceg toly tyeoww, xel é6ro g %
ABI' Baoig mgog ty AEZ Bdowv, otrwg to 7Tijs.
AEZO® mvgauidog Upog meog vo vijg ABI'H nvea-
uldog Tyog' Aéyw, 8re lon éotlv § ABI'H mvpauls

10 5] AEZ® mvgauld:.

Tov pag avtedv xeracxsvacdéviov, énel iotwv dg
n ABT Bdoig mpog vy AEZ Bdow, otrwg o Tijg
AEZ® mvpauidog Uyog meog t0 tviig ABI'H mvge-
uldog Tyog, ¢id’ wg § ABI Pdeig meog v AEZ

16 Peow, otrtwg t0 BM mapaiinidypaupov medg vd EIT
nogaiinidygappov, xal og Foe t&O BM magaiinio-
yoappov medg t0 EII maguiinidyoapuov, obrwg to
tijs A EZO mvgauidog vog meog ©o vijs ABI'H mvoe-
uldog Upog. alde to [uiv] vijg AEZ@O mvoauidos

20 TPog T avrd fove T vov EOIIO magarinAemimédov
Tyer, 10 0 vfig ABI'H mvgauldog T¥og t0 avré
dote v vov BHMA megaddnieminédov Tpec Eovw
doa g 7 BM Pdoig meog v EII fdow, otrwg 7o
100 E@IIO magadiniemimédov Uyos meos TO TOT

25 BHM A megeiini