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PR A EFATIO .

In  edenda bac Pappi Alexandrini coiiectioite cuni aliae 
difficultates multae ac permagnae obstabant, tum id sedulo 
elaborandum erat, ut concinna et recensendi et adnotandi et 
interpretandi ratio atque etiam aequabilitas quaedam dicendi 
generis forroularumque per omnem operis complexum serva­
retur. Itaque ne minima quidem totius collectionis pars in 
publicum prodire potuit, antequam omnis verborum contextus 
recensus, perpolitus, Latina interpretatione et commentariis 
instructus esset. Sed initio ne hoc quidem constabat, quo 
ordine pensum per complures annos continuandum absolve­
rem. Nam cum seposito, ut par erat, secundi libri frag­
mento primum tertii libri initium pertractare coepissem, sta- 
tim equidem cognovi nudam interpretationem non salis esse 
ad verba Graeci scriptons illustranda, sed tamen, quanta 
commentariis amplitudo concedenda esset, non ita facile de­
liberanti mihi liquebat. Printuin enim necessitate quadam 
mens et consilium inlerf>retis eo deducebatur, ut quam la- 
tissimi commentarii pro tanta rerum a Pappo traditarum ct 
gravitate et difficultate adderentur: at sic intolerabilem in 
modum horum voluminum ambitum augendum esse mox 
animadvertebam, neque temen medio in open> editoris prin­
cipis esse videbam ea iam praestare quae, nisi finita editione 
et omnium prompto adspeetu sub oculis posito, commode 
explicari non possent. Ergo brevitati quidem inprimis in­



serviendum, sed non minorem perspicuitatis curam haben­
dam esse existimavi, quod propositum quo facitius exercere 
et confirmare -possem ad septimum pofius P»ppi libram me 
converti, cui illustrando Hallcius, Simsonus, Ghasles, viri 
doctrina et ingenio exeellentissimi, atque alti nonnulli, pro 
sua quisque parte laudabiliter meriti, egregiam iam dudum 
operant impenderant. Quorum vestigiis insistentem eam in­
terpretandi rationem, quae Graeco scriptori raathematieo op­
time conveniret, aptius in dies me conformaturum esse spe­
rabam. Sic igitur septimum librum primo quasi cursu uno- 
que tenore absolvi^ tum priores eiusdem paries, quas antea 
minus expertus composueram, saepius retractavi et, quantuiii 
in me erat, emendare studui.

Et quoniam de nostra interpretandi ratione iam in ex­
ordio primi voluminis ;p. XXII sq.) satis, ut videtur, dictum 
est, nunc de intorpolandi tantum negotio pauca addamus. 
Nnm plurimi Pappi loci aptissime ac brevissime illustrari po­
terant ita, ut intermediae argumentationis particulae, quas 
ipse scriptor tamquam consentaneas omisisset, probabili con­
tectura restitutae insererentur Latinae interpretationi. Ergo 
idem saepius comtnillcre coacti sumus, quod totiens in Graeco 
verbornm contcxtu- a nonnullis interpolatoribus vetustiori­
bus factum notavimus. Verum equidem in Latina versione 
et distinctis litterarum ductibus lacunas, ut ita dicam, de­
monstrationis explere conatus sum: Graeca nimirum verba 
antiquitus tradita, nisi forte oscitantia librariorum singulos 
locos corruptos esse appareret, intacta reliqui. At fingas, si 
placet, veterem virum mathematicuiu Graeco sermone Pappi 
theoremata ac probleniata aliis sive audientibus sive lecturis 
«Kplicantem, nnm ille tandem supersedere potuit, quin suas 
passim notas, interpretationes, coniecturas adderet? Quae 
supplementa cum primum marginibus Graecorum Pappi col- 
Icctionis exemplorum adscripta essent, poste» Iranst̂ ripUi a 
librariis medium io contextum migraverunt. Haec igitur po­
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stero editori, qai restituendae veleris scriptoris orationi in­
tentus esset, accuratissime indagande erant et notabda; in 

mtife· sine dabio apparuerunt absurda, mtilta etiam 
temere composita; sed alia rursus satis probabilia ac minime 
inconcinna, quae quidem nos, prout cuiusque loci ratio ac 
natura ferebat, interpolata esse significavimus aut suspi­
ciones certe quasdam adnotavimus, tamen eadem scholiorunt 
inslar aestimanda eaque de causa non plane neglegenda esse 
existimamus. Ne multa, nisi nimiam typorumj quibus libri 
exprimuntur, varietatem evitare voluissem, haec quae bono­
rum inteφretum scliolta esse dico, similiter atque oHm in 
Heronis geometria, diversis litteris ab ipsa Pappi scriptura 
distinxissem.

Sed ut ad propositam redeam, confectis septimi lihri 
commentariis ac tum interpretationis octavi libri lineamentis 
primis descriptis, ad initium collectionis redii et reliquos de­
inceps libros exegi. Ita cum denique ad sextum, qui est 
de rebus astronomicis, pervenissem, plures 'quam in omni 
reliquo opere repperi difficultates, plures haesitandi causas, 
plures nostrae de veterum mathematicis scientiae lacunas. 
Quid, quod in iis sexti libri partibus, quibus Pappus scripta 
quaedam his etiam temporibus servata percensuit ac nonnulla 
minus recte composita esse demonstravit, multa dubia fuerunt 
atque obscura? at vero deperditis aut nondum in publicum 
editis aliis libris, quorum censuram Pappus ibidem egit, cani 
eos quos ille reprehenderet locos nobis compararo non liceret, 
quid tandem paulo probabiliu.s coniici, quid certius constitui 
potuit? Sed compertum habebam Autolyci et Theodosii libro­
rum nondum editorum, quos Pappus passim citat, praestan- 
tissimum codicem Komac in bibliothcca Vaticana latere: huius 
igitur npographum, antequam Pappi mei secundum volumen 
in lucem prodire concederem, illinc repetemluni esse decrevi. 
Itaque anno 487Γ) in lUiliam profectus trimestri spatio cum 
alia quaedam Pappi seripln adhuc ignoi» conquisivi, tum illos
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quos dixi libros dcscripsi, emendavi, ilerum cum Vaticano 
codice contuli. Sio in manibus meis sunt Autolyci liber 
dsQi ΐϊϊνόνμίνης imioiM v Ίίιάί ίύ -
σβων libri duo, Theodosii fraQi οιχήα&αι/ liber unus, eius­
dem m gl ημβρων xai w xw v  duo, suis figuris ac notis 
geometrids instructi (non perturbatis, ut apud Aeriam) et 
satis, ut opinor, emendati, quorum cuuctoram ambitus est 
versuum quattuor milium trecentorum viginti.

Publici autem iuris eos quos dixi libros fieri et propter 
ipsorum auctoritatem opus est idemque Pappi etiam causa 
optandum, cuius oratio nonnullis locis qui sunt de sphaerae 
conversione ac de ortu et occasu siderum, nisi disertis ver­
bis citabuntur illi vetustiores testes, indigna usque obscuri­
tate laborabit. Sed antequam haec quoque editio lucem ad- 
spiciet, excutiendi sunt codices manu scHpti, qui in aliis 
bibliothecis servantur, et, num forte alii vel vetustiores vel 
praestanliores Vaticano exstent, inquirendum. Atque interim 
de omnibus rebus quae ad illam futuram editionem pertinent, 
iudicium retinendum esse duco, nisi quod codicrm Ham- 
bu^ensem, cuius notitiam nuper patefecit Bicardus Hoche*}, 
multo emendatiorem esse commemoro et Monacensi libro et 
illo, qui olim Sambuci medici fuit, sed eundem tamen a Va­
ticani integritate aliquanto distare.

Scribebam Drcsdae <1. XX m. Aprilis a. MDCCCLXXVH.

·) A itolvm u  Jiipl ^ναυμίνης αφ αίζας  *ηΙ jitpl ininitHv xtA ύύ-  
atttv. Recensttit Ricardus Hnche. Programm dfr Getfhrtenschute des 
Johanueums au Hamburg, IS77. Quo libello editor Auloljei tleflnitionos 
et propositiones a Dasypodin editas recognovit ac passini emendavit. 
Theodosii libromm nipi οΙχήαηαν et x«i «Ίντ»» propo-
stiliones ex codicis Samlvuciani, quo Dasypodius olim asus est, apo- 
graplio repetivit Franciscus Evsscnliardl in Fleclieiseni annat, ptiiloi. 
a. 186« p. i t3 — 248.
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l lA r in o r  ΑΛΕΞΑΝΛΡΚο ς  ΣΥχ\ Α Γ2 Γ Η Σ  ς .

ΙΙεριέχει ϊ έ  βΙ-οριδΝ λύίεις των έν τφ  μιχ[ώ d(rtfj<i'JO(iO’J|i.ivi;».

1 ΠοΚλοι των τόν άστρονομονμίνον τόπον διδαίκόντων  
άμεΧέστερον των nqotaam v axovoneg fo  μέν ττροστι&ίασιν 
ώζ άναγΜχΐα, %ά 0έ naqultinovaiv ώς ονχ avayxata. if-'> 
yovaiv γάρ f.irl τον ί'χτου θεωρήματος τοΰ τρίτον των Θεο­
δοσίαν σφαιριχών, Sti δεϊ των δυο μεγίχηων χνχλων h .0 -  
τερον imb τον δ ιά  των ηύλων τϊ ς̂ σφαίρας τέμνεαΆαι ίτρος 
ορ&άς' Tofro δέ ον πάντως, ομοίως δέ ηαραλείπονσιν h  
τψ ( ί  &εωρήματι των φαινομένων ΕνχΙείδον, ίτοσάχις ό 1« 
ζψδιαΥΜς ίδιςι εαται ορ^ος ίΐρος τον ορίζοντα, χαν τψ δ ’ 
θεωρί/ματι τον ;reqi ί^μερων χαι ννχτών ψενδογραφονσι τον 
Θεοδόσιον, χαΐ αλλα δέ τινα των ii^e ·»ί ονχ αναγχαϊα 
παραΧείηουαιν, ών VxaoTov ίπιδείξομεν ημείς.

2 α\ 'Εάν i/ri αφαιριχης ε/τιφανείας τρεις περιφ ίρειαι 
μεγίστων χνχΧων τ^μνωσιν αλλί^λας, ων εχάστη ίλάττων 
εστίν ήμιχνχΐίον, δ ιο  της λοιπής μείζονίς εισιν πάντη με- 
ταίαμβανόμεναι.

1 . 9 .  ;  et ίη niai-μ. π f /n  τό ζ 9 πα.τ.τον άηο{ΐι J.vnet< ί  ii/ tiui 
u/χρύι αατοοι·αμοι·/ιΛ·ωι τιάππον γρ$ ιϋ.(ξηνιίρ(ο>ι; avMtyioyijt fx ro r' 

(Γ̂  riSr fi· τψ ραιοψ κστροναμονμίίω ,Ίκαοημάτων ΰηόρωι- 
Ιύ β ικ  Β, ΙΙΛ Π ΙΙΟ Υ  αίιξ«ΐδρ(ω<; αιιι/α}'ω}>ύ{· ue !̂^ημar^xύt· τό ίχτον.

Si airomoh· ivctfi^ τΛ· it‘ τφ «αΈ(οι·ομονμ{νω>· S
β. &troi/AB.S, senimlo Cu (falsiit vide iiiftM rap. »S. iSsq.) 8. ,Ίο·1'ω>· 
A-e*. ηο/./ώΐ' 10. /i A, (V'*'B. ifii rAinj S tl. Ce)Jiax0« ABS. rorr. 
Ha Jicilfl. Hu (oII. (·<ψ. tot . / '  \, B, «m. S 4i. ro)
α ιρ ί  BS 43. Mc Hiid. Hu 15. « A> in nmrji. ‘Bi, (ίκάρημη ϋοώτηνϋ



Pappi Alexandrini collectionis liber VI.
Cnniiiiel Ihroremiilut» diffleilimi, r/uae sunt in minore fuUediwte 

ast>Onomicu)'mn */, sotuliuius.

Multi qui nslrononiiac disciplinam profitentur, cum ipsi 
neglegentius propositiones perceperint, alia tamquam neces­
saria aiUlunt, alia contra, quasi non sim necessaria, omittunt.
Nam ad sextum tlienivma terlii Theodosii sphaericorum Hbri 
adnoUtnl utrumquc duorum maximorum circulorum ab eo qui 
per polos sphaerae transit oportere ad rectos angulos secari; 
at hoc non semper itu se hubet '̂ ]. Similiter in sccundo Eu­
clidis phaenomenon theoremate omittunt, quotiens zodiacus 
ad horiiontem rectus sil·*'. Et in quarto theoremate Theo­
dosii primi lilm tle dielius et noctibus ·; rationem scriptaris 
falso interpretantur, atque etiam deinceps alia nonnulla tam­
quam supenacanea praetermittunt, quae nos sinj^illatim de­
monstrabimus.

m TiiKonnsn sphaerica.

I. Si in spliaeriea superficie tres maximorum circulorum fmp. 
circumferentiae se serent, qunrum unaquae(|ue semicirculo mi- ’ 
nor sit, binae maiores sunt Γ(Ίί(|υ!Ί, ({uomodocunque sumptae.

1; ' Prapler ningniim !!ynl.t\in Ct»U(lii PtoliMiinei —  iju ani f4 (y«r  
finTQomfiav apiirllnliant, Alexaiulrinix in ρ κ Ίΐο  fuit »l(er cliclus
u u ^ o t  ιιστςοί'αμας siv(*, iil o Pappo ViMsius ;H1>. ilo scientiis msll». 
X X X III § IS |>. KiS oliserval, μιχΐ}6ς aarguvotiovu fiO s, in <jua pollec- 
liime <·οηΙίη(>Ι)ηη(ιΐΓ lii lll)i'i: Tln‘0<l0sii Tripolilai' spliaoricni-uni lil)ri III, 
Ku('liilis ilata, nptica, raloptric» ac pliai‘n<>nu>iia, TliiOiInsii Trtpolilae 
ilî  lialiilalioiiilius i>t nnctilius ucr (lii>|ius liliri t l ,  Autolyci Piianaei ilt! 
spliacra m ota, ol lil>i'i II il<< nrlti ati|Ui> <ic<'a<iii slclliiruui inerrantiuut. 
Arlslarrlii .'<aniii ili' ninijniluifiniliu'! a<* di-itnnliis βηΐίϋ nc liiiin i', Hvp- 
siclis Mc\»iulrini liriii/njMxiis sivi' ite a^reiiAioiiihus ■ Mpiielai sp liarri- 
onrnm Uhri MI" ΚηΙιήι-ίικ iii Rililinlh. <!r. vnl. II p. S» kjve ccl. HiirliS. 
vol. IV p. tr, .

S Villi' Imius VI liliri cap, *S— 3 Ϊ .
3 Ibiilrm cap. Ιβ ί— li!t.
4j Ibidem cap. 48—«8.



Ύεμνίτωβαν yaf> άΧΙήΧαξ μ^γίοτων Λνχλων π ερ ιφ ίρ ΐΐα ι 
•λατά t a  ui Β  Γ  ο ψ ΐ ΐα ·  Ιέγω ϋτι αί δνο της λιηπί/ς μ εί-

tovig siaiv πάντη μΕταΧαμβα- 
νόμεναι.

Είληφ&ω γάζ w  xdvT ôvH 
νήξ σφ αίρας, το d‘ ctivo χαΐ 
των Α Β  Β Γ  Γ Α  περιφερειών, 
και ία τω  το J ,  nat ίττεζεύ- 
X9wacev a i J A  J B  JV . ΐ/νει 
ovv στερεά γωνία fj ηρός τψ  ^  Ut 

v/ru y' γωνιών ίιηη ίδω ν των ίπ ό  A J B  B J F  F J A  ηερι-  
εχεται, δ ίο  t(<g ίηιηί^ς μεΐζον^ς εία ιν  πάντη μειαλαμβανό- 
μεναι. m i βεβητίααιν αί tvro A J B  B J F  F J A  ytoviat 
h r i των Α Β Β Γ  Γ Α  ίίεριφερειών · ai δνο αρα της λοι- 
/ίξς μεΐζονές th iv  iidmtj μεταΧαμβανύμεναι. ΐά

Καλεΐ di t»  fo to tto  σχήμα Μενέλαος iv τοϊς σφ αιρι- 
χοις τρίπλευρων.

3 'Εάν ^ριπίενρον h t i  μ ιας ηλευρας δνο τιύχλων με­
γίστων περιψίρειαι αιντα&ΰίσιν hrgog, ai σνστα&εΐααι των 
ληιττων του τ ΐ̂ίτλαι^ρον όνο ηΚενρΰίν ΙΙαττονες ^ οντα ι. 2« 

Τρυτλειρ^ΐ) γάρ tm  Α Β Γ  i i f t  μιας πλευράς τΓ/S Β Γ  
δι'ο μεγίστων χύ»1ων ^ιεριφέρειαι σννεσνάτωσαν ίντος ai 
Β.4Γ· λέγω Sfi a i B J f  των Β Α Γ  ίΧάττηνίς εϊαιν.

Έπε'ι πατ$ος τρίιτλενρον αι δνο πλευραί τζς  λοιπζς  
μείζονίς είσιν, «ΐ «(Λ ΓΕ  E J  ιζ ς  Γ ^  μεΐζονίίς είαιν. κο{ν>)2π 
ηροακείσ9ω Sj jiB -  a i αρα ΓΕΒ των r J B  μείζον^ς εισιν. 
.Ί0λιν επει iTfturog τρίπλευρου a i δνο ίτλει ραϊ της λοιίτης 
μείζονές εισιν  ̂ αί &ρα Β /ίΕ  rf;g E fi μείζυνές tiaiv. 'κηινη 
;τρηα%είσ9ω ή β Γ · ai αρα Β Α Γ  τών Β Ε Γ μείζονες ειβιν. 
άλλ’ αί ΒΕΓ ίΐΰν Β ά Γ  μείζονίς ε ισ ιν  ίτολ?Λβ αρα ni Β Α Γ μ\ 
των S J r  μεί'ζονέ  ̂ ειαιν.

476 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓΗΣ ζ.

(. Tfjwr/roiitffi· — i .  iiftttluufinriufvut iini. S 18. /S A* in 
merg, ;BS i l . .-f«i r0« rniynhni· ut .>* ir>. ftott adil. Jffu



Maximorum enim drculoi-uiii circunifcrcntiac sc scccnt in 
puncUs α β γ · ,  dico binas reliquit maiores esse quoniodocun- 
quc sumptas^

Sumatur enim sphaerae centrum, quoti iu>m i;ireunifc- 
R-nliarum αβ  βγ γα  centrum est, sit(|iic S, et iungantur re­
ctae Stt δβ 0y. !am quia solidus angulus, (|ui est ad S, 
tribus planis angulis αδβ βδγ γδα continetur, bini reliquo 
maiores sunt quoniodocunque sumpti {elem. t t . 20). Ht 
auguli αδβ  βδγ γδα circumferentiis αβ βγ γα insistunt; ergo 
propter elem. 6, 33 binae cireumferentiue maiores sunt reli­
quit, quomodocunquc sumpUc.

Eiusmodi flguram Menelaus in sphaericis tritatcruiu ap­
pellat*:.

II. Si in uno latere trian;;uli sphaerici duae maximorum Pr»p- 
cireulorutn circaniferenliao intra constituantur, hac reliquis * 
duobus trian{{ult lateribus mitiores erunt.

Τπβημαΐΐ enim sphaerici αβγ 
in uno latere βγ duae niaitimorum 
circularunt circunifurcnliac intra 
coiistiluantur βδ δγ; dico esse 
ciKrumferentias

βδ -h δγ <. βα -t- αγ,
Quotiiam omnis trianguli 

sphaerici hina latera reliquo ma­
iora sunt pru/m. I ) , sunt igitur -f· « i  >  γδ. Commu­
nis apponatur δβ·, οιμο

ys +  >  γδ -+- δβ.
Rursus quia omnis trianguli sphaerici bina latera reliquo ma­
iora sunt, sunt igitur βα  ·<· α« >  $β. Couimunis apponatur 
«y; erpo

-f- ey >  +  ί/ϊ. Sed ilemnnslrutue sunt 
/e -t* ΐβ  γδ +  δβ·. multo ({litur sunt 
βα +  αγ βδ ·+■ δγ.

I, mattarum i>\eiiiiiln triHiî ulum spliitcricum dicemus" (Vi, 
E»(trni a|ipellatio logitur in Mcneliii spImcriiMS cx Hcbraico et Αι·ιι1>μ·" 
sermone conversis ab K(im. llatlcio, Oxonii <758.
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‘1 γ'. Τζιών χντιλων μΐγίσνων ίτεριφέρειαι βί Α Β  Α Γ  
A J  μίγΐατον χνκλύν ηεριφέρειον την B J  τψνέτωααν, *«< 
ttftiii ftiir τύΐν Α Β  Α Γ  A :J  ίλάσαω)!̂  ̂utttistiijfteQkv,
ϊαη όέ η ΒΓ τη i ' J ·  δέίξαι οτι αυναμφότερος ή B A J  τξ^ 
Α Γ  μεΐζων ίστίν η όιίτλη. 5

Κίΐαί^ω τΐ) Α Γ  tat/ ξ ΓΕ. inei 
. .β  έίάσσων τεταρτημόριου η Α Γ , έλάσ- 

, βω*> αρα τεταρτημόριου ν.αΙ η ΓΕ·
I ’’ ίλάααων α ρ α  ήμΐΥ-υχλίον η Α Ε ·  oiv.

/  ! , αρα ο A J  ·λύχλθ6 ττροααναπληρού-Μ
j  μένος τ̂ ξει δ ιά  τοΰ Ε. γεγράψ9ω

.jl-; ονν διά τιΖν Ε  J  μίγιστος xvxXog ο
E JZ , y.ai έττει ΐαη ίατίν η με» J F  

^ τη Γ Β , η δέ Α Γ  τβ ΓΕ , Ι'αη αρα
iarip ij άηο τον J  ini τό Ε  τ^ άπο 15 
τον Α  sjti το Β ' ιαη αρα εστιν ζ ΒΑ  
περιφέρεια τΐ} J E  περιφερείς, επει 

^ δέ ηαντοζ τριπλεΐ·ρον ai δυο της λοι­
πής μείζονϊς είαιν, ΐαη δέ η μέν . ΙΕ  

Α Β, η όέ Ε Γ  tg ΓΑ, ανναμφότερος αρα ή B A J  τής Α Γϊ»  
μείζων έοτ'ιν η διπλή. 

j  δ'. Τεααάρων χύγΛοιν μεγίστων ττεριφέρειαι a i Α Β  Α Γ  
A J  ΑΕ μεγίανον ΐίΰγ,λον περιφέρειαν την RE τεμνέτωααν, 
χαί εϋτω η μέν Β Γ  ιαη τή J E ,  ΙνΑστη δε τών Α Β  Α Γ  
A J  Α Ε  Ιλάααων τεταρτημορΐην · δείξαι οτι σνναμφότεροςΊΛ 
η Β^ίΕ οι ναμφοτέρον τής ΓΑ.1 έστί μείζων.

Τετμήσϋ-ω η ΓΑ δΐχα τψ Ζ , y.ai γεγραφΆ^ω δ ιά  ιών 
Α  Ζ  μίγίατης κύκλος ο A Z U , xai xeiaitto tfj A '/. Ϊαη η 
ΖΗ, xai γεγράφϋω διά μέν τών Η Ε μέγιστος τινχλος ο 
ΗΕΚ, διά δέ τών Η J  μέγιστος χυχλος η ΗΑΘ. και έίίει :« ι  

ιαη έστιν ί; μέν ΗΖ τΐ} Ζ Α , η δέ J Z  τί} ΖΓ, ϊβη αρα 
ΐστΐν xai η J H  «») ΓΑ. διά %ά αντά δι̂  xai ή ΕΗ τΐ/

I. Γ '" ' ίκΐιΐ. B iS  3. ifinori/  ιιθ(ΐ(ηι· Λ' cx tftiifittti μα(ΐιιι>'. 
coniunx. BS 7 . τ (τά ρ ιη  μθ(ΐ/ον Λ, coniuii\. HS. ih*iii vs. S «I i j
I I .  t<uf 1:~J Λ. ttisliiix. BS Ϊ 0 .  i i «  - ί Γ  Hti. i i>  111' A*BS S i .  I  Λ>
II)  I i i a r i ; .  B S  4 7 —  3 0 .  τ ώ ν  A / . ~  ι ώ ι ·  / / / i —  f iu i ·  i f j  ( t i s t i i i x .  B S

476 ΙΙΑΙΙΙΙΟΪ ίϊΝΑΓΩΓΗΧ ζ.
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III. Trium ciFcutomtn niaxiinoruiti circumfei-enliac αβ  ay Prop- 
αό  seccnt maximi circuli circumferentiam βδ, e l sint singulae ® 
ojS «uooi-cs. f{uadrai)te βχ aulcm acjriuaUs ipsi y6 ·, 
demonstretur cssc /9« -t- ad >  2ay.

Ponatur ye s  ay. lam quiA ay  minor est quadrante, 
minor igilur quadrante etiam γε est; ergo as minor somicir- 
euio; itaque circulus αδ  completus non transibit per £*"j. lam 
per puncta e δ maximus circulus ΐδ ζ  describatur {spknerk. f ,  
ifl), ct quia ex hypotliesi est δγ =  γβ, et ex conslructione ay 
s= ySf recta igitur a  ̂ ad £ aequalis est rectae ab α ad /Ϊ 
[sphaeric. 5, 3] ;  ergo circumferentiae βα  de aequales sunt 
{eiem. S, M). lam quia omnis trianguli sphaerici bina latera 
reliquo maiora sunl < propos. f  , sunt igitur

«d ·♦- de >  «e, id est >  ay -h ys. Et quia est 
de =5 α/ϊ, et ay — ys, est igitur 

/ϊα +  ad >  iay.

IV. Quattuor circulorum ntax.tmarum circumferentiae αβΡ^ορ.
ay α δ  as secen t m axim i circu li cir­

ci cum feren liam  βι, et sit βγ =  δ ε ,  ct  
singulae αβ  ay  «d  as  tiiinorcs qua­
d r a n te ; dem onstrclur (issc  

/ϊα +  ae >  ye ·+■ α δ .
Circumferentia yd bifariam sece- 

tur i» ζ, et per a  t  maximus circu­
lus αζι, describatur, ac ponatur ζη =  
αζ, e l per ·η s ducatur max.imus cir­
culus i,ex, el per #; d maximus cir­
culus lam quia est βζ =  i»;, 
et δζ  =  i;-, propter en qunn superiore 
lemmate demonslravimm est etiam δη 
=  ya. Kadem ralinno etiam demon- 

ij slrutar sij =  βα. lam quia in trian-

/ / / / !

■0· X

r :
k V

*; Atiiximcs onim circulos in spliacra .«esp hifoHnm sccare demon­
strat Thpndiisius :<pha«rie. t ,  <t ί('η,, qui tibcr liiiio usque omisso nti·'- 
tnris nomine cilahitur.
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B j i  la t iv  ϊα η .  Ιττβί 6 έ  τ ρ ιη ίν ν ρ ο ν  τ ο ν  Η Ε .Α  i n i  μ ι6 ς  
τώ ν  triev^tSv r^g H A  S io  av v etn S aiv  i n o g  a i  A J  J H ,  
a i  A 4 H ^  a ^ a . vutt A E U  H a a m v ig  «tatHi S m »  a i  A E H  
ω η  A J H  μ ί ί ζ ο ν ίς  e ia tv . ϊσ η  S i  η μ έν  E H  rg  A B ,  ij δ έ  
H J  tg  Α Γ ·  σ ν ν α μ φ όζ β ρ ο ς  α ρ ο  η B A E  α υ ν α μ φ ο τ έ ^ υ  τϊβΐ>  
F A J  μ ε ίζω ν  ία τ ίν ,  Hnsq 

β s'. Τ ο ύ τ ω ν  )Τ ζθδεόβιγμ4νω ν εσ τω  r<4 e  9 ·εύ ρ ϊ/μ α  τ ον  
/  τώ » Θ ε ο ό ο α ίο ν  α ψ α ιρ ιίίώ ν  u H m s  δ ε ιξ α ι ,

'Ε π ί y a q  μ εγ ία του  
^ χνχλου π ε ρ ιφ ε ρ ε Ια δ  τ ο υ  κι

Α Β Γ  6 π ό λ ο ς  €<ηω τά/ν  
ίΐαραλληλων ό Ay  xet 
τού τον  τ εμ ν έτω α α ν  δ ύ ο  
μ έγ ισ τ ο ι  η ν κ λ ο ι η ρ ο ς  ό ρ -  
9 a s ,  ων 6  μ έ ν  Β Γ  tmv 15 
ιταραλλτ/λω ν, ο  δ έ  Ε Ζ  
λοξος  η ρ ό ς  τ ο ν ς  π α ρ α λ ­
λήλους, χ α ί άηειλτ^φ9^ω- 
σ α ν  ά η ο  τ ο ν  Ε Ζ  la a t  
π ε ρ ιφ έ ρ ε ια ι  ε ξ η ς  Ι π Ι  τ ά  20 

αύτα μ έρ η  a i  Η Θ Κ , m i  
γ εγ ρ ά φ 9 ω σ α ν  π ή λ ο ι  δ ιά  

τ ο »  Η  & Κ  α η μ ε ΐω ν  π α ρ ά λ λ ί/λ ο ι  τ ψ  Β Γ  ο ι  Μ Ν  S 0  Π Ρ ·  
δ ε ι ξ α ι  ο η  μ ε ίζ ω »  ί α τ ίν  η l l S  Tf^g M S ·

Γ εγ ρ ά φ ^ ω α α »  γ ά ρ  δ ιά  τ ο ΐ·  Α  καί txciireou ttSv Κ  Η  © 2 5  
μ έγ ιβ το ι χ ν κ λ ο ι  ο ι  Α Κ  Α Θ  Α Η ·  φ ανερύν δη  ο τ ι  εχάστη  
τ ο ν  Α Κ  Α Θ  Α Η  ι ιε ρ ιψ ε ρ ε ιώ ν  έλ ά ασω ν  έσ τ ιν  τ ε τ α ρ τ η μ ό ­
ρ ιο υ  ίπ ε ιδ η  τ ε τ α ρ τ η μ ο ρ ΐο ν  έ σ τ ιν  η ά π ο  τ ο ν  Α  tw g τον  
Β Γ  μ εγ ίσ τον  χνχλον  . ί η ε ί  ο ί ν  τρ ιώ ν  μ εγ ίσ τ ω ν  χίχλίιΐν  
π ε ρ ιφ έ ρ ε ια ι  β ί  Α Κ  Α Θ  Α Η  μ εγ ία τον  xtxAoi- τον  E Z n a  
π ερ ιφ έρ ε ια ν  τ έμ ν ο ν σ ιν , κ α ι  ε α τ ιν  ίση  ί, Κ θ  τι} Θ Η , εχ άσ τη

5. ιψ -·ίΓ ffwwfHf.; Α'Β», f»j« ' f j  A^BiS 7. adil. BS
7. 8. t i  K —  loP r '  ΛΒ, lo η ίμ α ιον  —  ιο ί i()/roi.· S 18. i  A,, io  .■/ 

Thcodos. xphacr. 8, S H . xvxhti ~  J l .  i»/f Λ /5 ) haec 
paulo «lllei· enuiitiulu sunt utijuc apud Tlicutios. 18> «λ ο  Tlioidus.



μυΐί sphiicrifii ijta uno latere duae maximorum circulorum 
(‘ireunifcruntiao i;d da inlra constituUie suul, propter Immu II  
sunMjd^ 4· der <  ijff+* «ft, !d est - - - -

«e +  stf >  «d +  6η. Sed est «r/ =  /ϊο, et
df; e  yo; ergo

(So 4- ee >  ya -I- ad, q. e. d,
V. Ilis praemissis prujmsilum sil quintum thcoroiita ler-P*"P· 

tii Theodosii sphaericorum libri', aliter deuiunslrare.
Etenim in circumferenUa maximi circuli αβγ sil paralle­

lorum polus a , el hunc circulum ad rectos angulos secent 
duo maximi circuli, quorum alter βγ .'■it luius parallelorum, 
alter autem «ζ obliquus ad parallelos, et in circulo βζ acffua- 
les circumferentiae continuae ad easdem partes ab-
soindanlur, et per puncta x d· η descrilianlur circuli μν ξο 
nq paralleli circulo (iy; demonstretur circumferontiam ma­
iorem cssc quam ξμ.

Dcscribantur per a  et singula puncU» κ ^  r, nin\iiui cir­
culi ex « θ  arj·, apparet singulas circumferenlias ακ αη 
minores esse quadrante (quoniam ejc hy/mtliesi d m  mm.rimi 
circuli αβγ βγ ud rectos auyuios se secuiU, iluqitc pntjiter 
sphueric. I . 13 circumfcreutia ah « ad nia\imuni circulutu 
βγ r(uadrans e s t . lam (|uia trium maximorum circulorum 
circunifcrcntiac αχ ait atj secant maximi circuli circumferen­
tiam et, ct χθ· accfuales sunt, ac singulae αχ atj ηΰ-

4) Ipsam propositionem repetere l>Bppns supersedit, «juee a Theo­
dosio lils verbis t‘sl enuntiata; Ίϊαι· in i ^tyiaiov xixMv ό 
πόΑοΐ j  tair ϋΐΐ(ΐα^ήλων, *«t toBtai· r/μΐ'ωαι βί·ο pf}’iHToi xvx/.oi 
OQUcis, IU»" i  μ ίν  ίί'ί τών ηαρα/,λήΧωι·, ό tU ϊτιςος λοξός n()0f »οϊ'ί 

«πο i t  τοι* /.αξοί· itvxlot· ϊϋαι nttiiiffftiui finoltitf9aati· 
f fiji #ηΙ tic αι'ιά μίςη rov μίγίαιον  »<ΰι· πηι,ιη̂ ΙλνΖαιΐ', rf«« <)'♦ ιώι· ;ί -  
Ι'ομ/ΙΆΙΓ αημι{ΐΛΐ· ααρΰΐΐηίοι χι·*Ιοι γ(ΐ«ΐ(ΐ!>αη·, άι{ύοι·ς ιΐηβλψ/Όΐιηι 

Τον (ξ «ηχζς ptyinioi· χι'·χ/.ον τάς itunit' xni μ(ΐ- 
foi'« lif) τήρ fyytoP τοΐ· μίγ(αιοΐ} τώρ 7iR(i«/./.i/V.<ut' τ»/ί ποι>(>ώιιιιοι.

r«, Μ  ABS 43. »ι»ι· «ΛΑ — οί ΜΛΞ ΟΙΙΡ Λ, distin\. BS 
iS. roii· h llH  Λ, distiiix. BS 47. itriiiitt) μοιιίοι· Λ. lOiilun.v. Bi', 
item vs. U  el p. 4»S. t. <■>
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όέ tiHv Α Κ  Α θ  Α Η  έλάααων im h  τε^α^ΐ/μορίον, Sta 
α^α %h ηζοδίδβίγμένον «ηναμφότερος η Κ Α Η  τής Α Θ  μεί- 
ζιαν η dtfrkf, ών σννψψάτί^^ fr K A T t^ g Α 2  ie t ip  
διηλη (βί γάρ τρέϊδ  β* Α Σ  Α Κ  Α Τ  ίσαι αλλ^λαις eioiv 
δ ιά  τύΰ niiXov) · Χοιίΐη αρα η ΤΗ τής ΣΘ μιίζων ίατϊν ξα 
δί:ιλή. ίση δέ η ΣΘ  τή ΤΥ· η ΗΥ αρα τξδ ΊΎ  μείζων 
έατίν. larf δέ ή μέ» ΗΥ tfj IIS , ή δέ ¥Τ rfj ΞΜ · μβί- 
ζων αρα η I I S  τής SM , ΰηΐρ:

7 5*. "Εστω δι) δ€Ϊξαί μη οΰαών συνεχών των ίσων ηερι- 
φίρε(ών ‘τοντο γάρ ούκ ί'δίΐξΐν Θεοδόσιος , χα» ί'στω τδ  Ιο 
αντο σχήμα, αί δέ ϊσ α ι πΐριφΐρειαι ίατωσαν a i ΗΘ Κ Α , 
χαί εστωσαν ο ι τΐαράΙληλοι χν/.Ιοι oi ΜΝ ΞΟ Π Ρ  Σ Τ , 
χαί γεγράφ&ωσαν δ ιά  τον Α  v.ai εχάστον τών Η  Θ Κ  Α  ' 
μέγιστοι χνν.λοι o i Α Η  ΑΘ Α Κ  Α Α · ίσονται δη έλάσ- ί 
σονες τεταρτ>;μορΙον. χαί ϊαται δ ιά  τδ ίπάνω δ' ϋ-είορτ/μαίά fi 
σνναμηιότερος η A A H  ανναμφοτερον τής ΚΑ Θ  μείζων, 
σνναμφότερος δ έ  ι) ^tA X  ουναμφοτέρψ τη ΥΑΦ Ϊαη έατίν 
(έκ ηόΧον γάρ ειαιν τοϋ Mff χι'χίον)' λοιτιή &ρα η Χ Η  
σνναμφοτΐρον τής ΦΘ ΥΚ μείζων έατίν. ϊαη δέ η ΦΘ 
τ^ ΧΨ· ίοιηι) α ρ α  η ΨΗ τής ΥΚ μειζων έατίν. ϊαη δέ'ΐί)
} μέν ΨΗ τΤ) Σ Ι Ι ,  η δέ ΥΚ τ^ M S' μείζων αρα  y.at η 
2'Π τής 113, ο η ε ρ : ~

S ζ . '̂Εστω ννν αΑΑω$ το αϊτό δειξαι. έηί γάρ μεγίστου 
χνχίου ηεριψερείας του Α Β Γ  ο ηάλος έστω τών ηαραλ- 
λήλων, χαί τοντον τεμνέτωααν δι'ο ιιέγ»τοί χνχλοι οι JE V i 
Β Γ  ηρης 6ρ9ής, ων ο μέν ΒΓ ίατω  τών ίταραλλήΐΜν, ο 
δέ J E  Λοξός ηρος  ΐουι; ,T«joiAi;Aorg, /et άηο τοΰ J E  
ϊσαι Πϊίριφέρειαι α ι ΆΗ ΘΚ, χαί γεγρόψίΗοααν παράλλη­
λοι χνκλοι o i ΑΛΙ ΝΞ ΟΙΙ ΡΣ· λέγω οτι μείζων έατίν > 
ή ΟΡ τής ΝΑ. :«)

482 ΙΙΑίΙΠυν 2ϊΝΑΓβΓΗΣ t.

9. ς Λ* in nuiri;. BS II. ttl .7«(>«/./.ij2oi, unii.<isii x M ot, B
sed <(/ inutalum e\ oi; rod. f ‘o. al (|«|. (Ίι 13. tiOii' ΐ ί θ  Κ . ί  .VBS, 

(lislinx. H» 15. ,\B, titnntm  S Ιβ. μί(ζβ»·ω>· Λ, μί(ζωί· ώι· 
Β. torr. S 17. post fatii'  sii· , (|tiiiil nm. S, aiid. <!>« ιο ί A  .\B», 
<1«1. 0> I». λοίϋψ  A. curr. I)S ij \ l l  l'n pro i/ \X  SO. la i-



noi«s quadranU!. est igitur propler lenma supra (///) de- 
monstriUurn xe +  orij >  1a9. Sed quifl ex hijpothesi circuli 
/tr polus est er; idraque m  =  «σ == άτ, est ψΉιϊ' v.a ^  ar  
=  2«e; reslat igilur tij >  2a#. Sed esi — τυ sphaerk. 
i ,  40, ;  ergo ψ  >  »v. El esi ην =  wf, et τν =  jii|; ei^o

>  S“i ‘I· e· d·
VI. Sed pro/tosiliim sit idem deinonslrare, si noti con-Prup. 

Unuae sint circutnfeiH;ntiac ;id quod Theodosius oinisii;, el, ®
 ̂ nianenic ceteroquin ca-

... dem (iguia, aequales sini
circumfereniiae χλ, el 

C '  - sini paralleli circuli μν
•T·—̂  *v  ^  ______ dcscriban-

tf-. _  - i r  tur per« et singula pun-
...  -  v'\ ~~ .....— '  i;' cla d X λ max-imorum

\ \ y circulorum circumferen­
tiae «,'> ex  αλ; hac

V igitur minores erunt qua-
drantc Γ . Ac propter 
superius IV theorema erit 

λα +  oij >  xe +  a9 , et, quia circuli μν polus esi «, 
λα 4· Γίχ s= t e  +  αφ : reslat igilur 
χι; >  ψ9 +  νχ. Sc«l est φ »  =  χψ: restat icitur 
t/nj >  fx. Sed est ψ», =  >ισ, el tix =  μ ξ ; dyo 
na  >  μξ, q. o. d.

VII. Iam iintimihim sil idem nliler demonstraro. E l- Prop. 
enim in maximi circuli αβγ circumlcrenlia sil polus paralio- ' 
lorum, el hunc rirctiliim duo maximi circuli β·/ ad ivctos 
an;:ulos seoenl, quorum alter fly sit unus parallelorum, alliM· 
autem Se olilir|uus ad parallelos, el in circulo Si ae(|uale.s 
ulmindanlHi· cirrunifcrentiae 'Ct̂  cl descrihiinUtr pariiileli 
circuli λμ f i  on q a : dico circiimfm-nliam t/o maiorem e.s.sc 
quam νλ.

LIBER VI. pnopos. β. 7. 483

Ί ψ  :siii(> iifi'.' COIT BS *S. f  \’ in iiiiir};. HS 35. ufyintoi 
Hh auutiiro f o
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Ή  ‘/aq Ζ Η  τι) ΗΘ r'tot αίμμΐτζάς im iv η ον. έ'ατω 
ηρότερον οίμμ^τρος. ϊση δε »* Η Ζ ΘΚ· και η ΘΚ  rg

ΘΗ αρα  αύμμετρόξ 
ίσ τ ιν  « ί τρέίβ αρα 
a i Ζ Η  ΗΘ ΘΚ αύμ-& 
μετροι. άλλήλαις ei- 
aiv. διηρήα&ωααν 
ουν sis μ ίτρα  το<$ 
Τ Υ Φ  X Ψ, m i  ys- 
γράφ9ωσαν δ ιά  χώ*Ί)ΐ 
Τ  Υ Φ Χ Ψ  Λορόλ- 
ΙηΙοι χνχλοί oi Ώ Τ  
μ Υ  Φ Β  XJT  «P J. 
χαΐ ί η ά  a i  Ζ Τ  ΎΥ 
ΥΗΗΦ ΦΘ ΘΧ ΧΨ\Ά 
Ψ Κ ηεριφ έρΐίαι Ιοα» 

aX lijlais shsiv, α ι  αρα ΡΩ Ω Α  Α Ο  Ο Β  ΒΝ Ν Γ
αηαοι siaiv  βξ άρχξΰ άρχόμίναι άηο μεγίατης τής 

ΡΩ. χαΐ tattv ϊαον το n).ij9os τώ* ΡΩ ω Λ  Λ Ο  τφ 
nXtjltsi τών Ν^Γ T J  J A '  μΐίζων αρα ίατιν iy ΡΟ ttfi ΝΑ. 2« 

ί> »/. MU.a δη των «ι’τιΰν νηοχειμέΐ’ων μη eatiu σΐμ- 
μετροί; η ΖΗ  τη ΗΘ · λέγω ίη ι xai oSm s μείζων iativ  η 
ΡΟ t^s ΑΝ.

E i γάρ μη, ijtot ϊαη ία η ν  η ϋάααων. Ι'ατω ηρό%ερον 
ίΧάααων, xai iteiaihu tjj ΡΟ ϊαη η Ν^Γ, xai τριών γραμμών ih 
ημηγενώ* των Α Ν  Ν Γ  ΝΟ sihjfpi^t» tg μέν ΝΟ ανμμΐ- 
τροζ, τής δέ Ν Γ  μείζω», της δε ΝΑ ίλάααων, χαί έστω 
»; N J ,  xai tatojaav  οΐ ίΐαράίλΐ/λοι χύχλοι βΐ Χ^Γ Ψ^J, 
xai χείσΐ^ω ΨΘ ίση ή Η Τ , xai ϊατω  ό ^ιαράλΐηλος 
xvxL·s ο ΤΩ. i.-fti οίν σνμμετρό$ ίατιν εχατερα των Ψθ:«)

8. ». τβίί Τ Υ  ΦΧ Ψ  d  10. 41. ιών Τ Υ  ΦΧ Ψ  ΛΒ, vmr. Paris. 
4368 ia. IS. οί ω τ  .4Υ  Φ ί ΐ  Χ " Γ  Λ. ac siniitiler BS, nl.si quod 

ψ ό"  corr. S Π . 18. np« /W  ο κ ί  '.40 Ο Ή  /r.V  .V"r 'r.t .L ·  A, 
ac «imiliter BS, corr. /Iu auctore Γο 48. άΐ'ΐαηι Co pro ./iV  ίσο»

f$ fieJiVf. «ϊίί coni. Hu iO. ηίή,'ηι inilii' / Γ  ) Γ_/ Λ, ac simi­
liter B sprius ; r  oin. S,, corr. (o  i» . H A' in inarg. (BS,



Scilicet circurofereniia ζ»/ ipsi aut commensurabilis est 
aut non. Sil pritnuni commensurabilis. Kt ex  bypolhesi ζι̂  
j^  ~ae^taTes siint; oi^o etiam ipsi commensurabilis, 
i(leo(|ue tres inter se commensurabiles sunt. Ilae
iam in aequales portiones dividantur, retut, si sit 
tss 3 : M, in punctis τ  v ψ % ip, et per haec paralleli cir­
culi ω» αν β φ  δφ describantur. Et quia circumfe­
rentiae ζτ tv υη t/φ φ9 9χ χφ  φχ inter se aequales sunt, 
circumferentiae igitur ρω m a ao ο β  β ν  vy ^γδ δ̂Χ propter 
Γ lemmn inaequales sunt deinceps a maxima ρω incipientes. 
Atque est numerus circumferentiarum ρω ω α  ao  numero 
ipsarum ν̂ γ γ̂̂ δ δλ aequalis; ei^o propter elem. S . tH ρο 
tnaior est quam νλ.

VIII. Sed iisdem suppositis non sit commensurabilis cir- Prn|i 
cumfenmtia u; ipsi dico etiam sic ρο maiorem esso  ̂
quam νλ.

Nam si non sit, aut
3 .. aequalis est aut minor.

λ .·^\ '' ,/ Sit primum minor, ett0 - ' ' -jy "
—    i  |>onalur t f j y s s q o ,  et

LIBEB V[. PROPOS. 8. 4 S 5

.!(f 'jf cum tres sint lineae
~ similitiir ortae' Xvvjy

^ vo, sumatur uHh quae­
dam ν δ ,  quae ipsi vo 
commen.surabilis, ea- 
demque el maior quam
V γ et minor sit quam 
νλ, el sint paralleli 
cirouli χ γ ψ δ ,  et po­
natur »;r =  ψ 9 ,  et 

sit parallelus circ-ulus τω. Iam quia δϊημυΚιο ψ 9  ψ  ipsi t,9 
i  Sunt enim piu»|pm cirouli oirrunifcrcntine portiones.

*e. y  r  ante IfO, Hu «uclore Vu pro Λ 7 ' *7. της J i  Μ Ί'  A
BS; S8. »i Λ ./ ΛΒ.*ί, liniOliun n«l /  »<M. Hii oi s r i '  AB. swl

."/'simili' nunicrnii quai* noln transiit in S i9 . tj UT] I IT  A. 
JVT B tod. Γη. 1‘orr. S

V '



Η Τ  rfl ίΤΘ , μείζων ίατίν xa i Q 0 τψ  Ν //  · ποΙΧψ aqa 
ί Ηϋ τής μίΐζων iativ. άλλβ ξ ΡΟ latj ίστιν tg  Ν Γ·

" η  Ν Γ  α ρ α  t i j i  N\lt μαΐζών e&iU »; iiAoum  rili 
υτιερ άδόρατορ' ovu αρα ίΧάασων ΙστΙν η ΡΟ τής ΝΑ.

U» d'. Τών αυτών νηοηπμένων Μγω ό η  ovdi tat/. ii>  
yoij δυνατύν, ΐατω , χαί τετμι^9ωοαν ai ΗΖ ΘΚ δίχα τοϊς

Ύ Ψ, xat έστωσαν οΐ
------  . .  naQttXXrjloi uvaXoi oi

_____ — -  X .  Τ Ω  V J .  i n s i  ον»
*/ -. Υ"*--------- --------  -Λ ϊ α α ι  ύ - 1»

βΛ__ > fj(ŷ  avtaoi αρα  etah
Λ>ι . f/ -  -  ^  . .  q'| prt QQ άρχύμί>αι

. . .  _ ‘ *̂ <ν· ά.τ:υμε-/ΙατκβτήςΡίί.
* -------------- ·' ηάΐιν  i/t i i  a t ΘΨΚ

\ \ ' laa isla iv , ανιαοί agai^
\ / είσιν α ί  N J  / ΙΛ  αρ-

\ \ /  ιΰμεναι am> μεγΐαη^

- ' f  μεί'ίων ia t t v  ι} μ ίν

ΡΩ  t» :s  Ω Ο ,  V if '2 '' 
N J  τΓ·ς ^ J A ,  μεΙΖ ω ν α ρ α  tj di.rXtj η ΡΟ τ η ς  N J , ΐιηερ  
ά ό ίν α τ ο ν  η ροό έδ ε ι-Α τα ι. » * ») · οι’»  α ρ α  Υση r m h  ί/ ΡΟ  
Ttj Ν Α . i ό ε ί χ 9 η  d i  "ιτι o v d f. ίΧ άσαω ν  · μ ε ίζ ω ν  α ρ α  itn iv  
ij ΡΟ τ ή ς  Ν Α .

H llaXtP f / i i  μεγΐστον χνχΧον .Ύεριφερείας ο πι'ιΧοςϊΛ
εατω τών 7ΐ:αραΧλή)Μν, xai αι'τον τεμνέτωααν ίτρος ορχ α̂ς 
οϊ BV ζ/ £ , xai ί'στωααν ίταράΧΧηΧοι χύχΧοι oi Κ Α  Λ/Λ' 
ΗΟ, ·λαι Ι'ατω η SM τή I f K ·  Χ /̂ω ί',η Ι'κάααων imiv 
,] ΖΗ ϊ ζ ς  ΗΘ.
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I. 4. τί/( .V ..# — tf/c ν_. ί ΑΒ τή( ι ό  ntroqet· 1η«·ο S 4. ». ιφ  
.ν (ΐ  i  Λ *; iioH ABS, corr. Hu auctorc· Cu t .  n}< ΛΓ̂ / Co |»vo T t j?  

X  J  r·. H »dd. A> in niari!. B8i fi. 7. r«r« '4·Τ A. disUinx. BS.

rectp (·ηΙΙοι·»νΐΙ Co 16. a! M‘I  K, ao simililpr B, ni crf _iU R 
17. μιγίαιης' coni. Co: seil s<'ri|ifor praplor »■ <f _iii alins de-

in G « | is  s c q u c n i e s  tacilp significet ao. i l .  η  lU  \ \ J  r ^ e  AB, η



coromensurabile.  ̂ sunl, pmpler lemmalu VI et Ytl maior est
010 quatn itaque mullo qo maior est quam vjS. Sed ρο 
ij)si »'^y~a«jjualls ost ; fTgo V̂ j/ liiaior est qfiaiii , 'ciinY ta­
men minor sit vy  et maior ν δ ,  id <|uod fieri non potest:
«η;ο ρο non est minor quam v?..

IX. Iisdem suppositis nego etiam ρο ipsi νλ aequalem Ρΐ'θ|ΐ. 
esse. Sit enim ueqm lis. si iieri possit, el cia*umferentiae
ζη 9 *  bifariam in punctis τ  tfi secentur, et sint paralleli cir­
culi τω ψ ό. iam quia aequales sunf τζ ri/, inaoquale.s ίμί- 
tur sunt ρω ωο a maxima ρω incipientes /emm. Γ . Rur­
sus quia d̂ ip ψτι aor)uales sunt, inne(|uales icitur sunt v6 δλ 
it maxima ν δ  incipienti‘$. Iam quia maior est ρω (]uam ωο. 
et ν δ  quam βλ, uique vlium ωο maiur quam ν̂ δ [h.mm. 17; 
mm ex  hifpothesi lemmalis 17/ arqmiln simf Λ», iinque 
etiam τη 9ψ ueqmles), maior igilur est ρο quam dupla νδ, 
id quod fieri non potest (uam ea· hijjHilhni e.it qo =  νλ, et 
demonstrata est νλ <  2 νδ  ; ergo non aequalis est ρο ipsi 
νλ * . Sed eandem ne minorem quidem ess«' ilemonstravimus 
φκυίι νλ; οιφο ρο maior est quam νλ.

X. Rursus in maximi circuli circumferentia sit polus Piop 
parallelorum, eunique cinuhoii ad rectos angulos secent mu- 
.rimi rim ili βγ δε, et sini paralleli circuli κλ μν ξο. sitque
ξμ =  μχ: dico ζη mitior̂ >m e.s.se «junni

*l Ha«! sie restiluere com li aumun v<>riitim .inmtASuxTiii suo loro 
«ervanips d  posl id ipsum l;ii-un»m slalnoiilps. Verum elinm ante» 
quaedam inlcrriilinsi' viili*i>liir; nei|U(< tamcu l)is «ilililis ilinnuiisliiiixii 
nitio snlis rlciinns n<- prossa videliir. Kv Cdiiimniulini si<nti'nlia inde 
ab /n tl OVI' p. iS S , 1 K Ci-nwus scriptor sic concluserit; i;it) ovr >/
4V j/ μ/ίζωι- fntii’ tijt  ̂ / . / ,  finaami· ηρκ ζ i/ »i}h Λ,^ί.
.ytiiti· fiTf) fifKtai- fath- i/ iih· P ll n]·; ilO . >) tU 7  ri/ΐ , I J .  <»'- 
ifix tm  <11 xa) leiiim. M fir. 1) SiO /(f/Cnii fi/·; V, / .  «»Ceii· «p·' '1 
Λιττλη Ij PD, lovrfm iv  ή V ./ f.i- lii/iinllifii, 7ί,< V / .  Hmfn mtrinroi · 
H m jfin x im  j-«(i fiuaaoit·.

>U 1 _()' It(i iW S 4i. rtf%m f̂SnxTui · · ·] Inciiuam iiiilii-»\it (Vi. .7110-  
HiStixtfti yiin ij JV-/ tiiiaaon' J  lUrtki/ ri's V,./ •'iilii. Ilii. vitic ailnt>t. 
ad Lat. i,H. rf,i X.t AH. T t j  >■/» S, corr. (  Vp 45. 1 A> in marg. B.S;
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E l ya^ μί), ήτοι loxtf  ̂ μείζων. Xarj μέν ον* ovx 
taup η X H  Tfl ΗΘ· μεΐζων γα^ αν ην η SM  rf̂ g ΜΚ,

ovTttotivSi· ονχ αρα ϊαι  ̂ iativ  
η ΖΗ  τη ΗΘ. λέγω δη Su οίδε  
μεΐζων, t i  γάρ ^'ναζόν, ί'ατω,ό 
χαί χείσ9ω τη ΘΗ ϊαη ή Η ίΙ. 
εηεΐ ονν ίση η H JI τη ΗΘ, μεΙ~ 
ζων αρα η ΡΜ τής i t K '  noHq 
αρα μεΐζων ίατϊν η S M  τής ΜΚ, 
οπερ άδννατον vnoiteiTat /άρΙ» 
ϊαη · ονχ αρα μεΐζων ίστίν ή ΖΗ  
τής ΗΘ. έδεΐχ&η δ έ  οτι οϊάε 

larj · έλάσσων αρα  ίατίν η ΖΗ  τής ΗΘ, ϋηερ: —
12 ι α .  Μ δειχται μέν ουν οτι έάν § xvtdog 6 Α Β Γ ,  χαί 

τίμνωβιν αυτόν δύο μίγιατοι ν.ι'χΧοι οί Β Γ  προς  ορ9ββ15 
xai ά/ωληφ&ώαιν ϊααι περιφίρειαι α\ ΖΗ Η Θ , xai γρα- 
φΰαιν ιναράλληλοι χνχΧοι ο\ Κ Α  ΜΝ ΕΟ, γίνεται μεΐΖων 
ι\ SM  τής 1ΙΚ . εατω δέ μεΐζων ΖΗ  τής ΗΘ  · λίγω 
υτι ηολλψ μεΐ'ζων ίατιν η S H  τής ^ Κ .

% ιεΐ γάρ μεΐζοη iariv η ΖΗ  τής ΗΘ, χείσ&ω τη ΗΘ 2ιι 
ΐαΐι η ΗΙΙ, xai γεγράφ9ω :raράli.ηL·ς χύχλος δ ΠΡ. i-rii 
οίν  ϊαΐ; ίατιν η Η ΙΪ τη ΗΘ, μείζων ίστιι> ζ P JI  τής ΜΚ· 
ποΧλψ αρα μείζων ίατΙν η ΒΜ  τής H K , <3ατε, ίάν μεΐ~ 
ζων tj ΖΗ  τής Θ Η , γίνεται xai η SM  τής Μ Κ μεΐζων, 
ω η ρ : ~  25

Hfo\ χηί r / ;  τέ 9(ύι>ημα 1)·ατάβ(θς τηΓ γ' Ιήμ/ιατη.

Ιίϊ #/?'. 'Έστω τρίγωνον το Α Β Γ, xai δνο διηχ9ωααν βί 
J A  Α Ε  iv ιαα ις  γωνΐαις ταις ν,το HA.J Ε Α Γ  · ΰτι ίατιν 
ιίς τό ί·π<) jd/Γ Ε  η-ρίίς tf> ί/ιο ΕΒΑ Λερίίχιιμενον ορθογώ­
νιον, οί'τως τη άίτο Α Γ  ηρίις το αιιο  Α Β . :«ι 

ΙΙεριγεγρόφ^ω ττερι το Α .ίΕ  τρίγωνον χι'χλος, xai
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13. ii.ifft s ,  ο A, 0111. B H . in A' in inarg. {BS,̂  tUihixrtii 
.V ex Jfx fixrai 16. ? A, ί'χτοι· RS rm' Γ  lei' T  rop t((~ 
rov II, roij roitot· totr S J.t/uai*rfi Hu pr<) i^uua



Nrthi s! non sil, aut ai‘i|ualis est aut minor. Iam pri­
mam no» -esi Ιψ  ss η»: sie im»tw pmpter fmmit V psset ξμ
>  μ·Λ, quod est contra hypothesim; ergo non psl ζη =
Sed nego etiam esse >  tj!t. Si enim fieri possil, sil
>  rjd·, et ponatur η π  s»  » η , H (k ic r ib a tu r  p a ra lle lu s  q n .
Iam quia est rri; i= fJiopter lemma V igitur est >  μν. ·, 
itaque mullo |)κ >  quod fiori non potest; nam ex hy- 
pothesi est a= μ χ ; οηξο non est ζη >  Sed ne ae­
qualem quidem esse denmnstravimus; ergo ζη minor est quam 
η», q. e. d.

XI. Demonstravimus igiliir, si sit marimus circulus αβγ, 1*ίομ· 
eunique cirnilum duo maximi circuli ad rectos angulos secent, 
qm nm  nUer βγ sit mtiis pnmUelorum, alter autem St obii- 
(pius uil imrnilehs, et aequales abscindantur circumferentiae
ζη η9·, et describantur paralleli circuli χλ μν ξο , fieri ξμ 
maiorem quam μχ. Sed sit ζη maior quam ηΘ·\ dico mullo

maiorem esse ξμ quam μχ.
Xam quia maior est ζη quam 

η9, ponatur ηπ — tjS·, el de- 
seril)<itur parallelus circulus ρπ.
Iam t{uia est πη propter
lemma Γ igitur ρμ maior est quam 
μχ; mulU) i{:ilur ξμ maior quam 
μχ; itaque, si sil ζη maior quam 
η9, fit eiiam ξμ maior quam μχ, 
q. e. d.

t-emmaCu a<ldisceplalionem de Γ/ theoremate libri l l l  spArtiriromni sμeκtmtia.

XII. Sit triangulum a/iy, in quo duae ducantur rectae Ρηψ. 
όα os in aet]u»lihus angulis βαδ εαγ\ ilieo esso d y y s  : εβ βδ  ' 
=  a y t : αβ .̂

Doscrihulur ciivulus cirwi triangulum «5«, et iuii^atur ζη ;

• Hanc prn]K>.sHi(inrni repolit <li‘ s*<c'li<in(· <1<·1<·ηιι i'lr.
'0|ii>ra <|Uiii'(tnni n')i({un p. Ifi

i7 , (,f A ' in mar»!. ItS
Ρ.φΙ>ιΐ'> II. 32

UBER Vi. PROPOS. 41. 42. 4 g 9
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ί( ΧΗ· naqaXltjXos αρα ίατίν Β/' ίιβ  το 
ι«ην την ίΐΛρίφίρβια*^ *^ ΕΗ  ηΒριφΒρβίψ- attiv

αρα ώ$ itqog ΓΗ, η Α Β  /rqog 
BZ ' m i ως αρα τι) άττο Α Γ  ηρος 
το ν χ ο Α Γ Η , Οντως το άηύ 
.ιρος το υίΐυ Α ΒΖ. ϊαον ds τό 
μέρ νηο Α Γ Η  τψ ναο ά Γ Ε , το 
ds litu Α Β Ζ  τφ ίιτό E B J '  nai 
ώς αρα το uno Α Γ  /τρος το υ/ιο 
ά Γ Β , όντως το a/to Α Β  προς τό1<· 

vTto m i Εναλλάξ αρα ώς το e/ro Α Γ  πρός το άηο
Α Β , το νπο Α ΓΕ  η ρος  τό νπο ΕΒΑ.

14 ιγ'. Έχίτω d i τη hno Α ΓΕ ιτρας τό νηο E B J  μείζονα 
Χόγον, τοννίοτι το νιτυ Α ΓΗ  πρυς ϊο ί·ηυ Α Β Ζ , ηηερ 
το ά π ο  Α Γ  nghe το  άη ο  A B ' οτι μείζων ξ imb ΕΑΓ\·\ 
τΐ̂ ς νπ ο  B A J ,

'Ensi γάρ τό νηο Α Γ Η  
ηρός τό ί’ηό Α Β Ζ  μείζονα 
Χύγον ίχει ψ ιερ τό άι» Α Γ  
ηρης τό άηό Α Β , ϋναΧΧάξ'λ» 
τό ί ,τ ό  Α Γ Η  ηρός τα άηό  
Α Γ  μείζονα Χόγον Ιχ«  ηηερ 
τό νηο Α Β Ζ  ηρός τό άηό  
Α Β . βλΑ’ ώς μ ^  τό ίη ό  

Α Γ Η  ηρός τό άηό .Α Γ, όντως η Η Γ η ρ ό ςΑ Γ , ώς δε τό'ί·' 
ί'.Ί0 A H Z  ηρός τό ά η ό  Α Β , oPnug »' Ζ Β  ιιρός ΑΒ· m i  /, 
/ f r  αρα  ηρός ΓΗ ίλάιτσονα Χόγον ίχει ι]'ηερ ξ Α Β  αρός 
τι]ν RZ. ^άν αρα ,ιοιώμεν ώς τι]ν Α Γ  ηρός ΓΗ , αϋτως 
ιι]ν Α Β  ηρός aXXt̂ l· r im , ί'σται ηρός μείζονα τϊ̂ ς ΒΖ. 
L·tω ηρός τψ  Β Κ ,  καί ί.ηιζενχ9ε1αα η ΗΚ ίίίβεβΧί.σ&ω'Λ» 
tui τό  © · ηαράΧΧηλος αρα εστιν ί, Β Γ  τι'/ ΗΘ· ϊαη αρα

/ϊΖ- -V ----------

Γ.1. ιι·'“" nrtil. B S» ί». ιό tl' mlit. Λ- siipcr vs. BS), άηό 
hIiI. hu iiurion· ('<> ar,. ///'j i, n  i r  λ-s, «r B. i  rn c»
ie. (| y.H .Tfyis .411/. MVS, puri·. <'i> i"! iS. ir,» /JZ'i api( τι, 
Ity  AS, .7(11)« liC B‘, fiii r. B·'



parallelae igitur .sunt rectae  ζι, β γ , quia circum ferentiae ζ ά  et/ 
aequi»Jes s u n l '.. Erp(o e s t  a y  ·. p , . .=  α β  ί β ζ  id etu ^ .6, ;  
itaque eliam ay ‘‘ : a y - y t j  e  α β ^ : α β · β ζ  [elem . 6. M  . S ed  
esi c y - / > / = 3 d / y e ’"  , item qm · α β · β ζ τ =  ίβ · β δ \  ergo etiam  
α γ ί ; δγ  ■ / e  =  α β ^ : & β. β δ ,  itaquo vicissim a y ^ : αβ^ =  δ γ .γ ε  : 
ε β β δ .

R u rsm  iisdem .m pposilis, s i  rev tae  
δα  a e  ex tr a  Ir iu n g iih m  ducantH r, ila  
ul p u n cta  δ  s sin t iti producl6  βγ, et 
priu litcfae αβ a y  circu lum  c ir e a  α δε  
triangulum  deseriptum  secent in punctis  
'C tj, idem  plane contingit^  .

Et sim ilis est d em onstratio . udhihilA  
elem entorum  lihri / / /  pruposilione HS.

XIII. Sed .sit δ γ - γ ε  : ε β . β δ ,  id e.sl ay-y>j : α β · β ζ  >  Proi* 
αγ"̂  : αβ^; dico esso cliani L  «ay >  L β<*^" ·

Nam quia ost
a y  y t , ' « β · β ζ  >  « / '*  : αβ^, vicissim est [V IIpro fiu s. S' 
α γ .γ > ι: αγ^ >  α β ·  β ζ  : αβ^. Swl e s t  elem . β . I 
α γ  γη : αγ^ =  γη  : α γ ,  et
α β - β ζ : αβ^ SS β ζ :  α β :  ergo  etiam ’ \ ΊΙ p ropos. 7 
αγ  : y»; <  α β  : β ζ .  E rg o  si fecerimus 
a y : yij s= α β  : a\ e rit  «· >  β ζ elem .  .5. itf :. Sil 
a y  i- γη s= α β  : β χ ,  ot iunrta ψ  p rodu catur ad 9·, p.·»- 

rnllelao igilur su n l β γ  elem . β .
2 ' : ;  itaque est

i) 1’roptcr ilcin. 3, iS, quia ex liypotliesi annuti C«J ψΛ aequaWs 
sunt; uiule stitlim «rfiritur, luncUi ζ(, niif;ulns ηζι ζ ιδ  aequales olent.
3, i"!,, ilaqnn roolns ζ>ι /fy pnrallelas esse { 'o .

* · : l}lruni(|ue enim rectanguluni propter elem. S , 86 aequale esi 
quadrato ab en recin, i|uao ox y  ducta cireulum tangit.

i| Hunc alterum easuin, (|ui adhibetar infra VII propos. 36 lennn.
XXI et propos. 40 lemm. VXVII, nos addidimus, tifiuram .‘iiinsonu.>i I. »·.

*; E\ (inirri scriptoris Kcntentia liaec propositio, si res ferat <'<η)Γ. 
propos. 20 e\li·.;, eliam sic. legenda esi: ,sil f,i ·/liS . dy · yi <  u/fi ■ ity i, 
dic(t es<e vlinai <  £. fay .

LIBER VI. PBOPO.S. η .  4 9 1
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ίσ ιικ  η Ε Η  neqttfiqeta  ,/ θ  ίΐ^οιφερΐί)/ · μβίζωρ αρα Ι  ΕΗ  
Γ^δ J Z ,  βστε ηα'ι γωνία  4  ί^ ό  ΓΑ Ε ζξς vnro B A J ,  Sn^eg: ~

Ι·> ιδ'. Τεμνέτωσαν άϊλ/ιλους δίο μέγιστοι χύχλοι oi Α Β Γ  
Β Ε Γ , και εατω του Α Β Γ  χνχλον πόλος h J , xai γεγρά- 
φίΗοσαν μέγιστοι χνχλοι οι J Z  ά Θ , χαΐ «βτω ιαη ij ΒΕ·  ̂
,τεριψ ίρεια  *i/ ΓΗ ,τεριφερείς· δεϊξαι Sti ϊαη itniv ή άπο  
τον J  i/t i το Ε  τη άπ ο  τοΰ J  h t i τό Μ.

Τβτμήσ&ω ή ΕΗ  δίχα τψ 
Κ, χαί γεγράφ&ω δια τών J  
Κ  μέγιστος χνχλος υ J K A .  ·« 
χαΐ iiTsi ιαη iativ ή μέν ΒΕ  
τη ΗΓ, η δέ ΕΚ τη ΚΗ, 
αρα ΒΚ  τη ΓΚ ίση έατίν. 
έπεί ονν διά  τ ις  τον Β Γ  δι-  
χοτομΐας -mi τών τοΰ Α ΒΓ^»  
ηόΐων γέγραπται μέγιστος χό­
χλος f, J K A ,  b J K A  αρα  
ηξει δ ιά  τών τοΰ ΒΕΗ  /τόλων 
xai όρ9ός έ'σται πρός αντόν. 
έπεί οίν  χύχλ,ον τοΰ Κ Β Γ  Ιπ ι  2» 

διαμέτρου τής άπο τοΰ Κ  ορθόν τμήμα χντάον έφέατηχεν 
το Κ. /, χαι διηρψ αι η τον έφεστώτος τμήματος περιφέρεια 
χατά τό J ,  χαι ϋατιν ϊση ί, ΕΚ τή ΚΗ , ϊαη αρα έστιν »' 
άπ ο  τοΰ J  έπ ι το Ε  τη απ ό  τον J  έπ ί τό  Η, Ηπερ: ·~ 

tu 13'. ’Έστωσαν μέγιστοι χΐχί,οι οι Α Β Γ  ΒΕΗ Γ, y.ai i·* 
ΐστω  τοΰ Α Β Γ  πόλος τό  ./, χαι γίγράφ&ωααν μέγιστοι 
χι'χλοι οι J E Z  .1 Κ Α  J H Q  διχοτομΐας οί·σης τον Κ  τής 
Η Κ Ε 7νεριψερείας· λέγω 'Ιτι, ει μέν ιαη έστιν {/ ΒΕ τη 
H f', ϊση έατίν χαι ή Ζ Α  τή Α.Θ, ε ΐ δέ μείζων ίστιν  
I ΒΕ τής Η Γ , μει'ζων έστιν χαι ή Ζ Α  τής Α Θ , βί

ϊ. ojtfQ Hu. Η ΛΙ1 (sihI ίιΙ ίη Λ oxpunctam', <ιιυ. S 3. ailcl. 
B S 4. n r.r] ΙΙΚ Π Γ Co ,αΐ cap. te  inii. 7. tu i t i
i: riji «.lo  roP ./W ssoripla in AS. oolT. B 9 10, τ«ΰι· ,/A'A, disliiu. 
BS 14. rnP ΙΙΓι srilicpl Tui/uaroc: viilo splinor. i, 9 40. »oi 
Η Κ Γ fn\ l oni. Hu 44. Znfa B.«. S A iX «»■' ad(». B S
i7 . ./A './ Hu. J  M./ AB.*'-, iim. « iii. i, iim AS, aitit. B



circuinf. et/ s  divuiiif. 0ί^*']: ergo
circumi, >  circunif. δζ\ ilacjue ctiaui [elem. β , 33)
L >  ί,β α δ ,  q. c d.

XiV. Duo maximi circuli αβγ βεγ iuvicuiit se seceiil, sit- 
que circuli αβγ polos «i, el (icspribanlur maximi circuli 
69 circulum βίγ secantes in jnindis e el aequales sini 
circumferontiuc β» γη ; dcmonslrctur roctam a d ad e aequa­
lem esse rectae a  ̂ ad η.

Circumferenlia er/ bifariam sccetur in punclo x , el per 
6 X describatur maxintus circulus δχΐ. Quoniam circumfe­
rentiae β ΐ i/Y, ilemquc ex κη inter se ae(|uales sunt, tota 
igilur βκ ipsi xy ae<|ualis est. Iam «luia per biparlitani sec­
tionem circumferentiae βεηγ el polos circuli αβγ descriptus 
est maximus circulus δ/.λ, hic icitur ctiaiii per polos circuli 
β(γ transibit') ad cumquo reclus erit . Iam quia in circuli 
βίΐγ diametro quae a x initium habet circuli rircuniferentia 
/d  ad lOclos angulos insistit, catpip circumferentia in puncto 
δ  secta esi, cl circuiufcronttac €/. /.ij ««((uales sunl, propter 
sphaer. 2. /i igilur recta a δ  aii e aequalis est redae a ό 
ad fy, q. e. d.

XV. Sini maximi circuli αβγ βεηγ, rt sil circuli 
polus δ, el maximi circuli δεζ δηΐ δι^ά ita doscribanlur, ut 
circumferentia «κ»; in punclo /. bifariam secelur; dico prinmm, 
si circumferentiae βε t̂ y aequales sini, etiam lA iie(|uales 
esse, Ium, si β ΐ  maior sil quam ψ, eliam ζλ maiorem esse

** Pmpicr clcm. 3, 26, ηηκηίϋΐη, iunctA , engnii >i»t ac- 
qualrs sunt; liii; igitur liabninus cfinversnui iitud lemma, qund aci 
pmpns. IS adiiot. I hrcvitcr attigimus.

1; Utitur scriptor ct Ikic t«co ct paulo post, ic) quod Cnmmandinu'· 
rcolc vidit, ThiMxInsii spliacrirorum libri II propositione i) ronvorsa, 
quao Orecco sprmonc sio fore simucrit; 'ifnr fp  aifiifntf ifi'o xvxloi 

ήΑλήΛοΐ’ί, ifiii ifi TtSr τον iro( niituv *«) ti^  διχοιομ(«ς toi' 
ιμήματος loO ίτί'ροι· χΐ'χ^οΐ' μ/γιητος χι'χλβ;
toi· ftf()ov n ilior. Erpo htx: loco, quin circuli ttfly el flry invicem si· 
sMant, ma\imu8que circulus ix). ct per jiolos irirculi afly ct per tiipar- 
tilam scctinncm ιϋιχοτομίην' cirrumferpntiac nitcrias trirculi. quao est 
intcr puncta scctionis cum circulo «fiy, ilpscriptus est. cftivitur circulum 
ix l  ι·ΙΙ»ηι per pnins circuli /ity transire.

i  Quoniam mnxiiiius circulus Λχ). rirotilniii .if]-, per polos eiu'< 
transiens, secat, cundcni ad rectos an^ulns secat propter sphaer. 1, i:>.

I.IBER VI. PROPOS. U . 15. 4 9 3



494 ΠΑίιηυγ χυναγωγης f;.

ίλάασω» ίατίν η Β Ε  trfi Η Γ , elaaaw» iativ  χβι ί; 
t ^ g  Α θ ,

''Etnm γάρ_ πρόκρο* ί, Β Β  *g Μ Γ Χαη: Uym Sw. wai
»} Ζ Α  %ή Α Β  ϊαη iotlv.

'Ertei γάρ ϊση iativ η ΒΕ τη Η Γ, ϊαη laxiv vMi t; άπο ά 
τοΰ J  h i i  το Ε  τη άίΐο την J  hri το  Η ' ό αρα πόλψ 
τφ  xai όιαστί^ματι tvt των J E  J H  χύχλος γραφόμενος 
κ ξ ΐΐ xa i διά τον λοιηοϋ αημεΐον. γεγράφΟω, xai s<no> ο 
H M E ' Softtti δη ηαράλΙηλας τψ Α Β Γ , in s i  ονν δυο γ.ν- 
χληι ο ι ΗΜΕ Ε Κ Η  ιίμνοναιν aAAifAovs, δ ια  δέ των τηϋ )<> 
ivog πόλων xai τής διχοτομίας τής Κ γέγραηται μέγιατος 
χΰχλος 6 J J L A , ϊση αρα ΙατΙν η ΕΜ η ΐρ ιφ έρίΐα  τ^ ΜΗ  
usqtifeqel«f. άλλ’ ή μέν ΕΜ τί} Ζ Α  iariv  ομοΐα , η δέ 
Μ Η  Ty A S ' xai ή ΖΑ αρα τ^ Α Θ  έατίν &μοία. xai 
sia iv  τοΰ αντον χύχλον · ίση αρα ίστίν ή Z J  ΑΘ , oiτsρ !5 
εδβι δsϊξat.

17 ις'. ΎίτοχεΙσ&ω το αντο αχήμα, xa i έατω μΐίζων 
f  Β Ε  τής 3 Γ , ϊαη δέ η ΕΚ τ>} K S ' λέγω Srt r, Ζ Α  τϊ·$ 
Α θ  μ ε ίζω ν .

Κ6{α9ω τή Β Ε  ιαη η 0 / ,  χαί. γεγραφί^ω μίγιατοςϋ' 
χι'κλος ο JM N . in si οίν ϊβ», έστίν ! Β Ε  τή Μ Γ, io^ 
εστίν  ι; ό,τΛ τον J  in i τη Ε  *// ajrn τον J  in i το Μ ■ 6



quam 19, denique, si jie minor sit qtiaiii ijy, etiam ζί mi­
norem esse qiiam

Primum cnini aerjualcs sint circumferentiae/ϊ« dino 
eliam ίλ 19  aequales esse.

Quoniam enim circuniferen- 
ti tiae /Ϊ* ηγ aequales sunt, propler

'  xiipeiius lemma cliam recta a Λ
/ ad e aequalis esi rectae a 6 ad η.

\  Ergo circulus ex polo δ  el inter­
ii vallo δε  sive δη descriptus etiam 

'  i ' per altorum punctum transibit.
" Describatur, el sit ; hic igi-

lur circulo afiy parallelus oril
___ ^  ' * spliaer. i ,  f} . Iam quia duo

cii-culi εμη exr̂  se inviccm se­
cant, ac per polos unius el bi­

partitam sectionem x maxinms circulus δλλ descriptus est, 
hic igilur etiam per polns ciratli «x»; transit p. adnot. I , : 
itaque circumtercntiac εμ μη aecfuales sunt {spliaer. 2. !) .
Sed similis est εμ circumferentiae tA, ct μτ, circumferentiae 
X9 [sphner, 2, tO); et^o etiam ζλ ipsi l 9  similis osl. Ht 
sunt eiusdem circuli; ergo aequales suni ζλ λ9, q. e. d.

XVL Iam eadem flgura supponatur, et sit circumferentia Prop. 
βε maior quam |y, et «x s= x f ; dico maiorem esso quam 19.

Ponatur circumferentia γμ =  βε, ot describatur niaiiinius 
circulus δμν. Iam quia βε μγ aequales sunt, propter Imtmi 
XiV recta a ^ ad e aequalis c.st rectae a δ  ad jU; ergo cir-

*i lUcc ipsa vcrha statini diiofiit fieri non posse, ut plane cadcm 
flgura in liac alquc in «upcriore propositione supjMinalur; nam qui Illic 
«sl circulus liic transit in βψί', et quae illic est ηγ hic sonat fy.
In cwlicibUK autem similis ecrtc su|>oriori ligura ita e.\arata est, ul 
hemisphaerium, ot quicunque in co sunt trirculi ni· rwtao, in planum 
«irt-uli ttfiy proiecta sint, (|u«c ratio, nisi aut nhsnrdani ant minime 
perspicuam ligurani describerc liliel, retineri luin pulcst. Itaiiuc C»m- 
mandinum potius in tigura delineanda seouti sumus.
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m ίΙΑΠΗΟΪ ΣϊΝΑΠΙΠΙΧ ζ.

αρα πόΚψ τψ J  δ$ααη^μανι δέ h i  των J E  JM  χιχλας 
γραφ6μ$νος ηξ$ι χ«ΐ διά  tov Χοι/ιοΰ σ/^μϋίοι·, ίρχία&^ω, 
χαι ΐίττω h SE M , m i ειλήψ9ω τό -/.έντρον ttfi αψαιρας 
%»α, }tm int^evx9tit rf O J'  -t(ne(i df, xaS eios ί ή ΐ io  τον 
SM E χνχίου iirmsdov noiog ydq έατι* τό ^  ΐθ£ ι̂νχλοΐ'), b 
xai έίσται τό χίντρον tov MSE in i AO. ίατω to  II. 
•/αί ίντιζευχί^ΰσα η Ε.Μ ϊχβΐβΧψί^ω i/ti τό Τ , χαΐ η ΟΕ 
ίη ί τό Τ , καί Ιη φ νχ»ω ααν  «ί ΕΟ ΟΡΚ I IP  PS ΙΙΗ ίί'Γ.

Atti irisi τό I I  στ^μέΐο» kv τφ τον 3 ί 2 £  iariv  xvx^ot ί /it- 
ηέδψ , tativ  de xai ίχάτΒρον »c5» P 2  ί»» τφ τον IISEW  
xixhm  τα  tq ia  «qa αημεία iv τφ  χύχΙφ iotiv.
ηάΧιν knsi h O J  h> τψ τον Α Κ Λ  Ιιτίίίέδφ ea%iv, xai to  
n  βρα iv  τφ τοϋ Α ι ό ΐ  ίπ ιαέδφ  itniv. xai ή ΟΡΚ €ΐ’- 
&£ΐα· x a i το Ρ  αρα iv τψ τοΰ J tL A  χνχίου iativ in t- 
πΐδψ . eOTiv δ' iv αντψ xoti τό Σ '  εΰ& ΰα  αρα ίατιν 15 
iZPX δ ιά  1 «  αϊίτά δη xai  ̂ ΙΙΗ Τ  sv9sta εατιν (*ά γάρ 
ί1 Τ  έν %ψ ίιτιηΐδψ  ίατιν τοϋ ΕΣΜ  χνχλον * άλλα xai iv 
τψ την A H S S  χνχλον ^ηιηέδψ, xai τό Η  δ ί  και' αντην 
ioTip την τομήν των επιπέδων τον Ε2Μ  και τον AS&  
χνχίον' εν^εϊα αρα HHT]. xai i:rsi ίση iativ η EKiu  
περιφέρεια tf, K S  περιφερείς ̂  ϊαη iativ  xai γωνία ή 
νπό ΕΟΚ tfi }ΐ!τό KO S' ό αρα της ΕΟ πρός ΟΤ λή- 

!8yos « αντός έστιν τψ της ΕΡ ;ιρός ΡΎ. en ti δε ζητώ



cutos ex polo ό  e( inU‘i'vatlo όβ sivo όμ  descriptus eliam per 
«tUeruin punctum transibit. Transeat, c t sit εσμ, el sumatur 
sphaurac cenUruqi o, et iungetnv _fldl; luMic. igiUir .perpcutUca- 
laris erit ad circuli «αμ planum {sphaer. /, 10; nuni circuli 
«σμ polua est δ] , idco(|uc ccnlrum eiustfcm circuli eril in 
recta δο. Sit π ,  et iuncta e/i producatur ad ϊ ,  itcmque 
iuncUi o| ad t * * ] ,  el iungantur eo ορκ qa ηη ητ. Ac 
quoniam et punctum et ulrumquc punctorum  ̂ ff in cir­
culi €ομ plano suol, tria igilur puncta bahomus in eodem 
circuli piam. Rursus quia recta οδ  in circuli δχλ plano est, 
punctum igilur π  in eodem csl plano. Atque item recta ορκ; 
ergo etiam ρ in circuli δχλ plano csl. Sed in eodem est 
punclum o ;  ergo πτρσ recta esi'). Eadeni ratione etiam nrpi 
recta est nam puncta n τ  sunt in plano circuli «σ/ι; sed 
etiam in plano circuli δηξ9, «l punctum est in ipsa sec­
tione planorum circuli ισμ  et δξ3·; ergo recta est Tr»/»!. Kt 
quia circunifcrentiae «x  γ.ξ aequales sunl, est igilur 

^ £ 0 x  =  / . x 0 | ; itaque elem. 6, .>) 
ερ : ρ% =  «ο ; ητ.

Sed quia quaeritur, quae sil raliu circumrcrentiae ϊλ ad 19·*“* ,

**; Quia rcctn ιμ communis esi scelio circuloruui «μ»/ fiffty, et 
punctum {  inlcr μ y piKitum osI, rerta o f , c|Unp esi iii plano niiivinti 
circuli fifpy, producin cnni-urrat oportet cum prociuctii ι μ . quod sec- 
lioni» punctum a Pappo notatur t.

1) Quoniam propter clcm. 44, ϊ  duorum planorum romniunis scc- 
U« recta tinca csl, panctorum π  q n , quippe quae planoruin κ ιμ  όκίί 
communia demonstrata sint, nulla alia positio esse potest nisi in com­
muni circulorum sectiouc, id csl in recta.

*·♦) Veri» ilreec» τ(ς i/ X .l  »fpn/fpn« non ipsnni qui­
dem proportionem, sed linnc minus delinitam quaestionem sipuitirant: 
sitne an vero s  I» .  Nam id tantummu«lo agitur; neqae
ccrta pro]H>rlinnis rorronb cx hypothesi dici potest. Nos autem nihil 
inipedivii, quin perspicuttatis causa ipsas proportionum formulas pone­
remus, quas Uraecus scriptor etiam iiac <le causa ttyitavil, quia for­

mula — : n ^comelrica ratione «hliorrcbat. h n
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s. & Ι·ΣΜ  et * S. rei! M li :  coni. Hu 7. ή ΟΞ' η IU I  Γο 
ίϊΐ Vide adnot. »d Ulina; 8. M  rn T  cv  tni th f  IU I U T  
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498 ΠΑΙΙ»ί)ϊ Σ1·.νΑΓ«ΓΙΙΣ

tlg  η Ζ Λ  τίΐζίφ ΐρ ΐΐα  rg ^/©, to itiattv  E S  SH , ζητήσω 
αρα  ttg γωνία η tvro E JIF rjj vnh ΡΠΤ. τις αρα b tfjs S i l  
αρός. Π Τ  χψ_της £jP, «^os j P J ;  e M ’ b v f i  S P  nqps P J  
h αννός im iv  τψ της EO πρός OT' ζψήοω αρα tig b 
tijg EO /τρος O T Xoyng %φ ttjs Ε Π  προς IIT  ϊλγψ ' ζΐ/- .ί 

αρα  τις h τοΰ  άηο ΕΟ τερος τό άπο  ΟΤ λόγος τφ  
τον άηο ΕΠ. προς το  άηο Π Τ λόγφ, xai ίναλλαξ τις 6 
τον α;το ΟΕ ηρος  τό dwo ΕΠ τψ τοΰ άηο ΟΤ ηρος τό 
ά η ο  ΤΠ, χαί δηλόντι τις έ  τον άη ο  ΟΠ ηρης το άηο Π Ε  
τψ  τοΰ άη ο ΟΠ προς  w άηο ΤΠ. τ ις  αρα το άηο ΤΠί<ι 
τψ  άηο Π Ε ; τις α ρ α  fj Τ ΙΙ τ  ̂ Π Ε ; άλλ' η Π Ε  τη Π Η

ϊαη · εχει δη σνγχρωιν' ίστιν γάρ μιίζων. insi οίν μ ίί-  
ζων έστιν η Τ Π  της Π ϋ ,  τοντέστιν της Π Ε, ή Π θ  αρα  
ττρος Π Ε  μίίζονα λόγον «χβ» ηηερ η ΟΠ ηρός Π Τ · xai 
τό  άηο ΟΠ αρα προς τό άηο Π Ε μείζονα λόγον έχει ηηερ 
τό  άη ό ΟΠ ηρός τό  άηο ΙΙΤ . xai εστιν τό μέν άηο ΕΟ 
ϊσον τοϊς άηό Ε Π  ΙΙΟ  {όρ9η γάρ έστιν η νηό ΕΠΟ γω­
νία) , τό δέ άηο ΤΟ  τοϊς άηό Τ Π  ΠΟ  [όρ9η γάρ η νηό 
ΤΠΟ] · χαι τό ά η ό  ΟΕ αρα ηρός τό άη ό  ΕΠ μείζονα λό­
γον έχει ηηερ τό ά η ό  ΟΤ ηρός τό ά η ό  ΤΠ. χαι εναλλάξω» 
τό  άη ό ΕΟ ίτρός τ ό  άηό Ο Τ μείζονα λόγον έχει ηηερ τό 
ά η ό  Ε Π  ηρός τό ά η ό  ΤΠ. εηει oiv  τό ά;ιό ΟΕ ηρός τ ι  
άη ό  ΟΤ μείζονα λόγον εχει ι'ηερ τό άη ό  Ε ΙΙ ηρός τό άηό



id esi ea ad αη. quaeram igitur, quae sit i-atio anguli e/rg ad 
Q!r%. Ergo quaenan> esi m//o*

Ψ^·^Μψ· Sed demonstravimus -1 ; ergo qiiae- nr  pr pt ot ® ^
rani, quae sit

I.1BER VI. PROPOS. 46. 4 9 9

io iW _ 
at ' Jit ’ 
ίο'ί tn- 
0»- ■ ’

ac porro quaeram, quae sit 

el vicissim

eo- ot^ , i· · 1 fo ^ -tn -  —3 : , ,  el dirimendo : -----·. ■ . ifi4Λ·* ’ ut- ’
<171̂ ’ 037̂  ri_  : Γ-ρμο ijua«‘nam osi

i/r* : iii·* ? itaque quaenam est τπ  :
Sed tre aequalis est ipsi m , ; rectam autem ntf comparare licet 
eum π τ ;  nani λχ conslrmtime est π τ  >  «ij. lam quia est 

ΠΤ >  ηη, id est
>  ne, est igilur [elem. ·?. ii,

0Λ ; π ί >  ΟΓΓ : TT»; itaque eliam
οπ^ : >  on^ : nr\ id est cnm\mnmdn VII propos.
ojf^+nt^ ^  ow-’+πτ^  .. . .  . ,.
— J—  ^  —Λχί—  > etiam quia anguli erro ont

recti sunt)
o«‘i : 7r«* >  OT̂  : πτ"̂ , el vicissim (17/ propos. o
oe* ; or* >  ίτ«* : /rr*; itaque etiam
«o ; oi: >  «ΛΓ: πτ. Sed detuonstruvimus esse
so : οτ SS ερ : ρ τ ; ergo est
«P '· ρτ "> en : mc', itaque adnot. i
L e n a  >  L  ο π τ ;  ei^o
eircumf. ea  >  circumf. αη. Sed est

*; Hoc loco scriptor ttieoreniate quodam ulilur, nuod facilo ox 
elem. 6 ,  3 derivatur. Nam si in trinngulo n,iy 
recta αβ  ad basim ducta angulum o bifnriain secct. 
est β δ  : rf>' =  βα : nj·. lam si ni ita duralnr. ut 
sit /Uti >  L f«y, Iit igitur flt : ty >  ,M : if;·. ita-

__ ________ .. que etiam fif : ty >  β α  : ay. Paulo po>l (.‘onver-
o f  / '  sum theorema adiiibotur huiii· iii niodum: si sil 

fif : ty '>  fta : ity, esso eliam £  ,i«f >  iny.

I. i .  t i  I/ '/-I  !tf(>i<if(ifia rij( ./Θ  —  τϊ/f C /l — rf ymiiti —  τής 
iah  PUT  ABS, corr. Co ». to  ante ά η ά  IUI adit. BS 9, to om. 
-\BS, add. Hu ,rmt. ad p. 30*. 7 10. .-/«Of to  « .i i  T I f  Ί(ΐός ΰ π ο  Τΐί 
-\B, ·7(ΐόί R,70 tn !>, corr. Co Ii. <fi voluit i'" i3. Xoyoi aM. 8.·̂



Τ # ϊ, ·Μ»1 ξ ΕΟ αρα  nqog ΟΤ μείζονα λόγοψ ίχει ηηβρ η 
Ε Π  προς Π Τ. άλΧ' ώς η ΕΟ κζος ΟΤ, όντως η Ε Ρ  προς 
Ρ Τ  : ίμΕΡ . ο((α ίΐρύς.Ρ Τ  μβΙζονα.^^αν ΕΠ
ίτρος Π Τ. δ ιά  δή tovro μείζων γωνία η νπο EH S tijs 
ν π ο  2 Π Τ ·  μείζων aqa ή ΕΣ neqiipiqua  t»)s Σ Η  περι-^  
φερείας. άλλ’ η μέν SS Ζ Λ  iotiv  ί>μοΐα, η δέ ΣΗ  
tfj ΑΘ  · μείζων &qa iativ η Ζ Λ  tffi Α Θ , Siteq: ~

19 ιζ'. /ΐίλλ’ εσ ΐω  η ΖΛ ϊσΐ/ tf\ Λ Θ · ΙΑγω ott ΐΧάααων 
ia tiv  ή Ε Κ  ΐής K S .

Έ π ει γάρ ϊαη iativ η Ζ Λ  Λ θ ,  ϊαη iativ  η νπύ ΐ« 
Ε Π Σ  ty  υπη Σ Π Τ · ο βίρα της ΕΠ  πρός Π Τ  λόγος h α ϊ ­
τός iativ  tfp tης Ε Ρ  ηρός ΡΤ. επ εί δέ ζητώ τις  περι­
φ έρεια η Ε Κ  tij K S ,  ζητήαω αρα tig  γωνία η νπό ΕΟΚ 
tfj νηό K O T ' ζηΐηαω αρα tig  ό τής ΕΟ πρός Ο Τ  λόγος 
τφ  της Ε Ρ  ηρός Ρ Τ  λόγψ. άλλ* ό τής ΕΡ πρός Ρ Τ  λό- 1S 
γο; ό αυτός έατι» τψ  της Ε Π  πρός Π Τ · ζψήαω αρα τις
6 τής Ε Π  πρός Π Τ  τψ της ΕΟ πρός ΟΤ· έχει δέ ανγ- 
•λριβιν. έπ εί ονν η ΕΟ πρός ΟΤ μείζονα λόγον έχει ηπερ 
η Ε Π  πρός Π Τ  (rovto γάρ προδέδεηται], άλλ’ ως η Ε Π  
ίΐρός Π Τ , ούτως η ΕΡ πρός Ρ Τ , η ΕΡ  αρα πρός  Ρ Τ 20 

ίλάααονα λόγον εχει ηπερ η ΕΟ πρός ΟΤ. διά δη τοντο 
έλάααων ia tiv  η νη ό ΕΟΚ τής ίπ ό  ΚΟ Τ· έλάααων αρα  
περιφ έρεια η ΕΚ  τής KS, Ηπερ: ~

20 ιη'. Τεμνέτιαααν άλληλονς δνο μίγιατοι χνχλοι o i Λ Β Γ  
Β Ρ Γ , xai έστω ό πόλος τοί· Λ Β Γ  χνχλον f> J ,  xai ye-25 
γράφ9ωααν μέγιατηι χνχλοι οί J Z  ,-/<9 / /Λ  JM , xai εατω 
ίση η E S  t f j  H H  ■ λέγ(ο οτ ι, εΐ μέν ϊαη iativ η ΒΕ t!j 
Ή Γ , ϊαη ia tiv  χαι η ΖΘ τ^ Λ Ν , ε ΐ  δέ μείζων έατιν η

50« ΚΛΠΠΙΙΪ ϊϊΝ Α Γοηΐϊ

α
Ε
1ά

ai». adtt B:S Ιϊ— U. r/ — τ( j'WiY« — T»/f
)'πό κ ό τ  ABS, corr. Cn l.i. kiy^ — itqos PT  om. S ioyas l
add. W» auctore Γη 16, o »dd. BS »*. ιη"’’ add. BiS. ϊβ. JX  
J J  J »  ABS. (ranspusuil ADf C». V./ ΛΒ: sed cum N in A si­
mile sil H, in S migravit tfi 'similiter posthac vs. 88 ct p. 30i, t, ubi 
,/JV ΛΒ, i i  s; II
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circntnf. εα  ~  circumf. tL  el 
circumf. αη ~  circumf. Id·: erfto 
cifcnmf >  circtimf; q. e; »t.

XVfl. Sed, reliquis manmlifms. sit ζλ =  dico esse Prop. 
« t  < * | .  ·

Quoniam enim est ζΑ a  A^, id est ea  »  tinguli igi- 
htr επα arrr <i<>qt»iias .sunt; itaque propter ekm. (S. .J est 
επ : τη ss eg : qv. Se<t quia quaero, quae circutnfeivnliae 
εχ sit ratio ad circumf. χξ, quaeram igitur, quae anguti εοχ 
sit ratio ad angulum xor. Ergo quaeram, quae sit ratio

-- : —. Sed statim demonstravimus esse ^  ;or Qt ρτ πτ
quaeram igilur, <|uae sit

fO
or

fiT
7 ir '

Haee autem inter se comparari pos.se superiore 
lemmate demonstravimus, iam quia est 

eo : OT >  en  : πτ, atque 
e/r : ΛΤ =  βρ : qv, est igitur 
f.q : q t ■< εο : ον. Ει-μβ est 
L εοχ <  L ’ΛΟτ ·. itaque etiam 
circumf. ex <  circumf. x|, q. e. d.

.WHI. Duo maximi circuli afi·/ fiqy invicent se se<‘ent, Prup. 
el sil circuli αβγ polus δ ,  et «lesrrihaiifur maximi circuli 62 
09 δλ δν, silqiie εξ  =  πμ: dico, si primum sit ίίε =  μ·/.

1$
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B K  ίζ§ W r, μΐίζω * ia u f  i‘ ΖΘ ιξς  A N , ei Si ίΐάααων  
ia tiv  l BE τής Μ Γ, ίλάααων iativ  »' ΖΘ τής ΑΝ.

^ Υ ^ τύ Μ ΐο9 ω ~ ϊσ> ^ }]  
ΒΕ Μ Γ' ϊαι; αρα  
iarip   ̂ άπο τον J  iTtia 
to Μ τη άηο tov Α  irri 
το Έ· ί) αρα ηόλψ τψ 
J  διαστήμαη δέ h i  τών 
J E  J M  χύχλος γραψό- 
μ{νος ί ξ̂ει xai δ ιό  τ ο ΐ  Ιΐι 
λοιποί· σψ εΐον . γεγρά- 
φ9ω, xai Ι'ατω ο ΕΎΜ, 
χαι τετμϊ,σ9ω δίχα ι] 
S i t  τψ Ρ , xai γεγρά- 
φ9ω δ ιά  των J  Ρ με- 1δ 
γιανοξ -χύχλος δ APS. 
xai in ei tffi; iativ  ξ 

Ε Ξ  tff ΠΜ, αλλά xai η ΒΕ tij Μ Γ ιαη iativ , ολ»; αρα  *' 
Β Ξ  tij Γ Ι ί  ϊαη ia tiv  · Xatj αρα άηο tov Α  itn to  S  tij 
ά π ο  tov  A h t i  t6  Π. tt6h^ ovv tip A διαστήματι δέ·ϋ\ 
Fvi τών A S  A H  χύχΛ-ος γΐγράφ9ω δ ΕΟΠ. xai in ei ΐαι̂  
ia tiv  ή SO  tg 0 Π ,  άλλ’ ή μέν SO rfj ΘΣ iativ δμοΐα. 
η δέ Ο η  τβ "ΣΛ iativ  δμοΐα, χαι η Θ 2 αρα  tfj S A  iativ  
δμοΐα. xai ειαίν tov  αντοΓ χι'χΑον ■ tW; αρα  iativ η ΘΛ 
τή SA . ηάλιν in e i ια), iativ fj ΕΒ tf/ ΓΜ , ίση iativ i» 
χαι ♦; Ζ Σ  tij 2Ν · xai λοιηη αρ« tj ΖΘ λοιηΐ^ tij ΝΑ iativ  
Iffij, οηβρ:

21 ^λλά  δζ νηοχειβ9ω to α ϊτ ό  σχήμα, iauu δε μεΐ'ζων 
ί, ΒΕ  rijs r S ,  ΐαι; δέ η ΕΥ tij ΞΨ , χαι γε·/ράψ9ω διά 
ιώ ν Α Ψ  χι'χλος μέγιστος δ Α Ψ Κ Α · ?,έγω fiti μείζων :m 
iariv  ι, ΖΘ τής A!f).

Κατεαχενάα9ω ·γάρ το αχήμα ομοίως τοις Ιηόνω, xai

ί .  την ν/ΛΓ ίη ^prini» manus inutavii in rqc - / / / ·  qucid propH- 
Kaltim est in S. της Ιμ  B S, ι!ιαηι·ι/μητι Λ ίΒ. ιώ>· ./Ρ  Λ. rii- 
stinx. BS 4β. r/J ση S «»β aild. Hu in iT ifi  uin. S t;7 ij/. S 
i8 . initio 1 .»" add. B S 30. »»»(< ./·#· A. disltiix. BS
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esse eliain ζ9 =  Iv , tum, .si sil /is >  W » «'sse ζ& >  kv; 
denique, si sil fie <  μγ, esse ζ9  <  λν.

Supponniur pnmiim β έ μ γ ; ergo” propter prt>)m, i i  
recta n ^ ad e aequalis est rectae a d  ml μ ;  it îque circulus 
ex polo δ  el intervallo 6e sivo δμ descriptus etianu per alte­
rum punctum transibit. Describatur, sitque βτμ, et circum­
ferentia ξα  bifariam seoetur in puncto ρ ,  et per δ  ρ descri­
batur maximus circulus δρα. Iam quin est e| =  τιμ, et 
β β — μ·/, etiam lota βξ  loti ny aequalis est; ergo propler 
propos, 14 recta a d ad | aequalis est rectae a ad ττ. Iam 
e\ polo i  et intervallo δξ  sive dir describatur circulus ξοπ.
Et quin est

ξο =  Oic, ot ξο ~  et ο π  — a i ,  est igitur etiam 
βλ. El sunt eiusdem circuli circumferentiae; ergo est 

^ a ss io L  Rursus quia /Si =  μγ, est igilur 
ζσ as av, itaque per subtractionem 
ζ9· »  λν, q. e. d.

Iam vero eadem figura supponatur* , et sil /ϊβ >  ξγ, etProp 
εν =  ψξ, et per δ tp describatur itinxiinus circulus δψχλ·, 
dico esse >  λο.

49

Construatur enim figura similiter ac supra, et quia ae- 
qualex siihI tirrum/ipfenlttie «t idenqm’ 'fh m . ■>. i/

I) Canf. supra p. 495 adnot. *.
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itte l ϊαη ΙστΙν ίι bno ΒΠ Τ γωνία νπο ΧΙΙΡ, ^στιν αρα 
tits το auQ Ρ Π  ?rg(»g το βηο ΗΕ, ovtag %ο ίη δ  ΎΡ 
το  ίπ ό  X ST. χα< irrei Ζψω rig η ΖΘ ηβριφέρεια tfj ΑΟ, 
■mvtimiv ij E U  τη ΚΦ, ζητήσω ϋρα u g  γωνία ί; tn b  Ε Σ Τ  
γωνί^ rfj vfFO Χ ΣΡ' ζψ'/ιαω αρα τΙς ο τον όπο Ε Σ  itqitga 
td  άπ ο'Σ Ρ  λόγος τψ τον in o  Χ Ε Τ  πρ}>$ τϋ in b  ΎΡΧ, 
τοντέονι τψ ά η ο  Ε Π  προς  το αηο ΠΡ. ΐχει Si αΰγγ.ρισιν. 
ΥΜΐ ΐστιν  έ  τοΰ άπ ο  Ε Π  προς τβ απ ό  ΠΡ μίΐζων τον δν 
Ιχ«ί τό άπο Ε Σ  πρός το από ΣΡ. ομοίως γάρ τφ irravm 
δείξομεν. άλλ’ ώς τό από Ε Π  πρός  το άπό Π Ρ, οί'τως\{> 
τό i ito  Χ Ε Τ  πρός τό νπό ΤΡΧ. τό αρα υπό Χ Ε Τ  ηρός 
τ ό  ν π ό  ΤΡΧ μείζονα λόγον Ιχβί η π ερ  τό  α π ό  ΕΣ η ρ ό ς  τό 

ά η ό  ΣΡ. δ ιά  δή τ ο ν τ ο  μεΐζων έσ τ ιν  ή ύ η ό  ΕΣΤ τ ή ς  ν π ό  
ΧΣΡ. μείζων α ρ α  η ΖΘ π ε ρ ιφ έ ρ ε ια  τ ή ς  A D  π ε ρ ιψ ε ρ ε ια ς .

22 "Εστω δη Χαη ί· ΑΟ  τή ΖΘ' λέγω Sti ίλάττων έατιν 
i  Ε Υ  τ ή ς  Ψ ε .

'E n s i γ ά ρ  ι α η  έα τ ιν  π ε ρ ιφ έ ρ ε ια  η Ζ Θ  τη Α Ο , Υαη α ρ α  
ί'οται κ α ί η Ε Η  π ε ρ ιφ έ ρ ε ια  t f j  Κ Φ  ό μ ο ία  γά ρ  η μ έν  Ζ Θ  
τη  Ε Η ,  η δ έ  Α Ο  τη Κ Φ  , ^ σ τ ε  χ α ι  γω νία  ή ν π ό  Ε Σ Ί  
τ ή  ν π ό  Χ Σ Ρ  έ σ τ ιν  \'αι, · ό  α ρ α  τ ο ν  ά π ό  Σ Ε  π ρ ό ς  το «-τό .'e 
Σ Ρ  λ ό γ ο ς  υ α ν τ ό ς  έσ τ ιν  τ ψ  την ν π ο  Χ Ε Τ  π ρ ό ς  τ υ  ν η ό  
Τ Ρ Χ . έ π ε ι  δ έ  ζι,τιΰ  τ ις  >■ Ε Υ  τι; Ψ Ξ ,  ζ φ ψ ω  ΰ ρ α  τ ις  ο



i  t m  t=: χιτρ, e.sl igilur propter propos. i 2
πρ^: s= tq ■ ρχ ·. χε ■ ετ. Kt quia quaero, quae sil

riiiio  circumferentiae 
ζ& : λο, id pst aij : xy, (|un<>ratn igilur, quae sil 
L iOf ■. L%oq·, itaque quaeram, quae sU ratio^

“  : , i<l est : -”5. Haec autem inter se com- op·* τ()·ρ/’ 0(>s Tiifi
parari possunl; siinililer enim ac supra p.
499' (tonionstrahiinuR eiwe

—Ϊ Sed demonslritriimi.'! Hiamnp*
*»■·! y f - f rse ------  ; ergo est
ίτρ* t v e x '
/e-«* : τ^·ρχ >  eo *: σρ*; itaque propter propos. 15
L e o T >  L XOQ· Kl?"
drcumf. «»/ >  circumf, xy, iti i‘st 
circumf. 'ζ& >  circumf. λο. 

fam sit circumferentia λο =  ίθ ·; dicn esse et· <  φξ. Prop. 
Quoniam enim ciirumferentiai· λο aequales sunt, et *® 

'C9 similis circumferentiae ei/, et λο  similis ipsi χφ, aequales 
igitur .sunt circunifeivntiae sij-χφ: itaque est etian» {elem.
3. i7)

L e a t  => L X̂ Q· Κ’ϊ!'' propter propos. I i  est
i(j2 : agi SIS χε · s t  : τρ ρχ. Sed quia quaero, quae sit

ratio βυ : ψξ, quaeram igi-

i) Ex liuius liliri prn|>osilione <2, ouilata eliaiii pmpos. 1 3 , facile 
tlorivalur Ipiiim» htiitis iiindi: si cxinr Irianguluiii α ιχ  mi pmdiicleni 
liasiro rectae ot αρ  ita durantur, ut sil ^  for Ξ2/ .  ^op . esse eliam 
Xf'fT El <̂ of. supra p. 199 adnot. 8.

1. r i  (antn uno Itf.]  add. Hu auctore Co 3—5. t (  ή XH — ii/c 
.iO  — T?e ΑΦ — «V« t l  — }'ωιϊα« T^c ABS, cori·. (.'o *. γηνία 
ή νπο  ct β. Ιόγος in rasura 7. ro  uin. ABS, itero posthac usque 
ail lincm cap. i i  saepius ante άηο in formula ({uadrati: senici ctiani 
ip. 506, ij ante i n i  in forinul» reclanKUlt I i .  re ante liiro Λ'Ρ add.
S, item p. 506, Ϊ .  4 17. n ji  ./W AB-S c o ir . Co iu . r»7« ί·/τύ Xi:P  
ABS, corr. Co i i .  i i .  .Tmi» το ί·ηή T P C  ΑΒ.'<. <·ι>ι·ι·. idem i i .  Ti 
tj K Y  τηί ‘VS  AB.*». corr idem

PaiipU' II. 33
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τον ano ΕΠ πρ<>ς το άη ο  Π Ρ  λόγος τον fmo Χ ΕΤ  
/rqog το νηο ΤΡΧ, τοντίαην τψ  τοΰ άπο ES ηρος το άηο  
SP . σΦγκρισίΡ: ο ίν  το άηο Ε Π  ττρός το άηο
IIP  μ&ΐζανα λόγον ίχβι ηηίζ το άπο  E S  ηρος το άη ο SP, 
τοντέατιν ηη$ρ το in o  Χ Ε Τ  προς το υηο ΊΨ Χ , χ α ί  το»  
νηο ΧΕΤ αρα ηρυς το νηο ΤΡΧ  ίλάσαονα λόγον e%si ηηερ 
το άηο Ε ΙΙ ηρος το άπο IIP , δ ιά  δί· τοντο ίλάσαων έστίν 
ij νηο Ε ΙΙΤ  τής νηο ΧΠΡ· έλάσσων αρα ή ΕΥ τής ΣΨ , 
Ηηερ : ~

2S ιί)'. ^εδειγμένων δη τούτων ΐξής άηοδ(ΐξομΐν e is  8 '·· 
ταντα έλήφί^η. " ίάν h ri μ^γίστον -/ΑΎ.λον ηΐριφβρβίας 6 
πόλος }j των παραλλήλων χαι τοντον τέμνιααιν δύο μέγιστοι 
wivtXoi, ών h μέν εϊς των παραλλήλων, u δέ  ί'τΐρος λοξός 
ηρος τονς πaρa}Jiήλov$, άπο δέ τοΰ λοξοΰ χύχλον ισαι 
ηίριφ έρίΐαι άηαληφ&ώσιν έξής ίη ΐ  τά  αυτά μέρη τοΰ με- 1» 
γΐστον των ηαραλλήλων, διά  δέ των γενομένων σημείων 
κ α ί τοΰ η;όλοι· μέγιαχοι χ ν χλ ο ι γραψώαιν, άνΐαηκς άηολή- 
χρανται ηεριψερείας τον μεγίστου τών παραλλήλων, χαι 
μείζονα άει τ^ν ί^/ιον τοΰ μεγίστου χίχλου τον Ιξ  αρχής 
τής άηωτερον” . 2<>

24 'Ενθάδε οιονταί WMff προσ-ΑεΤσ^αι το ηρος όρ&άς, 
ίηειδή χαι εις τυ ηρο αύτον άηοδείχννται έν τοις εις  τά  
αφαιρίϋά λαμβανομένοις οτι δεϊ ηροσχείσ&αι το ηρος όρ9άς.

'Εάν γάρ έχϋ-ώμε^α τον δ ιά  τών ηόλων τής σφαίρας 
tov A B F J  /.ai τονς τίμνοντας αυτόν δύο μεγίστους κ ί - 2 »  
λλοις τους B E J  Α Ε Γ , ώί> νόν μέν B E J  των παραλλήλων, 
τυν δέ Α ΕΙ' λοξον προς τους ηαραλλήλονς, χαι άηολά- 
ιίωμεν άηο ιον A E V  ισας τάς Ζ Η  ΗΘ, χαι γράφωμεν 
δ ιά  τών Ζ Η  Θ 7ταραλλήλονς τψ B E J ,  ου ηόντως

ί .  τοϊ τον Hu pro το 40. ι^' ndd. Ilu 41. Ιΰν — 80. «ηώ- 
iffion pnucis a<tmoilum mutatis quae nos bic adnolemui)) roiielila sunl 
c  Theodosii sphaer. 3 , β 43. post xixXot apnrt Theodosiam vulgo 
n<Mltur ιι^ας igS iif 46. ihu ifi' xn} Theodos. 48. piisf ηαρ- 
ίΐλλι}ίων iiilil. >ή{ μfτnξΰ αΰτΰν  Tiienilos. 49. iO. ίγγ>ον tov  / f  

pfyfatai· xixiov lijt noijutattimv Thpixlos. 44. initio x"*' aiM. '
U Paris. 436»; i» . τώι· XHlt Λ. coir. KS

i)OC ITAnnor ΣΪ^ΛΓΟΠΙΣ ί .



lur quae sU raliu L ■ L Z·'?» pon o, 
quae sil ralin^]

^  : & ’■- , id esi ^ ~  ; haoe auti>in inter se ooui-TU· ο χ '  7i()“ ffp*
parari po.ssunt [ul stipra p. 499 ilenutnsfra­
tum est·. Iam quia esi 

tn'^ : πρ'^ >  εσ·*; «ρ*, id esi
>  χ« · ί ϊ  : xq- ρχ, esi igilur 

χ « · ίϊ  : »ρ·ρζ <  «ττ* : nq\  F.rgo propter prupas. /.1 est 
L. ίίΤί <  L xrcq: ilaque 
circumr. ev <  circumf. ψξ, q. e. d.

XIX. Ilis igitur demonstrali.s cxponemu.s. quem <id finent 
haec lemmata adsumpseritnus. " S i  in circumferenti» maximi 
circuli” , inquit Themlosius sphaer. 6, "s il polus parallelo­
rum, eumque circulum secent iluo maximi circuli, quorum 
aller sil unus parallelorum, alter aulem obliquus ad paral­
lelos, atque ab obliquo circulo aequales circumferentiae dein­
ceps ad easdem purles maximi illius paralleli abscindantur, 
et per puncta quae ita fiunl ac per polum maximi circuli 
describantur, hi inaecfuales circumferentias a maximo pjiral- 
lelo abscindcnt, el maior quidem semper erit ea quae pro­
pior esi primario maximo circulo, quam illa (juae remolior” .

Hic nonnulli verba "a«l rectos angulos” addenda esse 
exlslimanl, quoniam item ad quintum eiusilem libri theorema 
inter lennnaln, quae ad sphaerica adduntur, eadem verlia 
'ad rectos angulos” deesse non posse demonstretur.

Nam si circulum αβγό  per polos sphaerae tran.wiintem Pro|>. 
i‘l duos maximos circulos ββδ αβγ eun» secantes exponamus. ** 
quorum alter βεδ  sit unus parallelormn, alter auten> αεγ  ob- 
licpius ad parallelos, et a circumferenlia «e aequales portiones 
j ;  abscindanms, el per puncta t  i; 9  rirnilos ipsi βεδ  
parallelos describamus, hi non ulique secabunt eireumfen-n-

4) Conf. p. .tor> luliiut. i. Qune nuteiii linc loro niis iidilUliinus, 
ea (iraecns srriptor iimisil. qiinninni in suporiorp prn|H>sitione piidcnt 
isni trartftln sunt.

I.IBF.R VI. PROPOS. 8f. 5(Π



T^fitwaiy τζν ν ίβ  πίριφ ίρειαν ίάν  ί»} Ι  ξ Λ Ε  μή μείζω» 
TttQw/dvm]. s ita  u.iodsUvvrat h  toig sis t a  σφαιριχά 
f'tt r»  y .tnaf, Yird^titqir/uvov, ' ύτυϊ io  avit

508 ΠΛΠηπν ΣϊΝΛΙΏΓΗΣ ς.

' i  . .....

Λ  - - -

Λ

oinvxm προοηιεια&ιη Tf/" c ' 9εωρΐ^ματι, Stoti δ ιά  τον irqo 
αντοΓ·, (paatv, δεΐχ^νταί -h s l δί. χρήσιμόν iattv  τό ηρόςά  
όρ9ός]. tativ  δ ί  τοντη σφόδρα ί ”η&ες· Ιρ ΐΐ γάρ τ ι ς ''οι χι 
διά  ΓΟΓ ;ιρό αντον, οπον χρήσιμον ψ  αντοίς ττροσ9ίϊναι, 
torro  δει·/.ννεις · 7τάντως οίν xai Μ ρ α  δΰξις  η μή προσ- 
χρι,ααμένΤ/ τψ .τρό arrov δείξει τό προχείμενον". ivtot δέ 
mnvtai δ ιά  τοΡτο ττροαχεΊαί^αι · γράψαντες γάρ παραλίή- 1« 
Ιονς ληλονς xui τέντες tfj Κ Η  ϊαην ΗΑ χαι δ ιά  τον 
Λ  γρόφαντες ίταράλλϊ^λον χνχλον τον Λ Έ λίγοναιν " ίίτει 
οί ν/£Γ J E B  τον A H V J πρός όρ9άς τέμνονσιν, τετρά­
γωνον αρα έατίν ή Eli· ίλάσσων αρα  τετράγωνον ή Λ Ξ  
τον Ιδΐιη· χνχλον", ?ι>« ίϊ,ιωαιν " hrei uvv χνχλον τον Μ θΙό 
in i  ενί^εΐας τής άηό Ξ  ηρί^όν ιμήμα ίφίατηχε τό Β Λ  xai 
ro σι νεχ ς̂ αντψ , χαι διί^ΐ-ΐαι ή toc ίφεατωτος περιψ ΐρεια

·. T tfto ia ii·  <̂ >ιιί. Hu nuctore Cu ύη Hu prn μη  i .  TtT(tu- 
iii |ir»in|>tu pst ra(irij^opA)t' conficere; «t scriplor f l  lior locu 

( Ί  |i»ssim posliiiu; rnociyrntOv  οίιταιηΓοΓΜίΙίΒιη eam apppllal quam la­
tus quadrati c ircu lo  inscripti iiuhtpmUt S. (2rn τό «ντο Hu, f l i  f i  
roiw  ··'« t i i r  TioXotf AUS, alii iiiilem a il rrrtiii aagulus Cu <· ?* A. 
j:  b, S B. 6. txti --  ιΐ(ΐ·7κ( iiiteriJotaliiri i|ui(taiii ndilidissc* \i- 
(l«>tHr \s. 7 5. la r n '  ?·ι W« nuctore fu  piit tr  ι ύ  7. «ι'τοί·,· 
Corsitnu 'int»‘rpret<“i U«‘<>re««ilt·*" ΗΪμηίΙίινΙ: η»'·τό v»letl IVi
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liam αβ secant sfilicot, si ae  non iiiHior sil ({UHclrantr,. Ila- 
que in lemmntis ad sphaerica osicniiitur verba ' atl nrtos »n- 
jiirtos·’ pwjptme eptwwita- osso, v^aireumferentm a i  qiwdran- 
tis esse signi/icetu)·. Proinde eadcni sexto Ihcorcniati addenda 
esse opinanlur, quoniam id ipsum, inquiunt, ex quinio de- 
nwnslratur. Hoc autei» perquam ineptum e s t ; nam ali­
quis contra dixerit: "minime ex quinto, ubi opus eral ea 
uerba apponere, sextum theorema demonstres necessr «st; nam 
sine dubio alia eliam demonstratio, quae non innitatur su­
periore theoremate, efficiet id quod propositum osl". Alii 
vero eadem verha his de causis adiicienda esse censent. Post­
quam enim parallelos circulos descripserunt ct circumferentiae

κη aequalem ηΐ 
posuerunt et per 
λ parallelum cir­
culum λξ descrip­
serunt, sic dicunt; 
"  quoniam maximi 
circuli ttiy βεδ 
ma.rimum αβγό 
ad rectos angulos 
secant, circumfe­
rentia igitur βε 
quadrantis est; 
ergo circumferen­
tia λ£ minor est 

quadrante circuli λξ" ; quae praemittunt, ul pergere possint hunc 
in motium: "quoniam eirculo in recta fr*) perpendiculare

Alt ea tluac loW propositioni' i l  Iraduntui- un« tantunuiiodo 
ligura in cociicihus cxsilat similis tlli <{u»m Tlipixlnsitif; spheer. 3 , β 
exhibet; al quinqur cirmum liguris appositis qnae supra nostra ι'ηη- 
i<>i;lttra (tescriptne eant, vciim et Pappi et eorum, cimtrii quos liisput»!. 
denique etiam interpolalnris i-uiustlam, perspirua fiirta sunt. Alquc 
iioc quidem loco nns, litteris a  r  additis,- ciiruium £/ui' plenum dc- 
scripsmus; itaqni' breviter "in rectn ir" , id est in recta qu»t· rirculo- 
rum i i f l r  sm-lionix puncta iun{;it, dixiniii!·’ {>r<> (traeoi.« M  f i -  
lifiai t^s tini S. liem paulo post scμmι‘ntunι Hur nppolliivinuis quml 
(«raerns si-riptor obscurius lutjHa iri S -l  *«t ro nvrtxti rtintfi sijiiiili- 
cat. Ceterum ubique proxima pru|iosilio i i  t-onfcrcnda est.



510 ΠΑΙΙΠυϊ ΧΪΝΑΙΏΓΙΙΣ C-

«1$ a n a a  xata to J ,  xai tm iv ilaaaotv η ψ ία ε ια  r, j i S ,  
η αρα  άη ο  tov S  in i  ro έίαχίατι, io t i naauiv'. eig 
tovt' oioptat χρήαψον eivai το ίτρές ορ^ά&» tm  η.ΜΛ 
ItaoaMV Vy 1} ί/μίαίια tov ίψ ΐστώ τος τμήματος, tattv d i 
toCto sixaiof. ia* t t  γάρ μίΐζωρ  g η ί·μΐαΐίΐα iav »6&

25 ίΚάττων η ψ ΐο ( ΐα , yiystai. το ίΐροχΐΙμίνον. ίάν γάρ eis 
MvxXoy, ώ$ tot> ίΐΘ , δια%9η τις ev9eta παράΙΧηλος τ^

διαμέτρψ rg άτιο τον Θ, 
ύΐαπ€ρ η ά α α  τοΰ S , Mivr, 
τομή τώ» Π Ξ  ytS , xai i i t ’ ΐο 
αίτής τμήμα im aradfi, ώς 
το  /, χαι itr' αΰτον τυ­
χόν αψ εϊον  ΧηφΟγ,, <Ss ιό  

 ̂ άπό τον Α  in i το S  
ίΧάσσω» iativ πασών τών 15 
άη ο  τον Λ  προς την με­
ταξύ) τΓ,ς »δ διαμέτρου καί 
τής παραΧΧήΧον αύτ^ προσ- 
πιπτονσων sd&etSv, ώς 

ίξή ςδ ε ίξο μ εν  ώ'«»β διά τοντο ηροσετέ9η αν το wfos2ij 
όρ&άς [άΧλ’ έηβιδή σνμ,ίαίνει, Ηταν μεν ή Α Ε  τετράγωνον 
μΰζονα πάντως γίνεσ9αι την ΟΠ της ΠΡ, οταν δε μείζων 
η ίΧάττων g , ποτέ μεν ή Ο Π τής Ρ Π  μείζων, ηοτε δέ 
ΪΧάσσων εσται, ποτέ δε ϊση αντΐ} · τοντο γάρ 

·>Β 'Έστω δέ νίν δειξαι το Χημμάτιον το ΧαμβανόμβνονΤ^
εις αυτό.

’Έατω χύχλος ο Α Β Γ , διάμετρος δέ η Β Γ , χαι τούτοι 
παράλληλης  ̂ J E ,  xai in i τής J E  εΰ&εϊας τμήμα έφε- 
στάτω το JZ E  ηρ^ον ,τρός την Α Β Γ , καί ΐίλήψ&ω έπ' 
αιίτής τνχόν σημεϊην το Ζ, χαι ίπεζει χίΗύ ή Z J  · λέγω ίηι 30 
f  Z J  ον μόνον έλαχίατη iariv τών προς την J B  περιψέ-

t . 5 (ante ημίο.) Hu apctore Co pro j; T. si. Sf A S  ή Hu ptti ή 
J iH  5. yuQ om. 8 8. fj| &no tov Θ buc trans|M>suit Hu. cum 
in ABS vs. <0 ροϋΐ τύν IfS .1 3  addita «int παράλλιιϋο; τ§ «no toi· Θ
18. «αιτήι A;B?. (f)iT. S >0. S4. nftomtf^tfaav ot i(i9ai ABS, corr.
Hu i\. a l i '  — « .  ί(ή{ iniorpiilatori tribuil Hu Ϊ8 . ij O/I C»



insistit segmenluin ξλμν, «iusijui' cirvuiufei-fntiit inaequaliter 
divisa est in puncto Λ, et portio λξ minor est c|uani dimidia 

(olfUS: <|uac a λ ad dupltu·'
omnium utiniina est” ■). Additamentum itjilnr ‘ ad reclos an­
gulos” ad boc utile esse existimant, ul ξλ minor sit «luani 
dimidia pars cimimferettliae segmenti constituti. Al hoc ab­
surdum est. Nam sive $λ tnaior sive minor est (|uam dimi­
dia, contingit id quod propositum esi. Nain si in circulo, 
velut π9, ducatur recta diametro tt9 parallela, velul ξν'\, 
communis sectio circulorum πνξ9  ξμλν, in eAque segmen­
tum velut ξμλν constituatur, et in eo quodIilKt punclum l  
sumatur, rccla λξ  minima osl omnium a punclo λ ad 
circumferentiam quae est inter diametrum 9rc cl paralle­
lam ξν perlingcnlium, ul deinceps {propos. i i j  dcmonslrii- 

bimus; quapropter ne baec quidem 
^ idonea causa fueril, cur illud 'ad

v#Y ' ,  rectos angulos” apponeretur (sed 
, . /7'c . quia contingit, ul, si ee quadrans

^ ' I i J  sil, utir|ue maior fiat an  quam nq.
' ® .r^  f  ; Sin vero as maior vel minor qiia-
\ s ' druHle eril, οπ  vel maior erit quam

\  nq, vel minor, vel eidem aequalis:
^  nam haec deinwps pn>ims. 23—27;

ostendentur,.
XX. Iam vero leiiima, quoil huc adsumilur, demonstran- ί’ιορ. 

dum est.
Sil circulus αβγ , cuius diametrus βγ, cique parallela 

recta et in ca sc(;tnentum δζε insistat pfrjwndiculare ad 
cirrulum αβγ, ct in circumferenlia oius quoitvis punclum ζ 
sumatur, el iungalur ζό: dico rectam ζδ non solum mini­
mam esse omnium quae ad circumferenliam δβ  pertingunt, sed

I; Horum qu(K|ue verborum sciilcntin prnximii pnniositioric illu­
stratur.

·'·' Rurtius »1 supr» >dnol. ·'; pcrspicuitalis causa litteras μ t 
addidimus.

pro ή C ii 15. * ' Hu, jw”* Β,8:, om. A
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QSta» /TQoanirttnratHy, dlAa nal, ίάν όιόμίτρο( άχ^ώνιν
a i ΒΘΚ %ών jtqits την J K  trigtfigetav riqnam-
ητονοών. ..........................................

Jiri%&ia γάρ rig η ΧΝ, nai
,,__?L^ ήχ9ω απ ό  too Ζ  χά&ετύς
,__|_̂ 5̂  X  το ν!ΐοχ6Ϊμΐνον ka in ed ov  ητβ-

aettat έπ ι την -Λοινψ αύτών το- 
'jj. ,. '  \ μ ψ . n im e ta  η ΖΜ, yuti in s-  

ζβνχί^ω η ΜΝ. xai i/rsi ζτ^ώ 
si μείζων ίαχιν f, ΖΝ  τηζ Z J ,  1« 
ζψήσω αρα  εί το αηό ΝΖ τοΰ 
άη ό  Ζ ά  μΰζόν iattv. άλλα τψ 
μέν άηό ΝΖ ϊσα ίστιν τα  άη ό  
ΝΜΖ, τψ di άηό J Z  τά άπ ό  

J M Z ' h ti α ρ α  if 2VM της J M  Ιατιν μείζων. ίηιζενχ&^εϊσα f5 
η Μ θ ^Λβεβλήαί^ in i  τα  α. Α ·  «στβ* δη διάμετρος η AS, 
τον Α Β Γ  -χνχλον, καί «στα* η μέν M S μεγίστη^ ή δέ Μ Α  
έλαχίστη, η δέ ϊγγιον τον χέντρον της άηώτεραν μ ε ίζω ν  
μείζων α ρ α  ίστιν η ΜΝ της S U , 8ηερ: ~

27 χα'. Τούτων ιτροδεδειγμένων εατω δειξαι τό &εώ-'ΐ<Λ 
ρημα, οπον διά τον πόλον xet τών άίίοτεμνομένων άηό  
τοΰ λοξοϋ χνκλον ϊσων ίτεριφερειών oi xt-λλοι γράφονται.

Έν γάρ σφαίρ()ΐ μεγιστον χΰχλον τον Α Β Γ  δ ιο  χίχλοι 
μέγιστοι τεμνέτωσαν 7τρός ορ^άδ οί Β Γ  J E ,  ων 6 μέν Β Γ  
τών παραλλήλων, ο δέ J E  λοξός πρός τους :ταραλλί}λονς, 25 
χαι άττειλ^φχ^ωσαν ϊσαι αεριφ έρειαι a i ΖΗΘ, πόλος δέ  
εατω τών παραλλήλων α Α ,  χαί γεγράφ&ωσαν μέγιστοι 
χνχίαι οι Α Μ  Α Ν  A S '  δεϊξαι Sti μείζων η ΜΝ της 
Ν 3  [ηρόσχειται δέ τό ηρός OQtt0g, h a  γένηται το πρό­
βλημα], .·40 

Ιίροσαναπε.Ίληρώσθ-ωσαν οι Β Γ  J E  χατά τό Α ,  χαί 
έηεί τετραγιάνον η J K ,  άλλο καί η J A ,  μείζων αρα ίστιν

β. ntofiini, ζ ntatftat vel utatittu oii- coni. Hu _16. rii f«
dislinx. »  j«i {  J  S! Ϊ0. K .i  Λ' in mnrg., xjf·'· B;S, 

ie  ιΊ |). .'»U, 10. ni yf// I I »  Pappus ppriiidr »c ciip. H . 30 sq. sfrip- 
siss«* vidflur i9 . M. npooxrtrni — .viiil/iii/uft iitl<‘r|H)l»lnri tribuil tfw
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«tiAin, si diametri δ9λ  ducantur, omnium r|uae ad cir- 
cutiiferetiliam δχ pertingunt.
........Ducatur enim cfiiaellbet et n  ̂ »rt piatitim suh^
icctum perpcnilieuiaris ducatur, quae tn LOniiiiuncni soclioncni 
planorum ίζβ αβγ  cadet (etem. //, 58). Cadat in punctunt 
μ, et iungutur μν. Et quia quaero, silnc ζν raaior quam ζδ, 
<|uaeram igilur, sitne

>  W». Sed est ζν  ̂ =  ζμ'̂  +  μν^ el
ζδ'̂  sa iju* +  μδ ;̂ ergo demon­
strandum esi |MV* >  μδ'̂ , vel

μν >  μδ.
Tungatur μ 9  et producalur ad | α puncta circumfeventiae; 
ergo αξ  circuli diametras erit, el propter elem. 3. 7 μξ  ma­
xima, μ α  autem miDim» erit omnium rectarum quae u μ  ad 
circumferentiam ducantur, et ea quae centro propior est sem­
per raaior remotiore; ergo est μν >  μδ, q. e. d.

XXI. His igilur praemissis demonstrandum est theorema, Trop. 
in quo per polum el per terminos aequalium circumferentiarum 
ab obliquo circulo abscissarum maximi circuli describuntur' .

Etenim In sphaera maximum circulum αβγ  duo maximi 
circuli βγ δε ad reclos angulos secent, quorum aller βγ sit 
unus parallelorum, aller autem δ<> obli(|uus ad parallelos, a

quo abscindantur aequales 
circumferentiae ζη η9, po­
lus autem parallelorum sit 
a, el describantur maximi 
circuli α&μ αην αζ|: de­
monstretur circumfei-en- 
liam μν maiorem esse 
quam νξ.

Compleantur circuli 
βγ δ ε , atque inricem se 

 ̂ secent in punctis x A, cl
*“ quia utr.iq\ie circumferen-

liarum δχ δλ quadrantis 
4! Ηίκ vorbis tippiirct idem Theodosii iheuivnia îμnίIh■»ri, de quo 

Pappus inde » <:h|i. <3 iiuius libri agit, «viliuvi ϋρΙι»ι'ΐ'. 3. β.
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ί; Α Θ  τ ή ς  Ζ Κ .  i m i  ο ο ν  δ ύ ο  xC nloi τ ίμ ν ο ν α ιν  αϋήλονς 
ο ΐ Β Γ Α  E J A ,  /.α ι sov iv  6  τ ο ν  Β Γ Α  n oK og  τ ό  Α ,  χ α ι  
γβγραμ μ ίροΑ  t h i v  p ey K m » · xuttkot « i  Α Μ  Α Ν -  Α 3 ^  * α ί  
t a t iv  μ ε ίζ ω ν  η Α Θ  τής Ζ Κ ,  lotj δ έ  ή Θ Η  τή  Η Ζ , μ ύ ζ ω ν  
αφ χ  χα* ή J J N  τής ΝΜ  δ ι ά  τ ά  η ^ δ β δ Η γ μ ίν α ,  S /tsq :  ~  ό 

χ,3'. Α έ γ ω  δή  8 τ ι ,  i a v  μή  π ςόοΥ Μ ται τ ο  η ς ο ς  ό^& άς, 
ου  πάντοτε γ ίν ε τ α ι  τ ά  κατά τήν πρότασιν.

2S * Υ/ΐΐΟχείσ&ω δή τά  αότά, χαι ίσιω  έΧάσιτων πτραγωνου 
ή K J '  λέγω οτι χαί οΰτως γίνεται το πρόβλημα.

^ί;ιειλήψ9<ύααν γάρ ίσα ι α ι ΖΗΘ, χαί γεγράφ&ωσαν ΐο 
οί χνχλοι ο ί ΑΆΙ Α Ν  A S . xai im i ίλόασων iariv  τε- 
τραγιάνην η K J ,  ήμιχνχλίου δέ ή ΚΑ, μείζων αρα τετρα­
γώνου ή A J  · μείζων αρα ή Α Θ  τής ΚΖ  · μείζων αρα  χαί 
ή yJN τής N S, οίΐερ εδει δειξαι.

JiV .a δή υηοχεία&ω ή K J  ΟΑσαων τετραγώνου, xa ito  
άπειλήφ&ωσαν ϋσαι αί Ζ Η  ΗΘ· μείζων αρα ή Α Θ  τής 
Κ Ζ  χαι ή .1/ΛΓ τής NS.]

29 *γ'. ίίΧλα δή νηοχεία^ο* το αντο οχήμα, χαί Ισ»α» 
μείζων τετράγωνον ή Κ Α , χαί άπεύήφ&ω τετραγώνου η 
Κ Ζ ' εσονται δή αι άίίολαμβανόμεναι Vaat ητοι Ιφ' £χά-20 
τερα τοΰ Ζ  ή in i τά Ζ Α μέρη η in i τ ά  Ζ  Κ  μέρη.

’ίπειΧήψ&ω Ιφ' εχάτερα τον Ζ , χαί εατωσαν α ΐ ΖΗ  
ΘΖ, χαι -/εγρόφ&ωσαν οί μέγιστοι χΰχΧαι [χαι ηροαανα- 
ηεπΧηρώσ&ωσαν οί ΓΒ  E J  χνχΧοι], χαί έπ εί ήμιχνχΧίου 
εστίν ή Κ Α ,  ης ή Κ Ζ  τεταρτημόριου έστίν, λοιπή η AZV>

i .  ot i f r  k j j  A (ilcm B» ex ot frf.), cnrr. S 6. */»' Hu. K t  
A rec. in mai-g. fBS) iiQiaitfitm  AS, η^ήαχψΛΐ B dc coniunclivi romm 
in M vide Bultmann, AusfUhrlii.he Grammalik I |i. 545 cd. sccund., pt 
ϋ. Curtium. Sludiea ziir griechischen iiniHateinisrheu Grammatilc noI. VII 
p. 100) T. .ttivtott αάά. Hu 8. Μασαα»'r(rp«yiu>Ou] exspectamus 
ΙΙάσαοηι η xiT(f. ; sed etiam posthac scriptor ittitu ym or  brevius ponit 
pro tiTQttymvov, f. e. τίταρη/μορ/οι·. tiiptifipua  It. μιίζω  A, corr.
BS U . Ii (im. AB, add. S 15. Initio aitd. χΛ' A rcc. in marg. 'BSi 
).i. —  n .  tijs NB  dcl. Co 18. * /  add. Hu * l .  fri X J  —
r<t j£K A, distinx. BS 13. l i .  xci) — jtvnloi liitcrpolatori tribuit H»
Ϊ5. iji 11« pro tSy η τβ ρ ΐη  μοςΙοί’ Λ, corr. BS, Hem p. SIS, 1 
iam ij BS, koinhv A, Ιαιαη  np« coni. Hu
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est, in»ior i)$ilur ost i.9 quam ^x. Iam quia duo ma.\inii 
circuii βγΐ s0l invicem sc secant, cl circuli /iy l poius est «r, 
et waximi eiiTuti 4»&μ Χψ ite descripti stint, « t A# iiiâ  
ior quani ζχ, «uleni ipsi ηζ aequalis sil, iitaioi- igitur csl 
fi» quam νξ propter ea quae supra [propos. 16] demonstrata 
sunt, q. e. d.

XXil. Iam dico, tion additis verbis "ad rcclos angulos” , 
non in omni casu id contingere quod propositum est.

Supponantur eadem; *’rop 
sit aulem xd minor qua- ** 
dranle; dico eliam sicpro- 
blema fieri.

Abscindantur enim ae­
quales circumferentiae tt) 
tj&, el describantur circuli 
m aj imi α&μ α ψ  αζξ. Et 
quia xd minor quadrante, 
et xA semicirculus csl, λό 
igitur maior est quadrante: 
itaque i.9  maior quam x t; 

ergo etiam propler projm. /6’ μ» maior quam e. d.

XXIII. Sed supponalur eadem figura: sil autem xd lua- Prop· 
ior quadrante, ol abscindatur quadrans χζ; aequales igilur

LIBBB VI. PROPOS. U .  i i .  5 1 5

«·
quae abscinduntur circuni- 
fcrentiae aut ad ulranique 
partem puncti ζ  erunt, aul 
versus punctum d, aul ver­
sus punclun» x.

Abscindantur ad ul- 
ramque partem puncti ί  
aequales circuniferentiae 'O, 

et describantur, ut 
siiprn, mtixinti circuli. El 
((Uia χ4'λ .sennctrculus, el 
x̂ ' (|uadrans cs l, reliqua



τηαρτημορίου i a t iv  ιαη αρα iativ ij J Z  tg ΖΚ. ών η 
ΗΖ %ρ ΘΖ lat/ i a t i v  Ιαίΐΐή αςα  η Α Η  tfj ΘΚ iat/ ia t iv  
ϊαη, Uest iativ m l  4  %  £Μ \ , ωδτ.β, Mv .μείζων. η tsr· 
tqayatvov η K J ,  m i άηηΧηφΆη tnqaytivov η KZ, t t i  0 i 
i f '  exattqa tov Z  άΛοΚψρΆώαιν Itaui, o i yivetai to  πρό- ά 
β ψ α .

α  χ ί'. ^λλά Sij in o -
y,sia9w to  «uto αχημα, 
xai εατω τηραγώνον η 
KZ , xai ΐααι ti/retArJ- Ut 
φ9ωααν itci t a Z  J  μέρη 
ai ZH  ΗΘ, xai γεγρά- 
φ9ωααν oi μέγιστοι xi5- 
χλοι. ίπειδη τετραγώνου 
η ΚΖ, μείζων αρα η Κ Ζ  la 
tffiQ A · μείζων αρα xai 
ξ ΞΜ t is  JVS, 8περ ίόει

—  -  δεϊξαι.
31 κ«'. J iU a  δη νηοχεία9ω τό αϊτό  σχήμα, χαι άηει- 

Χήφ9ωσαν Ι'σαι in i τα Ζ  Κ  μέρη αι ΖΗ ΗΘ, χαι γεγρά-2α 
φ9ωααν οι μέγιστοι χνχλοι οί ΑΘΜ  ΑΖΝ A H S . xai 
έπεΐ τετραγώνου iativ ή Κ Ζ , αλλά xai ήμιχοχλίοο τ, ΚΛ, 
λοική «ρα η Ζ Λ  τετραγιΰνον ia t iv  ί, Ζ Λ  αρα ιαη iativ  
τή Ζ Κ  [ών η &Η τή ΗΖ ϊαη iativ] · λοΐ/ri, αρα ή ΚΘ 
τής Ζ Λ  iativ iλάaσωv · ίλάααων αρα xai η M S τής xVH, 25 
ο/τερ: ~

32 χς', 'Ώστε άποδέδειχται St i , έάν μέν όρ&οι τέμνωαι, 
ηάντοτε γίνεται τό χατά τη· πρότασιν, iάv δέ μη ηρ9οι 
τέμνωαιν, iav μέν η K J  Ιλάααων }, τής τοΰ] τετραγώνου 
,/ιλενράς], ηάντοτε ηάλιν γίνεται τό χατά t ^  πρότασιν λλ

7. Κ . ί  Λ' ίη marg., * t ' Α ιχ·ο. Β·, imi. S 8. «ιτό add. Hu 
auctore Γο Η. rn X J  Α, distinx. BS U . 4ηΛ rfi AB.S, eorr. Hu 
auctarc t'o »9. A j^  A· in mnrg., χς  A rcc. iBSl iO. i«i ZK 
Λ, distinx. BS a l XHH ABS, c o i t .  Co ,vide v.s. Ii! **. is .  Ι,μ,. 
xvxiJov —  a(ia add. Hu t i .  mr — im(t· dei. H« ϊβ. post SaiQ
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igitur λ ί  quadrans est, ideoque Χζ =  ζκ. Al ex hijplhesi 
est p/ s» ζ{ :̂ restat igilur Xr̂  ss itaque propter jimpos. tS 
erit-eliiim es ξμ-. Krgfti si sed nwtor quadrante" sit, pI (juii- 
drans xl* abscindatur, atiiuo aequales circumferentiae ad utras­
que puncti 4' part(>s abscindantur, non fit problema.

XXIV, Sed supponatur eadem ligui*a, sitque quadrans Prop. 
XL, et aequales circutiiferontiae ζί/ versus puncluni d ab- 

I .scindantur, et describantur, u/ supra, maximi ciiOuIi', . Iam 
I quia x t  quadrans e.sl, maior igilur esi χζ  quam 9X·, itaque 
I propler propos. Id niainr et μξ  quam ξν, q . e. d.
'I XXV. Sed suppona- Prop

, tur eade.in figura, et a!>-

U BER  Vt. PROPOS. 26. ί ϊ .  5 1 7

Ϋ  ' , \ cumferenliae ζ»;»/» versus
/ punctum x , el descrihan-

/ ''Z . ■ . 1“·* niaximi ciivuli α^μ
/■/(, , * \ αϊ/ξαζν. Fit quia xi’ qiia-

' " ! drans et χλ semicirculus
esi, reliqua igitur cA qua­
drans «Vit; itaque ζλ =  ζχ: 
restal igitur xi  ̂<  ζλ ; erpo 
propirr proim.<t. 16 esi et- 
iatn μ ξ  <  ξ», c{. e. tl.

-VXVI. Sic igilur demonstravimus, primum, si ad rectos 
angulos circuli βγ δε .se secent, υΐϊ<μιο Heri id quod prapn- 
situn» e.sl, luni, si non ad rectos angulos .so secent, .si pri­
mum xd minor sit quadranto, rursus proposituit> uiique fieri :

Setl tamon srpiplnr litteras gonmntricas li<u; et prcixiinn llicore- 
mate paulum immutavit. Nam quoniam intererat seriptii « f  i ι·χ 
propaK, Sti retinoro, in lioc theoremate maxiniui; circulus est «ζιι, qui 
in «upprioriliu·; propositiunihus fuorat « if ; ac similiter octoru.

adil. t i  αχήμα ABS 27 sqq.] cap. 32 aut tnium u iiostpriorc <!fri|>- 
tniT iiihlituni, aut a|j ips» quidem Pappo ('oinpositniti, sod (Nissiiu inlcr- 
ptilnium essp videtur 27. Ac' A' in mnr^.. xC A roo. BS iS, to 
S, re  AB 29. liji rof el 30. nJin^iar di-l. Hu auctore Co, ili*m 
p. .IIS, 1. 2 30, i4  Uu pro r «

scindantur aequales cir-
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τον ατοιχ,Βίον], Μν d i ή K J  μίΐζων g  τον] terga- ^  
γώνον [ttKevQus], ον πάντοτε yivsToi. «ίλλβ iav άηοΙάβω  
τήν Κ Ζ  τβτζάγιίνον , ίόν  μεν~ ά ΐ  άποίαμβανόμενάι neqt^ |! 
ipigeiai ϊαον άηέχωσιν τον Ζ , oi γ^αφόμενοί ·*6χλοι μέγι- 0  
στοι ϊαα$ άποΧήψονται τάζ μβταξν αντών, iav S i at άπο^ 5 p 
Ιαμβανόμεναι ϊααι ίπ ί  τ ΐβ  Z J  άποΚαμβάνιανται, οΐ γρα- [0; 
ψόμβνοι χύχΙοι Sia τών ηόΧων έΚάααονα άποΧήψονται τ ψ  ί;) 
(ίγγιον τοΰ ίξ  άρχής μβγΐστον xvnhn) τής άπώτβρον, iav 
d i α ί ίΐΒζίφέ^ειαι h t i  τής Ζ Κ  άποίαμβάνωνται, συμβαίνει 'J 
τό χατά τ^ν ίΐρότασιν, τοντίστιν οί διά τών πόλων y jo -lu  
φόμενοι άπολήψηνται μείζονα την εγγιον τον ii";
μεγίστου χόχ!.ου της άπα'τβρον · ώστε, ϊάν μί· ορ&οι τέμνω- 
αιν, γίνεται μίν τό χατά την πρότασιν, ον πάντοτε d i [iav 
μή a i  άηολαμβα»6μ«ναι h r i τής ΖΚ άπολαμβάνωνταή.

33 χ ζ . 'Eireidtj τρεις μόναι διάφοροι τής ϋ·έσεως τώνΐ:· 
μεγίστων χόχλων &εωροννται iv  rf/ σφαίρηι ί; γάρ ορϋ^νς 
ά ν α ι δεί αι’τονς προς νόν αξονα η διά τών πόλω/ι- τ ίς  
σφαίρας η χεχλφίνους πρός τον αξονα], irtt τών τριΰν  
τάς αποδείξεις ποιείται ό Airohixo^.

Κ αι in ei τό μεν α' χαι ^  χαι γ θεώρημα h ti  «Γι-ϊι· 
προειρημένων τριών δέσεων rώv χόχλων 3·ίωρίΐται, δ ιά  
τοντο χα9·ολιχώς χαι περιληητιχώς in ' αντών τήν ολην 
σφαίραν παραλαμβάνει. iav  τε  γάρ τόν μέγιατον χόχλον 
ορ^όν πρός τόν αξονα ίποϋ^ώμε^α, πάντα τά  λτ< τής ίπ ι-  ^  
φανβίας τής σφαίρας σημεία ατρεψομένης τής σφαίρας χν- 2̂ ' 
χλους γράψει παραλλήλους τους α ίτο ίς  πόλονς έχοντας τή 
σφ αίργ, χαί πάλιν iv Ιαψ χρόνφ τάς όμοιας περιψερείας

!-ΐ

*··̂

l-j
-4/
<4

τοΰ ατοιχίΐον dei. Ι'ι, ». Α ϋ  Hu pro Α«> Item vs. 4. Ζ  
V>ro Θ, ν«. «. X J  pro ( i J ,  vs. 9. ΧΚ  pro ΘΑ S. αΐηών Hu pro 
avriSi' e. άαοΧιιμβάΐ'ονται AS, corr. B 7. ηολφν Â  e t noj,- 
/.«»*■ '.’ΐόλαιΐ' B* ex .loUmr f/.aaoof(i Hu pr» tk m a or  8. tyynor i
A, corr. BS, item vs. 4« 4*. ιί,ς XK Hu pro riji< ΘΚ  45. XZ'
A' in marg.f K ll'  A rcc. BS t9. ό αντος χυχΧος Α·, corr. Α̂  '
20. το μΙι· πρώτον χηΐ e f V T f ( t o r  χ«> t q I t o i · S. ac similiter posthac ί -j
13. μ^γιαιοί' χύχλον «tlit. Hu ancton' Co 16. xvx/ot'< — 17. atfntotf ί;Λ·; 
ipsa Autolyci verba snnt pmp. 4 y i'



si autem xd maior sil quadranto, non in omni casu fieri. 
Nam si quadrantem xl* ahsctdcrim, si primum lermini circum- 
f«>reiiliarum ali.scii5sartim acquatilpi' a ^  dislehl, maximi cir­
culi per polos descripti aequales circumferentias /» miirimv 
parallelo intra comprehendent, si autem acf|uales circum­
ferentiae in ipsd ζό abscindantur, circuli per polos descri[>li 
abscindent minorem eam quae primario circulo maximo pro­
pior est quam illam quae remotior; denique si circumferen­
tiae in ips  ̂ ζχ abscindantur, contingit id quod est propositum, 
nimirum circuli per polos descripti abscindent maiorem eam 
ijuae primario ciroiilo maximo propior est quam illam quae 
remotior. Ergo, si circuli f y  non ad rectos anguloj st' 
secent, contingit id quidem quod propositum est, neque ta­
men in omni casu [scilicet non rontingit. nisi si ant xd mi­
nor quadrante sit aiit aequales circumferentiae in ipsil ζχ 
abscindantur].

DE AIT0 I,YC1 mOREHATIS.

XXVH. Quoniam tres tantummodo diversae positiones 
maximorum in sphaera circulorum considerantur (namque aul 
perpendiculares eos esse oportet ad axem, aut per polos 
sphaerae transire, aut ad axem inclinatos essei sub his tri­
bus rationibus Autolycus'^ demonstrationes suas facit.

Et quia theoremata eius primum secundum tertium ad has 
tres quas diximus positiones perlinent, in iis totam omnino 
sphaeram breviter comprehendit. Nam sive maxinmm cir­
culum axi perpendiculareni supposuerimus, omnia in super­
ficie sphaerae punctui, dum sphaera vertitur, circulos paral­
lelos describent, qui eosdem eunt sphaera polos halii-bunl, 
eaque puncta aequali tempore similes parallelorum circulorum

i; Autolyci xiiw/iirqs atf itlmt propositiones edidit Dasypo- 
dias in "Sphaericae doctrinae propositionibus (iraecis et Latinis". Ar­
gentorati p. 36— tOj ptennm "Aatolyci de sphaera quae movelur 
librum ex codice Vatieano in Latinum convertit tos. Auria, Hnmae 
m iT ; nos (Iraecnni contextum nnno 1876 <>x tiibiiotlicca Valicniia re­
petivimus, itaque iit ndnoiationibus quae nutx sequuntur niumulia emen­
datius edimus qunm apud llasypodium leuuntur.

I.IBER Vt. 5 1 9



τών ηαραίλτ/λων τά αημύα 0ts§iqxttm, χαΐ 'ini τας ττερ»·· 
φίρμας] ϋς διεξίςχΐται f  f  ίαψ χ^όνψ σμοιαΐ ύα ιν  α ι rnqi- 
(fifQStmj M v - t e  t tv tm  diol· «dH» ιτόΧ ωρ νη ς  α φ α ί^ α ς  L·ξL·- 
itQog TOV αξονα ίπ ο9 ώ μ ΐ9 σ , ταιίτά ανμβηα&ιαι. Pvtxa ονν 
Tovtov irri τής Βλης σφαίρας ίηοιήσατο τάς άηο0είξ6ΐς fn i  ·ϊ 
τυντων των 9ιω^ημάτων,

34 Το δέ δ" ^ΐώζημα in i  μόνης τής μ ιας &έαεωςάρμίζ£ΐ, 
όταν 6 μέγιστος χν·λΙος όρ&υς r) ηρος τον αξονα, ωστ£ 
πάντα να λαμβανόμβνα αημεϊα i/rt τής αφαί^ας μητε άνα- 
τίΙΙειν  μητε δννειν, » χα< χαραχτηςίατίΛον χο( ιδίόν iarivlu  
ταΛης τής ^ίαεως.

35 Το δέ ε' ·ΛαΙ αντο χαρα^ιτηριαταιόν ioTtv xcrt ϊδιον τής 
διά  των πόΚω* τής σφαίρας· h r' ονδεμιας ‘/ά ρ  αΧλης των 
δνεϊν 9-έαεων ηάντα τά έ/ιΐ τής ί.πιφανείας τής σφαίρας 
σημεία και δένει nai άνατίλΧει, άλλ’ hrt μόνης ταντης. 15

36 Τη δ έ  ς ’ &εωρημα χαρααττιριστιτιΰν ίατιν χαι αντο τής 
Ιοιιιής 9 ίσ εω ς τής Ιοξής ηρος τον αξονα οίδεμ ία  γάρ τών 
αΙΙων 9ίσε<ον ίχει τον μέγιατον κτκλον ίφαητόμενον δνο 
χνχΧων ίσων τβ χαι τταραλλήλων, χαι τούτων τον μέν υ η α  
ί.ν τφ φανερψ ί/μισφαιρίψ διά  τταντος οντα φανερόν, fuifiu 
δέ έν τφ  άφανέϊ δ ιά  παντος άφανή· έφάψεται μέν γάρ 
.τάς μέγιστος h  σφαΙρ<  ̂ χνχλος δύο χύχΧων ϊσων τε xai 
iragakXtjlwv, άλΑ' ονχ άει φαι·ερών ουδέ άει άφανών.

37 Ιίάνυ ονν χαΧώς χαι χατά Χόγον πρότερον τά  χα&ο- 
Χιχά θεωρήματα ηροειηών [iv τοις ίφεξής τριαι ηριάτοιςϋ  
9εω ρψ ασι θεωρείται] μετά ταντα τά ϊδ ια  καί χαραχτηρι- 
στιχά των ειρημένων δέσεων έχτί^εται S  συμβαίνει γίνε- 
σ&αι έψ* ίχάατης &έσεως [ιδ/α], χαΐ ~ά Xoi.ra 8^τερ hri 
χοινι,α /rai-ra iativ ϋ-εωρηματα xai ιιωζόμενα in i μ ιας μό­
νης &ίσεως [άΧΧά χαΐ έ:η δεντερας' ίξής τή τάξει τΐ9ηαιν. :κι

3% Er9fw$ γοίν το ζ  αντψ 9εώρηιια σώζεται ί , ι ί  τε όρ- 
9ής τής δ ιά  των ηόΧων 9έσιως xai Ατ/ ιής Χοξής .τρος

Γ>2ϋ ΙΙΛ ΙΙΙΗ ΙΪ ΖΙΝ Α Ι Ι ί ίΉ ί  i .

I, Ιϊΐϊ  r « f  ntoiiffQttut iiitprpolatoi-i Irihuit Uii 3. uvrir Hu, 
u) A, ai B, om. S 8. «fovd, uarf' ii(orafo A, « f« i«  re B, αξοικ 
rotl S, iSrtri· oorr. Hu 'iifmpe ('«, 4S. ie. tt- rof,· — »κιιρ(ΐιαι



circumferentias permeabunt, e l circumferentiae, quas aequali 
tempore absolvent, similes erunt; sive mnximuni circulum 
per polos- Sphaerae sive obiiqnum ad axent supposuerimus, 
eadem contingent. Quapropter in his theorematis de U>ta 
sphaera demonstrationes suas composuit.

Quartum autem theoreuia ad unam tantum positioneui 
aptum est, at maximus circulus ad axem perpendicularis sil, 
ita ut omnia quae in sphaera .sumuntur puncta neque orian­
tur neque occidant, itl quod huius positionis peculiart' ac 
pmprtum est.

Item quintum theorema peculiate ac proprium esi posi­
tionis |>er {lolos s|>liaerae; minime enim in rc*liquis duabus 
positionibus omnia quae sunt in superficie sphaerae puncia 
t>l occidunt et oriuntur, sed in hac una.

Ilem sextum theorema peculiare est alterius positionis, 
cidelicet obliquae ad axem; nani in nulla alia positione ma­
ximus circulus duos aequales et {>arallelos circulos tangit, et 
ita quidem, ut eorum alter, qui est in conspicuo hemisphae­
rio, semper conspiciatur. alter autem, qui est in occulto, 
semper lateat. Ouinis enim in sphaera maximus circulus 
duos aequales ac parallelos circulos tangit, sed eos, praeter 
ilkm unum casum, nec semper conspicuos nec semper la­
tentes.

Egregie igilur et subtiliter primum generalia theoremata 
praemittit) tum propria el peculiaria earum quas diximus po­
sitionum, quatenus in unaquaque positione contingunt, explicat, 
denique n>liqua omnia theoremata, quae cum in conimuue 
valeant, in una tantum positione [intmlum tamen eliam in 
altera] servantur, suo deinceps ordine proponit.

Nam staliin septimuiii eius theorema et in perpendieulari 
|ier |M)los pn.sitione et in en qua<> ad iivetii obliqua est ser-

LIBER VI. 5 2 t

«lel. Co i8 . Mi« dei. et τά »<lil. /In *8. 29. /fi> xoirait'nt'rr»/irrii 
A, ImixoirmOvvrn ta ti  BS, cuiiiiiiuniu sunl Cu. ι·ι>ι·ι·. Hu 'iiiiiii sis veri 
similis «st cnnirelure itti Μοέΐ·φ rmOtuni fatu- j-oCi B, j ' oii A.
oii' S St. 8 i. re ΰρί>ι7ί t'I *«i M  —  p 5 « ,  3. Xoi/iij,; Ittateii om. S 
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τον &ξονα · ίδείξαμεν γάρ ί/μεΐβ ιηϋς dvvarat σώζβσ^αι irti 
vt~jS δ ιά  τών ιτόίοιίν δέσεω ς to  9ΐώρημα. in i  μ έη ο ι τής 
Κ6ϊ/της^9ίαίώς ον dvrmat â  ̂ · "ovie γάρ dvcttilXti 
τι h s i  oiJts dvvsi.

3ί) Τό δέ r/ λέγ&ται ^βώρημα iiri μόνης της Χο^/ς ηρύς:> 
tiiv αξονα 9·έαεως * hri γάρ trjg &iasatg της δ ιά  τών πόλων 
τί/ς σφ αίρας τά  8μα dvarikXona σημεία αμα ν,αΐ δννει,
■Λοι τά  8μα δννοντα αμ α  χβί ανατέλλει · πάντες γάρ έχει 
οι χί'χλοι οί τέμνοντες ιον  δρίζοντα δίχα τεμνονται νπ' 
avTOVy και ήμιχύχλια υπέρ te  to f ίρίζοννα ^χοναιν χαί έ /ro Ui 
τον ορίζοντα, χαι διά tavttjv ΐψ  αΙτίαν  τά  8μα άνατίλ- 
λοντα αμ α  χαι δννει, χαι το  άνάπαλιν.

40 'Ομοίως δέ χαι ιο &' αντψ im  τής α ίτή ς &έσεως μό­
νης παραλαμβάνεται- βούλεται γάρ τονς τον airoS  έφα- 
,ττομένονς μη άλλον τίνος έφάτηεα^αι η μόνου τον άει\'ι 
φανερού.

41 Τό di (' έπ ί τε της δ ιά  τών πόλων &έσεως σώζεται 
χαί έπ ι της λοξής προς τον Ιίξονα, μόνης δ έ  at'to$ τής έ/ti 
τής λοξής Θ·ίσεως άποδείξεως έμνήσ9η. ημείς δέ προααπε- 
δείξαμεν αωζόμενον τοντο χαΐ έη έχείνης τής &έσεως · έπ ι 2u 
μέντοι τής όρ9ής πρός ζόν &ξονα ί'φαμεν πώ ς δίς μέν οι·χ 
ί'αται όρ9·ός ιτρός την ορίζοντα h διά  τάΐν πόλων τής σφαί­
ρας, ά ε ι δέ.

42 Έ π ι δέ τοΰ ια' θεωρήματος Tij)· χαλεπωτέραν ειληφε 
9taii> τήν λοξήν πρός τον αξονα έν τψ  λέγειν 'λοξός ω>’ΐ5 
πρός τον άξονα" χαί "μειζόνων έφάπτεται ζ  tSv 6 έξ άρ- 
χής έφήπτετο", επιστάμενος τής δ ιά  τών πόλων δέσεω ς  
ΐ',Ίολειπομένης ^^δίαν είναι ιήν άη όδειξ ιν  έδείξαμεν γάρ 
ιμ εΐς  πώ ς χαί έπ' έχείνης τής δέσεως χ α ιά  ηάντα τό^ιον 9 
την ίιρίζοντος τοΰ μετα^< τών ααραλΧηλων ών έφ ά/ηεται ’·  ̂
τάς τε άνατολάς χαί rag δύσεις ιτοιειται. i f
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vatur; nam deiAoDstravimas nos quidem eliam in positione 
quae «sl per {>olos theorema servari (>osse. Tamen in ter­
ti» positione servarf fton- potest, quortinni illte neque erifiir 
quidquam neque oCCidit.

S6d octavum th<>orema it) una obliqua ad a\em positione 
enuotiatur; nam in posUione quae per polos sphaerae est quae 
puncta simul oriunlur, ea simul etiam occidunt, et quae si­
mul occidunt, ea item simul oriuntur. Omnes enim illic cir­
culi horizontem secantes ab eodem bifariam secantur senii- 
clreulosque et super horizontem el infra horizontem habenf. 
oh eamqfie causam qua6 |>uticta simul oriantur, ea simnl 
etiam accidunt, et vice versa.

Siotililer nonam theorema in eadem sola positione sm/i- 
lor adsnmit; vult enim circulos, qui eundem circulum tan- 
piunt, nullum alium tangere nisi eiim qui semper conspicitur.

Decimum autem theorema el in ea positione quar est 
pef polos et in Hia quae obliqua ad axem est servatur; ipse 
tamen unius obliquae ad axero positionis demonstrationem 
coAiimemoravit *}. Nos autem praeterea demonstravimus idem 
eliam in altera positione servari. At vero in tertia, videUcet 
perpendiculari ad axem, exposuimus, quemadmodum circulus 
qot per polos transit non bis perpendicularis sit ad horizonteifi.

semper.
Sed in undecimo theoremate^} diffidliorem positionem 

obliquam ad axem adsumpsit sic dicens: "obliquus ad axem” 
et "maiores tangit quam quos primarius tangebat” »), non 
ignorans positionis per polos, quam omisit, demonstrationoin 
facilem esse. Etenim nos ostendimus, quemadmodum c/V- 
ctilus etiam in illa positione pier omnem locum horizontis, 
qui est inter eos parallelos quos tangit, el ortus el occasus 
efficiat.

V 'Ein· ir  aaafftif μίρατος ttvxXof io^if <Sv ngof roi· afom igiUt) 
n  tt της σφαίρας χαϊ ra  aifavtt, i  ittn ra y  αόίωι· τήςα/βί-
q«( ΜχΙκ ir fti^ tqt αγαΐςας di; form oi>9ii tit-
βρ(ζοι·τα ΛαΙοΙ. prap. to.

Ϊ· 'E iv  tr  uiyitttos *ί·χ/.βς Λα̂ όΐ ων ηρος rm' ufot-a iftKjj
t i  re της thfaiffat To «ΙΙος i i  τις λο^ς μ ^ ιη α ς
χύιάος p n ^ w w  «ntlltat η atr i  άρίζωι· Sirtfrai, x « l«  πααψ· τψ toC 
«ρίζοηος ittgtff ffautv τήν μ η α ξί' rtov yiitpuJiigXiiiv χνχλων » r  
tui TBf tl am toliis  xai της JtiOSit itoititai. Hacc iios v omliiv V«- 
tirano desoi-ipnimus, onm <|ait)Us oonvenit .\uriap in lcrp rcta ti» : (lusx- 
)ioiUU!! autpin cnd ire iiiiitilalo ·Ί  tncunoiin usus c«l.

3 (tmppn μηζόΐ'Λ»· — t t f ^nt f tu  iwIp (|iii(lpni ad sensum, sed 
verbis lilit r̂ius matatis a PAppo i-itatn suiit.

:il*
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43 Έίτι δέ τον «(ί* θεωρήματος ψανερον Sri inri μόνης τής 
λοξής &έσεως ανμβαίνει %t xai αρμόζει.

44 'jJiT μ ίν^ ι m l  tnPto pij iypm-W Βτ^ ορ9οϊ μέ»̂  προς  i; 
r o f  αξονα μΐγιατοι. χι'χΑοι πολλοί ον δννανται νποατήναι, ij 
ε ίς  δέ μάρος xai μονογενής, δ ιά  δέ των «όλων τής σφα/-!> I' 
ρας  χαι λοξοί ηρίίς τον αξηνα αηειροι. χαΐ »i μέν διά  
των πόλων τής αφαίρας πάντες ατρεφομένης τής αφαίρας [ 
έφαρμόζονσιν έαντοϊς, οι δέ λοξοί πάντες μέν ονχετι, έχει- [ 
νοι δέ μόνοι οϊτινες τον α ν το ί των παραλλήλων ίφάηνον- 
τα ι  (})$ παράλληλος περι τοι'ς αντονς πόλους έατι αψχΐρΐ} ΐι> 
χαι ετι όρ&ος ι,ρος τον αξονα . μήποτ* ο ίν  διά  τοντο χαι 
U Ανίόλνχος, άρχόμενος τά  παραχολοι 9ονντα ίδ ια  χαι 
χαραχτηριατιχά εχάστη 9ίαει έχτΐ9εβ9αι, αηο της άπλον- 
ατάτης xai πρώτης ηρξατο θ4αεως. αυτη δέ έατιν η τον 
μέγιατον χνχλον εχοναα όρ9υν πρυς τον αξονα· μονογενής η  Γ 
δ έ  αί'τη έατιν ij 9 έα ις ,  i5g Ρφημεν, χαι μεταχίνηαιν ονδ' 1 
ήντινονν έηιδεχομενη. μετά δέ ταντην τ ψ  τΐ) τάξει άπλον- ί  
στέραν, αντη δέ έατη   ̂ δ ιά  τών πόλων τής αψαΐρας, χα9' ]} 
ην, εφημεν, άπειροι μέν δννανται χύχλυι γράψεα9αι διά  r: 
Tt3v πόλων τής αφαίρας, πάντες  d’ ΐαντοϊς έφαρμόζοντεςίο |ΐ 
δ ιά  ΓΟ τονς πόλους ίατηχέναι χαι μή μεταγίνεα9αι. η δ' ίί 
αλλη 9έαις ΐχει μέν έπ ί τινων τοντο, ώς εφημεν, έπ ί δε p 
rin ar oix εχει · ταντη ονν ταντην μέν τρίτην τη τάξει ii 
χεν, την δέ Μ ραν έν δεντίρΐ} χώρ·{ χατε'ταξεν.]

45 xr/. Ταντα μέν ονν εΐρηται λόγφ περιοχής, ζητείται ϊλ 
δ^ έν nji βφλΐψ , οπερ αναγχαιον παραμν9·ήααα9αι, πώς 
τ ά  μη ίαω  ιον αξονος οντα σημεία, άλλ' έ.η  ιής έηιφα- 
νείας της αφαίρας, χόχλονς γράφει αιμπεριαγόμενα τη 
αψαΐρΐ}. εΐ μέν γάρ τά  αημεϊα ε\ατήχει χαΐ μή σνμπεριή- 
γετυ τη αφαίριι, πι9ανον ήν το λέγειν V,n ή γραμμή η γι- w 
νομένη έν τή έπιφ>ανείΐ} τής αφαίρας ί,τό τίνος αημείον 
ΧΓχλον έατιν περιφέρεια, ε ι δ' αν πάλιν ^ τε σφαίρα έατρέ- ί ί

- - - -  ■ Ii..·;
I. initio A6»‘ a<W. Λ reo. {RS; 3 Sqi|.] Inluni capui <4 ninni- 

festa intprpolaloris vestiffia prodit «J. sie; A, .S i;.V
corr. B H.  ieri)X(|jr(i'«i A, prius-xc expunxit prima manns f".· 
uttayfatHu  cuiii, Hu i i .  »η acid. Htt

524 ΙΙΛΠΠητ ίΤΓΝΑΓβΠΪΣ C



Denique duodeciniunt theorema iu una obliqua positione 
contingere et congruero apparet.

[Neque tamen hoc ignorare licet, perpendiculares ad axem 
rna-timos circulos rtoti pttires «o&stittii pdsse , sed tinum lan­
ioni et una ratione genitum, per polos autem sphaerae aut 
ad axem obliquos infinitos numero. Et ii quidom qui per 
polos sphaerae transeunt, dum sphaera vertitur, ipsi inter se 
congruunt >); obliqui autem non item omnes, sed illi tantum 
qui eundem parallelum tangunt 'qui quidem parallelus et eos­
dem cum sphaera polos habet et ad axem perpendiculaiis estj. 
Ilao igitur de oausa, nisi fallimur, Autolycus, cum ea quae 
cuiusque positionis propria et peculiaria sunt exponere in­
ceperit, a simplicissima et prima initium fecit; haec autem 
est, quae maximum circulum perpendicularem habet ad axem. 
A(que haee quidem positio, ut diximus, una ratione gignitur 
neque ullam mutationem recipit. Deinceps eam posilimiem 
addit quae superiori simplicitate proxima est; hiiec autem est 
per sphaerae polos, iuxta quam innumerabiles, ut diximus, 
circuli per polos sphaerae dcscribi possunt, qui omnes pro- 
pterca inter se congruunt, quod poli sphaerae stabiles et 
motus expertes sunt. Reliqua autem positio in aliis hoc pro­
prium habet, ut diximus, in aliis noi^Sl^t^ F,̂ ||}jaqpropter 
hanc tertiam ex ordine posuit et \\[»ψ ^feraui 8βοϊ/«φίί loco 
colloravit/

X.XVUL Haec ^itur summatim "sc^ Ιΐΐιι  ̂ in
hoc libro quaeritur quod probare opi^ -«it, quomodo p^cta, 
quae non intra axem, sed in supcrficit  ̂ <s{>baci:a»3 )R<f dum 
und cum sphaera circumaguntur, circulos^^mfiiant. Nam 
si puncta starent necpic cum sphaera circumaperontur, facile 
fidem haburrs ei qui lineam in superticic sphaerae ab ali(|Uo 
puncto eflcclan» circumferontiam circuli esse diceret; vel si 
rursus sphaera circumageretur in eaquc punctum aliquod si­

li Id psl, !<i unus ({uilibcl cx  liis circulis. «Inm sipliaeni veriitur, 
ipse noii mnvcHtur, sed suo loco nuincat, ntnnc!< relti|Ui e* unline in 
vircumaclione sphaerae cuni luic congruunt.
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3. «ι> add. Uii 6. 7. χί·χΜν — αι/αίριίζ iulerpolatori Irihutl Hu 
tt. f e r c if  Λ(Β8, corr. Hu i i .  αι·μπ(ηιΐ((ρομίι·ης ταί'ίης τής tvM rii 
.VBS, corr. Hu «nctorc Co »3. S i< Hu pro n rfi 45. iffQtjm 
^atηxfv liuii o ABS, corr. Hu auctore Co iS. S7. τοβιο i i  —  βψΗρα

φ6το x«tt to  αημύον ΗμαΙ&ς ίφέζβτο m t'  tttt^s (ημη$ζΐ- 'i 
αγόμΒνον avtg, ίττηΧΐΐίιόμενην fttvtm ^ {xttttQixev xorro s; 
* e  α ι τά της αψαίρας, χαι οϋτΜς αν βϊχέ Tim Χόγον. υπο-  ̂
Λ«ίΛΓ(ίμί»>̂  ̂ »£ ;'άρ ?| avdyHtfi τόπηνς μ ίτα-
μΛβο» χατά οννέχΐΐαν αν γραμμήν Ttm fyhva ip tg im -  ·> 
«paveit̂ f τής αψαίρας, {,te)ttqi%ov Si τψ αύιψ Μγψ [ntvvXov 'n 
γράψ(Ην Sp ip τή iittfpapei^ tffi σφαίρας], μήτε de itro- 
λίΐπόμδνον μήτί ν/τβχτ(ΐέχορ, ά ύ  Si τοΡ aitov τόπον ίπ έ-  
χην iv τή σφαίρ^ ατρίφ^ημένης αντζς, &ανμαστόν ϊσίυς Sv 
0t>£itev ηώς χιίχΑον γράψειεν' ϋφβίΧει γάρ το γράφβν negiio  ;  ̂
τι γυάφειν ίατός, e i S i περι ο γράφει ο̂ % ϊατψ.εν, ίτι3ς 
γράφβι τό γραφον, ττάντα μέν ουν τά ίν τή σφαίρ^ στρε- 
φομένης αντής ηίχ ίστηχεν, μόνος Si ό &§ων ?ατηχεν, xai j:; 
fTri τόν ίατώτα άπό τοϋ φερομένου a iei σημείου χά9ετος 
αγετα ι χαι αυμιΙάΙλει τψ ^ξονι όήΐον ο η  χατά τι σι;μβΙοΐ'’ Ι» > 
δει αρα  τό σημεϊον χα&' 8 ΰνμβάΙΚονσιν άΙΧήΚαις α\ εν- 
9βΐαι ίστψ.έναι, ircei xai h αξων ϊστψεν. xai im i  τό 
μέν αψ είον  iv τψ αξονί εατιν, η Si άχ9εϊαα ικά&ετης ίν ; 
τή σφαίρί/, ατρεφομένι^ τής σφαίρας σνμηεριόγεται μίν ι; 
€Ϊ·&εια μετά τον ετέρου ^τέρατος τον iiri τής ίπιφανείας2ύ  j! 
τής σφαίρας, ^στηχεν Si τό im  τοΰ αξονος. ανάγχτ, οίν  j 
ανμπεριφερομένψ ταύτην τήν εν9·εϊαν ανντήσφαίργ, χ α 9 ’
S μ<ν φέρεται η σφαίρα χινονμένης αντής, »α&’ 8 Si πε- 
ηεράτωται ΐστώσης, χαι μή μεταμειβσίαης τά ιτέρατα, χατ’ | · 
ίττιηέδον φέρεσ^αι. ίστηχεν ο' ίχεινο τό έ/τίπεδοκ, χ α ϋ ’ ϋ  
ου φέρεται [τοντη δε τό iyrijitSor ονκ άΧλαχόσε έατίν ή iv 
τή σφαίρ^Ι· im i  ονν έ,τΐίτεδο» εατός iftoxettat, xa&' ον 
φέρεται ή ειρημέντ  ̂ ενί^εϊα, χαι εατιν ειλημμένα i n ' α ϊτ ο ί  
όνο τυχόντα σημεία |ί« δέρατα τί^ φερομένης ευθείας  τό 
τε ίτρός τψ «ί'οΜ χαι τό iuri της i /ιιφανείας τής ψφαίρας], 3ft ί 
άννατυν δέ εστιν it  Ι,ιΜ έδψ navti χέντρψ xai διαστήματι  ̂
χνχλον γράφβίν, δήλον ΰτι h χέντρψ μέν ιψ  iiti fo t  αξονος
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qitti conversui» ferretur, sed id tardiorem aut celeriorem mo­
tum, quam sphaera <), aequabiliter haberet, etiam sic id quod 
proj^situm est ralionem aliquam haberet. Nain el, si tardius 
quani sphaera puiicfuin pi occdere l̂, uecussaiHo po-sltiancs suas 
continuo mutans lineam <|uandam in sphaerae superficie de­
scriberet, e t, si celerius, eodem modo; at vero, si nequi* 
ivitnqualur neque praecedat sempeitiiie eundem locum in 
sphaera, dum baec convertatur, obtineat, iure mirum videa­
tur, quomodo circulum describere possit. Nam id quod ti- 
neam describit in slabili aliqua superficie dcscril)<)t necesse 
est; sin id, in quo describitur, instabile est, quomodo id 
quod describit faciat lineam ? Umnia quidem in sphaera pun­
cta, dum baec convertitur, locum suum mutant praeter unum 
axem qui immobilis stat: itaque apparet ad euoi avem a 
puncto quod circumfertur semper pcr(H!ndieulares duci posse 
easque axi in aliquo puncto occurrere. Ergo, quoniam axis 
stat, etiam punclum, in quo illae perpendiculart-s concurrunt, 
stare oportol. El quoniam iJ  punclum in axe, recU autem 
perpendicularis in sphaera est, cius reclae, dum sphaera con­
vertitur, id punclum, quod est in superficie sphaerae, simul 
convertitur, id aulem, quod est in axe, slal. Ilaque cum 
haec recta simul cum sphaera circumagatur cl, quatenus 
sphaera convertitur, moveatur, quatenus aulent in ipso axe 
terminum habet, loco suo stet, cumque eosdem semjier ter­
minos retineat, ipsam in plano circumagi necesse est. iloc 
aulem planum, in quo fertur, stabile est. Ergo cum stabile 
planum et in hoc ca quam diximus recta inque ea duo puncta 
quaelibet supposita sint, atque omni centro et intervallo cu­
culum in plano describore ticeal, apparet euui circulum, euiu.'̂  
centrum est punclum in axe, radius autem intervallum ab

t. Apparet ιής  u scriptore brrvius dictum esuie pro liis;
"quam circulus parHilvIus in sphaerae siupcrficic, in quo i«l punctum est".

inlcrpnlatnrj tribuit Hu Ϊ7. tatms ABS. cori·. Hu. ilcni p. S4S, * 
49. SO. ttt nf'(fiiTa — Φ/αίρας interpiilaturi tribuit //« i», ifitiio- 
μίρικ S M. tr adii. H» auctore C» ii .  oii A'BS
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Γ,28 ΙΙΛΙΙΙΙ(»Τ ϊΤΝΑΠίΓΗΪ r. Ρ
ι;

ί;-
σι^με/ςι Siamtijfiati δε τψ ίη ί  τξς imqxtvelttS τ ίς  αφοίρας  
σι^μβΐψ /.ΰκλοδ γραφόμίνης ίν τψ ίπιπέϋΐ{> γραφκ^σεται, ίφ' 
οί· fj εϊρημίνη sv^ila ίφέρετο· ro αρα  σψιεϊορ το ίπ ιτ ο ν  
affwOg fm off β ϊΐίον fy in ro  τοΰ χν-Λον γραφ^ναι Ί;τΐ6 τον t  
h t i  της hrifpavsias τής αφαίρας σημΰον [όάύναχον γάρ μί. s ί 
ΐστώ τός τίνος αίτον γραφηναι] · ονν. 8ρα dvvmdv το ( 
.ερόβίημα ysvia^at, t i  μη χά&ετος &%&ettta itti τον ί: 
ίατώ τα  αξονα. |

t(> Κ αί τοΐ-το δέ δει είδέναι. Άτι, Ητε χά&ετον άγει itti ; 
τον αξονα χαί ίχβάλλει το διά τον αξονος χαί τής χαί^έτον 1» ·'' 
ε,τίηεδον, ώς ί>τί Ιατψ,νίας τής σφαίρας τοϋτο ηοιεί. αμή- ; 
χάνον γάρ ίστιν ατρεφομίνης τής σφαίρας χά&ετον αξαι f» 
ίίτί τον αξονα· δει γάρ προΐποχεΐσ&αι ίπ ίπεδον, ΐνα εν  ̂
τψ ί.ΎΙίτέδψ υπαρχοΐσης εν9·εΙα,' τ ε  χαί σημεΐον τυχόντος 
asto τον σημείου χά&ετον άγάγωμεν in i την si9stav. φερο-ΐΛ 
μένον δ ί τοϋ σημείου iv τψ στρίφεο9·αι την σφαίραν χαί ; ' 
.ταριόντος άμι'9ητα ίπ ίίτεδα , τής δ έ  εν9είας ίστιοοης, ον 
δύναται χά&ετος ayea&at irrl tijv βν^εϊαν. Ηταν 6έ χαι το  i ‘ 
αημεΐον στ^ χαί ξ εν9·εϊα, τότε νοουμένων α««5ν iv hrt- 
ίτέδψ δννατον airb τον σημείου ίπ ί  την εύ&εΐαν χό9ετον·ι» 
αγαγεΙν,]

17 χ\Ϋ. Ύ)τι δέ η a.rb τον τυχόντος σημείου τών ίίτί τής 
σφαίρας itti τον αξονα χά9ετος άγομίνη ίντος τής σφαίρας | 
αντψ  σι·μπί7ηει οϋτως δειχ9ήσεται h

"Εστω γάρ σφαίρα, ης αξων ο Α Β , π ό ίο ι δέ αντής τά  1' 
Α  Β  σημεία, χαί εΙλήφ9ω ίπ ί τής ίπιφανείας τής σφαίρας  ί 
τνχον σημείον το Γ, χαί ηχ&ω χά9ετος ίπ ί  τήν A B ' λίγ(Λ . 
οτι ίντος τής σφαίρας τ!} ΑΒ σνμπίίΐτει. ι

ΙΙι; }'«ρ, βλλ’ εΐ δυνατόν, συμ.τι.ττετΜ avtij ίχτος χατά 
το J  σημεΐον, χαί εστο) ή T J  ίπ ί  τήν Α Β  χά&ετος, /««.ηι | 
είΚήφί^ι» to χέντρον τής σφαίρας τη Ε  σημεϊον, και έπε- 1' 
ζενχ&ιο ή ΕΓ. έηεί ονν το Ε  σημειον χέντρον έστιν τής : 
σφ αίρας, ϊαη έατίν ή Ε Γ  τΐ/ Ε Α · μείζων αρα ή E J  τής >.||

3. β. ffdvrnrni' — }·ηι«ι^αι c l luluin cap. intcrpiilolori tri- 
huil H« le. aii/(ifta»ni c\ i i .  *» ' add. Hu j·



po puncto ad punctum supcriicici. iu eodei» plano describi, 
in quo ea quam diximus recta ferebatur. Itaque panctum 
stabile in axe effecit, ut circulus a punclo quod est in super­
ficie sphaerae describeretiir. Erjjo problema solvi non pe­
teret, nisi ad stabilem axem recta perpendicularis deducta 
esset.

[Atque hoc etiam sciendum est, si quis rectam perpen- 
I dicularem ad axem ducat et planum, quod per axem «t eam 
I perpendicularem transit, producat, id nisi stante sphaera Heri 
I nun posse. Nain duni sphaera convertitur, recta ad axem 
ΐ perpendicularis duci nequit. Necesse est eniiu planuui an- 
I lea suppositum sit, ut, cum in plano recta quaedam et quod- 
I libet punctum sint, ab eo puncto perpendicularem ad illam 
I rectam ducamus. Quodsi punctum υηά cum sphaera con- 
) versa feratur et innumerabilia plana percurrat, ilia autem 
I recta s lt t ,  perpendicularis ad rectam duci non potest; «l 
; voro, si et punctum el recta stent, cum haec in uno plano 
j cogitentur, ab eo puncto ad redam perpendicularis polosl 
I duci.]

XXIX. Sod roclant, quae a quolibet in sphaera punclo Pwp. 
·; perpendicularis ad axem ducitur, intra sphaeram axi occur- 
I iw ! sic demonslrahitur.

Sit enim sphaera, cuius axis a(i el 
i ^  poli a  β, et in superficie sphaerae quod-

libet punclum y sumatur, unde recta ad 
i '  I . αβ  perpendicularis ducatur; dico hanc
ΐ I intra sphaeram ipsi α β  occurrere.
; 1 ; Klsi non esi, tamen, si fieri po.ssil,

/ occurrat cxlra sphaeram  in punclo S (sil 
ifsilur yd |1oφendi(■ulari8 ad βα , cl 
sumatur sphaerae ctuUruni e. et iuii- 
galur ey. Iciiii quia putic-lum c centrum 

i sphaerae csl, aequales suiit ey £a: ila-

! Ϊ5. ϊβ. ηολΜ «fi κύίήί tn -1B corr. B.·? 30. x«i —
i inicrptiittia ροΐίυϋ i|uam a Pnpiiii scri|ita <̂ c vklcntur
t
i
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ΠΑΠΠΟΥ ΪΓΝΑΓΟΓΗΪ C.

E F, itat im t  vgiymrm/ itntv ro E F J  καί μείζων ή 
ΕΓ, xtii ymvia αρα  η νπο Ε Γ ^  γωνίας τής hxh E J F  

έστιν. όρ^ι» ό ’  ̂ νηο E J r ·  μίίζων «ρβ όρ^ής ή 
ΐιτ»  E r J '  τρίγωνον Sqa tov E V j a i  ίι'ο  ytatiat ί»β 
9ών μείζονς siaiv, Hneg αδύνατον ηίχ αρα η ά /tb τον Γα  
in i  τ ψ  Α Β  »ά9£τος άγομΜ/ ixrog της αφαίρας a itjj ανμ- 
nintei. 6μοίιος όή ό^ίξομβν Άτι o iS i χατά τά  ftiqara τον 
αξονος νά Α  B' έντός αρα · η αρα aito ιοί· Γ  in i τή» Α Β  
■Λά9«τος άγομένΐ/ ivtos η ΐα τ α  *f/S αφ αίρας, δίτβρ B u  
δΰξα*. 10

4% λ'. Έν Wfl δ' 9εω ρψ βτι 6 θ ίοδόσ ιος  ψίνδογραφύται. 
άττβδίίξος γάρ ρήν Ν θ  ήμίραν μίίζονα τής ΜΠ ήμίρας 
νηβνοή3η {5<rat'tci>s ήηο0€Ϊξ»ν Srt χαΐ r, ηρογ^γενημένη ·>ΰ| 
τής Ν θ ήμίρας τής ίηιγινομένης ννντος f jj Μ ΙΙ ψ ίρ^  
ikaaotav ίατί». 15

Έ ατω  γάρ ή ηρο τής Ν «ira- 
δναις η Ρ ,  χαΐ neiaihn τή 

ΡΝ ίση ή ΙΪ2Γ 'xod’ i>n69toiv, m i  
tat») i/ri τον ίηοχΗμίνον αχήμα- 
tog γινόμενης & Αβ;^}. ct μέν 
iiaeamv },ν [m i ί, Ν θ  τής .VJI, 
ίγίνετο αν α^τψ m i Sltj ξ N J  
Γιλης τής J i l  ilaaetuv, m i a l ηαρ- 
aXinyai nov ϊσων περιφερειών at 
NP ΠΣ ώβαντως i /τεραίνοντο. vvvi-i·̂  

0 i ,  i/rei έλάσσων iativ  ή S J  τής 4^1 μείζων δε η ΘΝ τής 
.TJ/f, (Η·χ ίατιν φανερον οτι m i ΒΙη ή J N  ολης »^g J J l  
ίλάααων ία τ ιν  δι·νατην γάρ ίατιν m ) ϊα ψ  γίνεα9αι m ) 
μείζονα. μή οναης δέ ίΐάααονος τής J N  ονχετι. δννηαό- 
μ ε9 α  Ιέγειν διότι ή ΝΡ περιφέρεια ίν εΧάααονι χρόνψλ>> 
τταραΙΙάααει τό άφανες ή',τερ ή Π Σ. εδει ο ίν  προδείξαντα

<. ίι om. ΑΒ, add. δ 1. ίή  .V* c i  ύί 10. 0tt{ai Hu auc­
tore Γο pro .Ίο/ήοαι 1«. λ adit. Α rec. (BS ψίΐ·ό<φρβ<ιι- 
tfti :sU: \. ψιι·βογΐ}άΐ((ΐαι S. corr. B I i .  την \’(i R, pnsi ιήι 
in A dua^Uleirae paene evanidae, io S tacuna 4<. τήι M li  ψ^αας 
.\B, rqc un ψ (α α ί  9>· uorr. Hu 18. ««#’ Imilneiir — tO.
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que >  ê . Et quia in triongulo s y i  est s i  ^  βγ, angu­
lus etiam βγό maior esi angulo βόγ. Sed ex hypotheei 8B- 
gulus edy rectus e s i; ei^o an^uius maior 
trianguli igitur βγά duo anguli maiores sunt duobus rectis, 
id quod fieri nequit. Ergo recta, quae a γ ad αβ  perpeii- 
dioaWis ducitur, nop e^tra sphaeram ipsi αβ  occurrit. Ac 
similiter demonstrabimus eandem s>on ocmnere in asis ter­
minis α /9; ergo intra ocmrrii. Itaque recta, quae a γ ad αβ  
perpendicularis ducilur, intra sphaeram cadit, q. e. d.

IN THEODOSII I.IBRIM 1 DK DIKBIS ET NOCTIBUS.

XXX. Tbeodosiufu in quarto theoremate libri primi de 
di^us ei noctibus )̂ quidam falso interpretantur. Nam cum 
demonstravisset diem maioreni esse die μη *), consenta­
neum erat ab eodem demonstrari etiam noctem, quae diei vS 
praecessit, minorem esse nocte, quae diem μη  secutura est.

Sil enim q occasus ante ortupi v , ct ponatur π σ  ρν 
[ex hypolhest, et fiat ratiocinatio in figura sqpposita]. St 
igitur minor esset quam /m, c\ illius ratione etjani tela 
vd minor fieret quam tota dn, et porniutationes aeqiualium 
circumfemntiaruni νρ n a  similiter perficerenlur. Nunc au­
tem, quoniam 9 d  minor quam άμ  ct> maior est quam 
μη, non apparet etiam totam dv dn  minorem esse. Nam 
fieri poiest, ut et aequalis et maior sit. Quodsi dv non minor 
sil, iam non liccbit dicere circumferentiani νρ minore tempore 
occultum hemisphaerium permutare quant ntf. Ergo a Theo-

I)  Theodosii libroru m  duoniiu m ti i  ήμ«(>α!ΐ' «o i v itu m -  proposi­
tiones edidit Dasypodias in  "Sphaericae doctrinae pnipusitioiiiims'' (oonf. 
supra p. 5<9 adnot. 4) p . s s — s e ;  plenos 'Theodosii Tiipolilao de die- 
buK et ooctibpe" libros iu Latinum convcrlit los. Auria, Romae 459«. 
Sed de iis quae 8Upra a Pap|)o disseruntur liquido tuditari non poterii 
ante quam Graecus co n tex tu s In lucem p rod ierit. Quem nos manibus 
teoemus, atque e.x his ech cd is ea quae proxim e sequuntur citamus.

·, M y ia  it) Stt x a i  ή r»)f β  d e a iw s  ψ ί ρ α  (id est dios r,», 
μ̂ ζ̂u^  ̂ t a t i f  ιή ς  μ ίχ α  την Μ  iivatoilp · ή μ ίρ ο ς  (id est die μ η . . Tbeo- 
doslas mano scriptas.

interpolatori tribuit Uu i4 .  n a i  dcl. Mu auetiirc Cu i5 .  f j t t f a i -  
lo rio  AB* Ihiri». ases, / i*tp n lro n o  B·, fn tifit/ ro fro  S
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TOf θεηόόαιαν fhet aiei al ovvrttP îfitvot asqtqdq$tai tw* 
rvmtav xai τών ημίςών I t i  mv J V  μέψ»ν$ t m  a tn i9 i-  
μ έ ι^  πίριφ^ειών hti tov J E  μΐ^ονξ ίΐάααονές siatv, 
oUmg im iiy m  "nt xai τά ϊ,ηιηά Setxif^osrat 6~fioiti>s 
tttvra h ii τοΰ ίπηχεψένου σχήματος'. 5

19 λα'. Ή μύζ  de τη ηαςαλ,ελεψμίνορ irro τον &eodo- 
αίον αηεάΐΐξαμίν αϋτροΐΌμιχώτατα τούτον τον τρόΐΐον.

^ίνατίλλέτω -/άρ h ήλιος ιιρος τψ Ζ , δννέτω δέ >ιρο« 
τψ Η, xai ίστω ίλάσσω* η J Z  τής J H ,  xai πάλιν &ηω 
η μέν προγεγίνι^μένη δνσις τής Ζ  ανατολής ή Θ, ή δέ 7ΐρο~ ΐιι 
'/(γβνημένΐί άνατολί, τής Θ δύαίιας ή Ν, m  δέ «κτα» η μέν 
μ κ ά  την Η  δναιν ανατολή ή Κ, η δέ μ ίτ ά  τήν Κ ανατο­
λήν δνβις ή Λ , xai εατω η μέν Ζ θ  ννξ έλάασων τής ΗΚ  
ννχτός, ή δέ ΘΝ ημέρα μείζων τής Κ Α  ήμίρας· λέγω ?m 
SAij ή J N  ολης τής ά Λ  έλάααων έατίν. 15

50 Εΐ γάρ μή, ητοι ϊβη έαύν  η μείζων. ^ τω  ιτρότερον 
ϊα>,. h tt i ο ίν  ίλάσσων έστιν ή μέν J Z  τής J H  ή δέ ΖΘ 
ιής ΗΚ, ολη αρα η J Q  ολης τής J K  Ιλάσσων έατίν. 
ίοτω ονν αύτ^ ϊση ^ JM . ίατιν δέ χαι ϋλη ή N J  ολη τη J A  
ϊαη · λοιπή ^ α  ή ΘΝ λοιτιη τ^ Μ Α ίση έατίν. im i  oh· jii 
b άναηίλας μέν ηρός τψ Ν edvve ηρος τψ Θ, έν
ψ 6 ^λιος τήν ΘΝ dianogsvetat, tj ΘΝ ηαραλίάααει το 
φανερον ήμιαψαί^ιον. iv ϊσφ 0έ χρόνψ h ήλιος τήν ΝΘ 
διακορεύεται χαΐ τήν ϊαην τήν M A ' έν ϊαψ  &ρα 6 ζ'λίοκ 
ίί,ν ΜΑ διαττορείεται χαι ή ΘΝ ηαραλλάααει τό φανερονί^ 
ήμιαφαίριον, ίν ϊσφ δέ ή ΘΝ ίταραλλάααει το φανερον 
χαι ή Α Μ  ϊ̂ααι γαρ ονααι ιαον άηεχονσιν τής ί^ερινης 
ονναφήί,' iv  ϊαψ αρα h ήλιος τήν Μ Α  διαη,ορενεται xai 
ζ  ΤΊΑ ίταραλλάσσβι το φανερόν. αλλ' ό μέν ΐ,λιος τ ή ν  

^ΙΑ διαηορενεται iv τοντψ τψ χρόνψ έν ψ Ιχαιέραν ttucMti 
ΜΚ Κ Α  διαηορεύεται, ή δέ Μ Α  ηαραλλάασει το φανε-

S, t a v t a  —  α χ ψ « ξ θ {  inicrpolalori tribuit Hu β. ^ i.4  A' ίη 
marg. 'BS' I t .  n g o y ty m iififv if  imsl A, ci>rr. ilem statim 
postliac < i. tήι' i f  Μ α ις  AB, το ΰ  η d v a i t  S, rairr. Hu auctore Co 
17. ή κ./ &i ABS, corr. Hu «3. rq t' r »  B, ri)v  k »  A<S
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dosio pritnuin demonstrari oportebat sun)n)a.s ctrcunifeivnllarun) 
noctioni H dierum in parte δγ ivluf δ& -4- semper iiii- 
ηβπΦ «ssi» «(uam summas «irenmfwentiarum in peite <!«'; t«(n 
vero idem addere debebat rt>tic|ua etiam similiter demonstra­
tum iri.

XXXI. Nos autem id quod Theodosius omisit ratione 
ptaue astronomica demonstravimus hunc in modum.

Oriatur enim sol ad punctum ζ  et occidat ad η , et sit t**»p· 
δζ  minor quam δη, ac rursus sil occasus, qui ortum ζ prae- 
cessit, &, et ortus, qui orcasuiti »  praecessit, v, ac porro sit 
ortus, qui occasum t/ sequitur, x, et occasus, qui ortum κ 
sequitor, A, et sit nox ζ& minor nocte diesque maior 
die 3(A; dico totam 0y totd δλ minorem esse.

Nam si non »umi' sU, 
aut aequalis est aut maior.
Sit primum aequalis, lam 
quia ex  hypotlmi δζ  minor 
est quam δη, et ζ& quam 
ηα, tota igilur δ& minor est 
quam tota dx. Sit igilur ipsi 
d i  aequalis δμ. Sed ex hy­
pothesi eliam lotae vd δλ ae­
quales sunt; restat igilur 9v 
as (A. lani quia sol, post­
quam ad i> ortus est, occidit 
ad 9 , quo igitur tempore ipse 

circumferentiam permeat, ea circumferentia apertum 
hemisphaerium permiilat. Aequali igitur tompart> soi el cir- 
cumfemUiam et ei aequalem μί, percurrit; itaque aequali 
tem|u>re e l .sol cii-cuntferenliam μΧ percurrit el circumferentia 
vd apertum hemisphaerium permutat. Sed aequuii toiii])ore 
c*t (>t μΧ tiporlum hemisphaerium permutant vM̂ iippc quae 
aequales sint et aequaliter ab ae.stivo conlartn distent' ; ae­
quali igilur tempore ct .sol circumferenliiuii μλ percurrit et 
ipsa μΧ apertum pernmtal. Sed sol circumferentiam μΧ eo­
dem tempore percurrit quo circumferentias jux -f- xA, et μΧ
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qov ip Φ η μέν MK AvatiKkat,  ̂ d i K A  παραίΐΜ ααέι 
to  ψανβζόν h  Ϊ0ψ «qa χζόνψ f> ifltog htmi^av τών MK 
ili^  di6;re^v«rat η ύέ K jt  nnq~
a iM eau  %b ifaveqiv. άν  iaog h ygAvits iv φ  h îUoe n)» 
Κ Λ  dumogeDerat xai fj K A  jraqalXaaaei το φβνερόΡ [ά»α~ 3 
tiU xi μέρ γάρ rcqiig Κ, δένει δέ ηρης τψ Α\· ·λαΙ λοι­
πός αρα ο χρόνος ίρ ^ ο ijkiog την ΜΚ διοΛορεέηΜ  
ϊσος έστιν τψ χρόνψ i» φ η ΜΚ άνατίΙΙβι, τοϋνο δ ί  
έατιν άδύτανον· iraaav γάρ ηβριφέρειαν α ήλιος iv πλΐΐονι 
χρόνψ διαηορβνηαι ηηβρ αυτή ή περιφέρεια άνατέλλει $ 1υ 
πάλιν διάνει τοντο γάρ δεΐξομκν έχομένως)· οι’χ αρα ϊαη 
io fir  ij N J  τ§ JA >

1 "Εστω δη ηάλιν μβίζων ή N J  τής J A ,  χαί χείσβνι 
τή J N  ιση ή J B ,  έτϊ^η δέ xai η J Q  ίση τή J M  · λοίπη 
αρα ή ΘΛΓ λοιπή τή ΜΒ ϊαη έατίν, χαι έν ΐσφ χρΑνψ h u  
ήλιος την ΘΝ διαπορβόβται χαι η ΘΝ παραλλάσαει τό φα- 
νβρόν. έν φ δέ h ^λιος την ΘΝ έν τοντψ χαι την MS, 
xat έν φ ή ΘΝ ηαραλλάσσει το φανερόν, έν τοντψ χαι η 
MS" έν ϊαφ  αρα  χρδνψ ό ξ'λιος την l l g  διαπορενεται xai 
ή 1 IS  ηαραλλάσσει το φανερύν. άλλ' ό μέν ^λιος δ ια-ϊ»  
πορεύεται τ ψ  M S περιφέρειαν έν τοντψ τψ χρΰνψ έν ψ 
•ο Ρ»β$1 εχάατην τώ» ΜΚ Κ Α  A S  διαιιορενεται, ή δέ 
ΜΜ ifaρaλλάaσεt το φανερόν έν τοντψ τψ χρόνψ έν φ η 
μέν ΜΚ ανατέλλει  ̂ δέ Κ Α  ηαραλλάααει η δέ Α Β  δένει 
\βψ δέ A S  διαηορεύεται\, άλλ* ό χρόνος έν φ i  ήλιος2·> 
τ ψ  Κ Α  διαπορενεται ίσος iariv τψ χρόνψ έν φ η Κ Α  
παραλλάασει τό  φανερόν xai λοι^τός &ρα & χρόνος έν φ 
h '̂λιοβ τ ψ  Μ Κ  dianogsvnat ίσος έστιν τψ χρόνψ έν φ 
η νίΚ άνατέλλει, χαι ο χρόνος έν φ xai h ήλιος την A S  
διαπορεΰεται ϊσος τψ χρόνψ έν φ η A S  δένει, τοντο Af.ui

f,84 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΝΑΓΩΓΗΪ t .

3. β. α’>·<η/ΛΧ<( —  τψ  ./  iiilcriiolatori Iribuil ttu  nam i-imilia ηΐίίϋ 
IofU laniqaam conseiilaiiea Pappus omisit) 18. >/ W f  η κ ()α Ιλ ά α α κ  
.\BS, corr. Co i i .  o ηίιο<  dpi. Co jIS. ίΙ/ΐ· i i  . . i a  i i a n e f t t i t i e i  
(W. Co t1. i  χρόνος — 30. .^S Hvn' liiiec «Ine duMu rurruptii 
sant atque hanc fore in inoduiii corrifuinda; ό gfmrot ir ψ  6 ζιΙ<βί
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«odm tempore apertum permutat, quo μχ oritur ac jeA aper­
tum permutat; aequali igitur tempore et sol cireumferentia.s 
μη percorriir «t oritur ae - x i  apertutti permutat. 
Sed tempus quo sol cireumferentiam xA percorrtt aequAle «st 
ei quo ipse xA apertum peroiutei; ergo per sutHraictlonem 
tempus quo sol circumferentiam μκ percurrit aequale est tem­
pori quo jux oritur. Sed id fieri non potest; nam omnem 
oireumferentiam sol maiore tempore percurrit quam ipsa cir­
cumferentia oritur vel rursus occidity id quod deinceps ipro- 
pas.SS] demonstrabimos; ergo circumferentiae vd dA non sunl 
ae^iates.

fam vero sit f i  >  ίλ ,  et ponatur <J| «e i r ;  atque po­
sita orat etiam δμ δ&·, restet igitur μ ξ · α  vS , el aequali

tempore sol droumfereotiam 
^ β  ί-# percurrit et ipsa 1«̂  aper-

^  i  tum permutat. Sod eodem
y /  I J tempore sol cireumferentiam
'  'Ns! ' i percurrit; el quo 
' tempore circumferentia pS- 

; 3 7  apertam permutat, eodem 
l ipsa μ ξ ;  ergo aequali tem- 
\ ' pore el sol circumferentiam

■ μξ  j)ercarrit et ipsa μ§ aper­
tum permutat. Sed sot qui-

- -  ------ ■' dem circumferentiam μ ξ  eo­
dem tempore percurrit quo 

ipsas fix +  -A +  ί ξ :  oirrumferentia autem μξ eodem tem­
pore apertum |H>rnmt«t quo circumferentia μκ oritur ipsaque 
xA permutat ao A| occidit. Sed tempus quo soi circumferen­
tiam xA percurrit aequale est ei quo xA apertum permutat: 
ergo per subtractionem tempus quo sol circumferentias μχ ·+· 
Ι ξ  percurrit aequale est ei quo ipsa μκ  oritur ac λξ occidit.

iitati^nr jiSy Λ/Α Siatia^uvnni laoi iariv τψ fv ψ ij μίν
;MA ivnriU ii ή iti.A S  >Svvn 30. pt>st ftioi adit, fa i i  sed. dei, 
prima m.



iattv  ΰάΰνϋηο» [ηάσαν γάρ nsQUpeqtwv b ijlios ly ;τλβίονι 
χριηψ iutnoqtustai ηττίρ ttvtij άνατϋΧω Tj ηάλιν dvm  , 
tVm» om  Sv ιΧη μ«ίζω¥ ff ϋβίχ»η
ovdi ϊβη ' ίΐάασων αρα iativ  η N J  t^s J A .  ομοίως if' 
xai In i τό»  e§^e Setx^aerat. tovm v ovv /ιροδεδειγμέ-Ά 
νων προβήαΐται χαϊ ή τον Θεοάοαίαν άηόδίΐξι^ *ατά τον 
εϊρημένον τρόπον.

ό2 λ(#'. ‘0 «  δέ ηαααν ηεριφ ΐρίΐαν h ήλιος h> ηλβίονι 
χρόνψ δίαπορίέίτα ι ψ α ρ  ixeivtj ή ίΐίρ ιφ ΐρ(ΐα  άνατίλίΐΐ η 
ηάλιν δννΗ , ννν δβΐξομεν. δόξΐΐ δέ n a t φavtρ6v elvat Iu 
τοϋτο xai μί/ ηροαδεύμενον άηοδ^Ιξ&ωζ' " L n i γάρ ο μέν 
rXiog ένιαντψ TW χβχλοΐ' δια/τορενίται, airog  δέ h χόχλος 
h> ννχτΙ χαι ημίρψ ανατέλλει, yivsrai δ χρόνος: ίν ψ 6 
^λιος τον χνχλον διααορ^νεναι πολλαηλάαιο$ τον χρόνον

ψ ο χνχλος άνατέλλίΐ. έη ΐΐ οίν  h  μείζανι χρόνψ b li  
ήλιος τον Ηλον χνχλον διαπορει^ται ηπερ αντύς ο χνχλος 
ανατέλλει, χαι τας χατά μέρος τον χνχλον ττεριφερείας iv 
μείζονι χρόνψ ο ^λιος διελεΐσεται ηπερ L·εϊvat αι περι- 
φέρειαι άνατελοΰαιν η δναονιαι. ιοατε φανερον το προ-

53 ΤΛείμενον χαι ον προαδεόμενον ηλείονος έ/τιαχέψεως". ;Γρόςΐ» 
c*Ss ^ψέον δ ιότι, ε ΐ  μέν αι χατά μέρος ιααι ηεριφέρειαι 
τον ζψδιαχον iv ιαψ χρόνψ άνατέλλοναιν ^ ηάλιν δννον- 
σιν, σνμφανές αν ημΐν νηηρχεν το λεγόμενον · αύτός τε γάρ
6 χΰχλος ομαλώς αν άνέτελλεν xai οί'τως οι χρόνοι προς 
όλλήλονς αννεχρίνοντο, έητειδη χαι ό ήλιος ομαλως χινον-Ί^ 
μκνος έν ϊσφ χρόνψ τάς ισας ,ιεριφερείας διέρχεται, νννι 
ό έ  τον μέν ηλίον ομαλώς διαπορενομένον τον χνχλον, αν- 
τον δέ TIW χνχλον άνωμάλως τάς άνατολάς χαί τ« ί δύσεις 
ηοιονμένον ονκ έξέσται ί'μΐν λέγειν (ιτι, πλείονος οντος 
τοΰ  χρόνον ψ ό Ι^λιος τον χντιλον διαηηρενεται ψτερ αν- 
τός b χνχλος ανατέλλει, πλείων «στα» ο χατά μέρος χρόνος 
fv  φ ο ίβιός τινα περιφέρειαν διααορενεται έχείνον τοϋ 
χρόνον iv ψ ίχείνη ή περιφέρεια άνατέλλει τε χαι δννει,

54 τοντων δη τοιούτων νπαρχόντων ονχέτι πρόδηλον χα9έστη-

8. AH Α· ίη mari;. iBSj la. χηί /»■ S l i .  ζωάιαχοί
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Al hoc fieri nnn potest (namque, ut xtatim  ilkinitnm. omnei» 
circumfercnliam sol maiore tempore pereurrit quam ipsa ori- 
Idr ript omrtit‘ ; ei^o nen maior est r i  qaam 3?.. Seif ean- 
<lem neque aequalem esse rtemonstravinius; ergo νδ minor 
esi quam dk. Idem similiter in reliquis oslendetur. His igi­
tur praemissis Theodosii demonstratio eo qua di.vimus ralione 
procedet.

ΧΧΧΠ. Sed restat ul demonstremus omnem eircumferen- 
liam a sole maiore tempore percurri (juani illa circumferentia 
oritur vel rursus occidit. Quamquam id nonnullis consenta­
neum esse neque demonstratione egere vi<lel»itur. "Oueniani 
enim sol annuo tempore circulum zodinnini percurrit, ipse 
autem circulus unius diei noctisque spatio oritur, tempus qun 
sol circulum percurrit multiplum est temporis ({uo circulus 
oritur. Iam quia sol maiore tempore totum circulum per­
currit quam ipse circulus oritur, item particulares circuli cir­
cumferentias maiore tempore sol percurret (|uam illae orientur 
vel occident; quapropter id quod proponitur consentaneum 
est neque subtiliore inquisitione eget” . Contra <iuos sie dis- 
.serendum est: si particulares zodiaci circumferentiae, (fuae 
inler se aequales sunl, aequali tempore orirentur vd rursus 
occideimt, manifestum nobis esset id quod proponilur: nam- 
(lue et ipse circulus aequabiliter oriretur et tempora item in­
ter se compararentur. (|uoniam sol, cum aequabiliter feratur, 
aequali tempore aci|uales circumferentias percurrit. Nunc 
vero, cum sol (|uidem circulum sodiarum aequabiliter per­
currat, ipse autem circulus inae(|uahiliter ortus suos et oc­
casus faciat, non licet nobis dicere, propterea <(und sol ma­
iore tempore circulum percurrat quam ipse circulus oriatur, 
|)articulariter tempus cfuo sol circumferentiam aliquam per­
currit maius esse eo tempore quo illa circumferentia nrihir 
vel occidit, ovuii ita se habeant, nequaquam manifesto
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xfi' 0tiki fraaay ιηριφίραα» h flliog i»i iclelon χρήρψ 
dtarroQSvttai η fregitftQeta avarslXsi η itdltv 0vm . 
:r0&ii> 4e Hn~ oijfi tov  χνχλορ itls iori χρή»ψ
διέρχεται ηηβρ ah og  ό ·λι'·λΙ ο$ arenikXu, oi δέ αατά μ ί-  
ρο$ χρόνοι h  οίς η ^Xtog ίπάστψ  /αριφέρβιαν τοΰ χύ*λον :> 
διέρχεται, έΙάττονές βίαιν tmv χαίά μέρος χρόνων, iv οΐς ίχά-  
ατη τών tov χϋχλοι; ττίριφερειών αΡατϋΧει; ott γάρ δννατόν 
ίατιν  in i τινων χινήσβων yivta^ai τοντο, φανίρον ir. τούτοι·,

55 ‘'Eam τρίγω»ον ορθογώνιον τύ Α Β /ί  ί.ρ&ι]ν ίχον την 
Β  γωνίαν, χαΙ έχ»τοντ<*κλοΐ3(α ουναμβότερο; ή ΛΑ ΑΒ τη; Α Β ,»« 
χαΐ γίγράφθω ;ξερι χίντρον το Α  ν,νιύ,οζ, y.ui ίχχείαθω

ΙΙΛΙΙΠΟν XTNAl liniS
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τις ί ίθ έ ϊα  η ΝΘ ίση τ!} B J ,  χαι δια.Ύορΐνίαθω τό μίν 
ι\ σημειον υμηΑώς {[ερόμενον την Λ'θ iv ώραις d/ze, η 6f 
Β οΐ'μβοΙή, xoif’ ο σνμβάλλει η Α Β  τ»; Β ^ , διαπορεί'ίαθω  
την B J  iv ιίΐρ  ̂ μι^, χ«ΐ τετμήσ9ω ή ΕΗ αεριφίρεια δ ίχ α ϋ  
■/.ατό τύ X, χαι ίπτιζενχθειαα Ιτ,βεβΧήαθω η Α Ζ Γ. i.rsi 
ο ίν  fv ψ χρόνψ τό Ε αημεΙην την ΕΗ dtajroqtvuai iv 
TorTij) τψ χρόνψ τύ Β  την B J  δ ιαίτορεΐεται, iv ψ δέ τύ 
Ε ιψ  ΕΖ iv τούτψ τό Β  την Β Γ , χαί tauv  ό χρόνος iv 
φ τό Ε ιην ΕΗ διαπορεν^τκι τον χρόνοι· iv φ τό Ε ι»)ι·ϊπ 
ΕΖ δια,ιοριύεται διηλάβιος, χαΐ ό χρόνος αρα iv ψ τό Β 
την B J  δια,ιορενεται τον χρόνοι· ir  ι[ι τό Β τήν BI' δια- 
ifoqeviiai δι/τλάσιος. αλλά τό Β τήν Β Ί  διέρχεται iv 
Sqif μι^· τό Β αρα την Β ί ' tiititrotTui iv ήμηορίφ. χαι 
irrti Υαη iaTiv η ΕΖ .ηριιρέρεια τι) Ζ Η , ϊοη iativ ή ίΛ02·ϊ 
Ε Α Ζ  γωνία r»; ί'·Ί0 Z A H ' ώς αρα αννυμψότερος ή J A



constat omnem circuinferenttaiu a sole maiore ivnipore |)er- 
cnrri quam ipsa circumferentia oritur vel occidit. Quid enim 
impediti {4U(uninus jito^Mi«u(& -lolunt- «{uideni eirculum maiore 
tempore u sole percurri quam ipso circulus oriatur, particu­
laria aulcm tempora, quibus sol singulas circuli circumfei‘cn- 
tias percunit minora esse lemporit)Us particularibus quibus 
singulae circuli circumferentiac oriunlur? Namque in quibus­
dam molibus iioc iieri posse ex hoc lenumte ninnifestum est.

Sit triangulum orthogonium αβ δ  recto angulo β, sil(|Ui· 
ία 4· OjJ =  100 e/1, el circa centrum α describatur circulus “ 
εζη, et exponatur recta quaedaui =  βδ, el punctum qui­
dem f  aequabiliter procedens rectam dectm horis per­
currat, punctum autem β, in quo scilicet rectae αβ δβ  con­
currunt, ipsam β δ  una hora percurrat, et circumferentia 
bifariam secetur in puncto ζ , el iunc^ αζ producatur ad γ 
punctum concursus cum rectu βδ,. lam quia, quo lempore 

punctum e circumferenliam stj, eodem punctum β  rectam βδ, 
el quo tempore punctum s circumferenliam εζ, eodem punc­
tum β  rectam βγ  percurrit, et punclum e circumfercntiam 

duplo maiore lempore quam ipsam ίζ  absolvit'., e^io 
eliam punclum β  rectam βδ  duplo maiort> tempore quam 
ipsam βγ percurrit. Sed ex  hypothesi punctum β  rectam βδ 
una hora permeat; itaque β  rectam/iy dintidia hora permea­
bit. Et quia circumferentiae e!.* ζη aequales sunl. est etiam 

L, — L ; <ί·)!0 propter eiem. β. 
δα : αβ =  δγ : γβ : ΐΙαφΐ6 vomponemlo

1) SIaluit igilur sciiplor punrluni .Γ in cii-cumfcrcntin η̂ ab « »p- 
quabilitpr procptlens eodom («mpore ad η pervenire qiw punotum y 
rerlant β δ  ppi-rurrit ila , ut, si s(i8lin ai>quaUbu!« tomporibus in utriique 
linea emensa CC' C'C" *‘·*·· notcniui·. semper rectae sint «»■')·' 
u i"/ ' eti'.
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Α Β  τ ψ  ΑΒ, οΙ'τως ξ ΑΒ .rgus τ ψ  ΒΓ. harovtci- 
/ιλααία di αίΡαμψΛνΐρος »* /A  Α Β  t»7s Α Β' h a io n a -  
ukaaiiil· «ρ« xet »/ AH- ΒΓ, -Ο ιν-ί^ ^ Κ ίίηαω μίν  Mq 
TijV J b  iTQos ΒΓ, m rw s ΘΜ ττρύς ΛΉ, tatat oiy 
xai tj ιΥΘ ttjS 'V-s fx a to n a tilm ia . xai sanv ϊαη η BAb 
(ή Μθ ■ ϊαη «ρ« xai i; Β Γ  τή \Ξ. l/ret ονν το xV υμα- 
Ac5g χ<ι>οι'μ£νον Stario^sietai tr-v ΧΘ i>> ιΐΐραις S im , to  
αρα ΐχατοατον αντής μίψ>ς iv ιορας όίχάτψ ditXtvairui, 
το de. Β άνωμόλως ν.ινοι'μένον διέρχεται την Β Γ  iv £ρας 

5(ί ημίοΐΐ. δύο οίν  νηαρχηυσών χινηαβων ν.αΐ της μέν άν(ο~ Ιο 
μάΧον τής d i ομ αΐή ς, υ μέν ΗΧος χρόνος iv φ το Λ’ τι)·» 
\ θ  διέρχεται ofiaXioS τον  ολοι· χρόνον τον ίν φ το Β τί̂ ν 
ΒΑ διέρχίται άνωμάΧως ηΧα'ων ia tiv , ο δέ χατά μέρος 
χρόνος iv φ  το !Sf την N S διέρχϋται τον χατά μέρος χρό­
νον iv φ τό Β τήν Β Γ  διέρχεται έΧάαϋων iativ. waTsi:> 
ov&iv άίΐέχει xai i/ri τής τοΰ ήΧίυν χινήαεως χαι τής τον 
χύχΧον άνατοΧής τό α ί’τό γίνεα&αι, τον μέν ηΧιον h  μεΐ- 
ζονι χρόνψ διαπορενεαΟ-αι τον ■/.{••/.Χον, αντόν δέ τον xvxXor 
iv iXaaaovt άνατέΙΧειν, πάΐιν  δέ ix τι5ν ivavtltov τινας 
μέν :ηριφερ6ίας τον χΰχΧυν έν ττΧίίοη χρόνψ άνατ/ΑλΐΟ', ΐιι 
τον δέ ηΧιον αύτάς έν ίΧάααονι χρόνψ διέρχεσ&αι · μειο ι-  
μένου γάρ την τάχονς τής ανατοΧής το ΐ χνχΧον, ίτό9εν (Ιτι 
οιχι μειοιται L ii χηαοίτον ωατε τινά ττεριφέρειαν αντοί 
έν μεΐζονι χρόνψ άνατέΧΧειν η:ιερ ο ηΧιος ενΜνην τήν η ίρι- 
ίρέρειαν διέρχεται·, ι:>

57 X'/. Αεϊ οίν  ήμας έαιαχέφαα&αι πότερόν ποτε τον 
ζψδιαχον τό τάχος τών in ’ αηειρον ανξομένων χαι Ατ’ 
ajtetqov μειονμένων ia tiv , η τών i/t' άπειρον μέν ανξομέ- 
νων οί'Χ irt' αηειρον δέ μειονοένιον, η τών in '  αηειρον 
{ΐέν μειονμένων ονχ in ' αηειρον δε κί'ξομένων, η οϊ'τε «ΰι·;ιιι 
in ' α:τΐΐρον μειονμένων υι'τε τών in ' αηειρον αίξομένων. 
ΟΤΙ γάρ ηερι τινα μεγέθη τανια γίι·εσ!Ιαι ανμ^αίνει. ifu~ 
νερόν hi τοντων.

540 ΙΙΛΠΠηγ ΗΝΛΓίίΓΗΣ t.
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i a  -t- αβ  : αβ  =s όβ : γβ. Sed ex  hypothesi est 
δα  ~h afl s= ΙΟΟβ/ί; ergo etiem 

βδ  SS 100 Si igilur fcccriuius ih  : s= δβ /. βγ, 
oril cliani

sa \ 00 v§, El ex hypothesi est as β δ ; ei|{0 etiam 
νξ s» βγ.

lam quia e.r hypothesi punctum v <ic(|uahili tnolu rectam 
decei» boris [lermeat, centesimani igitur eius reclae partem 
liorae decima parte pcrcurret; punctum aulcm β , quod in­
aequabiliter movetur, rectam βγ dimidia hora percurrit. Ita­
que cum duo sint motus, alter aequalis, alter inaequalis, 
lotum quidem tempus, quo punctum v rectam aequabiliter 
percurrit, maius est toto tempore, quo punctum β  rectam βδ 
inaequabiliter; sed particulare tempus, quo punctum r  rec­
tam ρξ percurrit, minus est particulari tempore, quo β  rec­
tam βγ permeat. Quamobrem nihil impedii, quominus in solis 
motu et circuli aodiaci ortu idem contingat, scilicet ul sol 
circulum maiore tempore percurrat, ipse autem circulus mi­
nore oriatur, el rursus e contrario quaedam circuli circum­
ferentiae maiore tempore oriantur, sol autem eas minore tem­
pore percurrat. Nam si velocitas, qua circulus oritur, mayk 
magisque imminuitur, quid impedit, (fuin adeo imminuatur, 
ut quaedam eius circuli pars maiore tempore oriatur, (|uam 
eandem sol percurrat'?

XXXIU. Ei ;̂o nobis considerandum esi, silne zodiaci ve­
locitas ex numero eorum quae in infinitum ct augeantur el 
minuantur, an eorum quae in iniinitum quidem augeantur, 
neque tamen in infinitum minuantur, an eorum quae in in­
finitum minuantur, nec{ue tamen in infinitum augeantur, an 
eorum quae neque minuantur neque augeantur in iniinitum. 
Etenim in quibusdam magnitudinibus ea contingere cx his 
apparet.

V tt) NO  A, to p χψ · ίΫ) B, TO >/ ι ψ  Ψ  S , co rr. Vn 13. <S«rrf olo. 
, / r  add. K ' in nuir}.'. B S 18. i t  το χύχλοι· Λ. corr. BS ίβ . /;■' 
luic transponit Hu 'vide ad vs. IS  S7 . ia iitn x o v  SVS SS. tmt· 
fit' «ntiQ w v  A, corr. B S  30. u tv  ndd. Hu
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5S iI«rt’Xog γάρ irtr }i(fote{^irtns μΐγΐ9ονς μίίζηνα γίνεται 
Adi .itiltv ikttttovtt .ta n a  ta  έ.η  τοΊι· αΰιοζίατων ίτςοβίτ- 
μά»!*»
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/
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Jv m top  γάρ eativ ;uqi χψ  doitdaav tv9tiav  ίΐανχης 
ro i ,-ιαοαβεβλημίνον ijdtj χωρίοι- ΰηεζβόλλοηης tttQoyiii^  ·> 
μειζην χοιρίορ ,’ΐαραι'ίά?Λειν ίίίεζβάλλον τεζραγώνψ ΛαΙ ,ιά- 
?uv tlaaaov , καί tov to  γίνεται i n ’ arteiQOV. itti tavttfi 
m v tfi μΐγε'Ηις ηοραβοίζα ανξεται m ’ βηειρον xai 
.τάλιν μειοΰται.

ό9 Τών de i n ’ α/ιειρην ανξομίνων οιχ i n ’ α,ιειρην δέ ΐη 
μειοί-μένων iativ  t» in i  toB ηρογεγραμμένον τριγώνου γι­
νόμενόν.

Έάν γάρ (j τρΐγιονον *ό Α Β Γ , χαι δίχα ΐ, Α Γ
χατά τό Ε , χαι διαχθη αηη τ»ΐ· R ευθεία  r, Ζ Ε Η , εατι 
μειζον τό ZH R τρίγωνον τον Α Β Γ  Teijiiiim'. κ α ί  ηάλι* Κι 
iάv  διαχθ/) ij ΘΕΚ, μειζόν ίστι το ΒΘΚ τον ΖΒΗ  τρί­
γωνον. xai a iei διαγομενιον i n ’ αιηιρον τών ευθειών 
αυξηθήαεται το τρίγωνον. ονδ£7ΐοτε δέ η δ ιαχθεϊσα ευ­
θ εία  ηοιί,πει τρίγωνον tlaaaov τοΰ Α Β Γ  τριγώνου, τοΐτη  
o ir  τό μίγεθος αυξεται μεν εη α.ιειρην, μειηΐ;ται 0 i J« 
ουχέτι, βλλ’ ia t i  τι μέγεθος τιή· Α Β Γ  ιριγώνον tlaaaov  
ο otV. ϊα ια ι τρίγωνον. 

βο λί'. Τών δέ en' αηειρον μέν αυξημένων έη' α,τει-

7, I n i  — 9. «ί/οΐ’τηι iiilcrpoliiliiri trituiit Hu I I .  y n ό μ ιιο ν  B, 
y n o u u o i·  A*S 19. t o v t o  — i i .  tn iym ror  inturfiolnlori tribuit Hu 
iZ . . U  A' t« i«»rg. ;B8)



Βχ ttiimero eorum quae in iufintltim et augentur et ·'»>'(>■ 
minuuntur oiuiics iitagniltKiiiic», (|uaocuni}ue in problcmaiis 
indeterininalis efficiuntur, vcl maiores vcl rursus minores sunl 
omni magnitudine proposita.

Si enim ad datam rectam, vehit XloaS, (.‘unslrncluni sit 
recUtnguiuiii αβγδ muiure lutere α δ ,  oiquo additum «jundra- 
lum α(ί{ζ, fieri potesl, ut maius rccUingulum αη^δ um'k cum 
maiore quadrato αηχ?. construatur, et ruf̂ sus rectanguluni 
αμνό, cjuod und cum quadrato αμξο minus sil quam rcctan- 
gulum αβγδ unik cum (]uadrato αβεζ*]. Atque ulinuiquo fit 
in infinitum.

Eorum vero quae iti inituilum augentur, necjuc tamen 
in infinitum minuuntur, est boc quod fit in triangulo ad- 
scripto.

Elcniiti si sit triaiigulum αβγ, 
f  cuius latus αγ  liifariatn secetur in
' i ,  el si, pnuliuio latere βα, du-

/   ̂ calur per « w/ hasim recta ζεη,
't··. triangulum ζι,β triangulo αγβ ma­

ius es i ',. Kl rursus, si ducatur 
recla l êx, triangulum &*β maius 

^  esi triangulo ζηβ. Et semper in
productii β α  utiis piinclis remo- 

f i  'mj γ  tioriliHs sumptis et per f  rectis in
iniinitum ductis triaiiguluiii auge­

bitur. Nunc|uam nutem eiusmodi recla triangulum οΠίοΐοΐ 
minus triangulo α β γ '* ..

XXXIV. Eorum aiilem quae in infinitum minuuiiliir, ne- Pmp.
u

*' Perspicnitali.s <·«υΝΒ tiguniiii cum litteris uililidiniiis ad eamquo 
iulcrt<n-tali(im>m vprbonim (traccurum, <|ua«· absquo tî urai- nitioiic 
generaliter cnm|iOKita sunt, conformavimus. Cpteruin conf. elem. 6, S9, 
Archim. de nonoi(til>ns el sphaeroid. pmp. 8.

t> Ducte enim α ΐ^ β γ ,  quia cx uunstructionu csl ut =: ty. trian­
gula ut/. Ym ae<|ualia ac similia sunl; ilaquc Λ α ιζ  >  Δ yti/ ; erp< 
etiam Λ iij,i > A αγβ  ΙΓο .

· ·  Samqtie eliam, si, produriii βγ. siiiiililei' reriae per t ilui;m>tur. 
maiora triangula liuni ('·>'.
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ρην δέ μειονμένίαρ ia t i  u) i.r i τΐ,ς sv9eias τής ίναρμοζο- 
μίνης εΙς tot’ xt-χλην. ον γάρ ηόαι,ς τζς ηρ(ηΐ3·ίΐίΐης δ ΐ-  
vatnv im iv μηϊΐονυ iiy %<>ν κι'κλον εναρμόααι. sjieidij γάρ 
ϊή ιιν ωριαμΐνην μίγεΆος ιο  τής διαμέτρου, ταιίΐ);ς utltova 
£l ‘̂A£(αv ον δννατον ΐναρμόααι ■ κ ι ί  μέντοι γί τό ίΧαοσοί'Λ 
δννατόν ίστιν γιν$σ3·αι ί π ’ ϋίίειρον naarfi γάρ ει'9ειας 
dvmtov εατιν ίΚάααηνα ίναρμόααι .

Φαν&ρην δε γίνεται το  λεγόμενον χαι ix το ΐ μ{ πάν  
ιη δη,' ε̂ν -Γορβ ir v̂ «ίο,'/·«<««»' ;ιαραβάλλεσί^αι ίλλειηον %ε- 
τ(ιαγών>ι>· το γάρ .ταροιίαλλόμενον %ιορίον ο/,’κ l;r ‘ άπειρον \» 
δνη;αόμεϋ^α ανξοη ες  ιαρα,ίάλλειν, έ/τειδι' ίατίν %ι χωρίον, 
αν μείξην οκχέτι «ϊϋνατό»' έστίν ;«αρα,ϊ«λλ«ι»’ · μειοΰντες 
μέντοι γε δννησόμεί^α παντός τον ττροτεί^έντος ί'ίαασον 
,ιαρα,ίάΙΙειν. β εω ρεϊτα ι γονν t o i t o  το μέγεθος τής η α -  
ρα^ολης επ ' άπειρον μη ανξόμενον μειοΐμενον δε «.τ’ ί ι 
άπειρον.

ΚΙ Των δε μήτε έ.τ' α .ιειρον δνναμένων αΐξεα&αι μζτι 
ί/Γ* άπειρον μειονμενων άλλ* ί,τ ί τινα μεγέ9ι, ώρισμένα, 
χατά πάντων τοίτων_ itniv το ίπογεγραμμένον.

'Εάν ,ά ρ  ά σ ι  δνο Avxioi i(faπτόμεvoι άλΑι;λωΐ' ζοιάϊη 
το Λ , ϋΧΙος δέ τις  χνχλος τον μέν ενος Ιφΰητηται χατά 
το Β , τόν δέ ?τερον τίμν^ χατά τά  Γ  J ,  χαι άηο τών Γ  
J  προς T«s άφ ας  τώ»> χΰχλων χλασΰώσι»· εί&εϊαι βΐ 
Γ Λ  Β Γ  B J t  ία η ν  πασών τών χΧωμένων γωνιών προς ttv  
περιφέρειαν τον Β Ε ^ Ζ  χνχΧον μεγίστη μέν η ν.ιο 
έλσχίστη δέ η νηο r B J .  [ΙπΙ τούτον ονν τυ μίγε^^ος της 
γωνίας μειονμενον ονχ έπ ' άπειρον μ ειοΰται, άλΙ' εστιν 
μέγε&ος γωνίας ης ελασσον ονχέτι δ ίνατα ι γενέσΐ^αι. xai 
πάλιν αίξημένη η γωνία >ifx έπ' άπειρον ανξεται, άλ?.'

5 4 4  ΠΛΙΙΠΟν SV-VAFOniS

6. 7 . !ΐά α η ς  —  im n u i a m  interpolaturi triliu il Hm x. Φuι■̂ ^mt■
—  U , n«Q«,tfU).iiv] haec «luonuc inter|Kilntori potius n«am ii)si Pa)ip» 
(rihuendti osso videntur II . αι·ίοι>  'sine spir. el «ce. A, nt'foi U, 
ίίϋξον S, corr. Hu U .  Hftoaflrni ~  l e .  a i in o o r  et 18. t9 . aU ' t n i
— tovrw r interpellatori tribuit Uu i6 .  ή v n o  T  U J  Λ, coniunx. 
BS i6 .  i . i l  —  p. 5 \6, i .  yiriaUat interpolaturi tribuit Hu i6 . ror- 
I· BSre> invito A



que tamen in infinitum ;iii;.;entur, est prdhkma de recta quae 
in circulo cun.struttui'';, Ni’qne citim, quatihoi rncta propo­
sita, fifri |>olt?st, ut maior i» circulo ronstruatur. Nam quia 
diametri magnitudo deiinita est, recta diainclro iiiator in cir­
culo construi non [ratcst; ad minus autem hot; fieri potest in 
infinitum.

Idcro 1'tiaw inde apparet, ijucd ad datam rectam non 
quodvis datum spatium, deficicns quadrato, applicari potest. 
Namque, ul Euclides ihcet elem. 6. JtS. spatium applicandum 
non in infinitunt augere poterimus, ((uoniam est spatium ali­
quod, quo ttiaius nullum aliud ap|)licari possit: minuentes 
autem poterimus spatium minus omni proposito applicare.

Eorum denique quae neque augeri in infinitum ηο<μιο l’r»p. 
minui possunt csl id quod sequitur.

Si enim duo sint ctr- 
culi in punclo a  ejctrinse-- 

 ̂ '« s  se langentes, unum
■ aulem ex his alius circu­

li /  Ius intus in punclo (i lan-
gat, alterumque in y d se- 

' '  j :  , cet, et a y d ad contactus
/  j puncla o anguli yed y.id

ducimtur, omnium angu- 
, lorum, qui ex γ S iludi

' - __  verlices habeul i» circum-
ferentia circuli jisoL, ma- 
\inms e.sl γαδ. minimus 
autem ;',<d ') ;  ihupw tiii-

t ijuoiiiodo ciusm nili ητίπ  nb unti iltaiiiefri lortiiinti in i'irciilo (tu- 
catui·, d«i'ot E u c lid es  elem. 4, 4, ead em  (μκιηιοιίο diametro twriiltei.-i. 
I*nppus III propos. 48. Conf. eliam elem . S, 7.

· ,  N»i» .«.i <|uilibct alii aiiRUli, v e rtiw s  in oireumferentia f l i a i  lia- 
licntes, volui ytftf ducantur, facile ileniimslriitur essi·

w est > et 
<  L ! ‘•■'IUI' 't'·'"

L.yiS >· L Ά^· '<i > L 
■s L  <·■*< < L
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■χ

eau  t l  fisye^ng ytanag ώριαμίνον, μίϊζ^ν o h ir i  όύνο- 
ia t y itiaSai.' ~

fi2 ke\ Τοντων ονν τιροίΐφ^μΐνων άηοδίΐξομίν  wy Su  
ΐοϋ  ζf<^ t̂mnv w  te/og μειο^μινον ονόίπατΐ ^αϋσόν iettv  
tov τάχονι; τον i^Xinv, «{λλ’ <tci τψ  τνχονσαν ntgiqiiQttav :> 
toB ζψόιατ.ον ο fjitos iv μεί^ονι χρόνψ δΰρχίται ζίτίρ 
ίχΐίνη dvareUsi η ηάλιν όύνει.

”Ε(ηω γοζ ορ{ζων μέν 
ο Α Β , 9egtv6s δέ tgo- 
/rtxog ό B E J ,  &;»Λβ*θίΙ» 
δέ h J& A , μέγιοτηξ δέ 

,, των παραλλήλων 6 ΚΝΜ,
\  ^ *β* awft>

1\~-~ - ~  - ' ' '  MVOV in i τ^ς δνσαα$, r.ai 
' ** άηειλήφίΠα τνχονσά « g l i

1*' .ιερίφέριια τοϋ ζψδιαχηΐ·
\ ί  *·" /‘*‘·
' 'Ion χρόνψ ο ηλtos τήν ΑΘ

____ .ιεριφίρειαν διέρχεται rj-
;ιερ ή J f i  δίνει, 2μ

Γβγρόφ9ω γάρ δ ιά  τπί· θ  μέγιστος xvxAog έψαητόμε- 
νος τον άρχτινιον i  & S, xai εηεΐ τή§ σφαίρας διάμε­
τρος ηρός τήν τοΰ 9ΐρηη'· χνκλην διάμετρον λόγον έχει 
δννόμα  8ι> τά  χ*&' ηρόι: ιά  φχ9' έπεΐηίρ  »; άηό τον 
χέντρον τής σφαίρας in i τό χέντρον ίο ί τροηιχον λόγον ia 
ίχει μήκει ηρός τήν έχ τοΐ- χέντρον τοΐ- τρηηιχοΰ 'όν τά ι 
ηρός τά χγ'\, ίλάσσων αρα ϊ· όιηλασία ίστίν ι) τής σφαί­
ρας διάμηρος τής τον τροτιιχην διάμετρον · jj αρα διηλα- 
σία τής διαμέτρου τής σφαίρας ί.λάσσοιν εατιν  ̂τίτραηλα- 
σία τής τον tqonixw  διαμέτρ·»·. », δέ δι,τλασίκ τϊβ  dea-so 
μέτρου τής σφαίρας ηρης τήν τοΰ R E J χνχλον διάμίτρον 
μείζονα λόγον εχει ηηερ ί· ΜΝ ηερίφέρϋΛ ιιρός τήν J O  
:ιεριφιέρειαι·, ίίις εστι τών σφαιριχών τον /  βιβλίον d-eta- 
ρήματι </ · Ίολλψ αρα ίλάσσων έστιν  ̂ τΐτρααλασ/α ή 

63 ΙΙΜ ηεριφερεια τής J &  ηεριφερεΐας, xai έηεί τό τον :γι 
χόσμον ιάχος τον τον ηλΙον τάχονς μεϊζόν έστιν τετρά-

346  iiMHiitr n s .m irn s ~



guli intru positi, rehit γζδ γϋδ, ultra lins terminos neque aii- 
ijeri possuut nieqiie ϊήΐιϊ

XXXV. Ilis igitur praemissis iam denionstrabinms to- Prop- 
diaci veiocitateiii, t|uenluincunquc imminuatur, nunquam so- 
lis velocitate minorem esse, sed quamlibet zodiaci circunt- 
fcrentiam a sole permeari inatorc tempore quam iila ipsa ori­
tur vel rursus occidit.

Sit enim horizon a(i, aestivus tropicus β$δ, xodiauus όΜ, 
ma.vimus parallcloruii) χνμ, et sit d principium cancri in oc­
casu, ct abscindatur quaelibet zodiaci circumferentia 6 9 ; tlico 
circumferentiam 69  a sole maiore tempora permeaii (|uant 
ipsa δ·9 occidit.

Describatur enim per ^  maximus circulus d-ξ arclicum 
circulum coiitingons, c l quia quadratum diametri sphaerae ad 
quadratum diametri aestivi tropici proportionem habel 689 ;
529 quoniam recta a sphaerae centro ad tropici centrum 
dtwla ad radium tropici proportionem habet 10 ; 23,., .sphae­
rae igitur diametrus minor est quam dupla tropici diametrus ̂ /̂.
Ergo dupla sphaerae diametrus minor est quant quadrupla 
tropici diametrus. Sed dupla sphaerae dianu‘trus ad circuli 
βεδ diametrum maiorom proportionem habet quam circum­
ferentia μν ad circumferentiam δ&, ul rsl in Theodosii sphae­
ricorum libri III theoremate Ί2; mullo igitur circumfei«ntia 
μν minor est i|uam quadrupla circumferentia δ^. Et quo­
niam nmndi velocitas maior esi quam quadrupla solis velo-

1) Krg(» l>o<: qttoque dcnionslraluni cssc ft’ri|ilitr sup|Kinit, esse 
£  >  l ,  «tiuc onmiim !ΐη;ιιι1υιη, cuius vi>rtP* in cirt-iimlerentiii 
ηζβ ,'vil «»■,<) propior csl puiii-to «, maturem caste angulo, eoius vertex 
remotior.

i  Apparot proportiiuioni liianietri spliarrae hiI (tiametruiii tropici 
a M'ript<ir<' sumi =  ( 629 I' 5S9 s  io.OK : ; (|ui< tamen ratinne et 
h«c et rclii|nii ·|υ<ΐ(< «uiira |)osuil c.\ Plolvmaei tahulis (quibus sine du- 
hio usus «sl; derivaverit, hie hreviler c.«plioari uon ptileiil.

I.IBER Μ. PROPOS. U .  f,47

3. λ ι in mari:. IIS' <- ζιαιβιαχον Λ, imiiiixoi' R.'<, item 
vs. e. in  10. CatiStnxot \ ,  Z m huxii |t!< (3. iatm  fi. snioi J  
cuni. Hu



ηΚάσων, και ο fiii> »όαμος διά tov ΚΝΜ ;tvxlov φέρηαι 
ΰ -δέ ^Uog διά to& J& A , ψ ag »  »^)uog %  ̂ Q J  m *  
QKfiqua» d ian oqeiita i, iv vovtqi tu S  μΐΐζονα tf/S NM 
JUQuptQBiav διέρχηαι i6  N ιαοΐαχώς φ ΐρίται τφ
χόσμψ] · iv μΐΐζονι αρα χρόνιρ h fjiiog τήν J &  mqufiqtiav ■> 
dianOQevetai ψ α ρ  το Ν in i  το Μ ηαραγΐνίται. γΐγράφ9οι 
δή δ ιά  τοΰ Θ τταράλλι^Χοζ xt'xAos Α ΗΘΖ, ίν ϊσφ δΐ 
χρόνψ το Ν ίη ί to Μ ηαραγινΐται· xai το θ  im  το Η 
ομοιαι γαρ ΐίαιν  αΐ ΧΜ ΘΗ η ίρ ιφ ίρ ίΐα ι  * ίν μ$ίζονι αρα 

χρόνψ 6 ηλιοξ την ταριιρέρΗον διαηορά'ΐται ψ πρ το 1« 
Θ ίπ ί  το Η  ίίαραγίνΐται. ίν φ δέ το θ  το Η  ηαρα- 
γΐνεται,  ̂ J Q  divu' iv nXetovi αρα  χρόνψ 6 ήλιος τήν 
J ®  7Τ£ριφίρ6ΐαν διαηορ^ύίται ητζβρ  ̂ δύνβι. iv ιαψ 
δέ χρόν<ι> ή J Q  δννίΐ χα ΐ ϊαη m i  «mevavtiov ή μβτά τον 
aiyoxtqia ανατέλλει, χαι Ισος ovaag αντάε ο ,̂λιος i f  laqt Ι.'» 
χρόνψ διαπορεόνται· ωατε xai iv πλειονι χρόνιι» 6 ηλιοί 
τήν μετά τον αιγόχερω περιφέρβιαν διεισιν ηπερ imivt, 
ανατέλλει, αεηοΐημαι δέ τον λόγον in i τοντων τών in i 
τον ζψδιαχον περιφερειών, ίπειδή ή μέν δοχεϊ iv πλεΐατψ 

ΙΗχρόνφ δννειν, ή δέ iv ηλεΐστψ άνατέ^ειν. im i  <J* ή anoiu  
i#;S συναφής τον χαρχινον iv ιτλειστφ χρόνψ δννονσα πα~ 
αών τών λοιπών περιφερειών τον ζψδιαχον χύχλον δίδει· 
χται, αυτη δέ δέδειχται iv έλάσσονι χρόνψ δννουαα ηπερ η 
ήλιος αυτήν διεισιν, πολν μάλλον ονν « i λοιπαΐ έν ίλάσ~ 
σονι χρόνψ δνσονται ηπερ ο ήλιος αντάς διεισιν, πάλιν 25 
ί,τεί ή ά.το τής συναφής τον αίγόχερω περιφέρεια ίν πλεΐ- 
στψ χρόνψ ανατέλλει πασών τών λοιπών περιφερειών τον 
ζψδιαχον, δέδειχται δέ iv έλάσσονι χρόνψ άνατέλλονσα
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i .  ci/i· Α'Β, sed in A J  mulelum in A  .incerlum, qua manu;, 
unde Ύ ψ  e i  S  8. i a l  fo N  'anie 5 μ ο /α ι. AS, corr. B 9. n i ΛΓΛ/ 
«ΛΓ A BS, COIT. ('<> 4i .  post .τ/fioi'» add. I r  m  .-VBS, dol. Hu auc­
tore (■« M. 14. if  h a  i i  xQerai ή JH  add. A- in marfj. |8S 
13. a ly d x ffia  AB, atyoxtffav S , itcni vs. 17 18. f . i i  ante rov 
βιηχον, delendum e$sc videtur 49. Cm itaxoSi A, ζιΛίίικχον BS, ilem 
vs. i i .  S8 et p. 5S0, i  iO. t n n i f ,  ή A B, t n t i i i i  S ,  n m  igilur Γο.



cilns, ac mundus quidrin p«>i· ciroulunt χνμ, .sol autom per 
ieriur, quo igitur- teieimrt! -sol eii<cumfeF«ntinm^^ per­

currit, eodem puncluiii v maion>tn quam νμ circumferentiam 
pertnmsit (quia v pAdcm nc mundus vclociiato fertur); ma­
iore igitur tempore sol circumferentiam 39  percurrit quam 
punctum v οά μ pervenit. Iam per 9  pnrnilelus rircotu.s η9ζ

describatur. Sed quia cir- 
έ  cumferentiae νμ 9η  similes

sunt, ae(|uali tempore v ad 
μ et 9  ad Jj perveniunt: 
maiore igitur tempore sol 
circumferentiam 69  per­
currit quam punctum 9  atl 
>j pervenit. Sed quo tem- 

\ '1 '· porc 9  ad ij pervenit, 00-
'̂  \ ' dem circumferentia δ9  oc-

I.IBER VI. PROPOS. 33. 549

, cidit; maiore igitur tem-
— L____ pore sol circumferentiam

percurrit quam ipsa S9 
occidit. Sed aequali tempore el circumferentia δ 9  occidit el 
circumferentia aequalis eique opposita, ((uae est post capricor- 
mun, oritur. Et quoniam aequales sunt, sol eas aequali tem­
pore jwvcHrrit: ilaque maiore tenjjwre drcumferenliam illam, 
quae est post capricornum, permeat quam ipsa oritur. Atque 
in his eqnidcm zodiaci circumferentiis demonstrationem feci, 
(|Uoniam altera maximo tempore occidere, altera maximo oriri 
videtur [Hucl. phaen. I i .  I,V. Sed quia circumferentia {ivliit 
δϋ·', quae est a contactu cancri, maiore tempore quam omnes 
reliquae zodiaci circumferentiae occidere demonstrata est. haec 
ipsa autem minore tempore occidcre demonstrata est quan» a 
sole permeatur, multo igitur minore tempore reliquae circum­
ferentiae occident quam a sole permeantur. Rursus quia 
circimiierontia, quai· «-.sl a contactu cnpricorni, maioir tem-

lOrr. Hh S.h. «v ti; iSi iVirtxTm  ndd. )n mnrf!. IIS i l .  olt- 
Hq« cnni. Hu



ό ηΐιος αντην ό ι/ρχίται, Λ ο ϋ  μ&ΙΙον α^α αΐ hm rai 
m» ‘̂ SeoMoS i t  ik0*fa*m χ^}ρψ' ^patiiofm v
ηηβρ h ^Itos attag  όί£ρχ£ταί, (In s^: 

l>5 λς'. 'Εάν δέ to  μέν Ζ, tj dvaig, η δέ tii Η ανατολή, 
ia ra i ό της Ζ Η  Λεριφερείας χρόνος, έν φ αντη» υ ήλιος5 
δ ιέ^ βτα ι, νυγΛος. hti δέ aviatar nimtUv των Z J  J H  ον 
•/i»etat μέσης νυκτος η τ^ο.ιή, δήλον [6t6ti ανιαός έστι 
χαι ο χρόνος τής Z J  ην δίεισιν h ήλιος]. Sti δέ xai μ{- 
ytoti/ iariv η Z J H  [itsqufiqua] ννξ πασών τών έν τψ 
ivtttvtift ου άρχη η θερινή τροίΐή, δηλον, έπεί iv ηλείατφ  ίο 

Ht> t' Z J H  παραλλάσαει το αφανές ημιαφαΐριον. Ibrca δη
δέϊξαι χαι τά έφ' ίχάιερα, 
χαι ta ta  ,Ύρώτον μείζων η 
Z J  τής J H ,  χαι ϋηω  ανα- 

f  τσλή ή κρο τής Ζ δνσεως το 1·'» 
'  © , χα) τή ΖΘ ϊση  ̂ ΚΗ· 

έν ϊσφ αρα χρόνφ δ ψ.ιος 
τάς ΖΘ ΚΗ  δια.ΐορεύεται. 

ί άλλ' it' φ ti}v ΖΘ διαπο- 
\ ' ρεύεται,  ̂ ΖΘ ,ιαραλλάσ-ίο

/  σει το φανερον ημισψαίριον, 
\  ^  έν έλάασονι δέ χράνι  ̂ η ΖΘ

''''------------- - παραλλάσαει τό φανερον
ημιαφαΐριον KH' έν 

ίλάσαονι αρα χρόνψ h ήλιος τί̂ ν ΚΗ δίειαιν ηηερ η ΚΗΐ'> 
έξαλλάσσει τό φανερον ημιαφαΐριον' ίν ψ αρα η ΚΗ  παρ-  
αλλάααει τό φανερον ημιαφαΐριον, ο ^λιος μείζονα τϊ)ς Κ Η  
.τεριφερείας .ιεριφέρειαν διελεναεται. διεληλι·9ήω τήν ΗΑ· 
τον αρα Κ αι^μείον υντος έπ ί δναμάς ό ήλιος πρός τ·;1 Α  
ι!1ν έσην ίπέρ γην. ί'ν' ονν έπΐ της δναεως ytp}.Ttti, πριισ-^» 
du bvasT ai tfva περιφέρειαν. προαδιερχέα9ω τήν ^ίΜ· 
ίν φ αρα ή ΗΜ ίξαλλάασει τό φανερύν ημιαφαΐριον, ίν

i .  m atiiM vm t·  ΛΒϋ, corr. Hu 3. »/rf(>] ο A, ι>ηι. BS 4. A s
A* in marf{. R8I 7. 8. δ ιΰ ιι  — Ijiiot >'t ^  .'ifoiif/i>nn interpuliilori
tribuit Hu IS. q add. Hu tO. >) Xfi A‘S , I, ζη B cod. Co 
3S. post aiin aild S
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pore oritur quam omnes reliquae zodiaci circumferentiae, baee 
‘ ipg» antetM' mindpe tempore of iri" demonstrata est quam a solr 

permeatur, inulto igitur minore tempore reliquae zodiaci cir­
cumferentiae orientur quam a sole permeantur, q. e. d.

XXXVI. Quodsi i' sit occasus, et ortus, nocturnum Pmp· 
tempus erit, quo sol circumferentiam ζ»; permeat ' j . Iam vero 
apparet, si circumferentiae ζδ d)̂  inaequales sint, conversio­
nem non fieri media nocte. Atque item apparet noctem ζδη . 
maximam esse omnium in annuo tempore, cuius initium est 
aestiva conversio, quoniam circumferentia ζδ)̂  maximo tem­
pore occultum hemisphaerium permutat^). Tamen utrumquc 
iam peculiariter demonstretur.

Sit primum ζδ maior quam d^, et sil & ortus qui oc- Pitip. 
casum ζ  antecedit, et ipsi ζ 9  aequalis ijx; aequali igitur ten>- 
pore sol circumfei-entias ζ·ά percurrit. Sed quo tempore 
so/ circumferentiam ζ& percurrit, ipsa ζ& apertum hemisphae­
rium permutat; minore autem tempore circumferentia ζ& quam 
xi; apertum hemisphaerium permutat; ergo minore tempore 
sol circumferentiam xi/ permeat quam ipsa apertum hemi­
sphaerium permutat. Itaque quo tempore »5 apertum hemi- 
spimerium permutat, sol maiorem (|uam hi; circumferentiam 
percurret. Percurrat ipsam r / ; si ij?itur punctum *  iam per­
venerit ad occasum, sol in puncto λ adAnc super terram est.
Ul igilur ad occasum perveniat, aliam insuper circumferen­
tiam percurret. Percurrat ipsam λμ; quo igilur tempore ψ  
apertum hemispiiaerium permutat, eodem sol ipsam ψ  p(>r-

· )  Hunc propositionis num erum  a Commandiiui traditum, n<· pium 
turbaranlur, rctinuim as, qui re ctiu s  am issus esset.

1) X(ii!i’ai· i/(i4i>ae x a i i ·  .(jtfoiWoiof, toi· unit i h a j o l f n  ϊω ς  J v a m ; ,  
rvxtot ιόν liifi ύνσιωί tiynroi^t. Coniroi*nlnlor Tiionitosii <lt> 
dieliu^i c t  noctibus initia libri p rim i.

i  Quae maiiifestii esse scrip tor boc Inro deelarat, eorum accurata 
demonstratio repeti jiotest ex Theodosii de diebus et nnct. I prop. ♦, 
idque Pappum iieutiquani fo fcllit; sed ille alia insuper addenda esse 
existim avit. Quo de argcumento apte disieri nun poterit, nisi Theodosii 
libri in lucem erunt editi.
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τοι'ίψ nat έ  ijiiug τ ψ  ΗΜ διέρχεται, χαί tari fituiui' 
if Μ Η :.λ/^ μαΖοκές,. dm v α ι  ημΑραι βΐ_>,»■ _:«/?

ημιχυχ?.ίψ τών iv τψ Γ / ί  ^μιχυχλΐψ, [τοΰτο μέν ηνν 
δίίχνέοιτ' αν ωααερ iv  τψ ατοιχεΐψ δείχννται, ia s i  6f 
uitM r μέν fj Z J  r^g J H ,  «ϊί ζ ΖΗ  t»js tf-W, ί, 5
H/t προς τ ψ  JM  ονχ ΐχει αύγχριαιρ, όΐστε /' ά,τόδαξις  
ΟΓ ^ίροβψεΐαι ώαω'τως, αν μη δεΐξωμεν τάς αυναμψοτί- 
ρας έν τψ . IV  τμήματι ι,μέρας τε χαι νύχτας τών ανναμ- 
((οιέριυν iv te;> ΛΚ ΐ[Ατ,}ΐ.αΐΐ ί,μερών τε χαι νυχτών μεΐζονας.] 
δει οίν ημας τη ηρογεγραμμένΐ/ αποδείξει χρζο9αι ϊνα xai ίο 
«ί νύχτες σι^γχρι&ώσιν.

(5S ’Έστω οι ν ή προ Tf,g Θ άνατοίης δνσις τΑ Π , χαι 
χείαΒίύ rfj μiv Z J  tmj η J K ,  τή δέ Π Ζ η KS. iitei 
Ι'ι»; ίατιν >] ΠΖ τ>/ K S ,  ϊσΓ̂ > αρα χρόνψ υ ηΐιος hiaatr,r 
αύτών δίεισιν. iv φ δέ τ ψ  Ζ ϊΙ , χόαμον περιστροφή Ιατιν 15 
■/.αι της Ζ ΙΙ δνοις. 6 δέ χρόνος iv φ η K S  ανατέλλει 
ϊσος τφ χρόνψ έν φ η ί£Ζ δύνει· h αρα χρόνος έν φ  ο 
ήλιος την K S  δίεισιν, 8ς έστιν χόαμον περιστροιρή, χαι 
της K S  περιφερείας ανατολή, μείζων δέ δ χρόνος έν φ 
τ ψ  Κ Η  διέρχεται δ '̂λιος rov χρόνου τής ανατολής τής2*> 
ΚΗ· δ αρα χρόνος iv φ  δ ^λιος τ ψ  H S  διέρχεται μείζων 
έσπν χόαμον περιστροφής χαι τής ανατολής τής S H · ίν 
αρα χόαμον περιστροφή χαι της Η Β  ανατολή δ ξ'λίοδ έλάα- 
αονα τής Ξ Η  περιφέρειαν διελεναεται. διεληλι<9έτω Trv 
Η θ · τοΰ ε  αρα οντος έ π ’ άνατολ,ής δ ήλιος χατά το  02:> 
ων προανατεταλχώς εατα ι, ωατε έν φ έπι τής ανατολής 
•/ίνεται έλόσσονα τξς ΗΟ διελεναεται. tatia η Η ϋ· ώστε 
το Ν άνατολιχον εσται αημειον το μετά τ ψ  Η  ανατολήν,

1. ηλίος  S , (3^ Α, "W Β, item vs. 18 3. rt»»· h  τ ύ ι  A J  ABS, 
i'(irr, Co 8 . ToBxo — 9 . μ ιΐζ ο ν κ ς  inlerpalatori tribuenda esse vUlcn- 
lur ;vidc Adnot. ad U t., 4. JiftxvtiuT' «v Hu prt) Jaxnviro 
f . i f l  fii Hu auctore Co pro 8. Iv  τώ ι .1.1  ABS cod. Cu. eorr.
Co 9. i r  χφ  J E x μ ψ f m  add. //« nuctore Cu 13. T i?. ΐα η {  «/« k S  
,\ii, Ιαη  «-orr. S ,  ή Co 15, post 3 ittan ·  add. StiQ xttm  A(BS, 
i3 .  u r a r o li j  Hu, ΰι·ατοΙής y ir tx a t  ABS, y lp tr m  dei. Vii ξϊ/βς AS,

B 44, ABS, corr. Hu auctore C« iS , .lood n tii-
i f r n /.χώ,- AB, corr. Paris. i3fis
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currit. El est ημ maior quatii ζ9\ iliique dias in scmicirculo 
diL inaiiM-es suid. dielw» in seinieireuio Sp*. fH«>c igitop 
monstrari poss« videtur, «l in uiomonfis traditur·'); sed quia 
“i  maior est «juam δη, ct ζ9  minor «|«ani ημ, circumferentia 
ίΡδ ad δμ  nullam cuniparationcm hahpt, cjunre demonstratio 
non pcrin<i« procrdt·!, nisi ostenderiinus coniunctos dies 
noctesque in portiono δγ iriaioros csst> cimiunetis diebus et 
noctibus in portione <?«’ lam vero superiore denmstratioue 
nos uti oportet, nt etiam nocles comparentur.

Sit igitur ?r occasus ijui Ι’ιορ 
.. orlum 'f antecedit, «t pona- **

j' , tiir δ/. — ζδ, et => ίΐζ.
; ί  Otinniiim circunifeivniiae πζ 

 ̂ ζξ ai‘i|uaU‘s sunt, artjuali i?i-
(iir tcm|mri· sol ulr.im(]ue per- 
meat. Sed quo tempore ip­
sam ιτζ ppi meul, et mundi 

\ conversio fit et ipsius ,tl oc-
\ ' casus. Sed aequalia .sunt tem-
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porn quilvus xS oriiuv ae ,’τζ 
oeridil. Quo igilur fi>mpore 

sol (^rcuuiferentiam χξ  permeat quo etiam nuindi fit con­
versio) , eoriem ipsa κξ  oritur. Sed tempus quo sol eir- 
cumferontiam xtj permeat maius est eo quo ipsa xi;· ori­
tur litrofms. .5.Ϊ); er^o tempus quo sol circumferenliam »;ί 
|)ermeal maius esi eo (|uo uumdi conversio fit et citvum- 
ferenlia orilur. Ita({uc in mundi conversione et circum­
ferentiae >·ξ oriu sol uiinoreui quam t/ξ circiuufercntiam per­
curret. IVirurrat ipsniii tjo: οΓμο, si punctiun i' orietur, sol, 
cum a«l o  erit, ante ortus eril; itaque, <lum in ortu erit, 
minorem «piam »;« circumfcTeiiliam percurret. Sit »,>■: ei|[« r 
punctum orientale erit <piod ortum η sopiilur; ita«|ue no\

S: ' IVr cUMtieiiluni fiirlasso ίιιΙιΊΙί ί̂Ι, Tlii-iiil<isii lilira» ili· (Ii(>t)us el 
nnctiliuti, vol |Miliu« Km-liilis |il\»i'miiiu·»»'' «'u. Milti iioulrui» ρτηΙ»)- 
ltili> vitietur; si'il i‘| luitus «lic-li iltiliiii lali» ι·1 piiixiiiioruni verlionini 
iiiiOnviiiiia. lu· iticsiiii iibsurdii, iiii»t‘iil iii,·, ul li.wr ninniii
inter)utUit«ri tritiuum.

1’aM'U- II. :Hi



dIiTTi ή ννξ ης ανατολή ίστιν το Λ/ σημεϊον ίλάσσων ίστι 
ίης ϊύν,τυς tjs δ ίσ ^  αμοΐώξ it% a l τ ά  λόιηά dtt~
χ^ήοίται. [όμσίως δ ί χαι εάν τις εναΐααις η ίίτι τής γ^α- 
ψής. ίφ ' ης η άναιολη η δ ίσ ις  ίστίν h t i τής θερινής τρο- 
.ιής, ώσαν'ηυς ί,ηλνσόμ€&α], 5

fiit λζ'. Έν τψ neqi μεγεΟ-ών άηησιημάτων ο kqi·· 
αταρχος ίξ  ταν ια  u:rm!&ecai· ηρύτον τήν σελήνην rraqa 
τον ήλιον φως λαμβόνειν, deittqov τήν γην σημείου τί 
χαΙ χέντρον λόγον ίχΐΐν προς τήν τής σελήνης σφαίραν, 
τρίτον, οταν ή 'σελήνη διχΰτομος ήμίν ψαίνηναι, ηύειν tig l" 
τήν ήμετΐραν ηφιν τον διορί'^οντα το αχιερον γ.αΙ το λαμ- 
ίτρον τής σελήνης μί.γιστον ν.ν·λλον, τέταρτον, οταν ή σελήνη 
διχότομος ήμΐν ψαίνηται, τότε αυτήν άηέχειν τον ήλιον ) 
ελασσον τεταρτημόριου τψ τοΰ τεταρτημορίον τριαχοστη- ij 
μορίψ  [a m  του ά/ιέχειν αντήν μοίρας αζ' · α ίτα ι γάρ ΐ·· 
ίλάσσονς εϊσίν τών Q' μοιρών τειαρτημορίου μοίραις γ , 
α ϊ  ίΐσιν τών Q ' μέρος λ";, τιέμπτον δε ΰηοτίθεται το τής 
σχιάς ίτλάτος σελήνών είναι Λ '», f-'χτον δέ τήν σελήνην 
ν7ΐθτείνειν ν:τ6 ιε' μέρος ζψδίοί'.

70 Τούτων δή τών ν.τοθέσεων η μέν τιρώτη ν.αί τρίτη i» 
χαί τέταρτη σχεδύν ιημφΜνοΰσιν ταϊς ‘ίηιιάρχον -χαί ΙΙτο- 
λεμαίου. (ρωτίΖεται μέν γάρ ή σελήνη νττο τοΐ· ήλιον 
/lavri χρόνψ χωρίς εχλείψεως, χαθ' \]ν αφώτιστος γίνεται 
ίμ/Η ;ηοναα εις τήν οχιάν, ην έιη7τροα9ονμενος ο ήλιος 
hro τής γης ,ΎΟιεϊ χωΐΊχον έχονσαν τό σχήμα, χαί ύ διο-2'> 
ρίΜν δέ τη γαλαχΐώδες, ο ίστιν L· τής ιιροσλάμιριως 
ήλιον, xai το τεφρώδες, S ίστιν ϊδιον χρώμα τής σελήνης.
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3 . iitoAti,' — 5. /,iilra€U ifH ft inlcrpiilatiiri liitiull Hu 6. IX  A' 
in mari; BS; tO. δ ιχ α ιό ιιο ς  AB, a«c. ccin·. S  H . τό tc  ax4t(ioi· 
Arisinrrh. (i. 500 cil. ΙΓ« M . <4. τό inu T igat r/)i· α(λιμ·φ· η ί μ ι -  
yiaro i· A, ι«ι· Χκμπι»»· tiji fify iator  B , l i  λαμπ(ΐοι· riji at-
ί .ψ ι , ί .  omissi) u t y ia jo i ’, S <3. Λιχηιομηι; Λ, afiff. mld. BS U . »f- 
iiioTi) μο(ΐίοι· 'aiilp k>>) Λ, ooniniiv. BS jw f lo v  tn u Q tov  pOQlov AHS, 
corr. t r «  T»t«Xft(irij«iMi^i)>] imiiui rom xoiititi Ι'^ρρίκ sfripsissi· viilptiir 
i-um Artstnwho p. 5S9 t%. «ι·τ> τοΓ — »7. u/on·; nm. Aristorrh., 
ititi>rp»iliHnri Irihnil Hu «."i. ιίιτ ) B l’ ;iris. ines. «i· ti A uotoii,·
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cuius ortus est punctum v, minor est noctc cuius occasus 
e&l » .  Similiter utiam reliqiui liomAUslmbualur. {Similiter, 
si qua hnesitntio cxislat dc figura, in <|ua vel ortus vel oc­
casus est in a«sliva convcrsioiie, perinde solvemus.]

isr ARISTARCIit I.IBBI » «H MAtiNITrDINIBI S KT IlISTASTlISSOtlS ET l.l!MXI!.

XXXVIF. In libro dc inagniludiniliiis el distantiis sulk et 
lunae Aristarchus sex hypotliesos') ponil hns:

I. lunnni a solo lucem accipere,
II. terram puncti ac centri rationem habere ad lunae 

sphaeram,
III. cum lunn dimidiata nobis appaieat, in nostrum vi­

sum vergere circulum maxiiuuni (jui lunae opacum ι·ι splen­
didum determinat,

IV. cum luna dimidiata nobis appareat, tum a sole eam 
distare quadrante minus quadrantis parte trigesima [pro "eam 
distare gradibus K7” ; esi enim quadrans =  90", idcoquit 
eius trigesima pars =  S*, et 0(1® — 3" =  87“]. Porro supponit

V. umbrae laliUidineni esse duarum Innae diametroruni,
VI. lunam subtenilere signi partem <|uinlamdecinuun. 
Harum autem hji>othesium prima el tertia ct quaria fere

cum Hipparchi el Ptolemaei iiusitionihus conveniunt. I.una 
enim a sole semper illuminatur praeteriiuam in eclipsi, quo 
tempore lucis ex|«*rs lil incidens in nnibraiii, «piam .sol, qua­
tenus teiTa lumini <‘ius officii, iacil conicam formam ha- 
hentî H), «‘I rimihis ilflerminans hu-teimi roloivm, qui esi es 
illuminatiuiie solis, et cineraceum, qui pro|>rius lunae esi,

«) θ / n f i i  ijisp .\I■ίstHl■clιÛ ί «inn-llavit.

S H a. l i i  Λ Bj l(i. <; l i i  Λ I I , fiT ftiiX nruc fio to iS r  S , «; iiutfm,· 
tCii t o f ’ allio ml<l. Π tl'n i f t n n i i ]  μ οη ία ν  Λ. rniiiuux.
ns HV| i i  i'  Λ ft ,· iiu tim i Ttifi; S ,  «(iipni,- (sir ;■ Il'«  47. im '  
C, fiA jot a ' λ  u ll iil, rmi' f i  in i ix o i in  μ ίο α ς  n jittxaatni· .S Js . ?*- 
n>i- BS i r « ,  I  19. * 'Λ .  i>' H ΙΓ« , S \ri-itaroli.
CmiOioi· .\. Cm .tioflis I! «f iO. i l .  jy i i i ,  *iti riiiiH H j S u ri. I'x ii) J  
■\ H; S6. \B>;. 1Ί11Τ. tl '»

LIBER Vr. 555



άδιαφύράν τοΰ μεγίατον χΐχΧην h  ταϊς δίχοτόμοίς ηρος 
η)ν ί/ λ ιο ν  ιηάαεαιν, τεταρτ>ΐ^ίηρΙον ίγγιατα im  τοΰ ζψ- 
ih<r/.t)v 9εωρηνμίκη· ιενει »ρί>ς τ ψ  ήμιτέραν ο ψ ιν  τοντο 
■/άρ το τον κΰχλυν i^hndov κχβαλλόμενον ηξει m l διά  
π^ί,' Ι^μιτίραζ οψιως, o.iolui· ,Ί0ί' αν  /jf?/ ttfoiv t/ « ί λ / 'ΐ Ί ;

ί Ι  ri|s· :ίρωτι^ς #; δεντίρας διχοτόμον φάπεως. άανμφώνονς 
dt τ ά ς  Ιο ιπάς ν/ιο9ίαεις Λατειλήψαων oi ίΐροειρ>^μ^οί 
μιιΙ^^ματίΛοϊ διά το μήτε τι,ν γην αι·μίΐον χαΐ χΐντρον Χά­
γην ίχειν ; τ ρ ο ς  η ’ »' τϊ̂ ς σεΧφΊ/ς ηφα'ιραν y.at' α ίιη ίς ,  « λ λ ό  

:ιριις τί̂ ν τών (ΐ.-ιΧανών, ι6  i i jh '  <r/.itts tiXaios οεΧ>·- Iu
w « i ’ tlvat δνο δΐίΐμίτρων ,, < o ' r i  τί·ν διάμετρον αντι,ςί’̂ ο- 
τεΐνειν τον χατά το α ί ιο  μίαον αντης ά.Ί0σττ/μα ;ιεριψέ- 
ο ε ι α ΐ '  μεγίατον χι'χΧον i t '  μίρος 2ψδΙον, τονιίατιν μοίρας 
/ .  / .α τ ά  l i f V  ; 'ά ρ  "Ι.τ.ταρχοι· ΐξαχοσιάχιζ χαι ίτεντί/Χοντά- 
χις χαταμετρεϊται ή χνχΧης οντος ί··:τό ί ι ] ς  διαμίιρον trfii·· 
neXtjVtfi, δις δε χαΐ ψ ισάχ ις ο τΓ·ς σχιας χατά το ίν ια ΐς  
αν'ζνγΐκις μίαον am iattjia , χατά δέ ΙΙτοΧίμαΐον ί> διάιη - 
τρο^ « Γ Τ ί| 8  ί)!τοτείνει περκρίρειαν χατά μέν τυ μέγιατον 
ά.Ύυατι^μα ■'.■ Xa' χ'\ xuta δέ το έΧόχιαιην Ο Χε’ χ'', η 
δέ διάμετρος τον χνχλον τ ζ ς  οχιάς χατά μέν το μέγιατον·!" 
α,ιάατι;μα tijg σεΧ ι·ν»^ς είι/.οστά μ' μ", xata δέ το έΧάχι- 
ιηον ((ίίόση^μα εξι/.οατά μς'. έντεν'Ην αντηϊς οι λόγοι 
διάφοροι χα'ι ιιόν ά.ιοατι^μάτων χαΐ τών μεγεθών ί·Χίον 
χαΐ αεΧι]ν)̂ ς έ.ηΧεΧογιαμένοι ειοίν.

11 '(> μέν γάρ ^/ρίαταρχος Ιιτάγει ταϊς ειρψ ίναις viio- Ί λ 
9(iitmv λέγων χατά λέξιν όντως· 'έηιΧο·/ίζεται δι] ιο  τον

4 . Tftriniii /lonfni· Α. <·ι>ΙιΙιΙΙΙ\". B S  Μ'κ ΜΐιΊιιιχοΰ Α , Λ « (ίι« *β ί 
B S  Η'ιι ϋ , ί,τιηίην H 'n au rln v e  C », δτ?οι A U S I t .  ιΤ ιηιιΛ ρω ι· AB 
Ι’Λΐϊ·?. 4SfiS  .SiivHiami-i i im i s , Λκψίτοοι S , iliafifJQur .‘'n\ iliiu iiis  alli·!· 
im ilp xia<! ><)i· iTiKutnmi' co n i. I IV c , i l c l .  Itu « fjlfjr ij,· n V n i ifiJo i tm - 

fiifiiMv v iilu it Cu. ( ΐ .  τοΓι (Ic t. I lV t . i t ‘ li(|iia (fiioquc· asc|ui> a d  
xrxini' i iilcrp iitiitn ri Irilitlil Hu i i .  «i/ri/C l i  rt. ;·ι%- A ', ■'“Β.'ί
S av ilia iii  ti. it Λ, n '  Ii Ι Γ ί . .  n fit ix a iit ix a to r  S  CwkIVou A. 
Mit/ni· B.'« i r «  1.1. H . iV II A U , /ιυίηκζ  >Ιι'·« S  IIV( H . xii\ 
ηιτηχοΐ’τάχι.; <ini. tO. ·· /.ux —  >> i fx  Λ ili-ni B. n isi <|utiil «  ,

(tis liiix . .S i l .  iii u II A M , fhfxnarit «  ii" u'" .S. o u' ii" viitu it 
C'i. o  iii' /.I)" IIV( i i  f ;ij)fo < iin  < ir ' S .  i.ii~ .V It , o us' IIVi a i ic -
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Jiaud differens a nitiximo circulo in dimidiatis «d solctn consti- 
liilionibus» <|uain |>toximo quadrantem in jsudiaco «onspeclum 
pracben.s vergit ad nostrum visum, iloc cniiii circuli planiini, 
si producatur, elian» per visum nostrum trnnslbil, ({uiinicun- 
que positionem luna priniat! vel s<%imda(> dimidiatae appari­
tionis habebit. Sed reliquas hypothescs ii <|uos divi niittlic- 
matici diversas statuerunt, propterca quod secunduin ip̂ <os 
neque terra puncti ac ccntri rationem habet ad lunae sphae­
ram, sed ad sphaeram stellarum fixarum, neque umbrae 
latitudo est duarum lunae diametrorum, ncqui’ lunae diame- 
trus [iuxta mediam eius distantiam] quintanideciniani [mrtem 
signi, id est duos gradus, subtendit. Nam Hip]>archo' <iui- 
dem lunae diametrus circulum illum, (/uein ipsu cimii su<> 
describit, metitur sexcentics quinquagies, umbrao autem cir­
culum bis et semis secundum mediam distantiam in coniunc- 
tionibus; at Ptolemaeo' )̂ lunae diametrus in maxima distan­
tia subtendit 0® 31' 20", in minima 0" 35' 20", umbrae au­
tem circuli diametrus in maxima lunac distantia 0" ii>' iO", 
in minima O** 4(i'. Unde diversas utcr«iuc et distantiae et 
magnitudinis .solis ac /unao rationes subduxit.

Aristarchus enim iis quas diximus suppositionibus haec- 
suhiungit vorbotenus: "Itaque colligitur distantiam solis a

I) 1’tolem. coni|Hi!>. 4, H p. 365 cil. Halinu: Ι.ί'ι ΰί ιωι· xuiit 
rof irporipo*· /lii' β ιιιμ α^ ιτάνομίν  xtti a h o t  aι'yχQώμιι·nι χκτί' ιόι· 
Λβρχον τς> rqi' adiji·)/!' ( ξ κ χ ο α ιά χ ις  xni T itr itix o rtax it  ty y ia ttt  χητκ- 
fifrp fif t b r  tS iov  xvxAer, rfiff J i  xkI ή αιαή χ ις  r o r  tijs a x ia s  χ α ια μ ι-  
tpifi' x « tB  t i  ίν  t ft is  a r iv y f a i i  μ ία α ι·  <<πόοιι//ι«.

i} Ptolem. S, t*  p. .143; 7 «ri(jir Sti xui ο/.η i/ Siaittrgoi rijs at- 
iijrijf VTioifiiH /ityiatoi’ xiixlov ίξηχοαιώι· μιι'ΐί iiofijns
iu' y". fvxararoi/roi· αΐ·τό9*ι· ort xei ή add. llti ix  tov ninttai· 
riji αχι&ς tijf xara τό itv ii μ ίγ ια ιον  aniattjua  ti/£ atit/iiis i'aott/ifi 
/tir μιας μοίρας (ξηχοαιη μ' xni j '"  i. cv δίμοιροι- sive i; .
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lore C<i iR. xttr« A/fir etc.l ({uamvis Pappus ipsn Aristim-lii verbu 
<'it»re profilcatur. tamon seriplurn eius loiijie disiol iiti ememliilimv illa 
quae in .\ristiirehi lihro lej^ilur u|mil II'» p. 569 si|.. »1 nou umiita 
quae minus rcctv apml 1'appuiii Iciiuntur ipsi scripluri, iiniu» uoiiiiulla 
eaqne graviora librariis imputaiula cssr videntur



55S πΑππην yvNAfiinis ·:.

ηΐίον άηόστημα ΐον  τήξ αβλψης άπηατήματοζ προς τφ· 
γη»̂  μίΐξην  ̂μit  ̂ψo■ΛrtmβtSslta}rkάσ^t^v, i7,aaaov ύ  ̂ψβίτησα~ 
πΙόαιον, τόν αντον δέ λόγον Ι'χει χαί ί, τον ήλΙον διάμε- 
ιρος ίΓζος τ ψ  τής αελήνί^ς διάμ ίτρον, τοίτο  δέ δ ια  τής 
/ce^t την διχότημον ν/ΐοϋέσεως, τ ψ  δέ τον ήλιον δίθΙμ€- ·· 
TQIIV τιρος τήν τής γής διάμετρον έν μΰΖονι λόγψ ζ ί)> ι9' 
/ίρΰς / ,  έν έλάσσονι δέ λόγψ 8κ τά μ /  ηρος ς', διό  
τον $νριΟ·έντος /ιερί τά  άίίοστήματα λ,όγου κ«ΐ τής ηερί 
τήν οχιάν νηο^έαεως χαι τοϋ τήν αελήνην ν;ΐθτεΙνίΐν ντιο 
16 μέρος ζ<ι)δΐον". " έηιλογΐ'ζίται δέ" εΐ/ιεν "τά ά ,ιοσιή-ί»  
uttTtt'' χαι τά  ΐξήα ώς αντά μέλλων α>τοδ(ίξειν ;/ρογραψας 
Ηαα σι ννείρει ηρος τάς άηηδείξεις αυτών λήμματα, σνν- 
άγει δ' έχ ηάντων 8 ιι ο μέν ήλιος zrgoe %ψ γην μείζονα 
λόγον έχει η fJi» τά ς̂ων&' ηρος χζ', ύ.άσαονα δέ λόγον η 
'όν τά μ. ζ' 9φζ' 7ΐρος αις', η δέ διάμετρος τής γης ηρος η  
τήν διάμετρον τής αελήνης iv μείζονι μέν λόγψ η οι< τά 
ρη' προς τά  μγ', έν έλάααονι δέ η οι- τά j"  ηρύς τά ι&', 
ί' δέ γή 7Γρος τήν σελήνην έν μείζονι λόγψ η *ό»< τά μ. ρχε' 
^ιρι/ί" ηρος μ. ζ ' ,ΟψΙ', έν έλάααονι η ΐ»ν μ. χα' <ς 
ηρος ςωνΆ·'. 2«

73 Π τολεμαίος δέ πέμίΐτψ  βιβλΙψ ανντάξεως άηέδειξεν 
ο τ ι, ο'ΐον έατίν ενος ή έχ ιον χέντροι· τής γής, τοιουτων 
το μέι' τής αελήνης έν τα ϊς  ανζνγίαις μέγιατον απόστημα 
ξδ ι ,  ίο  δέ τον ήλιον ααι·, ή δ' έχ τον χίντρον τής αε­
λήνης Ο ιζ" λγ", ή δέ έχ τον χέντρον τον ήλιον ε λ', ιυατε'2'ι 
χ α ί, οϊον έατίν ίνος ή διάμετρης τής αελήνης, τοιαντων ή 
μέν τής γής αρα διάμετρος γ' χαί /ϊ' fi", ή δέ τον ήλίοι' 
ιη χαί δ" fi", χαί ή μέν της γής αρα  διάμετρος τής σελη­
νιακής τριίΐλασία έατίν χαί τοις ^  ε" μείζων, ή δέ τον

I. ί .  ηρύς τήν ηη ό τής γής reotius Arixtflrch. 5. διχοτό­
μον  Λ, ιίιχατομ οΐ Β, a<:c. corr, S , διχητομΙαι- Aristarcli. 10. ί ί  Λ, 's 
It Β Η'ιι, n tv ttx ttiiixato i'  S  ζωιΰίυν  Λ, ζιοδίοι· BS Η'ιι U . xui 
τα  ΙΙιι ρηι ώ ί  (5 . fi ϋτ» Φ/ί Λ, /»’ 'f ι / ϊ  Β, α *  »<ξζ» «pparci « 
sipuiticarc ul μ'"· Utiro tl μ . i i  stm.! o i ;  Η'α pfo i= sx Ari-
«larclio p. .j»:i 18. #ι·ϊ ίι· Λ Β ·, cofi·. S  u. («»') μ  ι·1 superscr. 
iixt ΛΙΙ.'ί, c)iiiliiis ίη-ιιρί'Γ ικΙιΙ. iiiilaiii (> ΛΒ 19. μ. ζ' scriptura c.o-



Icrr» ntaiorein quidetn esso quam duodcvigintuplam distantiam 
lunne, minorem vero quam viginluplam; atquo eandem pro­
portionem soiis diametrus habet ad diametrum lunae, idique 
cx hyi»othesi de dimidiata luna. Solis autem diametrum ad 
terrae diametrum coUigitur in maiore proportione esse quam 
19 ; 3 ,  in minore autem quant 43 : 6 , ex ratione quae dc 
distantiis inventa est et |>ropter hypothesim de umbra el quia 
luna partem quintanidecimam signi subtendit” . Scripsit au­
tem "colligitur distantiam” etc., utpote eadem mox demon­
straturus, pusl(]uam lemmata quaecunque ad demonstrationes 
pertineant praemiserit. Ex <[uibus oninibus concludit solem 
ad terram maiorem proportionem habere quam C859 : 27, 
miuorem autem quam 79507 : 216, tum terrae diametrum ad 
diametrum lunac in maiore proportione esse quam 108 : 43, 
in minore autent quam 60 ; 19, denique terram ad lunam 
in maiore proportione quam 1259712 : 79507, in minore au­
tem quam 2 16000 ; 68S9 ') .

Al Ptoleniaeus quinto compositionis libro {cup. l.'i sq. ; 
demonstrat, si radius terrae pro unitate ponatur, eiusmodi 
unitatum maximam lunae distantiam in cnniunctionibus esse 
64^ , solis 1210, el radium lunae ^  radium solis 5?-?; 
itaque, si lunae diametrus pro unitate ponatur, eitismodi uni- 
latum terrae diametrum esse 3 -, solis 1K-; itaque

terrae diam. =  diam, lunac,

*> Quae supra {'appus aircrl, ea singitlafini deniflnsfranfur ah Ari- 
starclio do niegnit. etc. propos. 7. 9. t.’i— is.

LIBER VI. 5',i)

dicum AB.S eadem ao supra vs. 15 μ. rursus μ  et supcrscr.
xa, tam C, r Λ, ilem B, nisi quixt (J cum linea transversa ttabet ut 
vs. 18, ct S, qui eandem notam tilierius duxit SO. rursus
noli» tJ. anleeedil in .VII'S‘ 3*. fdf i'l AB.S, {r f ; Snviliani, corr. 
Cn αωιη dc toi' A B.', sed in A lineola su|H*r η enisa, minieruui 
corr. Co, >, ifi distinx. S, (x add. Ifn *5. o 0:' i' t·' A, » i  C" / 'B , 
o ι'ζ i'y  S t >.'] o It u A Hi, 11 it' it" corr. (V. t l .  jl‘ t"  ,■<· ' 
A BSj S». <f' i "  A, cf'' BS OT. ,i' t "  /"'i AB, ryiffi n iu n jo is  S



η ί ,Ι ο υ  t i j s  μ ^ ν  η ; ΐ  α β λ η ρ η ς  ο χ τ ω χ α ι δ ε ι κ α ί ΐ ΐ α α ΐ σ  χ « ΐ  Ι τ ι  τ ο ϊ ς  

δ '  δ "  μ ε ί ζ ω ν ,  τ η ς  δ ε  τ η ;  γ η ς  / ι ε ν τ α τ ι λ α α ΐ α  x a t  t u  τ ψ  S  

μ ε Ι ζ ί ο ν '  ά φ *  ω ν  χ υ ΐ  ο Υ  τ ω ν  a i s q i m  σ ω μ < ίτ ώ ν  Χ ό γ ο ϊ δ η Χ ο ι ,  

έ / ι ε ΐ  κ α ί  ό  τ ο ν  α '  χ ύ β ο ς  τ ο ν  α ν τ ο ϋ  ί α τ ι ν  α ' ,  b  0 '  α π ο  τ ώ ν  

γ  χ α ι  ^  ε "  τ ώ ν  α ϊ τ ώ ν  έ γ γ ι σ τ α  λ 9 '  δ " ,  ο  δ *  α η ο  τ ώ ν  ι η  ·· 

x a i  δ '  ε "  6 μ ο ΐ ω ς  ^ζχμδ^ S  e y y t a T a ,  ώ ς  σ ν ν ά γ ε α ^ α ι  ο τ ι ,  

η ϊ ο ν  ε σ τ ιν  ε ν ό ς  τ υ  t t f i  α ελί^ ν ης σ τ ε ^ ε ο ν  μ έ γ ε 9 ο ς ,  τ ο ιο ν τ ω ν  

ί α ύ  τ ό  μ έ ν  τ η ς  γ η ς  λ & '  d " ,  τ ό  δ έ  τ ο ν  η Χ ΐο ν  ^ςχμδ' S '  || 

ΐ χ α τ ο ν τ α χ α ι ε β δ ο μ ψ .ο ν τ α η 1 .ά α ι ο ν  ffiiiC o v ] a q u  t-/yio%a  τ ό  

τ ο ν  η λ ΐ ο ν  τ ο ν  τ ή ς  γ η ς .  Κι

74 Λβί ταΰτσ μεν I r i  τοαηντον ειρήα9ω σνγχριαεως ίνε- 
χεν τών ειρημένων μεγεθών xai α,ίοατημάτιον, iV δέ τι 
λήμμα γράφομεν ίχ τών γερομένων εϊς τό δ' 9εωρημα τοϋ α  
βιβλίου ζψήσεως αξιον. ;

’Έατω χίχλος ό Α Β Γ , διάμετρος δέ αίτον εχβλη9εισα \ί> |U 
η A F J ,  χέντρον δέ ιό  Ε , χαΐ ηχ&ω άττό τον Ε tij Α ΓΑ  ο 
ίΐρός 6ρ9άς ή ΒΕΖ, ά/ιό δέ τον Α  τον Α Β Γ  χνύην ίφ - 
α/ιτομίνη η ΑΘ, χαι χείσ9ω τής ΖΘ ημίσεια εφ' ίχατερα 
rov Γ  ij Κ Γ  ΓΑ , χαι ί:/εζει·χ9ωσαν a i ΚΑ A ^ IZ J· λέγκι 
οτι μείζων εστίν !; ν.τό K J A  τής νπό τών ΖΑΘ. ηρο- 2·) 
γράφεται δέ τάδε.

75 Ar/. "Εατω χύχλος ό Α Β Γ , χαι διάμετρος εχβΙη9ειαα 
η Α Γ Α , χαΐ ά .ιό  τον Α ί;χ9ω τ ις  ει'9εΐα ή ΑΕ%· λέγω 
οτι η Α Ζ  .-(εριφερεια μείζων ίατιν τής ΓΕ  ,ιεριιρερείκς.

Ειλήφ9ω γάρ τη χέντρον τον χνχλον τό Η αημειον, 2·>

560 ΠΑΠΠίιν ΪΪΝΑΓΩΠΙΪ '

!ί

1. rq ; aUeniin adtt. Hu i .  S  «"ί J*  Λ'Β , τίτρηβι α/μπτοις  
S ΐή (  (Γί ;'ήί AS, ζ liji <fi γής Β, ή lU π/ί )'ηί \\'η, corr. Hu
S, L ' A, ή μ (σ κ  BS__ 8. 4. ιίή ίοι, 'li .t tl  yitii ό c tt . H e S. fi' f" i
«* A B , ,i S /.!! δ ' B, /„'> A Â S 6. <}' i " :  J '  A B|. ηααάοων 
.Ί(μαιώ ν  S ομοίως ,^'ή χ μ J  L' Λ Β , ilel. el nolam scmissis li- 
tierius (luxit S 7. ta m ir a ^ X  (m o fto i 'R;, corr. S 8. I a - i  ABS 
ψ.ίον C, c}fii./L' Λ B', -χμιί S’' Paris. 4368 .·* 9 . tifi^r tlcl. Cn
itequc id Ιρμιίοι· iipuil Plolcm. 13. j  A, d' B, iirai/τον S toi' 

tov a ito ii  voluit ( ’« ΚΙ. ό aiid. HS Saviltiini 19. ai h j  .1.1X1 
,\, ilisliiix. US l i .  i.H A‘ in mar}; B.<



solis diam, s  18  ̂ diam, lunae d....  ..... ■ i·. . ■
sss diam, lerrae.

Unde eliaiD solidorum corporum rationes manifestae sunl; 
naui quoniam esi cubus I =  I, cubus =  39)- quam pro- 
.time, cubus — ti644- quam proxime, bitic computatur, 
si lunae solida magnitudo pro unitate ponatur, earum unita­
tum terrae magnitudinem esse 39^, sotis 6644^, itaque solis 
magnitudinem centies el septuagies quam proxime magnitu- 

! dinem tcrrao continere.

Haec (]uidem comparationis causa carum quas diximus 
magnitudinum ct distantiarum hactenus disputata sint; unum 
aulem lemma inqui.silionc dignum ex numero eorum, quae 
ad IV theorema euiusdeiu libri Arislurchi feruntur, iam ad- 
scribanius.

Sil circulus αβγ, Ρ'«Ρ· 
 ̂ eiu.sque diametrus pro-

. ducta ayd, ccnlrum f,
et ah « ip.si ayd duca­
tur |)crpcndicularis βεζ,

/  et a δ  recla circu-
i Ium αβγ  tangens, ct ad

___ . J. ,} utramque paUem puncti
■ y ponatur circumferen-
\ ' lia yx == yA =   ̂ ζ9, ct
\  iunganlur x i  JA “i ; di-

' N, ; '■ co angulum χόλ angulo
' - maiorem esse.

- Praemittuntur au­
tem haec.

XXXVHf. Sil ί'ΪΓί-·«1»κ αβγ, eiu.sque diametrus producta I’n>p. 
ay0, el a δ  duratur i|uaeliltet ivcta ϊίΓ ; dico circumferen- *** 
tiam « “ maioreni li.sse quam ye.

Sumatur enim eirtuli centrum et iunμantur

l.tBER VI. PHOfOS. 3». tO. 561



5Β2 ΠΑΠΠην ΧΤΝΑΓΰΓΗΣ t.

Ktti ί.τεζΗχθωσαν a i ΗΧ HE' Ttai γωνία α^α ») πςος τψ 
Ζ . γωνί^ τα ,7g0g ψϊι Ε  ϊαη iariv. xai hrti τρίγωνον το

H Z J  xai ixtfig γωνία η νπο 
ΑΗ'λ μιίζων iativ τής Ιντος 
xai άπ£ναντίον της ^ιρός τψ %, ■> 
τοντίατι τής :ΐ^6ς τψ Ε, άλλα 
η ΓΓ^ ς̂ τψ Ε (ηίζων iativ  της 
νπο J H E  διά τύ Ιχιύς είναι 
τον τρίγωνον, xai η viro ΑΉ Ζ  
αρα  μείζων ίατίν της ί / ιο  E H J .  Κι 
καί siaiv ττρος τψ χίντρψ · 

μείζων αρα χαι περιφ έρεια η Α'Ζ τής ΓΕ, Οΐΐερ: ~

7Η λϋ·\ Κέχλος δ Α Β ,  ο ί  χέντρον τδ J ,  χαι ίχτδς τοϋ 
χνχλου σημέϊον τδ Γ , χαί διήχθω η r A J K ,  χαί έφαητο- 
μένη τον χνχΧαυ η ΓΖ  χαί δ ιά  τον J  χέντρον αρδς δρθάς  f> 
τή I L i  διαμέτρψ ή J A ,  xai τετμι^οθω ή ΛΖ περιφέρεια  
δίχα τψ  Β , χαι έπεζενχ&ωααν α ι Γ Β Α  ΓΗΕ' λέγω οτι 
μείζων iativ η L io  Α Γ Ε  γωνία της νπο ΕΓΖ.

Έπεζεύχθωσαν ai Ε Β  ΖΗ, έπ εί μείζων iativ  η ΕΒ  
τής Ζ Η , έλάααων ό έ  η Β Γ  τής Γ Η , η Eli (τρδς Β Γ  μ εί- 'ΐ> 
ζονα λόγον ίχει ηπερ η ΖΗ  πρδς ΓΗ, γεγονέτω ονν ώς 
ή ΕΒ πρδς ΒΓ, η ΗΘ πρδς Η Γ, χαί έπεζενχίΗο ί- ΘΓ. 
έ.τεί ονν αϊ icto Α Β Ε  ΕΗΖ γωνίαι ϊσαι άλλήλαις είαίν 
ιΙ/Γίί χαί ;ηριφέρεια η ΑΕ περιφερείς τή Ε Ζ ), χαί α ϊ  
λοιπαί ϊαα ι ειαίν αλλήλαις α ί ν.τδ Ε Β Γ  ΖΗ Γ. χαί περίΐ>  
iiras γωνίας ai πλενραί ανάλογόν ε Ια ιν  ιαογωνιον αρα τδ 
Ε Β Γ  τρίγωνον tip Η Θ Γ τριγώνψ · ϊααι αρα ειαίν α ι νπδ  
Α Γ Ε  Η ΓΘ  γωνίαι· μείζων αρα  ή ί .ιδ  Α ΓΕ τής νπδ ΕΓΖ .

77 μ'. 'Έστω λοιπδν ή αντη χαταγραφή τη πρότερον.

1 . » . nf/ot t'o ζ f j  Ttfos τό f  »■« paiilo post Μι>ιιι ιηοχ jipoc τψ. 
mox ιοί i .  ιρ ίγω ιόν ia t i  to  ΗVi. rgiytiiOV $οι· U X J ή ix t it  
Hc. coni. Iltt 13. l!l  A' in πιΒΓμ. BSj "F.ata anlo χί-χίος add. 
H'« 47. f i t  i r u i :  λ , ul j',i ay B, rccte (lisliii\. S i * .  Λίι«- 

i f f Q i i a  ι ή ί  /vyf A, t i je  * ζ  B fO tI. O j ,  π f f i t i a s  » i f  ΐ ) ΐ



I.IBER VI. PROPO.S. 41. 39 563

itaque anguli ηβζ aec{tiities sunl. El quoniam trianguli 
ΐΓ̂ζι) angulus exterior ατ,ζ inoior csl inlcmru cl opposito 
id ost ψ ζ, sod angulus ut cxlcrior trianguli ηΐδ, maior 
est quam όηβ, ergo etiam angulus αι,ζ inaior est quam ίΐ δ̂. 
Quorum uterque ad centruui est; maior igilur cireumfcrentin 
a t  quam ye, q. c. d.

XXXl.X. Sii circulus αβ, cuius cenlrtmi δ, ct exlra cir-P"'p· 
culum punclum y ,  el ducatur recla γλδχ, al γζ circulum *' 
tangens, et ιϊα |>er δ  centrum dianielro χλ |>crpendicularis, 
ot circumferentia αξ bifariaui secolur in e, et iungantur yjia 
yr̂ s; dico anguium aye angulo e;'i* maiorem esse.

Iungantur s / f  'Ct/.

\
Quoniam est 

e/f >  ζη et
ify <  y<i> esi •yiu'·
«ii: iiy >  ■■ >,y·

Iam (iat, produclA ηζ.
/ y  ■ VJ' =  Φ ■ /*/.

et iungatur ih/. Iam 
quia propleraequales 
circumferentias «e ίζ  
[etem. '2I \ est

L a^ e -  L η̂ζ,
eliam eorum supple­
menta aequali» sunt, 
id esi

L &βγ =  L ?<;?'· Et sunt circa aequales angulos latera pro­
portionalia; ei^o imipter elem. Ii. Ii est 

Δ  β,Ϋ)'~  Δ  ergo 
L αγε =  L >;y9; itaquo 
L ttye >  L eyZ.

XI,. Sil denicpie eadem figura ac sujira tp. S6I\, eae-
39

&

.Savilinni ? , airr. Co 
»;'()■ yioifta  Snviliiiiii

8 6 —i8 . »0 itjiy r^ttymni· roi - -  i n n  nyt 
i9 . M Λ' iii mni·};. HS



κα« ra  αντά δεδομένα · λίγω oti μεΐζων io r h  ly έ.τό K J A  
y u is ia  vsta Z JQ ^

564 ΠΑΠΠΟΪ ΣΥΜΛΓΟΓΗΧ

Τετμψί9ω δίχα ζ ΖΘ /Ύεριγέ(>ΐ»α xotre το Μ, γ,αΐ hce- 
Ζενχ9ω η M J, φανερό» δί̂  ίχ %οΰ ννν δ{ίχ9έ»τος οτι η 
Viro Z JM  γωνία μείζων iativ τής νηο M JQ , Ιχ/ϊ€(ϊλι]-δ 
α9ωααν αι ΖΕΒ J A  i/ti %ά f i  S  αημεια, χαί χεΙα9ω tg  
A J  sv9st<f Xoij ij NZ, xai 1;ιεξενχ9ωσαν a i NM N J  ZM. 
xai Ι τ ε ΐ  χύχλος iariv b Α Β Γ , xai διάμετρος ίχί}λη9εϊαα 

A V J ,  xai ά;ιο toD J  διηχται ηρος τί;ν χοίλψ .τεριφέ- 
ρειαν η J A S ,  ιιεριφίρεια αρα  ij A S  ηεριφερείας τής Ι Ά  >» 
μείζων ίατίν. όλλ’ >; ΓΑ  Ι'σ>; ίατιν τή ΖΜ περιφερεΐι^ 
[ημίοεια γάρ ίχατίρα αυτών τΐ ς̂ ΖΘ] · χαι η A S  αρα }ΐερι- 
φέρεια μείζων ίατιν της ΖΜ. χεία9ω ονν τη ΖΜ l'ar,
Tj A O , xai Ιιεζ ΐίχ9ω ααν  a i  J O  O J. ί’,τεί oiv t; Α Θ Γ  
περιφέρεια  toti ημιχνχλίον ίοη iativ  fi} Ζ ΓΒ ίτεριφερεΐ^^·' 
tov  ημιχνχλΐον, ών ij AO  ίίεριψέρεια latj iativ  r(j MZ 
αεριφ ερείγ , xai λοι,τη αρα 0 Γ  περιφέρεια ίση iativ  
VIB .τεριψερεί^. xai βέ ί̂ηχεν έ ,ιί μΐν ttjg ΟΓ .ιεριφερείας 
ytitviot ι] c;ro J A O , t’;rt δέ ιζ ς  Μβ γωνία ij in o  ΝΖΜ· 
ϊαη αρα εστιν xai ν.ιο J A O  γωνία tjj in o  ΝΖΜ ;xai .iM 
tativ  fxuTtQa αντών έ?Μασων ηρ9>1ς . xui Ι/ιεί âr- iativ



l i e m q i i e  l> y p o ih e s e .s ; d ic o  anim ulum  κ ί λ  n n p n lo  ζδΟ- m a io r e m  

e s s e .

R ir» r i» in  .s o c e lu r  c ir c u n ir« r < ‘iiliii  I.V> in  p u n c lo  / i, « Ί  iu n -  

« a l i i r  μό. l»iin  f x  o o  q u o d  m n«lo ( />c«/jo.s. U) (l(‘t iio n .s ln ttu n i 

c .s l  i ip p n iv l  n n g u lu in  Ζδμ .ιη μ υ ΐο  μ δ9  i i ta io iv m  «'ssi*. l’ iv>- 

r l u c a n t u r  re cla«*  ζεβ 0Χ a d  p i in r ta  f  c t  p o n a tu r  ζν =  αδ, 
i*t i u n g a n iu r  r<>cta(> νδ ζμ. I i t  q u ia  (.-iroulus o s l afy, 
(‘iu H q u e  d ia in i-trn .s  « /  p r o d u c ta  a d  δ , el a δ  a d  «roiicaviitn 

c i r c u m f e r e n t i a m  d u c t a  e s t  r e d a  δλξ, e s t  ig i t u r  ■ μιομυχ. 40 
c i r c u m f .  α ξ  >  c i r c u n i f .  ^λ. S e d  e s t  
c i r c u i n f .  y i  =  c i r c u i n f .  u l r a q u e  e n im  =  | ζ9 : e ig o  

e t ia m
c ir c u m f .  αξ  >  c i r c u i n f .  ζμ"'·· Ia m  p o n a t u r  
c i r c u m f .  uo =  c i r c u m f .  'Cfi, e t  iu n g a n tu r  re c ta n  « o  οδ.

In in  q u ia  esi
c i r c u m f .  ulfy — c i r c u m f .  ζγβ ( i i t r a q u e  e n in t  s e i i i ic i r c i i i i

e s t , e t  f t c  cuiistnirtione 
c i r c u m f .  « o  =  c i r c u m f .  ζι», iv s la t  ig i lu r  
c i r c u m f .  ογ — c i r c u m f .  μβ. E t  in  c i r c u m f .  oy in s i.s t it

a n g u lu s  oay siie δαο, in  
c ia - u ii i f .  a u le m  μ,i  a n g u ­
lu s  μζβ xire νζμ: e r g o  
{elem. ,5 . 27

L δαη =  L νζμ [ q u o r u m  u t e r q u e  propter elem. · » .  .5/ 
m i n o r  rei^to e s t  . E t  q u ia  e s t  

αδ  =» ζν ie.r cimstriirtiuiie), e l  
ao  =a ζμ elem. . ) .  W'\, e t  
L δαο  =  i  νζμ, «\st ig i tu r  p r o p le r  e le m . /. . i * ' !

• Hor scriptor en consilio (Ι<·ιιιαιΐΗΐΓα\ίΙ, ul appaivivl piincliini o 
inter «  f  ι·ηιΙΐΜ·β iieresse i-«si·. Tiiile sri|iiilur ιιιιμυΐιιιιι iu li  iiiaiiin^ni 
OKse quam «ifo, IU <(HoJ sui» Ιΐι«·πι (lfm»nKli'atiniiis |Kisitum csl.

* * ’ (iraecn iVro ιίη a t  . I i t )  ih-ai miV .VyTI/ ia m  t ia iv ,  e t quiiir 
pnulo pn.sl spquuiitlli'xi(i « f  ;'oii'iVfr <<!(» Vi>l, ul iiiOuralius cap. 7‘i
li^iiimUK, *« ) ut Xm .nti jm i f f i i  roiV Αοι.νκίν j-niiiiii,- fnni t ia ir  quibus- 
<laui forsitan nliunilan* viilennlur: al iiis verbis niliil nisi Kuetiilem 
rle i» . t ,  4 « lart· \(iluil scrip lor.

4. »«> iti nviH  «Γί.Γκ/ίίΐ’Λ siMpwla sin il; naiii proprir strrihenil.·* 
er.mt x« l iViexf/n.Vi» r «  « i r «  β. i «  ;Vi' \. ilisliux. HS 7. «/ .V U. 
t’i  S U M  eoni. Hu 1^. i/ 1'i u n iiifu u fir .; »ι|·Ι. Λ- iii tiinru. H.<
H . >1 ailil. B·'' ttt vlW U J  ,\BS Siiviliani, oorr. <Vi 17. Xaiu^ 
nnie r!j M H  ailil. 11« auclitre Cu

I.1BER VI. I*R0P0.S, 89. 5 6 5



566 riAriiHir xrsAriiins

i) μέν J J  τη '/.S, ή όέ J O  tt/ ZM, δύο δή αι J A O  Svai 
\ZM loa i ύ α ίν . y.ai γωνία i . iq  J A O  γωνΐι  ̂ ir£ 

v!to XZM ϊαη έ α τ ίν  ^άαις αρα ή 0 J  βάαει τ^ ΛΜ ίσ», 
έατίν. xot α ί γωνίαι- Ισαι είαίν ■ iV/// αρα έατίν ή Lrd A J O  

I s  γωνία %fj hno ΖΝΜ  γωνί({. Jialiv  έ,κεί ήμιτιν/Μυν ia r iv i  
(j Z J B ,  μείζων αρα  ήμηνκλίου έατίν η Z J B H . y.ai (it- 

έ.τ' αντής η vfto Ζ Μ Η  γωνία· ή νηο ΖΜ Η γωνία 
αρα μείζων έατίν όρ&ής. χαί ν,τοτείνει αντήν ενθεΐα  ή 
ΖΡ, τΐ,ν δέ ί·:ι6 ΡΖΜ  οξεϊαν  (  FM' ι; ΖΡ αρα  μείζων 
έατίν τής Ρ!\ί. «/,·ίί,ίλι'σ'>ω ο ίν  (  P1/ έ.ιί το '/.αί χεί- Ι" 
αθω τή ΖΡ ΐαι, ή ΡΣ. y.ui έ/ιεί οΐι  ̂ ή A V J  ό'λ/; %ή Zli.S 
ϊαη έατίν, άν  ι] Α Ε  lat/ έατίν tij Ζ Κ , λίιί.ίΐ] αρα ί· Κ./

..\ < 1

ϋ\■ U -

fi .

Λ '· · · /  
.■:/· /■

I

ti

?.oiiifi tfj Ε.\ farti' ϊαι  ̂ * χαί γωνία αρα ή vjiii E JN  γωνία 
τή ΰ:ιη K S .J  Γ<;»̂  έ α τ ίν  μείζων αρα ») ί';ιι) E J X  τής ί.ιυ  
JX P - χαί ,ιλενρά Ιΐρα ι> ΧΡ ηλεΐ'ρΰς τής P. J  μείζων έατίν. 15 

70 έκιίε,ίλήαθω ή P J  έ/ιί το  V, χαι ‘λεΐαϋω ΡΧ ΐαι̂  ή ΡΥ, 
■χαί έ.τεζενχθω ή Υ2. έηεί οίν  ϊ'(Τ»̂  έατίν ί· μέν Ζ Ρ  τή 
ΡΣ, η δέ ΡΧ τή Ρ Υ , δύο α ί ΖΡΧ δι αί τα ϊς  ΣΡΥ ϊαώ  
ιίαίν. /«ί γωνία /' γ/λο ΖΡΧ γωνίι̂ ι τΐ} ΐ',ιο ΣΡΥ ιαι̂  έατίν 
ν.ατη /.oQVffliv '/άρ) · fliiaig αρα  1· ΧΖ (ίααει τή ΣΥ  Anrii SO



Δ  δαο  £  A νζμ ; iiaquc
l_ αδο  =t i  ζι·μ. Rui-sus quia circumrerontia ζαβ  semi- 

circuti est, maior igitur scmicirculo 
est circumf. ζαβη ; angulu.s igitur ζ/ιη, 
qui in hac insistit, maior est recto 
fi/pot. 5, .1/ i. Bl hunc subtendit ivcta 

ζί̂ , angulum autem ρζ/ι reeta ρ/ι; 
er}50 pst (e/em. I, I!))

~Q >  ρμ. I»ni producatur ρμ ad a, et ponatur 
ρσ — 'Cq. Iit <|uia e.st recta αγδ =  ζβν ct at =  ζ ΐ , 

restat igilur 
I  ed =  «I»; ergo etiam
I  L t δ p = t  i»'d; itaque
I  L ίδρ  >  l_ ρνδ, muUiiquf mugis
I  L ρδ» >  L ρί'δ ; itaque
I  »'? >  ρδ. l’roduc.itur ρδ  ad i·, el |)onntur qv s= ρρ, et
I  iungatur va. (am quia esi
I =  ρσ el
I  j·̂  =  ρι·, el
I  ί  ζρ)· — L ορν (sunl enim ad vertiriMii ,̂ est igilur prop-
4 ter elem. I. ■}

Δ  ζρρ =  Δ  α ρ ν ; iti«|ue 
L ρ'·2Ρ =  L ραν. Sed est
L ρμδ >  i  ρ α ν , quia angulus ρμδ extra triangulum 

e s t ' ) ;  e r g o

Hoi: Iflco error su-riploris ilcprrlienililur. qiii pm i|im(lrilati-ru 
μανδ sulistilnit trianjiiiluni uaif, ruius pxlerior nntiiilus i*sl ρμδ. Ne- 
qnc tnmvii cn socnt-dia Pappo imputantia esse vidrlur, sr>il iulr>rproti 
ruidam, ipii Pappi si-ri|)turani, i|uain antiquitus d(‘prav«tani in suo cti- 
tlice invont-rit, miiuis felifitcr ronalu.s sil restitufiv.

I.IBER VI. PROPOS. 3». 567

t .  n» yoivfai a l  lo in a i  X om aii γ ω ιίη κ  IVii auclure
Cu e. tj Ctt  ̂ :iean fi(in n  11« 7. nj-wi/n anli' «(«t A, sed 
H di>l. pi-inia in. 9 . >j V.MII '/J' 1 itmt ΛΒ, seil Ί  nnto iViik <IpI. iu 
Λ ncsrio qujio niiinus, ΐΊ·Ιί(|ΐι» i'i>rr. t i .  tij Hu aiicltiiv Cn pm τ 
ΙΓι. *«> S. X Λ, χ'.ι H ,·ί. f.if^nt^Diu i/ a r  II/i 19. ymi’/i( lanie 
» j  ίί.·»ίι} AB, C O IT. S



ία » ;, χαΐ α ί λοι,ιαί ymviai talg  lo im u s yotyiaig ϊαιιι tiaip ■ 
ta^.Sqa Jfafiu-  ̂ij- virit-PiiN άλλα-ψ ίη» ΡΜΛ
μείζων iariv  t> ;S  νπο ΡΣΥ [h tos  ‘/ά ρ  h t iv  rov τρίγωνον] · 

x e t  ij t :ih  PM.J Ιίρα μίίζων ίατιν ί/ιό  PZN. ettttt 
de  x t f i  t< vrro ZPN loij r/J rm) M P.J· λοιπή αρα ή hrfih 
ΖΝΡ μείζων ίστιν τζς νιτι) P JM . « λ λ ’ <'■ έ - τ ο  Z S P  tatj 
ΜείχΆη t!j im ) J . iO ·  xai ί· t jto Α ./Ο  αρα μίίζων ίατιν 
τζς VHU PJ'\i ■ ίΐιΛλψ αρα νιιη ..4 JB  μΐίζΐιΐν ίατιν  *» ;ς  

έ - ϊ ί *  « λ λ «  της μίν J J E  6ι;ιλ(ΐαίωι· ίατίν {/ νηύ
K J A , τΐ·ς 6 ί ΐ'.Ίο P JM  ίΧάττων η όι.ιλααίων ίάΐίχ&ΐ} ^ t'> 

νηό Z J& · ij αρα vno K J A  μείζων ίατιν  τ ζ ς  υ « Λ  Z J& .

Κί; τά ι5ζτι*ά Κ·1//.Ε(ν<υ.

hO  μ α  . 'F.UV η άηό τον  ο ι ι ,« « ί ο ς  προσ/ι ί:ηΜόαα π ρ ο §  τ ό  

κ ίν τ ρ ο ν  τ ο ν  χ ι’χ λ ο υ  μ ή τ ί  η -ρ ό ς όρΟάι; ι ; Tip ίιτι.τίδψ μτ^ε 
ϊαη Tfi ίχ ro f χέντρον, μείζων δ ί  ?  ίϊάααω ν, ανιαηι « ί  ι 'ι  

διάμετροι την χνχΧον γα ιο ίντα ι.
Προγρύφειαι δ ί  ν ο ΐ 9εωρί^ματος τάδε.
"Εατω δϊ·ο τρίγωνα ορθογώνια τά  Α Β Γ  J E Z  ηρ^άς 

έχοντα τάς πρυς τοϊς Α. J  γωνίας, χαΐ t ; Β Γ  ίΐρός  γγ)ι· 

Γ Ί  μείζονα Χΰγον ίχέτω τ π̂ερ η ΕΖ πρός TtjV Z J '  Κτι Ί» 
μείζων ίατιν  ι; ι;τό ΗΓΑ γωνία της νηό E Z J.

568 ΠΑΠηΟΪ ΣΥΝΑΓΩΓΗΣ

α

- -------- f . : . ---------------------------

Έ .η } γάρ it Β Γ  ηρός τήν Γ Α  μιίζονα Χόγον έχε/ ι'.τερ 
ΕΖ πρός τήν Z J ,  χαι δτνάμει χαι διεΧόηι χαι μήχει (  

(Ίρα Β -̂ί ιιρός τήν Α Γ  μείζονα Χόγον ί'χει ι^ηερ ή  E J  πρός 
τήν ^/Ζ. .τεηοιήα^ω ώς i/ E J  ,τρός τήν.ΙΖ , οντιος ή Η.Ίϊ·> 
ηρός Α Γ ·  δήΧον αρα οτι ίΧάααων ίαται {: Η /! τής Α Β.

* .  ή ί',τό ΛΙΡ.ί «(!« ΛΗ <'(ul. Cl/, CO IT. S Cu 10. flitaatar ΙΓο
I i .  flaoTtrixH ffxkfiitoi.· adil. in inai^. S;, iiin. B Cu ia .  Af.Y 
A' iu mart(. BS (9 . >m~i A J  A, dislinx. BS i« .  ij iidd, BS 
i 6 .  « p «  « I I  |»ro y a n



i  ρμδ >  i, ρζκ  Sed est
ίψ ρ&  == «*»ϊζθ {Μ*Γ subtractionem (« f  enim siip-

plemeniim ρδμ mimts supplemento ρνζ 
L C*Q '> L  ζδμ. Sed demonstratus est l_ ζνρ sive 
i  ζνμ =s l_ αδη ; erpo 
i  αδο  >  C, ρδμ ; multo igitur 
i  αδξ  >  Z. ρδμ. Sed est
i  αδξ =  \ L ^δλ [quia ex hypiithesi cirntmf. γΧ =  J 

circumf. y.X;, et deiiionslrntus est 
[propos. 41)

L ρδμ >  L itaque etiam
>  l  L ζδ& ·, ergo est 

L * 0 l >  L Ci».

IS EtCLmiS OPTICA.

XLI. Si radius ab oculo in cenlrunt circuli lendens ne­
que perpcndicutnris sil ad planum circuli neque aequalis seiiii- 
diametro eius, sed maior vel minor, diametri circuli iiiae- 
c|nales apparebunt').

Ad id theorema ileminustrandum praemittuntur haec.
Sint duo triangula orthogonia αβγ δ ΐζ  angulos nd a δΡιορ. 

lec-los habentia, et /i/ ad yo maiorem proportionem Imbeal ** 
quam ad ζδ; dico angulum α /β  angulo 0ζί maiorem (‘s.se.

Quoniam enim est 
/iy : ya >  fii : ζδ, ct

: ya'̂  >  ec·*: ζδ .̂ et dirimendo 
ffa'̂  : ya^ >  psi ig{(ur
αβ : ay '>■ de : δζ. Iam fiat 
αη : ay  =s ϋε : δζ; manifesto igitur est

4) Hapc psi EuclUlisi npticnrum propositio 37, <(uam schoIi.nsliKr ali­
cui fiifgorios Pililor (p. βϊ.ΐ; Iritmciidan» esse siispiniitiir. Cracciis nii- 
leiii ille contextus |>auiri<: α Ι’βρρο discrepat hun*· in ηκκίαηι; '/,ηι· ή 
ι ί .τ ό  τ ο ΰ  ο μ μ α τ ο ί  7 ΐ η ό (  τ ί  χ Λ  τ ρ ο ι·  ! ΐ η ι ι α α ί : ι τ η ι · α «  τ ι ιΡ  χ ν χ ί.ο > · / i ^ t f  n i j i i i  

oii/A«c 5 x i j x / . o t ‘ Χ ^ ι τ ρ ο ν , ft*/Tl·
i(T<«c TffQi/jmfOa utTtt 7i«r ftt ιοί xivTmv, utKtfii· Ai ή flnnaint·
T tis  i x  r u i·  χ ί ΐ ' τ ρ ο ί ' .  t t r t n t »  If/ t f i f t i t f T t i o /  f f i f i f t r r r i f r .

PjH»p«!i II. ;17

I.IDER VI. PROPOS. «ί. 569



&70 ΠΛΠΙΙυΐ· UNAl'i2lllS

ΚίΊεζενχ»ω η Η Γ  καί f!attv wg η Hyi ηρός τ»)»- ^ Γ ,  η ΐ-  
tbig ή Mif ττρος-την JZ]-· Ηρα ia tiv -τα. j iH l ' .τρί­
γωνον τψ J E Z  τριγώνψ · ΐαη αρα ίατιν  ̂ vnh Α Γ Η  γωνία 
τή orto JZ E '  μείζων αρα εατιν η iirn Α Γ Β  τής νιιο J Z E  
γωνίας.

S1 Uti'. M;ri> μετεώρην αημείην τοΰ Α  hti tn ίαοχείμενον 
βηίηεδον χάΟ-ειος ηχ&ω r' ΑΒ, xai ανμβα?.λίτω αιτψ ν,ατα 
τη Β  αψ εϊον, 1!ατω δ' ίν τψ επιηίδψ ει·9εΐά τις  ̂ r j ,  
xai ajro τοΰ Β  αψ είου f;ri τι]ν r j  -Λά^ετος ηχ9ω η B J ,  
nai ίΐΐεζίνγ,ί)·ω A J '  ).ίγω uw y.ai η A J  -/.ά^ετόξ ίατιν Ui
i ; t i  T t ] v  r / .

Ειλψρ^ω επί r j  τνχον α>·~ 
μειον το Γ  χαι ίπεζεΐχ^ωσαν η» Α Γ  
ΓΒ. ί/τεί οίν ξ Α Β  χαΟ-ετος ίη ί τη 
ίκοχίίμενον ί,ιΐπεδον, αρ&ή ίατιν {; ι:. 
lito Α Β Γ  γωνία· το αρα άπο Α Γ ιαον  
ίατίν τοις άπυ τώ» Α Β  ΒΓ. τψ δε 
ά.τό BI' ϊαα τά oirh τών B J  j r ·  το 
αρα άι/ο Α Γ  ιαον ίατιν τοις άηο τών 
Α Β  B J  r j .  τοις δ ί άπο τών AH'h‘ 
B J  ϊαον ίατιν τί> arro τής A J '  το 

αρα  ά.τό ■Jf' ιαον ίατιν τψ duo τώ» A J  j r ·  ορ9ή 
αρα ίατίν ή 1:ώ Α Α Γ  γωνία · χά9ετος αρα ίατίν ή A J
 ̂ \ ' 1Γ̂ Λ ^επ ι την ΓΑ , οπερ: ~

82 μγ'. Άηο αημείον μετεώρου τον Λ  ίηί το ίποχεί-Χ> 
μενον επίπεδον εί'Ο-εΙα διήχ9ω ι] Α Β  μη οναα χά&ετος ί·η  
το ίπΐπεδο», χαί 'λάΟ-ετος and τον Α  ίπ ί τό νποχεϊμενον 
ίηίπεδην ηχ9ι», y.ai ανμ^αϋ^τω αύτψ χαιά τό Γ, χαί ίηε- 
ζενχ9ω η ΓΒ· λέγω ΙΙτι ί] ίηο Α Β Γ  γωνία ίλαχίατη etniv 
πααών τών περιεγομένιον υ/Γ» τε τής Α Β  χαί ίζάατης το'ιΐ'Μΐ 
άπι) τον Β σί)μείον διαγομένων εΰ&ειών εν τψ νποχειμίνψ

t .  4. χηΐ ία τ ιν  —  r>j»> dfl. Co β. Λ/Λ A' in mar)?. iUS; 
μ<τ«ιοί(ΐον A*, corr. A* ;HS· i i .  το u n i  anlc τών .A J  JV'· AB, 
corr. S  25. Μ Γ  A> in iiiarg. !BSj 31. vti^tieiv AB, ilein S , seil 
ov  «ui>erser!|>lum



αη <  ffj?. [ιιηρηΙϋΓ η·/; psl 
Α  α » < 7 Δ .  *·■
^ αγη — ί, <Ϊ1>; itaque
L αγβ >  L δΖ6.

HimiUter Icmmu coiiivrmm flemnnxlratur: si sint tiinii- 
ffxda orthogonia, ul .wpra. et angulus αγβ aiufutn δζε muior 
sit, esse βγ :γ α  s t :  ζό").

XUI. A subtinii punclo a  ducatur perpendicuiari.s afiJ‘‘0]>· 
ad plnnum subieclurn, cui in puncto β  occurrat, atquo in 
oodoni plano sit recta qunedain y0, el a puncto β ad γό du­
catur perpendicularis βό, iungaturquc α ί ; dico rcctani e i  
ipsi γδ perpcndicularPin es.se'j.

Sunialur in recta γδ quodlihet punctiiro γ el iuiiganiiir 
αγ γβ. Iam quia αβ  poφendiculari.s est ad .·!ηΙιΐ«οΙπιη pla­
num, anpulus αβγ  rectus est; itaque

=a αβ^ +  βγ\ Sed ex hijpothesi est 
βγ  ̂ =3 βδ  ̂ +  όγ ;̂ ergo
o;'2 =  «,?■■* ·+■ βδ^ +  δγΚ Sed esit etiam propter elem.

// defin. .1
αβ^ +  βδ"̂  =  αδ^: ergo 
ay  ̂ s=! α ί* -t- i/·*; 

itaque an^nlus αόγ  rectus est et αδ  perpendicularis ipsi γδ,
<|. e. d.

XLIII. A snhiiini puncto a  ad plnnum .subicctun» duca- Prop. 
lur recta αβ  non perpendiculari.s pliino, aliaquc ali a  per-** 
peiidicularis ad sul)ieclutn planum ducatur, cui in γ occurrat, 
et iungatur γβ·. dico

angulum αβγ  minimum e.s.se omnium qui continentur 
ipsA αβ ot qualibet earum rectarum (piae a puncto β  in plano 
subiocto ducuntur: atque etiam

*} Hoc Ipmnia oonvcrsum infra tidhilictur propos. 44 nunl. Dp- 
mnnstratinnoni peculiarem addit Cnmmandinus.

1, Hoc theonMiin ndliiliclur infm lihrn VIII propos. S enp. (S extr., 
ulli iijutttt aifaiijixiSi itnnio AutixiSi·; voi-alur, etpro|Hx. l.! oip ;U cvlr.

**,■ Coiif. Ilnlizer, Elemente. iler Matliemnlik, II. j *, li'.
:}7·
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572 ΙίΛΠΠΟν SYNAl urUS r.

ί .π ΐίέδ ψ , i'n όέ Ητι asi η tyyiov αντής άηώτβρον 
ί'λαααω» ia tiv ,  καί ητί Μο μηνην ϊϋά ι a h g  Ιφ* Μ τέρ  
a v v ia t a y t a i .

JtijX9ta γάζ ftg  iv ti!i νηη-λαμένψ 
iitiiridq» τνχοναα ij B J ,  xcti «/ ro  rov  5 

l' irr' αίτη» χά^ΐτοξ ί; V J, xai irrs- 
ζίνχ^ω η A J '  x0&stog aqa iativ  
A J  i/ri tijV B J  διά to  προδεδειγ- 
μΐνην. z « i  in ti 0qi)>j i a w  η νηο  
A V J  γωνία, μείζων η J A  
A V' ij αρα Β Α  rrqog tijV Α Γ  μ^ί- 
ζονα Ιόγορ εχα ηττΐρ ij Β Α  ηςος tijr 
A J .  xai eiaiv όρ&αί α ι νπη Β Γ Α  

B J A  · μείζων αρα iiit if  ξ  νπό Β Α Γ  γωνία τής νηό B A J  
δ ιά  ΐό  ττρό ίνός δεδειγμίνον, btats λοαιι} fj ί ;ιό  Α Β Γ ί'ι 
ίϊάααω ν iativ  T»’ g  ί / fo  A B J . ομοίως δείξομεν Ζχ< κ α ί  

ίΐααών ίΐόααω ν iativ  1} vsru A B I' γωνία' iia /Jatt; αρα  
iati»  ij 6m) Α Β Γ  γωνία,

S S  Αί·/ω uci xai a ie i ij εγγιον αντξς ά,τώνερύν iativ  
ίλάααων. in

. / ι» ;χ Λ ιί  γάρ tig  ij ΒΕ iv τψ ίηοχειμίνψ ίιιι.ιέδψ , '/.ai 
ά.Ύ0 τοΰ Γ  in ' uvtijv χά^ετος ηχ9ω  ̂ ΓΗ, / .« i ί.ίίεζενχ^ω 
ij A B ' xai ij A E  αρα  χά^ετόζ iativ i;ri tijv BE. xai 
i/rei υρ9·η ij νπό B J T  όρ9{) tjj ν.τό ΓΕΒ 'iatj, « λ λ β  /e/ 

ij vnh B l ' J  ·γωνΐα r i 'g  i)no ΒΓΕ μείζων, ij Ε Γ  αρα πρόςχ^ 
Γ Β  μείζονα ΙΛγον εχει ηπερ ij Α Γ  ιιρός ΓΒ' α ο ϋ ψ  αρα  
μείζων iativ  r, Ε Γ  τής r j .  κ«<  tativ  »' ΓΑ  ,Ύρός όρ^άς 
ίλατί.ρα ιών Γ. /  ΓΗ' μείζων αρα iativ xai ij E J  tij  ̂A .J '  
ij αρα  B A  ηρί^ς τι,ν A J  μείζονα Χόγον ί χ ε ι  7ΐρός
tt v̂ A E . xai eiaiv όρ^αι a i ηρός τοϊς J  E αψ είηις  
viat' μείζων αρα iariv  ») vjco B A J  γωνία r» ]s  γ .π ’ι BA E' 
ij άρα  i/ro  A B J  γωνία iXdaaiav iativ tijs t , i «  J B E  ·γω-

1. ir t  r f  \ B . <‘orr. S  ^yytor A- ox fyYntur i .  uovnt S
10. urt H, (MI1. .VS fU. fyym r  A“ ^yyftnr ίβ . i7 . Ίαλλφ  fV<w? 
α ί’ίζΜΐ- itffu coni, Hu i 7 .  η anl<* /.7' juJil. HS m . xui i,



eum angulum qui ipsi αβγ propior <*sl semper reiiiottoMi 
tninorm esse ; deaiquc.

hiooa tantum aequales angulos ad utrasque ipsius α/9γ 
partes constitui.

Ducatur enim in plano subiocto quaelibet βδ, eique per- 
pcndicularis a puncto γ recta γδ, ot iungatur ad; ergo propter 
superius lemma αδ  ipsi βδ porpendicularis est. Et quia an­
gulus αγά  rectus est, maior est 6a  quam ay ; itaque fia  : αγ
>  β α  ■. αδ. Et vecti sm t anguli βγα ^δα·, ergo propler pri­
mum lemma {proims. 4 i)  angulus βαγ angulo βαδ  maior est; 
itaque subtrahendo αβγ  minor est quam αβδ. Similiter de­
monstrabimus angulum αβγ minorem osse omnihus relupiis 
qui recld αβ et qualibet a putido β  in plano ducld contineatur; 
ergo angulus αβγ minimus est.

Dico etiam t!Uin angulum qui ipsi α β /  propior est seni- 
[ler rcHiotiorc tninoretti esse.

Ducatur enim in j)lano subiecto quaelibet reda βε uiiijii- 
luin εβγ maiorem quum δβγ efficivm, oiquc porpendicularis a 
puncto Y ducatur γβ, ct iungatur a s ;  ergo ctiani as  ipsi βε 
perpendicularis est [propos. 43). Kt quia angulus βδγ ul 
ix‘ctus angulo recto βεγ  ai‘(|uatis, i't angulus βγδ i(iso βγί 
maior ost'j, propter propos. conversam Psl igitur

βγ : γδ >  βγ ; γε, id est [iufru VH propos. 7 cuir. ' 
sy : γβ δγ : γβι ergo [elem. S. K) 
i/ >  δγ. El recti sunt anguli αγε αγδ; rryo. quia 

εγ'̂  5=s αε  ̂— αγ\ ct 
δγ'̂  — αδ  ̂ — αγ ,̂ i'st igilur 

αί >  «d; itaque elem. J ,  41
αβ : αδ  >  αβ  : as. Et rwti suiil anguli αδβ α ίβ ;  ergo 

propler propos. - ii  est 
t  βαδ  >  L β οΒ ; itnqlio 
L »βδ <  L αβε.

l; Sciliwl <’x (Onstrucliiim· est ''''‘'I'
guli <F e i ergo >  i ,  fy f.
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fiag. ομοίως δείξομεν ori xai αϊει fyyiov tf ĝ t;tu j4 H r  
γωνίας ώούχερα» ^λάιιαω^ iatu’.

S t νίί/ω ό' fk t ισαι όνο μόνον Ιψ' ty.ateqa αντής ανατα- 
ϋήαονται.

Σννεατάτω πρός τή ΓΒ  εν9εί^ χβί τψ :ιρός αυτή ηι;-ή 
μείψ τψ Β  i» τψ νποχειμένψ ίηιπίδψ  τή ί-,τό J B r  γω- 
vl(f ΐαη ή νηό Γ Β Ζ , χαι άττό τοΰ Γ  h ri τήν Β Ζ  χά9ετος 
ηχ9·ω η ΓΖ, καί hΓεζει'χί^■ω η ^ Ζ . h u i  ϊαη iariv  ή ναό 
r B J  γωνία τή v-.ro ΓΒ Ζ , εατιν 0i xai όρ9ή ή νηό r j i t  
ορΟ-ή τή vTco ΓΖΒ ίση, m i tativ χαί χοινή τών τριγώνοιν in 
ή ΓΒ πίενρά, ϊση αρα ή μέν B J  τή Β Ζ , ή δέ Γ ^  τή ΓΖ, 
χαί εστιΐ' ή ^ ίΓ  χά&ετος isti ΐχατίραν τιϋν / ί Γ  ΓΖ· ϊση 
αρα  χαι η A d  τή Α Ζ . έττει ονν ϊαη iariv η J B  τή ΒΖ, 
χηινή δέ η Β Α , χαι Μτιν βάαις ή J A  βάαει τή Α Ζ  ϊαη, 
γωνία αρα η ίπ ό  A B J  γωνΙ^ τή νηό Α Β Ζ  έατίν ϊαη. 15 

ομοίως δη δείξομεν οτι τή υπό A B J  ετέρα ον αννίστα- 
τα ι ϊση.

Ή  μέν in o  Α Β Γ  αρα γωνία έΙαχίατη έατίν , a lsi δέ 
ή iyyiov atV^ff τής άηίΰτερον έλάσσων, ϊαα ι δέ δύο μόνοι· 
έψ' εχάτερα αντής σννίστανται. 2"

S5 μ^. "Εστω δύο τρίγωνα τα ^ίΒΓ J E Z  ϊσας  ί'χοιτα 
τάς Β Γ  ΕΖ, χαι τετμήα&ωσαν δίχα α ι Β Γ  ΕΖ το ις  H  Θ. 
χαί έίηζενχΟ^ωσαν «ί Α Η  J & ,  καί inrtoaav ϊα α ι ,  χαι ή 
μέν Α Η  χά^ετος εατω irri τήν ΒΓ, η δέ ΑΗ μή ΐ'ατω 
χά9ετος in i τήν ΕΖ, xai εατω μείζων ή Α Η  τή ςΗ Β - οτι Τ. 
η ίτΐο Β Α Γ  γωνία μείζων iariv τής νηό E .JZ .

Περιγεγράψ&ω ττερι τό Α Β Γ  τρίγωνον χνχλος ό Α Β Γ , 
χαι έχ·ίεβλήα»ω ή Α Η  in i τό Α. έ/ιει μείζων iariv  ή 
Α Η  τής ΗΒ, xai εατιν διάμετρος η Α Α , τό αρα  χέντρον

». H lyyiim· sine spir. c l  ncc.; Λ, cnrr. B 'to iyywi' Paris. 4368, 
r) i>7'ioi S  8. ζχω Ι ΐΓ Ζ  Α·, » a d d . I, yC ilistiox. BS tO. imo 
r/ix fiTif .\BS, cnrr. Co Sva 15. j l i j  yiarfit Λ, corr. B.S »8. «f)
\It. <’<irr. S 19. tyyi-im' ;sine spir. et ai;c., Λ, corr. BS S l .  M J  

Iii iiiai·}!. RS i i .  roi\· llH  disliitl. BS S t . Ιστο) (ante/.7>;
\ i  supiT v·̂ . , « S  i V .  j : ; .  l t r ~  h i  τ η ν  om. S  45 . i : X ]

t·;· ·ν'·'·
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SimilitiT 4f>nionslrabimus, (|uirun(|iie anftulus propior esi ipsi 
eum semper remotiore minoit rn esse.

Dcni(]UP dico binos lantun) aequa­
les angulos ad ulrasijue ipsius αβγ par­
tes conslilui.

In plano subiecto constituatur ad 
rortani γβ verlii^eiriqnc β  angulus γβζ 
aequalis anpulo γβδ, et a γ ad βζ  «lii- 
eatur porpendicularis γζ, el iungatur 
αζ. Quoniam est

i  γβδ =  L γβζ, el, utpote n'(;lus 
recto,

L γ'ζβ, el γβ latus utrique lrianμulo commune 
est, erμo est [elem, 4,

βδ =  βζ, et
γδ — γζ. Et αγ ad ulramque rectarum γδ γζ perpen­

dicularis est 'ehm. I I  dejin. .7); ergo est 
αδ s=s αζ. Iam quia demonstrata ost βδ =  βζ, ι·1 αδ  

=! αζ, et latus βα  conunune esi, csl igitur 
'elem. I. S,

L αβδ  =  L  αβζ.
Similiter demonstrabiums alium angulum ipsi αβδ aequalem 
constitui non posse.

Ergo trid quae proposita erant demonstrutu sunt, angu­
lum αβγ minimum, propiorem autem semper remotiore mi­
norem esse, denique binos tantut» aequales angulos ad utras- 
<]ue ipsius αβγ partes constitui.

XLIV. Sint duo triangula αβγ δεζ aequatibtis lalerihtis Prop. 
βγ εζ ,  quae bifariam secentur in punctis j, d·, (Ί iungantur ’’ 
«»; δϋ-, quae eliam inter se aequales sini, el sit o»; quidem 
ipsi βγ perpendicularis, δϋ- autem ipsi Sl non perpendicularis. 
sil(iue αη maior quam ηβ; dico angulum βαγ angulo εδζ 
maiorem esse.

Describatur circa triangulum αβγ circulus αβγ, et pro­
ducatur ad λ itinwlum circumferentiae. Quoniam αη ma­
ior quam ηβ, e l αλ dianietrus csl, cenlrunt igitur circuli esi
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δ7(» ιΐΑίιιιυγ χγ*\ΑΓδΠΐΣ ς.

τον κνχλον iffti μεταξύ ιών Α  Η  [τοντο γάρ ίξης) · fte- 
yiarri aqa iativ  q A H , xai a iei η t^yiov μείζων

τής άίΐώτίοην. ο ιπ οτάτω  rj} ναό J@ Z  γωνΐγ tatj ή ί'.ιό 
rH M · μεΐζίον αρα «στιν ij Α Η , vovttativ ή J Q ,  τής ΗΜ. 
χΐία9ω  τή Ί θ  ϊση η Η Κ, xai ί/ΐίζενχ&ωααν α ί Κ Β  ΚΙ'·& 
ΐ· αρα νηό E J Z  γωνία ϊαη εατι τη νηό ΒΚΓ. μείζων δέ 
τής υηό Β Κ Γ  η νηό Β Α Γ ·  χαί t^S νηό E JZ  αρα μείζων 
έστιν η νηό Β Α Γ .

86 Ύηοχειμένων τών αντων stnm έλάααων {■ Η Α  τής HB' 
λέγω Ητι έλάααων έατίν η ύηό Β Α Γ  γωνία τής νηό E J Z .  Ι» 

Σννεατάηο ουν τη νπό J Q Z  γωνίι  ̂ ϊση η bno ΓΗΜ. 
ΛαΙ in si έλάααων έατίν η Α Η  τής Η Β, χαι ianv διάμε­
τρος η Α Α ,  τό αρα χέντρον τον χνχλον έατίν μεταξν τών 
Λ  H ' ελάχιστη αρα έατίν ή Α Η · μείζων αρα fativ  η ΗΜ 
τής ΗΑ, τοντέατιν τής άΘ . γ.εΐσ9ω αντί} ίση η ΗΝ, και 1.) 

έηεζει^χ^ωσαν α ί ΝΒ \ Γ · ϊαη αρα έιηιν Sj νηό E J Z  γοι- 
νία τή ίη ό  ΒΝΓ. αλλά ή ίη υ  Β!>ίΓ τής νηό Β Α Γ  μ ιί-  
ζων έα τ ίν  μείζων αρα ή υπό E J Z  γωνία τής ύηό Β Α Γ , 
ο:τερ : ~

S7 με'. Κίχλης ο Α Β Γ , ον διάμετρος ί: Α Β , χαι eVr*2«

I. XWI A II  ΛΗ, disliiix. S 1. a h i  ij fyyunt· Λ, ('(irr. RS 
if. y(ov/at^ ή ΐ'Λο Λ, yaiv/tK η imo B, corr. S 18, <4. τ<ύν î~U Λ, 
Uislinx. BS 40. ;M/C A* in marji. iBS)
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inler ponct»][« η (hoo enim deinceps propos. 47 demonstra- 
6i7«r}. Ergo aij maxima est omnium, quae ah  ̂ ud circum­
ferentiam ducuntur cl, quae ipsi ar̂  propior, ea semper ma­
ior est remotiore {elem. J .  7, . Constituatur angulus γημ ipsi 

aequalis; ergo αη, id est [υΐμαΐβ ea;hypothesi =  atj , 
maior esi quem ψ .  Ponatur ψ  — &δ, el iungantur x,.:i 
ergo est

l_ fixy =  i  edg. Sed est si iungantur βμ μγ, propler 
elem. 3, it )  

iL/?a/=  £ ji/iy, id esi ekm. /, it',
>  L /ixy; ergo 

L iiay >  L «i?·
Iisdem celeroqnin suppositis sit αη  minor quam tĵ i; dico Prop 

iingulun» βαγ  angulo niinoiem esse.

( l o n s l i lu a lu r  ig i lu r  a n p u lu s  a n g u l o  09ζ a c (| u a lis . El 
q u ia  ar̂  m in o r  q u a m  e l  « λ  d i a m e t r u s  i>sl, c c i i t r u m  ig i ­

l u r  r i r e u li  e s t  in le r  p u n c la  λ tj [propns. !7 cxlr.]. E i^ o  

m in im a  e s t  at̂  etc. 'ekm. 7 : ili» | u e  ι̂ μ iiiaim · e s i  q u a m  

» ,« , id  e s t  q u a m  ύ-ό. P o n a tu r  ijv =  &δ, e l  iu n g a n tu r  ( iv  f y ;  

e r g o  e s i

/,/ivy  =  i. εδζ. Sed est {simililer uc pm/ms. 4S
L iin ’ >  L i% ,  i>! '  ·'■/ 

>  L : ilarjue
Liia'/ <  q. <·. il.

XI.V. Sil cirrtilus (tfly, cuius diametrus αβ. in eaque 1’i-iip.



avt^g ηχό» atifuwr τί> .7 , xai δη[%9ιο wg ειι-χΐν »; ///, 
xm smi» μβΐζιον tj A  J  zijg AV' lin  x a i τϊβ.ΑΒμΰζΜ »', 
io t i ) · .

Έηΐ'ζεύχΟ-Μσαν ai A l' ΓΗ. im i  μ ΰ -  
ζων ίστιν η i>m) A V J γωνία τής hn):> 
l ' A J ,  ληιπη αρα !j νηο JT R  ίλάσσων 
ίατιν ΐΊ,ς ναυ J l iV ·  μείζιον αρα  ίσ ιιν  η 
V J  ττ̂ ς J B .  'ίστιν ό ί  χαι ΐ· A J  μ ιί-  
'1ων Ti;g J V ·  πολλψ αρα μίΐ'Ζων ίστιν 
η A J  ιζς J B .  1»

‘Ομοίως δείξομεν ■««], χαν ίλάσ-  
σων ι  ή A J  τξς J F ,  οτι χαί τής J B  ίλάααων ίατίν.

58 μ ς . Κίχλας h Α Β Γ , ον διάμετρος η Α Β , χαι Ι ί  ' 
αντής ειλήψί^ω στ,μεϊον to  J , χβι διήχ&·ο)ααν αί J r  J E ,  
χαί ί'ατω μείζων ή T J  τής J E ·  Su μείζων iativ  ί. ΑΑ\:> 
τής J B .

Έ:ηζεΐ·χ&ω η Γ Ε , χαί χά&ετος ή J Z ·  μείζων αρα  
ίοτϊν ή ΓΖ τής ΖΕ. τετμήα9ΐύ δίχα f; ΓΕ τψ Η, χαί δ ιό  
τοΐ: Η /ιαράλλτ^λος ττ, ΑΖ ή ΗΟ· ;ιρός όρ^άς αρα  ίατίν  
ή θ α  τη ΓΕ. άλλα χαί δίχα αντήν τέμνει· ίη ί  νής Ή θ ί»  
(" ρ α  ίατίν το χέντρον. άλλα χαί ί α ί  τής Α Β· τη αρα  
(‘) 'χέντρον ίστίν τον -/.ίχλον μείζων ϋρα ίατίν η Α Α  
τής J B .

59 μ^. 'Έστω 7ΐάλιν δύο τρί·/ωνα τα Α Β Γ  J E Z  ιαας  
εχονιΗ τας Β Γ  ΕΖ, χαί δίχα τετμήαΟ-ωσαν α ί Β Γ  Ι:Ζ τηϊς·ν> 
Η  Θ, χαι ίττεζείχ^ιοσαν α ί Α Η  ΑΘ, χαί εατωααν Υααι, 
χαΐ μ>βετέρα των Α Η  ΑΘ εατω χαΟ-ετος ί ;η  τήν βάαιν, 
^ τω  αί μείζων ή ί.τό Α Η Γ  ·γωνία τής 1·,ί <> ΑΘΖ · λέγοι 
ι>τι, ίαν μεν j  μείζον  »; Α Η  τής Η Γ, μείζων tariv ί· ντιη 
Β Α Γ  ·γωνία τής ν.ΊΟ E JZ , ει δ ί ίλάααων ή ΗΑ τής ΉΓ,'.νι 
ίλάααων χαί tj i;io  Β Α Γ  γωνία τής ν/τ6 E JZ .

578 iiAimov xrNAiumx

4. τή( j r ]  tiji J T  λ , τΓ/s ny s, corr. B .SVe H . ori iM.JHii 
1 3 . Λ / ΐ  Al ia ιΐΜ Γμ . ,BS; ό . / / / / ’ Wm b u c I o r '  Cn pro ό .- /«  
84. I i /  A' In inerg. BS, ηήΑιι- om. Cu i5 .  ίβ. το ϊς  11» .



quoritihct punctum d, et ducHtur utcunquc /if, ΒΪΐφίο ad  m;i- 
ior quaiii: i}y; dico aS eliam niuiorem Oiisv ((umim όβ. 

lungiintur a·/ y,i. Quoniaii» c.si 
L a y d  +  L δγβ =  L )·α& -4- L γβδ, el 
L t t y d ' > L 7uS elem. I. IU, ri*slat igilur 
L δγβ <  L ’/β δ :  imqun elem. /. 19 
δγ >  δβ. S('d est 
«d >  δγ·, mullo igitur 
α δ  >  δβ.

Sitriililer domonstrahimus, si αδ  minor sit qui»n δ·/, cnn- 
d(‘m minorem cssc quam di.

XLVt. Sil circulus αβγ, cuius diametrus αβ , in caque •'■•op· 
suinalur fjuodlibct punctun» δ, et ad ciixumferentiam duean- 
liir δγ δΐ, siU|Uo δγ itiaior »|uam δε\ dico αδ  maiorem cssc 
(|uam δβ.

tungatur ye, eique perpendicularis 
,  . f-  , (liiailiii· δζ : crj!o ;C meior csl «piam

te * . Bifai iani sccetur γε in punclo 
et per ij ipsi δ ζ  parallela tliicriho· 
ergo ipsi γε peri>endicularis est.
Sed etiam bifariam secat γε: ergo 
centrum circuli est in [elem. t 
airiili.). SmI idem eltsm in α β : ergo 
9  circuli centrum osl; ita<|ue αδ  ma­
ior est quam δβ  .

XLVII. Sint nirsus duo triangula αβγ δεζ iie(|niilil>us l’ro]i. 
tnlorif)us βγ il", «juae bifariam seccMitur in punctis i; //■, el 
iungantur atj δϋ-, (|uac inter se aequales siiil, el neutra t>a- 
rutn sit perpendicularis atl !)asira, angulus autem α γ /  angulo 
δ9ζ  maior s it: tlico,

si sil aij' >  f;y, esse i  βαγ >  L ^δζ, at, 
si sit <  ηγ, esse i  βαγ  <  L ίδζ.

* Iloc m pm|ios. ii  «ίηιίΙίΙΟΓ (iemfliistmUir nc siipia p. .S".·».
*· Nam <|ujn }% >· ζ ( ,  piiiictuni ij osl itilcr 3· t; ίίοιριο If mli-r 

iV ;  cic.
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"ίίχ&ω άίώ  tov U Bl' irgiis 'I ' διάμ6~
tQoq aqct i a i h  tov •/.ίχληυ. «arcu iiQotsqov η Uui

U

V

της Η Γ' δ ιά  αρβ τ« ηςοδΗχ^έν μείζων iativ  η Η Κ  τξδ 
Η Α  [ιμεγΐατη αρα  iativ  η Κ Η , χαι a iei η tyyiov a h fjg  
τή$ dm iregov μείζων]. αννεστάτω tij h io  JQ Z  γωνί^ ίση ■> 
ή ίί ΐο  ΓΗ Μ · μείζων αρα  iativ ij H A , τοντέατιν ή J Q ,  
tijs HM. χείαΟ-ω avrfj ί»η η ΗΝ, ί/τεζεύχ9ωσα» α ί 
ΝΒ ΝΓ· ΐαη αρα  itniv ζ υ ;ώ  ΒΝ Γ γωνία tf/ i;ro  E J Z ·  
μείζων αρα  ia tiv  η υ>το Β Α Γ  γωνία τής ί·/τύ E JZ .

'Ομοίως δείξομεν Svi, iav jj ΙΙάααων η Α Η  ti'<s ΗΓ, Ι» 
ilaaam» iativ  ή νττο Β Α Γ  γωνία τής ί»ιο E JZ , οηερ: ~

90 μη. ’Έατω χνχίος η Α Β Γ , ου γΐντρον το Ε, xai anu 
τοϋ Ε ίΐροξ όρί^άζ εοτω τιι> την χι'χλον i/itaidtfi η EZ' 
λίγω οτι, iav irri της ΕΧ το υμμα te&fj, ϊααι αι διάμε­
τροι φαίνονται τον χνχλον. 15

Τ οίτο δε δήλον · α α α α α ι γάρ αΐ ό>τ« τον Ζ  προς τί̂ ν 
τον χν·/.λον /ιεριφερειαν προαπίίΐτονααι ενϋ^εϊαι ϊαα ι ειαίν  
ολλςβ.αις xai laag γιυνίας περιεχοναιν.

91 ΐίτκα η ΕΖ «ρός όρ#«$ »<;» τοΐ- /ι'κλοΐϊ h ti-  
ηεδ(ιΐ, ϊση δε εατω τΓ/ ix τον χέντρον τον ζι'κλοι· · λέγω οτι •-'■ι 
τον Ημματος οντος προς τι^ Ζ  σημεί>ι> χαι οΓ^ος a i διά­
μετροι ισαι όρώνται.

’Ήχ9ο>σαν γάρ δνο διάμετροι αι Α Γ  B J ,  xai εηε- 
ζενχί^ωααν α ί Ζ Α  Ζ Β  Ζ Γ  Ζ 1. fiit i a i τρεις «ί Ε Α  Ε Γ  
ΕΖ ϊααι ειαίν, όρ'/*} αρα  ι, ν.ιό Α Ζ Γ  γωνία, δ ιά  τά avtn 'î  
δη xai ι\ VJIO B Z J  ι’ρ,'̂ ή i a t iv  ϊακι αρα ψαρησονται « i 
Α Γ  B J  διάμετροι, ομοΐοις 6Sj δείξομεν οτι xai πάσαι.



MBER V!. PROPOS. 50. 5 8 1

Ducatur ab η ipsi βγ ροφοηιΐΐουίβηβ ψ .; e*rpo in ψ. cir­
culi centrmn est ieUnK 3, / coro//.). Sit primum βζ >  j j ' ;  
erfito propter id quod supra (m propos. 4S) demonstravimus 
est xtj >  αη. Constituatur i  μηγ =  L SdZ'·, ergo ηα, id est 
96, >  ημ. Ponatur ψ  =s 96, et iungantur νβ νγ; ergo est

i  βργ s= ^ ίδ ζ :  itaque [xhnililer ac propos> 43)
L β«Υ >  L ei?·

Siinilltor demonstrabimus, si sil αη <  ηγ, osse i. βαγ  <  
Le6Z, q. e. d.

XF.VIII. Sit circulus αβγ, cuius cenlrum s, et ab e cir- Prop- 
culi plano fierpendicularis sit «wj dko, si oculus in rocln £ζ 
positus sit, ciivuli diametros aequales apparere.

Iloc vero manifestum; nani omnes 
redae, quae a puncto ζ  ad circuli cir­
cumferentiam pertinent, inter se ae«iua- 
le.s .sunt an{!ulo.squ<‘ aequales compre­
hendunt.

At recta ζί circuli plano non per­
pendicularis sil, eademque circuli semi- 
diatneliO aequali.s; dico, oculo in puncto 

L' posito, s if eliam diametros ae(]uali'S apparere.
Ducantur enim duae dianielrt αγ 

 ̂ /J(J, el iunfitantur ζα ζβ ζγ ζδ. Quo­
niam tres β ί ey €ζ ae(|uales sunt, rec­
tus igitur csl angulus αζγ 'elem. ·>.
Kadem ratione etiam angulus βζδ rec­
lus est: diametri ifiitur ay βδ  a(‘quales 
a()parebunl. Similiter demonstrahinius 
eliam omnes retiquu.<i.

S

" r

4 .  Γί. u f y f n r n  — ■ u f i ; m r  i n t e r p o l a I n e i  t r i h u l l  H u  i t r y / a r i i  y a n  

fn in- Olp. ι·«ιιϊ. Co: «. nln η (yyfim - Λ, ι·ηιτ. ttS fi. t o ir fn ii i  
!l JO  ,\H . C O IT . S  8 ,  r t , ,  Iril, H /> A ' c\ ».> r · ;· '"  »  '^· *·*
A> iii ηιηι·μ. JUS 13. ιιί! S. om. \H tS . Λ. c iiir . HS
H . i :  t  X-HS;  pr« ncwio primae m. «Tiptiirii



0 2  Jr).nv ονν ort [iav η xvxkog xai ά .ώ  τον χέηρον αι - 
τοζ ffqog ogi^ag ~̂ φ , iurm a»
f.iii τής άχ^είαΐίς th υμμα τΐ9^ , ϊααι όφίΗΐσονται αι το ΐ  
Λίλλοι· Siauttqo ! ,  ίαν δέ η ά/ιΰ τι/ν χέρτραν άνιαιαμένι^ 
μ>] jj ιιρος όρί^άς τψ τον χνχλον έη ιπέδφ , ιαη δέ rfj ixf> 
τοΰ χέντρον ν.^άρχΐ), χαι οΐτως ano τον ηέρατος αι’τζς  
latxi f t i  διάμετροί τον χι'χλον όφ9ήαορται · δήΐον δή οτι 
έντεΰί>εν], Ιον tj έν σιραΐρ^ μέγιστος χνχλος, s ti όέ τής 
έ,ιιψ α ΐίΐας  τής σφαίρας ύ.-τονδή.Ύοτε το υμμα μίτατεί^ϋ 
χατά τής τοΐ: χνχλον ίΐΐριφερείας, αι διάμετροι ϊααι οψί/ή-ϋι 
σονται.

9 3  μΟ̂ . 'Εάν /J χύχ)Μς, ά ;τ ο  δέ τον χέντρον άναατα!)^ τις  
εν'Ηια μήτε ίΐρος όρί^άς ονσα τψ τον χι'χλον έ:ηπέδψ μήτε 
ϊαη τ>ι ίχ τοΐ; χέντρον τον χνχλον, έ/η δέ τοΰ /τέρατος τής 
άνααταθ-είση-ς το υμμα τε3·^, ανισοι β ί  την χνχλον δ ιά -tu  
μετροι ηφ!>ήσονται.

"Εατω χνχλος η Λ Β Γ , ον χέντρον το χαι άηο ι ο ί  
J  άνεατάτΐϋ τις ει3·εϊα η J E  μήτε προς ορί>άς οΙαα τφ  
τον χνχλον έ;ηηέδψ  μήτε ΐαη τη εχ τον χέντρον τον χ ΐ-  
χλον, χαί εατω τϋ ομμα ττρος τψ Ε, εατω δέ ιτρότερον 2ι> 

J E  μείζων τής έχ τοΐί χέντρον τοΐ· χνχλον τον .ΑΒ, χαι 
ηγβο) ά;ίο τοΐ· Ε  αημείηυ έτη τη τοΰ χύχλον ε/ιίτιεδην χά- 
Λ>ετος ή ΕΖ , χαί ετηζενχ{>^εϊσα ή Z H J διήχ&ω in i τι) Γ, 
χαι ηχ̂ Β̂ΐ ά.τό τον J  τ » ; Η Γ  ηρος όρ,Ψάς ή A B '  λέ·̂ ιο υτι 
μεγίατη μέν όφ^ήαεται ή .ΑΒ, έλα%ίατ>] δέ ή Η Γ, aiti δ έ η  
ή εγγιον τής Η Γ  τής άπιΰτερον έλάααων υψί^ήαετω, δνο 
δέ μόνον ϊαα ι έφ' (χάτερα τής Η Γ  ΐ^εωρη&ήαονται.

Jήλov δή ϋτι η E J  χάίΗτός έατιν i;ri τήν .AB' άττο

1. im- ff — Κ. triliu it Hu iuterpolatnri, q u i e t  su|iorva<·»·
nea addidit e t  a lia  qu aedam  suue manuis vestifiis re liq u it 'nam vs. i. 
post ηντοΰ o m isit fi-Hfia, ot vs. i .  άηαι«μ/ι·>ι m in u s re c te  soripsis-tc 
v id etu r pro Αι·ίσταα/Ί·η, et vs. 8 . IvTfvftty alieno lo co  in terposu it, ubi 
htfvllff Sti volu it Co' 13. MU A ' in marsr. B S ) άηα ΛίΒ.«. 
ηντό A’ 13 . 4 y.HJ Cu ;ld(|ue coiiflruiat figurae in codicibus d e­
scrip tae ratio  , ή Uy.J A8.S (|und si re tin ere velis, ligum n i ita deli­
n eare  oporteat, u l p iinctum  f  m ter i) ■)' ca ila t, qun facto  variae lineae 
re ctae , quae d u cend ae .sunt, vi\ in ter se  distinfiuaiitur; 38 .

Γ)«»2 ΙΙΑίΙΠΟΪ ϊνΝΑΠίΓΗΣ t .
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Itaque manifestum est, si sit in sphaera maximus cii- 
cuius,. el in q^aolibct puncto superficiei sphaerae oculus ita 
positus sil, ul circuli circumfercntiam intueatur*/, diametros 
eius aequales apparere.

IL. Si sil circulus, el n centro eius recla quaedam eri- l’r<ip. 
gatur, quae neque circuli plano perpendicnlaris necfne semi- 
dinmelro rirculi aequalis sil, et in termino eius rectae oculus 
pnsilu.s sil, circuli diametri inaequales apparebunt.

Sit circulus αβγ, cu­
ius centrum i ,  ot a δ eri­
gatur recta ds, quae ni·- 
que circuli plano perpcn- 
diculari.s noque soiiiidia- 
niPtro circuli aequalis sil, 
atque oculus versetur in 
punoto ε, sit auieni pri­
mum recta Ss maior se- 
midiainetro circuli αβγ. et 
a puncto e ad circuli pla­
num ducatur perpendicu­
laris tt, el iuncta ζΐ/δ pro­
ducatur ad γ. el per d ipsi 
ηγ perpendicularis duealur 
α:β: dico

maximam apparere diametrum αβ. minimam , el, 
quaecunquo diametrus ipsi γ/ propior sit, eam minorem 

semper apparere remotiore, denique
binas tantum aequales diametros ad utra$(]uc ipsius ηγ 

partes conspici.
l̂ rimum igilur rcclani εδ  ipsi αβ perpendtcularetn cs.s('

Hacc est vis rirncoac prncposilioiiis xnrci; evcipilur itiitiir is 
(‘astis, at flcnlni) in ipsn cii-ouli circiimfcrentia posilus sil.

*, Conf. Eucl. oplii·. prnpos. 8 8 ,

isinc spir. et eei·., Λ. corr. B.*!, ilcm p, S8<, S 47. ix ttru jn  .\' o\ 
ixKTffio»
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yaq μ€τεώρον σημβίην την Ε m i τη τον χνχλον ίη ΐη ΐδον  
yt09eTog διηχται  ̂ ΕΧ , και τνχον^  διή-λται ψ ^ β ,  καί 
άηη την Ζ  in '  α ν τψ  γ.ά9ίΐθ$ ψ,ται η J X ,  7«ΐ ίπ^ζενχται 
fj E J .  Ιτι δέ xai τηντη δήλην ίχ τών ίίρηαρημίνων οτι 
η μέν ΰηο E J Z  γωνία ίλαχΐατη iariv , a ie i d i f; tyyinr:> 
ttVTfjS τής am ireqov  ianv ίλάσσων, taai δέ δύο μόνον hp' 
fxareqa αντής οννίστανται.

94 /ίι^χΆω δή τ ις  η Q JK ' >] αρα E J  ονχ tiniv χά&ετος 
i/ri τήν ΘΚ. έάν γάρ χά&ετης, αλλά χαι in i  τήν Α Κ  
χάϋ·ετης, ί-σται αρα  ή E J  itri τύ τον χύχλον iirim dor, Ιιι

ίϊηΐρ αδύνατον · ηύν. αρα 
χά^ίτός ίατιν ή E J  ίττι 
τήν ΘΚ hietevxdmaar 
α ί E J  Ε Β  ε  'θ  ε κ  ΕΗ  
EV. ίπ ε ι δι'ο τρίγωνά Ι'ι 
ίατιν  ί « .AEH ΕΘ Κ ϊσας 
έχοντα τάς  Α Β  ΘΚ βά~ 
a t is ,  ων ίκατερα δίχα 
τ ή μ ψ α ι χατά το J ,  χαι 
tau v  Sj E J  ή αυτή iv h a -  2u 
τίρψ τών τςιγώνιον, in i  
μέί· τήν Α Β  χάχ^ετος οί- 
σα, iail δ έ  ΘΚ ον- 
χίτι, χαι εστιν ή E J  μεΐ- 
ζιον τής J A ,  μείζων αρα  2Γι 

^ ίατιν ή ίίηδ j^EB γωνία
τής νηο ΘΕΚ. ΰμηΐως δεΐξημεν οτι χαι ηαβών τών ομοίως 
διαγομενων ή αρα Α Β  μεγίστη οράται.

95 Πάλιν ί;ιε ί  δύο τρίγωνά ίατιν τά Ε Η Γ  ΕΘΚ ϊαας 
fjfowK τάς βάαεις xai γ.οινήν τ ψ  E J ,  χαι ή E J  in i ονδε- ;m 
τέραν τών ΘΚ Η Γ  χάίί-ετός ίατιν, μείζων δ ί  ία η ν  ») ναό  
E JΘ  γωνία τής ί·:ιό E JH  {δίδειχται γάρ ίλαχίαιι^ ή ίη ό  
E J H i ,  xui tartv Sj K J  μείζων τής J G ,  μείζιαν αρα iativ
ή ini) ΘΕΚ γωνία τής ίκιη Η ΕΓ γιονίας ;ιρoδ^thtx^aι γάρ 
xai τοΐτο·. ίψηίιος δείξομει- ο η  ίλαχίατη iari ηααών ή ’λ̂ ι 
νηο Η Ε Γ yiitvla' Sj αρα Η Γ ilayiiinj ιιράται.

'X



apparet ear propos. 4H : namqu(', ut il/ir posuimus, a sublimi 
puncto e ad circuli pLmuitv pci-peniiiculacis ducta eel «p, ei 
pruolmn in rirnili plano ducta esi «piaolibel αβ , aique a ζ 
in eam pcrpendicularis ζδ, et iuncUi id. Praeterpa ex su- 
(terioribus (pro/m. 44 hoc quoque manifestum est, angulum 
ΐδζ  minimum esse, ot eum angulum qui ipsi cd!! propior esi 
semper remotiore minot*em esse, binos autent lanium aequales 
»d utrasque ipsius εδζ partes eonstilui. lam ducatur diame-- 
trus quaelibet ^ x ;  ergo non perpendicularis est tui S·/.. 
Nam quoniam « i  ad αβ  perpendicularis est, si eliant ad &x 
peφendicularis essel, ipsa perpendicularis esset ad circuli pla­
num (pfeiw. / / ,4 ; ,  id quod fieri non potest; ergo ίδ  non per­
pendicularis esi ad Λ(. Iungantur «« εβ ex e/ εη. Quo­
niam sunl duo triangula αεβ &€n, aequales habentia bas»·» 
αβ  quarum utraque in puncto δ  liifariam secla est, et 
recla εδ, aequalis in utroque triangulo, ad αβ  perpendicularis 
est, sed ad Jbe non item, atque εδ  maior est quam de, ei^o 
propter propos. 4S angulus βεβ  maior esi angulo &εχ. Si­
militer demonstrabimus angulum αεβ  etiam maiorem esse 
onmibus reliquis qui similiter ducantur; ergo αβ  maxima 
apparet.

Rursus quia suul duo triangula ·9εχ γεη, aequales ha- 
Itenlia bases yij in  δ  i l im i t i i o ln s . cl 11'cla εδ in neutram 
basim perpendicularis est, atque angulus εδ& maior est an­
gulo εδη 'nam angulum εδη, i i l  e s t  εδζ, minimum esse de­
monstravimus p r o p o s .  44 , d«'ni(|ue εδ maior est quam 
angulus i}>itm· &ex maior est angulo tjey 'nam hoc cpioquc 
supra demonstravimus 49). Similiter demnnstrahinius
angulunt ηεγ minimum esse omnium; ergo ηγ minima ap­
paret.

m « f  e t ia m  m a n ife s tu m  e s t .  q u a e r u n q u e  d ia m e t r u s  /);.v/ f/j' 

p r o p i o r  s i t .  e a m  m in o r em  s e m p e r  a p /m r e r e  r e m o t io r e .

UBER VI. PROPOS. 51. 5 S 5

* .  f j i  i t  A,Bi, <·οπ·. S S. 1;  J H h  AI1.S, IJ WA V». corr. Uu
43. οι'χΛ ί Hu pro oi'X t a j i r  47. τ>(»· iViA KHh  .^BS, c o i t .  I'» Sru
49. n i  V .tirf.H h  A, iltslint. BS »«. :ΐιιοαίΙ(Λ(ιχίΐίΐ S

II :ts



586 ΠΑΠΙΙϋϊ ΪΤΤΝΛΠϋΉΣ C.

96 £ θ (  φανβραν 8tt ισαι δνο μόνον ίφ ' ίχάτερα της Η Γ  
όψ9ί^αα)>ΐβι, f i i  v m  J U Z  ymxUiŝ ^M
νον ίφ ' hnauQtt ttvviaianai ym iai.

97 a  'Ομοίως δείξομεν Sri,
f.av η ίλάσαων ή E J  τηςΆ 
J A ,  [oti\ μεγίστη μέν ό- 
φίϊήβεχαι ή Η Γ , έΐαχίη»/ 
δέ ij Α Β , χαι α ιε ι η fy- 
γιον τής Α Β  νί,ς αποηε·· 
()ον fXaaguv, ϊα α ι δέ δνο Ιιι 
μόνον έψ' ίχάτερα η]ς 
Η Γ  (>/ τής Α Β ; όφ9»]- 
σονται.

98 ν'. *Εηει ονν υ χύχλος εδοξεν ίλΙείψεως ηαρίχειν φαν­
τασίαν Tg οφει xai τό χέντρον αντον φαινόμενον είναι χίν-1:> 
τρον τής Μλείψεως, ί'νστααιν ον τήν τυχονααν εχει το Αιώ­
ρημα · δννατον γάρ ίατιν άίτοδεϊξαί τι ατ/μεϊον S-'τερον έν 
τψ x ix h f χέντρον όρώμενον τής x ew  φαντασίαν γραμμής, 
ηρογραφήσεται δ έ  λημμάτιον τόδε.

9!) “Εστω ι5ς ι; ΒΚ  εν9εϊα προς JKA, οΰτως »]■ ΒΘ ηροςΊ» 
J & ,  xai fiarui ιση »' νπο ΒΖΘ yoma τη νηο 0 Z J ,  χαι 
έηε'ζεΐ·χ!Η>ί ή ΚΖ · "m υρθι'ί f.uuv ή νηο &ΖΚ γωνία.

"ΗχΆω τη Κ Ζ  ηαρ-

ϊ' '

Α
/ '

■' \d X
' X /

V

κ

δ ιά  τοΰ θ  ξ 
ΓΘΗ, xa i έκβε/ϋλήσ&ω 'i:> 
η Z J  in i  τ ό  Η, ixei 
ονν iartv ώς ή ΒΚ 
προς K J , όντως >] 
ΒΘ προς τήν & J , xai 
έναλλάξ ώς ή Β Κ  πρός ;μ·

Β Θ , Ο ντως ή K J  π ρ ο ς  4 Θ , α ύ . ά  ώ ς  ij Β Κ  π ρ ό ς  Β&, 
ό ν τ ω ς  ij Ζ Κ  π ρ ό ς  ΓΘ , ώ ς αρα ζ Ζ Κ  π ρ ό ς  Γ Θ , ούτω ς  
ι] K J  π ρ ό ς  J& . ώ ς  δ έ  ξ K J  ΐΓρύς J Q ,  ό ν τ ω ς  >; ΚΖ

β. Sti itel. Hu 8 . lufi η(γ}’ίΐοί’ isine spir. el i^c.; Λ, curr. BS 
Ii. >/ tijs ΛΗ forsilun iulorpnlalur aihliclerii 14. Λ' A> in niar»!. RS.



lietn manifestum est binas tantum aequales diametros »d 
utjta^we ij^sjus ^  ftarie^ oonspici,, «luoDiam bjnos tanUim ae­
quales an|;̂ ulog ad utrasque ipsius ι δ ζ  partes constitui xk/myi 
osleiulimm propos, 44).

Similiter deaioaslrabimas, si sit βό minor quam όα, ma~ 
ximam apparere diametrum ^y, minimam autem αβ*}, et, 
9saecunque diametrus ipsi αβ  propior sit, eam minorem sem­
iter apparare remotiore, denique binas tantum aequale.s dia­
metros ad utrasque ipsius ηγ {iW αβ̂  partes conspici.

/... Quoniam igitur eifecimus circulum ellipsis speciem 
ocuio praebere et ipsius centrum adspectu ellipsis centrum 
esse, non mediocrem difficultatem habet hoc theorema; pos­
sumus enim demonstrare aliud in cinailo punctum tamquam 
centrum eius quae intoenti conspicitur lineae apparere. Prae­
mittemus autem boc parvulum lemma.

Sit recta βχ : χό ss β » : dd, et ΙβζΟ^ =  L et iun- Pwp- 
gatur χ ζ ; dico angulum &ζχ rectum esse'). ■'*

Ducatur per ^  ipsi ζχ parallela et producatur
ad tj. Iam  quia est

β χ  ·. xd ss β »  : » δ ,  ct viciseim
βχ : β9· *=> χό : 9 0 ,  atque etiam propter simitituilinem 

triimgulorHm βζχ βγ& 
βχ ■. β& ss 'ύκ : γ&, est igitur
ζχ : y»  ss χό : 9 δ . Sed propter similitudinem trianisu- 

lorum ζόχ ηό9  est 
χ ό  : -90 iss χ ζ  : */jj; ergo

*J Cottf. Encl. optic. propos. S9.

4) Huic propositioni nianife.stuni est responilpre duas convcrsas, 
quas nddil Commandinos:

I, Si sif j* r : Jfĉ  = t / i i ; .»<)', et angOlD.·! »fic reela», iunjtnntoFqaf*
Αζ iit, C8SC angniam /ίζ9 angnto 9iit aequalem, quod lemnui infrii 
propos. 93 ct 54 adbibetur;

II. Si sit trianguli tfiit angulus f  rcctus, el
βχ : χύ  ssi f i f t : 9S. Atque haec quidem propn.silio Convenit cttn) ili» 
lemmate quod a Pappo VII cap. iH  uilatur. Conf. nppend. iid illum 
lorum.

:{s*

ueEfi VI. PROPOS. ηβ. 587



Λτρόβ ΘΗ [Ιαογώνία γάρ τά Z JK  JH &  τρίγωνα) · ή Ζ Κ  
αρα ίτροβ ίχατ^ραν %ών ΓΘ ΘΗ rov avfoy ^ ^  
ϊση ana η 1& &Η. καί ί'ατιν ώς η Ι'Θ ταρός ΘΗ, όν­
τως ή ΓΖ προς ΖΗ· Χαη αρα xai »; ΓΖ tvd^tia tfj ΖΗ. 
mai Ια ύ  Χαη ίατιν η ΓΘ τή ΘΗ, γ,οινη δέ ή ΖΘ, χαι βα-:> 
σις η ΗΖ fiaatt τή ΓΧ larf, γωνία αρα ή νπο Γ&Ζ rij 
νηό ΖΘΗ ίατιν tat/· ορ9ή αρα ίατιν Η ατΐρα α ϊτώ ν  ορθ-ή 
αρα χαι ij νπό ΘΖΚ διά τό τάς ΓΗ ΖΚ. ηαραίίήί-ονς 
tivai.

100 να'. Τούτον ττρογραφίνιης «ττω Η μέν χόχλος δ 1»
πΐρι χέντρον τό Ε , οψις δέ μί} ίν τψ ίπΐ7^δψ αίτον  ̂
πρός τψ Ζ αημείψ, χαι ή άπο τοΰ X χό^£τος αγομίνη 
ίπ ΐ το διά'· τον χνχΧον ίπίπεδον ij ΖΗ μ ή ηιπΗτω ίττι 
τό Ε χέντρον, χαι ίπιζενχ9εϊσα μέν η ΗΕ έχβεβλήα&ω ί /ri ί' 
τά Β  Κ, άπό δέ τοΰ Ζ σημείου ίπ ι τά Β  ^  ίπεζευχ&ω- ΐ:· 
σαν αι Z J  Ζ Β , και τετμήσ^ω δίχα ή ίπ ό  B Z J  τή ΖΘ, 
χαι ijX&to τή B J  πρός δρϋ-άς  ̂ ΑΘΓ, χαι ίφαπτόμεναι 
τον χύχλον αί .ΑΚ Κ Γ· Ιεγω Srt τή πρός τψ Ζ  οψει υ 
.ΑΒΓΑ χνχλυς ελλειψις φανήσεται χέντρον μέν εχοναα τό 
θ  αΐ/μειον {ονχ, ώθ7ίερ οϊονταΐ τινες, τό Ε), αξονας δ έ -iu 
τους ΓΑ B J  σνζνγεις, χαι αι μέν h n  την Β 4  χαταγΰμε- η 
ναι τεταγμένως τή Α Γ  εσονταί τε χα'ι φανοννται παράΙ- [ 
ληίοι, αι δ' ίπ ι τήν Α Γ  χαταγόμεναι διαχ&ήαονται μέν 
άπό τοΰ Κ , φανοννται δέ τή B J  παράλληλοι, χαΐ ταντά 
φανεΐτΜ περί τήν υρωμενην ("λλειψιν, α xai τή τον χώνον 25 
τομή σιψβέβψεν.

Έπεζεΰχ&ωσαν γάρ αι Α Ζ  Ζ Γ · ιαη αρα t, ίιπό ΑΖΘ 
γωνία τή ίπ ό  ΘΖΓ. εστιν δέ χαι ή ίπ ό  ΘΖΒ τή νπό  Κ 
& Z J  ”ο», · φαίνεται αρκ ϊαη ή μέν ΑΘ τή ΘΓ, η δέ ΒΘ  ‘Ί

'II

f
ί. /«(> 1 «  J A  Α·, ζ  »(Ι<1. Α- iBS) ___ β. »αη η<ΙιΙ. Α· soper vs.

BS, 10, Ν .4  A‘ .ln inai-R. B.s; i  /IU r . f  A, coniunx. BS, item 
vs. 19 4S. itia om. <’<> l.i. T« /IA —  t a  B J  A, distinx.
B.** Π. ή ΑΘΓ\ il Ι ΐ θ  Α'Β*, ή ce;· B'S, ι·0Γΐ·. A- iqui / ' superecr.: ^
Co H. tuiita Hu aucliiio Co (»'o tu ita  ^
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ζχ : ytl· =  ζνι : 9-r,; itaque elem. S, .9/
------  EV quili «119«// aeguatei smî ^

tei' elem. β, .3 est 
y& : 9Tf — γζ : ζη\ itaque
γζ =t jij. Et quia γ9 =  ct /u =  tr; , ct commu­

nis ζ θ “), esi igilur 
^ y 9 t  =s £ ζ&η; itaque uterque rcctus: 

ergo propter parallelas ζν. eliam at)μulus 9ζ% rectus est 
.e/e»i. /, i9).

Ll. Hoc praemonstrato sit circulus a/iyd circa centrum Ρ'̂ Ρ· 
t ,  oculus autem in puncto  ̂ non sit in circuli plano, et ζι; ’ 
perpendicularis a ζ ad circuli planum ducta non cadat in 
centrum c, et iuncta tĵ ic producatur ad x , et a puncto ζ 
ad i9 δ  iungantur ζ^ ζδ, et angulus βζδ  bifariam secetur 
rectft tS·, el ducatur ipsi ,id perpendicularis recta «dj<, ac 
circulum tangentes κ« -xy; dico oculo in ζ posito circulum 
αβγδ visum iri ellipsiin centrum habentem punctum 9  non, 
ul nonnulli opinantur, punctum e); axes autem coniugatos 
fore a y  βδ\ atque ordinatas, (fuae ad βδ  deducuntur, ipsi 
ay parallelas ct futuras et apparituras esse, ordinatas autem, 
quae ad αγ applicantur, a puncto quidem x deductum iri, 
sed ipsi βδ  prallclas apparituras esse; denique eadem in 
conspectu ellipsis visum iri (juae in coni sectione contin­
gunt ' ■.

Iungantur enim α ζ  ζγ: a('(|uales igitur sunt anguli αζχ̂
9ζγ. Sed eliam anguli βζ9 9ζδ  ae(|ualcs sunt e,v fii/pothesi ;

LIBER VI. PROPOS. 5S. 589

'  tlis  vi-rtits Pappus Eucllilis olcin. prinii pr«p»sitinn(Mn K c;ital 
conf. su|ir» p. S85 a<tn»l. * ·  .

I ;  MiiIIh vI iii linc pruposilifinc· ot in pn dcnintistratiniir quae .«pqoi- 
tur uberius cxplicaiida ctininiriitaiiisiiup illustramta cs.sc videntur. E t 
pauca quidem altulU CnmnuindiDUS, i|uapilam ptiam nos breviter signi­
ficavim us; alia autem , (|ua« quasi in transcursu absolvi non pnssint, 
rutum alicu i interpreti relinquim us pertractanda. Figuram repetivimus 
ex codicum  auctoritate, nisi quod omnem cius positionem correximus, 
quae apud Coroniandinum talis exstat qualem codices exhibent.



ssirt iî nrior ΣΤΝΑΓΟΠίΐ’

ΙΟΙ tij ΘΑ. Xfyia dtj Stt xai, ητις Sv StaxS ĝ tSg ij ΑΘΛΙ, 
φβαιβαύιι. δ»%οκομανμίη/ »ata ta  Θ. hreit:{i%&maif γβρ 
α ϊ  «  A K  K 3I -VS xai at 3JZ Z S  ZN 'ZA xai h t  !, 
ZK. iftei ουν διά tag ίψαπτομένας hniv ώς h, BK ίτρός

K J , ■ ή ΒΘ l -̂gos Θ-/, xai eariv η ίη ο  BZti ϊαη 5 
έπο ΘΖΑ, ίρ^ή ioriv if 1·ηο ΘΖΚ γωνία tovro γάρ ίτρο- 
δέδίΐχχαή. χαι insi το διά rwv Β  Ζ  Κ  inineiov 6ρ&όν 
ίχηιν ηρος το διά τών Α  Ζ Γ  ininsdov [χαι γάρ ij Α Γ  
όρ&ή ioTtv τψ διά τών Β Ζ Κ  ίιππίδψ , χαι τή vMvfj τομ^ 
wy ΘΖ ορ^η ηχται iv ivi τών ίηιηέδων η ΖΚ], η αρα ΖΚ  t<i 
τψ διά τών Α  Ζ Γ  ίηιηέδψ όρ&ή ia t iv  όρ9η αρα η 
ί’-τό ΝΖΚ γωνία, xai είστιν ώς ή Α Κ  ηροι, ΚΞ, ij ΑΝ  
ηρος NS' ίαη αρα ίστιν η in o  ΑΖΝ γωνία τη ίπη NZS' 
ιση αρα φαίνεται i/ ΑΝ τ  ̂ NS. xai eariv άς η Α Ζ  
rr̂ oS ^ ε ,  η ΑΝ ηρ(>ς NS, άλλ’ η μέν Ζ Ξ  τ  ̂ ΖΜ ϊαη 15 
iativ {ίκιζΐνχί^εισα γάρ η M S γίνβται παράλληλος rjy Α Γ  , 
ώς δέ ή Α Ν  ηρος NS, ij ΑΘ ηρος ΘΜ· ϊση αρα η νηό 
Α Ζ θ  γωνία τβ ύηό &ΖΜ ϊαη αρα φαίνεται ή ΘΑ τη 
ΘΜ, όμηίως δέ χαί, ηιις αν αλλη διά τοΰ θ  διαχ9η, 
φανήοίται διχοτομονμένη χατά τό Θ' χέντρον αρα qsaive-iu 
ται της ίλλίΐιρ€ως τό ®, χαι ονζίιγΐΐς άξονες οί Α Γ  B J ,



ergo a9  ipsi 9γ, et β »  ipsi &0 aoriu.iies apparent [Ewl, 
Jam. dico,

quaecanquc rcctir, vctut Ι9 μ , per circulum ducatur, 
cam dimidiatam in puncto 9  apparituram esse, 

lan^antut- cttim rectae Χνξχ ν.μ μήξ, item μζ ζξ ζ* ζλ, de­
nique ζχ. Iam quia propter tansenles Uiifra Vli pra- 
ptis. ISi; est /h  : χδ =  : W , et anguli βζ9 9ζδ  aequa­
les sunt, angulus igilur 9ζν. reclus est (hoc enim supra 
ρπψοχ, S2 demonstravimus), iara quia planum per β ζ v. 
transiens perpendiculare est ad planutn quod per α ζ γ  transit 
pritpler elm . f l  de/in. 4 ;  etenim recta αγ perpendicularis est 

ad planum p erβ ζ χ  transiens, et rectae 9ζ, id esi communi 
iitriimqHe plani sectioni , perpendicularis in uno plano ducta 
est ζχ , recta igitur ζκ ipsi «uy plano perpendicularis est2;; 
itaque angulus νζχ rectus felem, 11 tlefin. 5). Atque est 
Ix  : χξ =  i.p : νξ* ] ; ergo anguli Ιζν νζξ aequales sunl ,p>Op- 
ter propos. 52 conversam] ; itaque rectae λν νξ aequale.s appa­
rent. Atque est elem. β, 5,

Ιζ : ζξ ~  hi : νξ, et, quia ξμ ipsi γα parallela est, 
ζξ — ζμ', ilitqiie
λζ : ζα =  ?.»> : v̂ '. Sed esi ^propter /xtrullelas,
h  : νξ =  λ& : 9 μ : ergo
λζ : ζ(ί =  λ& : » μ : itaque, [elem. (i. 3j
ΐ λ φ  =  L »'ζμ.

Ergo rectae λ& 9μ  aequales apparent. SimiRter etiam, quae- 
cunque alia recta per 9  ducetur, dimidiata in ipso & appa­
rebit. Itaque

centrum ellipsis videfiitur 9 ,  ot a\.es contugati αγ βδ, 
ρΐ rectae ipsi αγ  parallelae bifariam .secabuntur rectA 
βδ, rectae autem a κ ductae apparehunt bifariam sec­
tae rectii ay,

S, Ville appciitl. uil lianc protiosiliuncm.

3, posl Ili ΛΙΧ adrtilum iii Λ i  dcl. prim» m. T. τώ»· /iXA' 
AB.S »e .«tiiiililer v.s. s . 9. M, ilis liin . Hu i i .  i  . I X  Cri Sca pro 
I) _/A/ 13. >( X - i  Aj^, J f j j i l  B c()(l. fV>. corr. (Vi iO. ifu l-
r t fn i i/tirtftn i ItU 11 . e/ .■//{ r j  ABS, o i ,10 y a  Sru. corr. (V)
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592 ιΐΑίιηυϊ ςϊν α ιίμ ίις  c.

xai ai μΐν rfj Α Γ  παζά^ΚηΪΜΐ βηιοχομΐ;9ήααν%«ί νη» τής 
B J ,  a i όέ uno τον Κ όιαγόμεναι δίχα ιεμνόμενμι φα- 

ίΟΊνοννιαι ί/το i>Jg JlT , M̂ antg η αηεΜχ&ψ λίγω όή 
Htt φαίνονται rff B J  ηαράλΙηΙοι a i άηο τον Κ διαγόμε- 

διήχ9ω γάρ λό-/ον χάςιν η ^ίΚ, xai χάΰΐτος η . ί̂Ο, 5
i

ναι.

\

\
i ?e

xai ίχβεβληα&ο) in i το P, xai ΐηίζει'χ'^ωσαν αί ΘΖ ΖΠ  ίι> 
ΖΡ. in ei ονν έστιν tug ι] Α Κ  ηρος Κ Ξ , τοντϊατιν ώς t; 
Λ /  ηρος την S M , οί'τως η Λ Ζ  ηρος τη» Σ Ζ , xai εστιν 
ΐαη η μέν Λ Ζ  τή ΖΡ, η δέ Ξ Ζ  τή ΖΜ, ϊαη αρα η όηυ 
J Z P  r j  Γ/ΓΟ ΞΖ Ή ' χαί η ί·ηυ J Z O  αρα ιση ίατίν tij 
νηο S z n ·  η αρα  ΟΛ ϊαη φαίνεται vij Ι ίΞ , ωατε τιαράλ-Ι^ 
ληλοι φανοννται βί B J  [έηειδη αι μετάξι· ανηιν  χό- 
9ετοι ϊσαι φαίνονται . 

t03 i’j/. Τούτον δεδειγμένην ηαραδοξότερόν τι η ρόβ Ιψ α  
δννατον άηοδειξαι ,τροτίίνοντας οί'τως.

θεσει οντος χύχλον χαί iv τοΐ έ/Πίΐό'δΐιι αι'τον σημείον 1» 
δο^έντος ίντος τής ηεριψερείας τόηον είρεΐν  **} υψει, άφ ’ 
ον την χνχλον έΤ,λεη'Ίν οι>'εται χίντρον ί'χονσαν το δο9έν 
ίντός της ηεριψερείας σημειον.

'Έστω γάρ ο  μέν δοθείς χνχλος ό Λ Β Γ Λ  ιιερι χίν- 
τρον το Ε ,  το δέ 0οϋ·εν εντης αντον σημειον ιο  Ζ , xai2:>



sirol in n-cla λ| denionslrnltini csl. lam dico
rectas, quae iv K p a c a L -  
lolas apparere.

Duealur enim exempli gratia λχ, el nh λ m! ,ix pcrpondicu- 
taris λο, quae producatur ad ρ, ct iungantur θ-Ι' ζη ζρ. lam 
<[uia est {supra p. 391)

λχ : χξ =  λ»* : ρξ, t‘l d em , (i, .1 
h  : νξ=> Ι ζ :  'ζξ, et 
;.κ ■.χξ=^λρ : f/i**), el
λ1* =  et s= y<, est igitur itt tviamjulis aequivrnri- 

biis λρζ ξμζ
Xq : §μ — 'ζρ : ζμ: ergo similia sunl triangula flem,

e, .Ϊ): itaque 
=  L f - i ‘· Ergo etiam tlimidii aequales sunt, id est

z. = z.
Ergo rectae ολ w| aequales apparent; itaque rcclac λ ί  βδ 
tamquam parallelae conspicientur cx  punclo 1' quoniam per- 
pendlculares inler eas dutiae aequales apparent .

LII. Hoc demonstrato admirabilius eliam probleina osten­
dere possumus, quod sic proponimus.

Circulo positione dato et in cius plano punclo dato, in - Ρ·'Ί· 
Ira circumferentiam locus oculo inveniatur, unde is circulum 
videat tamquam ellipsim, cuius centrum sit datum punctum 
inlra circumferenliam.

Sit datus (|uideni circulus αβγδ circa ccnlrum e ,  punc­
tum autem intus datum l, cl locum invenire oporteat, unde

· '  Hanc iiil pra|)<irti(iiirtn <li-ni«nytrnntlam ctiveiinius, ne pmu-ta 
p μ  X in «iilom rectii i'ssc tarilc supponamus. .\nni, si iiingatur oh, 
rerta (|uidrni f i l  iiux, wil id nt'(]iiir o\ ipsa cfliislracliunc pflioilur no- 
•pic, a scriptore ilcmoustniUir. Kryo suppK'anius prnportioiicni ix  ■. xH 
=  i i o  : cic.
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4. τψ C-/ ABS. inrr. l'n S,II Ifi. 17. /.Tnitl, ■ ι/ λιΊ οιτκι 
iiitcrpolalnri Irihnit 18. M i .V in miu·}:. ;BS 19.
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Αέον tatio τϋ.-ιον tlqu v , αψ ’ ον ο χν/.λος 
m tat »(ψ%ψίν ^t><m «ΰ Ά αψ̂ ιβΡ̂ . itnKevx^ehf» im  τί>

yjvrqov ij ΖΕ  έχ,ίί;#λ»;σ^ω ίψ'
___  tm tiqa , καί υρ9ή avrfj άπό
....... ■” ί ί' ι οΰ Ζ ηχ9ω η Α Γ , xai άη ό  3

/, των Α Γ  ip τψ ίηΐηέδψ τον 
■λόκΙαν ίφαπτόμεναι ηγβιοηαν 

[ α'ι ΑΘ ΘΓ, χαΐ ίπΐ τής ΖΘ 
ήμιχι-λλιορ γΐγράψ^ω όρ&όν 

/ — ■'■ > . I πρός τό τον ΑΒΓΑ κνχλον tu 
; / '  ίπίπεδον τό ΖΗΘ' λέγω δ ί­

α/'-......... **■■'— ■- --.ip» (itt, όποιον αν ληφ^ή αημειον
ίφ' ο?.ης τής ΖΗΘ περιφε- 

f-\- ρείας, πρός αυτψ refi-tlaa ή
/ οψις ίλ?.€ΐφι» οφεται τον x t - l i  

' χίον χέντρον εχουσαν τό Ζ.
Είλήφ&ω γάρ τό Η αη- 

μειογ y.ai ίπεζενχ&ωσαν οί ΗΒ  
/  ΗΖ H J  ΗΘ. ίπεΐ ονν διά

τάς ίφα.ιτομένας ίατιν ως 2» 
ΒΘ πρός ΘΑ, ή ΒΖ πρός ΖΑ, χαΐ όρ&ή ίατιν ή νπό 
ΖΗΘ γωνία, ϊαη Ι'αται ή νπό ΒΗΖ γωνία rij νπό ΖΗΑ ■ 
ϊση αρα φαίνεται ή ΒΖ Τ}] ΖΑ. ΐ(,ανερόν δή οτι χαι ή 
Α Ζ  τη Ζ Γ  ϊση φαίνεται, χαΐ τοϊς προγεγραμμένοις ομοίως 
δειχ9ήσεται τής φαινομένης ίλλείφεως χέντρον τό Ζ  ση~ϋ 
μεϊον xai ανζνγεϊς άξονες οι Α Γ  ΒΑ.

Ki; τά saivijJit-ia Μύ*/.εΚ<ιν.

104 νγ'. 'Eiti τον /  9εωρήματθξ τών Ενχλείδον φαινομέ­
νων παρειται xai δ ιά  τής άηοδείξεως, ίάν h πόλης τον 
ορίζοντας μεταξν τών τροπιχιον tj η επί τίνος ανιών, πη- ;κ 
σάχις « ζψδιαχός πρός ηρ^άς ϊαται ηρός τόν ορίζοντα ίν 
μι^ περιφορά, διό ά:ιοδείξομεν {μεΐς οτι, ίάν μέν Λ πό-

β. tmr ΑΓ Α, ilisitnx. Β,'· it. αΙ ..ΪΗ ΟΓ ΑΒ, ».·οιτ. H . si(inc 
(iJ\ h  corr. Λ'-ί pro alia ncscio qua liltcr» ei.  ̂ vni HHZ, UZ

5ί»4 ilA fllto r ΪΙΝ Α ΓΩΙΉ Σ



circulus ellipsis videatur, cuius ventrun) sit t- Iungatur μ , 
ijtiae" fh «ffi*nii|ue partem pro<i«c»t«p, ηύρΐί» perjpendieuiaris^ 
a ζ  ducatur ay, et ab α ^ in rirculi plano tangentes ducan­
tur yd·, ot in recta describatur semicirculus ad 
circufi afiyd planum perpcndicuidris; iani dico, si quodvis 
punrfuni in tota circumfe^ntia ‘) sumatur iu eoijue ocu­
lus ronstituatur, circulum visum iri cilipsim , cuius cenlrutii 
esi ζ.

Sumatur enim puncluni ij, et iunganlur ηβ ηζ ijd 
Iam quia propter tangentes a& y9  est β&·: 96  =  β ζ : ζδ 
{ ΙΊ Ι  proim . 154,, et angulus Kr,9 rmnus est, aequales igitur 
erunt anguli βηζ {propler projm. o i  amcersnai : ergo 
rectae βζ ζδ aequales apparent. Alquc item, itmclis aij tff, 
inanifeslum est rectas αζ ζγ aequales apparere. Et similiter 
atque in superioribus demonstrabitur cius quae apparet el­
lipsis centrum esse ζ axesque coniugalos ay βδ.

K ElCtims PHASNOHB!(A.

Llll. In secundo theoremate Euclidis phaenomenon inter­
pretes denwnstrare omiserunt, st liorizontis polus vel inter 
tropicos vel in alterutro ipsorum sit, quotiens zodiacus in una 
mundi conversione rerlns sil ad horizonlem*). Quapropter 
nos iam  demonstrabimus,

I, Niitiirotn ipsis punctie ζ  If exceptis, qnae sunl in circuli afiyH 
plano.

1} Comparantibus Euclidis pliaenomcna, «[uae nnslra actale exstant 
c s  libris manusi-riptis cdila, nnn salis iitiuef, quid maxime omissum 
esse Pappus conquc‘ratur. Si» vero quis iu codicum scriptura, «juac 
supra p. 474, M occurrit, illud ifif retineri velit, quasi Pappus scrip­
serit "quotiens liis rectus sit etc.”, ne sii; qutrfem ea quam stalim no- 
tavinins di(ttculla« levari videtur. Coni, elionn p. 601 ndnot. ♦.
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corr. Ai iA' iternni incerlai i.i. n/i X J  ABS, corr. Sra di/ A'
ex «fi *a. i t .  xttl 1, Jy . .VBS, torr. Cn S ta ___ ifi. oi 17« T J  AB.S,
Korr. Cn S fa  i7 .  lilulum add. S iS .  Λ 7 ' A' in marg. ;BS 
H Λ, Jtvtii}ov  BS 31. ζωιδιαχος A, ζβιδιαχίς B.S. (Ivin poslliac p. 
riOe. 59 8



Ιος τον ορίζοντας ίη ί  τίνος τών τρο.Ίΐχών fj, Sita^ h ζφ - 
diaw s-itnttt όρ^θ0- 7ΐ^ ^ τ ΰ ν  ορίζοντα iv  μΐγ η€ριφοργ,~ 
f.av de μΐταξν τών τροπιχών, όίς.

Ιοδ "Βατω γάρ ορίζων μέν ό Λ Β(ύ, 9egiv6g δέ TQOttixos h 
ΓΗ, χί(μΐρίνός δέ ο ΒΘ, μΐοημβρξνός δέ λ A JE , Ζψδια- ό 
χύς δέ ό ΒΖΗ, ό δέ τού Α Β Θ  ορίζοντας τΐ6λος Ιστω in i  
την θερινοί τροηιχον το J ·  λέγω fk t  iv μι^ περιφορά fi 
ΒΖ Η  α/ταξ εαται 6ρ9δζ ηρος τον Α Β Θ  δρίζοντα.

*Εηει γάρ ερ μι^ περιφορά τό Η  τί̂ ν Η Γ  περιφέρειαν 
διέρχεται χαί. την συνεχή αίτής τ ψ  νπό γ ψ  χαί irri τό  Ι·ι 
Η  παραγίνεται, iv δέ Tjj ειρημένιι διεξόδφ το Η  απαξ έπτί 
rov J  πόλον παραγίνεται χαί ο ζωδιακός &έαιν λαμβάνει 
την επ ί τον KJ.^1, χαί ε'σται ίίπαξ όρϋ^ός πρός ιόν ορί­
ζοντα · διά γάρ των πόλ(ον έστίν αύτον.

1(16 'Ομοίως δη χαί, iav ό πόλος τον ορίζοντας έπί τον Ιό 
χειμερινού χί-χλον η, <ug S Ε, ίίπαξ εαται ο ζψδιαχός ορ- 
^ός ηρος τόν ορίζοντα. [φ«νερόν γάρ oTt oi δι'ο πόλοι 
τον όρΐζοντης ονχ εΙσίν iv τιβ τροπιχψ, ητοι τψ ίΡ·ερινψ 
η τψ χειμερινψ · oi- γάρ τψ  διάμετρον της σφαίρας δέχε­
ται ελ,άαβων τις  χνχλος τον μεγίατον * ωανε εχάτερος ιώ ν  2υ 
τροπιχών μη ων διά  τοΰ χέντρον τής σφαίρας τονς β" π ό -  
λοΐ'8 τον ορίζοντας ον δέχεται · ωατε τό Η  υπόγειον γινό­
μενον οίχ ηξει δ ιά  τοϋ ετέρου πόλον τον όρίζοντος, άλλ* 
ίχάτερος τών τοοπιχών ?να δέχεται πόλον, έπεί γάρ τό  
Η τψ Β iariv χατά διάμετρον χαί &έσιν «χβι τό Η χ α τ ά κ  
τό J  τόν πόλην, χαί τό Β αρα  νπυ γ ψ  τό/ιαν ?ξει iv τψ  
χειμεριη ί χατά τό διάμετρον τον J  τον ί-'τερον ηιιλον rov  
όρίζοντος' οτι χατά διάμετρόν έστιν τό Η  τον B' ωστε 
ουδέ έν τψ ετέρψ τών τροπιχών ιια ιν  οι δνο ;ιήλοι loC 
όρίζοντος, άλλ' εχάτερος iv ίχατέρψ τών τροπιχών.] :»ι

3. ά Μ  Γη ρι··> ό βΓ. 9. ifootti cl siipprscr. nfoi Α· τοΡ
Κ .Κ ! Cd ρρο τοί K J f i  ( i . Λ « — fivtoF  conf. ndiliit. ail l.al.
17. <far€Q0v — SO. τρσ.τιχοΐι· liaof »it Pappi opos iiitcrpivs ijuidnm 
roreiiliiir addidisse vidpUir i i .  yHoufyoi roni. Uu i.i. Ϊ 6 . χκτη  
Tor J  .loAor <·1 i l .  xata  ώήμίΐρον  alins quivis scriptor prudcntior 
quam hic interpolator scripsisset
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si polus horizontis in alterutro tropicorum sit, zodiacum 
. seijK·! i» una. conversione re<9(uui esse ad homout«nu 

.sin nutem inior tropicos, liis.
Sit enim linrizon α β 9 ,  el l‘r‘‘P· 

- f  - aestivus tropicus hieniniis
/  et mertdi<inus a d i ,  zo-

'  " (liacus βζη, polus nutem ho-
.... ___rizontis sil in aeslivo tropico

 ̂ p t in c tu iii  d ;  d ic o  in  u n a  < «m -

 ̂ __ I  versione circulum (ί2η semel
recluiii esse ad liorizontein

UBER VI. PROPOS. &.i. 597

/ αβ».
__ Quoniam enim (lunclum

η in una mundi conversione 
et circunirerentiam ηγ et eam sui) terra «piae ipsi continua est 
percurrit et nnsus ad pervcnil, in hoc autem cursu punclum 
tj semel aci polum δ  pervenit zodiacusque positionem χδ ΐ  sumit, 
hic igilur semel ad horizontum reclus eril; nam sauiel tanlum 
per polos eius transit'^.

Similiter etiam, si polus horizontis, velul £, in hiemali 
tropico sit, zodiacus si>mel reclus eril ad hurizonleni. [Nam 
manifestum est duos horizontis polos non essn in uno tropico, 
nui aestivo aut hiemali. Neque enim sphaerae diamelriuu cir­
culus ullus minor maximo in se recipit; quapropter uten|ue 
tropicorum, quippe qui non transeat per centrum sphaerae, 
duo.s horizontis polos non recipit; itaque punctum tj, cum 
sub terram venerit, non per alterum horizontis jioluiu ibit, 
sed uterque tropicorum unum tantummodo polum recipit. Nam 
quia punctum tj ipsi β  per diametrum oppositum est posi- 
tionemque ad polum δ  sumit, ergo etiam punctum β ,  cimi 
sub terram venerit, in hiemali tropico locum habc^bit ad po­
lum qui ipsi δ  per diametrum oppositus est .scilicet tj ipsi 
β  ad diametrum est opjwxitum] ; itaque in newtro trojworuni 
iluo horizontis poli sunt, sed unus in utro(|ue.i

<) .Sive nli ipsii Pap|N> sive nb iiileriirple »li>|Uo (Ira ra t <)'m reSi 
)Τι>Λβ>ι· tat\r n v to i  scripta su n t, his cilnlnr Th»Oilnsii spltiti-riiv t pr»- 
piistlio tri.



107 >-ί'. ”β«ί»ω dij V ηόλος μίψνξί νών τρο/ηχφν, ώ ςΰ  Θ· 
λΙγίο o ti 1> ζψώαχΰς ΰϊς ytPifai .ιι-ος thv uqiZovca
tv fuif ;(tqnf0qif.

■m ΠΛΙΙΠΟΪ 2£νΝΛΓϋΙΉ£

/

λτ/' * / f  ;  ■
/  I \ '■'. '/ / ' t »

Λ'- \ . ί ..Λ ·  

' - • i ?·■------- ___________

ΠρησαναγΒ'/ράφ&ω γάρ h ζψάίαχός χνχλος, xai iarnt
o BMH, smo) όέ χα9' oh φέρβται παραλλήλου χνχλον to·' 
Θ αημεί«ν ο ΜΑΟ. τον 0η Λ  in i τον ©  πόλορ παρα- 
γβνομένον S HMB ζψόιαχος 9iatv λαβών τήρ h r i tov 
ΝΘΒ ορ9ός yivstai to  πρώνον ττρος τον Ηρίζοντα. ηάλιν 
τον Μ τήν ΜΟΘ περιφέρβιαρ όίίλ&ορτος χατά τήν αν­
ατροφήν xai m i  τον Θ πόλορ ηαραγίρομένον h ζφόίαχος^·^ 
9ίσιρ λαβών τήρ Ιπ Ι τον ΚΘΠ ορ&ος το ό ίίτερορ eatat 
ίτρος τον 6ρίζορτα. ^μόνα γάρ τά ΆΙ Α  ατ^μΰα τών in i 
τον ζφόιαχον χνχλον xai τοϋ ηαραλλι^λον (*β Μ Α  χατά 
τον ΜΟΑ χύχλον ψέρβταή, χαι όις μόνον itoi^aei τ6ν ζφ­
όιαχον χύχλον δρ9ον προς τον ορίζοντα ό ιά  τον Θ ίλ9όνια  ί·"' 
ηόλου iv μι^ ηΐριψορ^ χόαμον * ^χότερον γάρ τών Μ Α  
iv μι^ ατροφ^ Ηλον τον χύχλον τορ ΜΟΑ άιέρχβται · ώατε 
χαι πάντα τ ά  in i τής περιφερεΙας αημεια τον -/.ύχλον δι­
έρχεται ίν μι^ στροφή τά  Μ Α · Sara xai το θ  σημεϊον 
όιίρχεται ίρ μι^ στροφή ίχάτερον τών Μ Λ.\ 2"

10S v i .  ’Ε/ti δέ τον ιβί θεωρήματος ψ ψ ιν  ο Εν·λλεΐδ>̂ ς 
"τον μετά τον χαρχινον ήιηχνχλΐηι· αι ϊααι περιφ ίρειαι Ιν



liV . iam sit hurisontis polus, velul 9 ,  inter tropicos; 
ilico zoiiiqcuiii in una mumU convcrsione bis rectum fleri ad 
iiorizohtuu).

Dcscribatur enim circulus zodiacus βμη '‘, ,  sitque μΧο 
luiralielus circulus in quo punclum & fertur. Iam cuin punc­
tum λ ad 9  polum pervenit, zodiacus βμη, sumpti positione 
ί'9ξ, primum iit rectus ad horizontem  ̂Thetul. sf^ner. 1, IS . 
Hursus cum punctunt μ in mundi conversione ciiOumferen- 
tiiun μυ(ί pincurrcrit et ad polum 9  pervenerit, zo<liacus, 
sumplit positioni' χΛτ, iterum rcctus erit ad horizontem. [Nain 
hi m zuiliuri pitsiimw φιηηι primum descripsimus puncta zo­
diaci μ λ sola sunt conununia cum circulo parallelo, eacjut; 
his tantummodo in una mundi conversione per polum 9  trans­
euntia zodiacum rcctum ad horizontem efficient: nara ulruui- 
(|uc punctorum μ A iu una conversione lotura circulum μολ 
percurrit; ilaque omnia puncta quae sunt in circuli cireum- 
ferenlia in una conversione per μ λ transeunt; quapropter 
etiam punctum 9  in una conversione per utruuique puncto­
rum μ λ transii.]

LV. In theoremate XII Euclides "semicirculi” inquit qui 
posl cancrum est ac(|uaie.s circumferentiae occidunt ino«|ua-

') Figuram lelein fere exhiliemus qualem e\ corruptis cotlii uiii li­
neis i-eiitilucrc unnatus e$t Coniinanilinus. At vero alia rotio ciiipikI»- 
lior reslat ttt quaeratur, cuius difficultas noi> tam in lineis πόΙ<· du- 
ccnilis, quam in litteris gconictricis convenienter ad contexiuin srrip- 
loris distribuendis posita est. Conf. adnot. t ad propos. SS.
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t .  i V J  A ’ in  m a rg . ;'BS; β . ό M-10' ό MAfi  AH.'· c o d . Vn. 
b M0.1 Cu <fq Hu a u c t o r e  C» pro rft 9 .  ιΓ κ Α ο ιίό ; A ', c o r r .  K- 
9 . t o .  ιη>·_̂ ηρογή>· c o n i . Hu t t .  fm> rov ΚΘΙΙΓ v o lu it  Co rffi'-  
!«()«»■ S ,  Λ '  A , ^  B  4 * .  μόνα — 8 0 . te i» ' M A\ l ia e c  e id e m  in le r -  
p r e t i ,  q u ) p au lo  su p r a  n o n n u lla  a d d id it , t r ib u e n d a  e s s e  v id on iu r 
M. ta Ai T« 1 / 0  A , d is t in » .  B S , r «  ./  M Co 1 8 .  t t .  rit ΛΙ .1
—  ifiQttai d e i . Hu « * .  r «  e t  » 6 . ta» ΛΙ.4 A , d ia tin v . BS
1 6 . iioloi' Hu a u cto re  C o p ro  ,-ieAor 1 9 . r «  Λ/./ e l  » 0 . τ«3γ ll.t 
A, d is tin x . B  t r  I  jt* e t  tcSp a  μ .S; 8 1 .  JV K  A ' in  m nrii. fUS IIS 
A , ®. ' i w J f x n r e i ' S



ttviaots χρόνοΐζ όννοναιρ, Ttai ίν μβγΐστοις αί ηρός χαΐς 
ανναφαϊς τών rgv.rmor, h  May:;iarotei ττ ο̂ς τ̂ ΐ» }βψ
μερινψ, iv tamg δέ χρόνοις α ί ισον ά /ιίχοισαι rov Ισημε­
ρινού'. ζητείται ύε δ ιά  τ ι ττερι ftiv τής :(αταδναεως τον- 
των τών περιφερειών λέγει, περί δε τής ανατολής o iv Jt i.  '> 
ί,ηαναβέβψε γάρ ή ζήτησις [xet άνετράπη] εις τον$ ανα­
τολικούς διορισμούς, εστιν δέ ολη η πραγματεία τοΐ€ατ>,' 
ενρεΐν oixtjaiv έν  ̂ λόγοκ χάριν ί> χαρνΜος τψ λίοντι h  

109iffAis χρόνοις άνατΐλλει [ηρος το ανω]. "Ιππαρχος όέ ί>· 
τψ περί της τών ιβ' ζψδίων αναφοράς αι ναίωδεΐχνι αη· Ιι> 
δ ι’ άρι&μών οτι οί'χ ώσπερ δννονσιν αί ϊααι περιφέρεια! 
τοΰ μετά τον χαζχΐνον τ^μι^νιιλΐου εχονααΐ τινα προς άλ- 
λήλας χρόνον ανγχρισιν, οΐ'τως χαι α ϊτ α ι άνατΐλλονσιν. 
είναι γάρ τινας οαήσεις, έν αϊς τών ι'σων περιφερειών τον 
μετά τόν 'λαρχ,Ινον ημιχνχλΐον α ίε ι α ι Ι'γγων τοΰ Ισημερι- I'> 
νον έν πλείονι χρόνψ άνατέλλονσιν tw» ιτρυς ταϊς ανναφαΙς 
τών τροπιχών. διά τοΰτο οίν -Ααι α ϊτός  έπΐ τών ίσον 
άιτεχονσάν άπό τοΰ ισημερινόν εϊρηχεν έν ϊαοις χρόνοις 
•Λαι τάς άνατολάς γΙνεσΟ^αι. τοντο δέ σνμφανές έχ τών h  
τοίς φαινομένοις δειχννμίνων. ομοίω ς δέ χαι "τον μ ετά ΐ»  
τόν αΙγό-Μρώ” φησιν "ήμιχνχλίου «Ι ισαι πεφφέρειαι ίν 
άνΐσοις χρόνοις άνατέλλονσιν, χαι έν ηλεΐστοις μέν α ί ηρός  
ταις σνναφαις, έν έλάττοσι δέ α ί ίξης τοντων, έν έλαχΙ- 
στοις δέ α ι πρός τψ ϊσημερινψ, έι· ϊσοις  δέ αί ϊαον α π -  

1\ί)εχηνααι τον Ισημερινοί;", ,ιερι δέ δναεως αυτών ονί^έν·':· 
λέγει · ό γάρ ioyog τής άιχοδεΐξεως έμπίπτει εις το ίς  ο»·«- 
τολιχονς διορισμοχς, χαι έ'ατη· ηδη .τραγματεια :ιερ! τ ο ί-

GOO ΠΑΠΠΙ»! ΣνΝΛΓωΠΙΣ C-

4. μ(γίατο>(, π/Ματοις t ih  Euclides a Gregorio edilus i .  post 
τροτιιχύν ndd. tr tiaaiioai tii ni ταντων  Eucl. S. χρό>·οις om. 
Kttfil. 4. (tosl fei)ii«pii'ot'nitil. χι'κλοι· *η ϊ Svrovair xnl ή»·βτίλ/ουο(»· 
Kin-1. e. *«l άνηράπη  el· 9. .7 (»oc τό t(r<a hUprpnlnlori tribuil Hu 
4«, iatiiiair A, ζωβίωιι HS tS. niriri BS, atrut  A, nt n ira )  <·<ιηΐ. 
Hm 4S. m»· η f/yiinr (shiff spir. r t  a tc .l  A, ahl I/ iyyiot· BS, « / 
corr. Hu 47. ioni· B, iniat· A'S i i .  pnsl avvaifaiq  add. τών rpo- 
αι*ών  Kucl. pliaenoi». t» HMttan S i.">. post taitiieoirov mld. 
xvtkot' xn) ufRT/liiornir xid όΐΊοιη ιι  Eu<*l.



tibus temporibus, »c maximis quidem temporibus eae quae 
l>ropc- eontaeias  ̂ «nitt tropicOrumv minimis antem» eae quae 
prope aequinoelialeiii sunt, aeqanlibus denique eae quae ab 
aequinoctiali aequaliter distant” . Ambigitur autem, cur de 
occasu quidem earum circumferentiarum dicat, sed de ortu 
non item 'i. Ktenim illa quaestio aliorum airu  etiam ad 
orientales determinationes provecta hunc in modum tractatur: 

inveniatur exempli gratia habitatio, in qua cancer ae­
quali tempore ac leo oriatur.

Hipparchus quidem in libro de XII signorum ascensione 
per numeros ostendit semicirculi tpii post cancrum est ae­
quales circumferentias, quae inter se temporis comparationem 
quandam baltent, non perinde oriri atque occidere. Nam ha­
bitationes quasdam esse, in quibus semicirculi qui post can­
crum est eae aequales circumferentiae, quae aequinoctiali pro­
piores sunt, maiore tempore oriantur quam illae quae sunl ad 
contactus tropicorum. Quapropter ipso quoque de iis circum-

4j Coniparentibus phaenomena, quae sub Euclidis titulo a Gi-egorio 
edite sunl, cum iis quae Pappus ct tioc loco et paulo post cnp. 108 sq.i 
scribit Ki-aviop sine dubio incldil haesitatio. Nam secundum Oregorii edi­
tionem in clausula duodecimi theorematis pariter de ortu ac de occasu 
circomferentiaram aequaliter ab aequioDctionali di.stantium, el similiter 
in clausula terliidecimi theorematis de utroque agitur; at Pappus ab Eu­
clide in duodecimo de ortu, in tertiodecimo de occasu commemoratum 
esse negat. Εη;ο ambigitur, utrum Pappus eadem, quae nos apud Grego- 
rium, in suo olim codice legerit nec (amen plene citaverit, an vero aliam 
Euclidis phaenomenon formam in manibus habuerit. Ac milil quidem 
clausulae illae, quas e Gregorii editione in adnotatione ad Graeca p. 600, 4 
et S5 adscripsi, ak eo Euclidis codice quo Pappus usus est afuisse vi­
dentur. Al contra si statueris Pappum ea ipsa quidom legisse, sed in ci­
tando omisisse, tamen iudicium de toto hoc Pappi lot;o non immutatur. 
Mam quod apud Grcgorium legimus semicirculi eius qui posi cancrum, 
itemque illius qui post capricomom est aequales circumferentias aequali­
ter ab aequinoctionali distantes aequalibus temporibus ef occidere ct 
oriri, id nihil facit ad eam quaestionem quam hoc loco Pappus proponit, 
num scmicirculi qui est post cancrum aequalis cir''umferentia quae pro­
xima contactui tropici est, nt maximo tempore occidit, ita etiam maximo 
oriatur, itemque semicirculi post capricornum etc., ut maximo tempore 
oritur, ita etiam occidat. Incredibiliter etiam omnis huius quaestionis 
difficultas augetor illo loco qni paulo post cap. 4t3 legitor. Quem equi­
dem multis de causis spurium esse iudico aliaque genuina illic periisse 
opinor; at forsitan alii existani qui illa quoque ab ipso Pappo scripta, sed 
a librariis passim corrupta esse existiment. Tfe multa, absolvi ({uaestio 
non potest nisi peculiari eaque longiore disputatione instituta.

H- 39
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6 0 2 ΠΛΠ Πηϊ Ϊ Ϊ Ν Α Ι 'ί ΐη ΐ Χ  r .

την γβγραμμίνη Μενβλάψ τψ /ίλβξανδρεϊ, τΐίρί ηζ vatSQOv 
έτηφΐεφόμβδ;α. μ έη ο ι 0ιά των πόίχύν τών πα^αίλή- 
Ιων η 6 δρΐζων, οΰτως δβιχ^ήβΐται.

111 “Εστω δρίζων διά  twv ηόλων τών τιαραίλήλων ο 
A B r j Z B ,  xai τον ζφδιαχον w  μεζά τον τιαρχίνον ημι-'ί 
χύχλίον τό  B S H , χαι μέγιστος τών παραλλή?Μν ό Θ 3Ε , 
7(01 δί^ρήσ^ω τό Β Ν 3 τβταζτημόρίον sig ισ α  χατά τά  Μ 
Ν, χαι δ ιά  τον Α  xai ίχατίρον τών Μ Ν μέγιστοι χόχλοι 
γεγράφ&ωσαν ηξονσιν δη χαι δ ιά  την ίτέρον πόλον.

\
/ 7 ;^/ ,/

έστωσαν οί ΑΜ Ζ A!f%, xai δ ιά  τών Μ Ν παράλληλοι m 
χόχλοι γεγράψχΗύσαν οί JN K  ΓΉ Α . χαι f-fiti Άιαατον 
τών Α Μ Ζ  ΑΝΖ ημιχνχλΐων ίφαρμόζει τφ  A J Z  δντιχψ  
ημιχνχλίψ αμα γάρ δννβΐ· ή ·>/Β χαι η ΓΎΙ περιφέρεια, 
h  φ  δέ χρόνψ  ̂ Μ Γ δίνει, έν τούτψ τό Μ  σημειον ίστα ι 
διεληλν&ός την Μ Γ  περιφέρειαν,, ϊν ψ αρα  χρόνψ τό Μ ί;ι 
διέρχεται την Μ Γ περιφέρειαν, ίν τοντψ δίνει η Μ Β πε-  

\\2ριφέρεια. πάλιν δη τοΰ ΑΜ Ζ λαβόντος την τοΰ ορίζον­
τας d-έσιν τά  Μ Π  αμα ίστιν ίπ ΐ  τοΰ όριζοντος, xai τοΰ  
Ν σημείου γενομένον ί/ιΐ τον όριζοντος δεδνχασιν α ί  Π Ν



ferentiis qua« .icqimliter ati aoftuinooiiali distant docuit ar- 
qμί)lίbus t«n)])oribus carum etiam ortus fieri, id<jue mani­
festum est ex iis quae in phaenomenis demonstrantur. Si­
militer eliam "semicirculi” inquit Kurtides Iheoremule XUI 
"qui post capricornum est aequales circumfcrcntiac oriuntur 
inaequalibus temporibus, ac maximis quidem temporibus eae 
qune prope contactus sunl tmpicomm. minoribus autem eae 
quae deinceps sequuntur, minimis eae quao prope ao(]ui- 
noctialein sunt, aequalibus denique eae quae ab aequinocti­
ali aequaliter distant” . At de occasu earuui nibil dis!>(‘rit.
Nam demonstrationis ratio in orientales determinationes ca­
dit, quo de argumento iam a Menelao Alexandrino commen­
tarius scriptus est, de quo posthac videbimus2 . Si tamen 
horizon per polos parallelorum transeat, hac 'demonstratione 
ulemur.

Sit per polos parallelorum horizon αβ·/δζϋ·, ct zodiaci se- Prop. 
micirculus, qui est posl cancrum, βξη, et maxinms paralleloniin 

el quadrans βνξ  in aequales paries dividatur in punctis 
μ V, et per a  et ulrumtjue punclorunt μ v describantur maximi 
circuli αμζ ανζ; hi icitur cliam per alterum pnlum transibunt.
Iam per μ » paralleli describantur circuli γμλ όνχ. Et (μιί.'ΐ 
uterque semicirculorum αμζ ω>ζ cum scmicirculo occidcnt îli 
αόζ  congruit 'nam circumferentiae βμ γμ simul occidunt, et 
quo tcmiiore ipsa γμ occidit, eodem punctum μ  circumferen- 
tian» γμ percurrit, uc similiter idem de circum/', ανζ demtmstm- 
lur , (|uo igitur tempore puncluut μ ciroumfcrontiam μγ per 
currit, eodem circumferentia μβ  occidit. Rursus, cum .semicir­
culus αμζ  positianeni horizontis sumpsit, puncta μ π  siniui .sunl 
in horizonte, el cum punctum » ad borizontem iwrxenit, circum-

i) Nihil ((uo(t nd lioc nrguincntuni pertinent sequitur in iis P»ppi 
Mitcctionis reliquiis «(uno nil nnsiriiiii nctiitiMii pcrvenerHiiI.

I. ct u  super vs. Λ> 3. ό om. BS οΰτιι*
S. itaiStaxov A. Ciuifiestei BS Ii. 0 OSf. .\B.S, riirr. C» 7. rt- 

μό̂ uor A, cnniuiix. B.*» 7. X . r« .W.V A, di!<tin\. BS 8. τη·ι·
ΛΙΛΙ AB, rwr i- μ  S 4 0. itar Λ Ι ι\  A, distinx. B.S 41. ix e t fn o i·  

coni. Hu 48. τά A l i i  A ,  lii-stinx. BS
:t!) ·
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ΝΜ nsQKpiqeutt · αμα αρα dvvst ή X II ηεριφίρβια * a i ζ  
ΝΜ. i r  ψ ό έ  ή Π^ί Svvsty to  Ν  iarartr^r ΝΩ^Βληλν- 
9ός' iv φ αρα  χρόνψ το Ν %ψ ΝΠ πΐριφίρ^ιαν όιίρχβ- 
ταί, iv τοντψ ·η ΝΜ neqitpeqsia dvvst. ομοίως δέ x a i iv  
φ  τό ε  την πβριφέρβιαν δι4ρχ6ται, iv τοντψ η ΝΞ& 
πε^ιφέρβια δννβι. in s i δέ διά των πόλων τών παραλλή­
λων γίγραμμένοι siaiv μέγιατοι χνχλοι, όμοιας άηολήφον- 
Tttt τών παραλλήλων -ΛίνΧων πβρ*φ$ρείαζ τάς μεταξν αν­
νώ ν  όμοια αρα  έατίν η μέν Μ Γ τ^ J J I  xai ΡΕ π ίρ ιφ ε-  
ρεΐ^, η δέ Ν Π  τή 2Ρ . έπεί δέ Ϊαα ι siaiv a i Β Μ  ΜΝ\ύ 
ΝΞ, xai δ ιά  τώι πόλων μέγιστοι -Λυχλοι γεγραμμένοι eiolv, 
μείζων αρα  ή μέν Ε Ρ  τής .^Ρ, η δ έ  Ρ 2  τί;ς S S ' iv π λ εί-  
ονι αρα χρόνψ τύ Ρ  τ ψ  ΡΕ περιφέρειαν διέρχεται ηπερ  
τό S  την ΣΡ, xai το 2  τ ψ  S P  η τό S  την S 2 .  αλλ' iv  
φ fiiv τό Ρ  την ΡΕ περιφέρειαν διέρχεται, iv τούτψ x a t 15 
τό Μ τ ψ  Μ Γ, iv φ  δέ τό  2 ’ τ ψ  ΣΡ, iv τούτψ χαι τυ 
Ν τ ψ  Ν ΪΙ· ίν πλείονι αρα  χρόνψ τό Μ  τήν Μ Γ περιφ έ­
ρειαν δίέξεισιν ηπερ τύ Ν  την Ν ΙΙ, τό δέ Ν την ΝΠ ηπερ 
τό Ξ  την ε Σ .  αλλ’ ίν φ μέν τό Μ τ ψ  Μ Γ δίέξεισιν, 
ίν τούτψ η Μ Β περιφέρεια δύνει, ίν  φ  δέ τό Ν τ ψ  ^ΐαψ  2ΐ) 
ifl) ΝΠ περιφ ερείς δίέξεισιν, έν τοντψ ή ΜΝ δύνει, ίν 
φ δ ί τό ε  την Ξ Σ δίέξεισιν, ίν τούτψ η iVH περιφέρεια  
δννει· ίν πλείονι μεν αρα χρόνψ η Μ Β δύνει, ίν ίλάσσονι 
δέ η ΜΝ, ίν ίλαχίατψ δέ N s.

(13 ['Ομοίως δη χαΐ τά ί,Ύΐ τοΪ! Ξ Η  τεταρτημορίον δειχ9ή-2ή 
σεται. οτι δέ xai ίν  πλείονι ανατέλλει η μέν Μ Β της 
ΜΝ, η δέ ΜΝ της ΝΞ, όντως δειχ&ήσεται. τετμήσ9ο» 
xai τό Ξ Η  τεταρτημόριον ομοίως τψ ΞΒ χατά τα  Ο Ω  
σημεία, χαι δ ιά  τον Α  πόλον xai τών Ο Si σημείων μέ-
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8, ewrooK A»BS 10. ή ifi MU A^BS, » ; u l l  A* «f /{.Ϊ7 
M U  A, corr. BS 44. t^c Σ 3  Co pro riji K S  *0. i<. Ι η η ν  r;7 
om. C o SS. 'Ομοίως — |). βΟΜ. S. ή N S  iiih-rpolatnri tribuit H u  

25. ητάρτη μορίου \, conittiisi. BS i7 . οΰτω A*RS 18. τίΐάρτη 
ιιορ<βι> A, coniunx. B.'< n i  O M  ct S9. zatr ο ώ  A, distinx. BS



Tcrcaliitc m  ρμ occiticrunt; er^o ipsae mt νμ simut ooctdunl. 
Sed quo tempore circuiufercntiu m  occidit, punctum v ipsam 
m  ficrcurriti ergo quo tempore puncUiiii v circuinferenUatn 
vft percurrit, eodem ipsa νμ occidit. Similiter eliam, quo 
tempore punctum ξ  uircumrerentiam ξσ percurrit, eodem ipsa 
ξν occidit. Sed quia per polos parallelorum maximi circuli 
descripti sunl, hi similes eorum parallelorum circumferentias, 
quae inter ipsos interiiciuntur, abscindent iTheodos. sphuer. 
i ,  /e}; ergo est circumf. μγ ~  ~  ρε, et V!t ~  ορ. Sed 
quia ex hypotliesi βμ νμ νξ ae(jualcs, el per polos maximi 
circuli descripU sunl, circumferentia igilur ίρ  maior csl quam 
ρσ, el ρσ maior quam σ| 'sitpn/ ρ)·ψ>ϋ. 21. Thvudos. .5. β):

a

///; / __/- — - ---------- V_. ■. ''
/ r T i i . l - ..............................- .................
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ergo [lunctum (» maiore tempore circumferentiam ρβ percurril 
quam a  ipsiun σρ, el rnrsiis a maiore tempore ipsam αρ 
quam ξ  ipsam ξσ. Sed quo tempore ρ circumferentiam ρ«, 
eodem μ ipsam μχ percurrit, et quo σ circumferentiam σρ. 
eodem v ipsam »ί τ ;  ergo μ maiore lenipore circumferentiam 
μ·/ pen‘urrit <|uam v ipsam νπ, el v maiore ipsam νπ quam 
I  ipsam ξσ. Sed quo tempore μ  circumferentiam μγ per­
currit, eodem ipsa μ/ί occidit, el <|uo tempore v circumferen- 
liani v/r percurrit, eodem νμ occidit, denique quo | ipsam 
ξσ, eodem ξν occidit; maiore igitur tempore circumferentia 
μ/i, minore νμ, minimo νξ occidit.



yiarot -Avxkot γΒγράφί̂ ωσα» oi ΧΟ-ί ΧΩΑ. Ομοίως rf») 
daiiitifittai μείζων r- όμοια jt iv  ΘΥ ΥΤ  ̂ ή ί ί  ΥΤ  
ϊίϋ  T S , χαι ttiiv /ιαραΧΙήλΜΡ αρα τψ μίγίατψ αΧ /ιβρι- 
ψ ίρίΐα ι · μείζων αρα iati» ι] f/μοΐα η μέν λ’β %ης ΦΟ, t, 
δέ ΦΟ ti)g Ξ Τ · έν nXtion αρα χρόνψ το Ω την Ω Χ  ό ι-ά  
έξειαιν ψιερ το Ο ΟΦ, xai tn Ο τ ψ  ΟΦ ψ ΐίρ το  S  
την S T . α ίλ' εν φ  μέν το Ω την Ω Χ , έν τοντψ ή ΩΗ  
.ιεριφέρεια αν ατ ίΙΙε ι, έν ψ δέ τυ Φ την ΐαην tij Φ Ο , η 
ΟΩ ανατέλλει, έν ψ δέ το S  την ΐσην τή ΤΒ  διέξειαιν.

Β«Β ΠΑΠΠΟΥ ΣΤΝΆΓβΓηΧ Τ.

η

γ
ν ' Ν ·

έν τοντψ η ΞΟ περιφέρεια ανατέλλει' έν ίτλείορι αρα  1» 
χρόνψ ή μέν ΗΩ .ιεριφΐρεια ανατέλ?.ει τής ΩΟ /ιεριφ ε- 
ρείας, η δέ ΩΟ r(g ΟΞ ανατέλλει, αλλ' έν ιαψ χρόιψ  
ίχάατη ιών ΗΩ ΩΟ ΟΞ fxmni/ ιών ΒΜ  1/Λ S S  «»’«-

ϊ . «ρη υιΐ). f « ,  ;"«(i fortassc \«luil iiiterpolaloi- *. ri« Φ Ο  Co  

pro τήί Ί ' ^  S. τϊίς ianle 8 T . H u  pro t!jt to  ΛΙ scrihi oporie- 
bel t i  X 6. re O! u|iortcbat to Φ ufroque loc« 7. l i  Sl'· opor­
tebat r i X 8. 10 Φ ’’ ro O  Γο ϊ α ψ  t i j om. Co. item proximo 
TS. 9. ti S l  oportebat ti T 18. tiia r /iifi ip»«· Pappus tioc l«)co 
non repetivisset t3. OS iiiilc fxaatij Cn pi-o 0 » S



SimilUer demonsti nhimuii ueqnulmni drcuniferentianim xe- 
micimtli qui {tosl mprimnum est enm quae hiemali vunlaetui 
tropici est prnpiur maiiirc Ivmimre oriri quum iltiim qune rf- 
umtior est\.

[ S i n i i t i l c r  uh  i| u a e  in  ( { u a d n t n t c  ξ η  c o n t i n g u n t  d c i n o n -  

s l r a b u n l u r .  S e d  o r i r i  c t i i in i  μ β  n i a i o r e  t e m p o r e  c|Uiiin ν μ ,  c t  

ν μ  ttm io r< ! q u a m  ξ ν ,  s i c  d e m o n s t r a b i t u r .  S i m i l i t e r  a c  β ξ  e t i i i iu  

( | u a d r a n s  ξ η  in  ( t e q m l e s  p a r i e s  s c c o t u r  i n  p u n e t i s  o  ω .  c t  

p e r  p o l u m  a  a c  p u n c i a  o  ω  d e s c r i b a n t u r  m a x i m i  c i r c u l i  α ο ζ  

α ω ζ .  I a m  s i m i l i t e r  u c  s u p r a  c i r c u m f e r e n t i a  d e m o n s t r a ­

b i t u r  u i a i o r  e s s e  ο Δ  q u a e  ip s i  t r  s i m i l i s  e s l '^ ) ,  c l  v t  m a i o r  

cA q u a e  i p s i  τ ξ  s i m i l i s  > ] ;  e r g o  χ ω  m a i o r  c s l  e a  q u a e  i p s i  

i p o  s i m i l i s ,  e l  φ ο  m a i o r  ei\ (| u a e  i p s i  τ ξ  s i m i l i s  e s t ;  ila< |u c 

m a i o r e  t e m p o r e  p u n c t u m  ω  d r c u i n f c r e n l i a m  ω χ  p e r c u r r i l ^ )  

( { u a a i  o  i ] ) s a m  ο φ ,  e l  o  m a i o n ;  ip s a m  ο φ  q u a m  |  i p s a m  ξ ι .  

S e d  «lU o t e m p o r e  ω  c i r c u i i i f e r e n l i a m  ω χ  p e r c u r r i t ,  e o d e m  

ip s a  ω ΐ /  o r i t u r ,  e t  « ju o  φ  e a n i  q u a ·  i p s i  φ ο  a e q u a l i s  c s l  p e r ­

c u r r i t ^ ; ,  e o d e m  ω ο  o r i t u r ,  e l  q u o  ξ  e a m  q u a e  i p s i  τ ξ  a e ­

q u a l i s  e s t  p o i v u r r i l ,  e o d o m  ξ ο  o r i t u r ;  e r g o  m a i o r e  t e m p o r e  

< m ’u t i » f e r e n l i a  i| u a n i ω ο ,  e l  m a i o r e  i p s a  ω ο  q u a m  ο ξ  

o r i t u r .  S e d  a e q u a l i b u s  t e m p o r i b u s  o r i u n t u r  ι ;ω  a c  μ β ,  ω ο

Ex scriptoris verbis quae cap. IU  sequuntur colligitur iioc ioco in 
(iraeco contexto aut tolia fere quali» supra inseruimus aut plenam dcmoti- 
slrationom sinnilem ilU qnae statim antccedit caso infelici j^riissu. Quam 
lacunam, ut ei|Uidcm existimo, postea explere eonalus est interpolatur 
quidam, qui insulse admodum ea composuit, quae supra uncis notavimus.

8 ) S ic  ad  v e rb u m  n o n v e rtim u s  e a  ( ira e o a  q u o ru m  s tru e tn ra  r e d i i  »<i 
<M-liema n fp ii/ tp f in  η ίρ ΐί/ ί(ΐ» / « ί u fC ··*· ' ?  ί μ ο ΐ α ,  v o lu i A u to ly cu s  lib ro  d e  
s p h a e r a  q u a e  m o v e to r  p m p o s .  9  ή  Γ Χ  : i n j i i f i t t n a  τ ι ' ί  V .I l  n f { u i f n i t i i c i  
u i i f i o f  i a t i i ·  i  ό μ ο / α ,  e t  Ι ο ι η ή  !/ / . U l ·  λ ο ι π ή ς  t i ) c  Α Π t i a a a m i  ( a r i i ·  ΐ. 
h u o fu ,  n lia q u e  s im i l i t e r  s cr ip s it  t‘o n f .  in d ic e m  s u it  ο μ ο ι ο ς  c t  i u o i i r t i t  ■ 
V e ru m  in te rp o la to r  q u id  in  h ac d e m o n s tra  lio  n e  e o  d ic e n d i g e n e re  e ff ic e re  
v o lu e r it ,  n o n  s a t is  l iq u e t .

3, .Sequuntur in Gmecis pauca vtirba, quoruiu sententia «st 'et pa­
rallelorum igitur maximo ciwumferentiao '. quae corrupta esso apparet- 
1'ortasse interpolator dicere voluit "nam  Ime circiim fereniiae in maximo 
pantlleloram itlmciinae sunl wimndum projim. SI huiu.i lihrf".

t j  Oportebat, nisi fallor, scrihi ''puneU m i/eircum lcrenliam jj'»»", et 
sim iliter in proximis. Redit Uunen idem dicendi stenus infra rap. l i S  sq.

5; Quidni lires ins et aptius '<( ipsam percurrit”, i<i quod etiam 
Comnwndinus praetulit?
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608 ΠΑΠΠΟΪ ΣΥΝΑΓβΓΗΣ ζ.

t i l l e i  {η fisp ΗΩ ΒΜ, f/ Si ΩΟ ty  ΜΝ, ή δέ 5 0  τ» 
ΝΞ· tov to  ‘/aq  m i ir  τψ^αψοιχείφ dedetxmti- A fa t iU s t  
αρα  ey πλΰατψ  χρόνφ η ΜΒ, ίν ίλαχίατψ δ ί ή ΝΞ.]

114 νς'. Ji6€ixxai μίν ϋτι τον μετά τον χαρ%ΐνον ημίχο- 
χλίου τώρ ϊσων ιίΒριφεραων η syytov της 9sqm fi ανναψής» 
τον tqomKOv της άηώτερον ίρ  πλείονι χρόνψ δννει, τοΰ 
δ ί  μετά τον αΙγήχεριο ήμιχυχλίον τών laotv περιφερειών 
ίν πλείορι χρόνψ άνατίλλει η ^/γιον τής χειμερινηξ συνα­
φής τοΰ τροηιχον τής αιτώτερον, ε ι δ ί  τις ίη ιζψ ο ίη  εΐ 
χαι τδ άνάηαλιν γίνεται ώστε ίρ  πλείορι χρόνψ άνατίλλειν ΐη 
τας ί)> τψ μετά τόν χαρχίνον ημιχνχλίψ Yaag ηεριφερείας 
α ιεί τάς εγγιορ της άπωτερορ τής θερινής συναφής τον 
τροηιχοΰ, τοντο δη, ^ητέον, ονχ ίν nAay οιχήαει σνμβαί- 
νειν [τοντο] δννατόν ίατιν· δειχ9ήαεται γάρ ί π ί  τινων 
οριζόντων παρθένος μίν λίορτος όρ9 οτίρα  άναφερομίνη, 15 
άνάηαλιν δ ί  ό λέων τίαρ&ένον ίρ πλείονι χρόνψ άνατέλ- 
λίορ, xai λίων μίν -λαρχίνον ορθότερος άναφερόμενος και 
ίν  ηλείανι χρόνψ apaxiiJ^av.

t l »  "Οτι μίρ ovp ίν /ravri χλΐμαη. Vmov αιαιολαι y.ai 
δνσεις εισίν toig iji' ζψδίηις, όρ^οτίρη ήναφερεΐαι λίον- 2» 
τος ytaqif-spog, δειχ^ησεται orms.

"Εατω όρίζων ύ Α Β Γ , θερινός δε ό J H ,  χαι h i i  μίρ



ac μν, ξο ac νξ, sicut in elemento ilcnrionstratutii est" ;; ma­
ximo i&itur tempore μβ, minimo νξ oritur.]

I.VI. Itaque demonstratum est primum: aequalium cir­
cumferentiarum semicirculi qui post «merum est eam quae 
aestivo contactui tropici est propior maiore tempore occidere 
quam illam quae remotior, tum: aef|ualium circumferciitiarum 
semicirculi qui post capricornunt est eam quae hiemali con­
tactui tropici est propior maiore tempore oriri quam illam 
quae remotior est. Iam si quis insuper quaerat, (iatne etiam 
contraria ratione, ul aequalium circumferentiarum semicirculi 
qui post cancrum est eae semper quae aestivo contactui tro­
pici propiores snnt maiore tempore oriantur quam remotiores, 
hoc quidem dicamus non in omni habitatione posse contin­
gere. Nam demonstrabimus in quibusdam horizontibus vir­
ginem rectiorem ascendere quam leonem, et contra leonem 
maiore tempore oriri quam virginem, et leonom rectiorem 
ascendere ac maiore tempore oriri quam cancrum. Sed

in omni climate, ubi duodecim signis ortus el occasus Prnp. 
est, virginem rectiorem ascendere quam leonem 

sic demonstrabitur ·'.
Sit horizon αβγ, el aestivus tropicus δη, qui in primo

R' Recte Commandinus ednotat verbis b' ατοιχι(φ  Euclidis phae­
nomena designari. Quod mirum videtur; sed nos interpolatori quidem li­
benter id concedimus. Qui si eam phaenomenon formam, quae num; ex­
stat, in manibus habuit, theorema XII, at certe invito Pappo, citare im- 
tuit: si non, obscurum admodum est, quod ad theorema provocaverit.

1 : Figui-as ad similitudinem earum quae in codicibus exstant, (lunm- 
vis diu dubitasscmus, describi necesse fuit, quoniam alia forma iiulia 
cum verbis scriptoris congruere visu «st.

3. ^ U ia tu i  ΛΒ. S cod. Co post 3ΐΚ(ίαχψ  addi oporte-
bat ftii· post n M H  add. h  U a a a o n  S i  ij >/.V Cu 4. .\ s  A> 
in niarp. ,BS) S. iy y n e r  el ». ta .  fy y tiov  corr. B.S t * .  ro ito  
dei. Mu 15. όριΐοτ/(ΐηΐ' Λ, scti r  deletum »6. ntifitlfin i· Hu auc­
tore ('u μΐΌ nan9it'«u  tT. όρί>οτί(ΐοΐ' MIS, c-tirr. Hu ίο . imiiUnn  
λ , ζωύ'ίοις BS i i .  ό - Ι Ϊ ΙΚ  .\BS, oorr. Co nisi forte .ί« Γ Α ' Pappus 
scripsit'
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τής a' KToiosuii έφαπτίσ9ω τον ορίζοηος, e/rt d i Ttjg (f 
jr.f(0otm& %$μνί%η tm  ορίζαηα^ nόL·s ■. ϋ  a&%n£ eovftt τό 
Θ, m i dia τον Θ xai Tcdv τον όρ ΐζοη οί noXwv μέγιατος 
χΰχλη  ̂ γ£γοάψ9ω ο ΗΘΕ· tara i αρα μ ίαψ φςινος χαΐ ορ- 
9og ίΐρός tov ορίζοντα [ίιά γάρ τών hoImv αντον έατινά 
γεγραμμένος]. γεγράψ9ω δη xai δι« τον J  ζψδίαχος χύ­
χλος ο B JV , xai mtm ό Β Γ  ισημερινός χύχλος ,ώς χαι 
ίση»'], in si oiv oi J H  B J r  ίφάίττονται άλλήλων, διά  
δέ τής άφής τον J  xai τών τιόλων τ ο ί  (νος τοΰ  J H  [το£ 
θ\ γέγραηται μέγιατος χνχίος ό μεσημβρινός h H & JE , ΐκ 
xai δ ιά  τών τοΰ ίτέρου πόλων τοΰ B J r  ηξει xai υρϋνς 
tattti ηρος αντόν, ωατε xai ό ζψδιαχός ορϋ-ός ta ta i πρός 
τόν μεσημβρινύν xai διά τών ηόλων αρα. έ'ατιν όέ χαι 
ό ορίζων χαι 6 ισημερινός διά  τών ηόλων του μεσημβρι­
νού, ωατε xai ή χοινή τομή τών τριών χνχλων, όρίζοντος, ΐ.ϊ 
ζψδιαχον, ισημερινού, τά  Β  Γ  σημεία i a t iv  χανά διάμετρον 

J 16 οντα, ώ'οτί Ισημερινός έατιν ό Β Γ  χύχλος. δυ^ρήσ^ω ί, 
j r  εις  γ ισα χατά τά Ζ  Μ , δ ιά  δέ τών Ζ  Μ χόχλοι 
παράλληλοι γεγράψϋ-ωσαν οι Α Ζ Κ  ^!Μ0' εατιν αρα  χαρ- 
χίνον μέν δωδεχατημόριον το J Z ,  λέοντας δέ το  Ζ Μ , ηαρ- ίιι 
9ένον δέ τό ΜΓ. οταν μέν δή ή Μ Γ άνατέΧλτ), ό ζψδια­
χός ϋ-έσιν τινά' έχέτω τήν ΙΙΜΞ. οταν δέ  >; ΖΜ  
άνατέλλιι, ο ζψδιαχός 9έαιν Τξει τι*ά· έχέτω τήν ΡΚΟ. 
δ ιά  δή το έν τψ (f τών αφαιριχών Θεοδοαίον χα' 9εώ-

β ίο  IIAIlIIor ΣΙΝΑΙ ίΙΙΉϊ: c.

t. ^ttiSmois add. Hu aurtorc Cu i .  to  S, nni. .MI 3. β. Jik 
}>«ρ — γίγ^βμμ/ί-οί addidit intL‘r(i(itatur, Themlosli .·![ΐ|ΐ8ϋΐ·. ♦ pnipus. I.i 
luie perlinere significans S. ζω ιίιαχός ζηίιηχίΐί B.'', item p«sl- 
hac cap. U S— 118 7. 8 . ώς xai ίσ η ν  interpolatori tritiuit Uu 
8 . /ijr Co pro t i r  9. mfiji.VH, corr. S loailoni sci-iplurae varietas 
redit p. βίβ. i ;  sed άΐ(βς etiam ΛΒ c.\liiticnt p. 311, 9. 10. toi'
f* ϋί ipse l^ p u s scripsisset. nt>n anlcn posuisset piaralcna των πόλων 
t» . ό / r a  J E  roniunx. BS 13. ta tiv  —  17. xrxilof interpolatori 
tribuil Utt «β. ttt i i r  Λ, distinx^B.s 18. y": is Λ;Β , Λ'β S 
Co. tii(n Cn ta  XM — fftir XM  A, distinx. BS iO. itatUxait, 
fMfiitiy A , coniunx. BS, item p. 612, S 24. ύ  A, B.S
A.< ΛΒ, fh o a t ir  .̂ (Murai’ S, xfl' voluit Co



LIBKA VI. PROPOS. 58, 611

casu horizonleni tangat, in secundo autem horizontem secct, 
et (loiuiii eius c l per 9  ac polqs horizontis maximus cir- 
(Hilus dcscrilMilur; iiic igilur ot tneridiaiius erit pt ad 
bori/ontt>ni fw'rp«iidicularis Theudos. sphaer. /, IS). Descri­
batur eliam por δ  zodiacus βδγ., sitque fiy circulus aciiui- 
noctialis. Iam quia cinuli δη βδγ se invicem tangunt, et

i' i/ ! 
J '

.

''' . J

- U

.•9

)■'·

..... ...

\ '  - - - - - - ..■ I 4

per contactum δ  ac polos unius, scilicei maxinuis j-ircu- 
ius meridianus η&δε descriptus esi, hic etiam per polos al­
terius. videlicet βδγ, transibit s/ihaer. i ,  S  ad eumque pcr- 
pendicularis erit \ibid. 4, 13 ; quare eliam zodiacus ad me­
ridianum per()cndicularis erit; ita((uc etiam per polos eiit-s 
transibit. [Sed ellam horizon atque aequinoctialis (hm· polos 
meridiani transeunt; orgo in communi sectione trium circu­
lorum, horizontis, zodiaci, aequinoctialis, sunt puncta β γ, 
eaquc secundum diametrum opposita; «juapropter (f/ re rm i. 
siiMt ah initio supposuimus. aequinoctialis circulus est.) Di­
vidatur quadrans δγ  in tres partes ae(iuales in pmictis  ̂ μ, 
per ({uao circuli paralleli αζχ λμο describantur: cancri igitur 
signum obtinebit circumferentiam δ ζ .  leonis tfi, virginis μγ. 
Iam si circumferentia μγ orietur. zodincuii positionem quan- 
dam habebit; habeat eam (juae iu fiyuru signi/irutiir cirauii- 
ferentii\ ηνξ ·. el si ζμ orietur, zodiacus uliam (piandam posi­
tionem hab<>hit: habeat ip.saiH ρχο. Erpo propter Theodosii 
sphaericorum lil)ri II tht orema 2 1 zodiacus, eun» positionem

♦' In Cii Theodosii splmpricornni forma, (juae ad nostram iielateni por- 
venit, est theorema vicesimum secundum. in· similiter illud duiMlorimum, 
quod Pappus paulo post cilel. in nostris editionibus csl decimum lertium.



»12 ΠΑΠΠίΐτ SYNAi a r u s  ς.

ρψ α όρΐΡήτατός imfv,  τουτέαιιν tm m gdratoa B JF '  
ngo  ̂fiat όρίξοντα^ ο ζΐ/tdtaxos  ̂Sdatu η(ω» την Β ^ Γ , aiei 
ό ’ ό eyyiov tFjs J  συναφής τ/̂ ς Εαρινής τής άτιώτΐρην 
fjoaov χίχΙιται· όρ9ότίρος αρα iativ  ο ΙΙΝΞ τον ΡΚΟ.

xai irsl το ftiv ΝΞ δωδΐ·Αατ»,μΰριον ανατ/λλβι, ο  ίστιν  τής:> 
ηαρδ-ένου, τον ζψδιακηΰ Ο-ίσιν ίχοντος τ ψ  Π Ν 3 , το δί 
ΚΟ άνατίλΧει, Ηπερ εστιν τοϋ Χέηντης, τοϋ ζψδια·/Μϋ 9 ί-  
σιν ^οντος την ΡΚΟ, όρθοτίρα αρα \ 7ΐαρ9ίνος άναφέ- 
ρεται λέοντας in i τούτων τών oiyu âtutv, ίφ ' ων ίίάντα τά 

117 μέρη τοΰ ζφδιαχοο άνατίλλει τε χαί δννει. χα ι φανερον 1<ι 
οτι αΐ 9-έσεις τοΰ ζψδιαχοΰ χύν.λην ορθώς εχονσιν τφ ifi 
τοΰ β'· Ημοιαι γάρ εϊαιν αί περιφίρειαι α< J J I  ΧΣ ΜΝ 
ΓΜ, χαι ϊσαι α ι Π Σ  ΡΚ ΣΝ ΚΟ, ΐαοτε ατρεψομεντ^ς τής 
σφαίρας άρμόζειν ίν ϊσφ χρόνψ τψ α ιτφ ’ τά σημεία ίπ ί 
τά σημεία, χα9' 8 χαι iv τφ 7τερι χινονμένης α ψ α ΐραςϋ  
δείχνυται, χαι τάς μεταξύ 7τεριφερείας «;«g in i  τας ϊσας 
>χαι μεταξύ περιφέρεια ό ,τηΰ ζψιίιαχοΰ χύχλον]. δει δέ 
τψ  lar̂ v τή Μ Γ άνατέλλονσαν μεταξύ πάλιν είναι τών α ϊ ­
τών :ιαραλλήλχι»ν, διότι η ιής Ή Γ  άναφιιρά ή αντή λαμ- 
ίίάηται τη S 3 ' ον προοδεύεται δ ί  τό 9εώρημα τοντο ονχ- 2»

4. i .  nut — άιι/μο'ΐκ, «ut snttein ό Κ.^ΓαιΙιΙ. interpolator



βόγ babeliit, rectissimus eril, id est maxime sulitimis ιΊιΙ bo- 
rijiQiileiti, et m eu seniper ^ίΐίώηβ,. quae propior est aestivo 
contaclui ό, minus erit inclinatusquani m ea quae a cim- 
taclu ό  remolior est; itaque circulus ηνξ  rectior est quam 
(f»o. Et quia signum νξ, quod csl virginis, oritur zodiaco 
positionem τινξ habente, ct xo, quod leonis csl, oritur zo­
diaco positionem qxo habente, rectior igitur νίηίο Icone as­
cendit in iis habitationibus, in quibus omnes zodiaci partes 
oriuntur atque occidunt. El positiones zodiaci, quemcuhnixliim 
desiriplue sunl, rectir se habiirc iiianirestum est cx sfiliaeri- 
curum Uhrill Uieoremile 12**:. Nam circumferentiae δ/ι ζα 
μν γξ similes, et πα  ςχ αν κο aequales sunt; itaque in con­
versione sphaerae aequati tempore puncta jc a v ξ cum punc­
tis δ ζ μ γ  congruunt, sicul etiam Aulolyuus in libro d(* sphaera 
(]iiae movetur demon.slrat ;̂, el aequales uircumferentiae inter 
jiarulMus inlcritHitae cum ac(|ualibus. Circumferentiam nulem 
μγ, cum oritur, rursus inter eosdem parallelos essi: proplcrea 
necesse est, quia ascensio circumferentiae μγ eadem .sumitur 
atque ipsius neque vero theorema procedit in maiore ele-

8j 1(1 ι'ϋΐ "(ilnnuitt zncliaci cura liorizontis pleno maiorem aniiDluiii 
eHleiel". Eodem igilur sensu janav xifxA/rnt l’ki{>pus scripsit, quo Theo­
dosius I. c. cum circulum, ijui iiilnorcni uugutum cuni pltiii» ulterius 
efticit, μ«λΑο>· χιχλιμίνον vocat. Iu definitionibus liuctiitcs elem. <4 
def. 7 ct Theo(losiu.s sphaer. t def. β nihil nisi quid sit ίμ ο ΐας  xtxK- 
σβαι exponunt.

In nostris Theodosii editionibus est Uieor(*m.i tertium decimum. 
Conf. supra adnot, *.

») fropns. 1 :  'Fmv aifut(>n arrpiVfijri» όμνΙ<5{ nifii τόι· ί«ΐιιή{ 
«iom , Λ«ΐ'Τ« »« h i  iii(  iiiiifuvtlui »i/c atfufyut αημίϊιι ir  τφ ίαιρ 
;;ρόι·)!> r«f όμο/α( num inif/at ιΊιι-ξίιιχηηι rm' ηαρηλλιμωΐ’ xi'x/.cur 
«<j>' ωΐ’ f f i f tftai , et idem Miedia in demonstratione; }.fyio 4>vr Sri ir  
Ιαφ /(10)’̂  to  Γ  αημ({ον in) ro /«' anftayi f f f tm »«1 to  ./ tjii to '/■ etc.

i .  0 BS, om. A 3. t)'yfioy A, corr. IW in t l  add. Hu s. i/ 
.S, om. AH ♦!. I i .  tm  /// tov tl rp to i’ fi' τψ  /;■ toi’ 
/i' vuluit Co H . τφ «ιτ^ϊ tini. C« 18. »7. tani in )  -  τιtitiif i\inii 
add. Al in mary. ;BSl M. *« J μ^t ι̂ίi' — χνχλοι· triliuit Hu inter- 
liulnturi, qui haec scribere voluerit; ιο ί ζψΰικχοϋ t« i μιτηξί· τ<ΰι· 
ηα{ΐαΧίίιίων ό ή coni. C»
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i t l  iv μ εΐζοη  ίξάρματι, otav h όρΐζων μειζόνω* Ιφ άιιτψ  
vat {> W  ο  ti^dimhg i^ am m au

I1S νζ'. ’Έατω di ννν τοϊς ^^/toweg dgeiv τών οΐχήσεων, 
ίν οίς τ ά  0g90tiQd αναφβζή(ΐίνα τοϋ ζφόιαχον όίοόεκατψ  
μόρια ίν ίΧάααονι χρόΐ'ψ άνενεχ^ήαίται των Λλαγιωτίρων ■> 
άναφ^ρομΐνων.

Έχ·λεια9ω μίγι-
__ϋτας x ixlog  ό Α Β -

‘ ^  .g  ορΐζων ό ιά  τών
■■ '·. πόλων τών ηαραλ-\»

g /  ' J ,η  λήλων, χαι εατωσαν
■' .........— ■/·■ -· πόλοι τά Λ  Γ , xai

I ' ... · ......"Λ αυτών μίγιατος
ί " J  . - - J i f  ο Α Θ Γ , τοντέβτιν

 ̂  ̂ : μεσημβρινός, m i  15
— - ~ ~ / ζ  θερινόν μίν

I............- '  " /  ψιχύχλιον τό ΕΗ,
/  χειμερινόνδίτοΚ Χ ,

' ζφόιαχον 9 ίσ ις  ήτί

614 ΙΙΑΠΠΟΥ ΪΪΝ Α ΙΏ Π β

μίν η ΕΘΖ, ό τ ι  6i'H' 
>) ΗΘΚ, άνατσλιχών 
οντων μερών τών

προς τοϊς Η  J  Ζ, χαι όΐ(ΐρήα&ω τό  Ε θ  τεταρτημόριον εις 
τά  ζφόια χοηα τά Α  M' λέγω οτι opUoTifja ή Μθ της Λ Μ 
«ναφέρ®τ«ι. '-ή

'Εηει γάρ ο βριζών ίστιν 0ιά τών ηόλων ττς σφαίρας, 
ταυτέστιν τοΰ Ισημερινόν, ορ&ός ίστιν ηρος TOf αντόν, 
ωστβ χαι 6 ισημερινός ορ9ός ίστιν  τψ δρίζοντι' χαι όιά 
τών πόλων αρα τοΰ έρίζοντός ίστιν ό Ισημερινός. Άηιν 
όέ xai ο μεσημ^ίρινός διά τών πόλων τοϋ όρίζοντος, <ΐ]ί(ΤΤ£:ιιι 
η χοινή τομή τοΰ ισημερινόν χαι τοΰ μεσημβρινού εισιν οι 
πόλοι τοϋ ορίζοντος. χαι εστιν ό μίν ισημερινός φερόμε- 
νος «ei ό ιά  τών πόλων τοΰ ορίζοντας, ό δε ζψόιαχός χατά 
όνο σημεία μόνα [χριοΰ αρχή χαί χοινών
τομών τον ισημερινόν χαι μεσημβρινού, ωστε χαι ή 
τοΰ ορίζοντος in i τον πόλον περιφέρεια τεταρτημορίον



vationc, cum horizon maiores dm dos  tnngit quam quos zo- 
tliaeu» taegit,

LVII. Nunc autem horizontes carum habitationum inve-l’«'i>· 
niantur, in quibus zodiaci signa, quae rectiora ascendtint, 
minore tempore oriantur quam quae obliquiora asccndunl.

Exponatur maximus circulus αβγό, qui sit horizon per 
polos parallelorum transiens, el sint poli α γ, per quos maxi­
mus circulus, id esi meridianus, a^ / demiluitur. silque «r, 
semicirculus aestivi tropici, ·*ζ hiemalis, et zodiaci positio sil 
interdum ϋ9ζ, interdum ac paries orientales sini ad
puncta tl ό  ζ, et dividatur quadrans in tres aequatex par­
tes, i. e. tria zodiaci signa, in punctis i, μ ; dico circumferen­
tiam recliorem ascendere quam Ιμ ').

Nam quia horizon per polos sphaerae, id est ;«·»· ;«)/«.■.· 
circuli aequinoctialis, transii, perpendicularis igilur est ad eun­
dem [itaque aoquinoclialis ad horizontem pcqiendicularis estj; 
ergo aec|uinoclialis etiam j)er polos horizontis transit. Verum 
eliam meridianus per polos horizontis transit; itaque commu­
nis scclio circulorum aequinoctialis el meridiani est en revta 
qufii' por |>olos horizontis durilHr |nl ao(|uinoctialis «luidem 
semper per polos horizontis fertur, zodiacus autem in duobus 
tantum punctis per communem sectionem aecjuinoclialis et 
meridiani truusit] ; ergo ab horizonte ad polum est circum-

»'( Haec extrema, ut )n Graecis significavimus, nostra coniectura 
addidimus. Omnino hinc incipit tutissima genuinae !>cripturae corrup­
tela, cum «t interpolata nonnulla et alia aliis rationibus depravata siut.
Quae nos, partim Commandino awrtore, utcunquc in l.atinum sermo­
nem convertimus, Craeca autem, quae probabili coniectura sanari non 
posscnt, intacta relinquere quam temere immutare maluimus.

LIBER VI. PROPOS. S9. ϋ1Γ>

___S. NZ  A* in roarg. !BS; 8 . 9. ό .4H J  ABS, corr. t'o M. t«
A r  A, distinx. BS i i .  r, H fi ABS, corr. Vu iS. to it U.fX
A, dlsltnx. BS τίτάρτη μόφον X, eoniun\. HS 44. ni feiiifin Λ, 
tri BS, τηίη faa ooni. Hu χατά add. C« t« ./Λί A. 
distinx. BS 44. 45. )Jyia — iiraq  add. Hu 48. iSirff — 
βρίζονχι propter raviokoyiai· suspecta videntur 34. *(i(ef —  Hiyot· 
interpolatori tribuil Hu (« ftn it atyioS etc. voluit Vo' Jm  Cu pro ό 
SA. TCTapTi} μορίον A, coniunx. BS, item p. 616. S init.



άμοιρων Q']· *«» ίοτιν ίη ί  tov ορίζοντας νά Ε  Η  Κ Ζ 
βΜτα %ών α φ & ν  αψιύα^άν> i u i  % m  μ ίο η μ β ο ιν α ΐτ
τααρτημορίου, ωατί τό τ£ταρτημόριον to  άη ό  τώ» Ε Η 
Κ Ζ  in i t o  τον Ιοημ$ρινον χνχλον xai toS μΐοημ/Ιρινον 

U 9x ai τον πόλον τον όριζοντος χοινόν σημεϊον νο Θ. xai'  ̂
dia τών Λ  Μ Θ τιαράλλιβοι χΰχλοι γβγράφ&ωααν οι ΑΧ  
MS B Q J'  tlsfai όή ο B Q J  ϊαημΐρινύς, ώς ηροεΐρΓ^ται. 
γ{γράφ9ωσαν διά τοΰ Α  πόλην χαι ΐχάστον των Α  Μ Ξ  
Ν μΐγιοτοι χνχλοι οί ΑΟ ΑΠ. Α Ρ  Α Σ . χαι εηΐίδή τψ 
ι^ τον β“ τών αφαιριχών ϊαα ι eiatv ai E A  Η Ν  xai ΑΜ  tu 
ΝΞ, xai αί Μ θ  ΞΘ, διτ/ρηνται δέ ϊαα ι, ε ις  τά  ζψδιά ti­
aiv δια ιρί^ ειααι xai ϊααι άλλήλαις eiatv, xai eartv τό Ε  
χαρχΐνον Ο ηγούμενον τον ημιχνχλΐον, χ α ι τό Η  χαρχίνον 
J  ίηόμενον τφ ημιχνχλΐψ, ωστβ τά  μέν Λ  3/ Θ αι/~ 

μεια tm ta i  τψ Ε , τ ά  δέ Ν Ξ  θ  ηγείται τον Η , ώστε ί·> 
είναι τά υμόζωνα ζψδια χαι είναι τό Θ σημεϊον χριοΰ 
'J x m a  τό Η  χαι ζνγοΰ Ο χατά τό Ε. μείζων αρα  iativ
I μέν ΒΟ της 011, η δέ Ο Π  τής ΙΙΘ , ομοίως δέ xai η 
μεν Α Σ τής ΣΡ, η δέ ΣΡ τής ΡΘ · εσται αρα  η ΟΘΣ τής 
ΠΘΡ μείζων η διπλή, τοντέατιν «jj όμ ο ιότψ ι η Α Ν  τής 2ι· 
ΜΞ. εατω δή τής ΜΞ διπλή τή όμοιότ·ητι η ΑΦ , ^διά 
δε τών Φ Θ μέγιστος χύχλος γεγράφ^ω δ ζΦ Θ(). βσται

«ttt ΙΙΛΙΙΙΙΟΪ ΣνΝΛΓδΓΠΣ r.

1. .1 ^  Λ(Β), μύΐρύν ίννίνήχορτα S , interpolatori trtbnit Hu 
τα Έ η  ΚΖ  ΑΒ Paris. ί368, distinx. S ί . οντα Οημίϊα ta v  rQonixiSi·, 
άφ' ών in i τόν  etc. coni. Co aqeSv S, « q w  A, a if'  (w B 3. Sittf 
τό] άΐστ’ Ιστιρ coni. Hu auctore Co itta^nn μόριον  A, coniunx. BS 
T« 'ante κπό) Â  pro tov 3. 4. των EU K X  ABS, distinx. Hu 
e. τώι* Ι ίΑ ίθ  A, disUnx. B X » μ & )  β. 7. οί ΊΤί» N S  ABS, 
corr. Co 7. δη ό l iO J  ABS, corr. idem 8 . 9. tiSv AM  N S  AB, 
distinx. S, corr. Hu 9. 40. xui In t l  d ia το im Sixtno» Hu 4 0. ίή  
ταΰ i i  h , ιβ TOV fi' B, δωδίχάτφ τον 0futi(tov S, l y ’  τον /  votuit Co 
44. 4S. δι^ρηται i i  ( l i  Ισα ή Ε θ ,  x«i η HU α ρ α  tis  τ ά  ζ^ ίιά  iativ  
δ ια ιρ ί^ ί ΐα α , x<ii ian v  to_Kclc. coni. Hu 44. ζ ώ ι δ ι α  tlaiv  A, {'oiifuc 
tfai I8S 43. 44. 0 — 0  ABS, άρχόμΐνον  call. cap. 4*7, ve/ άρχηχάΐ' 
coii. cap. 414 coni. Hu, item paulo post vs. 47 14. τον ή μ ιχ ν χ ϋ α ν  

ABS, corr. Uu auctore Co 44. 45. τά μίν Α λ ΪΘ  — r i  J i  NSH  A, 
distinx. BS 48. ilva i rd' flvttC n r a  vet tiv a i s ' coni. Hu ζ ο η ί ι α
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ftfi-pnliii quadrantis. Kl sunt in horizonte tropicorum puncla 
t} Tt. ζ [a quibu» (ul meckUanum. esi quadraolis. circum­

ferenti»]; ergo quadrans est a punctis 6 ij y. ζ nd 9  com­
mune punclum aequinoctialis circuli el meridiani, quod idoni

horizontis [>olus est. 
Iam per λ μ de­
scribantur circuli pa­
ralleli Xp μξ 
ergo β&δ aequinoc­
tialis erit, ut supra 
diximus. per
polutii a  ac singula 
puncla ). μ ξ V de­
scribantur ina\imi 
circuli «o α π  βρ aa. 
Ivt f[uia propler thcn- 
rema I 2 ’"j libri W 
sphaericorum est e).

et λμ =  v|, 
et =  ξ 9 ,  at(iue 

ί';Γ amslritclione qimdranfi εϋ- in punrtis l  μ in ac(|uales 
partes divi.sus ost, quadrans eliam ι;θ· in Ires mqimles 
jmrtes, i. e. tria signa divisus est Tei est s  principium 
cancri praecedens semicirculum, et η principium cancri se- 
nticirculuni sequens, (|uapropter puncta X μ & ipsum c se- 
({uuiitur, i‘t ϋ· ξ  V ipsum »; praeceihmt; ilaque hina sipna 
sunl in eadem xonn, et punctum 0- arietis principium ost 
versus tj, ideniqtie librao principium versus ej. Ergo est 
βο >  0/1 >  ni ,̂ ac similiter δ α  >  supra prtipns. i l .
TheiMliis. xjihiter. .). β ; ilaque oi^a >  2tr9Q, i<l est simili­
tudine Xv >  ·2μξ. Sit similitudine Χψ =  ^μξ, et per q 't 
describatur mavimiis circulus hic igitur ad horizim-

■**) tn nostris Tticudusli cdilionihus »wt tlieoivina lorliuin >lt‘i-iimun. 
Conf. supra p. 6H  adnot. · .

(sine acc.) Λ, ζ ώ ί ι α  HS 17. ζ υ γ ο ΰ  AS, B cod. ( ' «  19. r)

rft Cl' ttii CW A*S. corr. Ii SS. f<5>' ‘/>W A, ()isl>ii\. HS 
PaiifUf II. 10



δή ovtog δς9ό$ νψ A B F J  ί>ρίζον%ί (τα /βρ © iativ η ύ -  
ίΙο$ χον ά^ί^Μ«ο$) · -

120 Αέγω ονν t f t ,  έάν ορίζοντα ύποατηαώμβθα ητοι τον  
ζΦΘΟ} η τον ΗΘΚ  {8g ίφ άπ τη α ί τοϋ ΕΗ  9βρινον τρο-  
ΐίίκοΰ h  »g μεταξύ τών ζ  Η  πιπτοναυ οΪΛήσεή, δειχ&ή-ί> 
αεται ηαρ&ένοζ ίέοττος όράοτέρα αναφερομίνη, iv riXeiovt 
d i χρόνφ ίΐαρ3·ένον λέα>ν άνατέλλων.

’Εηείηβρ ιή» ηλείονι χρό»* ]̂ ν η εστψ άμ ψ  ορίζοντα  
τοιοΰτον μή μειζόνων εφαητόμενον ϊ/ττερ ειαιν ο ί τροπικοί 
τίύκίοι, φανερον ουν οτι δ ιά  το προαποδεδειγμένον η α ρ -  ΐ·ι

121 9ένο$ Ιέοντος ορ9οτέρα άνενεχ9ψεται. ίηο'Λείσ&ω π ρ ό -  
τερον έ  ΗΘΚ 6ρίζων, m i εατω αντοΰ άνατοίιχώτερον 
ήμιτινχλιον το Η Θ Κ, τοΰ μεαψβρινον οντος τοΰ Α Β Γ ^  
ίρ9οΰ  τοϊς ηαραλΧήλοις χαι τφ ΗΘΚ' αρχτ<χό$ αρα  τον  
ΗΘΚ ορίζοντος b Ε Η  9ερινός τροηηός. καί εαται καρ- I '· 
χίνου μέν δωδεχατημόριον το  Ε Α , Χίοντος δέ το Α Μ , 
παρθένον δέ το ΜΘ' ορθότερα αρα »; ΜΘ τής ΑΜ  ανα~ 
φέρεται.

122 Αέγω οτι έν πλειονι χρονψ ανατέλλει ή Α Μ  τής 
ΜΘ. ' 20

ΐίτβ ί γάρ δέδειχται μείζων η διπλή τΐ} όμοιότψ ι ή 
Α Ν  τής ΜΞ, χοί έν φ  μέν χρόνφ το Λ  τήν Α Ν  διεξελή- 
λνθεν, ανατέλλει ή Α Θ  (τον γάρ Α  άρξαμένον ίιπο τον 
Ν ανατολής ορίζοντος δ ιαπορείεσθαι τήν Ν Α , ή Α Θ  άν- 
ενεχθήσεται · εατιν γάρ τό Θ έν τή ανατολή τον ορίζοντο^ι, 2.'ι 
έν φ δέ χρόνψ τό Μ τήν ΞΜ  διαηορενεται, ανατέλλει fj

618 ΠΛπηοϊ ς ϊν λ ιώ π ιϊ: ζ.

4. ύίτας Β, ουχος Α, οΰχως S τώ» Α Ϊί r j  Α, cnniunx. BS 
5. t&v ς ΙΙ  Α, distinx. 8 8  β. oqSotftm Hu auctore Co pro o(i9o- 
ιάτη  T, ί.{ων] ό iiu v  Cu, om. ΛΒϋ 8 . (ntinn>] in tl γά(ΐ Hu 
nuctore Co Iv nXtion χρόνφ dei. Cu 9 . (ΐ(«7ΐτόμίη>ν et o 
snperscr. Λ* 40. ovy] S^a Ilu 42. «mroilixot'coni. Hu 46. Joi- 
ύίχάχη μόζιονΑ, coniunx. BS 47. ^ttfiairoti —  τΐ/ί ^ i i f  bis scripia 
in AB, sed in A altera scriptura dcieln 49. po.st λ(}·ω aiid. <ίή S 
34. άΐ'ατολ^{ ig/iofrog] distinctius τής araroXiji τοΰ όρί(αντο( scriptor 
cap. 4i3 posuit
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leni αβγδ pnrpHnfliculiiri.s eril (jiioniitiii ^ polus borizon- 
Us estV. -

lam dico, si horizontem supponamus vel circulum 
vfii >j!ht (qui quidem aestivum tropicum εη tangil in ea ha­
bitatione quae inler ς  η cadit , demonstrari virginem rectio- 
rtuii ascendere quam leonem, el maiore lempore leonem oriri 
quan» vii^inem.

Quoniam (aleni horizontem non maiores circulos tangere 
supposui, quam sunt tropici, propler illa igitur quae supra

[iJivfm. SS] demon­
stravimus manife­
stum est virginem 
reftiorem ascender*· 
quam leonem. Sup­
ponatur primum cir­
culus η9χ horizon, 
cuius orientalis semi­
circulus sil i;#*, et 
meridianus αβγδγΐ'χ- 
pendicularis ad pa- 
rallflos ct ad circu­
lum η9τί \ ergo aesti­
vus tropicus εη prin­
cipium est horizontis 
tjihc, el cancri sig­

num obtinebit circumferenliam βλ, leonis Ιμ ,  virginis ju#; 
ergo juii· rectior quam Χμ ascendit.

Ium dico maiore tempore circumfcrentiam Χμ quam tid̂
oriri.

Quoniam enim Xv similitudine maior quam dupla μ| 
demonstrata eat, et quo tempore punctum X circun>fercntiam 

percurrit, eodem circumferentia ^X oritur nam cum λ ab 
horizontis orientalis puncto v incipiet circumfcrentiam vX pcr- 
eurrere, ipsa 9X orietur; est enim #  in horizonte orientali), 
et quo tempore μ  circumferentiam ξμ percurrit, ipsa 9μ ori-

■ju·



(120 ΙΙΛΠΙΙΟΪ ΪΪΝΛΓΩΙ’ΗΪ C

>/Θ [διά τά α ιτά ), φανίρύν Sti iv ηΧείονι χ^όνψ η δι-  
ίτίααΐψ  avattklei η Α Θ  tifS Μ Θ, ώ!α<£ μίΐζων L·ύv 6

χψ'ινος r is  άνατο- 
Χής Γζδ Λ Μ  η τής 
ΜΘ iav γάς αίΐο·> 
τοΰ χρόνην τής Λ Θ  
άψαιρΐ3·ίΙ 6 χρόνος 
τής ΜΘ ίΧάααων ^ 
to »1μισν, οτι μπι­
ζών sativ η διπΧα- 1« 
ffiW ό τής ΑΘ, Χοι- 
πον γίνεται ο χρό­
νος τής ΑΜ  μείζων 
ij το ημιαν τής ΑΘ  
μείζων ων τον χρό- I ·ι 
νον τής ΜΘ ίΧάσ- 
αονος }■ 10 ψ ισν  τής 
ΑΘ  .

123 ΙίάΧιν Μτω ί'τερας ό ζΦ Θ ^  ορίζων, τον A B F J  με- 
αημβρινοΰ όρ^ον αντος τοίς ηαραΧΧΐ^Χοις χαι τψ ζΦΘ€^ΐ>ι 
ορίζοντι [Ητι 6 Θ πόΧος iariv τον μεαψβρινον, ωατε όρ- 
i^oi iia iv  irjiog άΧΧήΧονς; ' Χεγω οτι fv ηΧείανι χρόνψ ί, 
Α Μ  τής ΜΘ άναψΐρεται.

Έ η ει γάρ άψτ,ρψαι η Α Φ  διηΧή τ^ ομοιότψι τής 
Μ Ξ, φανερον οτι μείζων έατιν η διηΧή τη ομοιότψι ή η  
Α Φ  τής ΜΨ φανερον γάρ οτι μεταξν ίστιν το Ψ  τών Μ 
Ξ  (ΐτι μεν γάρ δ ιά  τών Μ Ξ  ονχ ηξει ή ΘΦζ, φανερον  
γίνονται γάρ διάμετροι τών μεγίστων ν.ί·χΧων αι ΘΜ 
Μάσαονες [;/άρ] ημιχνν.Χίων οΧων τών Ε1ΙΘΖ ΗΞΘΚ, οηερ 
ioTiv αδύνατον άΧΧ' ηνδ' *?ω τών 1/ Ξ ' ηξει γάρ x«i:tn 
δ ιά  τον Φ, ώς νηόχειται, ό δ ιά  τών Θ Ψ  γραφείς xai 
τεμεϊ ττάΧιν τοις Ε^ίΖ H SK μεγίστους χατά στ·μειον ίτε~ 
ρον, xai εαται η χοινη τομή ίΧόσαων ήμιχνχΧίον ιτ ano  
τον Ε, οηερ αδύνατον ■ μεταξν αρα iativ τύ Ψ τών Μ  Η. · 
«λλ’ ίν φ μεν τό Λ  τήν ΦΑ ίίεριφερειαν χινεϊται βρ '̂β-·'·’' 
μενον α π ό  τον Φ τής ανατολής τον όρίζοντος, ή Α Θ  άνα-



lur 'quix! simititer nc p m e m k m  lieimnstraiur] , maiiifestuin 
igilur «sl t«‘in|)ii.s quu Λ9' nrilur iiiitius fssc duplo tempore 
quo urilur; itiiquc iiiniore icnipon* λμ t|uani μΟ- oritur 
niun quia (hmimstnii imm

tempus ortils A*> >  item p. ort. μ'>, est igitur 
temp. ort. μ9· <   ̂ temp. ort. λ ά ;  itaque subtrahendo 
tenq). ori. λϋ̂  — teiup. ort. μί^ >  J temp. ort. λ#, id est 
tomj». ori. λμ >   ̂ temp. ort. ?.d·, euqw iiiayis ^

>  tenq). ort. μί^].
Rursus sil alius eirculus ςφ9€^  horizon, el meridianus 

aflyS perpendicularis ad parallelos el ad horizoiilem ςφ9(^  
■quia polus meridiani esi; itaque circuii inler s<! j»i;r|)c«- 
diculaiOS,; dico in Im  eliam <mu circuniferenliaiii λμ maiore 
letnpoiv quam μ9· oriri.

Nam quia al)scissa csl eircuinfercnlia ).φ similitudine du­
pla ipsius μ ξ  {suiwa p. (H7 extr. , manifestum est circumferen­
tiam λφ  similitudine maiorem cssc quam duplam μψ  (apj)a- 
ret enim punctum ψ inler μ  ξ  cadere; nam circumferentia 

manifesto non per ipsa μ  ξ  transibit, quoniam sic 9μ  
!>ξ diametri maximorum circulorum ilereni. cum circunjfereii- 
liae (^μ &ξ minores sint totis semicirculis ΐμ ^ ζ  id
quod fieri non potest; sed neque exlra μ  ξ  punclnm ψ a id il : 
nam circulus per & Φ descriptus ex hypothesi eliam per ψ 
transibit; itaque, si ψ  extrn μ ξ  caderH, circulus φιί· maxi­
mos cireulos «Ai ηξ» in alio puncto «c 9  secaret, et coimnu- 
nis sectio inde ab i  minor essel semicirculo, id quod fieri 
non potest; ei^o inter μ  | punctum φ  cadit . Sed quo tiMn- 
porc punctum λ ab horizontis orientalis pancto incipiens 
per circumferenliam φλ ferlur, eodem circumferenlia &λ «ri-

9. η αισν  B.S. L'A 16. (λ ά α σ ο ιο ; Hu auctore Co pro ϋα'σσοιι 
17. η μ ιο ί’ S, t . ' AB 19. o  ad<t. //« 46. 47. Tinr 'Vis Λ. distinx. 
BS, item postliao 87. t; M</>C ABS, eorr. Hu aucturo Co 2S. tlia- 
ufr(w« AB··, ofiiT. B'S 49 . U daaot-ff ('o |>ni i i d a a ^ o i  yiiQ dei. 
Hu r.M  «κΛΒ.<!, ooniuiix. Co lISH K  A, >ii » *  B. r i  rt* S 
Ϊ Ι .  ό ndil. Uu im  W */■ im  Μ Φ A, distinx, B.x, corr. Hu S». ro- 
jiil Cn pro το /irionoros AB-S, ro  ίληπαοι· ro f l'o. corr. Hu 35. « ί λ ’ 
# .T t l  i l '  coni. Hu x ir f irn i c l // super * i  A'
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τίλΙΐΐ, iv Ψ δέ η  I I  την Ή Ψ ftsqiftqetap xtveirai άρξά-
μ εη ν  άπρ την Ψ τΐ^  
avtttoXifi τον όρ ΐ-  
ζοντος, η ΜΘ dve-  
τίλλει · φαρίρορ ίίτι '> 
έρ ηλείοΗ χρόρψ 
άρατέλλΐΐ η Α Μ  
τζς  wff ^τρθ£- 
δεΐχ&ΐ).

Τψ δέ αντψ  Iu 
τρόηψ ίφωδεναα- 
μεν (Ιτι iv ηλείονι 
%ρόνψ ανατέλλει /' 
Ε Α  της Α Μ ,  καί 
ορ&οτέρα ί, Α Μ  Ιό 
ηεριφέρεια, ητις ί -  
ατιν τον λέοντας, 

άναφερομένι; ηπερ η Ε Α , ητις ίστιν τοΰ ΥΜρχίνοί'.
124 ./έδειχται ονν τά  προτε&έντα, χατά δέ ίίτολεμαιον ίν 

όρθή a(f>aiq<jc χαί ίτρώτψ χλΙματι χαί δεντέρψ ανμφ<όνως Μ> 
6 χαρχίνος έν ηλείονι χρόνψ αναφέρεται τον λέοντος, μ ετά  
δέ μοίρας ις' χ ζ  εξάρματος πόλον τον δεντέρον χλίματος 
?ως τοΰ γ κλίματος iv  ηλείονι ο λέων ανατέλλει τον χαρ- 
χίνον, ωατε άσνμφωνον είναι, ηερί δέ τοϋ όρθύτερον [el- 
ratj τό τον λέοινος ηπερ τό τον. χαρχίνου άναφέρεσϋ-αι :ί·ΐ 
δειχθήαεται πάλιν τψ  χα' τον δεντέρον τών αφαιριχών 
τψ προτέςψ λήμματϊ].

125 νη. 'Έατω διά  τών πόλων της σφαίρας χι'χλος ό 
Α Β Γ J ,  πόλοι δέ τής σφαίρας οί Α  Β, ί'τερος δέ μέγιστος 
χι'χΑος η ΓΑ  Ao|og μέν πρός τονς ηαραλλήλονς ορθός <ϊε.!ι· 
πρός τον A B F J ,  χαί δι^ρήσθω τό ΓΧ τεταρτημορίον εις  
τρία ισα χατά τά Σ  Ύ, χαί διά τών Σ  Τ  X  γεγράφθωααν 
χνχλοι :ιαράλληλοι, χαί εατωσαν χοιναί τομαί αντιον τε 
χαί τον Α Β ΓΑ  ai Α Γ  Α Κ  χαι ΗΘ ΕΖ γίνονται δή y.ai

622 IIAIIIlur }iVNArUJ'HX

Μ. ftf«S^i'anμ^v voluil Γι> 15. οςΆοτάτη ΛΒί·, curr. Hw aiic:-

'.J
>‘.15



tur, et quo tempore punctum μ  »b horizontis oricnliilis puncto 
Ψ incipi(Mis {wr eireuniferenliaiii ψμ icrlur, ('odciii ipsn &μ ori­
tur; ergo ex iis quae supia {p. 610. e j f )  demonstravimus ίϊΐίΐ- 
nifcstum est ctrRumrcrcnliam λμ mniore tempore quam oriri.

liladem ratione usi sumus, ul demmtslraremus mniore 
tempore circumferentiem βλ quam λμ oriri, el circumferen­
tiam Λμ, quae ost Iconis, rectiorcm asconderc quam ελ, quae 
est cancri.

Sic igitur ca quae proposita sunl demonstravimus; sed 
secundum Ptolemaeum convenienter mslme φιίάβιη rationi in 
rccla sphaera cl primo ac secundo climate cancer maiore 
Icmpore quam leo oritur; at post <6“ 27' elevationis poli se­
cundi climatis usque ad tertium clima Ico maiore lemptirv 
oritur «juam cancer, quod cum nostra (hmonslratiane discre­
pat. Sed leonis signum rectius ascendere quam caneri rursus 
Theodosii sphaericorum litni II Iheoremitle 21 demonstrabitur 
[mpra p. «// .

LVin. Sit per polo.s sphaerae circulus αγβδ , el sini l’ro| 
sphaerae poli a  (i, sil<{uc alius nia.xiiiius circulus γδ obti- 
([uus ad parallelos el perpendieularis ad ipsum αγβδ, et 
quadrans γχ in tres aequales i«rles dividatur in punclis a  t, 
ct per o  t  X deserihiuitur circuli paralleli, sintque circulorum 
γχδ χσλ εχζ el circuli αγβδ communes sectiones yd /.λ 
1̂ 9 ϋζ «luae (|uidc‘m etiam diametri fiunt), el sil/»' parallela

»; "Hoc theorema videtur quodammuilo supei-Vilcaneum; quod enim 
in eo demonstratur, snti.s su(iciy]Ug dcmnnstrotum iam fuit” Cu. Af- 
ccdit quud in ipsa Graecorum verborum coropositiitnc multa reperiau- 
tur, e quibus scriptor |iosterioris quam Pappi aetatis οημηοϋκαΙυΓ.

tore Co 42. μ οίοα ; .S, jit  AB / ?  KX  A.S, ic x f ' B 43. inm- 
«TToC X  A, om. B*. t'«if toti ζ' B*, ίσω tov  f  S, «.w/ue ad tertium Cu
i i .  tiviti 0111. Cu 47. Tft! /.ήμμαη  interpiilatori tribuil Hii
■aa/K(> *ni n» π(>. i ,  voluit Co; 48. iVM in marg. (Its 
4!i. 29. ό . ir iS J  coni. Itu .itRin postfiiir' 4'.i. ol - i l i  A, <listinx. DS 
31. roi .Ut Γ.Ι — uanior A. i’ouiun\. BS ro Γ Χ  Uu
prii ro i' .i  34. t(i C f  xai i)'ui riir CT.V A, distinx. B.S 34. rni- 
j f i  r j  A. coiiiuiiv HS ilii Hu pro J i
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62*1 lIAlHlor ΪΪΝ'ΛΙ’βΠίΧ

δ ι ά μ ε τ ρ ο ι  ■, e c n o i  δ έ  η α ρ ά 3 υ .η Χ ο ς  if, Κ Λ  Γ Ν  ;6  σ ς α  η ε ρ ί  

τ ψ  Γ Ν  · !Τ ύ ^ Μ λ η λ β &  * ύ η ί ι> ζ  i a w  « ^ o f t  ιοι< j i B F J

« . » ») r S '  ε φ ά ψ £ ΐ Μ  yuq x m a  to  V , x a i  ί π ε ζ ε υ χ ^ ω  ι) 

W/V· φι/μί δ η  Hft ΐήζ χ α τ ά  triV IIP  eii^elav η β ρ ι φ ε ρ ε ΰ χ α  

i v  τ ψ  Η Θ  χ ύ χ Ι ψ  η  χ α τ ά  τ ψ  S O  εί·(^ειιη>  η ε ρ ι ψ έ ρ ε ι α  η τ ις ? >  

ϊ χ ε ι  (ia a ttr  τ ψ  ϊ σ η ν  t f /  S O )  μ ε ί ζ ω ν  ί α τ ι ν  η  δ ι η λ α α ί ω ν  t f j  

ο μ ο κ ι τ η τ ί .

α

Νενύήσί^ωσαν γάρ α ί -Αοιναι τημαί πάντων τών κι'- 
χλων εσονται όη αϊ S S  Π Τ  λ'.Ί/ χάϋ^ετοι ί:τι την T J  
χαι ίπ ί τάς Κ Α  χαι ΗΘ χαι ΕΖ. γεγράφίΗαααν 0η δ ιά  H' 
τών S  Τ  X  xai rov Α  μεγίστων χυχίων ,ιεριφερειοι α ί  
Α Υ  ΑΦ  Α Χ - δήΐον δη ητι δίχα τεμεί τά άηειλημμενα 
ήμιχύχλία τιϋν .ιαραΚΙήλων χΐχλων η Α Χ . ηχί^οααν δε  
xai arro ταΐν Ο Ρ ηρόξ ορ^^άι; taig Κ Α  ΗΘ εν loig τών 
ημιχνχλίων s:u ;ridois η τε ΟΨ χαι (  ε'αονιαι »
αι'ται ϊααι ταις - S  ΙΙΤ , νΐατε ia o n u i αί χατά ιά ς  O S  
IIP  «rtfi/ns; ;ιεριφέρειαι αί xai οτι orv »' Σ Ψ

t . i/ /vi ΛΒ, seil III Λ W M\ dilToil λ .V, unde tj yi- S  S. n«i>-



i]isi xA ((!Γμο circulus j>ar«ileius circa yy descriptus ad ipsum 
pcrpcadicularis el coininunis seclio ϋ&Ι yv·, naiu m 

punclJs y v circulorum circumferentiae se invicem langunl, 
ct iungatur μν\ iam dico ci reum ferentia m , <{uae e.sl secun­
dum rcclani ξο id est, quae basim ipsi ξο ac(|ualeni habet; 
siiiiilitudino tnaiorctn cssc quam duplam circuinferenliani, 
quao in circulo rj& csl secundum rectam irp **).

lalcllcginuur enim communes sectioncs omnium circulo- 
rui»: reclae igilur m  χμ perpendiculares erunt ad rectas 
ydxl ηϋ· ίζ  î elem. I I  propos. 19, defin. 4 . Iam per puncta
o Γ χ i'l α describantur nmxiinoruiu circulorum circuinferen- 
tian av  αφ αχ : iipparet ijjitur circuniferentiani αχ bifariam 
s(Win· circulorum parallelorum scmicirculos eos qui maximu 
cinulo ay,id abscinduntur [Theodos. sphaer. i .  .9). Ducantur 
ab 0 ρ in soniicirculorum κλ planis rectae οφ ρ α  per- 
pcndiculares ad rectas κλ η 9 :  hae igilur ipsis ξσ η τ  ae<(ua- 
les e ru n t' ; ergo circumferentiae αψ  t  a  erunl secundiun 
rectas ξο ηρ***). Iam dico circumferenliam αψ  similituiline 
maiorem esse quam duplam r a ;  ergo etiam dimidiam αφ,

· * ;  Tacite igitur scriptor iiaec sup ponit: splini>rat· m· circuli uyjii) 
centrum esse μ ,  e t  ί  τι ρ  o  cssc  puncta sectionis rectaroni γ μ  μ ι· χί. 
η9 in plano circoli tey /ii .

1; Scilicet in circu lo  χσι/·λ d iam etri portio fo  rccta ru  birariam 
secatur atque ipsum sectionis punctum  circuli centrum e s t : ergo per- 
peaUicularcs ίσ οψ aequaliter a ccntro distant, itaque pruptor ctem.
3, <4 iiequates sunt.

**■*■] id  est, re c ta e , quae circum ferentias σφ  τ α  sutitendunt, ae­
quales erunl rectis fo  ni>.

n/iqtof χύ χ Ιβ ί Hu, 0  s= A, ^  s  B, χι'χλος ^αη€Ϊλλη/.θ! S , 9 ί ρ ι ι ί ς  
τιβριΟ ληΜ ί coni. Cn τόΐ' J l f  l ' j  Λ, distinx. Β.·< 3. · ·  * ή Γ.\
— τό Γ ]  m nlingel enim  in { ’. om isso ?J Γ \  Cn. * « l  xoit t/ lo a t} I/ l'X ' 
l i f t t f o f t a i  [scii, a i  .ΊtQ itfiffu m  ;·«(ΐ x a t a  r«  Γ  Λ’ Hu t l .  te)i' 
C T S  A, distin». BS I I .  <4, « i  ,/·/> .-/X . ί Υ  .V ^ , transpo.suit Vn
H. if i i ' O P  A, distiiiv. BS ι α ϊ ς  h  . t  Λ' H .V. ι·.7 coniun\. IIS, //« 
corr. Hu  15. !! r t  O T .\ B S , co rr. Co Ji/ //« pro tU i/iini' fru iil 
BKluates Co 17. i '*/ ' Co u ln xiiie  iiu-n pro C/A *« *  '/[ I  *« i 
roni. H ii, a c  sim iliter postiiac
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τηριφίρεια Ύ Α  rrsQiqieqeias μΰζω ν ia tiv  η όιηλη 
νμηκηψι [*:>}ς Ί'^Α' ' οη αρα χαι ημιαεια ή CJS ntqiipt- 
ρεια tijS ’tCi itSQiqieqtfus μείζων la t iv  ομ οιότψ ι fJ dtJtXa- 
αΙων. xai tativ η μεν Σ ζ  ty ΥΧ (ψ οΐα , ij d i 'FQ t!j 
ΦΚ d i VX τη$ μείζων]· ομ οιόΐητι αρα η ΥΧ 7U-u 
Qitpiqeia tf ĝ Φ Χ μείζων ίατιν Ιομοιότ»ίτι\ η διηλααΐων.

y/r. — ■ ■ ■/ -l-f..........................

/ J  ___
1 ^ .  . . . ^ -------- ...............................;

(!2fi IIAlIlliir SVNAlurtIS c.

■ ■-..... ..................... ^ί/ ■■--'■....... νν.ΰ_χ.---‘Γ Ϋ·. \

•ί______ , J {

/
/

ίατιν δέ, εηείηερ  ί«ΐ; imiv /y Σ Τ  τ/} Τ Χ  περιφ ερείς , ζαι 
διά  τον πόλον y.ai τών Τ X ιη^μείων μέγιατοι χνχλ,οι ·γε- 
γραμμένηι εισιν ■ τοντο γαρ ίν τοϊς σφαιριχοίς ά,ΊΟδέδειχται.

126 νί>'. Κ αι τό ίΐαραλειφ9εν βέ ε ις  τό  /,ί* χαι ιγ'. I» 
Ί\αν iv τψ μετά τόν χαρχίνον ι^μιχνχλΐψ περιφερειών 

η ηχούσα περιφέρεια iv πλείονι χρόνψ ανατέλλει #; δίνει, 
τών δε iv τψ λοιηψ ημιχνχλΐψ, ο ian v  μ ε ιά  τόν αν/ΰ- 
χερω, »' τιχονσα iv πλείονι χρΰνψ δννει τ] ανατέλλει.

"Εατω '/άρ iv αφαΐρς }>ρίζων ο Α Β Γ , ζψδιαχον δέ το 
μετά τόν χ α ρ χ ίν ον  ί^μιΧΓ/.λιον ίν τ ψ  φανερψ η μ ισ φ α ιρ ΐψ  
Α .ΊΖ  τό . ί  α ρ α  χαρχ ίνον  "... ι.γονμενην τ ο ν  η μ ιχ νχ λ ίον  
i :i i  Ttj δΐ'αει , χαΐ ϊα ιω  iteqtvov τ ρ ο / η χ ο ί  ιό  ι./ιέρ yî y 
τμήμα τό Α Η Γ , xai αφκ^ρήα^ω τ ι ς  τ ο ν  ζ ψ δ ια χ ο ν  ηερι-



iil est circumferenliam α ς ,  similitudine maiorem quam t a ,  
id est quam duplam tQ . Atque est 

~  t>X, el
<1·™ igitu·' similitudine esse

n  >  ’̂ φχ-
Esi vero; quoniam ex  hypothesi circumforenliiie στ τχ aequa­
les, et per polum et puncta %% mci.vimi circuli descripti sunl; 
hoc enim in Theodosii sphacricis ..Ϊ, 6‘ demonstnilum est*>

LIX. Iam sequitur illud quod praetermissum esse dia-i- 
mus cid theoremata XII cl XllI dcmonstrandu [supru p. 601. 
eoS}.

Circumferentiarum, quae sunl in semicirculo post can-•'rop· 
erum, quaelibet maiore tempore oritur quam occidit, carum 
autem, quae sunt in altero semicirculo, id est post capficor- 
num, quaelibet maiore lempore occidit quam oritur.

Sit enim in sphaera horizon αβγ, et in aperto hemi­
sphaerio zodiaci semicirculus, qui post cancrum est, αδζ  (ergo 
a  cancri principium est praecedens semicirculum in occasu , 
ct sil aestivi tropici portio super terram a y .  el abscindatur 
quaedam zodiaci circumferentia δβ ') ;  dico circumfcrentiam 
δε maiore tempore oriri quam occidereJJ.

Conf. siipra propos. t l .  Ceterum recte Commandinu.s adnotat 
a scriptaro huius loci analytioam demonstrandi forniani adliibilant esse.

*' Hoc loco scriptor tacite supponit puitctum tf inler « t  positum 
esse, «lucmadmodum ex figura pcrspicitur.

<' Figuram dcUneavitiius similem ci quue antiquitus fraitila esi. 
Conferatur tamen ilia ijuoque forma quam Comnianiiiuus tinxit.
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I. I) iiTtlij super vs. add. A* 2. τής T .4  tlei. H« aucture Co 
T J  Sti «qk Λ- in i ^ r a  ή ?£  Hu pni ή ψ τ  3. τί< ΊΧ\ Hu 
auctoro Co pro τΓ/ς JC , 5. »; ili —  utf^iur dei. Cu β. όαοιότηιι 
dcl. Hu auctore Co 8 . tiSi/ T \  distinx. B.·* iO. rlt'“' add. 
B-S) S fA  xai /*Γ A, 0<οΰ/χαη>· xni rpiaxiaiU-
xttroy BS 15. ζωίδιαχοϋ A, ζιοδιαΧοΰ HS, ilcni Vs. 19 ct p. e j 8 , 17 
17. O ABS, ιί()/ή coli. oap. »29 uied., vel «(ΐχτιχάι coli. i’n|i. l i l  i'<ml. 
Hu, "videtur nola iiin O signiticare principium signi. <|neniMdn)nduni el 
in onmilius taliuiis apud Latinos" Cu >ΐ)·οΐ'μ{νον ABS, corr. Co 
19. lo . l l f r  Uu pro ro 1̂11



(ftgeia ί> E/J · Asjw οτι (  J E  h< n ls i im  χρόνφ dmzfXXti 
ξ

127 Γί/ράφθω οαν γάρ διά  %ών J  Ε  ^ιαράλλ>^λοι y.r/.Aot οί 
B J..1  ΝΘΕΚ· y iverat αρα μείζων η υμοία !> μέν J y !  
T Ŝ ΣΕ, η δέ ΕΜ τί̂ ς .//ij· ηροανατέλλει αρα τό J  ηγον-'  ̂
βίεΐΌ» τοΐ’ Ε  ε/ίομένον, άρξάμενον α//ο τον Λ , t o r  Ε  άρ- 
ξίχμένον ά/ιό τοΰ 2 ,  ωατε μείζων ίστιν  tj όμοια . ί Λ  τζς 
ΕΣ, υτι '/.αι ο χρόνος έατιν μείζιον [ηροανατέίλίΐ, -/.αι οτι 
τό . /  τοΰ Ε  ηροδννει χατά τό Β αρξάμενον ά η ό  τοϋ J  
καί τό Ε δννει χατά τη Ή άρξάμενον άη ό  τοΰ E ' ίλάααων h> 
γάρ έστιν ό χρόνος τοΰ J  τοΰ Ε] · όΐατε ίλάααων ίστιν 
ΐ- ιιμοΐα ζ B J  της ΕΝ. γεγράφθοισαν if ; διά  τών Η . /  
μέγιστοι χνχλοι ίφαητόμενιιι τον Λ Η Γ  οί ΘΒΜ Κ^/Η· 
tj αρα J E  ηεριφέρεια άνατελεϊ μέν θέαιν εχοναα τι]ν Λ,/, 
οταν τό Κ  tijV Κ Σ περιφέρειαν δ ιέλθ^ , δΰαεται δέ θέαιν\:> 
ί ’χονσα τζν Β Θ , Ηταν τό Θ τί,ν ΘΝ περιφέρειαν διέλθ^ 
m i γάρ α ί θέσεις είσ'ιν τοΰ αντον χι'χλον ιηΰ ζψδιαχον 

αι A J E  ^!ΒΘ Η. /K , μεταξν όμοιας ηεριφερεΐας ίχονσαι 
τάς τε A H  J u !  ΕΚ  χαι τάς M j4 B J  Θ Ε· ώ'ατ« μ&ίζιαν 
ίστιν η ομοία ι, μέν J ^ t  τ\ς Ε Σ , (  δέ ΕΝ *#;g B .J, ωςί» 
xai ίδείχθι^';. ετι re ϊαα ι είσίν αί Η Κ  Α Ε  1/Θ {ίχατέρα 
γάρ ιών ΜΘ ΗΚ  ttf», ίστιν t j  Α Ε  , ίΐατε xai εφαρμόζει 
χαι αμα τά Κ  Α  Η έη ί τά  Ε Α Α  ί^ξει. ομοίως χαί τά  
Ε J  Α  έη ί τά Θ Β  11 ι/ξει ισαι γάρ είαιν χαί α ί K J

62S ΠΛ«ΙΙι)Υ ΣΤΝΑΓίίΓΙΙΧ C

8 . τώι< J i :  Α, tli.stin\. BS 3. ί. οί H J  Γ.Κ AH.S, « itr . Vn  

Κ. S. ytvittu —  t i s  .//< intcr|intnl«rt trilmil Hu β, 7. to (ii H ι«ρί«ί- 
μίννν ABS, corr. Hu S. ngoavutOJ-ft —  M. ιοί K inter|>olaUiri 
triboit Hu <0. p«st uno joi' K add. ifuiujoi· Hu 44. r«5r H.1  Λ, 
dislinx. BS 43. to f  J l i r  Hu pro ταί / / /  oi »,·/μ B, of (iH .i 
A’S 44. «vtcrM u  AB.*s, corr. Hu 17. x«i }■«« —  H . 5ft« forsi­
tan ab eodem inlerpotatorc, qui ntisunla illa fani yiip eln. scripsit, ad­
dita sint __*> !. /M A  Co pro IIK^4 33. xai '.inlc ttua, Hu pm 
h t  ta  K . fn  ·\Β. distinx. S rii A, ilislinx. BS. item pro\imii 
vs. Ϊ4. ta  » n m  A, distinx. BS « « «  ante ΐ,ΪΗ B tani 
yap —  p. 630, 1 . irfpiy«ptiVt; intorpolatori tribuit Hu



Describstitur enim per δ e paralleli circuli βδλ v&eax, 
(Rrgo punctum , praeoecten» ipsum c, ^lod sequituF, «»t in- 
cipi«n.s ab A, prius oritur quam £, quod a σ  incipit: itaquo

UBER VI, PROPOS. et.

circumfercntia δλ .similitudine innior (vst (pinin εσ , quoniam 
etiam tcmpu.s maius est^}. Ergo circutnforvnlia βδ  siinilitu- 
dino minor est quam ve. lain prr puncta β  λ describantur 
maximi circuli x β̂μ κλι̂ , circulum a r j  tangenics·'); ergo clr- 
nimfercntia δε. positionem λχ habens, orietur eo tempore quo 
punctum x ciroumferentiam xo percurri'l, eademque, posi­
tionem β& liabens, occidet co tempore quo circumferentiam 

percurret ;etcnim ede μβ& ι;λ* positione.s sunl eiusdem 
circuli, scilicet zodiaci, quae ]»ίι\Φί · Tlieoilusii ψΙκΗΊ·. i .  /.> 
inlcT sn similes circumferentias habent, srilitTi eî  ~  dA ~  t/, 
el /la  ~  itaque .similitudine jnaior e.st δλ quan> εσ, 
(‘I i'fi (piam (id, ul iam demonstravimus . Alqiic a(H[uales 
.sunt ijz αε μ 9  (nani et μ& et tf/. ipsi αε  aequalis est;; ila­
que etiam inter se congruunt, eodcmque momento ·/. ad s,

Ϊ) Prnvncat ij^itur scriptor ac) Autotyri i|p sphncra ηηηρ movetur 
propositionem 8 : Έ κ »  n r p it f  ijiro ΰ ιια Ιώ ς  rrfp l tov  ί α ΐ ’τήι; «|οι·β,
ας il' !ο φ  χρονφ  79^ριι/ί·ρί{κς tsrifthUi tw a  riiiy nafitikliiitay
xvxHaiy xa it' a r  ifiQ ttn i, a v titt  ο μ α ια ί  f la iv ,

i! Nimirum κηγ tropicu.'! Iiinmalis i‘st, (iiumi asmliaru-i in irilius 
ilcinc«|t.s imsiiionibus t/ix αιίζ uft» taiifierv ilicitur, id quod pauin post 
sive ipse Pnppuii sive intprpolatfir quidani pnucis si|initical.



B J  θ }) , ωστε ίφαρμΰζειν τάς Κ Α  E J  ΘΒ περιφ ερείας . 
λέγω 0«  με(ζίι»ν i f f f i »  9  περιφέρεΛα ΛΘ ηερι-

C30 ΠΑΠΠΟΥ ΣΤΝ'ΛΙ'ΩΓΗΕ r.

12S 'Enti γάρ όμοια  tj μει> lij ΕΚ, η Si J B  Tjj ΕΘ, 
torai χβί ό'λ»; ή Α Β  SAjj τή ΘΚ ομοΐα. η δε Α Β  τΐις·< 
ΣΝ  μίίζων ίατιν η όμοια· -jiai η ΘΚ αρα  τ ΐβ  ΝΣ μείζων 
ίατιν η ομοία. y.ai e ia i τοΰ αντον χύχλον μείζων αρα  
ij ΚΘ τής ΝΣ. χοινη άφ^ρήα&ω ·η ΘΣ· λοιηη αρα  μ εί­
ζων ίατιν i) Κ Σ  .0 άνατολιχος της J E  περιφερείας τον 
δυτιχοΰ χρόνον] τής ΘΝ. χαι ίπ ε ί  Sta τύ ια' Εύχλείδον lu 
φαινομΐνων \ίν φ  Χ90ν<;̂ ιΐ] ort ϊαα ι περιφ^ρειαι χατά δ ιάμ ε­
τρον ουααι ίν φ  χρόνψ η ίτερα άνατίλ.λει fj ετερα δννίΐ, 
χαΐ ίν φ χρόνψ ή ίτ ίρ α  δννει ή Μ ρ α  ανατέλλει, τή J E  
αρα  t; ϊση περιφ έρεια χατά διάμετρον λαμβάνεται h> τψ 
ίτέρψ ήμιχυχλίψ τψ άπ ό  αίγόχερω  C , χαι δειχ9ηαεται Sti 1'> 
ίν πλείονι χρόνψ δύνει η ανατέλλει [ο γάρ χρόνος τον ετέ­
ρου ήμιχνχλίον τής ανατολής μείζων ίστιν  η ό τής Jva«rjg].

129 Τών ακτών νιτοχειμένων ίπ ΐ  τής δίντέρας π τώ ­
σεως τον θεωρήματος τον μετά τόν αίγόχερω ήμέχνκλίοι· 
νπέρ γην τό Α ΕΧ , ·Μΐ άφ^ρήσ^ω τις τνχονσα περιφ έρεια i» 
fj .JE ' λέγω ΟΤΙ η J E  εν πλείονι χρόνψ δ ν η ι  η άνατέλ.λΐΐ.

1. l i s  h . / K  J H l i  ABS, tlislinx. Cu S. J i  A l i  Â  pro «f* .Λ



X ail d, η aA a  pervenient* . Similiter etiam e ad ^ ad 
ct ad μ .̂««ηΜέ-pervenient,  ̂ Dico citmmlerenUaia ox ma­

iorem esse quam *&■.
Quoniam enim όΧ ipsi ex, et βδ ipsi &e similis est, eril 

ttjilur tota βΧ toti Sv. similis. Sed βΧ similitudine' maior e.st 
quam m **J; ergo eliam ihi similitudine maior csl quam νσ. 
Et sunt eiusdem circuli portiones; ergo maior csl quam νσ. 
Communis auferatur &σ; roslat igitur ax maior quam v& [id 
est, tempus quo δ» orilur maius est tempore quo eadem oc­
cidit]. Kl quia propler l lm ir m a  XI Euclidis phaenomenon 
ev aequaiihus et secundum diametrum opfiositis stuliud cir- 
cumferentii.s quo lempore una orilur altera occidit, et quo 
tempore una occidit nllera orilur, circumferentia igilur ipsi 
δε aequalis ac S(%undum diametrum opposita simiilur in al­
tero semicirculo qui a rnpricorno principium hahet, eaque 
maiore tempore occidere quam oriri demonstrabitur.

LX. lisdeni suppositis sil in altero theorematis casu se­
micirculi qui est post cnpricornum imiio supra lerram αΐζ , 
et ab.scindatur riuaelibet circumferentia diro circumferen­
tiam δε maiore tempore occiilere quam oriri.

4) Accumliiis .«ic fero soriJienduni erat: 'ai* prnptrr Tfieoifosii 
spliaer. 2 , 13 est tji =  mt =  fi,i, el ix  =  lU — β!ΐ·, itaquo ijix nih 
μβΆ inter se congrucnl” clc.

* · ;  Ttieodflsii spiiaer. 2 , 2 0  cital Cnmmaiulinus; at nohis ani fisu­
rae lielinealifl aut Graeca verba corrupta osse videntur.
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"i. 6 . ΐήι CjV ab, lij va S, corr. Uu auctori' ('ti 7. μ((ζων S, j\l 
ΛΒ', ij B* 9 . 40. ό tevaroiixot — χι>όι·ον inlorpoliilori tribuit Hu 
'rectius eaifeni ponebantur post rijt HN) (0. Λ « to Hu pni τηΓ 
lyt Λ, r«'B, iviifxtttoi' .<! t t .  /i' ^  ‘lel, Uu, rtiP roJi’ ζψίΐωι·
xvxioir secumlum Euclidem roni. Co t l .  1 2 . ai — ανακι] ιών ίηοιι 
t f  χα) ujifvurtlof π(ρΐ{(ίρίιύ$· Kucl. ί.1 . *«ί Λ’ φ χρήνφ] iv <[ι iti 
Guf̂ t. 12. IS. ftiQa U raiM ii  — ύννιι |antc ή hiiin) ndil. Λ- in 
mnrg. iBSj <3. ty Hu auctoro C<i pro τι}; <5. ir) ABS, om. Co. 
<ΐρί««Λψ vel άρχΐΐχφ ΐ'ΐιΙΙ. cap. 127 et t2 l coni. I/u 10. 17. o yttii
— StiOf-ms iulerpolatori tribuit Hu t7. ζ B.S oni. A 18. i'" ' ailil. 
B .S 20. ΥΨ B Paris. 286», ti,v A', yi)v .\2S



Κατ£α'/.ενάα&ω γάζ τά αννά, ίπ ε ί ονν τό Λ  αρχ( 
ίαην  xtt^xtW fi/to îKov τψ  , χαί ro ί Τ 'ij/ot-
fttvov αΙγό)ΐ£ρω αρχή, ίατιν α ρ α  τό Ζ  όντιχόν xa i τη Α  
ανατηλιχό»· ή J E  αρα ανατέλλει μέν 9έαιν «χοίΐσα τί;ν 
ΒΘ, Ηταν τό Θ την ΝΘ δ ι έ λ ^  Ιωστε nat άνατέλλΐΐ τό J  i 
em^evov j fE  π ίρ ιφ ιρ ΐΐς , ί'» τρόηον ιτρόζ τ^ άνατολΐ, 
χατά τό Β, xai τον Ε ψηυμένον ίίντος ίΊΐβρ γην χατά τΐι 
Θ, όταν τήν /ηριφ ίρειαν διέλ&ι, άπό τής όνατολής 
τοΰ Ν\ ίϊ* 9έαιν ίχοναα  tijv ΚΑ , ήταν τό  Κ τψ
ΚΣ δΰλί ι̂  ̂ iiSoTe xai tdvvsv το Κ ηγούμενον τής J E  .τ«-1» 
ριφερείας πρηδυνοναης τής Κ Σ  περιφερείας τον J  Ιη.ο- 
μένον (ίντος χατά της δισεως τον Λ . -mi ίδεΐχθη πρό- 
τερον η Σ*Τ τής Ν θ  μει^ιΐν, ω ατε ο χρόνος ο δντιχός εστιν 
μεϊζιαν η ο άνατολιχός τής E J  περιφερείας, ό τής ΣΚ  
τής ΘΝ. ι.ι

ΙίίΟ J/λλά ταντα μέν ικανά τον σιντάγματος Ενχλείδον 
ηον ψαινομένιον μόνον hexBVy ΐίτι δέ ιά  ηερι τ ά ς  άνατο- 
λάς χαι δύσεις τών τοι’ ζψδιαχον δωδεχατημορίων areAi' 
χα,^-έατηχεν, ο ίμ αι χαι αυτόν σε μη άγνοεϊν. ίχαστα ΰέ 
τούτων άπαραλεΐπτω ς ίνεστί σοι χαΐ ^ι^δίως έντυγχάνοντιίο 
τηΐς vti» τοι' Πτολεμαίον πε7τραγματενμένοις n eg i τοντοιν 
συντάγμασιν έ^ηγινιόσχειν.

β32 ΠΑΠΠΟΪ ΪΪΝΛΓΩΓΗΧ ζ.

ί .  ίπομινομ», eraso ί, Α, corr. BS τοΰ ψιχνχΧίου ABS, ι·<ιπ·. 
Η» auctore Γο 5. Sate  —  9. τοΰ ΛΓ iiilrr|iolal«ri tril>uU f/«
5. β. roC J  inoiiirov  coni. Co 8 . Sr«i· luid. Hu aiictnn· Cu
9. ίχοναα Hu pro j)™»· 10 . m are  —  ( i .  ιοβ . /  iniorpulatnri Iriliuil 
Uu to. to F, ή)·οΰμ(··οΐ'] ή}·οΐ'μίνης ABS, tov F. ήγονμίι-ον coni. (Vi. 
corr. Hu 4 i. Svtos ·ιρ»ϊ >'ϋ xatit to . /  coni. Co 18. ζωι·
iimcov A, ζωύΐΒχοΰ BS Siaifx<itt) μθ(>(α»· A, cunianx. B {ύωύιχιηη- 
μορίου S] 20. χ«ϊ add. //(( nuctnnr Γο l i .  post ίη ιγ ινΰαχκι 
add. Λαπηον WuiOyMj-f 5 f^n lU tm' n·  ̂ μιχρύι aat(Hi-
νομοι·μ(ΐ·ω Άίω^ημκί απόριαι· AfOffC Α·* rijtni· inir irijs avrayeiyiii 

t̂ttitiiov tov ΰΙ(ίαι·>\ιίως B, if/of tnS  txtof tiur αΐΊ·α/ω}Ό7ΐ' lltianovS
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<.'onstruanlur enim eadem, Iam quia a  principium (‘an­
eri est semicircului» sequens, semicheuhm  praecedens, 
principium capricorni, occidentale igilur est Γ oi orientaie «.

Ergo circuniferenlia δ ΐ oritur positionem βδ- habens, cum 
punctura Θ ipsam v& percurril, occidit autem positionem λκ 
habens, cum punctum ·/ ipsam σκ percurrit. Et supra de­
monstravimus σκ maiorem quam v9: itaque maiore tempore 
CTJt occidit quam >·& orititr, id est. tempus occasus circum­
ferentiae maius est tempore orlus.

Sed haec satis sint, quantum de solo Euclidis phaeno­
menon libro agitur; al vero ea quae ad ortus el occasus zo­
diaci signorum perlinent imperfeola illuiii reliquisse te ipsum 
non ignorare arbitror. Quorum quidque, si Ptolemaei libros 
de his rebus conscriptos adieris, plene ac facile libi cogno­
scere Iicei)it.
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ΙΙΑΙΙΙΐυν ΑΛΚΕΑΧΛΡΚΰΣ ΣΥΝΑΓϋΓΙΙΙ Λ.
U tf.ii/v. i s  /.ήναϊτ» ΐο ϋ  iWl.-jiMiiVJ.

1 ‘Ο  ' / .c d n i fity o ^  α ν α λ ν ό μ ί ν ο ς ,  ‘Β ρ μ / ι ό ο ι ρ ε  t t - / .v o v , '/ .α τά  

( ί ίλ λ ψ ίΗ ν  ι δ ί α  i/g t m t v  i i t iQ t a y .t v a a p iv t j  u t z a  it^v τ ΰ ι  

y .o ir u t i  ύ ί ο ι χ ί ί ω ν  ^ tn tr iu v  l o l a  . ίη ι · } .η μ ΐν θ ΐ$  ά ι · α λ ( ί μ β ά τ ί ΐ ν ' ·  

ί ν  γ ρ α μ μ α ϊ ί  δ ί ν α μ ι ρ  e l q t t r / . i v  τ ώ ν  α ς ο τ ε ι ν ο μ έ η ο ν  α ΐ τ η ϊ ξ  

i t q o i h j i t t i w v , / . a i  ε ΐ ζ  τ ο ν τ ο  μ ό ν η ν  χ ρ η α ί μ η  χ α ' Η ι ί τ ώ α α .  

γ ί · / ρ α ; ι ζ α ι  (ίέ ί : ι ό  τ ρ κ ϊ ν  ά ν δ ρ ώ ν .  Ε ν / . λ ΰ δ ο ν  τ ί  τη ν  α τ η ι -  

γ ε ι ω τ ο ν  x a i  Μ η ο λ λ ω ν ΐο ν  τ ο ν  Ι ϊ ε ρ γ α ΐ ο ν  y .a i  ^ g t a r a i o v  τ η ί  

. ι ρ ω ί ν τ ΐ ρ η ν ,  κ α τ ά  ά ν ά λ ν ο ι ν  x a i  a v v & e a t v  ί χ ο ν α α  ιή ρ  ϊ γ ο -  I"  

δον . ΰν ά λιν / ί' τ ο ί ν ν ν  ί σ τ ί ν  « d r ;g  c i ; i0  τ ο ΐ  'Cr^TOiutrov <ig 

ό μ ο / .ο γ ο ι μ έ ν ο ι ;  δ ι ά  τ ώ ν  f§ f]g  α χ ο λ η ί ϋ ί ύ ρ  έ ΐ ΐ ί  τ ι  ό μ ο ΐ ο γ η ι -  

μ ε ν ο ν  σ ν ν θ ί υ ε ι ·  ί ν  μ έ ν  γ η ρ  τ ή  ά ν α λ ί σ ε ι  τ ό  Ζ ^ τ η ΐμ ε ν η ν  ω ς  

γ ε γ ο ν ό ς  ί π η ί Η μ ε ν ο ι  τ ό  ί ξ  ο ν  r o i r n  α ν μ β α ί ν ε ι  σ χ η η ο ν μ ε ϋ α  

■/.αί ,' ΐά / .ιν  ί / . ε ί ν ο ν  τ ό  π ρ ο η γ ο ι ' μ ί )  ο ν ,  iVog «V  ο ί ' τ ω ς  ά ν α π ο - ΐ ' >  

i>i".’o ) r ig  / .η Γ α ν τ ή σ ω μ ε Ρ  i t g  τ ι  τ μ > γ ν ω ρ ι ζ ο μ ί η ο ρ  ^  * « -  

Stv r lo y /Js  ί / ό ν τ ω ρ ·  κ α ί  τ η ρ  τ ο ι α ί τ ι ^ ρ  ί ψ ο δ ο ρ  ώ ά λ ι σ ι ρ  χ α -  

λ ο ι ' μ ε ν ,  ο ϊ ο ν  ά ν ά π α λ ι ν  λ ν α ιν . '  ί ν  δ έ  τ ή  α ν ρ θ έ σ ε ι  ί ξ  ύ η ο -  

ο τ ρ ο φ ΐ ς  τ ό  ί ν  r t j α ν α λ ύ σ ε ι  ' / .α τ α λ .η φ θ έ ν  ί ' σ τ α τ ο ρ  ν η ο σ τ ϊ -  

σ ά μ ε ν ο ι  γ ε γ ο ν ο ς  l^St^, χ α ϊ  ( κ ύ μ ε ν α  τ ά  ί χ ε ϊ  [ ί ν ι α ν & α  ·̂ ·' 

. τ ρ ο ϊ /γ ο ι  μ ε ν α  χ α τ ά  f f i  u iv  τ ά ξ α ν τ ε ς  χ α ί  ά λ λ .ή λ ο ι ς  ί ; ι ι σ ν ρ & ΐ ν -  

τ ε ς ,  ε ι ς  τ έ λ ο ς  ά φ ι χ ν η ν μ ε θ α  τ ή ς  τ ο ν  ζ ί , τ ο ι μ έ ν ο ν  χ η τ α σ χ ε ίΎ ,ς ·  

χ α ί  τ η ΐ τ ο  χ α λ η ΰ μ ε ν  α ν ν ,Ί ε σ ιν .

2 ./ιττόν δ' ίατ ιρ  άναλισεω^ γένος, τό μέν ζψψΙΜ ν 
τάλτ^θηΐς, « χαλεΐται 9εωρϊ τ̂ιγ.ή%', τό δ ί  .Ύορίοτιχορ τονΐ> 
:ΐροταθΐνιος ·? έ̂γειρ , '<) χαλεϊται ίΐροβλτ^ματιχόν. ίπί. μίν

1—  ρ, 640, i .  a tfu tio i' cd. DiivUl. (iregiirius in pracf. iid Eu­
clidis «fiwie sapersant om itin , Oioiiine 17OS; de Kdm um ii llalley edi­
tione vide nostram p racf. vnl. I p. \ix 1. a. τταηηον « if fa n h ii  
avray m y iif ζ  n fQ tf/ f t  rfi /.η μ μ ατα  ttiC  ανηλνομ()·ου  A·· I f J l l l W i  
«*»ini'cf(ifeic α ι ια γ α ιχ ω ν  μαίίηματιχόϋί· Γ0 e,1ttouov. : α ρ ι ί χ ί ΐ  i!i i i j i i -  
μ α τ α  τοΰ  αι·η/ίι·αμΑ'ου SV el, ut videtur, B 2 . ro i' a ra iv o u / iu v
T o .rn i·  Grt^iorius et Ha f t .  t a i i v  i i f c J o i  V 13 . /»· nnle σι·ιΛΑ 
a n  «iliI. S  Gn*)?nr. Hn yiin  n m . firc jior. c·! Hu 4< - « i  roi? | Tnvta
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Pappi AlexaadiiBi collectionis libeE VIL
CoHliiiel Ifmmala loci de resoMioiie.

Imcus qui άναίαιμενος dicitur, Hertnodore fili, ut pau­
cis comprehendam, esi propria qua«.‘dam materia in eorur» 
usum parata qui, alisolutis communibus elementis, in lineo­
rum constructione facultatem problematum <|uae proponuntur 
solvendorum'; sibi compararo volunt, estque ad hoc solum 
ea disciplina utilis. Quae quidem tractata a tribus viris. 
Euclide elementorum scriptore, Apollonio Pergaeo, Aristaoo 
maiore, procedit per resolutionem et compositionem. Resolu­
tio igilur est ea via ac ratio, qua a quaesito tamquam roji- 
ccsso por ea f(uae deinceps consequuntur perducimur ad id 
quod compositione conceditur^). N*>m in resolutione, id cpiod 
quaeritur tamquam factum supponentes, illud unde hoc con- 
tin.siit et rui ŝus, quid illi .antecesserit. consideramus. doniO 
ila rcgredientes in aliquid, quod iam cojznitum sit vel in nu­
mero principiorum habeatur, incidimus, atquo eiusmodi ra­
tionem, quoniam veluli retro fit solutio, ayaXtatv vocamus. 
In compositione autem vicissim illud, quod in resolutione ul­
timum efl'ecin)us. ulpote iam factum praemittentes, eaque 
quae illic praecedunt secundum rei naturam sequentia collo­
cantes et alterum atteri copulantes postremo conslructionem 
quaesiti absolvinms, idque αίν&ΐσιν appellamus.

Duo autem sunl resolutionis genera, quorum allcrun». 
quoniam in vero inquirendo versatur, l>noqrftr/Jiv sii-i· spe- 
rulfitwum  dicitur, alterum inveniendo proposito inservit ae 
:τςηβΙψατιν.('ν vocatur. In speculativo igitur genere primum

1; Cnnf. Vinccnt. <6  'commentarii in prsrf. vol. I p. \xi citati . 
i) Cunf. solint. in Kuclid. elvin. 13, 1 !vot. II p. 103 cd. August;. 

N'e.ssi>lmsnn, Otsrhirhle iter .ihjthru I p. S 9sq ., llertn. Hankcl, i»c- 
xrhirhte der ihithmnllk. Lipsiine 187(, p. »37 sijq.

corr. BS IS. r j  ante ai’r»(an  om. Ge iO. inoufyn  t «  Hh 
pro TO inifiifrn tvXKvHa ilcl. Hu 84. ro μΙ%' j'«p (ircjiorius 
ϊΛ. προηϋίνιος  (iregnriuii ot Ha invitis AB.*! '/.ίγην det. Hu
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ο ίν  τον -/ivois το  ζ η το ν μ α ο »  ώ ς ον  ιπ ιο{> ίμ ΐ-
vat  */βί ώ $ άλ ί;» έ$ ; τ ώ ν  iξ η s  άxf^Xot^»ωv tbg^Mr-
&ών m i  ώ ς ία τ ιν  m & ' L-to&saiv προελ& όντες ίτχί τ ι ό μ ο -  
Ιογ ο ίμ εν ον , ίά ν  μέν aX»;&is h e iv o  to  ομοΧογονμενο»·, 
άλϊ,Άέζ t a t a i  x a i  τό  ζι·τονμενον, 'm i ή ΰ π ό δ ε ιξ ις  α ν τ ί- : ,  
ατζοφ ος τ^ α ν α λ ύ σ ε ι, εάν δ έ  ψ εύ δε ι ίιμολογουμίνφ  έ ν τ ι-  
χωμεν, φ εΰ όος  ε α τ α ι x a i to  ζη το ίμ εν ον . i ir i  δ έ  τ ο ΐ  π ρ ο -  
βληματιχον γένους το  προταδ-έν  ώ ς γνωαί^έν ία ο & ίμ εν ο ι,  
ε ιτ α  δ ιά  τώ ν  i| ^ g  amXov&mv ώ ς  ά λ ^ Μ ν  .Ύροελ&όντες έ η ί  
τ ι  όμολογούμενον, έάν μεν τ ο  ομολογονμενον δννατον  ^  χ ο ΐ  ίο 

• τορ ίσ τόν , ί) χαλοναιν  ο ί e n o  τώ ν  μα9ϊ^μάτ(ον δο& έν, δ ν -  
νατόν ε σ τ α ι  x a i τό  προτα& έν, x a i  ίτάλιν η ά η ό δ ε ιξ ις  αντί· 
ατροφ ος τ^  ά ν α λ ιίσ ε ι , έα ν ά δ ν ν ά τ ψ  όμολογονμένψ  ίν τν -  
χωμεν, αδύνατον  ε'σται x a i τ ο  ττρόβΧημα,

υ ιο ρ ισ μ ο ς  δ έ  έατιν η ρ ο δ ια α τ ο λ η  τον η ό τ ε  χ α ι  -tc5 s  1·> 

χ α ι π οα α χ ώ ς  δννατον  Ι σ τ α ι  χ α ί  τ ο  πρόβλημ α.'
Τ οα α ν τα  μ έν  ονν π ερ ί ά ν α λ ν σ εω ς  x a i avvd-έσεως.

3 Τών δέ προειρημένων τον αναλνομένον βιβλίων  ̂τάξις  
έστιν τοιαντη · Ενχλείδον δεδομένων βιβλίον α\ Απολλω­
νίαν λόγον άποτομης β ’, χωρίου άποτομΤ^ β', 2ι» 
τομής δύο, έπαφών δύο, Ενχλείδον πορισμάτων τρία, 
ΜπολΧωνίον νεάσεων δνο, τοΐ· αντον τόπων έπιπέδων δύο, 
χωνιχων η , Μρισταίον τόπων στερεών πέντε, Ενχλείδον 
τόπων τών πρός έπιφανεί^ δ ύ ο , Έρατοσ&ένονς περί με­
σοτήτων δύο. γίνεται βιβλία λγ , ων τάς περιοχας μέχρι i'< 
τών ^πολΧωνίον χωνιχών έξεΟ-έμην σοι πρός έπίσχεψιν, 
χαι τό πλη&ος τών τόπων χαι τών διορισμών xai τώ)' 
πτώσεων χα9·' ίχαστον βιβλίον, άλλα Χαι τά λήμματα τά  
ζητούμενα, χαι ονδεμίαν έν τ»; πραγματεία τών βιβλίων 
χαταΧέλοιπα ζήτηαιν, ώς ένόμιζον. . n

i .  3. άλη&Μν χαί B'S, «Αΐ)·'/(·ΐι; χιΛ Α 8. χαΐ (uf o v io ir  χβΛ’ 
t',1 . Hh s . .TporiSir Oregorius cl Ha. ileni vs. ! *  9. ΰΙη»<ας 
AB, corr. S 15. C6. JioQimot —  η(,όβ/.ι\μκ interpolatori tribuit 
Wm ie . *« )  inepte repetitum ex  vs. t*  det. rireporius e l Ha
iO. 4 1 . li.toTou^i ii <ΓΐΌ· <fro A B , « iro ro u ff rfro, Ιπαι/ιϋι·
rfiVj S, corr. Ha H . tonaiv ;innt ABS, Corr. Hu coii. IV
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id quod quaeritur re vera ita se babere statuimus, tum per 
i>a quae deiaceps Gonsequunlur, tanquam vera sini ct per 
iiypothesim firmata, ad aliquid concessum progredimur, quod 
quidem si verum sit, verum etiam erit id quod quaerimus, 
el demonstratio vice versa resolutioni respondebit: contra si 
in aliquid quod falsum esse constat inciderimus, falsum etiam 
erit id quod quaerimus. In problematico autem genere, cuni 
id quod propositum est tamquam cognitum subiecimus, iam 
per ea quae deinceps consequuntur, tamquam vera sint, ad 
aliquid concessum progredimur; quod concessum si fieri et 
suppeditari possit quod mathematici datum appellant, , fieri 
etiam propositum poterit et rursus demonstratio vi«  ̂ versa 
resolutioni respondebit; contra si in aliquid quod falsum esse 
constat inciderimus, itidem problema fieri non poterii.

[Determinatio est praevia quaedam distinctio, quando et 
qua ratione et quot modis problema fieri possit.

Haec quidem de resolutione et compositione dicta sunt.
Illorum librorum, quibus de Mto αναίιομίνψ sice reso­

luto ugituv, ordo hic est. Euclidis datorum liher unus, Apol 
Ionii de proportionis sectione libri duo, de spatii sectione 
duo, de sectione determinata duo, de tactionibus duo, Eu­
clidis porismatum libri tres, Apollonii inclinationum libri duo. 
eiusdem locorum planorum duo, conicorum octo, Aristaei lo- 
corun} solidorum libri quinque, Euclidis locorum qui sunt 
ad superficiem libri duo' , Eratostbenis de medietatibus libri 
duo. Omnino igitur sunt libri triginta tres, quorum «rgu- 
menta us(|ue ad Apollonii conica tibi inspicienda proposui, ei 
numerum locorum, determinationum, casuum, (jui sunt iii 
unoquoque libro, nec minus lemmata quae requiruntur, al- 
tuli. neque ullam quaestionem in eorum librorum tract.itione 
a me omissam esse existimo.

4) Conf. supra IV propos. 28.
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i'ap. .ni. .Vs i i .  ly' Ha. A lt  A BS, 1". xai τό π ΐή ΐιο ; —  St>. 
rorfifrn fnrsitiin inifrpolatii sini :U'. jt«ra lU .Λ B . irorr. S



4 lls^tfxet όέ τυ ττ^ώΐορ βιβλίορ, Vtmq iariv  τών dtdo- 
u iv m , au av ta  9ίωοτ^ιατα Ινενήι/ίΟντ 
χαχόλον in i  (Ηγετών ,όιαγράμματα] »t/, το 0έ ό' καί κ' 
ίν εν&είαις etniv ανάλογον avev &ΐαεως. τά  d i  ίξής τον- 
totg td ’ h  eiS-siatg itniv  ·>ί'σί< όεδομίναις· t a  δέ τοΐ-τ> 
Toig ilijg  v' irci τζίγύνιαν im iv  τψ eitfti δεδομένων ovtv 
O^hetag. τά  δέ έξης το ίτο ιξ  Ι"' έ.τΐ τυχόντων έατιν εύ9ν- 
'/ράμμων χωριιον ειδει δεδομένων ανεν δέσεως, τ ά  δέ εξής 
τοίτοις ς  έν παριχλληλογράμμοις εατι xai παραβολα'ις ε1ί~ 
δει δεδομένων χο)ρΪ€αν. τών δέ έχομίνων ε τό μέν ίΐριΰτην lu 
'/ραψόμενύν εστιν, τά  δέ δ' in i  τρίγωνων χωρίων, οτι oi 
διαφοραΐ τών δυνάμεων τών πλενρών itqbg τα ν τα  τά τρί­
γωνα χωρία ?.όγον ί'χονσιν δεδομένον. τά  δέ f§^g ζ' fieg 
τοΐ· ο' xai γ iv δνσι ίταραΧληλ,ογράμμοις, ϋτι δ ιά  τάς iv 
ταις γωνιαις έίτο&έσεις iv δεδομίνοις iativ  Ιόγοις  ιτρηςι:. 
α)Μ/Αα· tvia δέ τοντων ΙπιΧόγονς εχει όμοιους iv δνσΐ 
τριγώνοις. εν δέ το'ις έφεξής ς' διαγραμμασιν ί'ως τοϊ- ο 
xai &' δ ΐο  μέν ίατιν isri τριγώνων, δ' δέ i/ri ΐτίειόνων 
ει&ειών άνό?.ογον οιαών. τά  δ έ  ίξης γ' irri δΐ'ο εν&ειών 
άνά?,ογον οναών, τ ό  eowvj δο&έν τι περιεχονσών χω-i"  

ρΐον. τά  δέ i jt i  τιααιν r/ ΐω ς  τοΰ Q' ίν χντιλοις δείχηται

I. in marg. Stiau ii-a  «  aUd. verum Pappus ipse e t  hic et in· 
fra, ntiicunque librorani appellatione!! contextoi inseruit (ut boc loco 
TO πρώτοι· βιβ/.(ον , Sntp iatli· τιϋΐ' β(ύομΙνβ>ν . tiluHs supcrSCribendis 
abstlDOit; posuit aulem eiusmodi tiinlos inde a cap. 21 huius edit. 
i .  ηρύτοι· ABS Gregor., corr. V Ha S. etsi, quot sunt theoremata, 
tot etiam KguraCt tamen διαγράμ μ ατα  alienum est ftb hoc loco, quin 
Αιωρήματα statim praecessit J  *« l ro  *  ABS, χδ  V·*, corr. Hu
5. e. r«  tfi ifiji rovTois V 6 . t add. Gregor, et Ha rpijwiOt· 
•VB, corr. S 9. Ιατ ϊ Hu pro Ir» 14. γραι/άμκ’ό» ίστιν] 'etl in 
lineis" Ca; conf. Euclid. dat. prop. 6 2 : lai' δι·ο evSffai ττράς ttiJ-rjlat 
λόγον ϊχιααΐ· δίδομίνον xa\ th tiynarfi/ άττο μ ίν uiSi δίδομίΐ'ον τφ M fi  
ίΐδο ί  cet., quae cum fugerent Halleium, γρα^όμινβ%· asterisco nola\il 
(‘t sic vertit: "e quinque aulem stiiuentibus primum >n»t ritsrriplum eitC 
ttt δί (f'] in datorum reircnsiono, ([uem nostri codices praebent, sunt 
qntnque, nempe prop. 63— 67 conf. infra tS. U . ϊως τοί· o' xnl γ 
iit nostris datorum editionibus usque ad prop. 74 'oonf. ad \s. l i :
17. 18. Λ· rti roK' f i f fS i f  ?' ~  if" in nostris dainrum editionibus sunt
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J  DATORI» UBER.

Pfima» liber, <}Bi est dmenjm, oinnin*v theoremftw nona-
I jainta·) continet. Quorum priora viginti tria onmino sunt de
i  magnitudinibus; quartum autem et vicesimuin e.st in reetii>
ΐ iineis proportionalibus sine positione. Sequuntur quattuor-
i  decim in rectis iineis positione datis. Proxima decem do trian-
I )<ulis sunt specie datis sine positione; proxima septem dt'
I quibuslibet spatiis rectilineis specie datis sine positione; pro-
I \ima sex in paralleiogrammis sunt et applicationibus spatio-
I rum specic datoruin. £orum autem quinque quae deincops
I sequuntur primum quidem est in lineis, quattuor autem de
I triangulorum arcis demonstrant differentias laterum secnm
I niuliipticatorum ad ipsas triangulorum areas proportionem ha-
 ̂ here datam. Proxima septem usque ad septuagesimum ter­

tium in binis paralleiogrammis demonstrant /laec paruUelo- 
(jramma iuxta angulorum hypotheses proportionem datam in-

;■ ter se habere; quaedam autem ex his epilogos similes ha-
I l)ent in binis triangulis. Proximorum sex diagrammatum us-
 ̂ <|ue ad septuagesimum nonum duo sunt de triangulis, quat-

I tuor de pluribus rectis lineis proportionalibus; proxima tria
 ̂ (le binis rectis lineis datum spatium comprehendentibus. De-

; nique postrema octo usque ad nonagesimum in circulis vel

I <; In ca daloniin rcceasione, quae ad nostram netatem jierscnil.
I sunt theoremata nonaginta quinque. Quae praeterea difTcrant inter lianc
} recensionem ef illam quam Pappus exponit, vide in adnotationibus ad
f  Craeca verba.

LIBEB VII. 039

fex dlagranimala sive prop. 7S— 8 8 ; ergo Pappi ίως τοΐ· o' x«i it' esf 
nunc prop. S8 , ac Pappi rfio tn\ τφγαίνωι· nunc prop. 73 et 76: re­
liqua non conveniunt; nam sequuntur in nostris editionibus prnp. 77 
de duabus figuris specie datis, prop. 78 de datae figurae nd roctan- 
gulum ratione data, prop. 7» et 80 de trianfiults, denique prop. 8 t— 
8 S de pluribus rcctis proportionalibus; hae Igitur trc.< proiiositione·; 
respondent quattuor iiiis quas Pappos significat: δ' β ί l . i i  τ ιίαό ιω ι  
fvSitmv iifttloyor ηναύ» <9. r«  ifi ίξής )·'] in nostris editionibus 
quattuor, nempe prop. 84—87 80. ά$·ά/.ο}-οι· —  ΐστιι- de\. Hu 
ίοιϊΛ· τι Hti, io.ifi Ti Α·|Β), rfo.Wr»«i S χοιρίών λ  BS , corr. Creiror. 
H Ha i l .  τοΓ add. Hu <V! i" iKwtris i>ililloiiit>us e-t jimp. 95



t o t g  ft s v  μ ε γ έ & ΐ ΐ  μ ί ν η ν  0 ε δ ο μ 4 ν ο ι ς ,  τ ο ι ς  d f  κ « *  ^ i a d t .

άγαμίνων εν&εΐίΰρ im y  δ ιά  δεόομένον αημΰον τά  ^ερό- 
μενα δεδομένα.

S Tffi d’ απονομής τοΐ· Ιόγον βι-Μων οντω* /?' ίτρότα- 
αίς εατιν μ ία  ύποδι^ρημένη · διο y.ai μ ίαν πρότααιν οΐτως·' 
γράφω· δ ιά  τοϋ δο9 ίη ος αημείον ευ&εΐαν -/ρuμμί^v άγα- 
γεϊν τέμνουααν άηο τών Ttj Μ αει δο&εισιΖν δνο 6ν9ειϋν 
.τρός τοις ίπ '  αντών δο9εΐσ ι σημΰοις loyov ίχονσας τον 
αντον τψ δο&εντι. τάς δε γραφάς διαφ όρονς γενίσ&αι xai 
ίΐλη9·ος λαβεϊν αυμ,^3ηχεν. ΐ'ίΐοδιαιρέαεως γενομένης, ?νεχα 1" 
r^g τε  ητρόί ^λλ^Αβί &έσεως τών δεδομένων Ά^&ειών y.ai 
ταν διαφόρων πτώσεων τοϋ δεδομένου αημείον y.ai δ ιά  τάς 
άναΐναεις χαι συν&έσίΐς αντών τε xa i τών διορισμών.

ϋ ίχ ει γάρ το μέν πρώτον βιβλίον τών λόγον άποτομης τό­
πους ζ', τίτώσεις χίι, διοριαμοίς δέ ε', ών τρεις μέν εισινν, 
μέγιστοι, δύο δέ έ}.άχιατοι · xai εατι μέγιστος μέν χατά 
την Τρίτην πτώσιν τοΐ- ε' τό.τον, ί?.άχιστος δ έ  χατά την δίυ- 
τέραν τον g' τόπου  χ«1 χατά την αντην τον ζ' ro/rov, μέ­
γιστοι δέ οί χατά τάς τενάρτας του ς  χ α ι tov ζ' τόπον, 
τό δέ δεύτερον βιβλίον λόγον άποτομης εχει τύ.Γονς ιδ',ΐ' 
πτώσεις δέ  5/ , διορισμούς δέ τονς έχ τον πρώτον · άπ ά -  
γίται γάρ ολον εις το πρώτον.

Λ ήμματα δέ ΐχίί τά λόγον'άηοτομΐ^ς χ ,  αντά δέ τό 
δύο βιβλία τών λόγον άποτομης θεωρημάτων έστιν ρπα', 
χατά δέ Περιχλέα πλειόνων η τοσοντιον. ϊ'ι

7 Της δ' άποτομης τον χωρίου βιβλία μέν ίατιν δύο. 
πρόβ?.ημα δέ χαν τοΐτπις ?ν, ν.τοδιαιρονμενον δίς· χαί 
τοίτων μ ία  πρότααίς έστιν τά  μέν αλλα ομοίως έχονσα τΓ 
προτέρψ, μόνψ δέ τοντψ διαφέρονσα τψ δεϊν τάς άπο- 
τεμνομένας δύο βνθείας έν έχείνν̂  μέν λόγον έχονσας δο-·>'·

HIO ΠΑΠΙΚιν ΣΥΝΑΓΩΓΗΣ /.

ί .  8 . ηγομί>·»η· —  ΰίίομίι α  «lel. Ηη interpolator cas i>ropositionf‘> 
respexit quae in nostris editionibus sunt 9 i. 93. 95, S. ayouiritj: 
A B , d ia y o u itw  S, ori iiayoufrmi· Ha tttrit' om. Gregor, et Ha 
ai;uf/ot·', desinit Gregor. S. oCroi Hn t l .  ffifou/v6>t AB\.
i'orr. S t i .  lit^ouitov ABS. corr. Hn tS . x«) ndd. Ha if,:



magnitudine tantum, vei etiam positione datis demonstrantur.
rectis iineis per datum punctum ductis ea quae fiunt e seg­

mentis data sunt.

DE FROPORTIOXIS SKI TIONi: LIBRI DI O .

Duorum librorum de sectione proportionis una est pro­
positio subdivisa; quare hanc unam propositionem sic de­
scribo: "per datum punctum rectam lineam ducere a dua­
bus rectis positione datis segmenta abscindentem, quae per­
tinentia usque ad puncia in iisdem rectis data, eandem pro­
portionem ac quae data est liabeanl” . Verum mullas varias- 
que figuras, facta subdivisione, haec propositio babet propter 
rectarum datarum inter se positionem et diversos dati puncti 
casus, denique propter analyses synthesesque el horum ca­
suum et determinationum. Etenim liber primus de propor­
tionis sectione locos habet septem, casus viginti quattuor, 
determinationes quinque, quarum tres sunt maximae, duae 
minimae: estque maxima ad tertium casum quinti loci, mi­
nima ad secundum sexti loci el ad secundum septimi Inci. 
tum maximae ad quartos casus sexti et septimi loci. Secun­
dus autem liber de proportionis sectione habet locos quattuor- 
liecim, ca.sus sf'.va"inta tre.s, determinationes easdem ac pri­
mus liber; nam ad bunc totus refertur.

Lemmata libri de proportionis sectione habent viginti: 
iidem duo libri de proportionis sectione continent theoremat!i 
CLXXXl, vel eliam i>lura secundum Periclem.

IIE SPA TII SECTIOXE I.IB R I l>I O ,

De spatii sectione libri quidem sunt duo, problema vi-io 
in his quoque unum, quod duas subdivisiones babct. Ki 
una quidem horum librorum propositio superiori in i;elerl> 
similis est; sed hoc solum differt, (fuod in illn duas recii» 
abscissas effici nece.sse est, quao datam proportionom hahe-
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tfiVTCf nnisiv, h  δ ί ratrfj χο)ρΐον ηεριεχοιΐσας δο9έν.
tm όντως: ditt f ον daM w ofi, βι,*«ιοι: .««Μ β»- 

γραμμήν αγαγεϊν τίμνονααν άηο τών δο&ίΐαών &sati δνο 
ίΓ^ΐΐών ίτζος τοϊς in ' α ϊτώ ν δο9εϊσι αι^μείοις χωρίον m -  
ριεχοναας 'tam· τψ δο9ίντι. y.ai αΐ'τη δέ δια τάς αίτάς'ο

'· αιτίας τη πλή&ος εαχηχε τών γραψομένων. έχίΐ δέ T(i /ifV 
«' liijiltov χωρΐον άκοτομής τόηονς ζ', ητ^α(ΐς /<)', διο- 
ριαμονς t ’, ών δ' μεν μέγιατοι, τρεις δέ έλάχιατοι· χαΐ 
ίατι μέ·/ιατος μέν χατά την δεντΐραν ητώαιν τοΐ· ηριίτον 
τόηον, χαΐ ο χατά την ττροήην ίΐτώαιν τον β' τόπον, xai Κι 
Ιι χατά την f i  τοι' δ', -/.αί ο χατά την τρίτην τον c' τόπον, 
ίλάχιατος δέ 6 -/.ατά την τρίτην πτώσιν τον τρίτον τάπον, 
χαι h χατά την δ' τον δ' τόπον, xai ο  χατά trv πρωτην 
τον ί'χτον τόπον, το δέ δει τερον βιβλΐον τών χωρΐον άπο- 
τομης ε'χει τόπονς r / ,  πτώ αιις δέ ξ', διοριαμοις δέ τοίςΚ  
έχ τοΰ πρώτον  · άπά·/(ται γάρ εις αντό.

Θεωρήματα δέ έχει το μέν ίτρώτον βιβΙΙον μη', το δέ 
δεύτερον η~.

ί» ^Εξής οέ τοίτοις άναδέδοται της διωριαμίνης τομής 
βιβλία β', αν  ομοίως τοις  πρότερον μίαν ηρότααιν πόρ- i'  
εατιν λέγειν, διεζεν·/μεν>·ν δέ τ α ΐτη ν  τήν δοθεΐααν άπει­
ρον εί9 εΙαν  fvi αημείψ τεμεΐν. Sare τών άπολαμβανομέ- 
ηον εν9ειών προς τοϊς έ π ’ αίτής δο&εϊσι αημείοις ητοι 
το άπό μ ιας τετι/άγοηον ί; το Ιπο δ ίο  απολαμβανομένων 
περιεχόμενον λρ9ο·/ώνιον δο9έντα λόγον εχειν ητοι προςν^ 
ro άπο  μ ιας  rsrpitywvov η srpoi η  6~ο μια; απολαμβανό­
μενης -χαι τής ί|ω δο9είαης η προς τό νπό δ ίο  άπολαβί-

f5l2 ΠΛΠίΙΟϊ ΣΪΝΑΙ'ίΙΓΗΣ Ζ,

i. Ηα pro «.τ’ 7. «  Α, rrpmTor BS s, J  Λ, τϊβσαοα  
KS 10. , ί  Ηα. . / Λ Β ,  ririrproi S 15. ί” //α, Z A IJS  16. m- 
roV ΛΒ Hu, corr. S 19. cap. 9 ct 10 nnte Halleiam ediderat Wilr- 
firnnluii Snelllan in lihro i(ui inscrihilar Λ(>οΙΙοηίιι.« Balavus. I.Ufindiiii 
160S «fi add. Snetiius a m M o r ra i  .\BS. eorr. Hit 46. rtrad- 
;i'ifoi i  .Toof TO ί'.ιό μΐ(ΐ{ auctoro Simsonn add. Hu; his nondum re­
cepti·! pricis ή.τσ in t'sr0  mutaverat .<;nelliu!( 'cnnf. adnol. ad Latina.



ant, in hac autetn, quae dalum rectangulum comprehendant. 
Sic enio) (iicetur: " jipr <datuni.. punctum 
ccre a duabus rectis positione datis segmenta abscindentem, 
(|uae pertinmitia usque ad puncta iu iisdem rectis data rec- 
tangulum aequale dato comprehendant” . Haec etiam propo­
sitio iisdem de causis magnum figurarum numerum accepit. 
Primus liber de spatii sectione habet locos septem, casus 
viginti f|u«tluor, determinationes seplem, quarum quattuor 
maximae, tres minimae sunt. Maximae sunt ad secundum 
casum primi loci, ad primum casum secundi loci, ad secun­
dum quarti, ad tertium sexti loci: minimae ad tertium ca­
sum tertii loci, ad quartum quarti loci, ad primum sexti loci. 
Secundus autem liber dc spatii sectione habet locos tredeclm, 
(,‘asns sexaginta, determinationes easdem ac primus lil>er, ad 
([uem refertur.

Theoremata primus liber habet XXXXVllI, secundus
I.XXVl.

.«IK€T10XI.‘i nETER3tISAT.\F, IIBHI D«O.

Deinceps editi sunl libri duo de sectione determinaUi, 
■luorum perinde ac superiorum una propositio, sed ca biper- 
lita, enuntiari potest hoc modo; "datam rectam intinitam in 
imo puncto secare, ut, abscissis rectis inter hoc punctum et 
puncta in eAdem rectit data, vel quadratum ex una ahsciua 
vel rectangulum, quod duabus abscissis continetur, datant 
proportionem vel ad ([uadratum ex una ubscissa '  i vel ad 
rectangulum, quod unA abscissA et alii) extrinsecus data, vel 
ad td, quod duabus abscissis continetur, habeat, sive ad

I "V(‘l .1(1 i|ua(lralnm ex rpliqua intercepta" Simsonus 'Opera qoac- 
(lam reliqua. Ulasguac tTTS; p. IX, ad quae adnotavit tiaec; 'Hunc ca­
sum te\tui Oraecn adiiidimus, nam sine eo essent tantum quinque |ΐΐ'ΰ- 
lilcmata in libro primo; si autem dicatur prohiema secui\dum posse in 
iluo partiri prout punctum inveniendum requiritur esse inter vel extrn 
iluo pnneta data, ut in sequcntlbo!) huius tilni 1 <ΐΙ. essent hoe rood» 
Hntum <|uindecim epitagmata In libro primo, Pappus autem numcral 
soxdecim. Et praeterea non verisimile est Apollonium problema lm<- 
prlmum omisisse’’ , llanc Simsoul coniecturam esrpgic coilifls scrip- 
turii, quae mutilata quidem est, sed «wo ellamnunc exhibet, conlirman 
apparet ex adnotatione ad firawa.
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βανομένων n%QU^fuvnv ορΆογωνιον, έφ ' 6ίτότερ' αν 
τών δο&έντων σψ«ΪΜκ χαί tattr^g 8τε dig άΐίζενχμί^ης 
καί frefftaxeieig όιορισμονς l%ovarfi ό ιά  ηλειόνων ^ όίίξις 
yfyovev έξ  άνάγχης. [deUwat όέ ravtrjv ΑίηοίΙώνιος μέν 
η άΐιν  έττι ιΐιιΐών τών $ύ9$ιών τριβαϊαότερον πειρώμενος, *> 
naSdfrefi xa i i/ri την Ssvre^ov βιβλ,ΐον τών πρώτων ατοι- 
γεΐων Είιιιίείόον, xai ravrrjv ίτάλιν βισα/ω/ιχωτερον έπανα- 

ίΟγράφων όε/ξας τε xai ενφνώς διά  τών ημίΜίχΙΙων.] εχει 
όέ το  μέν πρώτον βιβΚίον ηροβληματα ς', ίη ΐΐάγμ ατα  «c', 
διορισμούς ε', ών μεγίστους μέν 0', έλάχιστον δέ iVw χαι 1" 
είσίν μέγιστοι μέν ο τε κατά το δεύτερον εηίταγμα το ΐ 
δεύτερον ηροβΚήματος xa i ό κατά το  γ τον δ' προβλήμα­
τος xai δ χατά το τζΐτον τοϋ  «' χαι υ χ ατά  τό τρίτον τοΐ> 
fxTou, έλάχΐ3τοί 8έ ό χατά το τρίτον έη ίταγμ α τοϋ τρίτον 
:τροβλήματος. τό δέ δε%'τερον διωρισμένης τομζς εχει προ- 1·· 
βλήματα τρ ία , έηιτάγματα &', διορισμούς γ' · ών είσιν έλά- 
χιατοι μέν ο τε χατά τό τρίτον τον ττρώτον xai υ χατά 
η) τρίτον τοΰ δειτέςον, μέγιατος δέ ό κατά τύ τρίτον τοΐ 
τρίτον ίτροβλήματος.

Λ ήμματα δέ εχει τό μέν πρώτον βιβλίοι γ,ζ', τό d#2» 
δεύτερον χδ'. θεωρημάτων 0έ έστιν τά  δύο βιβλία διω- 
ρισμέντ^ς τομής πγ.

II  ‘Εξής δέ τοντοις τιΤν έπαφών έστιν β ιβλ ία  δύο. προ­
τάσεις δέ έν αντοΐς δοκοΐσιν είναι πλείονες. άλ?.ά χαι 
τοντων μίαν τίθεμεν όντως εχονσαν' εξής στ^μείων χαί ίΐ·- 2' 
θειών xai ‘/.νχλων τριών ηποκονονν ϋ-έαει δοϋ-έηων χύχλον 
άγαγείν δ ι εχάητοι· τών δοθ-έντιον στ,μείων ε ΐ δο9εΰ· 
έγαπτόμενον εχάαττ^ τών δοθεισών γραμμών. ταντι·ς διά 
,τλή&ι̂  τών iv  ταις hto& iatai δεδομένων όμοιων η άνη- 
μοίων χατά μέρος διαφόροις προτάσεις άναγχαίον γίνεσθαι

4. inoTtg' «>■ Ηιι. βηό«ρ« ABS Siiellius, όηατίρη  ΙΙα 1. 2. χρί, 
τώΐ' Snellius pro χρηαΐώι· S. πιριαχιΧις sine ace.; Α, corr, BS
4. Sfixrvm  —  8 . ήμιχι·χΐ(ιαν interpolatori tribuit Hit 4. Ά. μ ίν  tra- 
i.ii‘ oni. ffrt 7, raCrri Snellius 8 . M itti τ ι  f/n. (h fin i Tog AS, rfi/Je,- 
n Snellius 8 — <9. conf. infr» cap. 119 <0. <Tt ante t'ad d . Β>ϊ S Snei- 
liu.'! I», u/yfftrer AJI. cnrr. S I i — 1*>. xte> i. χητπ  το tnlror tni-

ftl4 ΙΙΛΚΙΙον ϊϊΝΑΓίΙΓΗΪ /.



puncta «inne »h bac sivo quae ab altera parte data sunl nc~ 
cesse esi Sfiec/ru·»?’’ . Huius quoque propositionis, quippe 
quae hipenibt sil ac perobscuras clelenninaltones habeat, de­
monstrationem pluribus virbis fieri necesse fuit. [Hanc rur­
sus Apollonius demonstrat trita ratione per solas reclas reni 
experiens, sicut etiam in secundo libro primorum Euclidis 
elementorum fit, ac rursus ad institutionem magis accomodate 
eandem tractavit accuratius figuras describens el demonstra­
tionibus usus idque ingeniose per semicirculos.] Primus 
liber habet problemata sex, epitagmata sive punctorum dis­
positiones sedecim, determinationes quinque, quarum quattuor 
sunl maximae, minima una. Suntque maximae ad secun­
dum epitagma secundi problemalis, ad tertium quarti pro- 
blematis, ad tertium quinti, ad tertium sexti; minima autem 
ad tertium epitagma tertii problematis. Secundus liber de 
sectione determinata haliet problemata tria, epitagmata no­
vem, determinationes tres, quarum minimae sunl ad tertium 
epitagma primi problematis et ad tertium secundi; maxima 
HUtem ad tertium tertii problematis.

Lemmata habet primus liber XXVH, secundus XXIV. 
Insunt in duobus libris de sectione determinata theoremata 
LXXXIli.

TACTIOJtlM LIBRI n iO .

Dcinceps sequuntur tactionum duo libri, in quibus cum 
plures propositiones inesse videantur, nos tamen hic eliam 
unam ponimus huiusmodi; ‘punctis, recli.s lineis, circulis 
ternis quibuscunque deinceps positione datis circulum ducere 
per singula data puncta siquidem puncta data sint;, (|ui 
singulas datas lineas contingat” . Ex hac autem, quoniam 
in hypolhe.<iibus permulta vel similia vel dissimilia data sunt, 
singillatim diversas propositiones decem fieri necesse est.

χαγμα rof τρίτοι- πι)ο^Α)1«ητο;, omi$<)is rpliquis. Sncllius »». U . rai' 
tx tov  {Ιάχιπτος ΰΐ ό xw TtV τό y aiUl. Ha 2S. iit ji  ohuniiarc vide­
tor, Ix coni. Co Ϊ 6 . Ϊ7  xrxiliui' liynyflv A, corr. B.'* 28. i(fn- 
τίτόμκος ABS, corr. Ha

I.IBER Vll. 6 4 5



(5ί'ζβ· ίκ τών tgtuv γάρ άνομοιων γενών χριαδίί διάφοροι 
auaexol· '/ivavtm t\ γάρ >ra* δεδομένα τρία

τρει$ ευί^έίαι r' δνο σ^μέΐα χ«ί ei& eJa  f) δύο ευθ^είαι 
xai οϊ^μεϊον η δνο αημεϊα xai χΰχλος η δύο χνΛοι ψμϊ 
αψ εΐον  η δύο εύ9εϊαι χαι xvxXog %' δύο χνχλοι χαι ενθεϊα  ■> 
ϊ; αψ εϊον  χαι εί&εϊα xai χύχλος η τρεις χύχλοι. τούτων 
δνο μέν τά  ηρώτα δέδειχται iv τφ δ' (ίΐ{ίλίφ τών προΛΰΐΐ' 
ατοιχείω ν  8 ίταρεϊμεν γράφ ειν  το μέν γάρ τριών δοθέι-  
των στ.μείίαν μη ί.τ’ εν9είαζ οντων τη α ν ιό  έστιν τφ ηερι 
το δο&έν τρίγωνον χύχλον περιγ ράφ αι, το  δέ γ δοί>εισ&ν\ > 
εν&ειών μη Λαραλληλων ουαών α?.λα τών τριών σνμηι- 
,ΊΤονσών τό αντό έατιν τφ  sig τ ο  δο9έν  τρίγωνον ν,ύν,λον 
έγ}'ρόιΙ'αΐ' ro γάρ δύο παρα?.λή?.ων oiatov xai μ ιας έμηι- 
,ΊΤούαηζ ώ$ μέρος ον τής τοΰ  ,ί* ίπ οδ ια ιρ έσ εω ς προγράφε- 
ται έν τούτοις πάντων, χαι τά  εξί·ς ς  έν τφ ηρώτψ βι-ν> 
,ίλ/iji, τά δέ λίΐπόμενα δύο, το δύο δο&εισών ενϋ^ειών χαι 
■/.ίχΧου, ζ  τριών δοί^έντων χνχλων, μόνον iv  τψ δεντέρψ βι- 
■Ιλίφ διά  τάς jrgog άλ?.ήλονς &έσεις τών χνχλων τε χαι 
ti&€i<Sv ττΙείονας otoag καί πλβιόνων ^(ορισμΰν όεομίνας.

12 Τ αΐς προειρημέναις έπαφ αϊς ομογενές πλή&ός έστιν i" 
ηρο^λτ^ιατων ίταραλειηόμενον ίπ ό  τών αναδιδόντων, xai 
τζροααΐ'έδωχα έν τοϊς πρότερον ταν ειρημένων δύο βιβλίων· 
εναννοητόν τε γάρ χαι ειααγωγιχόν μάλλον ην έρτελ.ές όέ 
χαι σνμΐτληρωτιχον τον γένονς τών έηαψών. .Ύαλιν μιι)

t .  ΰΙ*« Ηα jiro (U χ«1 tqi άά f ς Ηα. Α, τρί« <ί{ BS 'tfiadix
differentiae Co; i .  i«  dei. Hv Μ ο μ ίν α  ABV, eorr. cod. Paris, 
jses  S 3. tvif-itai 'post τριΙς< B* Ha, t iO iia i  AS l i fn ia  x a i ύνο 
(iStfiti A, corr. Co 5. ? iJt'o *«» x ix lo s  post 5 σημίΐον xai
liifu ia xai xvxloi trans{)onunt Co et Ha 1. J 'J  -^J A, tsxaQttf BS 
8 . S ^antiud· ygniftty Hu. oTtfQtiutv ‘/Qtiifav A S|, ό μίν  y<i«-

B, Ŝ tfQ qr μίν γρά>ιωι· Ha o παι>1η γρ ά δω ν  coni. Ge 9. t i -  
in las  recte A.S, siittim· Ά' Ha 1 1 . τ«ν ιρ ιύ »  ανμπιηΐοναΰν  
aliundan' videntur U . μί(ΐο( ο%·τοί τοι· s  vnoSiaiQiatiot ABS, corr. 
Ha, nisi qaod τον omisH. quod restituit Ge 15. ir  roi!toi( ηάντωι· 
xai TtSr iiq tcoa i. Ca, ir  rovTeif πάντα xa) ra  iS^s Ha 18. 1». i ir
—  Λίομύ’ας', i‘onf. Haumann p. 81 sq. SO. T e /j  —  p. 848, 13. n ta -  
air] liaeo foisitan alius scriptor mathrniatironim ppritns Pappi coIIpi--

tii(> ΙΙΛΠΙΙΗΓ SrSA Iu rilv  l .



Nani ex tribus dissimilibus μenerίbus iriadcs diversae inoi- 
dinaUie  ̂esistuDt nuiuetu drcem^ Eleniiu dala sunl

f. aut tria puncta 17. aut duo circuli ct punctum
11. aut tres rectae Vll. aut duae rectae et circulum

Ili.  aut duo puncta ct recta VUI. aul duo circuli et recta
IV. aut duae rectae el punc- IX. aut punctum et recta et

tum circulus
Γ. nut «luo puncta et circulus .V. aul tres circuli.

Horum duo prima dcmonslruta sunt in (|uarto priiiioruin 
eleinentoruni libro ρπψοα. 3 et 4 ;  id quod describere su- 
perseditiiu.<;. Nam 'tribus datis punclis” , (lune non sunl ii: 
recla linea, idem est ac circa datum iriaujiuluni circuluiN 
circumscribere; illud autem "iribus datis rcctis lineis” , qu;n 
non parallelae sunt sed tres in unum concurrunt , idem e.'i 
al(|ue in datuui triangulum circulum inscribere; ac praeteri·:· 
lioc " s i  duae parallelae sunt et una cum his concurrit” tam­
quam pars subdivisionis secundi i>i'<ibkmitis in his omniui. 
[irinium ponitur. Deinceps in primo libro sex problemalii 
'sciiicH cmiis III. IV, Γ. 17. VIII. /.V superioris tutmlce st- 
quuntur: restant autem duo; nam et hoc "duabus datis 
rectis et circulo'" ,vi(h· siipni msioii Vll et illud ’ Iribtis 
tlalis circulis” iride supru X lantum in secundo libni Inn- 
Inta sunt, quia plures sunt el circulorum et rectarum inler 
se positiones eaeque pluribus determinationibus indigeni.

His tactionibus similia sunl permulla problemata ab edi­
toribus omissa, quae equidem in introductione duorum qu( s 
dixi librorum superaddidi; luwr. enim institutio et facilis ir.- 
lellectu erat el aplius in reliquum ilisciplinam introdui'el);it 
eademque omne tactionum genus plano absolvebat, Rursii>

tloni addliieril iO. o/joyfrii ABS, corr. W« i l .  i>no//«  pro li.n» 
ΪΙ. aa. *«l Trfoanrfifmxai· τι«» Ttfottiiot· jml iriWtTOMrfwxBr nm  
^ρόί((Μΐ· Tt BS, 7ti)oa«rfiSuxtti· tti Tirfj !>ροτίρφ Hn. xai .-τηβηηΐί'ιΐι.)- 
« I' « r  Ti{ τφ  Ttttoifijiii Kriedieinius IMernriirhfs 1'eulralhlaH iSTt 
|). 7H , con·. Hu 48. Ti om. Ha μΰ>.λο>· itr qtr KriedUMiiitis I. o. 
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ττεριλάβωμεν ϋπαντα ττροτόύίί, f‘rtg r^g wpoeigij/iiVijs iei- 
:iovag μέν νιιοθίαει nBQittiyqvaa δέ έμιτάγμμτι όντως 

ex αημίΐων xai tvii-tifuv χαί '/.ΰχλων ΰποιωνονν όίο 
ϋοθίνιων χί-χλον γράφαι τφ μίγέ'Ηι δοθέηα διά τον δο- 
Hvrog αημΐΐον η ttiiv δο&έντω» ηαραγινόμΒνον [el δο ί̂ΰ  ̂ ■> 
ίφαπτι'ψίνον όέ ρχόβτης τών δεδομένων γραμμών, αντ», 
:ΐΐριέχει προβλτ̂ μάτων ηόη το ίτλή&ος ?|· έχ τριών γάρ 
διαφόρων τινών δυάδες αταχτοι διάφοροι γίνονται τ< τιλξ- 
9og ς'· ητοι γάρ 0ίο δοθέντων αημείων δίο δο&ειαών 
ευθειών η δύο όοθέντων y.i-/J.mv η σημείου xai ευθείας ι« 
αημείον xai χί-χλον η ει'θείας xai xt'/Aov τόν δεόομένον 
τψ μεγέθει χνχλον άγαγειν δει, <5g εϊρηται, ταντα όέ 
άναλΰααι xai αυνθεΐναι xai διορίσααθαι χατά πτώαιν.

’Έχει δέ το ττρώτον τών έτιαψών προβλήματα ζ\ το δέ 
δεύτερον προβλήματα δ'. / 15

Λήμματα δέ εχει τά δύο βιβλία χα', αντά δέ θεωρη­
μάτων έατιν

1Λ Μετά δέ τάς έπαφάς έν TQtai βιβλίοις ηορίαματά έατιν 
Είχλείόην [πολλοίς' αΟ-ροιαμα φιλοτεχνότατην εις τήν άνά- 
λνσιν τών εμβριθεστέρ(ον προβλημάτων, [καί] τών γενών-jn 
άπερίλη/ΐτον τής φύσεως παρεχόμενης πλήθος, [ονδέν

4. ABS, co rr, Hit 8. t x  alienum csl ab  inlegri ser­
monis (iraeci usu, i f i s  co n iic it idque ad ο?τβ>ί Ιχ ιι  refert Haumannus 
I>. 48 $ . η τώ ν  A BS), corr. Co t t  Ha pro ^ 7 . ('£ Hti,
H x Co pro ηξΗ !<. Λ αψ οο ια ι·  rirmt· AS e t, ut videtur, B. accentum 
corr. Ha iSvtiJft idem pro tfi-nVof <!ιικ(οραΙ AS e l, ul videlur,
B, J it t t fo o m  Ha. corr. Cn 9. 10. α η μ ε ίω ρ  η ΰο9·(ΐαΰν f i9 t i iS r  
/} δύ ο  ίο » {ν τ ω ν  om. A‘ , in m arg. add. A^ BS! 10. I I .  xni e i » ( / a i  
ί  σ η μ ίίο ν  B» Hn, x a i  f v O o a  η Ο ημίΐα λ β ι  Μ. τοι· Μ ο μ ίν ο ρ  B ' 
Ηα. ιό  Μ ο μ έ ν ο ι·  XS I i .  Jf»  Ha pro <ΐνο ταΐ-τιι δ ϊ  xni τα ν τ ά  
Hit <3. ΰ ιο ρ (ζ (α 9 α ι Ηη Ιβ . 17. num eros χ κ 'Η  | in dubitationem 
vocat Ca. tuetnr Hanman» p. β ί  sij, » ΐο > ι> ψ α τ κ  Ha 48 sqq .' dc. 
porismatis quae cap. 18— <7 lef^untur. ea duorum  certe scriptorum ma­
nus, non unins Pappi, p rod u nt, id quod n o j unci.s apjiositis signiiicii- 
vimus, quamquam in singulis verbis ac sen ten tiis  aut servandis aul ex­
pellendis multas dubilentii causas relinqui nos non fuiiit iO. x«J riui' 
y n o u if ia v  'el d e s '-ο«ίΦιιΐίηι-0.·! des  liypothexe,^ liretonp . i l i ,  ηΰι yiiiuj·, 
deleto xn i, Hu fnnf. Vinoont p. 38. 31
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onmia una propositione romprehendarnus, cuius hypothesis 
magi»-quan»̂  superiori»-contracta «st, sed superaddit» «ondki» 
ad constructionem hoc modo·': "punctis, rectis lineis, cir- 
caiis quibuscunque binis dati.s circulum magnitudine datum 
ducere, qui per datum punctum vel data puncta (siquidem 
puncta data sinti transeat ac singulas datas lineas contingat” . 
Haec igitur propositio problemata numero sex continet; n»ni 
«X tribus quibusdam diversis όνάόβς sive paria inordinata 
diversa fiunt numero sex, siquidem, aut duobus datis punc­
tis aut duabus datis rectis aut duobus datis circulis aut da­
tis puncto et recta aut puncto et circulo aut recta et circulo, 
circulum magnitudine datum ducere oportet, sicut dictum 
est. Haec autem el resolvenda sunt el componenda el de­
terminanda (sire fucientiue sunt anali/ses. syntheses, determi- 
mttiones) in singulis quibu.sque ensibus.

Primus tactionum liber problemata septeni, alter quat­
tuor habet.

Lemmata insunt in duobus libris XXI, theoremata LX.

PORISUTCH LIBRI TRES ]̂.

Posl tactiones tribus libris porismata Euclidis continen­
tur, collectio artis sludiique plenissima ad solvenda difficiliora 
problemala, quorum porismatum ea est natura, ut eorum 
genera inflnita sint multitudine. [Nihil iis quae ab Euclide

I) Conf, W . Berkhan, das PrM m  ites Pappus r<m de» Berithrungen, 
«alae 18.^7; C. Hell«'i(!. das PrM m  des Apollonius, Halao Igse.

i- Praeter awlnres, qui in praefatione nostrae editionis vol. I ci­
tati iiunt (Breton; p. xv sq., Chaales: p. xvn, SiniKon; p. xx, Vinrenl: 
p. X II) , de Euclidis porismaliK egerant Aog. Ricliter, Porismen mtrh 
Simson bearheitet. ΕΙΙιίημ I8S7; Ch. HouseI, les porinnes d KuHide in 
Journal de mathemaliques pures el applir/uees par J. Liouville. deuxleiiie 
Sirie, tome I , a. t 8 S« p. t»8—i0 9 ; M. Cantor, «Aer die Porismen des 
KMid und iertn  Dirtiialoren. in Schtiimitch. Xeikrhr. p ir  Mathematik 
und Physik, t«S7 p <7 «ιρι., et (»84, Uleraturieitung. p. Ssqq.; 
Tli. I.eiden(rost. die Porismen des Euttld. Prwjriimm der Realsi-hule zu 
Η’η'ηιαι-, <8 6 8 ; Fr. Bueliliinder, Kudids Porismen und Daln, Proi/ramm 
der Kgt. Landesschute Pfnrta. ΐϋββ.

l*ai>liiis II. 42
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ftQoated-tixaai toig νη ο Εναλείδου γqaφslaι ττρίύτου, χωρίς 
ei μή itveg tuiv itQo Ίξμών άΆεΐρόκαλοι ό έη ίρ ά ς  γρύφάζ 
οΧΐγοις avt&* xaQceieS^sUaatv, ruamov μέρ ηληθο^ ώρι- 
αμέ*ον ^ovtog άττοδβΐξ&ύν, ώς ίδβΐξαμεν, τοϋ 6' Evuikei- 
δου μίαν  Αχάατονβ ^έντος τ ψ  μάλίστα νπίμφαίνηυοαν. 5 
ταντα δέ Κεπτήν %αΙ qmaivtijv eget θεωρίαν xai atayxaiav  
xai χαθ^ολιχωτίρα* x a i το ϊς  δυναμένοις ορ&ν xai πορίζειν 
έίτιτερηή.] αηαννα d i  αυτών τ ά  etdi; ουτε θεωρημάτων 
ίατιν υντε ηροβλημάτων αλλά μέσον ττως τοντων ίχαόαης 
ίδέας [ωατβ τάς ιτροτάσείς αυτών δννασθαι σχηματίζεσθαι Ιο 

ώς ί^εωρψάτων η ώς ίΐροβλημάτοιν], παρ' S xai ανμ- 
βέβψ ε τών ηοΙΧών γεωμετρών τονς μέν ίπολαμβάνειν  
αυτά είναι τώ γένει θεω ρήματα τονς όέ προβλήματα, αϊτο­

ί^ βλέποντας δίί τό σχήμα μόνον τής προτάσεως. τήν δέ 
διαφοράν τών τριών τοντων Βτι βέΧτιον ^δεσαν οι αρχαίοι, U 
δήλον έχ τών ορώ ν  ίφ ασαν γάρ θεώρημα μέν εϊναι τό 
ίτροΐΐΐνόμενον εις άπόδειξιν  αύτον τον προτεινομένον, ηρό- 
βλημα δέ τό προβαλλόμβνον είς χατασχίνψ  αυτού τοΰ 7ΐρο- 
τεινομένον, τιόριαμα δ έ  τό προτεινόμενον εις ττοριαμόν αν­
τον τον ηρατεινομένον. [μετεγράφη δέ οντος ό  τον ,τυ- ίιι 
ρίαματος ορος ναό τών νεωτέρων μή δνναμένων αηαντα  
πορίζειν, αλλά συγχρωμίνων τοϊς  στοιχείοις τοντοις xai 
δειχννντων αυτό μόνον τονθ' οτι εατι τό ζψούμενον, μι] 
ίίοριζόντων δέ τοντο xai έλεγχομένων υπό τον ορον xai

t. τοδ  Μα pro rl/i· S. fx aa to it  llu  pro ixtiaiov vnt^iful- 
rooaur Ha pro «ntptfaifovatct· 9. fifaov  Hu pro/<Arjfr ) 0 . iStm  
A(B;, ISiur S <1. ζ anl« 9ίωρηαΰτω>·' τ(ως AHS, ώς V̂ , cmr. 
.SV'« el Hn itû m AS, distin\it V (item B*, 14. »ic fo ' ' ‘I
t l i  τά αχημητιχάν Hu pru τψ  αχήματι 44. 43. τήί· 0t ύιαφορδς kK, 
oorr. SV, τάς <ti ύιαψο(Μΐ Ha IS. ηΐύίοαν  A BS), ^detaat· Ha
17. ηοοηνομίγβν A*, corr. A îBS) <9, ηςοτίΐνόμίνον] fortasse Tiagayi- 
ννμιηη’ 83. ότι la tt Hu (//Ue la i-hese cberrluie ejcisie Ctiastcs p. <* ,
Sti fer i A‘ BS, S τι fa t i  voluit Ha, >'um v<>rtnnM ywirf .til tiuwl t/uaeri- 
tur 24—  p. 852, 4. rovro· xitl ίΜ γχάμίινι i n i  τοΰ Suat· xai riii' tf·- 
ά«αχαμ/ρΜΐ' ίγραψα* «ηό Ttii* <Ί>(. H«. el <ι«οΐψηΙ··! fussenl nmdamaei 
lant piw la il^ailioii //««· p ar les pnipusilinns mftues. m  i/Aiinelrfii dim- 
iierent — rrlle ile/iailitni ('liiisli-s p. 1 Λ
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primo scripto sunt nHilidorunl, nisi (|U(nl ante nostram aeta- 
tient m altifm utici qtnctiin) itieptf atf [Hitice iUius p r i ih lfm fa  
a lia s  suus q u a s i  secundarias descriptionns M adiunxcrunC, com 
unttmqnodquo p r M m n  deflnilunt numerum demonstrationum 
habeat, ut ostendimus, Euclides  ̂ ant**™ lihique unam eaniqoe 
evidentissintani posuerit. Verum haec subtiibin et nsitura- 
lern doctrinant i>a»H|ue necessariam t>t ên<>raliorer»i el iis qui 
singu fa  perspicere et suppeditare possunt*' admoduiri iucuft- 
dam habent.] Omnia aiKetn horum gem-ra speciem netjue 
theorematam neque prohlematuil), sed eam quae medium in­
ter haec iocani obtineat, reprtesentant iut propositiones eorum 
vel theoremata vel problemata' perhiberi pos.sinlj, quamobrem 
etiam factum est, nt plurimi ^ m etrae ea inter theoremata 
referenda esse existiment, alit inter probleniata, cum uM que 
ad formam tantam propositionis respicinnt. Sed inter haec 
tria quid intersit, nieiitt.s cognovis.se veteres apparet e defi­
nitionibus. Etenim th eorem a esse divi-runt id quod ad 
d em o n stra tio n e m  ipsius^propositi protenditur, problem a 
autem id qttod ad co n stru c tio n e m  ipsius propositi con­
stituitur, deniqUe p o rism a id quod ad in v e stig a tio n e m  
ipsius propositi adhibetur^). [Haec porismatis definitio a re- 
centiorlbus immutata est, qui, cum omnia suppeditare non 
possent*;, his elementis utentes tantum ‘esse id quod quae­
ritur” demonstrarunt^), minime autem idem investigaverunt; 
sed eos errare et ipsu  definitio et om nis m athem atica  disoi-

I) Vincent, p. iS-."quelquts(loublet:redactmns:\ et conf. eundem (i. i t .
1; Cliasles p. 4.i; '^ceux qui surent voir tt trourer". Vincent p. *S ; 

"d etux qui sarent voir et dfduire des ronsiquences
8) Chastes I. c . ! ' te porisme est uiie pi-oposition oii I on lieiiiamle i r  

trourer ce qui est prupose", Vinueiit I. o . ; "le pnrisme est uue rhose prti- 
posie e»i rue itu parti ά lirer de re qui est propuse’'.

<) Vinccnt I. e . : "ne ptuivani pas tout penetrer pour alter riu delit ".
5) Vincent p. S i: "o fa t i  t i  ζφονμΜοι· me pnralt etre une for- 

mute terminale et rniu-lusire de la solution des prM fnie.i. nnaloyue ά 
ontQ M u 7toif,aoi, de meme que onip fifn όιίξαι est ta formule con 
ctusive des theoremes, Aiusi les //^oiiietres qui miwquaient de sagariti, 
arrir^s ά la nmvtusion o /a t i  th ζηιονμιιον, s iirretaieiil lii suus 'her- 
eher plus loiii; imiis les habiles, .Ίορίζια r t c . ejamimiieiit s il n'y
araii pas queique rhitse ά remarquer el « deduire”.

Ii-
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τΰ* diSaa/.ofdvtiP, i^yuipav δέ άπο αυμβφψντοζ ol-rcog' 
ίΐό^ομά. idqcw w  JUtiTOf vnoiHau^ tOi€txov θ4ωρήμ(»!$0ίί· 
τούτου di τον γένους τώ* πορισμάτων εϊδός έστιν οι τό- 
η οι, χαΐ ίίλβονάζονοιν έν τψ άναΧυομένψ· χβχωριαμένον 
όέ τών ηοριομάτων ηθροιαται χαι έηιγράιρκται xai ίΐαρα- i  
όίόοται όιά το ποΙόχντον eh a i μάΧΙον τών αΧΧων ειδών, 
τών γονν τόπων iariv  S μέν έηιηέδων, S όέ στερεών, α 

ί ά ό έ  γραμμικών, χαι ^ ι  τών ηρος μεαότψιας.] αυμβέβψε 
όέ χαι τοντο τοις πορίσμααιν, vag ηροτάσεις εχειν ίη ι-  
τετμημένας όιά τ ψ  axoXi&rr[ttt ηοΧΧών συνήθως συννηα- Ιι> 
χονομένων, ώστε ποΧΧ(/νς τών γεωμετρών in i  μέν μέρους 
έχόέχεσ&αι, τά 0έ άναγΜχιότερα άγνοεϊν τών αΐ/μαινομέ- 
νων. [ηεριΧαβεΙν όε icoXXa μι^ ηροτάσει ψ-ΐστα όννατον 
έν τοντοις, όιά τύ x ai αντον ΕνχΧείδψ ον ηοΧΧά έξ «χά- 
ατον εϊόανς τεθειχέναι· βλλα δείγματος Svsxa έχ τξς ίΐο~ι:> 
Χυ/ιΧηθεΙας ενια ολίγα πρός άρχην {δεόομένον] τον ιιριΰταν 
βιβλίου τέ&ειχεν Ημοειόη, πάντ' έχείνον τοΰ όαψιλεστέρον 

16£tijoi;g τών τόηων, ώς ί  το τιΧηθος.] διο χαι περιΧαβεϊν 
ταντας μι^ προτάσει ivόεχόμεvov ενρόντες οβτως έγράψα- 
μ ε ν  έάν δπτίου η παρυητίον τρ ία  τ ά  irri μ ιας  σημεία 
παραλλήλου ?τερα τ ά  δύο] δεδομένα jj, τά δέ λοιπά πλην

652 ΪΓΑΙΙΙΙον ΣϊΝΑΓίίΙΉΧ Ζ.

». χίχω ριαμ {ι·ω ι· Η α 'β ίχ ιχ ω ρ ιη μ ίιν )·  in le llcg itu r re i J i o s )  7. tn tn  
Λίχβ «  μ ία  XtIS, i ix a  <tel. Ha 8. Ιτ$ B* Ha, /nl ,\S iO. Λ «  τψ· 
imino t f s  τινα Hu H . μ ίν  Hu 4 * .  Ix iiy taaa t Ha pro fx- 
S iX tra t ά ν α γ χ α ιο ιη τ α  «x.spectalur; at con f. infra oaji. i7  mctl. 
»3. η ό ια τ α  AiBS), c o rr . Sca et Ha fnodicum scripturam  tURtur Vineoii- 
tiu8 p. iUJ 4.5. β^ίγμαχα Ue ix  add. Hu ηοίναΐη^ικς  (sim· 
acc., A. corr. BS 46 . Α·»ο Bretnn p. Ϊ 8 9 ,  t v  ψ  Λ B.S;, iV η 15, i.ilti·· 
apuil Bretniiuni p. 214 i lty a  ngoaaQXflr ιΜομ^να ooni. Vincent 
p. Ϊ 0 post ·ΤίΐΤο,α/>Ό>Ίηουηη in Λ, <ffifa^»Vaii'tir, dei. Hu t l .  ntii t' 
Hu, η ά ν  ΛΒ Ha, ir ttp ’ .S Breton p, 2 4 i 49 . i r  ante μη^ add. Ha
iO. οη μ ίία  pro αΐ)μ(ΐο>> Ha I I ,  ad ηαξαΜ.ήΜυ item atque antea ail 
b n t lo v  ot nttQ vnitov  cogitatione adde οχήματος·, t«ruiii quia liaec om­
nis hypotliesie η π « (> α α ή Ιο ν  itt iu t  t a  ό ν ο  nlieiiii est a {generali pro­
positionis sensu , hic qun(iue intcrpniatoris m anus deprehenditur roete- 
rum conf. adnot. iid l.atinuj Ha, qui transpositis verbis totiiiit
luCUIti s ic  dod it: A(i' iu ttin v  ij au fir.-itin i· η .ιαη αλ /ί/λ ο ΐ' it( f)tt tQ(a tu



plin» evinril' . Qui ar<‘i(i<>tis (|uid(lHii» s{M.*claiiies definie­
runt: "  porisniB ost id quod dcflcienlR hypothesi differt a 
iJicoromatc locali” ■<). Huius porismntum generis species quae­
dam sunt loci geometrici, qni abunde occurrunt in hco qui 
άναλνόμενβς vocalw. Sed hoc argimenlum,, quia diffusius 
est ceteris generibus, separatim a porismatis collectum est et 
proprio titulo traditur. Locorum igitur alii sunt plani, alii 
solidi, alii lineares: alii denique ad medias proportiones spec- 
Umt.] Verum hoc etiam in porismatis contingit, ul proposi­
tiones in compendium contractas habeant, cum propter con­
tortiorem formam multa taciti- supplenda omitti soleant; unde 
mulli georootrae ex parte tantum ea percipiunt, praecepta 
autem maxime necessaria ignorant. [Minime in his porisma- 
lis fieri potest, ul plura una propositione contineantur, siqui­
dem ipse etiam Euclides non multa e singulis generibus po­
suit; sed exempli gratia c tanto numero pauca quaedam ea­
que inter se cognata initio primi libri posuit, quae omnia ex 
illo uberiore locorum genero repetita decem sunt numero;. 
Quocirca nos, cum haec una propositione comprehendi posse 
cognoverimus, sic scripsimus»): " s i  in systemate quattuor 
rectarum, quarum binae se secant, tria puncta in una recta 
[vel duo, si duae parallelae sint] data sint, reliqua autem

J) Vincent, p. SS: "crmvainrus par la difinition 'prMUt: el par  
ee gui est enseigni". Alitor Cliesies, (·υΐΗ* interpretationem »d (iraeea 
p. 650, H  adscripsimos.

Ϊ) Chasles |i. 46: "r e  gui constitue le  pnrism e est  ce ijui m an que ά 
{hiijm lhese d'un theorem e local ,en d a u tr es  te r m e s , le  pnrisn>e est iu fe -  

rieur. p a r  fh yp n th ese, au theorem e liical; r 'esl ά d ir e  que qiiand quelr/ues 

liarlies d u n e  pmpiuiiUon lorale n o n i  pas do»* lifn o n re  la diterm inatiim  

<iui leu r e s i  p n ip re , relle  propi>,fitiim resse H rtre rega rd ee <m nm e un t h n -  

rem t el d ee ien l un p n r is m e ". Latius dc difiioilltinn hiii' tjuacsli^ne ajiit 
Vincctttius p. .14—3«.

8 Conf. Vincent p. U . 3 6 - 38.
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tnl μιιϊς σημί>« όι-^ομ/νκ ι] .it «onf. superioroiii nrinnt. ih'o add 
Hu auctore Sinisoiiu p. :Uk



h o s  ϋ η ίψ α ι 9eaet ό^όομίΐ’ης «ν·θ&ας, xai wiit·' e iim m  
θέσε* δίδι>μέντη§ et'^«tag. « o tf  ’ ia;»
δΐρη ΐαι μόνων, ών ού nlsiovtg  r; δ ίο  διά tov αννον σ»̂ - 
μ ίίον  εΐ0Ϊν, αγνοείται δέ in i  ttavtos tov α^οτανομΐνον 
jfhtjiynvi άλη θ ίς  ίπάρχον όντως ΪΛγόμίνην Ιαν οπηααιηΰνΐ> 
ίνθ^ ϊα ι ^iμvωatv όΧίή]Ι,α$, μη nlsioveg η όνο δ ιά  τον a i-  
τον αημηου, /κάντα δέ irri μ ια ς  αυτών δίδομένα f), και 
ιώ ν  έ/ΰ  η έρ α ς  V.xaatov ^ανηται i^sasi δεδομένης β ίθεΐας, 
η xu&oluwTSQOv οίΐνωζ· ia v  οηοααιονν si^ eia i ίέμνωαιν 
αλλήίας, μη frXeioves ^ δνο ό ιά  τοΰ αντοΰ σημα'ον, ηάντα ΐ» 
δέ  τά  h ii μ ια ς  αυτών οημΒΪα δεδομένα τών δέ λοιπών 
το /ΐλή&ος εχόντων τρίγωνον αριθμόν ij πλευρά τανζον 
Ρχασΐον ΐχΐ) αημΰον άητόμ^νον ενθβίας θέοίΐ δεδομένης, 
τών τριών μή ηρός γωνιαις νΛαρχόντοη/ τριγώνου χωρΐον, 
?χαατον λοιπόν αημειον δΦβται. &έοει δεδομένης ενθεΐας. Ιό

17 τον δ έ  4ηοιχειωτήν ονχ. eiwg άγνοηααι τοντο, τήν δ' αρχήν 
μόνην τάξαι · x a i h r i /τάντων δ έ  τών πορισμάτων φαίνεται 
άρχάς m i σπέρμ ατα  μόνα [πληθών πολλών xeet μ«/άλων] 
Μίταβεβλημένος, ών τά γένη ον y.ata τάς τών υποθέσεων 
διηφοράς διαστέλλειν δει, άλλα χατά τάς τών ανμβεβηχό-Ίη 
των χ«« ζητονμένων. [αΐ μέν υποθέσεις  απασαι διαφ έροί- 
σιν άλληλ·5ν είδιχώ ταται ο ία α ι, τών δέ συμβαινόντων xai 
ζητονμένων ί^χαστον 'iv xai τ ο  αυτό ον .ιολλαϊς ι ηοθέπεσι 
διαφόροις σνμβέβηχε oiaipsiettei. ]

18 Πηιητέον ο ίν  iv μέν τψ πρώτψ  βφλίψ ταντα  τ«  γένη ϋ  
τών SV ταΐς προτάσεσι ζητονμένων εν άρχ^ μεν το{ ζ' δ ιά­
γραμμα τοντο ·

ϊ .  to ft' ίοτιι· A;BS . corr. Hn 3 . μόνο* Brrton ρ. ί ΐ ί  8 . οΐ'κ» 
A*B»S ίΙ. m/utftt BS, aiff/f/m· t i .  ro .7 Xi7.V<)c ehundere videtur 
iconi. Λίΐ ve. 18' 18. i /g  Hu pro ίχ ι ι  U . «i μη apoj ymiiut 
ύαά(»χον k ^ .  corr. Hu 18. ηολλών xai utytiiou· interpotn-
lori tribuit H» (pro :ιΙη»ών Sanum erat ίϋ ώ ν  vp| yn'ar) 19. xuta- 
β(βλημίν«( ,\SS, χαταβίβΙηχΛνι Ha. «orr. Hu mv itt }φ η  Hu, «i · 
irij A;BS'j, m ix aa to r  Ha 41. ιΤ«η^»ρο<'οΐΓ A, iF««/o(>oro<t· BS. coit.
Ha 43. 'ixaator iv B" Ha, ιχύστην tt- \β· H . ϋ ιαιρ ίίσ»αι Hu. 
tAi ta v ta  ;Ή·η A>B.S,, om. Ha, qui sic vertit.· mullis tlirersisfiue hgptt- 
thesibus imUagit; ac. conferantur SimMoii p. W  H Cha»les p. 18 
'i6. i " ,  fl «oxy —- rofio iutsrpolntori tribuit Hu. fi αρχ^ μ ίν  torioi'
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praeter unud) smyulm reclas posiUouc dnUs iHngunl, cliaii) 
hoc umtm n'ctain positione dnlain litngtH” . Hoc de qualluor 
tantum roctis dictum csl, quarum non anipUus Mtiac ptii· 
idem punctum transeunt: ignorant autem plerique idem quo­
vis rectarum numero proposito verum esse, si sic enuntietur: 
"si quotcunquc rectae inter se seccnt, non ptures qunin hi·· 
nae per idem punclum, omnia autem iu una harum reclurum 
punctu data sint cl eorum quae in alia recta sunt unum quod- 
(jue rectam positione datam tangat” , vel generalius sic : ' si 
quotcunque reclae inter se secent, non plures quam hinae 
per idem punctum, oi«nia((uc in un<\ harum redarum puncla 
data sint, reliqua autem numerum triani^ularcmofficiant, 
cuius latus quol puncla hab>'l, tot iiitnclu singulas rectas po­
sitione datas tangant, modo nc terna ad angulos spatii trian­
guli sint 'i. e. dummodo terna in recla fineu sint], quodquo 
reliquuui punctum tanget rectam positione datam” . Scrij)- 
toreni autem elementorum ea non ignoravisse, sed initia tan­
tum posuisse veri simile est, qui (fuideni omnino in poris- 
maium dnctrmu principia modo cl semina [inultarum niagna- 
runique rerum] iecisse videtur; genera nutem eorurn iion 
secundum hypolhesium, sed accidentium ot quaesitorum dif- 
fcrculias distinguenda sunt. Hypothescs ([uidem omnes, 
quippe quae specialissimae sint, difiemnl inlcr sese; quid­
quid autem accidens ac quaesitum est, quamvis unum ideni- 
quc sit, in mullas hypotheses diversas distingui sotel·*}.]

In primo igitur libro haec genera lOruni quae in propo­
sitionibus ({uaerunlur statuenda sunl [initio septimae sevtionix 
hoc diagramma est];

I; Schema vnuoi· M ao(/iimu>t· quid sit, cl «juiilc solurma 
hilnv interpolator signiiiciivcrit, explicat .Situsoutis dc purismatihus p. StS 
vitie nostrae ectit. indifciii;. Idciii Graec» τη (H /.oi.tk ΰηιητηι H(an 

M ou tftji  sic interprelalitr; "annm tangat uiiani, aliud tanjiat aiiain 
retMain (H>sition<! datam, ct ϋίι; dciniwps".

1 ; t)e numeris triangularibus latius disserit Nicumacbus introduci, 
arithni. II. m.

S Vinccul p. 3ϋ si|.

(Sfii. ro f  liijiltov CiijH n'i Λιά·/{ΐημμη i‘oni. \ιιι«·ιίι( p. .19 <‘i 
Briti)n p. «»7 sq. ίβ . tl, ζ' cod. Paris. ϊ3βΗ, »e ϊβΑομοι- SV
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ia v  a n o  ό ν ο  όβδομ ίρω ν σΤ/μ€Ϊων π ρός  & iaet δ εό ο μ έ-  
νην ίύ ί^ ΐϊα ι x i a a M a t f ,  atrH teftfji δ ε  μ ία  ά η ό  & iast δ εδ ο ­
μένης εΰ& είας ττρος τφ  ίπ '  α ν τη ς  δεδομένψ  σημ εΙψ , ά η ο -  
τβμ εί x a i η ε τ ί ρ α  άττό ε τ έρ α ς  λόγον εχονσαν δο& έντα·

ίν  δέ ιο ϊς  εξή$' ^
hti ιόδε τό  αημειον an tsra t  &έαει δεδομένα/ς ευθείας · 
Βτι λόγος τησδε /τρός τήνδε δοθείς· 

λόγος τηαδε πρός ά π ο τη μ ψ ’
Sti ?δε &έσει δεδομένη iariv '
Hti ξδε irri δο&έν νεύει · 1μ
8*·ί λόγος τήαδε πρός τινα atro τονδε Άυς δο&/ντος' 
οτι λόγος τηαδε πρός τινα ά α ό  τονδε χαττ^γμένην 
S»t λόγος τονδε τον χωρίου προς τό ίπ ό  δοΟ-εΐαης 

χαι τησδε·
Sti τονδε τοϋ χωριον 8 μέν τι δοί^έν ίστιν, 8 δέ λό~ is 

γον εχει πρός άη οτομ ψ '
Sti τόδε τό  χωριον η τόδε μετά τίνος χωρίον όοΐ^έν- 

' τος ίστίν, έ-Λεινο δέ λόγον εχει πρός άηοτομψ  ·
St i  J /δ ε με9·^ ης 7τρός ην ηδε λόγον εχ ει δ ο » έν τ α ,  

λόγον έχει π ρ ό ς  τ ιν α  ά η ό  τ ο ν δ ε  $ως δο^ έντος'  ·2<ι

ο τ ι τό  tm o  δοϋ·έντος η α ΐ τησδε ϊσον  έστιν  τψ  ν π ό  
ό ο 9 έν τ ο ς  χ α ΐ  τή ς ά π ό  τονδβ  ¥ως δο9 έντος·
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2 .  fv»fTm Hu p r o  fiStiar αηοτψ ΐ’ΐι rfi μ(«ν A .B S  , c o r r .  Ha 
a u c t o r e  f o  3 . δίβομίι-ωι· αημΜαν Α ίΒ ;,  co n ·. S  4 , ίχοισηΐ' B ' 
Ha. f;[<n<ea A S 4 4 . oT< Xoyos r^t npos nva άπο tovSf ώ ί io- 
9ίντος re p e to n t  A i B ,  n isi q u o d  h ic  roO  ϊ ή  « f , .S , d c l . V ϊως Ha pro 
« s  4 Ϊ .  Χβν^μ^νηί A B S , c o r r .  Ha 4 S . «  μ(ν —  o  rfi V , S μίν —  
S it  S .  i  μ4>· —  i  Si 46 . 4 β . I6yw ϊχιι JrQOt t i  vno άτιοτομής
xai io»tta>is v o lu is se  v id e tu r  C lia s le s  (v id e  a d n o t. ad  L a tin a - 19 . »/it 
;a n tc  μ ι» ' ηί d e i. Hu 1 0 . ? a if  Ha p ro  ώ (  i l .  ϊ·.ίο r o f ·  r fo W i- 
r o i  Ha p o st x n i  r f lo r ff  r e p e tu n t  xnl r o  νηοΛο!Κ>·ιος tuti r i < r i f  
A i B S ' ,  U el. Co 41. 44 . inroioSUvti A B S  ,  c o r r . Hn 44 . tfn  
a<ld. Ha



/. Si a duobus punctis datis rectae ducantur et rectam 
positione datam secent, una autem a recta positione data 
ind ra punclo dato segmenluhi atl^ihdai, eliam atiera ab at- 
terik segmentum, quod datam proportionem baheat, abscindet.

Tum in iis quae sequuntur:
II. Hoc punctum tan(;erc rectam positione datam.
III. Proportionem huius rectae ad banc datam esse,
IV. Proportionem huius rectae ad s^nientum dutam esse*},
V. Hanc rectam positione datam esse.
VI. Hanc rectam ad datum punctum vergere*).
VII. Proportionem huius rectae ad segmentum, quod ab 

hoc puncto ad alterum datum perlinet, datam esse.
VIII. Proportionem huius rectae ad alteram, quae ab hoc 

puncto ducta est, datam esse.
IX. Proportionem huius reclanguii ad rectanguluni, quod 

cx data recta et hac coAstruitur, datam esse.
X. Huius rectanguli partem quandam [ipsam qmque rer.~ 

langulam) datam esae, alleram partem ad segmentum pro­
portionem datam habere ··*.

XI. Hoc rcctangulum vel hoc eum quodam spatio dalo 
datum esse, illud autem proponioncm datam habere ad seg­
mentum .

XII. Hanc rectam, quae coniuncta cum altera ad ean­
dem ulteram habet proportionem dalant, etiam ad quandam 
rectam, quae ab hoc punct» ad datum punctum pertinet, ha­
bere proportionem datum ]̂.

* :  C o n f. V in c e n t p . ( 0 .

i ,  "Que telle droile paste par m  fo in t  rfoMii/’ Vinccnt p, i 6 ,  Cliasles 
p. 18. Conf. etiam Chasics p. U t ,  Simson. p. 418 M|q.

3'- Vix rccte Ha ct Simsonns vertunt; "Quod huius rcctanKuli unum 
iatns datum est, alterum vero rationem habet ad rcctnni abscissam". 
Probabilius Bretnnus p Ul·. "que lel rerlangle A/iifi-Hiii « un rerlangle 
ransiaiit, plus un au/re rn  tnn</lr i/iii rn iie proimrtinneellement ii une rer- 
taine ahsrisse . et Vinoputius p. ΐ β : i/ue lel espttre est deromposalile en 
deti.r piirties riimt l une est dimnee et dnni la u tr e  rsl A la prrmiere 
danit uu rapiHirl daitiitume". Kursus aliter Chasics p. 19: "f/ur lel rer- 
lamjle equiraut « k« rerlangle diiiine plus le rniani/le fo rn e  siir telle 
ahsrm e e l sur une drnite douiiee".

4) Obscura hacr atque, ut pleriM|Uc interpretibus videtur, iiuitiiata. 
Vinccntius p. ίβ  locum sic convertit: "ifue lel espare pris seui m  arer 
un certain espure est dfvompusahle eu deu.r /uirties dnnl fune est donnee 
el dnati 1’autre est 'a un espare dntine- dans im rttpimrt d npuUmie". Ce­
terum conf. mox penus XVI.

S' Sic verba difficillima interpretamlH esse «tuvi, riini vult»> liaec 
potius (iracca conventa repcriantur: Sri arrau '/orfpag  ζ<Γ« xai ii nims
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Hft λόγοξ νηαόί ytai τησδε ττΐρός τινα άηό τηνδί fVwg 
So&sPTttg·

fht ijSe άηοτέμνίΐ ά/ιο ^seet dedofidvotv δοθέν ntqi- 
«χοι'βαδ.

19 'Bv δέ ιψ  δεντέρψ βιβΚΙψ υ η οθέα ΐΐς  μέν fteQai, τώρό 
δέ ζητουμένωρ τ ά  ftiv /rXtiovtt τ ά  avta  rotg ίν τψ 7ίριότψ 
β ιβ ίίψ , περιααά δ έ  ταντα·

οτ ι τάδε το  χωρίον η τόόϋ  μεϊά δοΟέντοί λόγον ί'χει 
ηρός άηοτομψ '

Sti. λόγος τοΰ νηό τώνδβ π ρός  «η οιομ ψ  · 1»

ο «  λόγος τον  νπό ονναμφοτίρων τΰνδε *ai σνναμ- 
φοτέρων τώνδε η ρός απονομήν ·

Ητι τό νπό τησδε zoi ανναμφοτέρον τησδέ τε καί της 
ίτρύς ην rJ0i  λόγον εχει δο&έντα xai τυ ύπό τ ψ δ ε  καί 
τής ηρός η» ηδε λόγον «jtw δοθέντα  λόγον εχει ηρός άπο-  I?. 
τομήν ·

Sti λόγος ανναμφοτέρου η ρ ός  τινα «πό τονδε ί'ως δο- 
9avTog ·

οτι δοΒ-εν τό νηό τώνδε.

20 Β̂ν δ ί τψ τρΐτψ  βιβλιψ α ι  μέν ηλεΐονες υποθέσεις ·ΐη 
επ ί ήμίΛυαλίων eia iv , όλίγαι δ έ  en i χνχλον ·λαι τμψ άτων ■ 
«ών δέ ζrfτovμέvb^v τά  μβν πολλά παραπλΐ^^Ιιος τοϊς εμ- 
τιροαθεν, περισσά δέ ταντα·
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t. tmc Ηα pro ώς «. η ιο ίί  μ ίτ ΰ  iaSivtoii Hu pro ijtoi (conf. 
proximam sd n u t..i  9. posl άηοτομψ· n d d . a irn  (fo<Vrrotr liiiyot·
Ιχ ιι π φ ί  βηοτομ^ν  A‘̂  in marg. B S ,  ({uae rcceplt Ha addito {  anle 
μ α ά  <0. 5 «  ieyot τοί· hnh τϋνδ* B» Ha, Sri lioymv cet. AS 
41, αννημ<{οτί9ου Tdvift xai 0νι·>ψφοτ^{ΐωι ABS-, ηι:ί·ημ(/οτίροι· tH rif 
ΧΛΪ itvvuutfOTffjo» S*V Hn. corr. Hu (7 . Sti jloyoi B’  Ha. ori 
Jhiyot' AS α ^ναμ^ οτίρον  rqe<t> volu it Ha "ulriusuue simul sumplae"  ̂
interpretans ά π ό add . Ha 18. άηοτομήι· add. Hu «i

■J



Λ///. TriangaluD), cuius vcrlox est datum puaolum el 
basis hacc reetu, aequale esse triangulo, cuius vcrlex damm 
jiundum e i  basis csl atticissa incte ab hoc puncto ad datum 
imnctim ·).

XIV. Proportionem summae huius rectae et huius ad por­
tionem quandam, quae ab hoc puncto ad datum punctum 
perimet, datam esse.

ΛΤ. Hanc rectam a duabus rectis positione datis seg- 
menld abscindere, quae latera dali reclunyuli .

In secundo libro aliae quidem sunl hypotheses:; quaesita 
aulem pleraque eadem atque in primo libro. Accedunt la- 
luen haec:

A'V7. Hoc. rectangulum vel hoc cum altero dalo ad seg- 
tnentum proportionem dutam habere.

XVII. Rectanguli, cuius latera sunl haec recta et haee, 
proporlionem ad segmentum datam esse.

XVIII, bectanguli, cuius alterum lalus est summa ha­
rum rectamm, alterum summa harum, proportiononi ad seg­
mentum (tatam esse.

XIX. Rectangulum, cuius alterum lalus haec recta est, 
alterum sununa huius et alterius ad quam hacc proportionem 
datam habet, coniunctuni cum eo rectangulo, cuius latera 
sunt hacc recta et altera ad quam haec proportionem datam 
habet, pro{K)rtioncm datam habere ad segmentum.

XX, Summae horum duorum rectangulorum'* ad seg- 
nienlum quoddam, qiwd ab hoc punilo ad datum pundnm 
pertinet, proportionem ikhtm esse.

XXL Rectangulum, cuius latera hao rectae sunt, d<ilum esse.
In tertio libro plurimae by}Kilhcses dc scmicirctdis sunt, 

paucae tantum de circulis et segmentis. Iterum quaesita plu­
rima similia sunt prioribus: accedunt lanicn haec:

Ψ' ηάι cp l.: nam sic Ha: "yuoii recla uiu> fiini «ti», ad quam psI in 
ralionc dala” oel., nc iiimiiiter roiiqui. Vflul VinccnI i. i·.: "que Iflle 
droite plus uiie aulre drnile aret' laqiielle Irlle iiutre droitf fst daiis un 
rapimrl dnnur. rst elle m<>me daus un verlai» rappoH arer un rertain 
segnunt ctnnpris entre M ptiinl el un ptunl donuti".

t .Sic secundum RnUottum, \'io<-.on(iuiii, Cli«sk>!<iuni: Hnileius iiitei'- 
prelando pro io» /v to(  tiis iniellesit άο9ιίαη(.

ij Conf. .Simson. p. 4.11 .>iq., Cliaslr!) p. 174 sq.
3' llalleium summam duarum r e c ta r n m  Ktaluisse ad (irneca ad- 

aolatum est, qua ab iipinione nuu discesserunt Sinisniius p. .Ί5Ι ot 
Vincentius p. 47: ail αιψαμΐ(οτ/ΐΜΐ· tarite T«C<tf t o f  χωρίοι: supplove- 
nint itaque r c c ta n g u lo ru m  summnin iiilellexcrtinl Btt-lon p. U l  et 
Cbasles p. aO.
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ββο ΙΙΛΙΠΙιιν SVNArUI HS κ.

ΟΤΙ λόγος τον νπο τώνόε ηρος τη νπύ TtopSe ‘

oti ioyos τον β / ί«  ηρος ώιΐιτομήν ■

οτι το νηο τώ*δ6 τψ /vfo δοθεΐσης vtcti ττ,ς αηό τοΰδε 
?ως δοθέντος-

Ητι. το α/Γο τησδε τψ vjto iod-e/fftjg xai αποίαμβανο- h 
μένΐ/S in o  χαθέτον ?ως δο&ίντος·

ΰτι ανναμφότιροξ χαι 7ίρος  ψ  ηδε λό'/ον έχει δο- 
&έντα Χόγον εχει προς άηητομήν'

Ητι εστιν τ ι δοθέν ω^μεϊον άφ' ο ί αΐ ίπιζενγννμενα» 
ίίτι τοΰσδε δο&έν ίίεριΐξοναι τψ εϊδει τρίγωνον 1» »

οτι εστιν τι δοθέν αημέιον όφ' ον αι ίίτιζενγνΐμεναι 
in i  τόνδε ϊσας άηολαμβάνοναι ίτΐριψερεΐα$·

Ητι ηδβ ψ ο ι iv ηαραθέσβι im iv  η μετά τίνος ευθείας  j  
in i δοθεν rsvovar^ δοθεΐοαν 7ίερΰχει γωνίαν.

’^χει δέ τά τρία βιβλία τών ποριαμάτων λήμματα λ η , 1λ 
αυτά δέ θεωρημάτων iariv ροα'.

Τόηων ίηιη ίδ€ον δνο.

21 Ίω ν τόηων χαθόλον ο ι  μέν siaiv έφεχτιχηί, ώς xai 
^ηολλίόνιος ηρο τών ιδίων στοιχείων λέγει αψιείον μέν

i .  Sti λόγβν τοΰ άπ ο  tija if ABS, cnrr. Ηα αρόατο οτιοτομψ·
A;BS:, corr. Ηη 8 . ifjt adil. Ηη &. ΰηό <Γσ.ν(/σΐ|( Hu pro t ith
io.t/yrns ex Hatleii ac reliquorum interpretum sententia 7. post 

»Ud. ?iff Hu ;a<· .similiter vertit Ha ; iongc aliler Bro- 
tonus niiiqtte, quorum interpretationi liaec Gmcca respondent: ort to 
ΰπο ανναμι/οτίρων τωνόι xol r^t nyoi ην ΐ<Γ» cet. conf. adnot. *  «d i
Latina) 40. in i r o M f  Hu ex Simsoiii p. 4SS ratione, tn l  re (sine ‘
aoc.) A BSi, #»l toSc Ha. tu i rerrfj Simson. t. c. I». Sn i a n r  
ilo»iv k ,  Sti iarl όο9·ίν B.s, ti add. Ma I i . f jii  »oJf ABS Ha. 
norr. Hu ex ratione Sinisnni p. 46S 13. ζτοι ir  Ha, ηίίνΓοι 
AB, iv rg Pnris. aS6 8  in r ir  Hu pro ia tn i  U . τό nnie 
io»h· Add. Ha 18. ώς Hu, * « A, «v; BS vnl|!o 49. U to r  
om. Ha "



XXII. Rectanguli, quod est sub bis rectis, ad rwlan- 
guluiu, (fitod- est-sub Itî T proportionem datam esset

XXIII. Quailrati, quod ab hac rectu est, proportionem 
ad segmentum (Ittlarn esse.

XXH'. Rectangulum, (juod est sub his rectis, aequale 
esse nictangulo, cuius latera sunt data rectu et abscissa ab 
boc putido ad datum puiwtum.

λ'Α'Γ. Quadratum, quod ab hac recta est, aequale esse 
rectangulo, cuius latera sunt data rectu') et abscissa a ca­
theto ad datum punctum.

XXVI. Summam huius rectae et alterius, ad quam haec 
proportionem datam habet ad segmentum proportionem da­
tam habere.

XXVII. E.sse aliquod datum punctum, a quo ductae ad 
hos circulos^] rectae datum specie triangulum continebunt.

XXVill, Esse aliquod datum punctum, a quo ductae nd 
hunc circulum*·, rectae aequales arcus abscindunt.

XXIX. Hanc rectam aut parallelam esse aut cuin recta qua­
dam, quae ad datuui punctum vergit, datum angulum continere&j.

Tres porismatum libri habent lemmata XXXYUl: theo­
remata in iis insunt CLXXt.

LOCORLH PLATORrn LIBRI DUU.
Loci in universum partim έψΐχτιχαί sire fix i, ut iam 

Apollonius in exordio suorum elementorum puncti locum punc-
I) Reclangutuni eiusqur alterum latus flatam  re c ta m , i. e. τφ 

imo ύο&ί(αηί, omnes secuiiitum tlallciDiu interpreles intettoxeranl. Quod 
codex tiabet τφ vno SoDirroi, id slpnifi{»ret: neqmle m r  triangulo, 
cuius vertex datum punctum et basis rst abscissa a calhelo cet.

*) Sic ex men coniectura ifllerpretatus suni, eademque Hatteil fuit 
ββαΐΡΐΉ", qni sic dedit: "Quod rectae . . . .  una cum illn ad quam . . . .  
datam iiabet rationem, simul sumptae” ceC., quod genus non idem est 
ac supra XII, etiamsi spcundum vulgarem interpretationem illud acci­
piamus. Contra Rretcin p. S48, Vincent p. S7 , Cliasles p. i l  liberius 
tractata codicis scriptura 'vide adnol. ad itraecni rectangulum intule­
runt ; nam Cliasles :ac similiter ante liuiio Breton et Vincient sic con­
vertit: 'Que le reetanyte qui n po«i· coWs la summe de deui; droiles et 
une droite en rappori donne arer telle auire droite" cet.

3, .Sic ex rntiane Simsoni |i. 4S5si|q.; contra Hallcius "nd puncta 
({uaevis"; tadr ipitur intellexit, quamvis ro it  in Graeco cnntextu scri- 
licret. Vincent p. S7. 41 sq. 'quem «oquiiur Cbaslesi sic interprelelur: 
'quit e.risle uu puint donne tel que les droites menees de re poiitt li deu.r 
poiuts duimes romprennent un unyie donne d'espeee".

4) Vide Sinisonum p. 463 sqq.; contni Vincent p. 2 7 : "qu'il existe 
un point douaf Iri que les droiles menses de re puM Λ deux puiuts dimaes 
iaterreptent des iirrs tfffau.r".

Sj Ciinf. Siuis»num p. 471 sqq., Vincent p. 4i.
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τύπον αημεϊον, γραμμής d i  τό,ιον γραμ(νην, iriiq^aveias δί 
ίπιψάνΗάν, ineqsov δκ στερέόρ, ϊη Si δίέξοδν/.ύι^ ώς άη- 
μείον μίν γραμμήν, γραμμής δ’ ίιιιφάνειαν, ί/ηφανείας δί 
ατερεόν, οί δ ί  άναατροφιχηί, ώς αημβίον μίν ί/ηφάνειαν, 

'22 γραμμής δέ στερεόν. ίτώ»» δέ ίν τφ άναλνομίνψ oi μίν» 
τών θίαεί δεδομένων ίψ εχ τ η ο ί eiatv, ot δ ί ίηΐίτεδηι Λε­
γόμενοι xai oi ατερεοΐ. γραμμικοί διεξαδιχοΐ eiatv αη- 
μεΐων, ni δ έ  πρύς ίη ιφ αν εία ις  άναατροψιχοι μέν eiatv αη- 
μεΐων, διεξαδιχοΐ δέ γ ρ α μ μ ώ ν  οι μέντοι γραμμιχοι άηο 
τών τιρός ίπ ιφ ανεΐα ις  δείχνννται. λέγονται δέ ίίΐί/η δο ι μίν Ιιι 
τόποι οντοί τε περι ών ίηάγομεν xai -/.α^όλον Saoi είαιν 
εν&ειαι τε χαί γραμμαι ^ χνχλοι' ατερεοι δέ Uaot εια'ιν 
χώνι&ν τομ αί ηαραβολαί η ίλλειψεις η ναερβολαΐ· γραμ- 
μιχοΐ δί Tthint λέγονται oaot γραμμαι είαιν οντε εΐ'9εΐαι 
οίΐτβ χνχλοί οι>τε zivig τών βίρημένων xttvtxidv τομών, οι )/> 
di νπο Έραταα&ένονς ίττιγραφέντες tw tot ίτρος μεαόνψας  
ίχ τών προειρημένων είαιν ttp γένει, ά/ιο  δ ί τής ίδιότι,τος 
τών ί'πο&έαεων < ίχείνοις.]

23 Οί μέν ο ίν  αρχαίοι si? τήν tov  ίηυτίδων [τούτων] τό- 
ίΐων τάξιν άηοβλέηοντες ίατοιχεΐιοααν · ης άμελήσαντες οί2ΐ· 
μετ' avTois προαέ^ηχαν ετέρΟνς, ώς om  άπειρων το !ΐλή- 
&ος οντων, ε ΐ &έλοι τ ις  προσγράφειν τά της τάξεως ίχεΐ- 
νης ίχόμενα. &ήαω ονν τ ά  μίν ιιροαχεΐμενα νατερα, τά 
δ ’ ίχ τής τάξεω ς πρότβρα, μ ι^  περιλαβών προτάαει ταντ^· 

ίάν δνο εί& ειαι άχ^ώ οιν ητοι ά/ιό ενος δεδομένοι ί:> 
αημεΐον η ά π ό  δνο, xat ητοι hr' ευί^βιας η παράλ­
ληλοι η δεδομένην περιέχονααι γωνίαν, χαι ητοι λόγοι·

β«5> IIAIlIlnr ΣνΝΛΓΟΠΙΣ Ζ.

4. χραμμ-ήν Ηα pro γραμμή  8 . t m i f a r f i a r  idrni pro tT n ifa v u a  

S. S ' »dd. H u  Tt. t S v  —  48. i x t im t s  interpolatori tribuit Hu 

e. t a i  9-iatt AS, τ ύ ^ ίσ π Ά ,  corr. H a  cl i i  ό ι ι ξ ο δ ι χ ο ϊ  of ta litt- 
<f<»ce(. voluisse videtur Inlerpolalor 7. βτ«(>(υΙ *«> γ^ μ μ ιχ ο ί Ha 
8 . Ιπ ιψ α ιίίας  BS νυίχο 9 . 10. ά π ό  TtSr nm. V 10. fntifiitititti 
Ha 41. *ni ante xa,'^iXoυ et ta . Tf xai onl. Ha J4. i a » »  B» Hn 

45. u p li Hu pro r«t 48. lacunam ante· At#/i-o(f statuit H a , laliiif 
vertit "d iversa  su nt ab il l is " , nmie «lo/ioioi (x fira tt ; cuol. H» 49. tU 
ri))'add. Hu Toiirtor τόηω»· ABS, tinm r roi>Ti»f Hu, τούτωι·



tum, lineae iocum lineam,' supcrfietei superficiem, solidi so(i- 
liui» esse «iieit, peHim die^odfxo/ ut punetî
locum lineam, linene superficiem, superficiei solidam /dem 
appeUat, partim denique άναστροφιχοί sive ciramvertenifs. 
ut puncti superficiem, lineae autem solidum. [Eoruni qui in 
analytica demonstruiiotie inveniuntur alti sunt fixi in rectis posi­
tione datis, alii ii qui plani et solidi vocantur. Lineares sunt 
progredientes ex punctis; ii autem, qui ad superficies spec- 
tanl, circumvertentes sunt ex signis vol progredientes ex li­
neis. Lineares tamon ex iis qui ad superficies spectant de­
monstrantur. Plani autem loci et ii appellantur, de quibus 
agimus, el omnino quotcunque sunl reclae et lineae vel cir­
culi; solidi autem, quotcunque sunl conorum sectiones, pa­
rabolae vel ellipses vel hyperbolae. Lineares denique loci 
appellantur, quotcunque lineae neque rcclae .sunt neque cir­
culares neque conicac quas modo diximus sectiones. Loci 
vero, quos Gratosthenes "ad medietates” inscripsit, genere 
quidem refermdi .«Junt ad superiores, sed' propler peculiai-em 
hypothesium naturam illis sunt dissimiles.]

Veteres quidem locorum planorum ordinem in conficien­
dis elementis respexerunt. Quo neglecto posteriores alios lo­
cos addiderunt, quasi non infiniti numero essi^it, si quis u/u- 
nili quae ex ordine illo pendent conscribere vellet. laoi vero 
ea quae adiecla sunt ponam posteriora, reliqua ex ordine 
priora, eaque hae una propositione comprehendam:

1. Si duae rectae ducautur \el ab uno dato puncto vel 
a duobus eaeque vel unam rectam efficiant vel parallelae 
sint'; vel datum angulum coulineanl, »t; vel dulam inter se

4 ; Brevius Bn t̂oiius μ. ίβ»· "tlims In lû iiii· dirfrlion ', scilicet ab 
uitu (luiivlu fn' ttiffia·;, a iluoiiu!) ηηράΐΐιιίαι.

I.IHER VII. KU3

<iill»Kr»phiii orluin esse existimat Hu i i .  1 « Hu pro ov i» , 7t(io- 
x f t iu v a  AHS H a , ea yune adim la  sunt Simsnnus p, x v , corr. Ge
H .  i ’ i x  t } s ASV, i i  ix  t i t  B, rfi Ti}»· Uii 4Γ.. H yltio a ir  om. Ha 

87. AB. corr. S



ίχονααι τιρυς άλλήΐας η χωριον /ηρΰχουααι δβδομΐνον, 
S a tiiia i da το~τηζ fitaig sriqas Ιίτιτ^ ον To/r(tv '9i6sr 
δεδομένου, αψ εται χ α ΐ  to  tf/S ίτέρας ιτέραζ ίη ιπ έδον  %ΰ- 
jtov S îaei δεδομένου ote μέν tov ομογ^νουξ, i t e  δέ tov 
ετέρου, % a i  οτέ μέν ■ ομοίως κειμένου προς τήν ev&etev, i  

Ιη έ δέ έναντίως. tuvta δ έ  ylvttai ηαρα τάς διαφοράς 
τών νποχίίΐμένων.

24 Τά δέ προοΗΐΙμίνα έν άρχη μέν νπο Χαρμάνδρον γ 
σνμφωνίϊ ταντα  ■

έάν sv»siag τψ μίγέ9ΐΐ δεδομένης ro VV πέρας g δ ΐ - 1» 
δομένον, το ?τερον αψ ΐται &έσει δεδομένης ΐπριφΐρΒίΟί 
χοΙίης ·

έάν άπό  δυο δεδομένων σημείων χίααί^ώσιν εν&εΐαι 
δεδομένην περιέχονααι γωνίαν, το γ,οινόν ανχών σημειον 
a tlm a i &έσει δεδομένης ίτεριφερείας κοίλης· 15

έάν τριγώνου χωρίου μεγέ&ει δεδομένου ^  βάαις &έαει 
κ α ί  μεγέ&ει δεδομένη § , η χορυφη αυτοϋ αψβται &έαει 
δεδομένης εύ&είας·

25 ^τερα δέ τοιαΰτα·
έάν εν&είας τψ μεγέ9ει δεδομένης χαί παρά  τινα 9έ-ί»  

a s i δεδομένην ευ&εϊαν ηγμένης τό  ?*> πέρας α π τ ψ α ι &έσει 
δεδομένης ευ θ ε ία ς , 8ψεται χαι τύ έτερον ευ&είας ^έσει 
δεδομένης·

έάν άπό τίνος σημείον έπ ι Ο-έσει δεδομένος δνο ευ­
θ ε ία ς  παραλλήλους η συμηιπτουσας χαταχΜ σιν έν δεδο-ί:> 
μέναις γωνίαις ητοι λόγον εχονσαι πρός άλλήλας δεδομέ- 
νον η U.V ή μ ία  με9' ης πρός ην η ίτέρα λόγον ίΐχει δο- 
9-έντα δεδομένη έστιν, αψ εται το σημεϊον ϋέσει δεδομένης 
εν9εΐας·

Ββ4 IfAliltOV SVNAIQI ΗΣ Ζ.

8 , μίν  om. Ηα 9. (Τΐ’μ>/(·βΐ’(ι S rciOt«] fnrtasse rniitij
H . γ ω ν ία ι  ol α η μ ({ο ιν  AB, corr. .S S i .  »fau  oin. Ha i .n . jiosl 
χ α τ α χ Ο ω α ιν  acUt. ?roi t a '  f v M u i  */ Hu auolure Siinsono (viile l.«- 
tina; i 5 .  * β . «ffrfofifrij yuria  'Sini· acc. A, i i ie ^ ir g  jtn -ia  BS, 
oorr, Hn ϊβ. f/ovan· Λ, (χ ο ν α ι  BS, oorr. Ha



proportionem habeanl vel datum rectanguium comprchendant, 
uniua autem J a t  itm j-eetmitm tecMiaus ungat locuni pjanuui 
positione datum: etiam alterius lectae terminus tanget locum 
planum positione datunt modo eiusdem generis, modo diver­
sum, et modo similiter positum respeetu i-ectae, modo con­
trarium'). Haec autem fiunt secundum differentias eorun) 
quae subiiciuntur (/. e. kyimlhesium].

Cum his conveniunt tria a Charmandro initio udiecta;
II. Si rectae magnitudine datae unus terminus datus sit, 

alter tanget ctVcu/t cireumferentiam concavam positione datam.
III. Si a duobus datis punctis inflectantur rectae datuui 

continentes angulum, commune earum punctum tanget ciradi 
(urcumferentiam concavam positione datam.

IV. Si trianguli spatii magnitudine dati basis positione i‘t 
magnitudine data sit, vertex eius tanget rectam positione datam.

Sequuntur alia id genus;
V. Si rectae magnitudine datae, quae parallela cuidam 

rectae positione datae ducta est, unus terminus tangat rectam 
positione datam, etiam alter tanget rectam positione datam.

VI. Si a quodam puncto ad duas rectas po.sitione datas 
cet parallelas vel inter se occurrentes ducantur vel in eadem 
recta vel ]̂ in datis angulis, ea«|ue vel datam proportioneni 
inter se habeant vel quarum una simul cum ea, ad quam 
altera habet proportionem datam, data est» : punctum tanget 
r«»ctani positione datam <).

r  Haec nc (iraeci quidem matiiematicoruin studiosi intellegere po­
tuerunt nisi cognitis ipsis Apollonii propositionibus: nobis recentiorilius 
i-onferendus est Apollonii locorum planorum liher primus a Simsonn 
rostitulus p. i— 83 Ca p. .?6— 7* . .

2, Haec addii Simsonus p. 35 Cu p. 74;.
3; ' Vel quarum una maior vul minor est allera data qunni in ra- 

tinnc ' e.\piicandi Kratin addit Simsonus p. 4< el 43 Ca p. 8 t et 87 .
4) Totam iianc propositionem distinguit atque illustmt Simsonus 

p. 85— 48 <Cti p. 74—91.'. Kandem Bretonus p. »00 si<; verlit: Ni 
rf'«n poiii/ OH mciie « deH.r drniles dunnees de.i ιώΐίφΐίί suus drs anglex 
dunnes. et 711P ceu Migue» soienl entre rlles dans un rnppnrt amstmit. 
m  hleti φι'βη n/iMtimt ii 1'uue d'elles uiie loiti/iiem· eu raisoii nmstnntp 
iicec la seronde. 011 iihtienar uiie rmsliiiite ■ le Heu de  <·<■ pnint
sera iine (iV/iif drnite dimuee de pusition '.

Pariiu* II. 4;(
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xai ίάν ώαιν Ητιοααΐϋϋν sc^ eiai 9eaei άεόομέναι, '/.αί 
Α'ΐ· tti-τά^ ά η ά  ttvnĝ  ar,ttsiw y.ataf^iPwat* ev^eiat h  de- 
όομίναΐξ γωνιαις, fj 0έ τό νπό io^siariS /.ai '/.ατηγμΐνι,ς 
μΒτά tov υπό dfi9iiatjs '*ai h effag  )uctrJγμe^g tao f τψ νπό 
όο9ειατι$ xai Sllt^s χατηγμίνης vmI τών Ιοιπών ομοίως, λ 
τό αημειον citiietat ifeaet δεόοιιενι^ς tvif-etas·

ίάν άπό τινης α).μίΙον ίπ ί  d-iaei δίδομίναξ :iaqa)j.!- 
?.ονς '/.αταχθ-ώσιν εύ9·έϊαι ir  δεδομίνως ytunaig i jn i  ά:ηι- 
τέμνονααι πρός τοϊς ί.τ' α ιιώ ι· 6nSstai στ^μεΐοις tilH iag  
λόγον ίχονσας /; χωρίον :ΐΐριίχηνααι δίδομίνην  ̂ ώ αη  τΰ ΐη 
s:c' αϊτών τών ν.αττ^γμίνων δεδομένα εΐδι  ̂ Γ rrj· ί-περοχη 
τών ειδών ΐσν,ν είναι δεδομενψ χωρΐψ, τό οϊ^μεΐον αΦεται 
&·έοει δίδομενϊ^ς εν&εΐας,

26 Τό δε δεύτερον βιβ?,ΐον περιέχει τάδε  ·
ίάν άπό  δύο δεδομένων Οΐ^μείων ει& εϊαι χ?.αα3·ώαιν, ί > 

y.ai fl τά β .τ’ αυτών δο&έντι χωρΐψ διαφέροντα, τό σι̂ - 
μεΐον αΦεται iHaei δεδομένι^ς εύχίεΐας·

ίάν όέ ώαιν ίν Ιΰγψ δοϋ^ένη, ητοι εν&είας η περι- 
ψερεΐας ·

ίάν ^έσει δεδομένη ευϋ^εΐα γ,αι ίπ '  αντής δοΘ̂ έ» σι;- 2« 
μεϊον y.ai ά π ό  τούτην διαχβ-έίαά τις πεπεραομέη], άπό δέ 
τον 7ΐίρατης αχΐ .̂ί πρός όρί^άς ίπ ι την &έσει δϊδομένην. 
xai fl τό ά π ό  τής διαχ&είαης Ισον τψ νπό δη^είοί^ς xai 
ης απολαμβάνει ητοι πρός τψ δο&έντι σημεΐψ η πρός 
ετέρψ δο9ένη σ ψ είψ  ίπ ΐ  τής &έσει δεδομένης, τό πέρας j:> 
τήαδε αψεται &έαει δεδομένης περιφερείας·

«β6 llAlinitV ΧΪΝΑΓίίΙΊΙΪ /.

5. αλίιις] ίτίηβί Ηα 8 . ijroi, quod ili ABS vs. 4 0 ante iiijOi 
legitur, liuc transposuit .Simsoiius p. xit 9. αημιίοις Ha pro aij- 
uttm· 10. post (χούαας add. ύοΆίντα Ha η jriaff/ot' —  l i .  χω- 
(ΐ(φ ancis scclnsit Ha ττιρι^χαυσαι Simsonus pro η((>ι»χονσηί
14. in ’ Ho pro An' «Ϊ. ioiji- Ha pro faov i i .  ηρός όρϋήί Hn 
pro xnl Siafi Ha pro Itiair δίά'ομίνην add. Ha H .  rjot Hn. 
η x«l ABS Pari.s. i * 6 8 , ξ V i : i .  post βηα((ψ repetunt η stoA; h i -  
(ΐωι 4o9irti A BS,, dei. Ua i3 . iS. r i  .-rc(r«e —  ό(ι}ομίι·ης om. A', 
in marg. add. .K- B.S iG. tTitiU; τής Λιαχα(/αης Hu



17/. Si quotcunqut' icctat· positione diilat· .sini ad easque 
» cfuodam puncto ducentur ii> datis «ungulis, sitque
suinnia duorum reclangulorum, quorum alterum datii rnlii et 
««« duclA, alterum datii et altera ductd continetur, aequalis 
rectangulo, quod datA et aliA (fiiiiii ducfA continetur, el sic 
in ceteris: punctum tanget rectam i>osilione dalain.

17//. Si a quodam puncto ad parallelas positione datas 
ducantur rectae in datis angulis eaeque vel ad |>uncta in ipsiv 
dala abscindant rectas ilntani proportionem liabentes ν<·1 spa­
tium recUingiiltun', datum comprehendant vel eiusmodi sint, 
ut summa vel diflerentia liguraruni datarum, quat' su|>er ip.sa.>i 
ductas constructae sunt, aequalis sit spatio dato: puncluni 
tan;2ct rectam positione datam  ̂ .

Secundo libro liaee continentur;
/. Si a duobus punctis datis rectae inflectantur et (jua- 

drata, qune ab his fiunt, dato spatio diflerant. puurtuni nm- 
cursiis Imnim rechtmm tanget r<‘ctani positione datam * .

//. Si vero hae rectae sint in proportione »lata, ptoicliim 
roncuvsiis tnitf/et vel rectam vel ιίιτηΙι circumferentiam pnni- 
lione dnlam*).

III. Si recta positione data el in ea punctum ilatuni sit, 
unde ducta sit quaedam rectu terniinata, ab huius autem ter­
mino ducatur perpendicularis ad recluiii positione datam. c‘t 
sil quadratum, quod a primo ductA fit, aequale rectangulo. 
quod datik recta el abscissii vel inler per/HtiHliculurem el tla- 
tuoi punctum vel inter eumlem et aliud datum punctum in 
recta positione dala continetur: terminus illius prim» iliirtae 
tanget chrult circuniferentiani positione datam ® .

i (iraecum χαρίον  omnino spatium vel rtciir figur  iiittfr(iivl»nlur 
Simsonus p. xvi ('« p. iS: cl Gvrhardlus p. 23; sed ip<uni rcctaii- 
guliim s|Mitiuin iiitelieiiunt .Simsonus p. 9S ,Ca p. <84 el Bietoiuis 
p. 300.

i ; Tolsni prop».<iHionem (ti<>lin̂ ui( el ilhistrat .simsnnus p. 93— t':i 
|C(i p. 47S—S07': iie<|ac omideiida est firelonf p. 30f adnoialio.

3) Vide Simsnnum p. 4 t8sq . Ca p. 809 sq.' et Bretoimm p. 301.
t V. Simson. p. <40—tH  (Γο p. SU —444 . Breton I. c., Obn l̂··s 

p. 469— i7 i.
5! V. Simson. p. <i*i— tSi C a p. 443—433 .
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fuv u ;to όνο όοθΐντων at,ue!mv sv{ts\at -/.Ιαιί&ώαιν, xai 
η tn  aniy ^ης- ια ά ς  ϊβΑ -άη» -ef^ hrf^»s όο& ϊη ι ρ ά ζ ο *  ̂  i f  

ro ar^tistov αφ εται θ ΐα ε ι  όΐόομέντ,ς τΐΐριφ ΐρίίας' 
iav d fto baiavnvv όεόημένων οημίΐων τιλααθώσιν ίνθέϊαι 

h i  αΐ'^μίΐω, -/.αι q τά ά π ο  πααών ειδη taa  όοϋένη  ̂
χ(ϋρίψ, τυ σημεΐον ϋφ ΐτα ι ^daet δίδομένης ^eiiifftqtias' 

iav β /ro δύο δοθί.ντων αημΒίων χλασ&ώαιν ΐύ&ύαι, 
«,το δέ τον αημείον παρά θ ία ει, άχθεϊαα εν&εϊα άίΐοίαμ- 
βάνξ) άπό  ί)·έαει δεδομένης ενϋ-ειας ηρος δοθέντι σημείψ, 
y.ai fi τά ά π ό  τών χεχλααμένων εϊόη Ι'σα τψ ί π ό  όο&Ηση$1'> 
xtti της άπολαμβανομένης^ τη πρός τ^ ν,λάαει αημείον αφε- 
τα ι θέσει δεδομένης .ίεριφ ερείας·

ίάν έν χνχλψ θέσει δεόομένψ δοθέν τ ι  σημεϊον  ̂ m i  
δ ι' αντον άχθη τις εν θ εϊα  χα ι έπ' αντης Χηψθ?ί τι αη- 
μεΐον έχτός, * α ι  η τό άπ ό  της αχρι τοΰ δοθέντος  ivrogl ) 
σημείου ϊσορ  τψ i-πό τής 8λης ttui τής έχτός ά,τοΧαμβανο- 
μένης ητοι μόνον η τοντο τ ε  xai τό νηό τών έντός δύο 
τμημάτων, τό έχτός σημεϊον ίίφεται θ έσει δεδομένης εν- 
θείας·

xai έάν  τοΰτο μέν τό  σημεϊον Άπτηται θέσ ει δεδομέ- ΐ» 
ι·ης ενθείας , ο όέ χύχλος μή ύττόχβιται, τά έφ ' Εχάτερα 
ιον  δεδομένου σημεία &ίΙ>εται θέσει δεδομένης ιτεριφερείας 
τής αντής.

IIAIIIHir XVNAlSil HS Z.

i .  ιΓοβΛ’Τί Ηα pro Jo/Hr μ(/ζω>· ψ ίν  Α'Β , corr. S  3. Ι’σα 
Ηα pro ϊαον  8. αα^ά τήν iffa ti &χ9ιΐαα "duratur recta positione da­
tae normalis" Ha. qui pro normalis volu it parallela .'sic re cte  .Simsonus 
[J. xvu: n7Toi.f^fitinj Hu pro άηαίαμβανομίνη  10. ίσα Ha pro |
iUoi' I I .  αημίΐω ι Λ',Β , co rr. S  18. ΙντΙις xvxlov aiati J» jo -  j
uivoi'H a  ioS -irn  .KA e t ,  ut v id eto r, B ,  distinuit Ha ση- 
ufiMi ήί ;V B S , co rr. pvima m anu s in  S  16. νπο Ha pro άπο ·
17. 18. ητοι —  τμημάτω ν] horum  verborum cum  iu.stus locus sit *
vs. I t  post ση μ ^ ου ,  ηοη abest interpolationis suspicio 17. ζτοι Hu.
Ί Tol· .K 'B S ', η TO Simsonus p. x iii μόνΛΐί η τούτω ι τ ι  xai τώι 

porr. Sim sonus p. xm c t  t 9 4 s q .  iO . * « l  /av —  i i .  Tijf 
foriasAC ab interpolatore ad d ita  sunt 20. τό  nm. Ha 

21 . v;r0x(trat] conf. supra p. .■>»(, β cuni adnot. /(/’ ίχητ/ρι/ Hu ,
a i .  Ίημίΐη Ha pro oημ^(ov

i
i
e



IV. Si a duobu.s datis punctis rcrtac inflectantur sit)|Ui· 
({uadnituni, quod ab una fit, conipiiratuiu cuin quadrato, <|uod 
<it> <)ίΐΓΓΗ (it, Λίΐ\ο Sjiuim maius quiitii in pivipuirtidnt·: puiii'- 
tinii aini-iirsiis harum  rec tan im  tan^pt r im il i  cirounif«*«vnliain 
positionp datam*!.

Γ. Si H quotfunque datis punctis inflectantur rectae ad 
unum punctum sintque species t. e. ΡφοΉΡ specie ilahtc . 
quae ab omnibus describuntur, aequales dato spatio; punc­
lum tanget dreuli circumferentiam positione datam ̂  .

VI. Si a duobus datis punctis infieotanlur rectae, a punclr· 
HUtem aiticHimfi recta ducatur parallela rectae ponitime ilatmr. 
eaque ab alia recta positione data auferat seginentimi. cuius 
alter terminus datum punctum e s t . sitque summa figurarum 
specie datarum, quae ab inflexis fiunt, aequalis rectanjzulo. 
quod dati\ el abscissA continetur ;  punclutn concursus reclaruiii 
inflexarum tanget circuli circumferenliam positione datam ··*.

VII. Si intra circulum positione datum punctum aliquod 
(latuui sit et per id ducatur recta quaedam in eaque suma­
tur punctum aliquod extra circulum, ac sit quadratum, quod 
ex recta ah lior puncta ad punctum intra datunl }terlimnt>‘ 
fit, aequale rectanpulo, quod totft har rectu el jtarte extra 
rirciiium absciss.'! continetur, vel solum scii, qiiuilratiim vet 
summa ipsius et reefanguli. quod septmentis duobus interioribus 
continetur; externum punctum tanget rectam positione datani  ̂ .

VIII. Si hoc punctum tan^:al rectam positione datam, 
circulus aulem non suppositus sil, puncia ad utramque par­
tem a dato punctn tangent eandem circuli circumferentiam po­
sitione datam-V.

» V. Simsnn. i>._̂ 136— Γ« p. Ϊ3β—US ι·1 Brolnn. p. .lOi. 
nr»ea> verim μιΐζοι· ξ i r  Χόγφ. nnta p\ Euriiitt!· iloiis, Brplnniis apt·· 
.«ic interpretatur: "/f premier guarre άοίΐ Hre plm  i/rand dun espace 
ilonni qut Ie guarrf ijui fst nii .woiirf riuarr  ̂dans lii raLurn doniifi". 
Oonf. praef. vol. I p. ixiv.

i  V. Simson. p. 159— 177 f'a p. 463—Ϊ871.
3 V. sinisnn. p. 18Ϊ—19S .('« p. 310—14! . Brolonus p. SOi lo­

cum ilifficillinuini sic Interpretiitur: ' /,i· tieu dii pnint tel. i/iir lu somme 
des (lires des potygoiies respertirrment semblaMes ά de» r  polt/aones dmiiies. 
rimstmits stir les droites menses de ce puint A deu.r pninls /l-res. snit ĝaU' 
au rerlangie cimstruil sur utie droile <Iohu& et sur ta distnnre rfii pieti 
de la perpeadirulaire ahaiss^e du mfme poinl sur une droite fl.re d un pnint 
doune sur rette dritile. rsl une drronierenre de rerrie donnee de fiositiim".

4 V. Rimson. p. 19«—Ϊ01 .Ca p. S44—3SI . Brolnn. p. 3 0 i . ,
3, I.ihcrlus liaoc Iraclal .'iinisonus p. :201sq<|. Ca p. .Ί:<(8ςί|. . Kiiaiii 

Itroloni p. SOi$q. intcrprelnlin (liftiriiltalpni hnrum verliortini ilcclariit.
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Εχίΐ δέ ιά  tu-.iiuv έ/ιιπίδων 0ι'ο fiiiXia 9εο>ρήματα 
t]Mt όιαγράμματη λί^μματα δέ tf.

S iv a e o i f  όνο .

27 S u e iv  UyiTUt γραμμή έ.Ίΐ aijitlov, ί’άν έιηχ^αλλο- 
μίνί̂  ί’ - ι ’  uvtn ;ιαρα·/ίι·)^ται. ·Λαίί·όίον δέ %η α ϊτ ό  έατιν, ■> 

d̂y t t  έ/ri J o d - i V  vtttu· ϋ»^μΰορ Ιέγηται, έάν t t  έατίν t i  
f.r ’ ( J o d f V ,  έά)* t8 διά όοχ^έντος f.a th  σημείον. έ)ΐέ-
■/ραιΐ’αν ό έ  τ α ίτα  ^ϋνσεις a;ri> f w g  τιΰν ειςί^μέΐ'ων.] :ιρη- 
,/ λ / ;'.« « Γ ο ς  δέ Ηηος χα&ολιχον τηντον

δνο δο&εισών γραμμών ί^εαει, ί)·ε'ιναι μεταξύ τοντων 1ι> 
εΐ'χ ε̂ϊαν τψ μεγε&ίΐ δεδομίνψ νείηνοαν έ:ιί δοΐ^έν σψειον, 

f.ti ravttfS τών έπί μίςονς διάφορα ta  υηοχείμενα 
έχόιτω» St μέν [̂ )> έίΐίηεδα, ίί δέ στερεά, 8 δέ γραμμιχά, 
τών έηι.τίδων ά;ιηχλί;ο(ΰααντε8 τά ττρης ηολλά χρηοιμώ- 
τερα ΐ'δειΐαν τά προβλήματα ταντα' 15

.>«'«€« δεδομΐιων rjay.v/.XInv τε χαι ενΰ·εία$ ηρός (>ρ- 
ί>άς τ/Ι ,ίάσει, ζ δνο ημιχνχλίων έτ ’ εί&είας ίχόντων τάς 
/ίάσεις, ί^εΐναι δο^εισαν τφ μεγέχ ε̂ι ενΟ-εΐαν μετάξι τών 
όϋι γραμμών, νείηνααν έηι γω ν ίαν  η μ ιχ ν χ /Α ο ν

χαί ()όμ;}ην δηΟ έ̂ιτης χαί έ;ιετ/.βε{!λψέντ^ μιας ιιλεν- ΐ*̂  
ράι,% άομύααι ί/ιο tr̂  v έχτός γωνίαν δεδομέντ^ν τώ μεγΐ&ει 
ειΗ ϊαν  νείονααν έ.ιί r»]i' άντιχρις γωνίαν

y.ai if-εσει όηίβ·ώ·τοξ χνχλον, έναρμήσαι εν&εϊαν μεγέ- 
ί/ει όεδημέιίν  νενηνοαν έ:ιϊ δοί^έν.

•2S τοίτω ν δέ έν μέν τψ .ιρώτψ τενχει δέδειχται τη έ .Ί ΐη  
τον h r g  rjti/.νχλίην χαί ενί/είας, εχον 7rτ^ΰσεts δ', xai τι) 
έ:ΐί τον χΐχλην εχην :ηώσεις δνο, χαί τύ έ:ιί τοΰ ^όιι,ίοΐ' 
.Ίτώηεις ΐ'χον ·ϊ, έν δε τψ δεντέρψ τεΰχει τό έπ ί τών δι'η

ϊ. /ιιαμμήν S G» t,Tfx,1u}J.uufnj· .V .'ϊ. Λΐ)τηι Β“ //«,
:tiw uyifttat AS .'i. x u it i lo u  —  s. (ίρηυίναν  inter])olatort tribuit Hu 
7. ar^ufiat ABS, corr. V 14. in i  T orror  cniii. Hordey l:i. i i  
ilel. Hu l i . TiSv S' litin iihn ’ Uu χ^ιηαιμηηίριιν .\BV, corr. so- 
tfuiula m anus in Paris. 336S S, I.'). irftifni· rii Hu. ii)Vif«i'Ti Λ, fiftifiit 
Tf BS. W fif«r Ha 40. ΐιιιμβιτ^μίκις .VB, i.Tfu,U,1/.r,ufi ηίί?, corr. Ha 
«oiijf nnie uiae  aild. Ha 4'i. ηι·χ(ΐ, βιβ/./ΐι> B pr. rn. 4(i. tv-

«70 II.MlIliir )·ϊ\ΑΓίΐΓΗ:ί ζ.



Libri duo locorum planorum eonlineiit theoremata siv(? 
iliiigraininata CXXXXYll, lemmata VUl.

l\r.l.lSATlOStM 1.1BBI D tO .

Inclinare sive cergere dicitur linea ad punctum, si pro­
ducta ad id perveniat, Onmino idem est, sive ad datuitt 
punctum tinea inclinare dicitur, sive in ea punctum quoddan> 
datum est, sive per datum punctum transii; verum has pru- 
mimu; inclinationes ab uno eorum quae dicla sunt appella­
verunt.] Iam cum problema generale hoc esset:

/. duabus lineis positione datis, inter eas ponore rectam 
nlθμnitudiαc datam, quae ad datum punclum inclinet,

cumque illa quae in ea vecta particularia sunt diversas 
hvpotheses haberent parlini planas, partim solidas, partitu 
tiliatn lineares, c planis elegerunt ea quae ad nmltas res utili» 
osseut, haecque problemata demonstraverunt.

II. Si semicirculus et recla ad basim perpendicularis, vt-I 
iluo semicirculi in emlem recta bases habentes dati sint, po­
nere rectam niajinitudine datam inter illas duas lineas, qua»‘ 
ad angulum semicirculi inclinet.

///. Rhombo dalo unoque latere producto, sub extenio 
angulo rectam magnitudine datam inserere. (|uae ad angulum 
oppositum inclinet').

IV, Circulo positione dato, inserere rectam magnitudine 
•latam, <iuae ad datum punclum inclinet.

Quorum prohlemnlum distributio haec est: in primo libro 
problema de uno semicirculo et recta, (|uod quatluor‘̂  casus 
habet, tum de circulo, quod duo casus hahcl, (lcni<[ue do 
rhombo, <[uod duo casus habel, demonstrata sunl; in se-

I "Setl et problema clc rceta, ma«!nitu(iiiu· dnta, niijiulo int»*rioi'i 
|ii;r >i|i|insitum annutum subtlcieiidn, ab Apollonio resolutum c x  

Papp. lib. 7 prop. 73 liqniilri constat”. Horsley prnef. p. i.
i  Quinque casus itcmonstrnt Hnrsley p. S— 5 . quaif' in Graeci?» 

le^eiulttm esse ecnsct.

UBER VII. 671

Ha pri> tvittiav J  A, ιίαααι>β( BS. .7 f i «  coni. Horstej 
is  τό ml<l. ffii



ημιγ.νχΐίων, της hrn& iaews πτήσεις ι ' ' ev όί t a i -
diiiq̂ LOxiv-tii Vpsy.a rov δεόομί-

pof μεγέ&ονς ri?g ευΆ^είας.
2ft T a  μεν ovv iv  riiJ άναλνημίνφ τόηψ επ ίπεδα ταντ ’ 

εστιν S xai π ιό τ ερ α  δείγ.νυται, χωρίς τών ^Ερατοα&ίνηνς·' 
μεσοτήτων' νατατα γάρ έ-κεϊνα. τοΐξ δέ ^ηιπέδοις Εφεξής 
τηρ τών στερεών  ̂ τάξις  άπα ιτεϊ θεωρίαν· στερεά δε ν,α- 
λονσι προβλήματα  ot-χ Ησα iv στερεοΐς σχήμασι πρί/τείνε- 
ναι. άλ?.’ Saa δ ιά  τών ίπιπεδων μή δυνάμενα δειχ9ήναι 
δ ιά  τών τριών χωνιχών -/(/αμμών δείκη ται, ωστε apayxatovin 
ΐΐ:ρότερον περί τοντων γράφειν. tv μεν ονν άναδεδομένα 
χωνιχών στοιχείων ηρότερον ΜρισταΙον τ ο ΐ  πρεαβντίρον 
ε' τεύχη, ώς αν ηδτ/ δννατοϊς ουαι τοις ταντα  ηαραίαμ- 
βάνονσιν ίπιτομώτερον γεγραμμίνα.

"Εχει δέ τά τών νενσεων βιβλία δυο \^·εωρ/ματα μένίΆ 
ητοι διαγράμματα ρχε', λήμματα δέ λη.

Κωνιχών κ .
* .

3(» Τά  Ενχ)Μδον βιβλ ία  δ' χωνιχών Απολλώνιος άνα- 
ητληρώαας xai ηροσϋ-εις ?τερα δ' παρέδωχεν η χιανιχών 
τεύχη, ^ίριαταϊος όέ, υς γέγραψε τά μέχρι tot- vtv a ra -i»  
διδόμενα στερεών τόπω ν τενχη «' σι-ΐ'βχζ τοις  ΥΜΡίχοΙς, 
έ/.άλει [κ «ί οί προ /4π.ολ)Μνίον. «5ι· τριών χωνιχών γραμ­
μών τήν μεν οξυγωνίου, τήν 0έ ορ&ογωνίον, τήν όέ άμβλ,ν- 
γωνΐου κώνον ΐομήν. έπεί δ ’ έν fxaorr î τών τριών τού­
των χωνων διαφόρως τεμνομένων αί /  γίνονται γραμμαί, ΐ:< 
όιαπορήαας, ώς φ αίνεται, /ί/ιολλώνιος τι όήηοτε άποκλη-

»}72 ΙΙΑΙΙΙίιιΐ ΪΙ'ΧΑί'ΩΙΉΪ /.

■4. Τ «  μίι· —  U . γίγς«μμέν«  interpolntori tribait Hu Κ. in t-  
ntSa Ha pro Ιττιη ίίω ι τοΰτ' Ha 5. Jiixvw tai Ha 6 . Sartor 
S 7. τβξίις  'sineacc., Λ, corr. BS i t .  άναβίδομ ίνα Hu pro «»·«- 
άιδομίνοη· 18. ώς Sly τοΐς  ηδη όννατοίς o ia i ταντα  ζταραίΛμ/Ιάΐίκ 
Ηα, ώς Sv ηίη Jfra to is  ονσι r« Toiavru ηαρκΙαμβάνί·ν Hu t··. Sin 
βιβΙΧα Hu μίν  om. Ha tS. άΐ'κηλωαη; AB. corr. Paris. i .i6 » 
SV ao. άφ ατα ια ς  sine acc. A, corr. .*> yiy^atff Hu. yg«<ffi 
AIIS, Hyfittiit Of ΤΛ Ha. xai BS, om. A i i .  ««! o/ noi 'Attoi,- 
ioirfov «|<·|. Hu i i .  firetSi, ii· Ha i.'>. xaire/i· idem pm χωηχι,Τι



nundo libro probltiina de duobus semiciiOuIis. euius hypo- 
thesis dcccm casus', hal>et; suntque in his «omplures sub­
divisiones delemiinativae propter datam rectae mapniluditietn.

[Haec igitur plana in loco de resolutione reppriunlui. 
quae etiam priora demonstrata sunt praeter Eratostbenis me­
dietates, quae ultimum locum obtinent. Sed post plana de­
inceps solidorum eontemplalionem ordo requirit. Iam solida 
problemata non tara ea vocantur, quae in solidis iipuris pro­
ponuntur. sed quae, cum i>er plana demonstrari non possint, 
per tres conicas lineas demonstrantur, quapropter de his priu.s 
scribere necesse est. Ac conicorum elementorum prius Ari­
staei maioris quinque libri editi erant, in eorum usum (|ui 
eiusmodi prohlemutxt tam percipere valerent, compendiosius 
conscripti.]

Duo inclinationum libri theoremata sive diagrammalii 
CXXV, lemmata XXXVIU habent.

COSICORIM LIBRI OCTO.

Euclidis quattuor conicorum libros Apollonius ita com­
plevit . ul quattuor aliis additis umnim octo conicorum volu­
mina studiosis mathematicorum traderet. Λη/e hunc Aristaeus, 
qui solidorum locorum volumina quinque, adhuc usque pro­
stantia. tamquam supplementum coniconiin doctrinae scripsit, 
[perinde atque ii qui ante Apollonium fuerant' trium coni- 
rarum linearum primam coni acutanguli, secundam rectanguli. 
tertiam obtu.sanguli sectionem appellaverat. Sed quoniam it) 
quovis horum conorum genere, proul secantur, tres illae lineae 
existunt, Apollonium haesitaMsse apparet, qua tandem d’stinc-

t ''Semicircttloruni nempe status quintuplex t circuli» onntiniientiliu·· 
intus, contingentibus extrin.secus, nullibi occurrentibus altero incluso, 
nullibi occurrentibus incluso neutro, secantibus. In statu autem un·»- 
quoque gemina eril semicirculorum positio; ad partes baseos aut eas­
dem aut contrarias. En tibi decem, ni fallor, h>i>otbeseos casus, quos 
Pappus innuit". Horsie^ pinef. p. 8 .

• * ynnuani A ifi. άποχίηηώσαντις diserte enntaluni fst f\ Λ. 
<5)TeJTAij(W»'(i«irfc BSV Paris. iS 6 K. ttntiultinmnavro Ha
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ρώσαρτίι; oi /tgo αϊτοί· ην μέν ixalott· υξΐ'/ιονίον χώνσν 
τημήν δυνβμέρην 'Aai oqihtyttviw Mti βμβίιΐ'/ωνΐαυ. ehitti, 
ι]ν δέ ορθογώνιον elvai δνναμένην οξυγώνιον κ  χβί αμβλυ­
γώνιον, fJ»’ ds αμβλυγώνιον δνναμίνην eh a t  οξυγωνίου τε 
χαΐ ορί^ογωνίον, μετα& ΐίς τά  ονόματα χαλ,εϊ την μέν ό& - ·> 
■/ωνίον χαλονμένην ελλείφιν, την δέ ορθογωνίου :ιαραβο-  
?,ήν, τήν όέ αμβλυγώνιον υιπριίολήν, Ιλάστην άπ ό  tivog 
Ι&ίον ανμβεβηχύτος. χωρΐον γάρ τι η αρά  τινα γραμμήν 
■ταραβαλλυμενον εν μέν τή ύξνγωνίον κώνου τομή έλλεϊπον 
γίνεται χετραγώνψ, έν όέ τ»} αμβλυγωνίου υπτερβάλλον τετρά- 1« 
/(άνψ, έν όέ Tfj όρθο-^ιωνίον οντε έλλεϊπον οί·&' νπερβά^^

Μ λο>·. τοντο δ ’ επ αθεν  μή προαεννοήσας οτι χατά τινα 
ίδιαν Λτώαιν τοΰ τεμνοντος έπ ιηίδον τόν κώνον χαι γεν­
νώντας ΐρεϊ$ γραμμάς εν ίχάατψ τών χωνων αλλη xai αλλη 
τών γραμμών γίνεται, 5;ΐ' ωνύμααεν άηό ιδιότητας τον 15 
■/.ώνον. iav γάρ το τεμνον έ.τίηεδον άχ&^ ηαράλληλ.ον μι^ 
τον χώνον η:?.ευρ^, γίνεται μ ία  μόνη τών τριών γραμμών, 
ά ίί  ή βΰίΐί, ην ωνόμασεν η .^ριαταΐος έχείνον τοΰ τμη- 
θέντος χώνον τομήν. }

:t2 ‘Ο δ' ονν ^4πολλώνιοζ ο ΐα  ττεριέχει τά  νη' αοτον γρα- 2« 
φε'ντα χωνιχών rf β ιβλία λέγει χεφαλαιώδη 9-eis προδήλω- 
ηιν έν τψ προοιμίψ  τοΰ πρώτον ταντην' 'περιέχει δέ τό μέν 
πρώτον τάξ γενέσεις τών τριών τομών χαι τών άντιχειμένων 
χαί τά έν ανταις άρχιχά σνμ.ιτώματα h r i πλειον χβΐ xaihi- 
λον μάλλον εξητασμενα παρά  τά ίπ ό  τών άλλων γεγραμ-ίό 
μένα. τό δέ δεύτερον τά  περι τάς διαμέτρους χαΐ τονς 
αξονας τώι· τομών [χαΐ τών άντιχειμενων'· σνμβαίνοντα χαΐ
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4. ί/ΐ'Βΐ ί ΐ ’νιιμίνηι· Β Λ. eorr. US 7. «.ιό .■'V.
ύ' α π ό  Α, ιίί ΰ π ό  Β“ Ηα. ·/’ κη ό  Uu 10. Λ· Ή  rt] άμ ,ϋ . —  
γαίιφ  οιη. Β</fo l i . rovro if' (.raitn  scii, ό -/(nnreiefi —  IS. ro- 

interpoialori tribuit tfx 1 1 . tfuiaOirA, distinxerunt et acc. curr. 
B.‘'  .ταασΐΌΐ)βα« .\BS, .Tpofotjaae Ua. corr. Hu U . Ιδίαν H« pro 
u fw  IS. I*. »erliB ical γ*ΐΊ·ιαντος r ftis  ygapuite nlUT interpolatur 
interpolato iam Inco insoruiiise viilcUir U . &11ψ· xa) άίλην AU-S 
corr. Ha !■’>. «wvouaoo· Hu peo ώνόμαααι 17. a ia  μοι·η· ;kiiu> 
aco.: A, corr. BS I». tx th a i Ha iO. 'O ;'Oi'r Hu i i ,  jiipi-



tioiM! usi priores mathematici aliain iicutanguii coni sectionem 
VQcavissejUt eil> rt‘utan)(uU et oblusanguli esse possul, 
atiam reetenguli, <juae el acutangiiii et oblusanguti posset esse, 
aliam dcniqut* obtusanguli, quao posset esse et acutanguli et 
rectanguh'. Quapropter iiiulalis nominibus eam sectiunem quae 
acutanguli dici-batur, ellipsini, quaeque rectanguli, parabolam, 
lieniquc quae obtusanguli, hyperbolani, singulas a peculiari 
((unilani accidente nuncupavit. Etenim rectangulum ad rec­
tam quandam applicatum in sectione acutanguli coni deficit 
ίλλ£Ϊΐΐει· quadrato, in xectione obtusanguli e.tcedit β η ίρ -  

iiaileii quadrato, denique in sectimie rectanguli coni αμρΐί- 
aitiim [^οραβαλλόμενον] ne(|ue deficit neque excedit' . ĵ Sed 
hoc accidit .b(A/«i'o. quoniam non animadvertit per peculia­
rem <|uendani casum planitiei conum s e c a n t is in  quovis cono 
singulas lineas existere, quas e proprietate coni appellnvit. 
Xam si planities secans uni coni lateri parallela ducitur, una 
tantum illarum trium linearum semperque eadem cxistit, quatn 
.Aristaeus illius secli coni sectionem appellavit.]

Iam vero Apollonius, ijuae octo conicorum libris ab ipso 
conscriptis contineantur, dicit in exordio primi libri hanc prae­
viam explicationen) summatim proponens: "Continet primus 
liber generationes trium coni sectionun» et earum quae oppo­
sitae dicuntur, tum principalia illarum accidentia, uberius et 
magis in universum quam ab aliis, qui do eo argumento 
.scripserunt, elaborata. Secundus liber complectitur ea quae 
ad diametros et axes sectionum el oppositarum' pertinent,

t' Vide Apollonii conio. ( prop. ) l — 13, et conf. H. Balsam, tlfs 
.Ipoliriniiis siehen Riirher iiher Ke^elsrhnitle. Bernlini 1861, p. ts— 8 3 : 
Herin. Haiikcl. Gwliirhle iter .Uiil/iematilr. p. Os sq. (50.

i  Sequantur in codice verlia x«l y fn  m rroi ro fts γςαμμάι; et Ires 
linens effirieulis", <Io quibus v. udn»t. nd finieca.

LIBER VII. 6 7 5

/χιι i)i TO cet.; ville Apollonium ab Hallei» editum p. 8  i-H. 
ήιτιχίΐμ/κηι y/ii ex Apollonio prn τ ύ ; ά)·τιχ ίΐμ ί)ας  i i .  x«) i<\ .Apol­
lonio aiid. Un a.">. ((ιΐ{>}·ααμίι·« Apollonius i~. xni ri»r ni-nxn- 
uiiiiti' non Irfiuntur iipuit ΛρηΙΙ.



άανμ;ττώτονς, και αλλα γ6νι/.ψ χαι άνα'μαΐαν χρείαν 
ΐταρ6χόμ£να. trgng, vm s Αίίψβμακς' τίνος δέ διαμέτ^ανς 
iy τίνας αξορος χα?.ιΖ ειδήαίΐς h  tnttnv τον βιβλίον. τ Ι  
δ έ  ΐρίτον ηολλ,ά y.ai πανταϊα χρηαιμα [ϊά αρός τε  νάξ 
σνν$·ίσΐΐς τών ατερβών τόπων xai τούς διηριαμονς, tov τ ά ’' 
ττλβίονα y.ai χαλά καί ξένα ηατανοήααντες εΐρομίν μτ̂  arv~ 
τιϋ^εμενον iiro ΒίχλεΙδον τόν h ri τρεις υμΙ S  γραμμάς

■ τόηην, (τΑΑά μήριΑν τι αντην xai τηντο ηι··/. είτνχώς' ο»’ 
γάρ δννατον avm; των προειρημένων τελειω9ξναι την ανν~ 
&SOIV. το δε ό', ηοσαχΰς αι τών πιάνων τομαι Ιΐ'
Τ6 y.ai τ^ τον χί-Λλον περιφερείς ανμίτίίττοναιν, xai h  
ιιεριααον, ών ουδέτερον  ί-,τό τών προ ί̂ μών γεγραττται. 
y.fivov τομη κι'κλοι· περιφερείς [κβτβ πόσα σημεία σνμ- 
βάλλεί y.cti αντιχείμεναι αντιχειμίναις χατά πόσα σημεία 
ηνμβάλληνσιν τ ά  δε λοιηα δ̂  περιηνσιαστικιΰτερα' *«*» ΐ"' 
γάρ το μίν ττερι ΐλ.αχΐατων y.ai μεγίστων in i π?Μον, το 
δέ περί Ισων y.ai όμοιων τομών, το δέ διοριστικών (θεω­
ρημάτων, το δ ε  ν,ωνιχών προβλημάτων διωρισμίνων".

3λ Απολλώνιος μέν τα ΐτα . 'ο»> δε φησιν ίν τψ τρΐτψ τό­
πον i.πi γ' κ α ί S  γραμμάς μη τετελειώσί^αι ι πο Ενχλεί- Ίκ 
δον, ονδ' αν αύτυς ήδννή9η ονδ' άλλος ονδεις ΐάλ,λ’ ονδέ 
μιχρόν τ ι  ττρησ'θειναι τηϊς ί·πο ΕΓ/.λείδοι· γραφεϊσιν διά  
γε μόνων τών ηροδεδειγμενων ηδη χωνιχών αχρι τών χατ' 
Ενχλείδην, ώς xai αντος μαρτνρεΐ λέγων άδννατον είναι

34 τελειω&ηναι χ(ορΐς ών αντός προγράφειν ψαγ/.άσ9η. ift όέ Ίλ 
Ε υκλείδης άποόεχΰιιενος τόν ^ρισταΊον aSior ϋντα έγ ' oie  
Ρ,δη παραόεδώχει χωνιχοϊς, χαι μη φΟ-άσας η μη &£λησας 
έ,ηχαταβάλλεσΰ-αι τοντων αντην πραγματείαν, έ.ηει-

4. (άίης· (νιχφ· Α HS., ex ΛροΙΙ. corr. Ηη 4. .ιοΛλή χα) ηηηά- 
ύοξη .?fAi» '̂u«TK χ ιιή α ια α  ηρο'ί τι cel. ΛροΜ. τιι expoiictuni in V 
det. Hu 5. β. t ir  τ ά  irUiartt *« /«  xni ξΛ·κ. « xai χκταιοήηαντίς 
ηιψίίδομη· Apnll. B. *«> ante xnUri cum Apnllonio on>. V Hn
S. ri' r i  ri'/ei' A|>oll. 9. f«5i> ήμΐν Apnll. 44, avu-
fulloitt»  ApolI, κΑλ« anlp tx ntfjmaov ex Λ|Κ>1Ι. »dd. Hn 4S. w»», 
AB, corr. S 1:*. 14. x«iei> τομή ξ χι'χλον .ifiut/fynn  *«l (rt Arri- 
x fiu d m  ret. ApotI. 1,1. itiniiftnn<t (siiio aor A. enrr BS* xitri
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iti‘ni itwlrinnm de mtig  i)&yinptolis atiaque ((uan el lieiieraleiu 
H necessariuDt usum ad delermineliones preelieol: c|Uo». au- 
teni appellem diamelros et quos axes, ex hoc libro cognosces. 
Tertius liber mulle el varia theoremata amlinel ulilia ad so­
lidorum Jocorum composiliones et detenninaliones, quorum 
(‘um plurima el egregia el insolita esse cof^novisscmus, ab 
Kuclide locuni ad tres el quattuor lineas non compo.situm esse 
invenimus, nisi quod particulam quandam, ac ne hanc qui- 
ilem feliciter, attigit. Neque enim fieri poterat, ul sine iis 
quae diximus l/ieorematin compositio absolveretur. Quarius 
liber lUmomlrat. quot ntodis conorum sectiones el inter sesc 
et circuli circumferentiae occurrant, atque insuper, quorum 
neutrum a superioribus explicatum est, in quot punctis coni 
sectio circuli circumferentiae et oppositae sectioim oppositis 
occurrant. Reliqui autem quattuor libri ad abundantiorem 
.scientiam pertinent. Etenim quintus de minimis et maximis 
uberius agit, sextas de eequalibas simiiibusque cmt sectioni­
bus, septimus de theorematis, quae determinandi vim habent, 
octavus de conicis problemali» determinativis” .

Haec igitur Apollonius, Sed quod in tertio libro locum 
iul tres el quattuor lineas ab Kuclide confectum esse negat, 
neque ipse neque alius quisquam per ea lantum conica theo­
remata, quae usque ad Euclidis aeiateni demonstrata erant, 
i/Jim locum solvere potuisset, ut ipse testatur nef?»ns sine ii.s, 
quae ipse antea demonstrare coactus fuerit, iUu absolvi posse. 
'Euclides cum probaret Aristaeum iam propter ea quae edi­
derat conica auctoritatem quandam assreuluni, neque aut illum 
praevenire aut eiusdem disciplinae fundamenta stalim posl

.7 οσ« αημίΐα αιψ βάλΙα  dei. Hu 15. .inu ovg .\ B , coit .
S 18. fity/aimv ta v  AB. ,̂ riic clel. Hn IT. reuiui· xtiroi·· το <U 
.ifai διοςιαηχήν  Apoll. 18. xtayixtSi’ ΛρηΙΙ. dO. t ( -
λ(ΐΜφ·αί Ha i t .  o rr ’ ev  —  e t!t ’ Ha 21. i i .  «Ait’ oWi —  ypn- 
'ftfeir (lel. Hu i i .  6 Λ  Γ,ίχίΛίβης — μ. «7*, Ι.ϊ. n iav ro t fa r iv  
«irholiestae cuidam hiiitoriae quidein vt‘t<>ram nmtiicmatieorttm non ini· 
|ii‘rilo. sed qui dicendi genere latiftaiiln i>l inconcinno usus s il , tribuit 
Hu ifi. aQiatia AB.S, corr. Ha 87. /ικη η Μ ω χί  B" Ha, 
ifoijtfi i* , ΐαι'τφ Hu
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y.ttnaros ων χαΐ .rgog όί/ιαιτας ίΐμ ο ' ίς  το ϊς  χαΐ χαζά ηο- 
α»ν ανναίξϋΡ Svrautvovs ιΰ /lu&t-uata, ώς ϋ ι ,  χάΐ fu- 
δαμώς τιρηαηροναίιχος νηάρχων, ytai άν.ρι,Ιής μέν ηνν. « λ « -  
uoftxoff 6i ν.α&ά.'ίΐρ ούτος, Ηαον όννατον ί /  δ ίίξα ι τοί 
τόηον δια ζών ixsivor χωνιχών ί'γραΦΐν, ον'/, ύηώ ν τΟ.ος'Λ 
έ'χίΐν το δίΐ'Λνύμΐνην · τΰτΒ γάρ ι̂ ν avayxaiov iSeity/etr, 
ννν δ' ονδαμώς, ίπ ίίτο ι  κ«/ αυτΰξ ίν τοϊς xojvtxoig are/.t

35 ΓΒ .rXelara χαναλατών οιχ eiStvvtTm. ηροαθίΐναι δ ΐ τψ 
%07Τψ τά λίιπόμενα dedvvrjiu ηρηψαηασιω9·ί'ις τοις  ί·Λ(( 
Ενχλΐίδον γεγραμμίνοις ηδι̂  ττερΐ τον τόπον χα'ι αναχηΐά- 
αας τοϊς νηο Ε ίχΙιίδον μαθΐ^ταϊς iv /ίί^ξανόρεΐι/ί τιλέΐστοι 
χρόνον, 0&6V €θχί χαΐ τήν τοιαύτψ ¥ξιν ηίχ αμαθή, οντο^ 
δ έ ο im  γ y.ai δ' γραμμάς τΰηος, ίφ' ψ μέγα (φρονεί 
ΐτροσθεις χάριν οφεΐλειν εΐδίναι τιϊϊ πρώτψ γράφαντι, τοι- 

‘άβ οΰτύς Ιατιν.' iav γάρ, θέαει δεδομένων τριών εν&ειών, Ι'ι 
ά :ιό  τίνος τον αντην σημείου χαταχθώσιν ίιτΐ τάς τρεις 
iv δεδομέναις γωνιαις ε ιθ ε ια ι, y.ai λόγης f, δοθείς τ ο ΐ έ·πι) 
δνο χατηγμένων περιεχομένου άρθογωνΐην πρός τό άηό  r>̂ g 
ί.οι.τής τετράγωνον, τό σημειον αι!<εται θέσει δεδομένοι 
ατερ&ον τόπον , τοντέατιν μιας τών τριών χωνιχών γραμ-Κ< 
μών. χαΐ iav irri δ' ευθείας θέσει δεδομένος χαταχθώσιι 
ενθεΐα ι iv δεδομέναις γωνιαις, χαι λύγος /f δοθείς τον i;ro  
δνο χατηγμένων πρός τό ι :ώ  τών λοιιιών δνο -χιηηγμένων. 
ομοίως τό σημεϊον αφεται θέαει δεδομένης χώνον τομής. 

37 [ie»* μέν γάρ in i δνο μόνας, έηιηεδος ό τόηυς δέδειχται · 2·· 
Ιάν δέ ίπ ΐ  πλείονας τεσσάρων, ϋφεται τό αημειον τόπωι 
ονχέζι γνωρίμων, βλλά γραμμών μόνον λεγομένων [ποδα- 
ηών δέ η τινα ίχοναών ίδ ια  οίχέτι], ων μίαν ονδέ τινα

7. M r e t  Α , corr. BS <0. atra/oitiaae Ηα pro σχολάααί 
U . ΰίΐ’ F.vxlfiiy  Hu l i .  τοι«ύτη>· Hu pro τασ«ι'τΐ)ΐ’ ο ίχ  «ι 
»α»ΐ) Α BSi, *Ι*αιοη«»ή Hu Fleckeiseiii fttmal. IK7» p. iU ,  corr. Frietl- 
leiniDs LUerarisrhes Ctntmtblalt »871 p. 71 i  IS. orfiiUir Hu pro 
ογιίΧων 16. toi' αντοΰ dei. Hu 19. ΰψιτιιι Ha pro Snritai 
Si. ϋ γ ο ις  Ai sed * erasum osl H . anTurfiai ABS, aurtTui V, corr. 
Ha S6 . itiv u ir  γάρ — Jiin x ra i et 87. ia . .Ύοδκττΰι· —  oiV/ti 
iiiterpoliitori IrlliUit Hu 47. |S .-rniii.Troir rfi η rtvn (χαι·αι3ι lAin
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illuni î ir-fiv \ollft. i{uip|ic> <]ui iiiodesUssiiiius et benignus 
otmios fyur vpl mediocriter mstheninlSemn cftsdptinam pro­

movere po.sst-ni. ut neoesse est. ac neutiquai» importunus, 
sed accuratus ((uideni, nec tamen {zloriosus sicut iilo. quan- 
tunt de uo quem ifuimiis loco per iiiiu.s conica demonstrari 
poterat, conscripsit ita ut detiionstrationent nondum ad tineii. 
perductam esse concederet. Nam sic eum reprehendi n«- 
(■esse fuisset, nunc vero niininie. siquidem ipse quoque Λροί- 
lunim. quod in conicis plurima impirfecta reliquit, non in- 
casatur. Attamen Aimlhnius huic loco ea quae desiderabantui 
potuit adiunfzere, cunj et antea ad eas res animo concipiendas 
instructus esset iis libris, quos iam de eodem loco Euclides 
scripserat, et Euclidis discipuioruut consuetudine diutissime 
Aiexandriae uteretur, unde eliain animi habitum illum non 
indocilem halmit. Sed hic ad tres ct quattuor lineas locus. 
(|uo magnopere $iloriatur simul addens ei qui primus con­
scripserit gratiam habendam esse, sio se habet.  ̂ Si enim. 
Iribus rectis positione datis, a ({uodam punclo ad has tres 
in (latis angulis i'ectae ducantur, et piMporlio rectanguli suli 
duabus ductis contenti ad quadiatuni ex reliqua data sil. 
punctum continget locuni solidum positione datum, id est 
linam e tribus lineis conicis. Et si ad quattuor rectas posi­
tione datas rectae ducantur in datis angulis, et proportio rec­
tanguli sub duabus ductis contenti ad rectangulum sub dua­
bus reliquis ductis contentum data sit, similiter punctum 
continget coni sectionem positione datam. [Nam si ad duas 
tantum rectas positione liufas rectae ducantur in liatis ungulis. 
planum locum esse demonstratum est supra mp. 2S. 17.] Sin 
vero ad plures quam quattuor reclas }milione datas reatuv 
ducanlur in flatis (ingntis. punctum continget locos, qui rul- 
<μΓΪ ratione iam cognosci non possunt, sed lineae tantum
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margini olim interpolator «dscripsissc, ούχΟ ι autem casu ox priore oi'- 
»(ti repptitum es>e vidiMur 2s. ov ii τ#ι« Hu pro oH i  τί,ι- .τηΓ·ίη;ι 
χιΛ Milicel τψ· ηοώ τητ  oorroptum e\ tiir  « , (|ttotl pro Tirn liliru- 
rius aliquis legit



ανμφανίατάτ/^ν th u i δοΜνααν avvtkitiUaaiv avadtifam ^
't * ' χρηϋίμηι̂ - ίίνσα^. e J f  Μ ηψ>%άηίΐς αντώ* siom · iav «ίΐό 

tifog  aijusiov h it  ϋ·ϊαΐΐ δεδ/ψΐνυζ ivittiag  ^reVii κβ»«- 
χ!*ώοΐρ e it fe ia i  έν όεδομίνυις γωνίαις, χ«> Χόγος /j ό ί0ο · 
uivog to i L io  t q m v  /Μτηγμένων ιιεριεχομένον attQeoC ■ 
:iaqa?.it^l€jftieedoL· όρΟ·θγωνίον πρύζ tu itco τών λοιιιών 
άίη λατΐ,γμένων υμ'ι δο{^είστ,ς τίνος ,ιερίίχόμΐνον παραλ- 
λι^λβτήίΐΐδον ηςί^ογαινιον, Silmat to στ^μεΐον 9έαει δεδο- 
μενη8 γραμμής- έάν f ε  L n  ς ,  χαί λόγος g όο&εις τον 
ΰ:ιο tiSv τριών περιεχομένον τιροειρημένον ατερεον ,χρος ln 
το ΰίΐό τών λοιπών τριών, ηάλιν tu αημειον αψεται &εσει 
δεδομένης, ia y  δέ έη ί :ιλεΐοναξ τών ς', ovxiti μέν εχοναι 
λέγειν, Ιάν λόγος q δοθείς τοΐ· btto ίών δ̂  αεριεχομένοι 
τινΰς ηρος t o  but> τών λοιμών, έηεί ονχ εστι η  ηεριεχό-  ̂

'.\{\μενον νιώ α^λειύνων η τριών διαατάαεων. ανγχεχωρήχασιΐά 
δέ έαυτοϊς ni ,^ραχί ηρίι ημών ερμηνει:ειν τά toiuvta, μηδέ 
'έν μτ^αμώς δ ιάλψ η ον  σημαίνοντες, to  ίπ ο  τώνδε »ερι- 
εχόμενον λέγορτες έ/ti to  άίΐΐ» τηαδε tetράγωvnv η έπ ι tu 
ii.io τώνδε. 7ταρην δέ διά τών αννημμένων λόγων tavta  
m i λέγειν x a i όειχνύναι χαίίύλον χαι in i ιών ίτροειρημέ- m 

4(1 νων ηροτάαεων y.ai έ/ri τοντων rov τρύ/ιον tov top ' έάν 
«,τβ τίνος σημείου έ.τι }^έσει δεδομένος ευ&είας χαιαχί^ώ- 
IUV ενί^ειαι έν δεδομέναις γιονίαις, χαι δεδομένος g λόγος  ̂
U συνημμένος ί ξ  ον έχει μ ία  χατηγμένη 7ΐρί>ς μ ίαν χαι 
ί-τέρα Λρος ετέραν , χαι Ιίλλη ηρος άλλην, χαϊ  ̂ λοιηΐ/ΐΛ 
,ιρός δαί^εϊααν, έάν ωσιν ζ', έάν δέ #/, xai ή λοιίτη ιιρός 
λοιίΐήν, to  σημεϊον αψεται ^έσει δεδομένης γραμμής· χαί 
ίιμοΐως οσαι αν  ώσιν περισσοί η αρτιαι to  :ιλη^ος. το ί­
των, ώς tiprjV, επομένων ttp έη ι τέσσαρας ίόηω ονδέ ‘έν 

41 σνντε&είχασιν ιοστε την -γραμμήν eidevai. itarif·' o i βλέ-:ΐΊ

*J. iiii' ύίΐ P a m . SV ln. .Τ(ΐα«ι;(ΐΐ}μ^ιοι.'tf« pro xui ίΙ(ΐημί- 
idf 13. tav  a«)d. Hu 16. if’ ti· iavrofg Hu <7. et 49. ^
τών <>'* Ha i i .  fv lM ae  oii>. Ha i3 , post xaX repetunt S t io p h a ii  
Y m ia it xai AB ό ante Xoyos add. B* Ha U . μια χατη}'μίιψ· λ. 
curr. BS post ufur add. χκτη;’μίι·>ιν Ha iS. «friai Λ, i:nrr.
Pari·!. »»«» SV' tiijTioi Ha ct cx silentio B) .tu. jnn ixaair  A, sed su 
|ier vs. oiVaild. pr. ni., uiid<· otV irlltixuaiv  B.S. corr. Uu totH ’ lia

Oi
<]

Π(
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vocantur [fjuaies vero sint quasque proprieletes liabeant, non 
item liquet̂ j. Quarum unam quancko^ quae nequaijuam inter, 
maxime conspicuas esse videlur, composuerunt [sire synt/ietice 
amstilumint: eiusque ulilitatem demonstraverunt. His autem 
propo,silionibus ea 9««? constant: S ia  quodam punclo
ad rectas quinque positione datas ducantur reclae in datis 
angulis, silque data proportio parallelepipedi solidi rcclanguli 
sub tribus ductis conlenli ad parallelepipedum rectangulum 
sub duabus reli(|uis et datd quadam conlenlum, punctum 
conlingel lineam positione datam. Et si ad sex rectas tlti- 
vanltir. silque data proportio solidi quoil diximus sub tribus 
contenti ad id quod reliquis tribus continetur, iterum punc­
tum continget lineam positione datam. Sin vero ad plures 
quam sex dw antur. non amplius dicere licet ’'si proportio 
dnta sil solidi cuiusdam sub quattuor rectis contenti ad td 
quod sub reliquis tribus continetur'’ , quoniam nihil est quod 
sub pluribus quam tribus diniensionilms contineatur. Verum 
ft qui paulo ante nos fuerunt sibi ipsi concesserunt, ut eius­
modi res interpretarentur neque tamen quidquam perspicue 
proferrent, cum rectangulum sub his reHis contentum cum 
quadrato ab hac vel cum reclangulo sub his contento multi­
plicarem, Al vero per comijositas ]iroportiones haec et enun­
tiare el generaliter demonstrari' licebat non solum in supe­
rioribus propositionibus, sed etiam in his dc quibus nunc 
agimus hunc in modum: Si a quodam puncto ad rectas [lo- 
silione datas ducantur rectae in datis angulis, ac data sit pro­
portio composita ex ea, quatn una ducta habel ad unam, ea­
que, quam allera ad aheram, Ium ea, quae alia ad aliam, 
denique ca, quam reli(|ua ad datam, st sint septem, sin vero 
octo, reliqua ad reliquam; punctum continget lineam positione 
datam. Ac perinde quotcunquc ve! pares numero vel im- 
jwres rertae dumitur. Klsi haec, ul dixi, locum ad {ptal- 
tuor rectus sequuntur, nihil admodum ita coniposuerutu ,ν/cc 
si/nthetice demuHstrurnnt;, ul illa linea cognosci possct. [Ihwi·

[invitis ABS! i iiv ^  oi —  l>. ββί, Ϊ 0 . inter|iolalon Irilnu!
Hm; pxcidprunt aulem i‘(uii>m tuoo |iaui‘iora pluruve genuin» 1’nppi vcrt'n 
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682 nAiinor svNAiQnjs z.

navte^ ήκιστα hcaiQOvvai, χα&άηΐρ oi n iX ai και των τά  
■AqettTOva γραιράρτων  ?xorefror* tfi χαί i« *
τών μαθημάτων x a i τής in o fvaiwg ίΐροκειμένης ζητϊ/μά~ 
Tiav νλης χινηνμένονξ OQtSv αηαντας, αϊάούμενος ίγώ xai 
δείξας ye ηολλφ y.qsiaaova xai ίτοΐΐήν ηροφερόμενα (u(pi--> 
λείαν, . . 'ivu de μή χεναΐς χερσί τοντο φθεγξάμενο^ ωδε 

ϋχω ρια& ω  τοϋ λό'/ον, ταντα διασω τοϊς άναγνοΰαιν ο μεν 
τών τελείων άμφοισιιχών λό/ος οννήαται tx τε  τών άμ^οι- 
αμάτων xai τών ivu τον$ a^ovag Ομοίως χατι^γμένων ευ­
θειών άπο τών εν αντοϊς χεντροβαριχών σ»·μεΐων, υ δε\<ι 
τών ατελών Ικ  re  τών αμφοιιψάτων /.ai τών 7ΐερκρερειών^ 
Haas ίηοΐηαεν τ ά  εν τοίτοΐζ χεντρηβαριχα αι^μεΐα, u δέ  
τοντων τών περιφερειών  λόγο; βυνήκται δήλορ ώς Ιχ τε τών 
χατηγμένων icai ών περιέχοναιν at τοντων αχραι, ε ΐ xcei 
εΙεν πρυς το ϊς  αξοαιν αμφοιατιχών, γωνιών, περιέχοναι 1·ϊ 
δε ανται α ϊ  προτάσεις , αχεδον ονσαι μ ία , ηλειατα  ϋαα 
χαί παντοϊα θεωρήματα γραμμών τε xai επιφανειών xat 
στερεών, π άν θ ' αμ α  χαι μι^ δείξει χαί τα  μήηω δεδειγ- 
μένα χαι τ α  ηδη ώς χαι τά εν ρ!» δωδεχάτψ τώνδε τών 
στοιχείων.] H)

''Εχει δέ τά  η βιβλία τών Απολλωνίαν χωνιχών θεω ­
ρήματα ητοι διαγράμματα viu', λήμματα δε [ητοι λαμβα- 
νόμενά ίατιν εις αιίτά ο'.

1. ^χιατκ ^ ίΐρώ νται Hu i .  haarur  AS, ίχαστη  B, exaaros Ha, 
corr. Hu Ixi Hu pro in i  S. x«l rin — ζητημάτων om. A>, in 
marg. add. A-;BS; 5. .ταίίφ Ha pro -loAAtui· 7. ufnyivdaxavaiv 
Graccus scriptor voluisse videtur, ayyoovair edidit Ha * . «μι/oti' 
;sinn acc.) στίχο>ν A BS , corr. Ha l i . Sodi Ha pro S«r« tr a i -  
Toti Ha 43. roS»' om. Ha Uyos αη·ή:ιται add. Hu fis  Tf T»iv 
AiBSi, corr. Ha 18. 16. ncQi(j(ovaai «Γί ταΐ'Τη A B.S , corr. Ha
18. μη π ^ ιδ ΐ ι γ μ ίν κ  Ha 19. ηόη «ύ; Ha, ηιίιωί A ί^ό^ως BS) 
Jtxnri» V ζώ^δΐ BS, τ®»· ιίί A, dei. //« i l .  η' Ha, i  A, n ir i f  
BS unoU-ttivlmi A, corr. B.S l i .  iJ . ί'ιοι —  «vtit iiiter-
polatori tribuil Hu 'propter siiiiilitudiiiein enrum qime p. 670, 3 el 673, 16 
Mappu» ipse scripsit, euius a dicendi genere alienum est eliam f l {  a rra  
pr» iv a ir o i i :  nam agitor de lemmalis. quae insunt in libris, non quae 
ad libros adsumpta



qui perspiciunt iiiininie ad  eiumodi conatum inducuntur, per­
inde ec vetMWi Pt qiiieunqBfr pmfferptt <·ιηβηΛ9«ΪΒβ scripse- 
runl. Sed equidem cum fere cunctos in ipsis initiis el re­
rum mathenialicarum el quaestionum physicarum') versari vi­
derem, cumque cius roi nie puderel cl ipse demonslravi.ssem 
multo meliora quaequo magnam utilitatem afferrent . . . 
sed ne inanibus quasi manibu-s hoc protulerim, antequam ah 
hac itisputiUione di.scedo, haec oflero legentibus - Figurae per­
fecta rotatione genilae proportionem habent compositam et ex 
rotantibus ct ex rectis .similiter ad axes ductis a gravitatis 
centris quae in rotantibus sunt. Figur ie imperfecta rofnfioni’ 
genitae projmrtinmm /luhent compositam et ex rotantibus el ex 
arcubus quos cenlra in his gravitatis descripserunt. Sed ho­
rum arcuum proportionem apparet compositam esse el ox ductis 
ad axes et ex angulis quos harum extremitates continent, .si 
ad axes figurarun» rotatione genitarum sint*]. Verum hae 
propositiones, quae paene ad unam redigi possunt, mirum 
«luaiita ({uanique varia theoremata et linearum el superfirie- 
rum et solidorum continent ita, ut una eademque demonstra­
tione probentur omnia et quae nondum et quae iam demon­
strata sunt, Vflut ea quae in duodecimo libro horum elemen­
torum reperiuntur.}

Libri octo Apollonii conicoruin continent theoremata sive 
diagrammata CCCCLXXXVIi: len>mala LXX.

I.IBKR VII. t)« ;{

I Proprie: im leriae tiiiarstimuui a Htiliini pivimisilne,

i Locum vergentis tniii (irtifcilalis Hotntc con$rri|iluni enquo cli· 
causn inipeditissimum sic intcrprolalur Itnilcius: "Kipurac pirfeoto μ\Γο 
genilae rationem hahenl compositam cx ratione pyrantiuni ct r\ illil 
rcctarnm similiter ad a\i>s ductarum ab ipsarum gyrantium gravitatis 
centris. Hatio vero incompioto gyro genitarum tlt e\ ratione ^yiaotiuni 
el arcuum quos iltscripscrt·. caruiiUcni centra firavilati.s. M<inif>"<tiini 
aulem est lioruui .ircuum rntiniicm componi cv nitifuio rhti-tiiriiiii ml 
axes et ex illa angulorum ijuos nintinent duclnrum i'xtrpmiliitc<. si ad 
axes genitarum aeslimantur'’ . ynac prActcnvi rcccitliorcs nuitlH'ni.itii-1 

in eo genere invenerint, \. apuil Ballzcr. Klrmenle flfr  II
p. i 6 S edit. IV.

4 4 ·



43 α'. Τηρ άο^ΐΐσαν et&tlay είς τορ όο^ίρτα X0yO)> T£fi£f*.
"Emat ψ μέρ όο&εϊσα s v ^ m -ή ^ Β  , h do&eig λά-

■/0$ u Γ  ;r^og J ,  y.ai δέον εατω τεμειν την Α Β  είς νον 
rfjS Γ  7ΐρό$ ζην J  ίΜγον. IxAtfot it^bs την ΑΒ tv9eiav  
fp γωνία τνχοναΐΐ εν^εϊαν την .Α Ε, χαί τ/} μέν Γ  Υαην·> 
άφεϊλον την .ΑΖ, τή δέ J  την ΖΗ, καί ίπιζενξα$ την BU  
ταΰτΐ/ ττα()άλληΙον ψαγον την ΖΘ. l:rei ο ίν  έστιν tug ή 
ΑΘ ^ίρος Θ Β, όντως ή Α Ζ  ηρος Ζ Η , ϊση όέ έατιν ή μέν 
Α Ζ  τη Γ , fj όέ Ζ Η  τη J ,  εατιν α ρ α  ώς η ΑΘ ηρος ΘΒ, 
οί'τως η Γ  :ιρυς την J  · όη^ρηται αρα  nuta τό Θ σημεϊον, H· 
(ίηερ: ~

44 /S*. Τριών όοβ-ειαών εί·&·ειών τών Α Β Β Γ  Α, ενρειν 
ώς την Α Β  τ̂ρος την Β Γ , όντως α?.λην τινά ίΐρός την J .

Π άλιν εγ,λινά τινα εν&εΐαν τήν Γ Ε  έν τυχούση γωνΐς, 
y.ai τη J  ϊαηρ άηε&έμην την ΓΖ. έπέζενξα τήν ΒΖ  καί 15 
ταντη παράλληλον ηγαγον τήν Η Α , γίνεται ονν ηάλιν ώς 
ή Α Β  ηρος τήν ΒΓ, Οντως ή Η Ζ ηρος τήν ΓΖ , τοντέατιν 
ηρος τήν J  · ευρηται αρα ή ΖΗ.

'Ομοίως καν ή τρίτη όο&ή, τήν τετάρτην είρήσομεν,
■1·* γ'. Έ χέτω  τό .ΑΒ ηρος το Β Γ  μείζονα λόγον 

τό J E  ττρης τό ΕΖ ■ ητι χαι χατά σνν^εσιν τό Α Γ  ηρος 
τύ ΓΒ  μείζονα λόγον εχει ηηερ τό Α Ζ  πρός τό ΖΕ.

Π εη οιή σϋω  γάρ ώς τό Α Β  ηρός τό Β Γ , όντως αλλο 
τι. τό Η  η ρός τό ΕΖ· xai τό Η  αρα  ηρος τό ΕΖ μείζονα 
λόγον εχει ηηερ τό ΑΕ ηρός τό Ε Ζ · μέιζον αρα iariv  το 25 
Η  τον Α Ε. χεία&ω αντψ ίσον τό  ΘΕ. έηει ο^ν έστιν 
ώς τό .Α Β  πρός τό Β Γ , οίΐτως τό ΘΕ ηρός το ΕΖ,

0 8 4  lIAlintiY ΪΥ Ν Α Π ίΓΗ Ϊ L.

I. ο' aild. BS 3. ό Γ ] ΟΓ Α iseti Ο m. sec. in rasuraj, ό τής  
Γ^Ηα 4. fx iu ra  stne spir. et acc.; A, corr. Β.<! βί ABV,
ttx Peris. 436S S, AH Ha ΐαη A, Corp. BS 14. H A* in marg. 
(BS, I S. txXttra 'sine spip. el acc.! A. ixhrtt BS 1Έ  Hu, ΓΘ 
AS, ;■» B, l'JI Hu IS. te. xai Tai/t) Hit. η mii «ν ΐψ  (sine spir. Kt 
a cc .._ ^  >/ xai a it^  S, xni niry B Ifi. τ ψ  AH Ha 17. ττρος 
τψ' l'li ABS, corr. Htt io. /  «dd. B'V, β' add. .S τό ^ « ^ c i l .  
μίγιΆοΐ, e t similiter posthac; conf. p. 6 8 8 . ( 0  i i .  π(ΐό« το j<f A, 
corr. BS 27. r i  ante ΓΧ  add. S



I.EHMATA fX  f-IBROS I)K SKCTIU.XE P R O P O R T IU X IS  UT «PATff.

Y_____  I. Datani rectam in datam propor- Prop·
tionem secare.O

1------------ 1 Sit data recta O;?, et data propor-
^ tio : d, el necesse sit rectam αβ se- 
' care in proportionem γ ■. 6. Ad rec- 

/! tam αβ  sub quovis angulo inclino rec-
/ lani « i  ct rectae / at-qualom aufero at,

rectaeqiie δ  aequakm ζη, et, iunctft βη,
ξ / ____ huic parallelam duco Quoniam est

! α θ : θ β  =s α ζ : ζη, cl αζ  =  γ, et ζη *= δ,
j  ese igitur a it  : &β =  γ  : ό. Ergo recta

tj ̂ ________.y  αβ in datam iiroiiortionem in puncto
divisa est, q. e. d.

 ̂ 11. Trihus datis rectis αβ βγ δ, l’rop.
I_________________ i in v p u in · i i l ia m  q u a n d a m  , q u a e  a d  ί  *

LIBEB VII. PROPOS t. i. 3. 685

fan<le«» proportionem atque αβ : β·/ 
habeat.

Rursus rectam quandam ys sub 
quovis angulo inclino et rectac δ ao- 
quale-m facio yu. lungo βζ eique p«- 

 ̂ railvlam duco αη. Rursus igitui' «;st
, αβ : βγ — ηΖ : ζγ =  η ζ : δ ; itaque in­

venta est ζη tid δ in eadem importionc 
[ / atqixi αβ  : βγ.

Similiter eliam, si lerlia data sil, 
y  quartani inveniemus.

111. Sil αβ  : βγ >  δε : eL"; dico eliam componendo ess«-P'''P·
ay : γβ >  rf; ; ζβ. *
^ ^  y  Fiat enim iit αβ  ad ila

-------- ------- f qQi,i()j,iUj .si-ilirft η. ad
/9- /f f  i  crijo e.sl η : ίί'*>· δι : f.': itiiqm·

 ̂ f/cm. .Ϊ. /W η >  δΐ. Poliatur
 ̂ — ' ,Υί =z η. Quotiiam αβ  : βγ =



ιη ν ίΐίη ι a'(j« h t iv  (Sg το αςιις το  ΒΙ', ο ΐιω ς  το ΧΘ 
/Γρης to ’/,Ε . ta  ό ί Tiqitg το ΧΗ jistiov» λ<ίγον syst 
fjitsp ΐό ΛΖ προ; το ZE' καί το .ΑΓ αρα  7ΐρος το Γ Β  μ ίΐ-  
ζονα λό/ο»' έχει η/ηρ το ά Χ  ηρος, τό ΧΕ.

40 ί'. η άλιν  όή τύ ytB ίίρης τύ Β Γ  Ιλάασονα λόγον 5 
ίχίτιύ ^:ηρ τύ J E  :τρύς το ΕΧ · υτ> χαί το Α Γ  ίΐροζ τύ 
ΓΒ  ίλάααονα λόγον tŷ ti το J X  ,ιρος τύ ΕΧ.

Πάλιν γάρ f.rti το Α Β  ηρος ιύ  Β Γ  (λάααονα λόγον 
ίχει '̂;τίο το J E  αρής τύ ΕΖ, έάν ποιώ  ύς το u41i ^τρος 
(ό ΒΓ, οί'τ(ος ίίλλο tt ίτρύς το Ε Χ , ΐ'ατοι ύ,αααον τοΐ· 10 
J E .  ίατω το Ε θ '  γίνεται αρα  '/.υι ώς ιύ Α Γ  ίτρος τύ 
ΓΒ, οί’τως τύ ΘΧ ηζύς τη ΧΕ. το  δε ΘΧ ηρος το ΧΕ  
έλόι7πονα λόγον εχει η/ιερ το J X  ηρύς τύΧΕ' το Α Γ  αρα  
ηρι'ις τύ ΓΒ  ίλάσαονα λόγον εχει ί .̂τερ τύ J X  ιιρος το ΧΕ.

47 ε .  Έγίτω δή ιιάλιν το Λ Β  :ιρύς το Β Γ  μείζονα ).ό- Ι·> 
γον >;ίτερ τύ J E  :ιρύς τύ ΕΖ · ('.τι -/.ai ίΐ'ολλβ^ τύ Α Β  ηρύς 
τη J E  μείζονα λόγον εχει ψ ιερ  τύ Β Γ  :ιςύς το ΕΧ.

Π ε:ιοιήα9ω γάρ ιΐις τύ Α Β  .Ίρύς τύ ΒΓ, οντος  αλλο 
τι :Ύρύς τύ ΕΖ · φανερον δή οτι μειζον εαται τον J E .  
Ι'ατι·) το ίΙΕ · ίναλ/.άξ αρα tariv  «ig τύ ΑΒ ·τρος τύ ΕΗ,'^Ο 
οΐίΐ'ΐς το Β Γ  ΐίρύς τύ ΕΖ. α/λά τη Α Β  ;τρος τύ Α Ε  
μείζονα λόγον εχει ^/ιερ τύ Α Β  ;Γρης τύ Ε Ιί, τουτίοτιν 
ί'.Ύερ τύ Β Γ  προς ΕΧ· χαί τύ Α Β αρα αρύς το ../Ε μεΐ- 
ζονα λόγον εχει η.τερ τύ Β Γ  .τρΛ§ τύ ΕΧ.

Τά δ' αντά, /.('σ ελάοοονα λόγον εχΐ/, ίίτί ν.αΙ εναλ,λα'ξ. 2-'> 
tisuri γάρ '/.αι ώς ιύ Α Β προς τύ Β Γ , οιιω ς  αλλο τι ττρύς 
τύ EX' οτι ελαααον τοΐ· ΑΕ. τά  λη αιά  τά ω  τά.

4S ' ·  Τύ Α Γ  ,Ίρος τύ Γ Β  μείζονα λόγον εγέτω ηπερ τύ 
JX. ίΐρύς τύ XE' 'kt άναατρεφανίί τύ ΓΑ  προς το Α Β  
ελάοαονα λόγον έχει ηπερ το X ./ προς το J E .  3n

ΙΙε,ΊΟιήα&ι·} γάρ ώς τύ Α Γ  αρύς τύ ΓΒ. oiW g το

6&ί) ΠΛΙΙΙΙΟν ϊΥ Ν Α Ι'ϋ Π ΙΣ  /.

I. 4. οιτΛ Λ η — ^ ιη 'ο ς τ ό  JiAi aiito τό ι)ί οιιι. Ηα i .  S .  η ι ί ζ η κ ι

— τό <Κ :ιιιΐ){ τό »ιΙ·1 BS <>'ailtl. BS |:>. /.' Λ· ίη ιπίΐΐ'̂ ΐ.
US ίΟ, ,T(|0;- τό lir : Ηα. ίΙ··ιη ν·!. α  4 .'). ίχα  Λ, s<*il ίχψ  curr. 

|ir. m.iii, 47. «»» .ι»ό; fiiianoin  T o t  Jt'. .\HS, foiT. ('« i/ni fijii· δή



9e i e^, coniponontio ipilur est αγ  : γ(1 =  θ ζ  : ζ€. Sed est 
θϊ' >  quia Λε >  dei; glem. S,fS\ θ ζ  : ζδ >  ό ζ :
ergo etiam αγ  ; γβ >  δζ : ζβ.

IV. Sit conira αβ  ; βγ <  δε : ί ζ ; dico ilenj componendo Prop. 
esse αγ : γβ <i δ ζ :  Γ«,

Rursus enim, quoniam αβ : βγ
a________ ytf_______y  <  δε : et, si faciam, ut α β  ad βγ,

ita aliud quiddam ad e t ,  boc erit
μ—^ -------- i -------  ̂ minus quanu d i* , . S il ; ergo est

etiam αγ : γβ <= 9ζ : ί«. Sed est 
»ζ : ζβ <  δζ : Γί; <-rgo ay : γβ <  δζ  : ζε.

V. Sit rursus αβ : βγ >  δε : ε ζ ; dico eliam vicissini Prop.

I.IBER VII. PROPO.S. ♦. ."j. fi. β%7

esse «/#: di >  βγ : εζ.
Fiat enim, ut αβ : 

β  ύ ^y· '*** aliud quiddam
«d «t; apparet igilur idH

r/ i  ί  4 ntaius essu quam dt
' {supra p»'opos. 5;. Sit

ψ ; ΡΓμο vicissim est 
α β : t,s == βγ : ιζ. Sed est vlrm, o . if) αβ  : δ ε '> αβ\ ψ ,  id 
est >  βγ : e j ;  ergo eliam αβ : δε βγ : εζ.

Iteni. .si αβ : βγ <. δε : εζ^ dico vici.ssim esse αβ : δε
<  βγ : εζ**). Kril enim, ul αβ : βγ , ila aliud ({uiddai» ad 
εζ. Λρραι-el id minus esse (|uani de. Heliqua similiter uv 
supra.

V(. Sit ay : γβ δζ : ζε; dico convertendo esse γα  : Prop. 
α β < ζ δ  : δε. ' ' ®

Fiat enim, ul α γ :γ β ,  ila δζ  ad aliud quiddam; eril

Hotr simililor !ΐΙι|ΐιο iti ti-rtia proposiliotio demonslrari voluil 
■•«TiptiH·. lilei» valfl ili* ·!ΐη)ίΙίΐΗΐ>ι Icicls <iiii iii piDXiniis lonimelis s«- 
qiiuiitur.

*’ ( Conf. supra 111 propris. .Ί.

ΛΙΙ flnaam  tof· /i." nmi. (ie. scil ifinum i ili; ·ΊΐιιιριΊΐιΙιο ilirliotiiv 
nmisil scrtplor; J S . c ' nitd. DS ιίι«ο«^>!'ι,··ηι·η ιό Γ. ^ Λ,
corr. BS



J'/, τ̂ροΒ αλλο w  sarat δη ηρο$ ίλαααον τον ΖΕ. έστω 
ηρος τ-ο--ΖΗ-· avatnqi^<'tirtt αρα  f.tirh wg r»  χρος τη 
Α Β , Οντως τό  Z J  αρύς τό J H .  το di Z J  ηρύς ϊό J H  
έΐάασονα λόγον ίχίΐ ψ^ερ το ' / .J  ηρύς τύ J E ·  xai to ΓΑ 
άρα προς τό Λ Β έλάσίονα λογον s/»t ηπερ το ΪΛ  ττρος το ΛΕ. 5

'Ομοίως δη χ«ί το Α Γ  ηρος τύ ΓΒ  έλάααονα λόγον 
Ιχΐτω ψ ίερ τό  J Z  jrgng τύ Ζ Ε · ανιιατρΐ(ΐ'αντι αρα τύ Γ Α  
ίΐρύς το Α Β  μπΖονα λόγον ίγει η;ι&ο tn ./Ζ  πρης το J E .  
ί'σται γάρ ώς το Α Γ  .τρύς τύ Γ β ,  οί'τως το J Z  ίτρύς 
μεΐζόν τ ι μεγ^&ος τοΰ ΖΕ. m i τα  ).ni:ia φαιερα. ΐ"

49 ζ'. Έχέτω όή :τάλιν το Α Β  ιτρύς το Β Γ  μείζονα λό­
γον ψτ€ρ τύ J E  }ΐρύς τύ ΕΖ · οτι άνάίίαλιν τό Γ Β  προς 
τό Β Α  ίλάασονα λόγον εχει η.νερ τύ ΖΕ ηρύς το E J .

Π ε/ΐοιψ & ω  γάρ ώς τύ Α Β  ίτρός το Β Γ , οί'τως τύ J E  
ηρός τ ι·  εατα ι δη ηρος ύ,ασαον τον ΕΖ. εστω ηρός ro 15 
ΕΗ · άνάηαλιν  αρα εστιν ώς τό Γ Β  ηρος τύ Β Α , οϋτως 
τύ ΗΕ πρός τό E J .  %ύ ds Η Ε ηρύς τό E J  ί?,άσσονα 
λόγον εχει ηηερ τό Ζ Ε  ηρος τό E J '  χ«ΐ τό ΓΒ  αρα προ; 
τό ΒΑ έλα33ονα λόγον s/_si -iî sp τό ΖΓ- πρός τό F.A.

'Ομοίως όη χαν τό Α Β  πρός τό ΒΓ ίλάσαονα λόγον'Ks 
*3fS ^περ τό J E  ηρύς τό Ε Ζ , ανάηαλιν τό ΓΒ  ηρύς τό 
Β Α  μείζονα λόγον ε'χει ηηερ τό  Ζ Ε ηρός το E J .  εσται 
γάρ ώς τό Α Β  ηρος τό ΓΒ , οί'τως τό J E  ηρός μεϊζόν τι 
τοΐ' Ε Ζ · τά  δ έ  λοιηά φανερά.

K ai φανερον */. τοντων htt, εάν το Α Β  ηρύς τύ ΒΓ'25 
μείζονα λόγο»' i/tj η.ιερ τό J E  ηρος τό ΕΖ, και τό Ζ Ε  
ηρύς τό E J  μείζονα λόγον εχει ηηερ τύ Γ Β  .τρός τό Β Α  · 
ίάν δέ τύ Α Β  ηρύς τύ Β Γ  εί.άασονα ?.όγον iy,tj ηηερ τύ 
J E  ηρός τό  ΕΖ, χαΙ τη Ζ Ε  ηρός τό E J  ΙΜασονα λόγον 
εχει ηηερ τό  Γ Β  ηρύς τό Β Α . :i"

50 τ/. Έχετω τη Α Β  ηρός τό . /Ε  μείζονα λ.όγον ηηερ τό  
Β Γ  ηρός τό ΕΖ· οτι y.ai ro Α Β  ηρύς m  J E  μείζονα λό­
γον εχει η.ιερ το Α Γ  ηρος τό ΑΖ.

Ηεηοιήαϋ-ω γάρ ώς τό Α Β  ηρύς τό Α Ε , οί'τως τό
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i _______ ί ........ t -

igitur ad minus quam ζε. Sit ad ζη ; convertendo igitur est
γα : αβ  a» ζδ : ΰψ. Sed esf

a  __________ ^ ^  ζδ : δη <  ζδ : δ ε ; ergo etiam
 ̂ ya : αβ  <  ζδ : δε.

’ Similiter etiam sit ay :
γβ <  dC : : ergo conver­

tendo est ya : αβ  >  ζδ : δε. Kril cnini, ut ay : γβ, ila d* ad 
tnaiorem quandam niagniludincin ()U(iin ζε. Ac reliqua mani­
festa sunt.

VH. Rursus sit αβ  : βγ >  δε : εζ ; dico e contrario esse •'«'op· 
γ β · · β « < ζ ε  εδ. ’’

Fiat oniin, ut αβ  : βγ, ila
“________ _________  y  δε  «d aliquid: eril igitur ad

 ̂ ■„ l  minus quam t , .  S il ad «»;; e
,--------- . --------- ,i— I contrario igilur osl γβ : βα =

ije : id. Sod esi /,e : ed <  
ζε : εδ ; et ĵo etiam γβ : βα <  ζε : εδ.

Similiter etiam ,'si sit αβ : βγ <, δ ΐ : ίζ, ο contrario csl 
γβ : βα ζε : εδ. Erit enim, ul αβ  : βγ, ita δε ad maius 
aliquid quam reliqua antem manifesta sunt.

Atque hnc eliam ex his apparet, si sil αβ  : /iy >  di : it, 
esse etiam ζ« : ed >  γβ : β α ; sin vero sit α β : βγ <  δ ε : εζ, 
esse etiam ζε : εδ  γβ : βα.

VIII. Sit αβ  : 0ε >  βγ : εζ ; dico esse etiam α β  : δε "> Proj». 
αβ ·+■ βγ : δε +  ί̂ ", ift ρ.Η >  αγ : δζ. **

Fiat enim, ut αβ  : δε, ita βγ ad aliquid; erit igitur «d
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Β Γ  jtQog %i' tarai δη srgog Άααααν την ΕΧ. Ιατω ηρος 
in  ΗΕ· ϋάι Sit} αρα η A V  ηρης 8X)-y την 1Ή, wg‘ i( Λ Β  
ηρης την J E '  η δέ Α Γ  ηρος τήν J H  μείζονα λόγον t/,H 
η-Ύΐρ nρόg τήν d ‘Z ' m i η Α Β  αρα ηρης τήν J E  μείζονα 
λόγον έχει ηηερ η Α Γ  ηρης τ ψ  JZ .  3

Κ α ι φανερον οτι Ελη η Α Γ  ιιρος ολϊ ν̂ τήν ίλόΐσ- 
σονα λόγον ί'χει ηηερ το Α Β  ηρι)ς τύ J E .

Κ αν  έλάααων τον μίρονς, μείζων ολης.
51 ί>'. Έχίτω δή ηάλιν ολη ή Α Γ  ηρος υλην τήν J Z  

μείζονα λόγον ^/ιερ ή Α Β  ηρος τήν J E ·  Οτι χαι ?.0ΐηή\ι> 
ή Β Γ  η ρος λοιηήν τήν ΕΖ μείζονα λόγον ί'χει ηηερ ή Α Γ  
:ιρύς τήν ΑΖ.

Ih-ot^sih» γαΓ/ ώς ή ΑΙ” «ρός τήν ΑΖ, οί'τως ί] Α Β  
ηρος τήν J H '  /.ai λοιπή αρα  ή Β Γ  ηρός λοιηήν τήν ΗΖ  
έατιν ώ ς ή Α Γ  ηρός τήν J Z .  ή δε Β Γ  ηρης τήν ί'.Ζ 1·ί 
•isiCovot λίγον εχει ηπερ ;:ροί την ΖΗ' 'λαΐ ή Β Γ  αρα  ηρός 
τήν ΕΖ μείζονα λόγον εχει ηηερ ή Α Γ  ηρός τήν J Z .

'βάν δέ ολη 7τρύς τήν ολην έ}.άσαονα, η λοιηή έλ,άααονα.
52 ι'. "Εατω μεϊζον μέν τό Α Β  τον Γ, ιαον δέ τ<. J  τψ 

Ε· οτι. τό  Α Β  :ιρος τό Γ  μείζονα λόγον εχει ψ ιερ  τό J i f i  
ηρός τό  Ε.

ΚείαΟ-ω γάρ τψ Γ  Ι'αον τό Β Ζ ’ εατιν αρα ώς τό ΒΖ  
ηρός τό Γ, όντως τό J  ηρης τό Ε. αλ,λά τό Α Β  ηρός 
τό Γ  μείζονα λόγον εχει ηηερ τό ΒΖ ηρός τό Γ ·  καί τό Α Β  
αρα 7ΐρός  τό Γ  μείζονα λόγον εχει ηηερ τό  . /  ηρός τό  is. 25
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minus quam «L Sit ad eiy; ergo eliam est tota ad totam·)
ay < όη =b « li t S»> Sed «>st 

®_______________ ^_______ ^  ay : (Jij >  ay  : «JJ; ergo etiam

i  9 i  : *  >  «y  : e
... -------------  „ '  . . . ht apparet cssc tptaiu ))d

lotam ay : dy αβ  : 0t.
Ht si partium dmrum rectarum proportio iiiinor sit quum 

alterarum partium, maior urit proportio totarum recturum 
quam illantm priorum partium 'vet: si sil α β  ■. δε <, β γ : ΐζ, 
erit αβ  -+■ β·/ : de +  ΐζ , id  est αγ : δζ >  α β  : δε .

IX. Rursus sint rectae αγ δζ  earuinquc partes αβ δε, Ι’·«|>· 
et sit ay : >  αβ : d e ; dico subtrahendo e.sse βγ : ίζ  >  
αγ : δζ.

Fiat enim, ut αγ ad 
δζ, ila αβ  ad dij; ergo 
eliiim suhtrohendo βγ : ηζ 

ό  tj f  ζ  «  «y : (ϊΐ. Sed csl βγ :
..........  ■ ^ ζ>  î y ■ i ? :  eliam

βγ ; : δζ.
Sin vero tota aiJ totam minorem proportionem haljeat quam 

pars ad partem, etiam reliqua ad reliquam minorem propor­
tionem habebit qmm tota ad  totam [i-et: s i sit α γ : δζ ·< αβ  :
Se, eril etiam βγ : ίζ <. αγ  : δζ·.

X . Sil αβ >  γ, cl δ  1’ι'Μι.
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7

α
l·-

 ̂ ^  as e ;  dico esse αβ : γ '>
------1----------------------------------, ^

, _ ___  y ________, Ponatur enim βζ =  γ ;
f  est igilur βζ : γ — δ ■. e.
---------- ' ----- -----------' Sed est αβ  : γ >  βζ : γ:

j ei-go otiani αβ : γ >  δ : e.

ϊ Ι: Sic atl (iraeci swmnnis similitudinem brevitatis causa smp>imus
iJ et hoc lot-o el paucis afiis i|ui sequuntur, ubi 1'nppus eli-roi-nltiruii)
I quinti propositionem ti adhibuit, ex qua in pruportionilius, «t unum
I anlccedentium ad unum sequentium. ita est sunkma antecedentium ad
i summam consequentium.

to



Κ αι φαρβρον οτι-, αν elaaaov νο .ΑΒ τον Γ, το .ΑΒ 
το Γ  ΐΧασαόνα Χογον ίχ «  ^ ΐ6ρ τό J  ηρος τό Ε, Sia 

τό άναπάΐιν.
53 1« .  k iM  Ifffii» μ ύζον μέν τό Α Β  τον Γ , ίΐαααον όέ 

τό J E  τον Ζ  · 8τι τό Α Β  πρός τό Γ  μείζονα λόγον ίχ»  5 
ψιερ τό J E  πρόζ τό Ζ,

Φανερόν μέν ονν xai ανεν άποδείξεως· £» γάρ ttVrog 
ϊαον τοϋ J E  τφ Ζ τό Α Β  πρός τό Γ  μείζονα icyo» εχει 
η/τερ τό J E  πρός τό Ζ , είάσσονος οντος πολλίί μείζονα 
λόγον ?ξε(. όιά άποδείξεω ς δέ ούτως· έπεί γάρ μειζόν\» 
tntiv τό ΑΒ tov Γ, ίάν ίίοιύί ώς τό  Α Β  πρός τό Γ, ον- 
τ<ας αΧΙο tt πρός τό Ζ , ε(ΐται μεΐζον tov Ζ, ωατε καί τοΐ 
ΑΕ. εατω οίν Mvvfi ϊαον' τό HE' τό ΗΕ αρα προς τό 
Ζ  μείζονα λόγον εγ̂ ει ηπερ τό J E  ηρός τό Ζ. αλλ’ «Jg 
τό ΗΕ πρός τό Ζ, οί'τως τό Α Β  πρός τό Γ · -/.ai τό ABVn 
αρα πρός τό Γ  μείζονα λό·/ην εχει ψ ιερ τό J E  πρός τύ %.

K ai φανερόν S it, οηον τό Άαααον, άεΐ ίλάσαονα.
Κ αι οτι μειζον γίνειαι τό ύπό τών Α Β  Ζ  τον Ιηό  

τών Γ  J E  · ιαον γάρ αι’τφ ίστιν τό υπό τών Γ  ΕΗ, δ ίστιν 
μύζον τοΰ ί-πό τών Γ  J E .  i»

54 ι ,¥ . Εν9εϊα η Α Β  xai τετμτ^α&ο) -/.ατά τό Γ · οτι 
πάντα μέν τά μεταξύ τών Α  Γ  αψ είω ν εις ίίάσαονας λύ- 
γοι·ς διαιρεί τι̂ ν Α Β  τοΰ τξς Α Γ  πρός tf)r Γ Β , πάντα 
δέ τά μεταξν τώ ί Γ  Β  εις  μείζονας.

Ειλήψ9ω γάρ αι^μεια εψ' εχάτερα %οΐ· Γ  τά  J  Ε .ΐι 
έπεί ονν έλάσσων μέν η Α Α  r^g Α Γ , μείζων όέ ι; J B  
τΐβ Β Γ , η J A  πρός τί-ν Α Γ  έλάσσηνα ?.ό·/ον εχει ηπερ η 
J B  πρός tijv Β Γ · έναλ.λάξ αρ* fj A J  πρός τΐ,ν J B  έλ,άσ-
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Et manifestum est, si sit αβ  <  y, esse αβ : y <i S : e, 
propler inversam rationejn.

XI. Sed sil αβ >  y, et 0ε <  dico esse a/f :y  >  Ss: Prop·
Manifestum esi vel sine iJe- 

fl / i  monslriilione: nam si pmpter
I superius lemma) aequaliter posi-

I_______ί ί______  lis δΐ <‘l ζ, est αβ : y >  de : t,
J  f  eril, facto ds minore quaro
........  niuJlo αβ  : Y "> ds : ζ. Demon-

I. fe Stratio aulem sic se hnbel: quo­
niam esi αβ  >  si fecerim, ul 

αβ ad y, ita aliud quiddam ad hoc erit maius quant ζ\ 
ergo etiam maius quam δε. Sil igitur ηε ; ergo ηε : ζ '> 
δε : ζ. Sed eral ψ :  ζ =  αβ :γ·, ergo etiam αβ ι γ δε ·■ !.'·

Ει apparet, ubi est primum minus quum secundum, et 
tertium maius qmm quartum, projmrtionem semper minorem 
esse [vel: s i sit αβ <  γ, et δε >  L', esse αβ : y <. δε : 2'.

Apparet eliam, suppositis iisdem atgue initio huius projM- 
sitionis. esse αβ ζ >  γ·δε\  est enim α β ·ζ  ^  γ·εΐ/, et 
y s r ^ ^ y -δε  [infra propos. 16'.

X.II, Sit recta «/?, eaque secelur in γ\ dico otnnia i n t e r  Prop. 
α el γ puncta rectam α β  in minores proportiones dirimere 
quam ay : γβ, omnia autem inter y ct in maioi'es.

Sumantur enim
g t) 'r f  ad utramque puncti
J--------------- ....................... - i -! partem puncta δ

et c. Quoniam est
δα <  ay, et δβ >  βγ, erit [propter superius lemma) δα : αγ
<  δβ ; βγ. Vici.ssim igitur propter huius lihri propos. -5}

i l .  add. BS Ιστω  onle ή jiH  «itlil. Ha «ni ι ί ίχ η  τιταιΙαΆβ)
V* 4Ϊ. TWI' JV  αηιι((οιι> A, <·οιΤ. B.S ΐ4 . ttSr ΓΗ A, <lisltnx.
BS it{  fif/jofttS  B» Sca iitli-m voluU Co), ί)(μ(ίζοναλ& \  45. tif' 
ixitriitif Ha re  JF . Λ, distinx. BS i " ,  df ante J .1  nyii τψ J T  
add. ASV, dol. Sca om. B>, . i/ X i  ΐίρκ n fof rijr .-/Γ coni. Γο 
48. x«i anlu it aUiii add. H a. r(ir pusi idPm luid. Cn
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αονα λΰ'/ον *χβί ί;.τίρ η Α Γ  ττζος την ΓΒ. f/fioitog όη 
δείξομεν ott m i  iiti πάντων τών μενα^) τών Λ  Γ  αψ  
μεΐω».

Πάλιν im i μείζων μεν ΐαη» η Ε Α  τής Α Γ , εί,άσαων 
δε ίί ΕΒ tijs Β Γ , ή Ε Α  αρα Ίρός tijv Α Γ  μείζηνα λά ο̂ν ·· 
εχει ϊ,πες η ΕΒ ττρος tr,v ΒΓ· εναλλάξ αρα η Α Β  ηρο·; 
την ΕΒ μείζονα Χόγην ί’χει η/τερ η Α Γ  ηρός την ΓΒ. 
ομοίως χβί in i τών Ιοιηών μεταξύ τών Γ  Β  λαμβανομέ- 
νων σημείων.

55 ι·''. Έάν ευ^εϊοξ ^ Α Β  ν.«ί τμηϋ ι̂) δίχα /·Μτά το Γ, ln 
πάντων τών λαμβανομενων σημείων μέγιαιον άπιϊίεμνει το 
ίπ υ  τών Α Γ Β  τύ Γ  σημειον.

Έάν γάρ ληφ&^ σημειον τύ J ,  γίνεται τύ υηύ τώι· 
A J B  μετά τοΰ <τ,τό ΓΑ  ίσον τψ άπ ο  Α Γ , τοντέστιν τψ 
i a b  τών Α Γ Β ' ώατε μεϊζόν ίστιν τύ νηο τών Α Γ Β  τοΰΐ'ι 
ΰκο τών ΑΛΒ. τ«  δέ αντά xai ix i τά  ?τερα. 

δβ Αέ'/ω ό ’ οτι κ«ί αιει το iyyio* τον Γ  τοΰ απώτεροι' 
μεϊζον χωρίον ποιεϊ.

Ειλήφ&ω γάρ μΛ έτερον σημειον το Ε  μεταξύ τών Α  
J '  δείχτΐον Srt μεϊζόν έστιν to ίττο τών A J B  τον νη<)% 
τών Α ΕΒ. έηεί γάρ τό νηο τών Α Α Β  μ ετά  τον άηύ J T  
Χσον έατίν τψ άη ο τής Α Γ , εατιν δέ χαι το νηο τών AEH 
μ ετά  τον άηο τής Γ Ε  ίσον τψ άηο τής Α Γ  τετραγώνψ, 
xai το ίη ύ  τών Α Α Β  αρα μετά τον « ϊγ ο  j r  Γβον έατίν 
τψ νηο τών Α Ε Β  μ ετά  τον άηο τής ί’®· w·' *"« οηο ΑΓν> 
ίΧαααΰν έατιν τον άη ο  ΓΕ · λοιηην αρα το  ν:τύ τών A ./It  
μεϊζόν έατιν τον νηύ τών ΑΕΒ.

10 . Ει γάρ εϊη το Α  μετά τον Β  ίσον τψ Γ  μετά 
τοΰ J E ,  xai ^αααον το Β τον J E ,  μεΓζον αν γένοιτο τύ 
Α  τον Ι\ ;)»

(594 ft.VnnOY Σϊ-ΝΛΓΟΓΗΣ Ζ.

ϊ .  των Α Γ  Α, ilislinx. BS 7. fyfiv Λ, rnrr. RS a. /irrnil 
X tti TiSr ARS, x a i  det. Hu τών /'H λ .  distinx. BS 10. t y '  add. 
BS 15. le. Toi! i.rlt τώι· J J I t  odd. Hu 17, tcnMTfnor Hn 
I». utiiortt AC, corr. .<· 19, SO. τώι· -■iJ Λ, distinx. BS, roh· tt y  
sit autem t i  <f propius tip y i/unm t i  ( V'·* iO. έ·,-τό r»5i> jI J H  roi



esl αδ  ·. δβ  <, ay ■. γβ. Similiter demonstrabimus idem de 
omnibus inler e  et y punctis.

Rursus quoiuiuii ost ca >  a/, ct t , i  βγ, cfit ia  : σγ
>  (β : βγ; vicissim igilur est a t : εβ  >  αγ  : γβ, Similiu*r 
idem de otnnibu.<i puncli.s ilniumtratur. quee inter γ  et β  
sumuntur.

XIII. Si sit recla αβ, eaque bifariain swelor in γ, omnium Prop. 
punctorum quae w eadem reilu prnelereu sumuntur punclum 
γ efficit maximum αγ -γβ.

Si enim sumatur
f  ^ f '_____________ ^  punctum <5, iil {ριοΐί-

ter elem. £. Sj
αδ· δβ  -t- δγ̂  s= αγ^

~ α γ ·γ β · ,
ergo est αγ·γβ  α δ .δ β .  Eadem etiam de omnibus aliis 
punctis demonistrantur.

Sed dico etiam, quodcuiiquc punclum propius est γ, id Prnp. 
semper maius rectangulum officere quam remotius punclum. * '

Sumatur enim el-
^___ f  f __ ^ ------------------ /f iam aliud punctum t

inter a  el δ. Demon­
strandum est esse αδ ■ δβ  >  ae · ίβ. Quoniam ost, ut supru. 

α δ ·δ β  +  δγ̂  =  ay'̂ , atque eliam 
αε · εβ +  εγ̂  =  ay*. esl igitur 
α δ ·δ β  +  δγ̂  =  a s  · εβ ·+■ εγ̂ .

In quibas esl 0γ̂  <  f;'·*,· re.skit igilur α δ - δ β  αε· εβ.

XIV. Si enim sil « -t- β  y +  δε, e i β  <, δε, erit a >  y. Ι’̂ 'Ρ·
i:i

his «cripta sunt in A i i .  28. f a t i r  <fi x a i  —  r m  Uno τζς . 1 Γ  om.
A·, »ήιί. A - in niai^. i i .  τβ add. V2 Ϊ3 .  p»sl wc τό κ/70
J r  repetunt ίσοι· fai) roi —  (u>· τό άπό c t  tum pro J F  |ionunl Λ'ζ 
SV, ilem ωι· τό άπ ο  βζ  ι; suo codice nfTcrt Cu ί ΐ .  i a t i  AB.S
28 — p. (ΐ9β, 4. liaec propostii» a schnlinsto quotJitni non ullrn prima 
mathcniaticorum eleinentn progrosso adiecla e sse  videlur SS. /<f' adit.
BS 49. SO, ucrCor «»■ y i t o t r o  τό JF .  to i  H ' S r i  μ ίΚ α ι  τό .-/ τοί· Γ  
coni. ί'«
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Κ εΐαθω  γάρ τψ Β  ΐυον το JZ .'  τη Α  αρα μετά τοΰ 
d'£ tem imiv νϊ»/ίΕ μκα το& Γ . uotv  ̂ άψ̂ ρήβ&ω tu 
J Z -  Κοι,τύν αρα  το Α  ϊαον Ιατιν τοϊς Γ  ΧΕ, S ate μεϊ- 
ίόΐ' ίατιν το Α  τοΰ Γ.

58 is'. *Η ιτρας τ/)*» Β μεΐ'ζονα Χόγον ίχετω ψτερ η Γ·') 
,ιρος την J ·  υτι μεΐζόν iauv τι) v:ro τών Α  J  τον vico 
τών Β  Γ.

Π εποιήσθω γάρ ώς ή Α  ηρος την Β , οί'τως ξ Γ  πρύς 
την Β· χαι η ί' αρα ίτρός την Ε  μείζονα Ιόγον Ιχβί ηπερ 
^τρος την J ,  ωατε ϋ,όσαων εατιν η Ε της J .  '/.αι '/.οίνον 1» 
νφος η A '  ύ.αααον αρα  ίατιν το  ί,τό τών Ε  Α  τον in o  
τών Α  Α. άλλα το ίη υ  τών Α  Ε  ϊαον ίστιν τ^ tnu τών 
Β  Γ . ελαααον αρα ίατιν  το έ,το τών Β  Γ  τον νπο «ώι· Α  
J ,  ωατε μειζόν ίατιν το  νηο τών Α  J  τον ύηο τών Β  Γ.

Ό μοίως χα'ι ίάν ίλάααων γ ίνψ αι, Ιλασσον χαί το χω- t'> 
ρίον τον χωρίου.

59 Μλλά δη εατω πάλιν μεΐζον τό υπό τών Α  J  τοΰ νπι) 
τών Β  Γ ' υτι η Α  πρός την Β  μείζονα λΰγον εχει ηπερ 
η Γ  ηρός την J .

Κεΐσ&ω γάρ τψ νπό τών Λ  J  \αον τό νπό τών B 'h> 
E' γίνεται αρα μειζον μ ίν τό υπό τών Β  Ε  τοϋ ίπ ό  τών 
Β Ι\ ωατε χαι r  Ε της Γ  μείζων. ώς δέ η Α  πρός τίν 
Β, όντως η Ε πρός την ij δέ Ε  πρός την J  μείζονα λό­
γον ί'χει ηπερ ή Γ πρός »»}»> J '  χαί ή Α  αρα πρός την Β.

'Ομοίως xai άναστρέφαντι. ϋ
60 ι-'. J v o  ενθεΐα ι α ι  Α Β  Β Γ, καί τών Α Β  Β Γ  μεαη 

άνάλογον ΐ'στω η B J ,  χαι τ^ A J  ιση χείαθω η J E -  Sti 
η Γ Ε  υπεροχή ίστιν  j  υπερέχει συναμφότερος η Α Β Γ  τής 
δνναμίνης τό τετράχις νπό τών Α Β Γ .

096 ΙΙΑΠΠϋΥ ΣΓΜΛΓΩΓΗΪ Ζ.

_ ^ r o f f / Ζ Β  Α, distinx. BV (fo e fj'C  i S )  S. it*a<ld. BS 6. 1. . 1J
—  l i r ,  Pt sim iliter foto lio<! ct proximo capite KA  — . I J  cet. A, 
ilistliix . BS Ι.'ί. ΙΚύβαων' tlaaaav  ,\BS, Hiaiiaiai· ό Inyos Ha γί~ 
t jt t t i  Ha _8i. ilSarf », J J  ABS, corr. Co Srn i i — s i .  «if ifi i.

npos ιην J  οΓτοι; q H ^noe τψ  ~E. ή Si· 11 Jiims tnr E  ueti^va i.i- 
'/ov ϋχίι iJiTtfi τί|ΐ· /'■ Xai i, J  «μ« ίή <Γ’ «(lo B, x«) η ΰ  «(»e SV;



f*ona(ur onitii όζ  s= (i; <·ι·μο α +  »  de ·<- /. Sub-
traliaiur comiuuiu*

,-------------------, P j g j j y , ,

r  .... .../ o =  / +  ;■«, Ua
ut sil c  >  y.

XV. Sil Cl ■. β  '> γ ■. d; dioo osso α · δ  >  β·γ. 1'ι·>'Ρ·
, 16 

Fiat enini y : ε ss a . β ; ergo
,—  - ------- * ----------------- eliam y : t  ^  γ : δ. ilaque [elem.

•y/ S. 10 £ <  d. Kl communis .sil
‘ ~ alliludo u 'sire: mullipliretur et ε

t-............... ^  - · et δ  cuin a  : ei-ll igitur α·£ < α ·  d.
Sed o.sl a - i = f l - y :  0Ι 0̂ ;Ϋ ·;'<

 ̂ ιι·δ , itnque u -ό  >  β·γ.
,-------- A------ Simiiiler eliam, si minor }jru-

jiiirtiii fial. tiiinus eril .spatium 
spalio 'cel. si sit a  : β <  γ : 0, oril α · δ  <  β -y';.

Sed rursus sil e  · d >  /ί · j>: 
dico ossf a  : β  y : d.

,------- ----------------------- Ponatur enim / ?f =  e d ;
f i  ergo fit /i · ί >  /Ϊ- J», itaque eliam

i  >  y. Sed ost α : /i s=3 £ : d.
-.......^ — .....  iUijiie £ : d >■ ;■ ; d : erpo eliam

 ̂ /) «  : /i >  J' : d.
 ̂ Similiter ofiam vice vei*sa,

------------- — ............. . .u minus .<til spatium s/uttiti. pro-
jmrtio miiKir erit.

XVI. Sint duae reclae αβ βγ, oarumque modia proportio - fr··!·· 
nalis sit βδ, el ponaltu* dt =  «d; <lico ye diflerrntiam esse, ' '  
(|tia sumtna rectarum αβ  -f- βγ eam rectam sup<‘iat, euiu.s 
quadralum ae<|uale est (|ualtu«r rectangulis αβ·βγ  rei l·,fe­
rius : ilici) esse γε =  αβ  -f- βγ — 21 «/ί · /i/ .
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Έιιει γά^ ανναμφότερος η .Α Β Γ  ανναμιροτέοου ifjg 
.ΑΒΕ vntqixu fi j  ΓΕ, i‘ ΓΈ aita l a t h  >) ίττεροχή ffvneQ-

t%H ανραμφ όιίςος !, 
a  ί  y  t  β  ανναμφοτέρον
,---------------- 1---------- i----- 4------- ^ B E  · ανναμψύ- ■>

τερος δέ ij .ΑΒΕ όίο  
εΐαΐν ai B J ,  δύο δέ a i B J  dvvavtat το τετράχις νηο %ύν 
.Α ΒΓ' tj FEaqtt έατιν [.ηροχη ,ζ ν.τεςεχει σιναμφότερος 
! Α Β Γ  tffi δι ναμίνης ιΰ  ταρά-Μξ ίπι) τών ΑΒΓ.

ΰ1 ΰ '. Έστω δη ηάλιν η των .Α Β Β Γ  μέση η B J ,  χοΐ Ι'ΐ 
■/.εΙσΟω tjj A J  ιαη η J E ·  υτι η ΓΕ  αύ·/χειται· ί'κ τε  atv- 
αμφοτέζον τής Α Β  Β Γ  y.ai τήζ δ ι ναμένης τυ τετράχις ίη ΐ  
τ{ΰν Α Β  ΒΓ.

Έ/τεί γάρ fj Γ Ε  έατίν η αυγχετμένη έχ τών ΓΑ  J E ,  
ϊση δέ έατιν η A J  Tfj J E ,  η ΓΕ  αρα  έατιν η ανγχειμένι· Ι'ι 
ίκ  τών A J  j r ,  ιο ί ’τίατιν έχ ανναμφοτΐρον τής Α Β  Β Γ  
χαι δ ία  τών B J .  δι'ο 0έ βί B J  δννανται τό τετράχις ίπΰ  
των Α Β Γ ' η ΓΕ αρα  έαΰν ή ανγχειμένη Ι'ζ τε σνναμφο- 
νίρου τή$ Α Β  Β Γ  y.ui τής δνναμένης το τετράχιζ iiito 
τών Α Β Γ. 2ιι

62 ir/. Πάλιν τών Α Β  ΒΓ μέση άνάλογον η B J ,  χαι τή 
r j  ιση χείσ&ω ί. Α Ε· Su ij Α Ε  ν/τερυχή έστιν /) νηερ- 
έχει ανναμψότιροζ η Α Β Γ  τής δνναμένης το τετρά'Μς 
ί α ό  Α ΒΓ.

Έ.τεΙ γάρ σνναμφότερος η Α Β Γ  ανναμφοτερον τήςΤ  ̂
Ε Β Γ  ν^ρέχει τ^ Α Ε , σνναμφότερος δέ η Ε Β Γ  δνο εΐαα· 
βί B J ,  τοντέστιν η δνναμένη το τετράχις ί , ι ό  τών Α Β Γ,
/; Α Ε  αρα έατίν η ν.ιεροχη η ν^τερέχει συναμψόιερος η 
Α Β Γ  τής δνναμένι,ς τό τετράκις ί'.ιό τών Α Β Γ .

63 itt’. Πάλιν τών Α Β  Β Γ  μέαη άνάλογον εατω η B J , m 
χαι τή r J  ΐαη -/.εΐαΐ^ω ζ J E -  8τι η Α Ε  έαιιν η σνγχει-

(>98 ΠΑΠΙΙπν νϊΜΑΙ’ίίΓΗΧ Ζ.

<0. ιζ' atW. BS xni Β' Ha, oni. ASV 16. ri/( Hu pro τώΐ'
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Quoniilin summa reetaruiii -+- βγ superat sumtnaui 
αβ  reetft yt, est igUuP ye »  α β  — [αβ -♦* /te; *u 
Sed e.sl a/? +  /jt s= ad 4* δβ +  /ϊβ, sive [quonium est de =  
αό) SS βδ ·¥ β ΐ ·+· «d =  ϊβδ . Sed quia ex  hypothesi esi 
αβ : βδ  =  βδ : βγ, sive αβ ■ βγ =  βδ^, fil igilur 'j ;2/id, ’■* =  
ίαβ-βγ-, ergo ys αβ  +  ,iy — 2 \αβ·βγ.

XVII. lani rursus sil βδ  media proportionalis rectarum Pr'>i>· 
αβ βγ, et ponatur δί: =s ad; dico γε conipositatii esse ex αβ  
4· βγ  et ea recta, cuius quadratum accfuale esi quslluor lec- 
tangulis αβ βγ vel: esse ye =  α β  βγ +  2 }αβ .β γ ).

Quoniam est γί
a  y  / f  ef ε  ~  /^  +  δ ε ,β ΐδ ε  =
----------' '------------------ -- ' ad, est igitur yt =

αδ  -ί- δγ, id est ss αβ
+  βγ -l·· 2βδ. Sed est, ul iu superiore lemmule. 2̂ id/̂  =  
\ αβ·βγ ; enjo γε =  αβ -Λ- βγ 'ί\ αβ ·βγ .

XVill. Rursus sit βδ  inedia proportionalis recrtarum αβ  1‘ιομ. 
βγ, el ponatur de =  yd; dico «« differentiam esse, (|ua summa 
rectarum αβ  4- βγ eam rectam supenit, cuius (|uadratum ae­
quale est quattuor rectanjjulis αβ ·β γ  vel: ilirit esse ae — αβ  
+  βγ - 2 }'« β .β γ .

Quoniam est αβ
«_____ £_______________ ^ _/»· ^ β γ -  'εβ +  βγ)

=  « ί ,  et εβ  +  βγ 
=  ιδ  +  δγ Η- ^γβ

=  2 δγ +  2γβ“ — 2 δβ , id e.s( prnjm. 17] =  2\ αβ·βγ, 
est igilur «e =  αβ +  βγ — i  \ αβ  ■ βγ.

XIX. Rursus sil βδ  mwlia proportionalis rectarum αβ βγ, Ι’ΐ'̂ Μ' 
ft ponatur δε =  γδ; dico «« romposilnm esse ex summa αβ +

*i Brevius nnsirao avtatis matlionitilici dixorint: i/uouiam  esi γ ι =
;·,ί — t j t ,  rn m m u iii U ililitii r e r h t  α β  fi l  y t  =r « ;} +  γ β  — κ β  +  t , i ; .

I "yuia β ί  «st ιηι'ιϋα proporliuiialis ιώ·' α β  ,1;·. το <!/ii ii},- β ΰ  est 
Iiequalo ι«5 i.ilt f«ii· «/Sfj·. er)!» τό ii.io  T̂ »· ιϊί.·>Α«οΛ<< <‘!<l a«ii|iialf 
i‘l qnutl Iit qUBlcr e\ «/*>·" V-. el simililci' 1«.

'*) Aildila sunl iiieilia sot-undiii» l u.
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μίρη «ί τ ί ανναμψοτΐζον τί̂ ς A lt i'  m i τής δνναμένί^ξ τ>) 
ίίϊραχίς  ίν/ϋ τ'βϊ· ΑΒΓ'.

'Enti γάρ η Α Ε  ailyam at ίχ *ι5»· A J  J E ,  «β/, 
iattv ί: J E  τι) J V ,  tj Α Ε  «ρα avyxutai ix τώρ A J  JV ,  
τοντίβτιν αυναμφοιίρον ιής Α Β Γ  y.ui ύύ» τών B J .  όΐο:ι 
όέ αί l i J  ύίΐΌΡίαι τό τίΐράχιζ νηό uZ »A Bi'' η Α Ε  αρα 
έατιν η αιγχΐΐμένη ix τε οιναμφοτέρον Α Β Γ  xai τ»'ς 
δνναμέρΐβ τό τίτράχΐζ Ι .ιό  im· Α Β Γ .

Ί'αίτα  λ«Η,.ίάι·ίΐ«< ιΐι  ̂η̂ ρ ιού λόγοι α :(0ϊ 0μϊ^ν taCra 
xai iis  τΐ’Ρ toC χωρίοι· άηοτομι^ν λαμ;1άνίται, όίαφίρόΐ'-ΐ» 
m e μύροι·.)

ίΙρόβλ>^μα tis τό όειτέρορ λόγον ά.τοτομζς, χριί·σιμοι· fii; 
liji’ τον i/  tthiof αναχίφαλαΙιοαη·.

04 J i o  όοίθααών η ύ ίΐω ν  τών ΑΒ ΒΙ', λαβεϊρ ίίπχβα- 
λόντα τ^ρ A J  όοΆέρ τό J  ίίοιονρ τόν tijs E J  ,τρός J  A 15 
λόγον τόν α ιιό ρ  τψ tt̂ S ΓΑ ;τρός τηρ ί.ηροχηρ  jj ί.ιερ ίχ ιι 
ανναμι/ότιροζ ξ Α Β Γ  της διραμένης τό τίτράχις ίη ό  τών 
Α ΒΓ. αλ,λως οι'χ οΐόν rt ανστηναι, t i μη ανναμφόπρος 
μέν ή .ίΒ  Α Γ  ϊαη /; lij ΕΑ ίηίροχί/, ολ.η όέ η J A  ολι,
Ttj Α Β, xai Ι'τι τάς ΕΑ  Α Γ Ι'Β .ιρός α/,ληλυ λόγορ ixurm  
Sv τίτρόγωνος άριίθμός .τρός τετράγωνον αριθμόν, xai τήν 
Ι'Β της J E  όιηλααίαν είναι.]

'Έατίύ γεγονός, γ.αι ή ν.Ίΐροχί· εατω »' Α Ε  ir  γάρ τοΐς 
έ/ιάνω ίί'ρομίΡ αίτηρ  ■ εσιιν ονν ώς !■ B J  κρός τί,Ρ J A ,  
οί’τως η l ' J  :ιρός τηρ A E ' xui έναλλ,άξ xui όιελόριι κα!2< 
γο>ρΐορ χωρι'ψ τό αρα ifto  τών Β Γ  E J  ιαον ιιβ ίη ό  τών 
r J E .  όοΆέρ όέ ιό  ί'.τό κϊ» Β Γ  ΕΑ · 0ο!)έν αρα χαι τϊι 
(•,τϋ τών r j E .  xai ,ιαρά 0o9tiaav ιήν ΓΕ ,'ίαρά'/Μίαι 
ί.αρ^ίάλλον τετραγώνψ · όο3έν αρα iatii τό

7 0 0  ΙΙΑΙΙίΙύΓ SVNAHJrHS Ζ.

ϊ . ιήί Α ΙΙΓ Hu [>Γ0 ιώ)' ΑΗΓ 9. Tttitu  — I I . uiroi' iiitei- 
polatori tribuit Hu t* — p. T04, β', liaec a posloriore scriptore ail- 
clila esso susiiicatur fJc 14. hfx,1tthiriu  (sim* acc.) A:BJ, 
lovra S 18. ΰλλω{ — i i .  fiim «lel, Hu 18. ov/oitm ui A B . 
oorr. S i.'i. xni ante /mfiioi' add. Ha Ϊ9. .\BS. corr.
Ua inri « n i r i  J  Hu



βγ el ea recta, cuius quadratum aequale csl quattuor rectan- 
gulis αβ · βγ (vel: esse αε ** αβ ·+■ βγ -t- ίΥ ^ 'β γ ·. 

f _ _  ξ._____/?_................ ^

Quoniam est αε ss αδ +  δ ΐ ,  ct δε =  δγ, est igilur αε
SS αδ  ·*· δγ <=t αβ βγ +  ίβ δ .  Sed e.st, ut xuprâ  kmm.
XVI, 2βδ.^ =a ία β - β γ ;  ergo at s= αβ  +  βγ +  2}'αβ·βγ.

Ifaec lemmafn ad sectionem proportionis sumuntur; 
praeterea a<i sectionem spatii, diversum tamen in inodiun, 
sumuntur haece. ;

Froblema ail seirundum librum <te scclione proportionis, utili* ad suiii- 
niarinni re|)etltioiipn> loci <lpcimi tprtii.

Duabus datis reelis αβ βγ et producta βα  ad δ, sumere I’i«p· 
datunt punctum δ  faciens proportionem βδ : δα  eaniicni quani 
γδ habet ad differentiam, «|ua summa rectarum αβ +  βγ  su­
perat oau) rectam, cuius quadratum aequale ost quattuor ree- 
tangulis α β ·β γ  [vel: faciens ρηψιινίίοηηη βδ : δα  — -/δ : αβ  +
β γ -9 ν α β ' .ψ /^ ^ .

Factum iam sil, ac differen-
....................................... tia sit «e (quam supra lemm.
•i (  '/ fl XVIIl invenimus : c.sl igitur

βδ : δα  — γδ : ae. cl vioissini 
βδ : γδ — δη: at, et dirimendo βγ : γδ =  δε : εα, itaque ηι>- 
qm h  rcctangulum rectangulo βγ εα =  γδ δε. Datum autem 
est βγ-εα\  ergo etiam γδ δε datiim, quod ad datam γε ap­
plicatur excedens quatlrato'  ̂ ; datum igitur est jmnrtuni δ.

i) Seqiiuiilur in c-ndioc liacr aliena ii |iroposiln: ' Alilrr irniislilui 
nnn potest, nisi si sit summa Αβ 4· ny aequalis difTeieiiliiK! >«, el lutu 
i!a toti αβ, praeterea oportet n‘<;(as <k 4 inter se pr«pnrlii>ii>‘in lia- 
here eandem ijuam i|u«dret«< numerus ad i|UH(lratom nuiiiorum haM . 
et γβ esso (tupfnm rff ’ .

a; Scilicet, (piia es( ;-tl =  j-f 4· n (, reclunfultiin yit i i  superat 
reeinnguluin /(■<?» quadrato e\ lit ; ilata igilur est recta >t> dalumqui· 
puni;lum <* propler Iio<-lidis il»l. pnipos. :>9. i l .  Kxcedens, quoil diri-- 
tur, quadratum κίμηίϋ·'β| furuuilain qumlralae aequalionis. Qu»iii»ii· 
enim punotum «I ila inveniatur necesse <·>1 . iit sit iiy-n< = ;·ιΓ·ι)'ί =
'yt +  nf| '«tf, si pr<i <ϊι· notum r pomMml' ,̂ cnt .r- +  j f  .i cs .ly -m  
Conf. Herm. liaiikel. Geschichle der Mathemalik p. !)S «q.
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Σ νη ίθή αετα ι όέ οί'τιος· έστω ή ύττεροχή η χσί
ημ ύπό τΰν Β Γ  Ε Α  Χαον udiiv fff ΓΕ  ηαιραβεβλψίΗβ ίη ερ-  
βόΧΧον τετραγίι'νψ το νπο F JE ·  λέγω οτι ro  ζηιονμενον 
αημειον εατιν τη J .  ί;ιεΙ γάζ ϊαον τό ίπ ό  των Β Γ  ΕΑ  
τψ νπό τών r J E ,  άνάΧηγον /.αι αννθέντι y.ai έναλ).άξ:> 
έστιν αρα wg η B J  προς την J A ,  ο ΐτω ί η F J  προς ΕΑ, 
ητις έστιν η υπέροχη, τά d’ αντά, χαν ζητώμεν λαβειν 
σημειον ποιονν ώς την B J  προς την J A ,  ούτως τ ψ  r J  
προς τήν σνγχειμένην L· τε σνναμψοτέρον τής Α Β Γ  ytai 
ιής όνναμένης το τετράχις {'πο τών Α Β Γ , οπερ: ~  Κι

65 ίΤό πρώτοί' loytw άποτομής εχει τόπονς ζ ', πτώσεις 
χό\ διορισμοις δέ ε', ών τρεις μέν μέγιστοι, δνο δέ έλά- 
χιατοί' χαί εστιν μέγιστος μέν χατά την τρίτην ητώαιν < 
τοϋ ε' τόπον, έλάχιστος δέ χατά την ^  τον ?χτου τόηον
χαι χατά την α ν τψ  τοΰ ζ', μέγιστοι δέ οι /.ατά τάς τετάρ- Γ) * 
τας τοϋ ?χτον χαί τον εβδόμου, τό δεύτερον λόγον άπο-  ' 
τομής 1·/ν. τόποοί ιθ', irtoissii δέ ςγ', Stoptsfwuc δέ τούς έγ.

66 τοδ αρ<ότου· άπάγβται γάρ ολον εις το ίτρώτον. το πρώτον 
χωρίοο άποτομής εχει τόπονς t ' ,  πτώαεις xS , διορισμούς

ών δ" μέν μέγιστοι, τρεις δέ έλάχιατοι· χαί εστιν μέ-Ί<\ 
γιστος μέν h χατά την δεντέραν τον ίτρωτον τόπον χαι h 
χατά τήν πρώτη» τοΰ 3' τόκου χοιΐ ό χ*τ« τήν β' «ο0 d' το- π 
που χαί & χατά τήν τρίτην τοΰ ίχτον, ελάχιστοι δέ 6 χατά I 
τήν τρ ΐτψ  τον τρίτον τόπον χαί h χατά τήν d* τον d* xai 
ο χατά τήν πρύνην τον ς'. τό δεύτερον χωριβν άποτομής α  
εχει τόπονς ιγ', πτώσεις ξ", διορισμούς δέ τονς έχ το ί 
π ρώ τον  άπάγεται γάρ εις αι'τό.]

67 '^Επιστήσειεν αν τις διά τ ι ηοτε μέν το λόγον άποτο­
μής δείτερον έχει τόπονς ιδ", τό δέ τον χωρΐον ιγ'. εχει μ 
δέ διά  τόδε, οτι ό ί '  έν τψ τον χωρΐον άποτομής τόπος-m 
παραλείπεται ώς φανερός- έάν γάρ αι παράλλρβοι άμφό- '

ί .  π ά λ ιν  Γ ί ΐ  Β> Η α. a a l t i  τήν Π'. A S , -τ«ρ« ri^v y t  \
10. SnfpBS, όλ Η. oap. β.·»!»!. repetita sunt e cap. 6 ct 8 t.">. ?ί;ι·

Ha pro t ? i  «ντης 17. Ijrfi τόηονς — 19. ά,ΊΟΤομής νχ cap. ι: 
et 8  add. Ha S i. τοΰ ituti^ou tinov  xai i  x a t i  τήν itivt^pav add. i: 
Ha ί ϊ .  43. posl roC ιΓ ro r̂oi' repetunt xai o χατά τψ· ,νρωτψ· rof ,
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Componetur aulcm hoc modo: Sit diiTcrcntia £«, et rursus 
rectangulo β γ -e a  aequale rcclangulum γδ·δ€  applicetur ad 
reelani y* excedens quadrato · dico puucfiifn qttod quaeritur 
esse d. Quoniam est βγ·£β =  γά· δε, per proportionem igituc 
esl βγ : γδ != de ·. ea, et componcndo βά : δγ ss όα  : a e  ̂  el 
vicissim βδ : δα  — γδ : ea, quae quidem [scti. eoj est difTt- 
rentia. Idem etiam contingit, si punctum sumere velimus, 
quod faciat, ut βδ : δα, ita γδ ad eam rectam, quae ex summa 
αβ  ·+· βγ eaque recta componitur, cuius quadratum aequale 
sit quattuor rectangulis αβ βγ vel: quod faciat βδ : δα  — 
γδ : α β  +  βγ -¥■ ϊΥ αβ ·β γ ], q. β. d.

[Primus liber de proportionis sectione locos habet sep­
tem, casus viginti quattuor, determinationes quinque, qua­
rum tres sunl maximae, duae minimae. Estque maxima ad 
tertium casum quinti loci, minima ad secundum sexti et ad 
secundum septimi; tum maximae ad quartos casus sexti el 
septimi loci. . Secundus Jiber de proportionis sectione habel 
locos quattuordecim, casus sexayinta tres, determinationes eas­
dem ((C primus liber; nem ad hunc totus refei-lur. Primus 
liber de spatii sectione habet locos septem, casus viginti quat­
tuor, determinationes septem, quarum quattuor maximae, 
tres minimae sunt. Maximae sunt ad secundum casum primi 
loci, ad primum secundi loci, ad  secundum quarti loci, ad 
tertium sexti; minimae ad tertium casum tertii loci, ad quar­
tum quarti, ad primum sexti. Secundus liber de spatii sec­
tione hahet locos tredecim, casus sexaginta, determinationes 
easdem ac primus liber, ad quem refertur, j

[Sed quaerat quispiam, qua tandem de causa secundus 
de proportionis sectione liber locos quattuordecim, secundus 
autem de spatii sectione tredecim tantum habeat. Verum id 
inde evenit, quod tn seeundo libro dc spatii seclionc septi­
mus locus tamquam manifestus omittitur; nam st duae paral-

U B E R  V». PROPOS. Ϊ Ι .  7 ()3

J  τόηον  AB 88. ί ’ Hn, AS, Unia B i# Ha pro . /  i($. χό 
loyov Ha pm τοΰ Myoi' 89. ύ ίνη ρο ι·  B* W«, ifiuripoi· AS τοΓ 
om. Ha 30. τοΰ dei. Hu 31. nniHtW.firiTai SV



tegai h r i  ra  n eqm a tiiu tiaoiv , οίο αν διαχ9^, io9 iv  
άηηι^μνει χω ςίον  ϊαην γάρ γίνεται τψ ί ί ΐο  τών μίταξί· 
των 7ΐ£ράτών y,al ιι~ς αμφητίρων τών ί ξ  αρχ^ξ 
όο&ίΐαών εν9ίΐών σνμβηλν^ς. iv όέ τψ Ιόγου ά,Ίοτομί^ς 
ουχήι ομοίως- ό ιά  τοντο οίν  ΤΓρηίχΐΐ τόηον  fVe «ig roS 
έβδομον τον όενΐί'ρον, *a i td  ί ο ι α ά  οντα »« οντα.^

^ιωρισμΐη,ς τομής ηρώτον.

.Αήμμα χρήσιμον εις το ηρώτον Ιη ίταγμα τοΰ ηίμ/ηον  
προβλήματος.

0S '̂Βατω εί'&εΐα η .ΑΒ  καί e/r’ αύτης τρία σημεϊα ΐκ
τά  Γ  J  Ε, -itai 'έστω το νττο τών A J F  ϊσον τψ vrro τών 
B J E -  ΰτι- γίνεται ώς ή B J  ιιρός J E ,  όντως το νπό τών 
Α Β Γ  ,τρός τό νπό τών Α Β Γ .

'Επεί γάρ τό υπό τών A J F  ϊσον ioriv τφ νπό B J E ,  
άνάλογον αρα ώς η Α ά  rrfirtg τ ψ  J B ,  ο ΐτω ς  r, E J  ?τρ0 5 ΐ·> 
τήν j r ·  xai (Ιλη αρα η J E  ηρός ηλψ τήν Β Γ  ίστίν ώς 
η E J  πρός J F ·  ^αι άνάπαλιν. πάλιν ίπ ε ΐ  τύ νηό τών 
A J r  ϊσον ίστιν τψ νηό τών B J E ,  άνάλογον αρα ίστίν 
ώς η A J  ηρός τήν J E ,  όντως η B J  πρός J F ,  καί oAij 
αρα  ή Α Β  πρός 8λην τήν ΓΕ  εστιν ώς ή B J  πρός J r . 2» 
ην δε χαι ώς ή Β Γ  πρός τήν Ε Α , οί'τως ή ΓΑ πρός τήν 
ΑΕ, ωστε χαι ο σννΐ^μμΐνος λόγος Ικ τε τον 8»> εχει η Α Β  
πρός ΓΕ  χοΐ ί ξ  ου bV εχει ή Β Γ  πρός Α Ε  ό αντός ίστιν 
τψ  βκ t3 τον iiV εχει  ̂ ΒΑ πρός J Γ  ν.αι ή ΓΑ  πρός τήν 
ΕΑ. βλλ* έ  μεν σννημμενος «κ τε  τον 8»» εχει η Α Β  πρός ί'̂  
Γ Ε  χαι ίξ  ηί' 8ν εχει ή Β Γ  πρός Α Ε  α τον νπό τών 
Α Β Γ  πρός τό νπό τών Α Ε Γ  ία τ ίν , ό ό έ  συνημμένος Ιχ 
τε τον Sy ξχει ή ΒΑ  ηρός Α Γ  κα ι ίξ  οϋ ή ΓΑ  πρός ΑΕ 
ft τής ΒΑ πρός Α Ε ίσ τ ίν  xai ώς αρα ή Β Α  πρός J E ,  
ούτως τό ίπ ό  τών Α Β Γ  πρός τό  ύηο τών Α Ε Γ , οπερ: 3ΐ>

^ίλλως τό αντό.
69  Έ πει τό νηό A J r  ϊσον ίατίν τψ νττό τών ΒΑΕ,

άνάλογον -/.αί }>λη ηρός ιΐλψ ίστίν αρα ώς η Α Ε  :τρός Β Γ , 
οί'τως ή A J  πρός ΑΒ. σννΟ·εντι ίστιν ινς avvaμrf'ότtρoς
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lelae !n terminos dulo& cadant, quaeciinqtie rpcla ducta fue­
ril, abscindet datum rcciangulum; id enim arquale esi illi 
rectanpulo, quod continetur rectis quae sunt inter terminos 
et concursum duarum rectarum ah initio positione datarum.
Sod In secundo Ubn de proportionis sectione aliter res se 
habet, eaque de causa hir liber  uno loco, scilicet septimo, 
ahundal; reliqua autem conveniutit.]

Ι.ε»»ΛΤλ IX SEKTIOMS DETER»I\ATAE I.IBKI» PRIHtH.
Lemma utile ad primum ppitni;tna quinti problcmatis.

I. Sit recta a-i in eaque Iria puncia y i  «, el sit αδ ■ δγ Prop- 
=  β δ ·δ ΐ \ dico esse βδ  : δί, =  ηβ ■ βγ  ■ αε·ίγ .

Quoniam enim est αδ ■ δγ 
 ̂ ,ν i/ = : ,id  · d«, per proportionem est

α δ  : δβ  =  ίδ  : δγ, et tota ad 
totam βί : βγ  s= id : δγ , cl v conlrarin βγ : e« =  dy : fd. 
Rursus quoniam e.st αδ δγ — β ό · δ ε ,  per proportionem Ιμϊ- 
lur est αδ : δε  s= βδ : δγ, et lota ad totam αβ : γε =  βδ  ; δγ.
Sed erat βγ : α ε  =  δγ : εδ, ita ut .«̂ it per formulam coinposilac 
proportionis sive

α β .β γ  : αε· εγ ss β ό  : de, q. e. «I.
Similiter demonstratur esse α δ  : δγ =  βη ■ αε : βγ · γε.

Aliler itlom.

Π. Quoniam est αδ·δγ  =  β<ί ■ δί, per proportionem ipilur
___ _________________t esi «d ; δγ =  α δ  : δβ, et tot,-)

“  f'  ̂  ̂  ̂ ad  lo t a m  αε : βγ =  α δ : δβ.

LIBER VU. PROPOS. Ϊ Ϊ .  705

I. οΓη f*i' Hu auctore Γο pro oln fiiv 3. *«( om. Ge 5. οι’·χ- 
Λ»' Kon adhuc —  cimtiagil Co, ο ί»  ? σ ιι  coni. Ge 3. (t. voluisso
videtur scriplor τό.7 φ iv i, tou-tiaiti· i,1S6utf . . .  t«  loiztti la tt  i« 
α ί ι ά  S. fi,- TOI' (Ir fi. ΐβάομοι- lia  pro ifvriQov 10. a  A' in 
marg. 'S', om. B* M. »e Γ .ΙΕ  A. disHnv. BS 19. *(t. χη 'ι^ Ιη -- 
7i(Mi j r  om. Paris. 8 8 6 8  SV cod. Co. xni όλη noit ia tiv  d i  ή nif .τρό,· 
την ih  ούτως ή fiit πρός iSy B, xai ή «/i γ ί Υί 40. ΰηκ Ιι
J l i  corr. Γο Α, corr. Γο ί Ι .  *π> ώί t} /}/■
ABV2 Cn, *«ί ο'ΐ( ή βδ  S 4». & rt Β''. /*  ΑΒ'δ is . .Ίοάς J P  »αι 
Α'ν*. :ιρο{ . /Ε Γ  χαΐ .V*B.S 3«. .’τοό,- τ 'η in o  rnn . / . / / "  Λ.<. corr. Β\ - 
* ί. Λ A' in mnrfi. 'BS



η Α Ε Γ Β  ηρος ΓΒ, οΰτως η Α Β  πρης B J ·  τό αρα Ιιτη 
ουναρψΗέρη» τής Α Ε Γ Β  x a i %ής. ΒΑ  Xmv ίοτίν τψ v/to 
τών Α Β Γ . .τάίιν h s i  ίατιν ώς η A J  Ίΐρος τ ψ  J B ,  o t -  
τως η E J  αρης τψ  ΑΓ, χαΐ ΗΙη αρα ή Α Ε  προς 8λην 
την Γ Β  iartv ώς η E J  ίτρος Α Γ · άν άπ α ίιν  mai ονν&ίντιό 
τό αρα  ί'ΐτό ανναμψ/τέρον της Α Ε  ΓΒ xai τής E J  ϊαον 
ίατιν τψ ν/ιό τών ΑΕΓ. ίόείχ9η δέ χαι το iiro συναμ- 
φοτίρου της ΑΕ ΓΒ χαί της Β Α  ϊαον τφ  v:r6 τών A B I'· 
ίναλλάξ αρα  γίν&ται ώς το νηο ανναμψονέρον της Α Ε  ΓΒ  
xai της ΒΑ  .τρός τό ν.τό αυναμίροτέρου της Α Ε  ΓΒ  xai lu 
της J E ,  τοντέατιν ώς η B J  ίτρός την J E ,  όντως το νπο 
τών Α Β Γ  ηρος το ναί) τών Α Ε Γ .

Ά ΙΙω ς  β*8 τό πρώτον ίΐτίτ«τ/μα τοΰ ίτέμτιτον προβλήματος, 
ηρότερον ηρο!^εωρη&έντων τών ΐξής δύο.

70 γ'. “EaTO} ϊαη ή Α Β τι} ΓΑ , καί in i της r j  τυχόν ro 15 
Ε· 8τ ι το υ.ΊΟ τών A r j  ϊαον ίστίν τψ τε in h  τών ΑΕΑ  
χαι τψ  νηο τών ΒΕΓ.

Τετμήσ^ω ή Β Γ  όίχα χατά το Ζ  σημεϊον το αρα  
υπό τών Α Γ Α  μετά τον άη ο τής ΓΖ  ϊαον έατιν τψ άπυ  
ϊζδ Z J .  ό ιά  ταντα όη xai το ίπ ο  τών A E J  μετά  τον Κι 
άπό τής Ζ Ε  τετράγωνον ϊαον ίστίν τψ άπ ό  τής ΖΑ· χαί 
τό ί>ηο τών Α Γ Α  αρα μετά τον άπ ο  τής ΓΖ  ϊσον εατιν 
τψ νπό τών A E J  xai τψ άη ο  τής ΕΖ τετραγώνψ, τοντ- 
έατιν τψ τε ίπ ό  τών Β Ε Γ xai τψ άη ο  τής ΓΖ τετραγώνψ. 
χαϊ χοινο» άφηρήσ9ω τό άη ο τής Γ Ζ  τετράγωνον' loinovih 
αρα τό  νηό τών ΑΓΑ ϊαον ίστίν τψ νη ό τών A E J  χαι 
τψ in o  τών ΒΕΓ.

71 ό'. Τών αντών ιηοχειμένων εστω τό  Ε αημεΐον ίχτος 
τής A J  · Sti ηάλιν τό νηη τών Β Ε Γ  ϊαον τψ νηό τών 
A E J  xai τψ νηό των B J r .  :ιν

Τετμήαϋω 7ΐάΙιν η Β Γ  όίχα χατά τό Ζ · τό μίν αρα  
υπό τών Β Ε Γ  μετά τον άη ό ΓΖ ιαον iariv τψ άπό ΖΕ, 
δατε  τό ίη ό  Β Ε Γ  μετά τοΰ άπ ό  ΓΖ  ϊαον iariv τψ νπο 
A E J  μετά τον άπό ΑΖ, τοντέατιν τον iiro Β Α Γ  xai τον
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Componendo est as -i- γβ : yfi ss α β : βό \ ergo fas +  yflj ■ βό 
α α β ·β γ ~  fiucsu» quoniani est ttif; s  est igitop
tota ad totam as : γ β =  ed : όγ. Krgo e contrario γβ : ae s=i 
iy :sd , e l componendo «e -f* ;»/#: a« =* sy: td ; itaque ίαε -Ι~γβ, · 
sd s sa e ·  sy. Demonstravimus aatem {as +  γβ. ■ βδ =  αβ  ■ βγ: 
ergo vicissim /ricto importione {at +  γβ] · β δ : ae  +  γβ·, · 6t »  
α β ’βγ : as  sy, id est β δ  : 0s <= αβ·βγ : at ey.

Aliter In primum epitegma quinti probieroetis, duobus lemmatis demon­
strandi causa praemissis.

HI. Sit recta αβ =  γδ, et in γδ quodvis punctum e ; dico fiop 
esse αγ ·γ δ  =  a e - e 0 -i- βε  · sy.

Secetur recta/fy bifariam iu punclo^; ei^o est proitfer
etnn. 2, S', αγ·γδ  +

-̂-----------^ ^

ratione est etiam
a e  £0  +  i f *  =  ζ ό ' ;̂ ei^o
a y  ■ γδ +  = : « e  · cd  <i- id est

=s « i  · erf +  /ϊί · ty  +  γ Ρ '  ■
Subtrahatur commune y i? ; restat igilur αγ γδ =  αε εδ -h
βΐ·εγ.

IV. Iisdem suppositis sil punctum £ exira ad; dico rur-t’ra|>· 
sus esse β 6·εγ =  αε εδ  -+- βδ δγ.

Bursus βγ bifariam
«  f l  ^ ?  secelur in ■'j; ei^o csl

[propler elem. 2. 6 
βε ·εγ +  γζ̂  = ' 'Ce\ ilaqua (qtm etiam αζ  e  γδ· 
βε ■ εγ ·+· γ^  =  ae · ed 4- δ!?, id est

iS! α ε  · εδ  +  βδ ■ δγ ·¥ γζ̂ .

*\ Elem. cital Γ ο ; "quia quadratum άπβ  τίϊί Γί est aequale 
ri ijiiod fit cx β ίγ  et quadrato τής }·ζ" adnolat V̂ .

I.1BER VII. PROPOS. 13. 14. 7 0 7

ijro avra^<fot(i>ov tqs AF. Γ Β  AB, om. Paris. 4868 SV cod. Co. corr. 
Vi Co <S. /  add. BS iO. in i T«ir« AB, ιΓιά r«  « i»«  S 
SI. ano της X  ABS, corr. V tiTQnyarov A B', corr. S 46. i7 . xai 
td vni A, corr. BS i 8 . rf A· in marp. (BS; 49. 30. taor rm  vno «5»· 
j J l i  Ai.BS.', corr. V2 Cu S.'». H . teSi i m  ,4 J i :  A'BS , corr. V- Co 
3i. t o v t ia r n '  TtSi k t o  ) t r j  .AfBS;, cnrr. V3 Γο



rt/ro ry,. /.mvov άφτ/ρι^σ&ω τό άπό  ΓΧ · hnnov a^a τό 
ujiot Β Ε Γ  ϊαον. iaiiv. τφ  υηό ίών A E d  .‘κ α ίτψ  ίτιό B JT .

72 e .  Τούτων 7ΐρητ$9ΐωρημεηον δ ίΐξα ι οτ ι, ίάν το νηό 
Α Β Γ  ϊαον τψ iito  JB E , γίνεται ώς η J B  .τζός ΒΕ, oV- 
τως ro νηό J d r  ηρός τό νηό Α Ε Γ . s

Κ είαθω  γάρ ΓΕ tar, η Ζ Α . inei οίν to νττό 
Α Β Γ  ϊαον ίστιν τψ νηό J B E ,  χοινην ηροσχείσθω ro νηο 
ΖΒΕ· Ηλον αρα τό ίηό J Z  ΒΕ  ϊαον ίστιν τψ τε νπό τών 
ΖΒΕ χαι τψ ι·ηό τών Α Β Γ . akka ταντα διά τό προγε- 
γραμμένον ϊσα ίστιν τψ νηό τών Ζ Γ Ε , τοντέατιν τψ νηό 1ΐ) 
τών Α Ε Γ ·  χαΐ τό ίη ό  των Z J  Β Ε  αρα ϊαον ίστιν ιψ  
νηό τών Α Ε Γ . ί ’ξοιθεν τό νηό τών Ζ  !Ε · ώς αρα ιό ίη ό  
τών Z J E  ττρός τό νηό τών Z J  ΒΕ , τοντέατιν ά ς  η E J  
ηρός ΕΒ, οντοις τό ίη ό  τών Z .JE  ηρός τό νηό τών Α ΕΓ. 
σννθεντι ίστιν ώς ή J B  ηρός ΒΕ, όντως τό νηό τών ΖΛΚ 15 
jtstoi τοΰ ΰπο των ΛΗΓ rpo; το ϋτ:ο τών Α ΕΓ. βλλ« τό 
νηό τών Z J E  μετά τον νηό τώ ν Α Ε Γ  <ίιά tn  ;ιρο·/(·/ραμ- 
μένον ϊαον ίστιν τψ νηό ιώ ν A J F ·  εστιν αρα ώς ή J B  
ηρός την ΒΕ, όντως τό νηό τών A J T  :ιρός τό ΰι;ό Α ΕΓ.

Τ.\ Έάν η τρί·/ωνον τό Α Β Γ  y.ai όνο όιαχθώαιν ώςία
Α.ά Α Ε , (ίΐστε τάς νηό Β Α Γ  J A E  ’/οινίας δνσιν ηρθαΐς 
ϊσας είναι, ‘/ΐνεται ως τό νηό τών Β ΓΑ  ηρός τό νηό τών 
B E J , όντως τό άηό ΓΑ  ηρός τό άη ό  ΑΕ.

‘Εάν γάρ ηεριγράιΙ'ίομεν χνχίον τι· A B J  τριγοίνψ, xai 
ίχβΚη9ώαιν α< ΕΑ  ΓΑ  ί 7ΐι τά Ζ Η, μετα,ΐαίνει to μεν i:· 
ύηό τών B r j  ε ις  τό νηό τών Η ΓΑ , τό δε ίη ό  τών ΒΕ. /  
εις τό νηό τών ΖΕΑ, χαί δεήαει ίνα ΐλάξ  ζι^τησαι, ει ώς 
τό νηό τών Η Γ Α  ηρός τό άηό τής ΓΑ , οί'τως τό ίηό  
ΖΕΑ  ηρός τό άηό τής Ε Α . τηντο δε ταΜ ν ίατιν τ([>

ί .  τώ» ύηό τώ» A J f :  ΛίΒ8  , γογγ. \^Co 3. f  Λ' ίη marg. 'BS|
4. post (ηον edd. ij V* ή J l i  προι ΙίΓ  ABS, corr. Co S. S(tt ro 
i a o  J Z i i  ABS, eorr. Co t i ,  tim/lfr τό ΐ·ηό riSr J  Λ, «cd 
prius J  delevit prima m. ^  J F .r ]  .tlH' ABS, cnrr. Co
iS. ΙατΊν] Squ coni. Co ά ς  Sj AH AS, corr. BV* Co oZtm A*BS 
tS. 18. X JV  — i n i  tmi add. fo  t 8 . laov iativ  tiSr A, corr. BS
19. ί'Λβ an ie -ίΚΓ) Oiid. Hu 80. c'add. BS ei,-' oi B JS. int

70S fi.umor sry .\r»ni2 z.



Sulilralialui’ commune ; restal ijiilur βί t·/ =  «f · td 4 - 
βδ'δγ .

V. Ilis praemissis demonstrandum ost. si sil αβ·βγ =  
δβ ■ (ie, esso α δ ·δ γ  : a e -ey  — δβ : βί.

Ponatur ritini ζα 
^ ^  Quoniam igi­

tur esl α·ί·βγ —
δβ'βε, addalur ciommum'ζβ ·β ί;  orgo summa roclanguloruiii 
ζβ·β( ·+· δβ .β ε , id est ζδ ·β ί  >= ^·ϊ*(ϊί +  <^β·βγ· ϊ'··Ί ‘‘s* 
propler suporius lemiita J l l  ίρηψΜ. ί,ΐ

ζ β -β ί  +  »β'β'/ ~  id ost =  ttt iy ,  orjio
ζδ · β ί  =  βί ■ ey. 

lam extrinsecus tidsumptu ΓοοΙβημηΙο ζδ · i$£ βαί pmpui fm ad 
tilrumqiie: esl igilur

ζδ · δ ί : α ε  ■ ty ~  ζδ ■ δί : ζδ ■ βί
S  δε : βί. Com|K>n('ndo osl 

ud · δε +  α ί  ■ iy  : α ε  ■ iy =  δβ : βε. Sod osl propior su­
perius lemmii fV 'μΐ'ιφυχ. 24, 

ζ δ ·δ ε  4- a i  fy  =  α δ  δγ; orgo 
α δ  δγ : α ε· iy =  δβ  : βί.

VI. Si sil trifinuuluin αβγ, duaotpio αι) «£■ ila ducanlur, l*n>p. 
ut anguli β α γ · ί-δ α ΐ  duoltu.·! m iis iioqualos sini, fil βγ γδ ·. *® 
/ίί·ί<ϊ =  ;'a'  ̂ : «4*.

 ̂ .Si onini rirca
f  triangulum αβδ oir-

/ ('ulum doscrilKtnius.
■ \ \

/ \V rocliiequo «n ya ad
/  nrnimleiviitiiw^um-

/  - /   ̂ '· !**’‘'‘luoanlur,
/ prii)ij'-j’d subslitui-

/f  ̂ ' . il f  ;· l i i r p i O ( ? t - i < y
'■ —  ' aulom Lt · t«, el vi­

cissim quaerendum eril, silno t j  -ya : ya'̂  — ζι iu  : iu ‘, iilque

»« XH A, ilislint. BS i7 . fi mii. S, i /  f a m  i-oiii. Γ<ι 49 i h i  
ti)t ttr.A  .\B, <‘nrr. S r« «< i<‘>r A, ιό ηι’>ι· BS. i-ovr. Hu
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Zijtstv, e i eativ ώς ζ Η Γ 7ΐρός τήν Γ Α ,  οί'τως η ΖΕ πρός 
τ»·ν Ε Α . €t αρ(τ tattv, η ΗΧ τταράλληΜς Β Γ.
«Wi!» δ ί·  iji it  ;'άρ a i vito- Β Α Γ  J A E  γωηαι δναιν ορ- 
ί^αις ϊα α ι ειαίν, ιαη ia t h  ή vno J A E  γωνία τη hco Β Α Η  
•/ωη'ρ. άλλα ή μέν i.ro J A E  Yotj eauv it̂  νηό Z lt J  in- '■> 
tog τΐτραηλίΰρον, »' όέ νηό Β Α Η  γωνία Γο», iativ tf, in o  
ΒΖΗ· -λαι ι) t:iu Z B J  αρα γωνία ισ»; ίστιν rij νηό ΒΖΗ  
}>ωνΐςι. Ttai tioiv έναλλάξ· ίταράλληλο; αρα ίστιν >] ΗΖ 
Β Γ. roCto όέ ίζΐ/τουμίν. t i  αρα: ~

.^λλως τό αντό. tu

74 ι'. ’Έστωσαν iv τριγώνψ τψ Α Β Γ  αΐ «‘ .τό Β Α Γ  J A E  
γωνίαι δναιν όρl^at$ ϊσ α ι ' ΰ η  γίνίται ώς νό ν.τό B F J  
.ιρός τό Ιπ ό  B E J ,  οίίτω; το άη ό Γ Α  ηρος τό άηό ΑΕ.

^Ηχ9ω ό ιά  το ΐ Ε  τ// Α Γ  ηαράλλι^λος ι*· ΕΖ· ϊαι̂  αρα 
ίστιν  ζ ΰηό J  J E  γωνία τΐ} νηό Α Ζ Ε  γωνί^' ιαον αρ« 15 
ίατίν τό ίη ύ  τών Ζ Ε Η  τψ άη ό Α Ε . ίη ύ  οίν iativ ώς 
μίν ij Α Γ  ηρός τήν ΖΕ, οϋτως ή Ι Ί ϊ  ηρός ΒΕ, wg δ ί  ί' 
ΓΑ  ηρός ΗΕ, οί'τως ή ΓΑ ηρός Α Ε, ό αρα σννψμίνος 
ίζ  TC τον rifi ΓΑ  ηρός Ζ Ε  %αί ix τοΰ τζς Γ Α  7ίρός ΗΕ 
ο αντός εατιν τψ σννι,μμίνψ t» tt  τον της ΓΒ  ηρύς ΒΕί»  
καί τοΰ της F .J ηρός ΑΕ. όλλ’ ό μέν συνημμένος ί'χ τί 
τον τής Γ Α  ηρός Ζ Ε  χαί τον της Γ Α  ηρός ΗΕ ό τον 
άηό Γ Α  έστιν ηρός τό v7to Ζ Ε  ΗΕ, τοντϊατιν ηρύς τύ 
άηύ Α Ε , υ δέ σννημμένος ιχ τ ί τον τής ΓΒ  ίΐρύς ΒΕ  
xai τον τί}ς ΓΑ ηρύς J E  η αιϊτο'δ ίστιν τψ τοϋ ν.ιό Β Ι'α

71« ΙΙΑΙΙΙΙΟΪ ΧϊΝΑΓίΗΉΧ Ζ.

8 . t i  iar ii’ i  Η'/, cet. ABS, accentum et i»lL‘rpuncti<>iicm curr. ^
Hu ;1αημβ alilcr (Vj; t i  «p« taniy ή w/. αηράΐληλοί r j  Ut, y/yftai }
<ii ll Ut' njiof τ ψ  VA οντω; iJ ΖΓ. Λρόί χ ψ  ΚΑ. ίστι δ{ cet.) j
5. 6 . t x f i f  Tti(in:ihi!fOV ABS, ί’ΐ'τόί rof fi· τ ύ  χι!χ/.ω τίτζΐαιτλίΐ·ι/0ΐ·
,ίζαά V* S. ιικ<)ΰΙί)ΐΧος om. ΛΒ cod. Cn. add. Paris. 2168 .SV
9. Ιίτ/ΤοΒμίν S, ίζητίιίο μ ιν  A(B, »1. ζ' add. BS "Baxat ABS.
<'orr. Paris. 33682 v* « .  13. yiveTnt tis τό v a i m V  ajwf »o inu 
r j K  coni. Cn, iti‘nu|ue cum codice sub lini'ni dcmunstnitionis, (}UiU· 
falsa esse up|Mirt>t «3. οοτω atid. Gr 4.i .  αι·νηαιιίηις A, t-orr.
B'' 19. xii! ίχ τον τι/ί ΓΑ  Λ·.'·, *«i fx  τοΰ ff,e ;ι) Β cod. l'u



idem esi »c si quaora.H, silnp ηγ : γα ~  Le : «a. Si igitur 
ita psse (hrimemL· fit >;a: αγ =s ζα  : ces', ei-ipMtm-
(jiilum ΐ/οζ simile Iriumjiih γα«, rt tjZ parallela rfdae ίγ, id 
est rectae βγ. Sic est autem. Quaniani eniiu anguli βαγ -+■ 
dat duobus r«rlis aequales suDt, esi /. (Sae — L Sed 
est L Sas =s L 'ζβδ, quia ipse'das ê t extra quadrilateruitt βζα0 
circidi) inscriptum , <fl L — L <0/, quia mn! in eadem 
segmenh '̂ ); ergo etiam L =  L βζί·. Iit .sunt Iti unguli 
alterni; ergo est |! βγ. Hoe aulem quaerebatur. Si igi­
lur cet.

Aliter idcni.

Vtl. Sint in triangulo αβγ anguli βαγ  -i- Sat duobus Hrup. 
rectis aequales; dico esse βγ γδ ■ β ί ίδ  =  γα^ : at-.

Uucatur per £  t  j '  ] j « ^ · ;

Λ- ergo '  ; i(u-
> . qiie triangulum αι·ί simih·

. ' triauijiilu ζαα, et at : =
ϊ'ί : β ί “  ; erjio le ·*#, =

-----  . . .  .. Quoniam ifiilur/«·«/.(-
* ter parallelus αγ Tt est 

αγ : je =  γβ : β ,̂ el γα 'ι »;« =  γό : δ (, per formulam igilur 
compositae proportioni.s <̂ st ‘4̂  · ^  =  ^  · Sed est

*  ■ “  y®* · — i'®'* ■
4; Nimirum angulus ζαύ  «t cum niigulo Suf ρΓορΙοί' rcclatii ot 

cum ίβ<5 ;prap|L>r elRtn. H, i i  duos rautos vflicit .( 'u .. Similiter \ 
qui tarocn In demuiistrando miris ambnijibus ulilur, <|uas liic rvpelen·
1100 attinet.

ij Haec adilit V-; eleiii. 3, S4 citat Cu.
*. Quonium angulus ^ity el cum aufsulo Jitt le\ livpotliosi rt ctiiii 

«i* fppnptrr poralIHas iliios rectos eflleit ·:Ι'η,
Addila liavi' srcuiiduiti ('o; sintililudint^m triangulorum diMmiii- 

slrat eliam V :̂ 'quia m^ulus ζκ ι  esi communis duorum triangulorum 
Cf« ψ «  et anssuH φ<ί «,'»; aequales, triantiula suiil similia".

i.') — Ϊ 1Ϊ ,  i .  toi' ί'.Ίο ISI' lil'. .7 (>όϊ r i  v.iu / ' . /  .ΙΓ. f a t i f  «»« tis i»  
ino T<Sr VHF. .Ί^ος τό {'.ιό 'τών adil. Β’ Γ.'Γ· ABS. K<ytr. Srn V- 
iiisi quod V- in priuix· parIe brevius: τοΰ /»;■«) .ί<ιό< iu imu
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ffQog to  i.iti Β Ε  J E ·  ίσπι» αρα ώς tu νηο τΛ» 
J tV J  ίτρίιζ tu virfi B E J ;  oVnag t u  « ;r w  Γ Α  πρηζ to  
uno AU.

75 t/. "jfcVnu ηάΧίν ixatigu τών vnii ιώ*» B A E  V A J  
γωνία όρ9ή· υτι γίνεται ώς to  vno τών ΒΙ'Ε ηρος το'< 
ιπ υ  Tifv B JE , οιίτιας το ά η ο  VA ηρίις το άη ο  A J .

"/ίχ^ω δ ιά  τον 
J  τή Α  Γ  ηαράλ- 
At;Aog fj ΖΗ, καί 
zβί^’ ο avfinin- iii 
ϊίΐ  tfj Α Ε , tauo  
το Η  αι^μεϊον · 
όρθη αρα iativ  
η υηυ A J Z ,  υρ- 
9)̂  δέ  ζ«ί fjino\:> 
%ΑΗ· το αρα  
v7ro Z J H  ΐσορ 
έατιν τψ άη ο J A  
τετραγώνψ' ^τιν  
αρα ώς το άηο  2'ΐ 

Γ Α  ηρος το άηι) A J ,  οΰτιυί το άηι) ΓΑ  ηρος το  in o  
Z JH . ά ίλ ά  h τον άη ο  Α Γ  ηρος το in o  Z .JH  αι νήηται 
λόγος ε·/. τε τον «ΐ' εχει η Γ Α  ηρος J H ,  τοντέατιν fj 1‘Ji 
ηρός E J ,  '/.ai τον }5»> εχει ζ 1 Ά  ηρος Z J ,  τοντέατιν ι' 
Ι'β ηρος B J ,  ο δέ αννι^μμένος λό·/ης «κ τε τον ον ΐχ α  ΐ'· 
fj ΓΕ ηρος E J  χ«ί έχ τον ον έχει f, Ι'β αρός B J  ό α ϊ ­
τός ioTiv τψ τον in o  Β ΓΕ  ηρός τό νηό B J E '  ί'αιιν αρα  
ώς τό ί·ηό ΒΓΕ ίΐρός τό νηό B J E ,  ουτιος τό όηυ ΓΑ  
τετρά'/ωνον 7ΐρός τό άηό J J  τετρά-γωνον.

7(ί tt'. Ί'οΐτην οντος αίλ(ο$ τό ηρογε^γραμμένον λήμμα· » 
ΟΤΙ γίνεται ώς B J  ηρός τήν J E ,  οί'τως τι ίη ό  των 
Α Β Γ  ηρός τό ύηό τών Α Ε Γ .

Ανήχ9ω άηό τον J  τνχοναά τις είΟ ιϊα  f; J Z ,  xai 
τψ νηό τών A j r  ϊαον νηοχεΙσΟ-ω τό α.ιό  τής J Z ,  /«ί 
έηεζενχϋωααν  «ΐ Α Ζ  ΓΖ  ΕΖ ΒΖ . έηει ο ίν  τό νηο τών Λ·< 
A J r  ϊαον έαην τψ άηό τής J Z .  yioviu αρα  >; νηό τών



ergo

βγ · yS : βε · ed  SS ya^: atK
VIII, Sini rursus anguli βαε et yad  reoti; dico esse J*i'op· 

(fy-ye : βδ· Se =  ya^ : «rf*.
Ducatur per δ  'Z>i\\ay. sitque i; punctum concursus cum 

productu a s ;  ergo rcolus wt nngulus adj.'. Sed etiam angulus 
!,«}; {id esi fiat rcctus est; ergo l 'i  · δη =  « J J  ‘ ; ;  est igitur 
per pruportionem ya^ : ζδ  · Stj =  ya"̂  : « i* . Sed est

“ E · ? · · )
=  (Sy ·γε : βδ δ ί; ergo csl 

fty-yt : β δ ·ό ε  s= ye* : αό .̂
IX. Iloc cuui it» sit, primum Iciiinia, quod supra scrip- Prop. 

luro est, pssc βδ  : δ ι  s= αβ βγ ■ ut ty , alitor ilemoiislrari 
potest.

Ducatur a punc­
lo ζ <iuae\is rectfl 

' N . ζδ, sitque αδ·δγ
 ̂ s  (JfJ, utque. ul

'\̂ \ in primo lemmale.
^  J  ' '  βδ · δε =s ad · δγ,

«  y  ^  )  '  V  e l  i u n g a n t u r « :  y ;·

' tL' βζ. Quoniniii
igitur est α ί · iy  ea δζ^, per proportionem esi α δ  : δζ  =  δ ζ : δγ:

*) Qui» iicrpondiful.nris e.>il aS iu triangulo οι-ΙΙκιμηπίο ζαη. ;Elein. 
β, 8  ct 17 citat Co.'

·* )  Est enim ya  : rfi; =  yt : iS propler similitudiiicni trinuRutoruni 
uyi r t  tum y« : ζύ =  y,1 ·. βί, quia "propter piu-allolas Cif uy tri-
iingulo itjiy ζ,ΊΪ sunt sim ilia", ut adnutat V-.

I.fBKR Ylt. 1>R0I>0S. 28. 29. 7 ]  3

2. oStais t i  «AO 7'./ Λ, corr. B.*· i. η add. V in i  riSi 
liji-l AB, iorr. S 8. fi. .-rpof ro bna xm· JHV. AB.'«, i-orr. .SVn \ - 
Ca  21. oî riu iiitd. Cie  22. «IXit li —  v n i  y . J I I  liis si-riptii sunl 
in A, sed altero cvpuncta .m. 9' add. V 35. «/ ui pro nl j / .  
corr. cttum Cn in Lai. vers.,

1’appu  ̂ II. 4(i



f'X. / ”«jr; fativ ifj A yv.mif. ηάλιν f:n i  ro Lro ttu»' B JH  
i'(SOy iitlii’ lot α;ιύ lijg JY ,, ywvtu uqct i‘ i,T(i τών~Α!^1: 
ymvi(f ιή li iatj finh. «λλ« xui I; vno Γ λ .ί  γωνία i'aî  
faiiv i!j A ·  oh· aoa ( L io  τών VZK intj intiv lalg .4 
B γωνίαιι;. αλίά αι A  Β ιαιά τις t\ff) Α Ζ Β  γωνία,;:, 
διαιν ιιρΆαίί ισιιι ίϊα ίν /.αι αι ί.το .4ΖΒ ΙΎ.Ε αρα ;·ω- 
νίαι itfsiv ορ^αΐα ϊααι ΐιαίν. yhitat δι] διά τύ ίΐρογι- 
γραμμΐνον λΐ^ιμα ώζ ι6 άηό ΒΖ ;ιρη<; τϋ ά.ιη ΖΕ, όντως 
ιό 1·:ιΰ .4BV ηρό  ̂ τό ί.ιό ΑΕΙ', «λλ’ litf το άηό ΒΖ  
:rQ0i; τό άηό ΖΕ, oi-fwg iariv f' B J .ιρός J E  ϊ'αον γάρ lu 
iariv τύ νηό B JE  rot άηό J Z  · xai cig αρα f, B J  πρό̂  
J E ,  όντως iariv ro vno τών A B I' ?(ρός τη ίηό rwv AEV.

Αήμμα χρι'αιμην iig τύ .ί  ίη ΐταγμα τον αντην ηρο.ίλιΐματος.

77 ι'. Πάλιν οντος ίσον τον ίη ό  των J J E  rifi ν>ηό B JI', 
δειξαι Ητι γίνεται ώς η B J  ,τρός τι]ν J I ’, οίτως τό νηί, ι; 
τών Α Β Ε  :ιρός τό ίη ό  τών ΕΓΑ .

'Ensi γάρ iariv ώς  ̂ Β ./  ηρός η/ J E ,  ονιως »' A J  
ηρύς J I ' ,  xai oit; αρα Β Α  πρός okr̂ v την ΓΕ iariv ώς 
tj B J  ηρός ττ̂ ν J E .  ηάλιν i:tel iartv ώς ι; B J  ηρός rrv 
J J ,  οΐτως  ξ E J  ηρύς τι̂ ν j r ,  ληιηΐ· αρα  »; ΒΕ ηρός·>» 
λοι.'ΓΓ,*' την Α Γ  ίατιν ώς !■ E J  ηρύς την JV . ί;»» δ ί  xui 
ώς η B J  ηρός την J E ,  ΐιί'το)ς η J B  ηρός την ΓΕ' χαι ΰ 
σνγχΐίμΐνης «ρ« λόγος ex τα τοΰ ον ΐ'χιι η B J  πρός την 
J E  χαι ίξ  ο6 ον ίχει »' E J  ηρύς τήν J T ,  ίΐς iartv ό της 
B J  ηρός την J I ' ,  ό αντής ίατιν τψ αννημμίνψ ίχ τε το ΐ· ’:. 
της Α Β ηρύς τήν ΓΕ xai tov τής ΕΒ ηρύς τήν ΑΙ', ίΐς 
ίατιν ό αντύς τψ τον ί.τύ riSv Α ΒΕ ηρύς τύ νηό ιών 
ΕΓΑ · εστιν αρα ώς η B J  ηρύς τήν J I ’, οί'τως τό νηό 
τών Α ΒΕ ηρός τό νηύ τών ΕΓΑ, οηερ: ~
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4. S. riii< AIS — u i . ϊ ΐ ί  Λ, ilistinx. BS 7. t t a i  A'BS x. οι"- 
τ ω ;  ioKtai B.S: tl> i . i h  U ti'  — 10. . i n i i  ιό it ia  i f  lC bis scripta iu ,\BS. 
eorr. V-i Co to . V'·* cl SiiiKonus p. 9 pro «(i« 'cuiiis (>ιηι·ιι<!«- 
tionis ignarus Co vi^rlia Tiior — ιί.ιό .IX  ·ΙβΙενίΙ| IS. i' iiilit. Y
4». βριι add. C ii__  .iitii ϊψ  .IV. Al), rnrr. S f'« 49. l.V.I. onfp: ·''
ΚΓ.ΗΪ : ~  Λ, fya. Srttn t Jn '  ~  BS



<‘i'go coiiimiini iinifith αόζ  trinnijiilu «JL‘ <‘t ζόγ suiit Himilia' ,
«'sl igH(ir t. ;’ζ^ ά  ζ»^· ΚΗΐ*.·;ίκ qiwniiim est ,i(f· rfe =  όζΚ 
ituqur Iriainjii/it β δζ  el 'Cdi stmiUu sunl, ('.st igilui' L ί'ζό =  
t  ζίίδ. SkcI ikmitiistnirimiis eliitiii ^ γ'ζδ =  l_ ζ α δ ;  ors-O 
sunt l. yZd +  «/ «'.«/ L =» L ·+■ ζι̂ ·̂ St-it aii- 
{;uii ζα ό  -♦· +  α'ζι'ί ifuaiius reelis at‘<{tiales sunt; <·ι·μυ 
item au^uii -l- yZe (IiidIiiis rectis »ei|uales. Iam projnei· 
supeilti.s Icniinn sejiuiu  (il /i,* : — a{i ■ βγ : ut· sy. St‘d 
quoniaii) e.r hypothesi est βδ · dt =e δ'ζ̂  et inO^miione fnrtii 
β δ  : ό'ζ s= di.'; rfi J fil iyiiiir {propler elem. 6, iO rurull. i  
βδ  : δ ε  =  βδ^ : .S></ quuniam propter Himililudiiiem tri-
iiUf/iilorum β δζ  et ’ζδ ΐ ext βδ : δζ — β ζ : 1’ί  itemque qiiailrutii 
βδ^ : ό;·ϊ a  β';̂  ■. re*, est iijitur\ βζ^ : =  βδ  : δ ί. Sed 
erat eliam βζ  ̂ : ζε  ̂ ~  αβ  ■ βγ : ut ■ t y : ei^o est 

β δ  : δ ί  =  αβ ■ y : «e · e;'.

Lemma utile aiJ ^Pcunduui p|iitai!in» i-iusiifin |irubleinalis.

X .  Rursus, si ύ ΐ  α δ · 6t β δ ■ δ γ , dernonslretur fieri Pfop· 

βδ  : δγ  =  αβ ■ β ε  : ty · γα.
Quoniam enim est

^  y  --^  ..... —  ^  β  . _

α δ  : δγ, ergo eliiun tot.i 
illi toliiiM αβ  : γε =  βδ : δε. Rursus iiuoniani riassim  esi 
βδ  : α δ  =  δε : όγ , suinnihendu igilur est β ί : αγ s= εδ  : δγ.
Sed crnt βδ : δε  =  αβ : γ ε: ergo per furniulani eoniposilne 
proporlionis esV

,i«y u t  α βI ^  _  jr..·.. sive
i)i <)j' yf »·/
β δ  δγ =  α β · β ί  : ί/·;·α, q. e. d.

t Siiiiilitt·!' doinon^tnitioniMii cnmplet ('« . elfiii. s<‘\li |iropo!y. Ki 
el 6 citiit Sinisoiiu.s |>. S ; brevius η!>ιΙ·Ίΐι si^iiiflciit V-.

i '  Ailtlitii ) ''(  huiii« ili>mnnstraliiiiiis prior ικιιν spiMiiifliiin \"̂  cui»
(|Uu c-iinseiilil ^iiiisoiuis (). i i s  iiltfra st<L-uniluiii ( V  Atlimiat iiiiiniii»
V- lim·!·. i(uia e<c fisimtliesi iil <(iioil Iit ex (/<!'( eat «<?·)ΐι.ιΙ<; f«/ «  i «  
iff. **st ul ,ii) illi .!>, Hn i|Ui)>liMliim ι ικ ,ί ι ί  atl quiitlriilimi ιζ ;  di;. *i‘.l 
t i  « -Ί0  /i<f ail i|U!i<tral(ini tt'.; 0 .' i-st si<-ul t<· «  lu ,ί..' art l i  «"»0 
qttia. u l ad />C, ila ad C», *« l fiu H iit  : ΟΓμη cot. "

Mi'
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ytXhas τίΐ a i t  ή.

7*5 ια'. % η ΐ ιατιν ώ$ »; -A J τ>]ρ J B ,  oiVwg ή V J  
.Ίζος την J E ,  iom if αρα η πρός λοιηην την ΕΒ ίατιν 
ώς η A J  ηρος την JU ,  χαΐ αννί^ίηι i«rit· ώς ανναμ- 
ιράΐΐρος ή J I '  ΕΒ  .fpog την ΕΒ, ούτως η ^ Β  αρος τψ^> 

B J -  το αρα  ό,τΰ σιναμφοτίρον τής ^4Γ ΕΒ  χ«ί της B J  
Ι'αον έατιν τψ ί/ιο τών y/BE. ίιάλιν frnt iativ  ώς η B J  
.Γρύς την J A ,  οί'τως η E J  ηρος την J l\  λοιπτη αρα ί· 
ΒΕ ηρος λοι.ίΐ}ν τί̂ ν iuiiv  [«ig εις tdv λό·/ων] ώς ί- 
E J  ηρός την JV . ν.αι avvfHvti iativ ώς ανναμιρότερος η ln 
ΕΒ Α Γ  ηριις την Α Γ, οΐτως η Ε Γ  :ιρ()ς τ»)ν ΓΑ· το αρα 
ί·ηό ανναμφητίρην της ΕΒ Α Γ  xai t»Jg r j  ϊαον ίατίν τψ 
υπό τών ΕΓΑ. ίδείχϋη δε '/.αί τό ί·ηό ανναμφοτερον της 
Α Γ  Ε Β  χαί τής f i J  hov τΑ uso τών ΑΒΚ· χαΐ ώς αρα τί 
•jKO 3·>ναμφοτέροο τή ; Α Γ Γ.ίί ·λ*1 τ τ , ζ  ΒΑ ,ιρύς το ί;ιό  ονν- Ι'ι 
αμφοτίρην τι'̂ ς Α Γ  ΕΒ χαί tijs ΓΑ, τοντέστιν ώς η B J  
ηρός ί»)ν ΑΓ, οί'τως τη νηό τών Α Β Ε  ,τρός τό νηό τών 
Ε ΓΑ , ίίηερ: ~

ϊ̂ίλλιας τό  αυτό ηροί^εωρηϋ-εντος τονδε.

79 t[i'. Οΐ'Οης ϊαης τϊ ς̂ Α Β  τ^ ΓΑ, iav ληφί )̂) τι αημειον 2η 
τό Ε, δεϊξαι οτι ιαον iativ τό νηό τών ΑΕΑ τψ νηό τών 
Α Γ Α  χαί τφ ίηό ΒΕΓ.

Τετμήο9ω η Β Γ  δίχα /ero τό X βημεϊον · τό μίν αρα  
ί'ίώ ΑΕΑ μετά τον άηό ΕΧ ιαον ίατίν τψ άηό ΑΖ, τό 
δ ’ νηό Α ΓΑ  μετά τον άηο ΓΧ ϊαον iativ τψ άπό Α Χ 'Ίλ 
ωατε *« t τό νπό Α Ε Α  μετά tot' άηό ΕΧ τετραγώνου ιαον 
iariv τψ νηό τών Α Γ Α  μετά τηΰ άηό ΓΧ, τοντϊατιν τοΐ· 
νηό Β Ε Γ  μετά τον άη ό ΚΧ. χηινόν ά<ρ//ρήσ3·(ϋ τύ άηό  
ΕΧ τετράγωνον λοιηόν αρα τό νηό ΑΕΑ ϊσον εατιν τψ 
TS νηο Α ΓΑ  χαί τψ νηό ΒΕΓ. 3ο

80 ιγ'. Τοντου ηροτε&εωρημϊνον εατω τό ίη ό  τών Α Β Γ  
ιαον τιρ νηό τών A B E ' οτι ίατίν ώς η ΑΒ πρός την ΒΕ, 
ούτως τό  ί'.τό τώ» ΑΑΓ -ρος -ο ΰπο τών Α ΕΓ.

Κίία9·ω tfj ΓΑ  ιαη Α Χ - διά δ>] τό ηρογεγραμμε-
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Aliler idpm.
XI. Qmimtn es\ α ά : όβ  =: γ& : όε , siihirahendo igffitr 

psl ay  : iji =  α δ  : δβ. El componeiulo est ay -t· &β : ΐβ
=  αβ : βδ; ergo 

tf 'i ^  H; H αγ +  ίβ ,·β 6 ^ α β ·β ί .
R ursus (|unitiam m m  mi 

t alione est βδ : det s= f i  : δγ, sulilrnhendu igilur e.sl ββ : ya =  
ε δ  : δγ. Et componendo csl βί γα ■. ya == ly ■. γδ; ergo 

/ie +  γα. ·γδ fs  6γ· γα. Sed deinonslratum est etiam 
αγ -h ΐβ) ·βδ SS α β -β ε : ergo prupnrUnne fuctu 
αγ +  εβ · βό  : αγ +  εβ. ■ γδ =  αβ · βε : εγ ■ γα, id esi 

βό ■. δγ — α β -β ε  : ίγ γα, q. e. d.

A litpr id o n i , h is  d e m o n s tra n d i c a u s a  p raem iss is .

XII. Si sil αβ  =  γδ, el .sumatur punctum aliquod e, de- Pr<>i>. 
monstretur esse αε εδ  =  αγ·γδ +  βε · ey.

Bifariam sece-

a  '/f ......Γ  ' i  ~y ‘“ I· ζ'
ei^o est {elem. 2, .5

α ε · ε δ +  «ί* =  et αγ ·γ δ +  γζ'̂  =  όΡ, ila ul sil etiaiti 
α ε · ε δ  +  ε Ρ  =  αγ·γδ ·+■ γζ̂ , id est [qunninm (Ιζ =  ζγ 

=  αγ · γδ +  βε · εγ ■+■ εζ .̂ Subtrah.ilur
c o m m u n e  i g i t u r

a e  ed =  α γ ·γ δ  ·+·/?«· ey.
XUI. Hoc domonstrato sil αβ  ■ βγ =  δβ ·β ί \ dico esse Prop. 

δ β  : β ε =  αδ· δγ : α ε  · εγ.
Ponatur ζα »

Γ - ............ , ; ---------per superius
^ ' Ρ f  igitur lemmu lil

i .  Itt' ndd. BS 8. 7Γ(»ς / .ο ιη ψ  i»]; A, corr. BS S. ή .ΙΓ Γ .ϋ  
et β. Υ)/ΐ A r r . i i  distinx. BS 9. ώ ;  f i {  tcSi' /.iy o it  Λ, ώ ς  f i {  r . λ .

BS, d e f .  Co U .  1 5 . ftw)»' ■—  xiti ιής H J  » d il. Γο  'e a d cn i nd d.
V2, n is i  q u o d  x a i  a n t e  ώς afM o m itlil)  t S .  ijf ante :iiio9fafi>id(i ruc 
a d d . B S  ToftFf B.S, r o f  JK  A iO . /«>· A’ B S , ir A ' S I .  iati 
A 'B S  ro  (posl tatli' B.**, rm A S e . KZ Tt', n m joM -or A , e o rr .
BS 31. t y  add. BS 31. tO or tm r  r m  J H  AB, cnrr. S 
SS. t w  A j r  /r r /i f  r i  v n a  τώι· add. V-’ Co
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νον y in ra i to vjro τών % B J ϊαον τψ te v:iu 7.V J  κβί 
τψ  im a  ΑΗΓ, ■ strei Se » *  vmo *i5h Λ Ά Γ ϊα ο»  iativ τψ  
ί'.7ο xiov JB E , onoreqa άφι^ρήα!Ηο unit tov in h  τών X B J ' 
λοιπόν αρα τό νηό τών Z V J,  « iattv t»  ίη ό  A V J, ϊαον 
ίατιν τψ ίη ό  ιώ ν  J B  ΖΕ. η ά ΐιν  h it i τό ίιτό ιών Α Β Ι ’:< 
ιαον iariv  τψ νη ό τ<5ν J B E ,  άνόλογην xai ditlorrt ώς η 
ΑΕ πρόζ  r/}v Ε Β , οί'τως V J  ηρός Γ Β  iativ, τοντίατιν 
»; Ζ Α  πρός τήν Β Γ ' y.ai δλ», αρα η ΖΕ πρός ίΐίην την 
Ε Γ  ioTiv ώς η Α Ε ηρός τ ! /  EB' τό βίρα ίπ ό  τών Ζ ΕΒ  
ϊαον ίστίν τψ ν π ό  τών ΓΕ.Α, ίδεϊχί^η 0έ xai τό νπό τών in 
ΖΕ B J  ϊσσν τψ ίπ ό  τών Α ΑΓ· ίνα).λάξ αρα iariv ώς 
τό νηό τών ΖΕ B J  .ιρός to  ί.τη τών ΖΕΒ, τοντέατιν ώς 
ί- J B  πρός Β Ε , οί'τως τό ίη ό  τών A j r  ηρός τό ίη ό  
τών .ΑΕΓ.

81 ιδ'. Προ{^εωρη9έντος χαι το ΐδ ε α?.λως τό αι’τό όειχ^η- ΐ.'ι 
σεται. Έστω τρΐ·/ωνον τό Α Β Γ  /.ai δυ,χ&ωσαν ίντός αι 
A J  Α Ε  π ο ιο ΐσ α ι ίλατέραν τών νπό Β Α Ε  Γ J J  ymviav 
ορ^ ψ · οτι γίνεται ώς τό ίπ ό  τών Β Γ Ε  πρός τό νηό τών 
Β Α Ε, όντως τό  αη ό VJL τετράγωνον πρός τό άηό A J  
τετράγωνον. 2»
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Περί'/εγζάφ&ω περι τό Α ΒΕ τρίγωνον ν.ΐΎ.λος ό ΑΒΖΗ , 
xai ίπΐζΗ·χ9ω η ΖΗ. in t i οίν ορ^ή iativ εχατερα τώι 
ίπ ό  Β Α Ε  Γ Α Α  γωνία, διάμετρός iartv ^/.ατερα τών Β Ε  
Ζ Η  τ ο ΐ  γ.ν'/,λην, ωσιε χίντςον im iv ιό  θ .  im i οι ν ϊση



'ζβ ■ βδ  ss> Ζγ·γδ ■*· α β  ■ βγ. Sett ({uouiai» psl αβ·βγ =  δβ ■ β{, 
ulruiit«|uc suhtruhatur cx ζβ βδ  Jd >’sf uvquutin ίβ ·β δ  =  
αβ -βγ  ej· altera ζβ ·βδ  =» ζγ γδ -f- αβ  βγ}; restat igitur 

ζΐ · βδ =  ζγ · γά, iti est 
!= α δ  ■ δγ.

Hursus quoniam pst αβ -βγαα  δβ ·β ΐ, per proportionem osl 
αβ : ιβ  =s δβ : βγ, el dirimendo 
αε ; ίβ  sa δγ : γβ, id est

^  ζα : βγ; ergo eliain lota ad lo-
• tauj ieietii. .% ί ί ]

ζε : εγ sa αε : ε β ; itaque 
ζε εβ  =  γε εα. Sed demonstrat uii> e.st 
ζε βδ =  αδ  δγ; ergo projiurtione fnda  

vicissim est 
ζε ·βδ : ζε-εβ  ss αδ·δγ  : αε· εγ, id est 
δβ : βε =  αό'δγ : α ε ' εγ.

XIV. Hoc quoque perspecto superius kmmn udavum ali- 1‘rop. 
ter demonstrahilur. Sit triangulum αβγ, et intra ducanlur 
rectae αδ  αε, quae singulos angulos βαε γαδ  reclos efficiant; 
dico lieri βγ ·γε : β δ  δε z= ye'·* ; αδ .̂

Describatur circa αβε triangulum circulus αβζη et iun­
gatur ζη. Quoniatn igitur .singuli anguli βαε γαδ recti sunt, 
diametri circuli sunt βε ζη, ita ut centrum sil &. lani quia 
est ζ3· =  9η, fit iffilm. dmtA L δζ9̂  »  L >η9<
que d i — xij. nc porro αγ : γη = α δ  : ην., et, quoniam ην. =  
δζ*\ est igitur

Latius haec, quae oniisii Graecus scriptor, demoiistret C».
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i , 3. tartt ttoi t i  t',10 to dei. B$ 3. ό,ιότί[>« B, imoifyK 
A‘S, hiht(mi· Hn t o i '  ί'.ιό r®»· X iU  ifilelli-jil scriptoc <?l ipsum
rectanguluni Z H J  et buic aequalem summam reclangulorui» X I'J  el 
j i l i t '  10. t l .  τ ό  ί ’Λ β  fc5i· X B hA  Λ, corr. BS l i .  X i l i i J  -ipis 
Λ, distinx. BS IS. ο ΐιω ς  τό v.tit xar Α .1Γ  k. c o i t .  BS tS. n f  
add. BS //poWfOjpijtVii T0{  .\· ev rth i] nnoyt-
γζορμ ίιον  Coni. H« Ifi. 'Eatat, taiu i iatot corr. HS 41.

A, ciirr. BS 43 (xRt»»ii .V ii> riisurii



ia r i f  η ΖΘ xy ΘΗ, tarip αρα ώς η Α Γ  προς την ΓΗ , 
4^ΐ(ω^ ή ΑΛ %ψ J Z ,  χαι at>eyi:«Au>v a lV  ώ ς μέ»
η Γ Η  ίτρης τήν Γ Λ , ονίως ίατιν τύ ini/ «5» Α ΓΗ  πρός 
τύ α ,ΐο  τής Γ Α , τουτέατιν το i?ro Β ΓΕ  ηρός τό ΰ,τό ΓΑί. 
ώς ί έ  η ΖΑ πρύς τήν ΑΑ, οί'τως ίατιν το νπο τών ZAulh  
.ιρος το άπο  Α Α , τοντίαην το νηο ΒΑΕ ίτρος τύ άηύ  
Α Α , ίναΐλάξ αρα yivetai ώς το ί:ιύ  Β Γ Ε  ιιρος τη νηί» 
ΒΑ Ε, οΐ'Τίος τύ άη ο  ΓΑ  τετράγωνον ιιρος το ά:κο Α Α  
τετράγωνον, Ηηίρ:

82 ts'. Τοντου οντος αίλιας τη ηρογεγραμμένον · οτι γΐ- 1<» 
νβναι ώς η B J  ηρύς τήν ΑΓ, οί'τως τό ί·πο Α Β Ε  ίτρύς 
το ν>ώ Α ΓΕ.

ΑνήχίΗύ άη ό την Α  r j  Α Β  ορ9ή ή ΑΖ, χαι οηοτέρψ  
τών νπύ ΑΑΕ Β Α Γ  Τΐαον γ.ίΐαΟ·ω το άπό ΑΖ τετράγωνον, 
χαι ίηεζΐΰχ9ωααν «Ι Α Ζ  Ζ Γ  Ζ Ε  ΖΒ· ϊιρ9ή αρα  ίστιν Ιό 
ΐχατέρα τών ίπ ό  τών ΑΖΕ ΓΖ Β  γωνία' δ ιά  δή τό προ- 
γεγραμμένον γίνεται ώς το ι'ίτό τών Α Β Ε  ηρός τό νηο 
τών Α ΓΕ, οί'τως τη άη ό  ΒΖ ηρος τό άηό Ζ Γ, ώς δ ί τύ 
Β/Το ΒΖ πρόζ τίί ά π ό  ΖΓ, ol-fiog ίσιίν iy ΒΑ πρης τήν 
Α Γ ·  καί ώς αρα  ή ΒΑ  ηρος τήν ΑΓ, ονιως ίστιν το νπό2α 
τών Α Β Ε  ηρός τό νηό ΑΓΕ.

Εις τό ηρώτον ίηίταγμα τοΰ ς  ΛροβΙηματος,

83 t-'. Ev9eia ή Α Β ,  χαΐ ίη ' αντής τρία σημεία τά Γ  
Α Ε, χβί «βϊω τό νηό  τώι- Α Β Ε  ϊαον τψ νηό τών ΓΒΑ· 
οτι Yivetai ώς  ̂ Α Β  ηρΐις τήν ΒΕ, οΙ'τως τό ύπό ΑΑΓ%1 
ηρός ιό νηό τών ΓΕΑ .

Έ η ΐΙ γάρ τό Ιη ό  τών Α Β Ε  Ιίσον ίστιν τψ ίη ό  τών 
ΓΒΑ, άνάλογον xai λοιπόν πρός λοιπόν m i άναστρέψανιι

720 ΠΑΠΙΙΰϊ SVNAreniS ζ.

i .  ύπό τήί §ys BS 5. 6 . τό νπο T<3y ΖΛΑ -nQos το άπ ό  J A  
tovt'fattv  bis scripta sunt in ΛίΒ, 7. ιό b m  /{ΓΕ  πρός bis scripta 
sunt tn A 9. 0nt^\ o A, oni. BS 40. is' add. BS 41. -ί/ίΚ  
Co pro -ίΛ Γ 43. χλΙ /χατιίρφ Hu 4.1. ad Ζ Γ  inter lincti* tiild. 
^  Â , quod recepit B 48. ^ s t Α ΓΕ  add. T o v t j a n r  πρός τό i a a  
tiS» ΕΓΑ  A B) 3». a<Id. BS *3 . Ϊ4. i«  Γ .ΙΚ  A, distinx. BS



ay ; γη =  α ό : δζ et, e contrario 
Ϊ y e  »  ^ : rfif, itaf|oe

· /'«* =  ζδ -da : da'·*, id esl We/». J ,  36 el 3S, 
βγ·}>ε ■ ya'̂  — β δ -d t :  ό«*. el vicissim 
βγ·γΒ : β ό -δ ΐ  != ye* : ad*, q. e. d.

XV. Hoc cuin ita sit, aliter .superius leaima ikamttm, Pwp· 
esse β δ : dy <= αβ·βε : «y-ye, demonstrabitur.

Erigatur in punclo δ  rectae αβ  perpendicularis δζ , sil­
que δζ  ̂BS αδ · δε 
χζβδ δ'/, et du­
cantur a j  ζγ i f  ζβ.
Ergo ex hypothesi 
'propter elem. tO,
33 lemmn] singuli 

f i  anguli αζε γζβ 
recti sunt, lam

propter superius lemma fil αβ ·βε : ay γε =  βζ^: ί/*. Sed est 
propter elem. l. c.) β^  =  β γ ·β δ , et ζγ  ̂ = β·/ ·γδ*]: ergo 

βζ  ̂ : ζγ̂  s= β δ  : δγ, itaque eliam βδ : δγ =  αβ·βε : αγ·γε.

Ιη primum cpitagme scxU probleinalî .

XVI. Sit recta αβ, inque ea tria puncta y d * ,  et sit Piop· 
οβ -βε XS γ β -β δ ;  dico fieri αβ : βε =  δα- αγ : γε- εδ. **

Quoniam enim est αβ ·β ε  
it γ T ~ f  (ί =  νβ ■ ΡΡ'· proporlionejn igi­

lur esl
αβ : β δ  — γβ : βε, el subtrahendo
αγ : δε =  αβ  : βδ, tum convertendo
αγ : cty — tfe s= αβ : αδ, denique e rnntruriri 'i

LIBBR VII. PROPOS. 3 ( .  3S. 7 2 f

*i Elementorum lemma, quod bis citavimus supra, cum fugeret inter­
pretem Vossianum , Commaudinom, Simsoiium p. I3si{., lii cx simili­
tudine triengulorum variis rationibus partimque por ambages eadem, 
quae brevius jtvpra xcriptn sunl, demonstravenint.

(ί Sic cnniractnm fnppi demonslratinnem οχρΙιΊ V ’ mullo aptius 
quam Γί , qui in amimges ilialiilur.



ί'ατιρ OQtt ώς ί’ τών Α Γ  E J  ν7ηςοχη προς  τι»μ ΑΓ, ην- 
τω^ Ij J A  ίΐροζ ιη» Α Β · το αρα νηο  τϊ,ς τών Α Γ  E J  
ίίίεροχής m i τής J B  ίσον ίατιν τψ v.io ίών J  J F .  η ά ­
λιν in t i  h i iv  ώς ή Α Β  ηρος τήν th J, οίΙκος η ΓΒ προς 
την ΒΕ , λοιπή αρα η Α Γ  προς λοιηήν τήν J K  iariv ώςί> 
ή Γ Β  προς τήν ΗΕ. διελόντι iaiiv  ώς η τών A l' E J  
f περοχή ηρος τήν J E ,  ofiwg ή ΓΕ προς τήν ΕΒ ■ τύ αρα  
ι ηό τής τών Α Γ  J E  ίπεροχής χαί τής E li ίσον iativ τψ 
f no τών ΓΕΑ. έόίΐχ9ι; δέ xai to ·»-ο tr“g τών A l' E J  
’ίΓβροχήί χαΐ τής Α Β  ϊαον τψ νηο ιών J A ! ' ·  iraAAafln 
«ρα εατιν ώς το ίπ ο  τής τών Α Γ  J E  ν.Ύί,ροχής χαΐ τής 
ΑΒ προς το νπο τής τών Α Γ  J E  ν,ιεροχής y.ai ιής ΒΕ, 
ιονιέατιν ώς ή Α Β  ηρύς τήν Β Ε , οί'τως τό ν/ιο J A I '  
προς το νηύ F E J .

^λλως το αντύ δ’.ά τοΰ αννημμίνον. 15
84 Έ πεΐ iativ  ώς ή Α Β  προς τήν Β Γ , όντως ή J B  

πρας τήν ΒΕ, λοι/ιή ϋρα η A J  7τρο$ λοιπήν τήν ΓΕ ίστιν 
ώς ή J B  προς τήν ΒΓ. πάλιν i .n i  ίαη ν  ώς ή Α Β ηρύς 
τήν B J ,  όντως ή ΓΒ  π^ιος τήν ΒΕ, λουιή· αρα ή Α Γ  προς 
λοιπήν τήν J E  ioTiv fig ή ΓΒ  προς τήν BE' ιαστε irnt 
σννημμένος t'x re τυΐ· τής Α Β  .τρύς Β Γ  καί το ΐ  i^g ΓΠ 
ίίρος ΒΕ, ος ίαη ν  ύ τής Α Β  προς ΒΕ, ή αίνός ίατιν τψ 
σννημμένψ ίχ τε τον τής A J  ,τρος ΓΕ  χαΐ τοϋ τής Α Γ  
προς J E ,  δς ίστιν ο αντος τψ τοΐ- i-jto J A E  ηρος το 
νπο r E J .  25

Άλλως.
85 ιη'. Γεγράφ9ω in i τής Α Ε ήμικν/,λιον το ΑΖΕ, καί 

ηχ9ω ίφοητομένη η ΒΖ, /.αΐ ί:ιεζενχ9Μσαν βί ΑΖ  ΓΖ J Z  
ΕΖ. ίπει ονν ίφάητεται μίν ή ΒΖ, τέμνει δ ί  ζ Β Α , τη 
νπο τών Α Β Ε  ϊσον iariv τψ άπο ΒΖ. άλλα το νηύ Α Β Ε  ;<··

ί. 1. ί  »«)Γ .4 1 'ΕΒ vnt^oyii — ή Ϊ{Α ηηός %ην A J  ABS, οΰΐτ.
\·4 Γο ί .  it/f adii //« (idem ante i-n'o Ce; ron· JIT .H  A BS’ . 
corr. V'̂  Co i .  i) AH Λρόί fiji· l i J i  JF . πηός ti/r t'.J .\BS, t; 
At'. Λ(ΐ0Γ ri/i· t : j  Ot. corr, 9. τό ύηό adil. V- tmi- ArtCJ
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ay ■— de : ay ~  αό : a,i. Krgo est 
[ay — dt , ·αβ — &a-uy. Hursus quoniaui «sl 
αβ  ; β6 =  γβ : βί, sutitrahendo igilur o.sl 
ay : de =■ y ,i ; βε. Diriinotido psl ay — fk : de s= 

γ ε : ε β ;  ergo 
ay — dt ■ t,i =s γε · ed. Sed donionslraluin c.sl 
[ay — i i ;  ■ αβ  =s da ■ a y : \ idssiin igilur c.sl 
[ay — dt' · αβ : αγ — dt, ■ β ί  =  da · ay : γε · td, id esl 
αβ : βε =  d a -αγ : γ ε·td.

Aliter idvm per (orniulittn ΐ'ΐιηΐ|κ>ϋίΙ»ο pruputUonis.
XVU. Ouotiiiim esl αβ  ; βγ — δβ : βε, sublraiicndo igi­

lur esl ad : yt ns αβ : βγ. Rur- 
ύ  ΤΓ~ /  sus quoniam esl =

siiblrahoiido igilur csl α γ :δ ε  =  
γβ : βε·, ita ul sil per formulam eoniposilae proportionis

id ost

αβ  ; βε sa δα · αγ ; γε - td.

Alitei·.
XVUl. Describatur in αε fieniicirmlus a^«, et ducatur

UBER VII. PROPOS. ,i5. 7 2 3

a '  ό f  /y

tangens et iungantur αζ γζ ό ί Quoniam igitur </r- 
m hm  tangil β ζ , secat autent β α , ost αβ ■ βt =  βζ-. Sed

•\. disIiD.\. BS IP. ν,Ίί(ΐοχ>ΐς adJ. di' 13. to ntoC ση ι/ΜΜήοι- 
•\(S;, to οί'ϊό ανι%μμίιον B, corr. V- ('o t«. iC' «dU. BS 44. o,\ 
ό A, e B, corr. S 4t. of̂  i Λ', »d <|Uod i aitil. A' 47. n/ add. 
BS 48. AVf add. V- fu 49. /ι/ή.Ίΐηίαι Λ, ι·οΐΐ. BS ilf i, IL/ 
AB-S, Ji ή (irfn V-, corr. t'o



τψ i/fi) r B J  tanp v/toxeirat· nat ro vm> Γ Β -J  αρα  Yaot· 
i a i b  τψ u;iii BX  ίϊιτρ«;'(ί»;» * tUars Yar; ίστιν η vnn ttal· 
B Z J  γωνία viro Β ΓΖ  γωνί^, ών ζ iiro ΒΖΕ γωνία 
ιαη iariv rij 1/γοΖ Α Γ  γωνί<(' ληι/ιη αρα  »; imo J Z E  γω­
νία loiiry i j j  ΰ/to .4Ζ Γ  γιανί*} iuiy ίατίν · ώς aqa  to  νηο 
τών J A F  nqcq το νηο τών ΓΚ.Ι, οΐτοιξ ίατιν ro  άη ο  ΑΆ  
ΐτψιζ τσ αττο ΖΕ. ύ ς  δ ί  το duo Α Ζ  n^og τυ άηο ΖΕ, 
οΐτωξ ίστιν tj Α Β  προς τ ψ  ΒΕ· ώς αρα r, Α Β  ηρος τι]ι· 
ΒΕ, οί'τως ίατιν το ύπο J A C  ηρος το νηυ V E J.

Α ψ μ α  eig τό  τρίτον ίηίταγμα την ί-'χτον προβλήματος, lu

56 ift'. "Οντος ηάλιν ϊαον τον in o  τών Α Β Ε  τψ ι-ίΐο τών 
F B J  δ$ιξαι οτ ι γίνεται ώς ή Γ Β  ηρος B J ,  οί'τως το νιι ο 
τών Α Γ Ε  ηρος το νπο τών A JE .

Έ/Γβί γάρ ίατιν ώς ij Α Β  προς την B J , όντως ξ ΓΒ  
ίιρίις τ ψ  ΒΕ, λοιπή αρα η Α Γ  προς λοιηψ  τ ψ  J E  ίστιν  
ώς η ΓΒ  ηρος τ ψ  ΒΕ. διά τά a i t a  xai λοιηη ξ Α Α  
ηρος λο ιη ψ  την ΓΕ  ίστιν ώς ή J B  προς τ ψ  ΒΕ . '-/.αι 
άνάπαλιν · ωατε ό αννημμένος λόγος L· τε τοΰ Ην Ιχί* ή Γ Β  
ηρος την Β Ε  χαι ί ξ  ο ΐ  οΐ’ εχει ξ ΕΒ ηρος τήν B J ,  ος 
ίστιν ό αντός τψ τηΰ ΓΒ προς την B J ,  ό α ϊτός  ίστιν  τψ  2ιι 
σννημμένψ tx τε τον Βι» ί'χει η Α Γ  πρύς την J E  xai ή Γ Ε  
ηρός τ ψ  A . J ,  ος ίστιν τοϋ νηο τών Α Γ Ε  πρός τό {·ηό 
A J E '  εστιν αρα ώς η ΓΒ  πρός τ ψ  B J ,  όντως τό  ίη ό  
τών Α Γ Ε  ηρός τό νηό τών A J E .

^λλως τό αντό. 25

57 χ'. Έ π ε ί ίστιν ώς η Α Β  ηριις τ ψ  B J ,  οί:τως η Γ Β  
ηρός την Β Ε , λοιπη η Α Γ  πρύς λοιηψ  τ ψ  J E  ίστιν ο)ς 
η ΓΒ ηρός την ΒΕ. άναατρέψαντί ίατιν ώς ή Α Γ  πρός  
τ ψ  τών Α Γ  J E  νηεροχψ, όντως [iarivj η Γ Β  πρός ττν

724 ΠΑΠΠΟΥ ΪΥΝΆΓδΓΗν Ζ.

ί. ft i j  «ρα A' ex ΓΗΑ ήρα S. ιήι ί·πϊ> J / . Γ  A'BS, corr. vc- 
tusla m. in A (V* Sra: »0. r(rfrop el i x t o v  Hu auclort* Simsono p. 19 
pro ηρύτον et πρΰιον H. lA'add. BS f.*·. post/«ττϊν add. ωσικ 
Ttar loiniSv A, ώ; tt; r. l. BS 18. 19, i) TU π>ι«; τψ ΒΕ xui /f



s u p j H j s i t u i i i  e s l  αβ  /ίε ^  '/β-βδ·, i i a q u c  c‘s l  γβ βδ  s =  « c  

pfi' ]ίηιΐ)υιΨωηόα» γ β : β ζ  :=; β ζ : β δ ^ ' ;  o r g o  pinjifer nimUilu- 
dinem Inunguhrum [elem. Ii) L. βζδ  =  l. βγζ. K l  quunium 
vst αβ  ·  / ie  =  βζ'̂ , nirsm ριτομίη· simililwliiiem triiiuyuhnim o s l  

^  βζε SS ^  l e y ; s u b l r n h o i u i o  ϊ μ ί Ι υ Γ  

Ι β ζ δ  — βζί  =  L βγζ [sii'e ζαγ  +  αζγ  -  ζαγ, id enl 
Ι δ ζ ί  L οζγ.

Eî go propler lihri VI prnpns. / 2  psl δα·αγ  : y£ ■ td — αζ^: «t·*. 
Si>d propler simiUluditiem triangidorum αζβ el ζεβ e.sl α β : βζ 
=  : ζΐ, .lire αβ  ̂ : βζ  ̂ =  αζ^ : ΐ,ί*, nr rur.<ius propler ean­
dem aimitihidinem α β : βζ  =  β ζ : βί. ideoque α β - : βζ  ̂=  αβ  ; β ε . 
ergo' fsl «Γ^: =  α β : βε, ilatjue α β :βε s= δα ·αγ  : γ ε·εδ.

Lemnin ίη tpriium ppilngina soxti piOblemalis.

XtX. Si rursus sit αβ·βε ^χγβ βδ, demunstivlMi’ fiori 
γβ ; βδ uy· y t : αδ  ■ δε.

Quoniam nnim osl αβ  : βδ
jV 'If j .......... . — γ β '■ β̂ ·, subdalienilo ipilur

osl αγ ·. δ ί  β  γβ : βε. Eatlem 
ralionp, quoniam eul αβ  : βγ »  βδ  ; βε, subtrahendo <>st α δ : γε 

βδ : β ε, οΐ ο contrario γε : αδ  =  εβ : βδ , ita ut sit per 
forraulnni oomi>osilae proporiionis 

r d . ‘l  _  π . };f i,| ,.si 

γβ : β δ  =  αγ-γε : αδ· δε.

Aliler idiuit.

XX. Quoniam o.st αβ : βδ  =  γβ : βε, .sultlrnhondo igitur 
<‘sl ej<: di =  γβ : βε. ConviTloinio o.st α γ : {<γ — δί — γβ ; γ ε ;

·■ Uaen praeter Γο explicat etioni V‘̂ .
< ΛιΙιΙίΙα Iiaec serundtii» f o ;  brovius eaitcm V> el .Simsonus [>. ir>.

Ι.ΙΒΚΚ VII. » BOM)S. !(β. 72Γ>

oi> Sr ίχ ΐι  his >ατίρ1» SHiiC in ABS, corr. V- Co iO. τΐ(ΐο( ri/i- lil'. 
ό «vio; ARS, eorr. V- Vo i t .  Ϊ4. xui >< IU ' noaitlii' tl.i  o< ABS, ecirr. 
ν^Γο i(!. «'iidil. ns iS. iU. ιιρος ι'ψ  .ί .ί/7 ; ΑΒ.\ leVa.l.t, VJ, 
. Ί Γ  J I ·: (·οη·. V'·* ('< 1 49. iat}i· <1ιΊ. Hu



/7s· to αρα r.ttt tiuf Α Γ Ε  Yonv )?«nV τψ f;ro ti}g ιών 
JH  ι\τ*ρο/ΐρ« *iw ri;ff iii-'. naktv m t i Ιαιαη i} A l'  

.rQog ληι;ι,]ν lijV J E  yipttut ώ$ l, AH «pog f»}»' B J ,  Su- 
kfifn ώς ή ΐώι> Α Γ  J E  ΐ,ηρορ; rr̂ iig J E ,  oi'*t«g ι' 
J A  iQos tt]»’ JH -  lu αρα i.iv τών A JE  taov fariv u-i’> 
tnu τής ιών Α Γ  J E  ι.’ΐίροχής y.ai ιης J B '  ώς Ιΐρα τύ 
Lfit Γί'ι; ηϋν . / / ’ J E  ί:ΐίροχήι; xui «»'g ΒΓ rj.o; το ΰπό 
τί,; τών ΑΓ ΑΚ ijrspii/T,; /αΙ τ/,; J H ,  rni-ttariv ώς ί· ΓΒ 
:ιρος την B J , οίτως tu ί.ιό  ΑΓΕ ηρος τό ίη ο  A JE ,  
ίΐηίίρ: ~  Ιυ

‘ί/ίΜος th αν ίό .

&8 κα'. Γί}'ρία[ϋω h ti της l ’J  ημιΧΓ/.Ιιην τη r Z J ,  iifu- 
ηιημίνη ηχί^ω η Β'/., y.ui fueur/^Dioduv ui J'A  Ι'Ζ J'A  Ι'.Ζ. 
ί /rtt (\lv ttt Ι . Ί ο  Α Β Ε  ιαον iativ τψ ν:ιο l 'B J ,  «λλβ τό 
ί;ιύ  r B J  l'tmt’ ίατιν τψ uno της ίψαίΐτομίνι^ς τής ΒΖ, ΐί 
■/.ui ΓΟ ί.'ίο ■ηί»' Α Β Ε  αρα tativ fotiv  τψ a ;to  της Β'/.· 
γωνία αρα  ί, νπο ΒΖΕ γΐϋνί(( t/j ΐαη ίατίν. αΧλα xui 
ίΐλη η vrtti B Z J  tfj νπο Ζ Γ Β  ιυη ί α ι ί ν  ).οιηη αρα η ί:ιό  
E Z J  γωνία knirifj τ^ νπο ίιΰ»' Α Ζ Γ  ϊαη ία τ ίν ' ώς αρα  
ro απο  ΓΖ .Ύρος το απο Z J ,  o i-iw g  ίατιν το ί·ηο ΑΓΕΊά 
■ιρι'ις τό ίπ ό  J J E .  ώς ό ί  τό άηυ ΓΖ :ιρός τό arto Z J ,  
ηνηος ίατίν η ΓΒ πριις την B J ·  (υς aqa ί; Ι'Β πρός τι̂ ι 
B J ,  όντως ίατίν τό ίπ ό  Α ΓΕ  πρνς τό νπό A J E .

S9 κ,ν. Ε ΐ9 ίΙα  ξ Α Β , χαί ί : ι ’ α ιτή ς όνο αη/ΐίΐα ιό  Γ 
J , ίατω  δ ί ώς / ΑΗ .ιρός tî v ΗΙ\ οΐτως τό απ ό  ΑΑΆ  
πρός ro άιιό J T ·  οτι τό ίπ ό  τών Α Β Γ  ϊαον ίατίν ιψ 
άπό τής B J .

Κίία&ω Tfj l ' J  ΐαη η J E '  δ ιε ίό η ι αρα  γίνεται ώ<;

S. ΑΓ.ΐΐ. Α. tiistiiix. HS, ίΙ»“ΐη vs. 6 7. «. η«ι· A lirjr . v.ityj- 
οχι'ί κ«1 Τι],· .Ili lovrtatii· ,\BS, corr. V- Co » . ovtm A‘ BS
10. V, o Λ, S:in> fihi Paris. 1S6S S. nm, B t i .  x « 'n ilil. BS
13. t/ HX V- ('tl l>ro ή Vy. xici inli-r liiwas ailil. /VT et /.V
d<l<). Cu 15. /(Tli A'H$, ilem v<>. iO i i .  x,/iiil<l. H.s ik. t« 
r.i A. distinx. BS 45. >) Ali .-lifin riji' ItJ .\BS, η ay itQoi i»;i 
V-, corr. Co
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ei-jio <*st a y  ■ y t  =  'a y  — δ ΐ  ■'/li. Hursus qu tm ia in  .suhlni- 
hetiil» fil ay : de =s αβ  : βδ, «liHmendo osl

......................  ay ~  δε : 06 =  α δ  : δβ : il;ii|ui·
“ >' η δ ·δ ί — ay — δί δβ. Κημ»

{αγ — δι. ■ γβ : !αγ ~  δ ί ■ δβ =  κγ ■ γ ί ; α0  ■ όί, ϊιΙ f>t 
γβ  : βδ =  αγ γ ί : αδ ■ δ ί, q. β. d.

Aliler iilriu.

XXf. Discribatur iu reclu γδ sfuiiciroulus γζδ; ducaliii 
lanpens β'2, iun^anlurejui* α ζ  γζ δζ ίζ. laiti (|ui(i c.v hyin,- 
t/iesi i*st α β -β ί  =  γβ·βδ, atque eliant fiiim βγ el tan­
git βζ' γβ ■ βό =  βζ ,̂ ergo αβ ■ βε =  βζ ,̂ et [ter liruportionem 
αβ : β ζ  — βζ : β ί. lirgo pnqttn siiiiilHudinetit trinngiiionm

f.lRKR Vft. l ‘Ri)l*OS. :I7. 7 2 7

'/ <i t

αβζ ζβε fsl L βζί == L β»ζ· Swl φιιιηϊαιη ftinm eat γβ · βύ
— βζ ,̂ ΗίκΙΐ'ΐη ratiotif pynpti·)' Hhiiililnilhii'») Iriiinfpthriim ζβύ 
γβζ est βζδ !=s l_ ζγβ . siro [_ β'ζί ίζό  =  L β αζ  -f- αζγ ; 
subtrahendo i»itur est L ιζό =  L ζ̂γ· Krgo propter lil>ri VI 
propos. I i  e.rtr. ' est γζ  ̂ : ζ&̂  =  αγ · γί : α ό  · δε. Sed prop­
ter iimilitwlinem triaiii/iilDnim γβζ el ζβδ <·.ίΙ 

γζ : ζδ =  γβ : βζ  =  βζ  : βδ. itiKfue 
yL"·* : ζδ‘̂ =  γβ'̂  : βζ-, ,siri‘. (piia γβ βζ β0 priiportiiinali'.'! 

.'iunt.
-  /'.·ί :

lirgo est γβ : βδ =  αγ ■ γί : α δ  ■ δί.
XXII. Sit reota «//, im|iu< ea dii» {mnola yiH: sit autem 

(ίβ : βγ =  r«)J . όγ·: dico es.se αβ  βγ =  ,/di-.
Ponattit' td =  δγ: dirinieudo ίμΐΐηι· e.st

I j lltu ii' iilirrutii prupusitituiis κιΐ|ΐηι (·ίΐΒΐ»ι· t':ivuni iiitiiravil Siiii- 
suRUS |i. dU ooll. p. Ιβ : ri’ lii)uoruiii i|uu>> iii lini; lt'iiiin»lt> t)('mi>i>slriiii(iu 
addidimus auetur fs l Co



ij Α Γ  7ΐρός τ ψ  Γ Β , οί'τως το υηα Γ Α Ε  ηρυς το «ito 
V J, ttw fiariv 4>ρος το ιή ο  Ί ε ίΓ .  ώς δ ί  Α Γ  άρης τψ  
ΓΒ , οΐ'τίος ίστίν xotvoH ίίψους ααραληψϋείσης τής Α Ε  το 
vjfii των ΓΑ Ε  προς το ίη ο  τΰίν Α Ε  Γ Β · Ιστι* αρα ώς 
to  ο»ο τών ΓΑ Ε  ηρος το ino τών ΑΚ Γ Β , οί>ΐο>; το όκοΓ» 
τών ΓΑΚ -κρος xi υπο τών ΕΑΓ· ϊαον αρα  εατίν το ttrij 
ιών Α Ε  ΓΒ  τψ ίη ο  τών ΕΑΓ. ανάλογον χαί m vittni 
ίατίν ώς ή Α Α  ιτρος τήν ΑΕ, τοντίστιν 7ΐρος τήν ΑΓ  ̂
ΐιί'ηος ή Α Β  αρος τήν Β Γ·  χβί 5λ»/ αρα ή Α Β  προς ίϊΧψ τήν 
ΒΑ ίστίν ώς ή Α Β προς τή* ΗΓ· το αρα  ί’-το τών Α Β Γ ΐ»  
ιαον ίστίν τψ  άηο ττ,ς ΒΑ, οιηρ ·. ~

90 ”Εστω δή πάλιν ώς ΐ/ ΑΒ ^ιρος τήν ΒΓ, οί'τως 
το άπο Α Α  πρης το άπ ο  ΑΓ· iht γίνεται \'αον το iiro 
Α Β Γ  τ<ρ άπο  ΒΑ τετραγώνψ.

Κ εΐαϋω  τ  ̂ ΓΑ ιση ή ΑΕ· χατά διαι'ρεαιν αρα γ ΐη - \h 
ται ώς ή Α Γ  προς τήν ΓΒ, τοντΐστιν ώς τύ ί α ο  τών Ε Α Γ  
ηρύς το  ν/ιο τών Ε Α  Β Γ , οί'τως ιύ νηο τών Ε Α Γ προς 
το νπο τών ΓΑΕ' Υσον αρα ίατίν το νπο τών Α Ε  Β Γ  τψ 
νπο τών ΓΑΕ. ανάλογον χαί διελόντι ία τ ιν  ώς »' ΑΑ  
ίτρος τήν ΑΕ, τοντέατιν πρύς τήν Α Γ , οί'τως ή ΑΒ προςΐ» 
τήν Γ Β · χαι λοιπή αρα ή Α Β προς λοιττήν τήν ΑΒ ίατίν 
ώς >1 Α Β  πρός τήν ΓΒ· το αρα ίπ ο  Α Β Γ  ι'σον ίατίν τψ 
άπ ο  Β Α  τετραγώνψ,

91 ΧΟ. Ευ!>εϊα ή Α Β , χαί ία '  αντής τρ ία  σημεία τά Γ  
Α  Ε, ΐστω  δ ί ώς το ίπ ό  ΒΑ Ε ηρος τύ νπ ό  ΒΑΕ, οί'τως-i:i 
τύ άπο  Α Γ  προς τη άπύ ΓΑ' ίίτι γίνεται χ α ί ώς το h io  
ΑΒΑ πρός το νπό Α ΕΑ , οί'τως το ά /ro Β Γ  πρύς το 
άπ ο  ΓΕ.

ΕιλήψίΗύ '/άρ ισότητας σημΰον τύ %, ω ατε ϊαον είναι 
τύ νηύ τών Α ΖΑ  τψ Ιπ ο  BZE' εατιν α ρ α  ώς ή A'/.:w

72S ΙΙΛηΠύϊ 2VNAIl>mS Ζ.

1. ovrw A‘BS ΐπο TAT. V- Co pro i no r j  3. leil A«BS 
x o ir if ΰψος ABS, corr. V* Co 4. nat' -IV .rit A , distinx. BS 
.1. e. AF, i'H — ιώκ ;nnlc ΚΑΓ, ndit. (minus recte jKist F.jrtuiti, Cn: 
tivim TO im i »<Sr Γ.·/Λ jrpof το ίη ο  riji ,^ί^ΓΙΙ 9. «(in add. Hu
H . «/ro ailil. V-Cii, τζ« add. V- Ii. *;^edd. HS 17. inp r. lltl'  
ABS, dislinx. Co 40. JH  V- t'o pni i/ Α Γ  40. 41 . »(|i·



αγ ■ γβ — αδ  ̂ — 0·/"̂  : δγ ,̂ */<■« propter elem. 2, (i 
=  γά · αε ; δγ ,̂ ίιί est quia δγ =  « ί 
β  γαΌΒ : εδ·δγ.

Sed ndsuniptA (;oni'
β ..............f rf y "f muni altitudine m

[sive mulliptieula
proportione cum at', p.st ay : γβ γα·αε ·, ae · γβ , itaque 
γα · ae : ae ■ γβ =  γα · ae : ίδ  ■ δγ ; ergo αε·γβ  =  ed· δγ. Per 
proportionent esi ae : « i  dy : γβ, et componendo αδ : 6t 
τα δβ : βγ, itaque ((juia de =  δγ) tota ad +  0β ad lolaiit 
δγ +  γβ, ifl est αβ : βδ  s= δβ : βγ: ei^o p.sl αβ βγ s= βδ'\ 
q. e. d.

XXIII. Iam sil rursus α β : βγ -  αδ^ : δγ"̂ ; ned sil αβ  <  η δ ; Prop
dico esse αβ ·βγ  — βδ'̂ .

I.IRER VII. >>nOI>O.S. 38. 39. 729

fi Ponatur δ ε  =  γ δ :  di­
rimendo igilur ΓιΙ

αγ : γβ SS «d* — d;*̂  : dŷ , id ost, ut supra denmistra-
vimus.

ea -ay  : t a -βγ =  e a · ey : γδ·de; ergo 
εα·βγ SS γδ· de.

Per proportionem esi ae : ed =  d/ : γβ, et dirimendo α δ : di 
=  δβ : γβ, itiKjue (quia de =  δγ sublraliendo αβ  : βδ =  
δβ  : γβ; ergo esi αβ·βγ  st βδ .̂

XXIV. Sit recta αβ , inque ea Iria puncta y d e; sil Hroi·. 
nutem β α ·α ε  : βδ· δε — ey'·* : yd̂ ; dico fieri α β ·β δ  : a e-ed  *® 
=  βγ  ̂ : γ ε ί

Sumatur enim
a  + J .....- Γ   ̂ y  aequalitatis punc-

'  tum ζ  ila, ut sit
α ζ 'ζδ  — βζ'ζε'). Εηζο propter .w/wi/M lemma l  extr. in 
.<ierlionem determinntain esi αζ :ζ δ  =  β α ·α ε  : βδ · ds. Sed t-.v

*j Sccetur «f in puncto ί  iln, ut sil αβ : ύι <= α ί : { t ; ι>γ«« siili- 
Iralipndo csl / i f : e  « i :  ff, ilmjuc nf-fit =  βζ-ζ ί Ĉn .

Ϊ Ι . epn »} J t i  V'·* f'o prn ί”ρα i; /V? 48, ώ» !, . / / i  Cn. ώ{ Sj li.1 V- 
liro άς  ή .ir  8 «. O.M. BS H. 85. κ- / . J i :  .\. tlislinx. BS

Pttppttii II.



ττζος τψ  J Z ,  οϋτως γο νττα Β Α Ε  ιτ^ίις το νιιί> B JE  
•λήμμα h  ^ιαρίϋμί»^!. lag de το ύ » ί  Β  A l i  ιο  
υηο B JE , οί'τως ίοτϊν το d/w Α Γ  ίτρος τύ ά/τό VJ· χαΐ 
ώς αρα  η Α Ζ  ηρος την Z J ,  οί'τως τη άηύ Α Γ  ηρος το  
ά π ό  r j '  το αρα  iub A Z J ,  τοντϊατιν το νηο ΒΖΕ, \αον~> 
ίατιν τφ  άπο Ζ Γ · ίατιν αρα ώς η ΒΖ ιιρος την ΖΕ, οί'­
τως το άπο Β Γ  προς το άηύ ΓΕ. ώς όέ ίατιν η ΒΖ προς 
την Ζ Ε ,  όντως ίστίν το ίπ ο  A B J  ηρος το νηο A E J ·  
x«t ίίς αρα το h m  A B J  προς το νηο A E J ,  ούτως ίστίν 
το άη ο Β Γ  ηρης το άπο ΓΕ. 1·)

)ίλλως το αιτό. ’ ’’

ί12 Ί&. ΓεγράφΟ-ω ίη ι τΰν Α Ε  J B  εν^ΐΐών ^μιχέχλιη 
τά ΑΖΕ -JZ B , χαΐ 1·ηζΐίχ»ωααν « i Α Ζ  Ζ Γ  Z J  ΖΕ Ζ/ί. 
ίπ ε ι  ονν at νηο Α ΖΒ J Z E  γιονίαι δναιν ορ9·αις Υιιαι t i-  
aiv, εατιν α̂ α ώς το νπο Β Α Ε  .τρο§ το vito B JE ,  ortwgKi 
το ά .Ί Ο  Α Ζ  ηρός τύ άπό Z .J, ώς δ ί  τό νηύ HAE ιιρύς 
τό ί',Ύο B JE , ούτως ιο άπ ό  Α Γ  πρός τό άη ό  ΑΓ· ώς 
αρα  τύ άηό Α Γ  πρύς τό ά ;τ ί Γ .ί , όντως τό α:ιύ ^/Ζ 
ηρύς τό άηύ Z J ,  ωατε χαι ώς ί· Α Γ  ηρός την F J ,  οί'­
τως Α Ζ  ηρύς την Z J -  δίχα αρα τέτμι,ται η t n o A Z J  i" 
γωνία Ttj Ζ Γ  εν9εί{(. άλλα χαί ίχβληθ-εΐαης τής ΒΖ ίη ί 
τό Η , ιαη ίατίν η νίΐό J Z E  γωνία τή νπό ΗΖΑ  jwi7« ■ 
ίίλη αρα  η ύηό TtSv ΕΖΓ ολη τή νηό τών ΓΖ Η  γωνί^ )'at̂  
ίσ τ Ι ν  Ι3ϊΐν άρα ώς η Β Γ  ηρύς την ΓΕ, οί'τως ή ΒΖ πρός 
η]ν Ζ Ε , χαΐ ώς τό άπό ηρός τύ άηό. άλλ’ ώς τύ ά η ό-j:,

730 ΙΙΛΠΠΟΪ ΣνΝΛΓβΙ’ΙΙΣ /.

4. ί·ηο /I 1Τ·1 A'S, 'rna κ5ι· ,*<» Β ΐ . 3. ./()(ΐί ?« ϋπο pSt V ί'χ, 
ίίοόί ιό  ΰ.Ί0 ί ϊ . ϊ ϋ  ABS, om. Peris. Ϊ3βχ 8 . tax\ A'B.S Η. linei- 
ilemonstratio nt> ιιΗυ soriptorc adilila i-ssc vidciur 4 i .  *t' gdd. V 
t.·». T« J X  l·. i ~XH AB. rorr. S i l .  S*. tn i to  Iv AB, corr. .S 
4«. (a m  «V< «d<·. BS conf. p. 70«, 18. 714, I. i " . 71*, 89. 7 ίί. i i .  
7S0, (i. 734, 17) ir». xit) ώ; τ ό  « iri  .Trpof to etiio srriplor hnius l<n i 
hrevius [losiill pro xai ώ ; ta a t o  HI' ,ιρόί t« κ.ιό / Χ ,  ο£ίω« ιό ι ιίκ  
Ι1Χ 7>ηό{ τη Ktth Χ Κ . Ul rerti* iidnolanl V- t*l Cn, noqac tamen, ί·Ι 
<}Hod Co vult, scriptura fodicis pni corrupto iialiendn e<l



I.IBKR VII. PROPOS. Ϊ9 . 731

ht/pothem' osl β α -α ε  : β δ - i e  =  ay* : yŜ \ erj?o eliam αζ  : ζά 
== n y *: j'i*, flaque yropUn' Imuw XXII esi αζ -ζά , κί »*sl 
βζ-ζΒ==ζγί. Kqio propter lemnm XXIII nnversum'] esi 
βζ : Ce =  βγ  ̂ : yt\ Sed propter lemma l  esi βζ : ί'ί =  
α β -β ό  : a e -ed :  οηξο etiam αβ·βό : α ε -sd =  β~/̂  : ye\

Aliter iitcm.

XXV, Dc‘S<-rii>iiii(iir in roc.lis ae δβ  semicirculi αζβ ύζί,
iung^nluniue at 
ζγζδζεζβ . Ouol 
niam igitur anguli 

αζβ +  δζε î(l 
est αζε δζβ 

duobus rectis ae­
quales sunl, iirup- 
ter lemma 17 est 

β α -α ε  : βδ-δε  
=s «!? : ζδ ,̂ sive e.r hfpotfmi 
== eyi : yd2.

Ergo ey* : yd* =: « P  : 5d*, ilaque eliam «y ; yd — «C : d̂. 
KrRO propler elem. 6. .> angulus «Cd rentii cy l)ifariam sw- 
lus est. Sed produoUl βζ ad eliam anguli dCe el ηζα, qiiiit 
commune complemeiilitm αζδ hnhent. inter so aequales sunt: 
ilnque etiam angulorum summae aequales, id est ety =  y&;. 
Ksl igilur βγ : ye =  β ζ : ζε''), ilemque qundrata. Sed /jco/j-

l) Hoc Icnima cilnt Co; ipKaii) (Irinnn.slrittiuneni nililil .‘̂ iiDSonus 
p. 46 ,sq. ;ac siniilitKr V*· sic fere: ((iinniam est fii- i> =  sj '-, pei' pr»- 
portinneni csl flC: C}' =  Cy ■■ i f ,  sivo tnia ad lutam jly : yf =  : Cy. 
Esi ntilem 'piem, fi, i t  <·<ιι·οΙΙ. *■ /iC: Cf =  β ί '- : ζ)·-, Ρΐ, quia ,C ’ : ij'-
— fiyi ; J't*. esi igilur /SC: C» =  /Ϊ)'* : p'-.

*) Quia triniijiuli ftCt «ημηΐηκ (‘ xlcrinv ^^η rorlii γ ζ  hifarinni illvisiis 

psi. T lip o ifin a  cntisfilu il pI dpinniislral .*<iiii':i>uus. Ihv Hfuienis o f  EmIitI 
lili. fi (iroii, iV 'p . Ι,Ίβ «'ilil. H ,  l.ni\<lini 1«8< ·. I f lh<' <iu(ii'<ir(i atij//i· u/ « 

IHiwiile mafle ‘hy prw luiiu ij une o f  ili s iilfs . he d iriiln l iato lii-a eqmil 
a iiiiln  hn a  stniinht lini- w hiiii rti.v« nils tlie /"(.«■ Ih -
iicfiri'!·!! (Hp iHriiliiii/ liin- riiirf tlii' ικνίιγιιιίΐίι'α n f th<· hiini·, liiiri- llu· JiiDii· 

rntii) irUirh fh> oth*·!' .'iV/c.v n f th f  Afir»> Ui uitnfhft' cp l.

i : '



Β Ζ  το άπο  Ζ Ε , oSrtag ia r h  χύ in o  A B J  nqos τυ  
υ;ιο ^ E J '  Xtti ώς αρα το νηο A B J  ηρο$ ιύ i.fo  A E J ,  
όντως το άη ο  Β Γ  προς τό άη ο  ΓΕ, 8ηβρ: ~

93 χ ί'. "Εατω jtdXiP ώς τό ίπ ό  Α Γ Β  ^ρός το  νπό Α Ε Β , 
οΰτως τό άη ό  r j  πρός γο άηό J E '  8τι γ ΐη τα ι  ώς γο5 
ί'πό Β Α Γ  ηρός τό ίπ ό  ΓΒΕ, oihως τό άη ό  A J  ηρός το  
άίτό J B ,

Ειλήφ&ω ηάλιν Ισ^τψος σ ψ ύ ο ν  τό Ζ ,  ώ α «  «ον 
είναι τό νπό τών Α Ζ Β τψ νηό τών ΓΖΕ. iitTtv 8ρα ώ ς 
η Γ Ζ  πρός τήν ΖΕ, οΐτως τό ν:τό τών Α Γ Β  πρός τό ί’.τοΐι· 
τών Α Ε Β . ώς δέ τα νπό τών Α Γ Β  πρός τό ίπ ό  τών 
AEBy  ο€τως τό άπό F J  ηρός τό από J E  · n̂ al ώς αρα ή 
ΓΖ πρός τήν Ζ Ε , ο$τν>ς ίστιν τό άη ό  r j  πρός τό άη ό  
J E  · ιαον αρα  εστιν τό νπό ΓΖΕ, τοντέατιν τό  ίπ ό  Α Ζ Β, 
Τ(β ά π ό  Z J  · ίατιν αρα ώς ή Α Ζ  πρός τήν Ζ Β , οί'τως το  1» 

ά η ό  Α Α  πρός τό άπό  J B .  ώς 0έ ή Α Ζ  ηρός τή» ΖΗ, 
Οντως Ισττν τό έη:ό τών Ε Α Γ .π ρ ο ς  τό  ί'πό ΓΒΕ- εατιν 
αρα  ώ ς τό νηό Ε Α Γ  πρός τυ νπό ΓΒΕ, όντως τό άπό  
A J  πρός τό ά π ό  J B ,

732 ΠΑΠΠΟν irNArerilS

Άλλως τό αντό. 2ιΐ

94 xC· Γεγράφ&ω περί τάς Α Ε  ΓΒ ήμιχίχλια τά Α Ζ Ε  
ΓΖ Β , χαί έπβζβύχϋίύσαν α ι Α Ζ  ΓΖ  J Z  Ε Ζ  Β Ζ . ϊση αρα  
ίατίν η νπό Α Ζ Γ  γωνία τβ ύπό ΗΖΒ γωνΐψ · (στιν αρα  
ώβ το  υπό Α Γ Β  πρός τό ίπ ό  Α Ε Β , ο ΐτω ς τό άπό ΓΖ  
πρός τό άπ ό  ΖΕ. ά ς  δε τό ίπ ό  Α Γ Β  πρός τό  νηό Α Ε Β , 2·ΐ 
οϋτως ήν τό  άπ ό  Γ J  πρός τό άπό J E  ■ χα ΐ ώς αρα τό 
άη ό V J  προς τό άπό  J E ,  όντως τό άη ό ΓΖ  πρός τό άπ ό  
Ζ Ε , tSare xai ώς η ΓΑ πρός τήν J E ,  οΰτως ή ΓΖ  πρός 
τήν Ζ Ε · ϊαη αρα iariv ή οπό r Z J  γωνία τ§ ύπό J Z E

8 . om p  BS, ό'Α ί. * ς ' add. BS 8 . 9. ίαον tlra i add. Hu 
t i .  itel ώί «ρη — 44. J E  om. S Co 47. Γ β Ε  Co pro ύ.τύ 
Γ Η  49. S u t Q  BS. 0 Λ 1 0 . hoc lemma idem scriptor, qui XXV, 
^ldis.<!e videtur Sl. χ ί  add. BS MXn corr. A> ex .H ^Jlam cii 
n#f migravit in B; i i .  i a o  jtF.B  Hu auctore Co pro vno JF .K  
48, 49. ώβΐί — ίη» XK om. S (’o



ter lemma VI esi βζ* : α β ·β δ  : as td ; ergo etiam 
a ft ·βά ■. βγ  ̂ i q. e ,  d.

XXVI. Sil rursus αγ·γβ  : ae-e fi ^  γό^: «}«*; dico fleri Prop. 
t a - a y  : γβ-β6 sz arfi ;

LIBEA ν π . PROPOS. 40. 733

a Y  ά  e  f i  ζ

Sutnatur rursus aequalitalis punctum ζ  ita, ut sit α ζ  · ζβ
— γζ·ζ« **’]. Ergo propter lemma XIX esi γζ : tt  ~  ay · γβ : 
ae ■ efi. Sed ex tiypot/iesi csl ay · γβ : a t ■ εβ  =  γδ' :̂ δί\ 
iUque y t : ί ί  =  ’/δ^ · δε^. Ergo propter lemma KXIl esi 
γζ'ζε ~  ζά ,̂ sivo ex  rutixiruclwne αζ·ζβ  ζδ^: itaque prop­
ter idem lemma coniersum') est α ζ  : ζβ sz «rfi : δβ .̂ Sed 
qvia in recta αζ tria sitnl ριαινία estque α ζ ·ζβ  ss γζ· ζε, 
propter lemma XVI est αζ : ζ ί =  εα ·α γ  : γβ·βε; est igilur 
a s -a y  : γβ·βε SS αδ^ : δβ'̂ , q. ι*. d.

Aliter idem.

XXVII. Describamur in rectis αε γβ semicirculi «Cs γζβ, 
iunganturquc aC γζ δζ εξ βζ. Est igilur, quia Lyte commune com-

___  plementum est. L »ζγ
^  , — ί«ζβ· Ergo propter

libriVIpnpos.lSextr. 
est αγ-γβ : α ε ·εβ  =  

ί , yP  : C«‘̂ . Sed OT
/ V pothesi eral ay · γ β :

«  y ...... ^ ......... l  >  «e . i/i =  y(}2 :
esi igilur γδ' :̂ δε^ =

; ts\  ilaquc etiam y i : i«  =  γ ζ : Ergo propler elem. 6. 
.> est L γζδ =  i  ite . Sed , ut supra demonstravimus, esi

**) Aequalitatis puactum ζ in productii αβ  ita sumitur, ut sit }·ζ : ϊβ 
=  ay  : ijS; erit igitur lota ad totam «C : fi <= γ ζ : ζβ, ideoque =  
3'ί· C#· CoDf. Simson. p. 89 sq. <78 sq.

4; Vide append.



'/tiivitf. ίατιν όέ nai η r.To yvtvht τή ruo bZ.U yut~
i'i^· o?.ii ftQu if VJIO J i Z J  y w ia  Slff: τή νηά B Z J  yutviijt 
ΐαη έατΙν  lug αρα  το ά :ιό  Λ'/. ;ιρυς το ά :ιό  ΧΒ, ovtMt; 
το ά/ιο A J  ίό α,ιη J B .  ώς δέ το άη ο  ΑΖ JiQog 
το ά;ι6 ΖΒ, oPrtog έατίν το hro  E A I' :iQog τό νηό ΓΒΚ - .ι 
aatw αρα ώς Ά  \>πί> ΚΑΓ ί:ρο; χί» ΰ“ 0 ΓΒ Κ , oEiws τΐ α .ιυ  
A J  rrpog τό άη ό  J B ,  Ηπερ: ~

Αήμμαια χρήσιμα sig τό δεΐτίρον διωριαμένι^α fOfiijg.

ί)5 α'. 'Έστω evittia Α Β. /.ai τρία σ ι,μ ύα  τά  Γ  J  Ε , 
ώ'σ*« τό νπό των A J V  ϊσην sh a i τψ ί ;ιο  τών B JE , x a tl»  
συναμιροτέρψ Tij Α Ε  ΓΒ  ισι̂  χΰσ^ω  »; Ζ · οτι y in ta i τό  
μέν ν :ιό  «c5v Ζ  A J  ίσον τψ !·κό τών Β Α .Ε , ιό  δέ ίνιύ 
τών Ζ F J  ίσον τψ riro τών Β Γ Ε , τό δέ ν :ιό  τών Ζ Β Α  
ισον τψ Ιτνό τών Α Β Γ , τό δέ νηό τών Ζ  Α Ε τψ iVro 
τών Α Ε Γ. 1)

'Ensi γάρ τό ί;;ιό τών A j r  ϊσον τψ νηό ιών B J E ,  
άνάΧογον y.ai άνά;ιαλιν y.ai ο?.ι, ηρός ολην καί avv9tvtt 
ώς ανναμψότερος ί· Β Γ  Α Ε , τηνιέστιν >■ Ζ , .ιρός τίν Α Ε , 
ουτω ’̂ ή Β Α  ηρός τήν Α Α  · to ίίρα vrto τών Ά A J  ϊσον 
έστίν τψ ίη ό  τών Β Α Ε . η άΐιν  έη ει δ'λ»; ζ Α Ε  ηρός ίίλι̂ ν i» 
τήν ΓΒ  ίστίν ώς ή E J  ηρός %ι\ν J r ,  σνν{^έντί έστίν ώς  
σνναμιρότερος ή Α Ε  ΓΒ ηρός ιι̂ ν Γ Β , τοντέατιν ώς ή X  
ηρός τήν Γ Β , ο ί’ηος ή ΓΕ  ηρός τήν ΓΑ · τό αρα ίη ό  
τών Ζ  r j  ϊσον τψ νηό τών ΒΓΕ. τά  n rr«  χαί έηί τών 
Κοιηών γίνεται αρα  τέσσαρα.

96 3'. '‘Εστία νΐ·ν ηάλιν τό ν;ιό ιών Α Α Γ  moi· τψ νηό 
τών B JE , χαί σνναμγητίρψ tij Α Ε  Γ Β  ϊαη χεΐα&ω ή Ζ  · 
οτι ηάλιν γίνεται τέσσαρα, τό μέν νηό τών Ζ  A J  Ϊσην 
τψ νηό τών ΒΑΓ., ro οι ΰπο τών Ζ ΓΛ ϊσον τιϊ> ίι«ο tciv

ϊ . ί·/ιβ . i Z J  V- pro ('.ΊΟ r x J  iidcni iii t.iiliiiii vcrsiiinc signitiruvii 
Co) 3. ano j y .  V·* prn «no J X  'ulcm in i.al. vors. Co r>. ι'.τί. 
Ε .1Γ  ne  auctoro Cn pro vno ΑΚΪΓ 0 . ia ttr  uqk -  Ι .ιό  Π{Κ  ixkt. 
Ge auctore Co 'ilc forrouUi laiii· ««« tii  conf. Hiiiu\t. a<t p. ~M, H  
tt. « ' add. BS r«  r J / i  AU.S, <tisiin\. V t i .  iwi κ ί . /  AIIV', ?tui 
i a »  S. ilistinx. Htt tS. td i / I c j  ABS ίβ'» ϋΙΤ> va Cw i>ro i<«r
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L — L · tUu|uc· ctiaiii ΗΐιμυΙυιυηι suiiiiiint* aiftjuah s 
sunly td est αζό  =  iir^  fnoftler Hnm. t. ♦.■. « !t « f : 'Cft
=  αδ  : όβ, sive αζ- : =  aS -: δβ'̂ . Sed μΐΌρΐΡΐ· libri 17 
propos. I i  esi αζ^: βζ^ =  «c · o/ ; γβ ■ β ε ; οι·μο εα ·α γ  : γβ · βε
=4 α δ ’̂ : όβ ,̂ (J. C. d. 

r.K)l»ATA ITILI.4 ΛΙ> SECINDI» LIBRIS UKTERniNATAC .«KCTIUXIS.

I. Sil r«.‘cla αβ , ol iit ra Irin puncia (5 t tla siiiiiun- 1’·"(> 
tiir. ul sil α δ -δ γ  =  βό δε, ae poniiltii· rcriii J  =  ot +  γβ: 
ditro fieri 2 · α δ = ί β α · α ΐ ,  ιΊ ~·γδ — β γ ·γ ε, ct ζ· βδ s= 
αβ  · βγ. cl ζ· dt =  αβ · εγ.

LIBER VU. Ι'ΒΟΡΟϋ. * l .  i 2. 7 3 ;,

ft

(Quoniam enim e.st 
α δ  · dy =  βδ· d«, per 

proportionem e.sl 
δγ : βδ s= δβ : αδ'). 

et tolH ad luliini
γβ : β ί =  δβ : α ό , el componendo γβ η « « :« «  =  αβ  ; αό, 
id est ζ  : a t ~  αβ  : α δ : ei-μο esi ζ αδ  =  β α -α ε .  Hur.sus 
<}uia Iter prnpurlimeni rsl αδ : δβ =s εδ  : όγ, fl tota <ui ttiliun 
ηε : γβ =  εδ : δγ, coni[>oneniio est αε  -f- γβ : γβ =  ;·ί ; γό, 
id esi ζ·γβ  — γ ε :γ ό :  ΐ'τμ,ο Ζ-γδ =  β γ -ye. Eadein etiiim in 
reliquis dfmimsfrunliir: tiunl ijjilur (piatuior qmie dirtii .<111111.

II. Sil nune rursus αό·όγ =  βδ ·δ%, ot ponalur rerta t'n)i'. 
“ s=s « f - K  : dico rursus liert r|ua(tuor, .srdic- t ζ · α δ =

* Sic .«eruiiiluiii Siiiisuntiiti p. 33 ; ΐΊΐιιΙΐίΐ iiit<'l'|tiil!ilor qui x a i < tr«- 
r i t t l i f  addiillt, per ambages \cihiit "|ipi· proportioiirm <i) : tSy =  nit : A/I. 

et e colilrarlo r fj': t<T r= ΰ ,ί  : «J".

Α Β Γ  13. U. lil di ίηό  rwi /. K J  — »u5i .-//< /'iiiii. H'Sco<l. ('u 
I.H. T<»1' X O J  A U . XM : ABS 4li. ro  ι λο loir «SJ H. teli 
ί'.Ίο r<tfi' Α . ί Γ  .\, itji int! ttm· «;*ιϊ S im»I. I'u rijt ί·.7ΐ» liur jVtJf II.'', 
ro ett*. AV t7. xai a ia :ifih i'  tlt'1. Sitnstuius p. 33, afjti cniti. Hn
18. ή ϋ Γ Α Κ  A. «listiiix. HS 4». i»ii z T j  ABS. distinx. Hu iv . tim 
B A K  Vi f o  pro T(MI lUIC t t .  τ!,ι· J l ' ^  Co prii ίψ· J I '  i i .  .7 i>, 
rtji· om. A', add. in niarp. Λ·' a i. tiSi· / ' / ' J  ABS iH, (t add, It.s 
ii5v A J r  Co prii tmr A t ' J  i l .  av ia fiifirum  corr. BS i 8 . im  
X A J  pl simiiitor posttiae us<|ia< »il tap. 410 AIIS, dî ltii-X. Hu ίριιΗίηι 
cUam \ x'el V̂  i*J. /f.i/.' -  inh i«5i· add. (Vi



Β Γ Β , το δέ νηο τών Ζ B J  ϊσον τφ irco τών /ίΒ Γ , το  
δέ νηό τών Ζ  J E  νφ ναα τάα  Λ ΕΙ\

Êrrei γάρ τό vrro τύν A J F  ϊαον ίστιν  τψ νηό τών 
B JE , άνάλογον /.βΐ άνάιίαλίν -/.ai ληι,τη rcpog Χοιπην χαι 
συν^έντι tariv αρα ώς ανναμιρύτίζος r. Α Ε  ΓΒ  ττρός τήν» 
ΑΕ, οΐτως ή Β Α  rigog τί̂ ν Α ./. ανναμιρότΐψις δέ η Α Ε  
ΓΒ ϊαη έατιν τη Ζ· ίατιν αρα  ώς η Ζ  rτρόg την ΑΕ, οί'­
τως ή Β Α  ηρός τήν A J ·  τό αρα ναό τών Ζ A J  ϊαον 
τψ ναυ τών ΒΑΕ, ηάΐιν ί ; α ί  ίστιν ώς η Α 4  :ιρός την 
J B ,  οί'τως η E J  ;rgog ir̂ i· J I ' ,  λοιπή αρα  ή ΑΕ  ;Γρι>ς t» 
λοιπήν τήν ΓΒ  ίστιν ώς ή E J  >τρός τήν JI" . ανν&ίντι ώς  
σνναμφότερος ή Α Ε  ΓΒ, τοντϊατιν ώς ή Ζ, πρός τήν ΓΒ , 
όντως η Ε Γ  πρός τήν F J·  τό αρα vrro τών Ζ r J  ϊαον 
τψ νπό τών ΒΓΕ. τά δ' αντά χαι ίπ ί  τών λοιπών δνο 
δεΙξομ(ν ' γίνεται αρη τίσσαρα. 15

97 γ'. ‘Έστω δέ ίχτός τής ολης τό σηιΐΐΐον, χαΐ έστω το  
νπό τών A j r  hov τψ hco τών B JE -  ίΐτι πάλιν, ίάν τ^ 
τών Α Ε ΓΒ  νπΐροχ[ι ϊαη τ ί £̂ 5 ή Ζ , γΙνίται τίαοαρα, τύ  
μίν νπό τών Ζ  A J  ϊαον τώ νπό τών Β Α Ε , τύ δ ί νηο  
Ζ ΓΔ το> W0 Β Γ Ε , τό δέ νπύ Ζ B J  τψ νπό Α Β Γ, το  2» 
δ ί in o  Ζ  J E  τψ ίπ ό  ΑΕΓ.

^Errεi γάρ τύ νπό τών Α Α Γ  ϊαον τφ ν π ο  τών B J E ,  
άνάλογον χαι λοιιΐή ηρός ληιπήν χαι άναατρίιί'αντι εατιν 
αρα ώς ή Α Ε  προς τήν τών Α Ε  ΓΒ  νηεροχήν, οϋτΐύς ^ 
J J  ,τρος τήν Α Β. ή δί τών Α Ε  ΓΒ νπεροχή ίατιν η 2.'· 
Ζ · τό αρα  νπύ Ζ A J  ιαον τψ ίπ ό  Β Α Ε . .τάλιν ΙπεΙ 
λοιπή ή Α Ε π ρ ό ς  λοιπήν τήν Β Γ  ίστίν ώς η E J  πρός τήι> 
j r ,  διελόντι ίσιιν ώς ι] τώ ν Α Ε  Β Γ  ίπεροχή πρός τή%· 
ΠΓ, Οντως ή Ε Γ  »rpog T f̂ I ' J ·  τό αρα νπο  τ·;ς «ϋν Α Ε  
Β Γ  νπεροχής, τοντϊατιν τής Ζ  χαΐ τής r j ,  ϊαον τψ ίπ ο  :tn

I. τΰν Z U J  A' CX t<5r >·./ 4. χ«1 «vaaahv hac loco minus 
abundat quam p. 734, 17; teineii dei Simsonus p. 3Γ> 4. S. hunit πιι< t  
Imaa. κ«1 aov9i<ttts ABS, ener. Hu auctore Cit U . >; tif βγ, tovtftsnv S
14. rdii' B r S  Co pro twi> ΒΕΓ  4β. )■'nild. BS ra «ημίΐον, scit.
J  viUc Latina), ta  αημίΐα, scii, E  Γ  J  o\tra totam (?) j IH, coiii. Cu. 
rt( aijutitt, scii. Γ  cxtrn lulam viA'+  Λ'Λ, coni. Oe 47. χάν A JP
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βα ■ ae, ei ζ ·γ δ  ss βγ ■ ye, el ζ ·β ά  ^  αβ  ■ βγ, et ζ ■ s  
αβ'$γ.

^  Quoniam enim esl α δ  ■ δγ
as β δ  δ ε ,  per proporlionem 

y  'fi esl a &: βδ  e  6s : δγ, et e con-
I---------------------, trario βδ : α δ  «  δγ : δ ΐ, et

ί  subtrahendo γβ·.α€ =  β δ : αδ,
■et componendo ae  +  γβ : ae  

=» βα : αδ. Sed esl ae ·4- γβ s· ζ ; orgo ζ : ae =  fla : αδ ; 
itaque ζ·αδ  — β α -a e .  Rursus quia per proportionem est 
αδ : δβ <=» βδ : δγ, subtrahendo igilur est ae : γβ — ed : δγ. 
Componendo est ae ·¥ γβ : γβ <= ε γ : γδ, id ost ζ :γ β  ^  eγ:γδ: 
ergo ζ·γδ  s  βγ· ye. Eadem etiam in reliquis duobus de­
monstrabimus; fiunt igilur qualluor quw dicta sunt.

III. Sed sint punctu s β  inler a  γ, et exlra totam ae  +  Proi'· 
efl +  βγ sit punctunj δ, ac rursiix sil αδ ·δγ  ss βδ  ·δ€: dico 
rursus, si ponatur recla ζ =  βί — βγ, fieri quattuor, scilicet 
ζ ·α δ  =  β α -ae, el ζ ·γ δ  =  βγ·γΒ, ζ ·β δ  =  αβ·βγ, el 
1'· s= ae-ey.

Quoniam enim α δ -δ γ α : β δ  δβ, per proportionem igitur est
αδ  : δβ =  ί ί : δγ, el 
subtrahendo « ί : βγ

I-------------------------(----- 1---- -------- ,--------------  ,· i  i j  .
α  f  β  γ   ̂ =  a t f : δβ, et con-

,____ vertendo a e :  ae —
s βγ  =  αδ ; αβ. Sed

differentia «e — βγ
esl 1‘; ei^o t -αδ  =  β α -ae. Rursus quia propler supertma 
est subtrahendo ae : βγ ed : δγ, dirimendo esl ae  — βγ : 
βγ =  eγ : γδ[ ergo (αβ — βγ)·γδ se βγ-ye, id est ζ·γδ  =

UBER VJI. PBOPOS, 43. 737

Co pro TMr J . i r  tanv add. idem W jE  Λ* ox /J.» <8 . rwr 
,/Λ' ΓΗ  AB, onrr. S 80. yf r j  τφ  ι·!τό atlil. Co iidem pr»<*lore« 
ΤΛΪΓ nnlp X Γ ./; 83. ini:7tt n p ie Mina ABS, corr. Hu auctore Co
i i .  τύι· j4KrH A, distinx. B.S 8 β. J7. vfuijt ιπ ι Χοιιιφ· Α'Β', corr. 
.X *s. ritttf .-tK. f r  corr. in lal. vnrsione Cn SO. UO. rSi·
A lilir  A, distinx. BS 30. lort^ai, A«BS



roiv Β ΓΕ . ttt δέ a tta  -/.αι i/ti rtHv lo t/τύρ δνο δ ε ΐξο μ ίν

‘.Κ δ'. Τούτον δ' αν Seixitivtog evQtlhl^ τβ eig
τό figtUtov όποξίσμίνης' tmv αντών ν!ΐοκ$ψένων ί'ηι γίνε~ 
ta t  wg ή B J  TTgog tr,v JM , ovrwg τό νπο τών Α Β Γ  ηρόξ 'Λ 
τ& νιιο ιώ ν Λ ΕΓ.

% rei yaq δ ίδειχ η ι το μέν νπο τών Ζ B J  ϊαον τψ  
υηο τών Α Β Γ , th δί νηο τών Ζ J E  τψ νηο Α ΕΓ, ia ttv  
α ρ α  ώς τό ίη ό  Ζ  J B  ιιρός τό νηό Ζ J E ,  tovtemtv ώς 
ij B J  ηρός την J E ,  ottiug το i;ro τών Α Β Γ  ηρός τό νττό ΐη 
τών Α Ε Γ.

Εις τό πρώτον ίηΐταγμα την πριότον προβλήματος.

U9 a'. ’Έστ«ι» πάλιν ισον τό νηό «ΰν ΑΛΓ Tt?» !)iti τ»ν 
B J E ,  xai τνχόν σημΐϊον ί'στω τό Z '  στι, Ιαν ονναμφο- 
τίρψ  tFj Α Ε  ΓΒ ϊαη tt^fj η Η, τό  ivro τών Α Ζ Γ  τοΐ- ι.ι 
i'rro TW» liZE νιηρέχΒΐ τψ υηο τών Η  J Z .

'Ensi γάρ ηροδίδειχται τό ίπ ό  τών Η J E  ϊαον τψ νηύ  
τών ^ίΕΓ, /.οινόν άφ(}ρήσ9ιο τό νηό τών Η ZE' λοΐ7ΐόν 
αρα  τό in o  ιών Η J Z  1· ί'.ΐίροχή ίστίν (j ίη ίρ ίγ ιι τό ύηό  
τώι- Α Ε Γ  τον νηό τών Η ΕΖ. ψ όέ νηίρίχα τη νηό τών ϋ> 

τον ΐ'/ιό ί(Γν Η ΕΖ, χοινον ώραιρΐ& ίηος τον V7t0 
τών ΑΒΖ, τοντψ ineqixH τό νηό τών J E  ΓΖ τον νη ό  
τών Β Γ  ΖΕ· ψ δέ ι ιΐΐρίχει τΰ in o  τών J E  ΓΖ τον {·ηό 
τών Ι'Β Ζ Ε , χοινον οφαιρε^ίντος tov iSfo τών ΓΧΕ, 
τοντψ i-fitQtxti το ΰ/ΐό τών Α ΖΓ τον νηό tώv BZE' τό·ιΐι 
αρα  ΐ·ηό τι5ν Α Ζ Γ  τον ί·ηό τών ΒΖΕ ίηερΐχιι τφ ίη ό  
τών Η  J Z ,  Hntg: ~

73S ΙΙΛΙΙΙΙΟΪ ΪΥΝΆΓΰΙΉΣ Ζ.

3. l y '3<)(Ι. BS 4. οη (■« |)ΐο o i l w f  13. Ιιιιυ vt i{uar sec|uuiitiii 

lemmat» nliu ordine uh ipso olinji Pappo ilisposila esse videntur »' adil 
B.S - / . / / ’ ιψ  v.ti r«i' add. Cn M. ίσιοι oin. S σι·ΐ'αμ<(όίί(ιη~. 
ΛΒ, t;orr. .·< 13. τψ /iliCH A, dislinx. BS Ϊ0. ψ Oe av«'Uive Cn 
pro ftii i i ,  τβί i n i  riSr .ililV . AiBS), corr. (Vi lov io  S
14. ιών Γ / / Ϊ  (,'<> pro t m  HXii 18. τών Α /.Γ  ('u pro imp Ziiitl·: 
rij) add. S



iiy ye. EhiIciii etiam in reliquis duobu.s doiiiunsliiihiiiiu.s; 
fitiMt igitHF rfimttuor ψια^ ilictn wnt.

IV. iloc iiutuui demonstrato Γίΐυϋϋ iiivoniaiitur Imiiimln >'·")> 
I ,\ .V/.V 'liru/ms. i i .  30. 3li iid priiiiuiii librum secUmin "  
(lolcnninalau: "iisdem sup|rositis dico fiori βδ ·. de α β ■ β γ : 
(tsey " .

( t̂uuniaiti cniiii Iri- 
hus quae aiUemluitl 

" J' rf t (i kmmulis dcnionstra- 
____  _  _ tum osl t  /ii =  «,ί·
® e fF ;· ,ΐ β γ , ^ ζ · δ β  =  α ε · ε γ ,

____   ̂ ost igilur ;  di,
"  « )'  ̂ id est βδ ■. δΐ

SS α β ·β γ : α ε·{γ \ .

ln |iriniuii) primi pi'ulilcni!iti>.

V. Sit rur.st(.s α ό ·δγ  as βό·όί', ol quoilvts puncluni L'l'rnp 
ititfr δ el e '*  ; dico, si ponalur /, =  ae +  γβ, esso «1‘ · L";' '*
— βζ· ζ& SS t- ■ δζ.

I.IBKR VII, PROPOS. i l .  4.1. 7Hft

-H· t----1
'i i  f  f i

Quoniam onin» supra [pm/m. i l  (ionionstratuiii osl 
η-Ss =  αε·εγ ,  subtriihfltur eoninuino  ̂ : r(>st»l ipilur 

·δζ SS αε - e y  ~  1̂ · ζε. Sod, ooniinuni subiraoio αε  ■ εζ 
Λϊ· iliffvreniiit αε εγ — »/·ζε, o.si 

αε ■ εγ — ι̂ · 1« =  αε  -jC — γβ 'ζε, ot. (Ouiinuni siib- 
Irarto γζ·ζε ej· fli/f. α ε·γ ζ  — γβ· ζε, 

αε ■ γζ — γβ · ζε =  αζ  ■ ζγ — βζ · ζ ε ; οΐ'μο ost
oj·· ϊ> — ι'̂ ζ- =  », ·<̂ ζ, <|· «'· '··

'  Ιη com|Kinint<is pr(i|Histtiiiiiihiis ao c( gn 'quas filal .SlniMiniiN 
p. 3H, itiilae lijiuranini ex nrdinr mntaniiar sunl.

Addit .Simsonus p. .Ί9.



Άλλο sis to  tqhov  %ον dsvriQnv.

100 ^Βοχώ το σϊ/fiito)' /ΓίΓα|2 των
vTti) τών j i Z r  μ£τά τον viro ΕΖΒ ϊαον τψ ίη ο  των Η  άΖ,.

‘E .’r s l γάρ ηροααοδέδίΐχται το ίη ο  των Η  J E  Χσον 
τψ ί / ίό  τών .jiEF, χοιρο» ττροσχεία&ια το νηο Η  ΕΖ · 8Χον δ 
αρα  το νπο τών Η  ά Ζ  ϊΰον τψ τε νπο τών ^4ΒΓ xai τψ 
νηο τών ΑΈΖ xai τψ νηό τών Β Γ  ΕΖ. αλλά xai τό ίη ο  
ο4ΕΓ μετά τον νηο ΑΕΖ ολον ίστιν τό ίη ό  Α Ε  Γ Ζ  · y i-  
γονεν ουν τη ίη ο  Η  J Z  ιαον τψ τε ίη ό  Α Ε  ΓΖ  xai τς> 
ν αό  Γ Β  ΕΖ. αλλά π-άλικ τό νηό Γ Β  ΕΖ ίσον τψ τε ίπ ό  ία 
ΓΖΕ χαί τψ ίη ό  Ε Ζ Β , τό δέ ίπ ό  Α Ε  ΓΖ μετά τον ίη ό  
ΓΖ Ε ολον [αρα] έστιν τό ίη ό  Α Ζ Γ , εϊχομεν δέ xai τό οπό  
ΕΖ Β· τό αρα ίπ ό  τών Η  J Z  ισον τψ τε ίη ό  Α Ζ Γ  χαι 
τψ νηό ΕΖΒ.

Εις τό πρώτον έηΐταγμα τοΰ τρίτον προβλήματος. 15

101 ϊ ',  'Έστω ηάλιν τό σ ψ εϊον  έχτός ϊζ ς  Α Β  τό Ζ · δεϊ- 
ξαι οτι τό νηό Α Ζ Γ  τον ίπ ό  Ε Ζ Β  νηερέχει τψ ίη ό  
Η JZ .

Έπ&ι γάρ τό ίη ό  τών Η  / ίΒ  ϊσον τψ ίη ό  Α Β Γ , χοι- 
νην προσχείσ&ω το ίπ ό  τών Η  ΒΖ  · ολον αρα το ίπ ό  τών 'in 
Η  J Z  ϊαον τψ τε ίπ ό  τών Α Β Γ  χαι τψ ίπ ό  Η  Β Ζ , 
τοντέατιν τψ τε ίη ό  ΑΕ ΒΖ χαι τψ νηό ΓΒΖ. τό 
δέ ίπ ό  Α Β Γ  μετά τον ίπ ό  ΓΒΖ ίίλον [ο^β] έστιν τό ίπ ό  
Α Ζ  ΓΒ  · *ό αρα νπό Η  J Z  ϊαον έατ'ιν τψ τε νπό Α Ζ  
Γ Β  χαί τψ ίη ό  Α Ε  ΒΖ. τό δέ ίπ ό  Α Ζ  ΓΒ  μετά το ν ΐι

I. Jmrfftov Hu ouctore Simsono ρ. to  pro τρίτοι· β. s' ndd.
BS “Karm μ (ί«  ro αημ(ίοι· ABS. corr. Ge auctore Co ro X  dcl. 
Hu S. A Z r cii pro τών_ΑΪΠ  β. U  .IX  Co pro IfHX
9. τό vao U JX  AB Co. r i  imo iffrf S cod_^(^ 41. posl μ » α  tm' 
rc|>etunt vno A K  ΓΧ utra roP ABV, a n i  n t y j  μ η ά  τοΰ S 4 i .  itijrt 
iicl.__Hu 43. «croi· om. Ge v.io ΑΖΓ Co In Lat. vorslono pro ΰ.το 
7 f t ^  16. ζ' add. BS (χτος Co pro Ιη ϊ  (conf. cap. 104) τό X 
det. Hu 49. τφ νπο τι3ι· αβ)' Β’ [τφ «  el celera perinde S 
i l .  H  'anie HX Tovtfativ; inter lin. add. A< S i. iiirL· Γ Β Ζ  Co pro 
vno l ix  *3 . «{Ιβ dcl. Hu
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Aliud in tertium rpilagma secundi problemalis.

Vt: Sit puneturtt f  inior <r ^  dico esse « J  · iy -f-e ?  ·?/? •‘■'"I'·
η .όζ.

a y S e i  ^
I--------------------------------------------------

Quoitiam enim supra jemm, /) donioDstralutn est 
«e «y, coiiiiiiuiic tiddetur \ ■ e '̂; orgo

)j. ί ζ  =  « i . ey 4 · 1; · eti sive, quia ex  hj/pothesi ijmm. l 'j 
esi η s= αε +  γβ,

=* αβ · ey 4- ee · ίζ  +  γβ · εζ, sive compositis as  · εγ
+  β ί · e.-

=  as  · yt +  γβ ■ ΐζ, sive, quia est γβ·εζ =  γ ζ■ ζε
+ 5 ^ δ ί ,

=  αε · γζ +  γζ-ζε -ί- ϋζ- ζβ, sive compositis αε · γζ
·+· yC-ie.

=  αζ·ζγ  4- εζ-ζβ.

Ιη primum opitngma tertii problemalis.

inirsus extri 
α ζ - ζ γ - € ζ : ζ β = η . δ ζ .

VII. Sil inirsus extra αβ  punctum ζ; ilenionstretnr e s .s e  Pmp.
. fc*. 47

Quoniam enim ,
----------------- 1— -+----------1— t- — I p rop ter  lem m a I est

y   ̂  ̂ η . δ β , , α β . β γ ,
...........  ̂ '  ■ ' commune addatur

 ̂ *',·βζ· ΡΓβ»
ϋ ··δζ  sa  α β · β γ  +  η · β ζ ,  id est, qu ia  e x  hypattim

lem m . Γ) est η — a s  +  γβ,
=  α β  · β γ  +  αβ · β ζ  Η- γ β  · β ζ ,  sive cotnpositis α β ·  βγ

+  γβ  · β ζ,
=  αζ - γ β  +  ο ε ·  β ζ .  Setl qw m iam  esi

« '? iy  =  +  ο'ζζί^
— α ζ  · γ β  -h  a e  ■ β ζ  + ε ζ · ζ β " esi  it/Hiir 

*) Addita harc secundum Co. «



νηο ΑΕ Β Ζ  υπεροχή ίστιν  | νηερέχΜ το in o  tiSv AZV  
tov viTo ti3fi EZB^' x«f Tff i.ro  to tv H  αρα ij' νττερ/η(τ 
fi νηερέ%ει το νηο τών Α Ζ Γ  τοΰ in h  τών ΕΖΒ.

Eig τύ δεύτερον Ιηίταγμα τον nqtirov ηροβΙήματος.

1ι>2 r/. ^Έαχω το in o  τών Α Α Γ  ϊσον τψ v.to τών
αημειον εατω τα Ζ  μεταξν τών ά  Γ , *« t ανναμφοτέρψ τ/ΐ 
ΑΕ ΓΒ latj χίία9ω  ή Η· ϋτι τυ v7ro τών ΕΖΒ τον ύιιύ 
Α Ζ Γ  νίτερέχει τψ νηο τών Η  J Z .

'Emi γάρ το νηο τών Η  Α Γ  ϊαον τψ ίπ ό  τών ΒΓΕ, 
Μίνον άφυρήα&ω τό in o  τών Η  Ζ Γ · λοιηύν α ρ α  τό νηό 1» 
Η ΑΖ νηεροχή Ισην  | ίηερέχει τό νίΐό τών Ε Γ Β  τον ίπ ό  
τών Η ΓΖ. φ δέ κηερίχει τό ί·ηό τών Ε ΓΒ  τον νηό τών 
Η  Ζ Γ, notvov άφαιρε&έντος rov νηό Β Γ Ζ , τοντψ νπερ- 
ίχει το νπό τών ΕΖ Γ Β  τον νηό ^ Ε  Ζ Γ· ψ δέ υηερ- 
ίχει τό νπό ΕΖ ΓΒ  τον νπό Α Ε  Ζ Γ , w tfov ίτροατε-1-'· 
!>εντος τον νηό ΕΖΓ, τοότψ ίπερέχει τό ίη ό  ΕΖ Β τοΰ 
ί·ηύ Α Ζ Γ ' v.ai τό νηό ΕΖΒ αρα  τον νηό Α Ζ Γ  νηερ^χει 
τψ νηύ Η  ΑΖ.

Eig to δίιίτερον ίη ίταγμα τον dti r/ροι· /ιροβίήματος.

10S {)'. Αλλά έστω τό σι^ιεϊον μετα$ν τών V Β  τ ό Ζ ·  ΐΐιΐ 'Ι· 
γίνεται τό νηύ τών Α Ζ Γ  μετά τον νηό ΒΖΕ \'αον τώ νηό 
Η  J Z .

Έ/ιεΙ γάρ ΐό  νηύ ιών Η Α Γ  ϊαον Ιατιν τψ νηό τών 
ΒΓΕ, χοινορ ηροαχείσ&ω τό νηό Η  ΓΖ ■ ολον α ρ α  τύ νίΐύ 
τών Η ΑΖ ϊαον έστιν τψ τε ίη ό  Β Γ Ε  xai τψ νηό Η  Γ'/., ί · 
ο έατιν τψ τε νηό Α Ε  ΓΖ χαΐ τψ νηό ΒΓΖ. αλλά τύ 
νηό ΕΓΒ μετά τον νηό ΒΓΖ  ολον iariv τύ νηύ ΕΖ  /71·

1. ϊ. κδι· . iy ,r  ταν νηο τιίΐΐ' F.ZH ('η pri> fiuf J / Γ  το ί  ϊ·/ιά riSi' 
Κ/ΪΙΐ i .  τώΐ' / f  Jy . <'(ΐ ρι·ο τώ·' / / / i i f  4. ripniroi/ Hh ancloic 
Simsono p. 44 pm Βΐ'τοί 'quoil n  .1'"'' rovrnplnni essi- vicli'tui·
*1 . η adil. BS 6 . n jf  J i'  AB, «lisHiix. S avrnuifiiTffiae AB, corr.
S 7. τύ,· K k f}  \3 rx rwr M. .41· ΧΓ Cn pro , ί / ί  κ /'
ts . .TtnoffTf.Vi rOi.· Co pro ά/fain tflfytot  1β. τη ι·.ιι> i:XH  Co pli)
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αζ ■ γβ. as  ■ βζ  =  α ζ  ■ ζγ -  εζ ■ ζβ ; orgo 
ψ ό ζ  αα ά ξ  .ζγ  — ί ΐ  ' ξβί ■ ■

Ιη secumtum epilagnia primi problematiii.

V’IU. Sil ad > 0y sa eS ' δβ, punctum ζ inter d f ty , acPiop. 
ponalur rj =s ae ■+■ γβ; dico cssp £ζ·ζβ  — αζ·ζγ

Quoniam onim profl··
g  ^  V / f  ter/emmti I / esl Ij ■ dy =s

,__________ I  ̂ βΥΎ^ι oommuno sul)-
traliatur »; · ζγ; restet 
igitur

ι^·δζ SS sy -γβ — η·ζγ. Swl ex hac dillerentia commune 
suhtraiialur βγ·γζ; esl igilur

Βγ·γβ -  ψ ζγ  s  ίγ-γβ βγ.γζ -  η-ζγ -  βγ.γζ> 
ίζ·γβ -  αΒ.ζγ.

Setl ad dilTercntiani $ζ·γβ — βί·/ζ commune addatur «Ι; ;,/; 
esl igilur

ΐζ ·γβ  -  α ε .ζ γ ^ ίε ζ -γ β  ·+· £ζ·ζγ  -  Ιαε·ζγ +  εζ·ζγ) 
^ ί ζ - ζ β - α ζ . ζ γ .

Krgo eliam est εζ· ζίί — αζ·ζγ  =  ti · δζ.

Ιη .wcundiitn «pitngma spcuncli prol>li>mali!).

IX. Swl sit punctum » inler y H β ;  dico fii>ri el'-C;>Prop. 
+  βζ·ζε =  η·δζ. ' '

Quoniam enim est,

..... f "  i ............. l  .....ι ' ~ / ί  ν-^ γ~ ΐ^ γ·
'  ■ ye, commune add.il ur

tf V /'?' '8*1'"·
r, dZ ^  βγ γί -f- sive, ψήα e.r hijjmihesi 'hmm.

r m  est i; =  ««-♦- γβ,
— βγ γε +  αε· γζ 4* γβ ■ γζ, sive compositis βγ ■ γι

+  γβ·}''ζι

UBER VII. PROPOS. ♦8. 49. 7 4 3

ri ι'-τιβ κκ.7 47. άοίΐ τό imo AHS. <-orr. V 40. »' a<id. HS 
ria· l'H A. rtistinn. BS τβ /  df). Mm Si. to i im!> KZE (’« 
tnH vnh ίΧΓ. ίβ. 4t:iv. S. aislinx. BS. it<>m p. 714. 4



γέγονεν ονν ta trio ΕΖ ΓΒ fiera τον  ίηο  Γ Ζ  taitr 
τ ψ  νπ>> Η  dZ , ukka t o  fiiv- νπο Β Ζ  ΓΒ-ϊαοΐι χψ  l e  i» o  
Ε Ζ Γ  xai τψ νπο ΒΖ Ε, to όέ bnb ΕΓΖ μ ετά  τον νττο 
/4E ΓΖ  ολον έατίν το in o  ^ S tr ·  τό  αρα in o  ^4ΖΓ μετά 
τον νπο ΒΖΕ ϊαον iativ τψ έπ ό  Η  J Z .  5

ΕΧζ το δεύτερον ίπΐταγμα τοΰ τρίτον ηροβΧήματος.

1*14 ι'. "Εατα δη το a^eiov έκτος τής -^Β το Ζ · o u  το 
νπό ιών u4Z r τον νπο ιών ΕΖΒ νπερίχει τψ vrro τών 
Η  J Z .

'Επει ‘/άρ  το νπο τών Η ,JB  ιαον  iativ τψ  Ιπ ο  τώνΐ» 
^4ΒΓ, xotvdv ίτροο'λεΐα&ω το brtb τώ» Η ΒΖ· ολον «ρο το 
UZO τιϋν H JZ  ϊαον iativ τψ τε ί'ΐτο τών Α Β Γ  χ α ί τψ Ιηό  
Η  ΒΖ , 11 ίστιν τψ τε νηο Α Ε  Ζ Β  και τψ νπύ ΓΒ Ζ . το 
δέ ίπ δ  Α Β Γ  μετά τον ί·ηο ΓΒΖ ολον iativ τλ ν,τό Α Ζ  
Γ Β · ro αρα  ίπ ο  Α Ζ  ΓΒ μετά τον νπο Α Ε Ζ Β  ιαον  ίστ/Vi.i 
τψ v!TO H JZ . αλλά tb  υπο Α Ζ  B I' μετά τοΰ Ι'ηυ ΑΕ  
Ζ Β  vrT8Q0Xi] έστιν, υπερέχει το ν π ο  Α Ζ Γ  τοΰ ίπ ο  EZB' 
mai το mrb Α Ζ Γ  αρα τον νπο ΕΖ Β νπερίχει τψ  ί/τό Η 
J Z ,  Ηπερ: ~

Εις το τρίτον έπιταγμα τοΰ πρώτου προβλήματος. 2»

H(5 ta'. 'Έστω το νπο τών A J  J T  ϊαον τψ νπδ  τών E J  
J B ,  nai tfl τών Α Ε  Β Γ  νίτεροχή Υση χεία9ω η Η, χαι 
ειλήφ&ω τι αημειον τδ Ζ μ^ταξν τ(υν Ε Β" υτι τό hrn 
Α Ζ Γ  τον ΰκο EZH υπερέχει ιψ  ίπ ό  τήζ Η  χαι τής Z J .

Έ πεί γάρ τό νηό τών Η  B J  ιαον έστιν τψ νηό Α Β Γ , 2·'· 
Μίνόν προα^εία^ω τό νπό Η  Β Ζ · ολον αρα τό νπό Η 
Z J  ϊαον iativ τψ τε νπό Α Β Γ  χαΙ τψ νπό Η  Β Ζ ,  «
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τον iirh Α Ε t Z  Co pro τοΰ in o  A il  Γ Ζ ____ 7, ι  add. BS
το Ζ  dei. m  9. Η  ^Z Co in I-at. versione pro a £ i  H . t*. II 
l i z ·  siof αρα ιί vj>i tu r  add. Co 18. farn· τό rf A, corr. fi.S xni 
το AB, corr. S H . ta ti A*BS H . 15. ϋπο AZ ΓΒ  Co pro i/n i AH 
r i i  16. irti l i  J Z  Ca pto M  H A Z ro vni A Z  « Γ  Gi auctorv 
Co pro t i  b x i  AZ J P  17.  ̂add. BS 18, «(la add. Hu 19. onn>.
0 A, όητίρ Mfi BS i l ,  »«' adil. BS 82. xni την —  1·η/(ίοχη λ,



η· δζ s=s ιζ· γβ +  a s -γζ, sive, quia ο5ΐ εζ-γβ  =  εζ·ζγ  
-f- βζ- 'Cs,

— et· ζγ +  βζ ·ζε -*· ββ > ̂ ζ, si ve compositis ί  ϊ,' · ζγ
a t -γζ ,

=  α ζ - ζ γ -¥ βζ-ζε.

Ιη ticciiniium epltogma tertii (iroblciiiatis.

X. iitiH sil punctum t  oMn» αβ\ dico e.sse
εζ -ζβ  =  ψ δ ζ :  '

,------------ 1---------------------- ,---------- Quoniam enim pmp-
® t  ο y  β  i  fer I,.„1)11(1 η  psl », · 0β

^ η !== «/9 · βγ, coiiimunc ad-
clalur τ, βζ; esi i^iuir 

ij-δζ  =  αβ -βγ  +  rj-βζ, .sivo, φό» ex hyjiolhesi lemm.
MU) est t, 5= βί +  γβ, cl 
conipo.sUis αβ-βγ  H- γβ·βζ,

— αζ-β γ  m -βζ. Sed, nt ίίφ ια lemium. VU
(temoiislrurimiis. osl 

"ζ'βγ  +  a t -βζ  =  αζ - ζγ — «ί· ζβ: οιμο ί·11ϋΐιι 
ί , · δ ζ =  - ί ζ - ζ β ,  q. e. ϋ.

Ιη fertiuni ppilagnia primi proIMematis.

XI. Sit « d ■ dj» βδ- δε, cl frela =  at — βγ. ae su- Pn>i> 
matur punclum nliquoci C inler s el β :  dico esse
tζ-ζ^1= >ί-ζδ.

tIB E R  VII. PBOPOS. .10. 51. 7 1 5

n

Quoniam eniii» praphr h-mma l l l  est >; ■ βδ =  «β - β·/, 
commune afidalur ij · /l,; csl igilur 

η-ζδ  =  αβ-βγ  +  >;-βζ, id osl

rnrr. BS *.1. t»» / ; «  Λ. ilisllnit. BS H. t  7 « iinl.* r.ZUnM. Cr
4 5 .  T<fi ύ ί ΐ ο  .H if '  p v o  Tw t £ .* Jo  . ^ / 7 i

PApl̂ tlv II. is



iintv tiii vnu ιΐβ  ron- j iE  Β Γ  νίΐίρηχζς xai ιζς JUZ. «λλ« το 
i.,!. tH r  tn i.i,) Λ7. B r ii fth ·  xii} io  h o  Zlt f t f ' ' yfyoiw  
ovv TO vnu H  Z J  ”oop τψ t t  f/fo riiv ΛΖ Ul' xui tij} in o  

' m  BZ Y.ui t i i  r:it> τξς τών J E  VIS ν/ΐΐροχ^ς xai zijg BZ.
TO δέ V7T0 Ι'β Β ζ  ιΐίΐά  τον r/io τί.ς τών ΑΕ Ι'Β ν,ΐίροχΐ^ς'ι 
x(ti rfjs ΒΖ uXoy Haiiv to r :io  _-/E XB ■ tu in v i.ro  H Z J  
njnt‘ iariv τψ tt i':iu rwv j iX  ΓΒ  v.ai Τψ vno ylH ZB. 
άλλΰ m  νπο AZ Bi' fitru Tor (ίτ.ύ A E Z B  vntqoyj\ εατιν 
jj ν,τερίχει ro iiio  J Z r  Tor t . - f o  EZB- tl) aqa i:t(  ΑΖΛ' 
TOV Vito EZB hnqtxti τψ i.rti H  Z J ,  ti.req: 1'»

Εις tit ,Ύρίΰΐον ί.ιίταγμη τον δατέρην ιροβΙι[ματος,

10(5 i,i'. Τών ctvTfiiv v!TOAiitdv(·»· ϊατω  το Ζ α/^ιιεΐον /it- 
ταξί' ttSv Β Γ· ητι to νιιη Α Ζ Γ  μετά την r ;io  ΕΖΒ ϊσον 
ίστίν τψ ν.Ίο τής Η xai τί ς̂ Z J .

'E.fti γάρ Τ(ι έ . τ ο  Η V J  ϊσην Ι ο Γ ί ν  τψ £ ; ι ύ  Ε Ι ’ Β ,  κ ο ι-\·> 
νον ίΐροα/.εΐσίΗύ το νίΐο Η  Ζ Γ '  ολον αρα το νιιο Η  Z J  
ΐψ  ν:ι() ΕΓΒ '/.ai τψ ν:ι6 Η  Ζ Γ  ίστιν  ϊοοι·. άλλα ro μίν 
ν,ΊΟ H  Ζ Γ  το ν:ιο της τών Α Ε  Β Γ  iativ ίίΐεροχ>Ις '/.ai 
TTfi Ζ Γ , το  ds' ΐ . ί υ  ΕΓΒ το ν:ι6 ΒΓΖ ίστιν κ « ί  ί «  ό:ιο 
ΕΖ Β Γ' γΐγονεν οίν το νπο Η  Z .J  ϊαον τψ ν:ιο ΕΖ Bl''i» 
/Mt Τψ ΰ.ιο ΒΓΖ y.ai τψ ν:κ) τί ς̂ τών ΑΕ BI' ί;ιερογΐ^  
xui r»;s ΓΖ. το os ΰκο τη;· τώ'/ ΛΓ, ΒΓ ΰπ$Γ><>/ής χαι ττ,; 
ΓΖ μετά τον iito  ΒΓΖ ο/.ον ίατίν το ν.το Α Ε  ΓΖ· τΰ 
αρα Vito Η Z J  ϊσον iativ τω τε ν:ιΰ ΑΕ ΓΖ χαί τψ ί·;ιο 
ΕΖ ΓΒ. βλλα το μίι> ν .ιο  Ε Ζ  Β Γ  τό re ίκιη ΕΖ ΖΠ·> 
ίστίν χαί το ν;ιυ ΕΖ Ζ Β , τη δ έ  ν.ιο ΕΖΓ μ ετά  τοΐ· ίιι ο 
Α Ε  Ζ Γ  ολον ίατίν το ί ; ιο  Α Ζ Γ . εϊχομεν δέ -χαί το ίπυ  
EZ B' τυ αρα ί·:ιο Α Ζ Γ μ Η ά τοΐ· 1·.ιο ΕΖΒ ϊσον ίαιίν  
Τψ V11U Η Z J ,  οίίερ ι
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3. arr τ'ο ί’.ιό ΙίΧ  Χ .ί ABS, corr. Hu auclon· Ci> δ. ιιΰι 
. / / ΐ  /7 f  (’« pro riiii' J I '  Π1 6 . ί·ηό J K  7.!t Co |iro JK y . j 
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ΐί'ζδ  s :  αβ-βγ +  {αε — βγ] ·βζ, siV , quia est αβ·βγ

=  αζ·β'/ '*·ζΐ^·ί^Ά
=  αζ·β'/ +  βγ-βζ +  :«ί “  βγΐ ·βζ, id esi .
=  αζ·βγ  4- a e -βζ.

Sed, ifl supra 'sub finem lemmatis ΥΠ] rJemunsIravimui!. esi 
οιζ-β'/ +  a e -βζ — αζ ζ}' — £ζ·ζ/^; ergo eliam 
>;· ζ ί  — «r-ry  -  εζ-ζι^ q. e. d.

ln primttm epitagma sccundi problematis.

Xll. Iisdem suppositis sit punctum ζ  inter β el γ\ dico Pro(>. 
esse ας · +  «ζ· ζβ =  r,· ζό.

Quoniam enim
,------------------- ,— ------------- , proptev lemma l l l

^ ^ β   ̂  ̂ est rj-γβ =  εγ-γβ,
 ̂ I  ' commune addatur

η-ζγ: est igilur
*,'·ζό = εγ ·γ β ·4 - tf-ζγ, sive, quia ex lit/polliexi e.st 

ί;·ζγτΒ  α ε  — β / - ζγ, et 
6γ. γβ =  εζ  ■ βγ +  ζγ - β'Α 

=  'εζ·βγ ·+· ζγ·βγ +  [αε ~  βγ, - ζγ 
=  εζ-βγ ■+■ αε·ζγ
~  εζ-ζγ  +  εζ-'φ  ·+■ αε·ζγ , -sive compositis «t-u;'

αε  · ζγ,
=  e ^ r y  4- εζ-ζ3, q. e. d.
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Γ  addidit, distini. BS ntT« toC .iE y . ABS, corr. IfiMiuctore Co
10. S.-7tp BS, o A )i. 7 «  A' in marg. (BS 13. τώΐ’ HV A, distinx. 
BS t4 . Ισ τ ϊ  A“B!>_ τΐ/ί H Hu pro tm- I I  16. ro i-nh UX 
jtojwKpwAB, TO i-!ti ηζ. « la ioy or ήρα Ά, corr. Co tS. r m  .IF.HF 
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Εις το ιρΐτον Ir itay fia  τον τρίτον ηροβλήματος.

107 ιγ'. ''Εατω πάλιν τό αημειον μεταξν τών V J ·  οτι τό 
vfio Α ζ ν  τον νπό ΒΧΒ ίλλεΐ/ιιι τψ ν/ιό Η  X J-

’Εηεί γάρ το ί:πό Η  T J  ϊαον ^ατιν τψ νπό Ε ΓΒ , χοι~ 
νυν άφ^ιρήοΆω τό νττό Η  ΓΖ· λοιπόν αρα τό νιτό Η  Z J h  
νηεροχίί έστιν, t/ υπερέχει το νπό Ε ΓΒ  τον νπό Η  ΓΖ, 
τοντέατιν τον νπό τί̂ ς των Α Ε  Ι'Β υπέροχης χαι τήξ ΓΖ. 
φ  δε νπερίχει τό νπό ΕΓΒ την νπό τής τών Α Ε  ΓΒ  νπερ- 
οχης m i της ΓΖ , χοινον προστεί^έντος τον νπό Χ ΓΒ, 
τοντψ ναερέχει τό ίνιό ΕΖ Β Γ  τον νπό Α Ε  ΓΖ. ψ δέΐιι 
ό-ερέχει το ΰκο ΕΖ ΒΓ τοΰ όπο Λϋ ΓΖ, χοινον προατε&έν- 
τος τον υ ;ώ  ΕΖΓ, τοντψ ν:ιερΐχει τό νιιό ΕΖΒ τον νπό 
Α Ζ Γ - ωατε τό νπο Α Ζ Γ  τον ί·πό' ΕΖΒ ίλλεΐπει τψ ίπ ό  
τΐ/ς Η  xai της Ζ 4 .

Είς τό τρίτον Ιπΐναγμα τον τρίτον προβλήματος. 15

10S ιδ'. )ίλλά ί'στιο εχτός τό Ζ  σημεϊον οτι πάλιν τό ίπ ό  
Α Ζ Γ  τον νπό ΕΖΒ νπερέχει τψ νπό Η J Z .

Έ πει γάρ τό νπό Η ΓΑ  ϊαον έστιν τψ νπό  Ε Γ Β , άμ~ 
φήτΐρα άψ^ρήσΆιο άπό τον νηό Η  ΓΖ· λοιπόν αρα  τό 
νηό H JZ  ή •'ίτεροχή έστιν § υπερέχει τό νπό Η  ΓΖ  τον in 
νηό EVB. φ δέ uRspi/st το uso Η ΓΖ τοΐ» ό«ο ΚΓΒ, χοι- 
νοΐ προστε9έντος τον νπό ΒΓΖ, τοΐτψ υπερέχει τό ί·;ιυ 
Α Ε  ΓΖ του ι.ιυ  ΕΖ Β Γ· »} γάρ rwv Α Ε  Β Γ  νπεροχή μετά 
r^g Β Γ  η Α Ε  εστίν. ψ δέ ;ιάλιν νπίρέχει τό Ιπ ό  Α Ε  ΓΖ

74S ΙΙΑΠηον SYNAiai HJ: /.

S. ιγ' atld. BS iftii' Γ . Ι  Α, distinx, BS 7 . i n o  τζί Co piti 
ΰπά x«i T(wi' ΑΕΙΉ  k, dislinx. BS 8 . ώς A, corr. BS 
post rasura duarum fere Htlcmrum in A »o v.io ΙϊΓ Β  Co
pro τό i n i  <0. ?o in o  ΑΓ.ΓΖ A, t i  hnh at  j-f BS, toi' pro
T» corr. V <0. H. ψ ii — r ^ a d d .  Hu 4β. »<J' add. BS 
17. T(3( ΐ'ίΐο li.tX  Â  ex τώι vnh li·»  <9. ioiaai· Co pro eiloi’ 
4». φ Ji — i:rn adtl. H» 44. 43. in o  3ϊβ7ζ_τοΰ vjii Kxifv A. 
di«tinx. BS 43. γΰο Cn prn »”«« rulii' J fC H r  A, distinx. B, 
τώ. «f ;·,< S O  i* . T«> νπό -νΚΓίί A. dt^linx. BS



ln tertium epitagma tertii proljiematiii.

x n i .  Sit ffirsus punctum t  inler y et ί : dico esse f i  · t/# »’»!>■ 
- α ζ . ζ γ ^ η . ζ ό .  '

Quoniam propler
,------------------- —̂ ,--------- 1------- ,----- J lemma III  esi ij · yd

^  ̂ r  y   ̂ " SS ey · γβ, commuDC
' ~ ' subtrahatur η·γζ;

restat igitur
J J . i i  =: βγ·γβ — i<l est (ex hypotk. lemm. A7)

«= €γ·γβ — [ae — βγ] ·γζ.
Sed ad hanc diflerentiam commune addatur ty-y/?; est igitur 

βγ .γβ  -  (as -  βγ] γζ =  sy -γβ +  ζγ·γβ -
V .m -  βγ]·γζ·^  βγ·γζ\

=  -  ««·7ί·
Sed ad differentiam { ζ ·βγ  — a e -γζ comnmne addatur ( ζ ■ ζγ ; 
est igitur

β ζ-β γ  -  αε-γ ζ  =  εζ-βγ +  εζ-ζγ  — {αε - γζ ■+■ εζ ■ ζγ) 
s=t εζ·ζβ  — αζ-ζγ. Itaque etiam 

η -ζδ> = > εζ-ζβ ^  αζ·ζγ.

Ιη tertium epitogma tertii probtenialiis.

XIV. Sed sit extra ad  punctum J ;  dico vice versa e sse  Prop. 

α ζ - ζ γ -  ε ζ . ζ β ζ .η .δ ζ .

-H -------H

I.IBKR Vll. PROPOS. 58. 5». 7 1 9

a e fi y  i  i
I-----------------H

9

Quoniam enim propter lemma l l l  est η-γό εγ-γβ, 
ufrumquc subtrahatur ab reslnl icitur

η δ ζ  =  η-γζ -  εγ-γβ.
Sed ad hanc dincrcnliani connminc addalur (iy -y ,: esi igilur 

>, ■ }''ζ -  *y · -  I? · y? ·+· βγ ■ γζ -  («y.γβ +  βγ■ γ ζ ,, 
sive, quia cx  hi/potlicsi {lemm. XI] 
est η SS α ε  — βγ,

«  α ε - γ ζ -  εζ·βγ.



tOL ντΐο ΕΖ ΒΓ, χοινοΰ itQO(ns9ivtns την νηο ΕΖ Γ, τοντψ  
vnfgi^st f  ο νηύ Α Ζ Γ  τον ν ,̂ιο ΕΖΒ' τ» α ρ α  hn» A Z f'  
τον υηα ΕΖΒ ί .ΐ ΐρ ίχ ί ΐ  τψ νπο Η J Z .

Eig το τρίτον ίη ίταγμ α τον τρίτον :ιρo^'iλήμaτog.

Ι(|9 is'. ΠάΙιν ΐοτω  το Ζ  σημεΐοΐ' μετάξι· τών Α  Ε' S t i  5 
τό ν/ιύ Α Ζ Γ  μετά τον νηύ ΕΖ Β ϊαον ίατιν τψ νηο Η Z. J .

'Enei τύ νπύ Η  B J  ϊσον ίστιν τψ νηο Α Β Γ , ν,οινην 
ηροαχεία&ω το νηο Η  Β Ζ · fiXov αρα τό νη ό Η Z J  ίσοι· 
iariv τψ τε νηό Α Β Γ  xai τψ ίττύ Η  Ζ Β . άλλα τύ μέν  
νπό Α Β Γ  Χσον iativ  τψ τε it io  ΑΖ Β Γ  χα ι τψ νηό Ζ Β Γ , ιη 
τό όέ νπο τής τών Α Ε  Β Γ  νηεροχής χαί τής Ζ Β  μ ετά  
τοΰ νηό ΓΒΖ ϊαον ίστιν τψ ναό Α Ε Β Ζ ·  το ΰπο ΑΚ ΒΖ  
αρ« ίστιν τό τε ίη ύ  ΒΖ Ε xai τό in o  Α Ζ Β ,  ί) μετά τον  
in o  Α Ζ  Β Γ  iariv  τό νπό Α Ζ Γ · τό ονν ΰίτύ Α Ζ Γ  μ ετά  
τον ύηό ΒΖΕ ισον iariv τψ ύπό Η  Z J ,  8 π ε ρ : ~  Ιό

Eig τό τρίτον ίη ίταγμ α τοΰ τρίτον προβλήματος.

110 ιτ'. Έατω όή ηάλιν ί'Λτόζ τύ Ζ ση μ ειον  οτι τό V7in 
Α Ζ Γ  τον νηό ΕΖΒ ίί,λείηει τψ νηό Η  Z J .

t-------Ί------------------------ l·— I----------1----------------- ),
ζ Λ e β  γ  α
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'Enei γάρ τό νηό τών Η  A J  ϊαον έστιν τψ νηό Β Α Ε , 
χοινόν ηροσχεία&ω τό νηύ Η  Α Ζ · ολον α ρ α  τό νηύ Η  ̂ Ζ  
Υσον ίστίν τψ τε νπό Β Α Ε  xai τψ ύηό τής τών Α Ε  Γ Β

I. ro νπί) ΐ :χ  — Λ Γ  ABS, τού corr. Ge i.  τό ΰπ'ο ~ΑΖ Έ τ  roC 
ίιαο ΕΖ  ABS, corr. llu auctorc Co 4. Λ/f τέ ηρωτον (αΐταγμ α rov  
lUvrinov πζοβί. coui. Simsonu.s p. 49. ^  Ιη ίταγ μ α  K* C-v In i  
A_it^add. BS Ilaktv  oro. S των AF, A, distinx. BS 10. i'na 
A X n r  A, distinx. BS U . i(3i> Α Γ .ϋΓ  A, distinx. BS t i .  τώι v.to  
A E B Z  Λ, distinx. BS το iito  A E  ItZ add. Co 13. ϊ'.το HZ^ Cn 
pro vnh H Z f  13. 14. μ ίτα  rov viro AZB A'B, « ( i «  tov vno A .IB



Scil l ursiis .ul (lirtiM enliam cn ■-/ζ — ίζ  βγ coniniuno .idcici- 
lur «ί ξ/;. L‘»l ijiiJui·

a s - γ ζ  —  ~  e * - y ,  ·4· i ;*·;.>  —  αΖ β γ  +  « t  -

=  “ * ■«/ Κ'~β· <'//«»
s= “ϊ·?^  —

In i tium LipiUignia lertii prol>lemati>, r d  pntiux. 1,1 nitilur, 
iii primum secumli.

XV. Sit rursus punctum ζ  iiilor e c t t ;  dieo c.sst· « Ϊ · ί;»
-♦· «ς·;^ί *= ί·ί:δ. '  ‘ ' “·'

Quoniam iimplfr
...... .......... ---------------------- 1 I I I  («Sl r . M

β  l  f  f t  ^ α J'  =:(ΐβ·βγ, conmiuno
η iuldcitur · β'ζ: csl

iiiilur
tj-lS =s αβ βγ +  »; ·β'1, .sive, quia e!(t αβ βγ =  iu -βγ 

-f. ζβ·βγ, 'Ί ftf h jfim lh es i  

kmm. XI η at — βγ,
ZS α ζ · β γ ζ β · β - / -i- ' a e — βγ βζ 
=3 αζ·βγ -4- αε · βζ, sive, quia ost αε·β ζ  =  αζ-ζβ  

+  «t •’ί <·οιπρο8ΐΙί5 αζ·βγ 
+

β  β :· : ; '  +  εζ·ζβ, q. ο. d.

Ιη Icrtiuni c|>ita(!nia tertii |iroljk’mHli«.

XVI. Iam sil rursus punclum ζ oxtia α ί; ιΙίι·ο cssc ΙΤ'Ί'· 
εζ·ζβ  — αζ·ζγ =: η· ζδ.

Qiwnhni enim prophr lemimi III  osl > · πδ — βα ■ ai, 
communo addatur η ■ αζ: ost igilur

η · ζδ  s= βα· ae -f· »;· nl', x i r e .  q u ia  i'.r lii/im lfirxi Ivmm. Λ7) 
t‘x l  tj SS a i  ~  βγ.

=s β α ·αε  +  αε — βγ ■ αζ, i<J ost

miil»\it vuliisla m. iii Λ el sit S . ctirr. ( ’<i IS. onti> BŜ  0 

Π . <s' a«li1. B.'' iO. (■:>!) II .IX  .aiile oi.oi Vo prn !;iti 11.1.1
i l .  ίώι T iW lt  Λ, ilisliiu. M.S

Μ Ι)Ε« Vll. PHOPOS. .i.i. : ,6 . 75 j
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ί'Λ«§οχ^8 Α«ί * ie  «ίΐά το όι:4 ΒΛΚ {ΐζτά τοό όπο τής
τώ» AH r i i  ί»π3«>7.ήί 5«« Α Ζ  3>.βν Ιυ^ν^ r d  ύητΑ Ζ Β Α Ε  
Ae(Tro)' νξι νηο 'ΔΑ Β Γ , (ίΐστε y.ai to  i-no Η  Z J  η ύηερ- 
οχη lauv, (ΐ νπερΐχει το 6mo ΒΖ  --/Ε τον νηό Ζ Λ  Β Γ . 
αλλά (!) ΖΟ νηο Ζ Β  ΑΕ το ΐ νηο Ζ Α  Β Γ  νη εζίχ ει, 5(0<-5 
νοΰ /τροατε9ίρτοζ τοΐ· νηο Β Ζ Α , τονιψ νηεζέχει ζαΐ *ο 
νιώ ΒΖΕ τον νηο Γ Ζ Α · %h οίν  νηό ΒΖ Ε τον ύηό Γ Ζ Α  
νίτερίχει τψ ίη ο  Η  Z J ,  ωστε το νηύ Γ Ζ Λ  τον νηο ΒΖ Ε  
ίΙΚείηει τφ νηο H  Z J ,  ο η ερ : ~

Eig το τρίτον ίη ίταγμα τον πρώτον ηροβληματος. Ιο

t l l  ι '̂. ’Έατω η Α Β  ϊοη Ttj F J ,  λαι τνχον σημείον το Ε  
μεταξύ των Β  Γ  σημείω ν uTt τό νπό Α Ε  E J  τον νη ό  
ΒΕ Ε Γ  νηερΐχει τοι νηυ A r j .

Έηει γάρ τό in o  Α Ε  E J  ίσον εστιν τψ  τε νηό Α Ε  
ΕΓ, τοντϊατιν τψ τε νη ό Β Ε  Ε Γ  χαΐ τψ hnn Α Β  Ε Γ , 15 
m i ετι τψ νπό Α Ε  Γ ά ,  τό αρα ί·ηό Α Ε  E J  τον νηό  
ΒΕ Ε Γ  υηερέχει τψ τε νηό Ε Γ  Α Β , τοντϊατιν  τψ νηό 
Ε Γ ΓΑ ισαι γάρ ειαιν α ι  Α Β  r j ] ,  χαί τψ νπό Α Ε  ΓΑ . 
αλλα τό τ8 wto Kf' ΓΔ καί το ΰπο ΑΕ ΓΔ γίνεται ολον τό  
ύκό Α Γ  ΓΑ · τό αρα ύηό Α Ε  E J  τοΰ νηό Β Ε  Ε Γ  νηερ- κι 
έχει τψ νηό Α Γ  ΓΑ.

Εις τό ηρύτον ίη ίταγμ α τον όεπέρον ηροβλήματοζ.

112 t»;'· 'Έοτω η Α Β  hr  ̂ Tjj ΓΑ, xai ειλήφί^ω τι αημειον 
μετάξι· τών Γ  J  τό Ε· οτι τό  νηό Α Ε  ΕΑ μετά τον νηό 
ΒΕ Ε Γ  ιαον ίστίν τψ  oro ΑΓΔ. 25

1 . 4. ttXUt τό ί·.Ί0 — oioy taTif adil. Hu pro liis τοντ/αην  volu- 
tirat Sinisoiiui p. SO ; Ιοημβ alitur, at vix rcclius, Co: n d lii· xoirU- nnotr- 
xflaUm to C.ii ZA 11Γ. ιό «i»· in o  τής τών -·//.' Λ Γ  ΰπί^ηχής
χ«ϊ τής ΑΖ ιΐ(τ« τον νπό Ζ Α  /if' ίαον (ατϊ Τξ) νπο Ζ Α Ε , τό rfi ί·.τό 
H IK uttit rov ia o  Ζ  / / ΐ  ό7.ο«· (ατϊ to  ίη ό  ZH ΑΓ.' τό αρα  ν.τό ZH 
ΑΓ. taov ia r i  r«5 τί νπό Ι ί  . !Ζ  *«> τφ ίπ ό  ΖΑ ΗΙ', tSort χκΧ ccl. ; 
cniif. «dnol. ad Latina' 3. Xttnov τφ Hu pro λοιηόν ro 3. 4. ω ατί 
xai — toO ύηό 7.A ΙΙΓ  liis scripia sunt in ABS, corr. V it. τό 
Λ* ΒΧ *«1 ϊ«  4, ISZAV, toi' ν.τ'ο ΧΑΙΙΓ  Λ. distinx. BS Γι. ς»



η · ζό =  β α ·α ΐ ·+· α ΐ·α ζ  — β"/· αζ, sive amiimsilis βα · ae
..................

=  ζβ-ae — ζα-β-/.
Sed a(t hanc differentiam addatur communc β ζ ·ζ α ;  est igitur 

ζβ -ae  - ζ α · β γ  =  ζβ·αε +  β ζ ·ζα  -  ζα-βγ·^  βζ-ζα,
=  βζ·ζΒ — γζ·ζα·, ei^o etiam 

η ·ζδ  -  βζ-te — γ ζ-ta, q. e. d.

Ια icrllttin opilagma primi problemalis.

XVII. Sil αβ =  γδ, el quodvis punctum c inler β  ol y; Prop.
dico esse ae-e6  — βε-εγ

a  }  Γ 7  ^ = « Γ ? « ί ·
Quoniani enim est

a e -ed  =  oe·ey +  a s -γδ, id est
=  e/S iy -h /?e-ey +  a e -γδ, esi igilur 

as-s6  — βΒ·Βγ =  αβ - εγ-4-a e- γδ, id esi, quia αβ  as γδ, 
s=s εγ - γδ -i- ae  - γδ, sive 
=  αγ-γδ.

In primum epilagma secundi problematis.

XVIII. Sil αβ  =a γδ et sumatur punclum jilii|uod t in- Pr«p. 
ter γ et δ ;  dico esse a e -εδ +  β ε-εγ  =  αγ-γδ.

*; Haec ogo addidi vestigiis antiquae scriplurac accurate insi«lens; 
aliter Co ad acc|iialianem η-ζΛ — β ιι-«( +  ;«t - β γ , - α ζ  addit com­
mune ζα - βγ, ita ut sit

Ιΐ-ζδ 4 * ζα-β}· =  βα-((( +  ζα -tu 
^ ζ β - a t i  erRo 

ij i i  «  ζβ-tif ~  ζα βγ.

LIBER νιι. PROPOS. 57. 5S. 753

adil. Cu XUAU le i ύηο /.AHV A, disUnx. BS β. xnl »'i. )vr» 
m  xaX 8 . το ina tV-A Co pro to vno Ί'Χ ttno 9. o.Ttp BS, o Λ 
41. add. BS ίσι) add. Co 46. imo AK i :.t  Ci> pru ί';ιό A f J  
t)S. 19. VIO j r .  Γ.Ι. ttU.ic Cu pro im i A l' K f  i  19. ro i f  —
AF. ΓΑ  add. ('» Si. <fft'ir/(ioi' Hu auctore Simsono p. ίϊ.') pro α(>ώ- 
tov 23. (I]' add. BS ϊση add. Co 24. roir t'.f A, distinx. BS 
*5, irtrl ifti BS, iarn- »inr A ί.Ίίι / / ' . /  -  p. "S i, 4. iiiot tat\ to'i 
nild. Co



'ΚπΐΙ γάρ τό ΰπο τών .\Κ ΚΛ ίσον ϊ3τ!ν τΑ t t  Ι .ιό  ιών 
-i-i-V'UJ' *βί Vim ΙΈ  E iii Tirnt̂ m η QOtt-ABwiha jro ΐιττη 
ΒΕ Ε Γ· to  αρα  ίη ό  -/Α’̂  /<£τά ϊογ h ro  Β Ε Γ  ΐσηι· ίοτίν  
τψ  τ« ΰίΐο Α Γ  E J  %ai τφ  ίη ο  ΓΕ E J  vtai ttt τψ νηη 
ΒΕ ΕΓ. ά}Λά το fiit> ί,-ιό ΓΕ  E J  μετά τον ί-ηη Β Ε  ΕΓ^  
!!λοι· iativ  to  νηό B J  Γ Ε , tovrim iv τό  ίη ό  J I E  ϊααι 
γάρ άα ιν  m i ο)μι α ι . Ι Γ  B J  , τό Μ £·;ιό τών j r  E J  
μ ίΐά  τοΰ νηό .^^ΓΕ οΐον ίατΐ^ τό ΐ/ιό  . / Γ  I ' J ’ τό αρα  
ί ;ώ  Α Ε  E J  μετά τον ν.ιό Β Ε  Ε Γ Ϊαον  ia tiv  τψ νηό A F J .

Α ψ μ α  χρήσιμον εις tot i; μονάχους τον τε ηρώτον nai I» 
δεντέρην /.ai τον τρίτον ίίηταγματοξ.

i 13 tii'. 'Ήμιν.ν/.λΐην lirrog τον Α Ε Β  F.ri Λιαμίτρον τής Β Α , 
•/.αι ιιρΐΜν τών ΓΕ J Z ,  γ.αΐ άχ&είαης ev^tiag τής ΕΖΗ, 
xai in ' αίτής xa^irnv τ?ς ΒΗ , γίνεται τρία" τό μέν νηό 
ΓΒ B J  hm  τψ άηό ΒΗ, ιό Si νττό Α Γ  J B  τψ  άηό ΖΗ , ΐ:> 
τό δε ί'ηό A J  ΓΒ τψ ttnn ΕΗ.

'Ε .τεζενχίΗ οααν  γ ά ρ  « Ι

,
- ■;>?------  ̂η  ni-ν ος&η ή ηρυςτιΐί Ζ , y.ui

•I -λάδ ε̂τος η Z J ,  ΐαη eativ t/m
'̂/>ό J Z B  γωνία τη ίη ό  

ί - '  Ϊ3ΑΖ yiovitf. αΚΧά η μεν
(C ~γ " i  ~/ i  νηό J Z B  laij ίατιν τη νηό

/H B, ή ό έ  υπό Β Α Ζ , ίάν  
ί:ιιζενχ9η }; ΕΒ, τή νηό ΒΕΖ, τοντέατιν τι) νηό Β ΓΗ · -/.cii ι>5 
η ίη ό  J H B  αρα ϊαη %η Β ΓΗ - ωηιε τό νηό ΓΒΑ  ϊαον 
ίατιν Tifi αηό ΒΗ. εατιν δέ '/.αί ϋλον τό νηο Α Β Α  ϊαον 
τίιϊ α7ΐ:ό Β Ζ ' λοιηόν αρα τό νηό Α Γ  J B  ϊαον ίατίν  ti<i
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ί . xoirbr (.'ο pro χιΰ xnirhv 3. μΙι· ντιό Γ Ε  F,.! Co μΓΟ μ ίν  ι'.ιί» 
Τ ε  Έ ά  10. Η . vide adiiol. i  ael Lultna 1*. <»' adil. BS
ovTos rov T()iroi> im *»· rijf H--I A B ,, corr. S IS. iiiitar' tiitf,
π^ος ipStit cnni. Hu; ul conf. inlra (>. 7.'iH, 6 roii· Γ / Ο χ  A, dislinx. 
BS l">. f«m· add. Ifii ii.-to Ί Γ . ί ϋ  Λ, distinx. liS <6 . vno . f j l  li 
Λ, aislinx. BS IS. ΙΙΓ  l l .t  A x T T t 7 iil j l l  XH ABS, «orr. Hu



Quuniaui ei)iiii est as ■ ίό  
e  /f  y  f   ̂ *s  oey i ( f c o m t n u n c

addatur lie-sy; est igitur 
ae td -h jit ey =  αγ -εό  -t- ys-ed +  β ΐ· sy, sive com­

positis ys td  4- β ί ΐγ,
=  ej» · £(J βδ  · ys, id pst, quia βδ  s= «;■,
=  ay-ed  +  ay- ye, sive 
=  a y y 0 .

in tertium epitagmn tertii pruhiemalis' . 
i VMe infra propos. 63.;

Leiniiiy uUlc ad rationLMii singularem (ortii epitngmatis primi prulilemalis'-,.

*  XIX, Si sit semicirculus α ΐβ  in diinnelro αβ , in ea([uc Piop 
perpendiculares rectae ye δί', el ducnlur reuta ei\, in eaquc 
|)crpcndicularis β»̂ , tria fiunt, est enim γβ βδ — βη^, ol 
αγ^δβ es ζη\ et α δ  · γβ =  «ij*.

Iungantur enim ηγ ηδ αζ  ζβ. Quoniam igilur reclus 
est L αζβ, ct in αβ  perpendicularis δζ, propter elem. (i, Λ' est 
i  δζβ =  i  βαζ. Sed primum, quoniam recti sunt um/uli βδζ 
et ζηβ, ideoque i» circuh sunt puncta δ  ζ η β elm . 3, , 
in segmento igitur δβ*' est L δζβ = sl_ δη β  elem. 3 , i/ :;
Ium iuncld «/? in segmento ζβ ’*·; est i  βαζ  =  i  βεζ, el in xey- 
mento βη Ι β ΐ ζ =  Lβ'ίψ, ergo eliam osl L δr ,β ^ L ? y r ,.
Krgo, rommuni ungulo γβη trinnguln γβη rt κ·βδ .ΊυηΙ similiu '·'], 
iileoqur. γβ : βη =χ ηβ : β0, .nive γβ · β0 =  βr .̂ Sed csl eliam 
αβ ·β δ  =  βζ^, unde si subtrahatur γβ·βδ= :βη^ , reslat

Hanc propositionem liic interserit .Simsonus p. 38 sq.
i) Sic dedi spcuiiduni -Sinisonura p. 54; (iracca pcrturiiain sunl m; 

fortnsse hunc in modMn restituenda: Α ι,ιφ ατα  χρήσιμα its ιο ϊς  uo- 
ιαχοΐ'ί To7>’ riifroii· Ιπ ιταγ μ άτω ν  tov  rt iiiiarou  xui ΰκ·ιίροι· xa i r<i/- 
ioc 7ΐρσ/{λψι«ιθ{, Ita ut iiic titulus spectct nd prnpos. 59—6 S ol et.
Quo concesso, ne quid desit, eliam prnprluni huius lenimalis tiluluni 
addere liceli f.7s thi> μοκιχόν roC τ(ΐ τ̂αυ tnitttyuatoi τβΡ arpeiroi· 
.7po,Uii.unrii;.

* Addita liae<; secundum Co.
*') ' Quia smrt in «odera sppnientn Hrenli 'ifl" \'K 

Idem signilicat V-.

MBER VII. PROPOS. 59 7 5 5
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ano ΖΗ. ηάλιν in si τό  Ιπ ό  Λ Β Γ  iisov iariv τψ ά / ιό  ΒΕ  
ΤϋΤξαγίονψ, iSv ίό  νήύ t S J '  ΐάον ia i iv  iiS ά ϊϊο  B t f ,  λοι­
πόν Sqa τό νπό Α ά  Γ Β  ιαον ίατίν τψ άπ ό  ΕΗ ΤΒτρα- 
-/ίυν̂ β· yiverat αρα τρία.

Eig τό» μονάχην τον τρίτον έΐίκάγμ«τος τοΐ» δί!)τέ(*οο 5 
προβλήματος.

1!4 ·/. Τρίγωνον τύ Α Β Γ , χαι όιήχ»ωααν α ΐ Β Ζ  Γ Β , 
ΐατω δέ η μέν A J  ίη ΐ τής Β Γ  χά&ετος, ίν χνχλψ δ έ  τά  
Α  Ζ  Ε Η  αημεϊα ■ 8τι ορ^ αί eiaiv α ΐ  ηρος τοις Ζ  Ε γω νίαι.

’ΕχβΒ βλήα& ω  η Α ^ ,  κ α ι  lu 

«5 ΗΑ ϊση χεία^ω η J G ,  xai 
ίηεζεύχ^ωααν α ιΒ Θ Θ Γ ·  
αρα ia t iv  ή Θ γωνία %fi νηό 
ΒΗΓ, τοντϊατιν tg  ίπ ό  Ζ Η Ε. 
άλλ' ην η in o  Ζ Η Ε  μ ετά  τής 13 
Α  δναιν ορΆαΐς ϊα/·· χα ί η vjr0 
ΒΘΓ ΰίρα μετά τής Λ  «ϊνοι» 
όρ&αις ϊαη ία τ ίν  ίν χύχλψ 
αρα εατιν τά Α  Β  Θ Γ  ση­
μεία- ϊαη αρα ίατίν ή νπήί»  
ΒΑ Η  γωνία τί} νπό Β Γ Θ , 

tottioTiv tfj νπό ΗΓΑ. εΐσΐν όί χ α ι α ΐ πρός τφ Η  χατα  
χορνφην ϊααι άλλήλαις· λοιπή αρα η Α  ϊαη τ^ πρός τψ  Ε. 
ορ^ή δέ ίατιν ή J  · όρ9ή αρα iariv χαί η πρός τψ Ε  αη- 
μείψ. διά τ α ίτά  δή χαί ξ πρόα τψ Ζ  γωνία ορ$ή ί α τ ι ν  % 
6ρ9αί αρα  εϊσιν α ϊ πρός τοϊς Ζ Ε αημείοις, nrreg: ~

‘Ο μοναχός πρώτον προβλήματος τον τρίτον έπιτάγματος.
115 *« '. Τριών δο&εισών εν&ειών τώί^ Α Β  Β Γ  Γ Α , έάν 

γένηται ώς τό ν:ιό A B J  πρύς τό νπό Α Γ Α , όντως τύ

S. ΐηιτάχμητας τοϋ JtnT/ρον  αιΚΙ. Hu auctore Sinisono p, 5S 7. Jt' 

»dcl. BS « / BE  rX_A_, corr. V2 8 . 9 . ra  J Z  EH  A. rtt ζ  t  S. 
corr. BV* nisi quod V* τη i  a  t η: 9. αημίϊαν  A, corr. BS roff Zt\
Λ, distinx. HS___ ΙΪ. ΙηφύχΙΚαβαν a l  Hu pro (πιζ(νχ»ο> »}
ί ϊ .  U . B ll  t i r  AB, corr. S 48. «.iA* qi- ή Hu pro ttlln  μή
19. ta  A B  BV ηημίΤα ΛΒ, τά  η ,ί j'orijiiiΓη S, corr. Ca SS. λοι-τ]



a y -βδ — ζη  ̂ Rursus quoniam esi ajt-,iy .si
fiinc sufitrafiattir γβ β δ  => restal αδ γβ Fiunl
igitur Iria quae diximus.

In mlianem singultirem terlil epitagmntis secundi problematis.

X X .  Sil trianjiuluin αβγ, el ducantur α δ  βζγε, sil au -P rop . 
teni α δ  perpptulicularis iii βγ, el in circulo sint punctu
η i ;  ilico angulos ad puncia t  et t  rcctos esse.

IVodueatur α δ ,  el ponalur δί  ̂— ηδ, iunganlurqiie βί)̂
{^ ;  erμo aequtdm ac siiiiiliu sunt trianyuUt 9δγ et rfy , item- 
qtte (^δβ el %δβ, ideoqite t, β,'̂ γ =  ^ βηγ =  i  ζηε. Sed an­
guli ζηε +  (αζ en: hyjmlhesi duobus rectis aequales sunl: 
ergo pliani anguli β^γ H* 6αζ duobus rcclis aequales, ilaque 
puncta a  β & Y in circulo sunl. Ergo in segmento β& est 
L β a η  «as el, propler simililiidiiiem triangulorum ί^δγ
et tjdy, L βγ9 =  L ψ δ . Sed otiam ad verticem η anguli «*/« 
et δηγ aequales sunl; ei^o in Iriungutis αεη et γδη osl etiam 
^ airi =  /. γδη. Reclus aulc*m est £  γδη; reclus igitur etiam 
l, αεη. Kadeni ratione etiam angulum αζη rectum e.sse de­
monstratur; recti igitur sunt anguli ad puncta e H ζ, q. e. d.

Ratio singularis tertii cpilagmatis primi problematis*;.

XXI. Tribus datis rectis αβ βγ γδ, si f\al αβ · β δ : αγ·γδΡ(('ρ.
_  ___ (it

· · · ;  '■Quia ducla recte «« angulus mfi csl rcetu.s, cum sil in semi- 
rirculo" eadem roanus pallidiore atramento aliam demonstrationem 
addit, quae nd alterum lemmntis casum, si sit y( =  δζ, pertinet.

tJ V. Simsnnum p. .ΐβ. <57 sq., qui propositionem sic constituit;
"Ratio autem minima determinatur ita. Ostensum fuit . . . .  datis in 
recta linea quatuor punclis B C D, sl fiat ut rectangulum ABD ad 
ipsum ACD, itu quadratum e\ BE ad quadratum e i EC, foro E punc­
tum quod facit rationem rectanguli ARD ad rectangulum BEC singula­
rem ct minimsni. Nunc vero ostendendum est rationem hanc eandem 
cssc ci quani habcl quadratum px. AD ad quadratum exces.sus quo recta 
linea quae polest rectangulum AC BD excedit eam qunc potest rec­
tangulum AB cn".

U B E R  VII. I*B01>OS. βΟ. SI.  7 5 7

V* Co pro iniror ,τ()ό( τφ f V- pro ηρος tiSi X ,  item VS. i i
S4. σημίΐον A, eorr. BS i~i. rnPrn di/ AB, τά r i tk ,  omisso ΰή, S 
xai ή BS, xnl fiij A -τ/ιόί τ<ί1 ζ VS pro η(ΐόί τώι / ;  87. rov nnte 
ηρώτον add, tie, rov ιρίτου flt4rιi}'μttroi tov πρώτον αρο^Ιήμητος coni. 
Hu ,Ίοωτον (sine aci·. AiV,, corr. Ϊ 8 . xe' add. BS



«/fo ΒΕ πρύς το η·ιο Ε Γ , οί μονάχος 1.&/οζ και βλάχιατύα 
ίστιν V τόν '̂ τίη yiE. f  .Ίρίκ  ΒΕΓ-· iJyia -dif -Hti- ο
αυτός ία ιιν  τψ τον άίΐι) της A J  :ιρός τό άη ό  τ»;ς νιιερ- 

h ί>ηερΐχίΐ η δνναμένη τύ ια υ  .^ Γ  B J  της όνναμίι·ης 
τό ΐΜο Α Β  r J ,  h

Γίγράψ&ω περι τ ψ  A J  '/.ν/Χας, y.ai ηχΆωσαν ορ&αΐ 
αί ΒΖ ΓΗ. έ.ιει ονν ίστιν wg τό νηό A B J  ηρος τό 
νηη A r j , τοντέατιν ώς τό άηό Β Ζ  ηρυς τό ά η ό  ΓΗ, 
οντιας τό ά.το ΒΕ ηρός τό άηό Ε Γ , χαί μήχει α ρ α  έστίν 
tdg η ΒΖ  πρός την ΓΗ, οί'τος η ΒΕ  ηρος την Ε Γ ·  «ύ^ίϊβΐπ 
αρα έατιν η Sta τών Ζ  Ε Η. εητω η ΖΕΗ, χαι 
σ9ω ij μέν Η Γ έηί τό Θ, έηιζενχ&εϊσα δέ η ΖΘ έχβεβίή- 
α9ω έηι τό Κ , χαι έη^ αίτην χά9ετος ηχ9ω fj J K . ‘ xai 
διά δη τό ηρογεγραμμίνον Ιήμμα γίνεται to μέν νηό Α Γ  
B J  ιαον Tfp αϊτό Ζ Κ , τό δέ ίηό Α Β  I ' J  τ<ΐ> ά η ό  ΘΚ ί ϊ  
λοιηή αρα η ΖΘ ίατιν η ί/ιεροχη η ν7ΐερέχει η δνναμΐνη 
τό νηό Α Γ  B J  της δνναμένης τό ΐ . ιό  Α Β  r j .  
ηνν διά τον χέντρον ή Ζ Α , χαί 1:ιεζενχ9ιο η Θ Α . Irsi 
οίν  ορ9ή η νηό ΖΘΑ όρ9^ τη ν ι̂ό Ε ΓΗ  ίστίν Ιση, ίστιν 
δέ χαί ή ηρός τψ Λ  τη ηρος Ti[t Η  ytovi^ ΐαη , Ιαογώνιαΐ» 
αρα τά τρίγωνα * εατιν αρα  ώς η Α Ζ  αρός την ΘΖ, τοντ- 
ίστιν ώς ή A J  -τρ»5 τ ψ  ΖΘ, otTWg ζ EH ίΐφ ς  τ ψ  ΕΓ· 
xai ώς αρα τό β7ΐο A J  7ΐρός τό ά ;ιό  ΖΗ, ούτως το άκό 
ΕΗ πρός τύ άηό Ε Γ , χαι το ίη ό  Η Ε  Ε Ζ , τοντέατιν τη 
ίη ό  Α Ε  E J ,  ηρός τό νηύ ΒΕ ΕΓ. χαι εατιν δ μέν  Tof ii 
νηύ Α Ε  E J  ηρύς τό νηό ΒΕ Ε Γ  μοναχός χαΐ έλάααοη' 
'ύ] λόγος, ι] δέ ΖΘ η ίηεροχη νηερέχει η δνναμένη τό 
νηό τών Α Γ  B J  τής δνναμένης τύ νη ο Α Η  l ' J  τοντέατιν

•. post ΒΓ. ηιιΐ>( repetit to  ΙΙίΐ :ιςο( Α ό ilel. Hu I t .  tmi· ΧΓ.ΙΙ 
Λ, distiux. BS l i . post η ΖΘ aJd. interpunctum %. ABS l i . τό 
:ante μίν: ndi). K . 4!>. trrb ΑΓΙΙ,Ι A, distinx. BS, item vs. 17
IS. i n i  Λ Β Γ Ί  A, distinx. BS, itcm ^ . «7 »9. τψ A.
corr. BS Sl. »/ AZ  V- (.'o pro ή A'/. 4 2 . apoi 9 ζ  ο?ιω { S
iS. ΖΘ add. Hu. (tX Γο, t!js ·Ιζ V* οντια το «no  add. V* fo 
4S. ίβ . tof· ί·.Ί0 . ϊ ί :  ~K.t A, con·. BS_ i 6 . xni add. Ce auctoro (Vt 
47. o  dei. Htt i 8 . vnh .4ΙΪΓ .Ι A, distinx. BS to v tia t ir  —  p. 76», I
ii]i f#A' ilei. Hu auctore C'·

75S ΙΙΛΙΗΙΟΥ ΧϊΝΑΙΏΙΉΣ Ζ.



ι,ίΒΕϋ νη. i>nopos. βι. 7δ9

ZS ·. εγ-, raiio sinjiulnfis ac miniinti est « ί ■ etf : jie · «j»; 
WTO«Ifcrrin prftporfioneesse «rrf*; -ψϋγ β δ  ~· K

Describatur circii dia-
—  metrum aS circulus, et du-

■.&_ caiitur e diametro perpen-
] dirulni es βζ yt̂  (td drrum- 

ferentium. Quoniam igidif 
 ̂ li ex  fif/imtliesi Psl αβ ·βδ  :

' ......~"̂ y oy · yd =  , ί̂-ί: ΐγ'ί, et pro})-
j  ler elem. fO. 5.Ϊ lemm.

\  ' I  /  αβ ·βδ  s= βζ\ et αγ·γδ s=
γηί, osl igitur (ίΐ·2 : γr/̂  =

' . _ βί^ : sy^, itemque ipsae
rectae βζ : γη =  βε : αγ. 

Ergo triaiujulu ζβε et ηγε .̂ uiit similia, et L ζεβ =  !_ ηεγ, 
ideoque linea quae per ζ t η transit recta e.st. Sil 1'«̂ , 
et producatur y  ad punctum ^  i» circuli circuiiilerentia. 
el iuncta ζΟ- producatur ad ■/.. unde [wrpendii ularis ad ζχ 
ducatur χδ. Itaque propler .superius lemma .Y/.Y fit ay · βδ 
=s , el αβ · γδ =  d̂ x-: <*rgo id e.<it ζχ — ih/.
=  Υ α γ -β δ — ναβ ·γ δ . Iam ducatur diametrus L'A, et iun­
gatur d-l. Quoniam igitur, id iii semicirndit. rectus e.st an­
gulus ζ&λ ol aequalis recto «/>;, ac i)raoteroa in seymentu Γ ί  
an$2uli ζλΟ̂  ct ζη9· inter se aequales sunt, similia icitur sunt 
triangula ζΜ  et εγη\ ergo esi

AC : Cd =  »;« : «/, id est, quiu λ ί  el uS diametri sunt, 
α δ  : ζΰ̂  =  »;ί : εγ: itaque etiam
ttd* : ζ&̂  s= : ty-. id e.sl, quin pro/iter siiniUtmlinew 

trinnffidiirtim î ya el ζβε est ηε : εγ 
s= ζε : εβ,

=  »,ί · ζε : εγ · εβ, sire proptev elem. .1, .>.ϊ.
=  αε εδ  : βε · εγ.

Kt e.st ratio «e·id  : ,ίί·*/  singularis ac minima; fmieterea 
autem, ut supru demonstrarimii.<!. est 

ζt  ̂=  i a y · ,^  — ] αβ·γό, id est 
ζ ,ν  =  } α γ · β ό  — ] αβ·γ0,'^; ergo, .\i Itaiic differvn-
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ΓΟ άηο tijS Ζ Κ  tov d/ro τής Θ Κ ], ώ'στί ό μοι>αχο$ χοί 
Άόσσώρ λόγος S ' α^τάς ία ύ *  τψ άϋ υ  τΐ̂ ξ iti
άηο τής ναεροχης _ξ ν/(ε^ίχίΐ η δυναμένη w  νηο Α Γ  B J
xffi δον«}»ίν/,ί ΑΒ ΓΔ, S n tg : ~

'Ο μονάχος τον tqItov ίηιτάγματος τον όεντί^ον .·ι 
π^βΧψΰΐτος,

ΙΙϋ  xfl'. ϊ ϊά ΐ ιν  TQituv δηϋ-ειαώρ εν&εκϋν των ^ ίΒ  Β Γ Γ ΐ ί ,  
ίάν γένψαι ώς το  έ»τό A J B  ηςος %ο νπη Α Ι'Β ,  otiwDs 
τύ άπο J E  προς το  άπο ΙΐΓ , μονάχος και έλάααων λόγος 
έίτΙν ό τοΰ όπδ ΛΕΒ κρος τδ υκδ ΓΚΛ. λέγω δτ̂  οτι ο αν- ΐη 
τός έστιν τψ άπο τί,ς ανγχειμί^ς ex τε lifi όνναμένης το 
υπο των A I'  B J  nui τί ς̂ όνναμένης το ναο τών ΒΙ' 
ίτρος το «7το T^s

"Ηχί^ω ά η ο  το ΐ 
Β  ( 1··>
ΕΖ m i  έχβεβλ/,- 
σ9ω , καί τψ ί-ηο 
u 4 JB  ι'σον το άηο 
Z J ,  xai Tfi Z J  
εύ^εΐψ 7ναράλληλοςίί> 
ηχ&ω  ̂ Η Γ . έίΐίΐ 
ονν έατιν ώς το νπο 
^ J B  π ρος  το νπύ 
uiVB, οί'τως τι> 
άηο J E  ηρος  το a:» 
άηο ΕΓ, τοντέατιν 
τό άηο J Z  ηρ«δ τΐι 
ά.Ίο ΓΗ , χαι Ιστ<ν 
ισον το .νπο τών 
u iJ B  τψ ά η ο  Z J ,  .μι 
κοί το ν π ο  ^4ΓΒ

αρα Υσον τψ άπο ΓΗ . &(£ζ£ΐ'χθωσαν «ί uiZ Ζ Β  Α Η  ΗΒ, 
ΙιτεΙ ουν το vtto Α ^ Ε  ϊαον έατίν τψ ά π ο  J Z ,  ϊση έατίν'η ί·ηη 
B Z J γωνία Tfj ίπ ό  Ζ Α Β  γωνΐ^. eOTiv d i  xai η ν π ό  BHV 
ϊση τή in o  ΒΑ Η . όλλα χβί η νπο B Z J  ϊση έστιν π'̂ λ'·



tiae potentiam in mperim ibus mihstitiiimiis, efficitur singula­
ris ac mlhima Ι'ΗΪίΐο

α ε -td : jis-t·/ s= ed* : \}/αγ·βδ — }^αβ·γδ]'^, q. e. d.

Ratio singulariii l<‘ilii cpilafimati.s sccunili |irolitemati«<;.

XXII. Rursus lribu.s dalis rectis αβ βγ γδ, si fi»t »*rop. 
αδ · δβ : αγ γβ =  : εγ'̂ , singularis ac minima ratio <‘.st *’* 
a t - εβ : γε · εδ :  iam rlico in eadom proportione esse 

{ V i ^ d +  ν ^ · β γ   ̂ : δγΐ 
Ouc.itur a puncto e ad ad  perpendicularis εζ  et produ­

catur ita, ut sil ad ·d β  ~  ζδ ,̂ el rectae ζδ parallela ducatur 
r/γ. Quoniant igilur ejc hypothesi esi αδ · δβ  : ay ■ γβ 
de* : iy*, et in similSnis trianguhs ζεδ et ηεγ est δε : εγ =a 
δζ ; γΐ/, itaque α δ ·δ β  : αγ ·γβ  =  δζ^: yi/*, et quia ex con­
structione est α δ 'δ β  =  δζ^, ergo eliam esi αγ·γβ  *= γψ . 
Iungantur οζ ζιϊ αη ηβ, el productu »;y seeet rectam βζ in 9·*]. 
Quoniam igilur csl α δ ·δ β  =  δ'ζ̂ , sive αδ  : δζ =  δζ : δβ, esi 
L βζd  se L ζ**β· Sed, quia esi αγ·γβ  =  γη% sive αγ : γη =  
γη : γβ, est eliam L βηγ =  L βαη. Sed, quia purallehte sunt 
dt »;ί̂ , est etiam L βζ^ =  L β9η. Praducantur ηβ ζβ secet-

i i  Simsonus p. 169 proposilionem ϋίο con»liluit: "Ratio autem mi- 
tiinio ila deierininalur. Osiensum fuit, Datis iu recta linea quatuor 
punnlis A B C D, &i fiat ut rentangulum ADB ad rectangulum ACB, ila 
quadratum ex DE ad quadratum ex EC, fore E punctunn quod (iactl 
rainiinem rationem rectanguli ΛΕΒ ad rectangulum CEO. Ostendendum 
uuon est banc eaudeni οϋ.<ίβ ei quam babet quadratum reclae Uneae 
quae constat ex ea quae potest rectangulum AC BD et ex ea quae po­
test rectangulum AD BC »il quadratum cx 0 0 " .

*) Addite liaco ,<io<’unilum .Siiusonum |i. t7o.

Ι.ΙΒΕΒ VII. I*ROI*0.<«. βί. 761

S. i»o ay ^  BV* rno "*'J_ Λ, ϋ.'ίό ΰβ γΛ V' Haris. iS 6 » cod. 
(-'o t. τή( ύ>η·Ημίν>ις τβ in o  αβ γύ  add. Β SatQ V, ΰ A, ont{i 
i t u  S. 6 . :ιimβk^}ιatot ro i Jivriffoi· titnuyuurot ABS,
corr. Hu ^ t o r e  Sinisono p. 3β 7. χβ' add. BS g. .4 .IB  
ex .■#·*, «iJ» S Λ(ΐόί Γ0 in o  Α Κ Γ  MtS, corr, Vo ( 0 . ia ih ·  ό 
rui —  it/ oft add. Hu i3 . i i .  .ιρός ro in o  .4ΓΙ1 ('o pro nifoi iw 
ino  ^4BI' 3i. posl /.ititi/Htaaut· nd(t. «i- AB, yit(i S, dei. Hu
S5. άλΙΰ xui >) inh .4'/ / Alt-'!, cuir. Vu 

P»|ipo» 11
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/
-.«

νηό ΒΘΗ · a i αρα νπυ  Η&Η ΒΗΘ γωνίαι, τοντέατιν 
Μ ν Γ, Β Κ , η Ι η ό  Κ Β Ζ  γωνία Χαη έα%ιν τ[ιυ η ό  
Α Λ Κ  γωνίγ· S a te  ίν χν'λλψ iariv  %ά Α  yi Β  Κ  αημίΐα·

f  όιά α ρ α  τύ ιτρο-
\ γεγραμμένον γίνον- α

Tat όρ&αι α ί πρης 
\ τηϊς Κ  Α  σψ εΐη ις

ytoviat. ηχ9ω όη 
/  xd^erog ίπ ι  τί,ν

X Jtj Β Μ , καί in e-  to 

uv%9ta η ^iN καί 
ίκβ{βλήσ&ω ίπ ί  τύ 
S ' κό^ ετοζ αρα  
iativ ί π ΐ  της Ζ Α  
χαί παράλληλος tfj ιγ> 
ΗΑ. ίτάλιν δε ί.πι- 
ζενχ&έϊσα Η Γ  
ίκΐ1είίλήσ9ω ίπ ί τό 
Ο · κάθετης αρα 
ίατιν ίπ ί  της B S iu  
[καί γάρ ή Z J  in i 

της Λίΰ). irrei ονν τύ i-rro Α Γ Β  ϊαον iativ  τψ α π ο  της ΓΗ, 
γωνία αρα η νηο Β Η Γ  ytavlijt rg Ή Α Γ  ϊαη ί.ατίν. άλλα tj μέν 
νηο ΒΗ Γ ίση ίατιν τ^ νττο ΓΝ Β iv κΰκ?·Λρ, η d i  in h  H A B  
ϊαη imiv tfj νηό B ^ N  ίν  παραλλήλφ  ' καί η ν π ό  ΒΝΓ-ι:,

β  - ....... f Ψ
‘Γ

i .  h r i  A«BS S. τ» ItK  et 7. t o ii  KA  A , distinx. BS 
».ϊ. χΰο-ιτος «ρα 18. 19. /n l r i  O om. A>, ίη marg. ed(t. A* H . M  
τ ψ  ζί S 18— 19. 1 :ΐίζινχ9ίϊσα ή III' Ιχ^*ρ}.ήσΆω i;t i  r i  Ο] hoo 
loco Piippos vel quisquis ex Apollonio haec exrierpsK ,neque vero nr- 
bilror Apotloniam Ipsunij oblitus esl iam in superiori demonstratione 
rectam JVr productam esse ad Θ; conf. I.atina 19. 20. x a9 fto e  ίΐ$η 
ta t iy ini rijt liH  AB, corr. S 31. ttal γαρ ή ΧΑ Co pro «cci y«o r, 
HH t l .  t l .  In t τ η ; M K  Uu auctore Co pro h l  τζί NH i\. τ>ΐ 
bn i r m t  Co in Lat. vcrsiotie pro τήι i.yh n il i  ή lU r . i i  H .fl· 
ABS  ̂ corr. V

I,
tll
>·<



que τβ rectam αζ  ίη x, et ζβ rectam atj in λ ; ergo est 
L β^η .~̂ β̂̂ &̂ ^=Ly.βζ^ Erat autem 

Ι β » η ^ ί  βζό =  L ζαβ, et
L βη» ϋΐίψ βηγ s=! L βατ ;̂ eryo compositis angulis ζαβ

L *βλ. ·+·
Sed anguli xjSA -f- χβζ duos rectos efficiunt : ergo etiam an­
guli */?λ ·+· χαλ dunhus rectis aequales, ikique in circulo 
sunt puneta a  i  β  x. Ergo propUT superius lemma XX an­
guli ad X et Λ recti sunt. Iam ducatur ad ζό pcrpendicula- 
ris βμ secetque rectam ii ' in »>. et iungntur όν producaturque 
ad ξ punclum sectionis cum βζ. Ergo δξ  peφendicul8ris ost 
ad ζλ") eaderoque parallela rectae jjA. Secet r-& rectam βι· 
in puncta o ; ergo ηο perpendicularis est ad βν est enim 
ζό ad βμ perpendicularis. et e.r constructione || ζό . Iam 
quia est αγ · γβ =* γη ,̂ est igitur, ut supra demonstravimus, 
i  βηγ =  L itoty. Sed producta vy ad π  punctum concursus 
nm  βη  ̂ quia in triangulo βνη est βε perpendicularis ad νη, 
et Ψ  ad βν, perpendicidaris igitur est vir ad βη vide ad­
not. Ergo propter similitudinem triangulorum βοτ- et βην  
eide ibid. puncta o n  η * sunt in circulo, et in segmento 

/ro est l, nrjO =  i. ;π·ο, sive t, βηγ =  i  γνβ. Porro est i, ηαβ
— L βόν in parallelis r,a δξ. Ergo, si cm>prehendamus priora 

ίβηγ  =  L ΨΥ, et Ιβ η γ  =  L ;'>β, et 
L ψ β  sire ηαγ =  i, βόν, inde efficitur esse
L γνβ — L βδν.

*; Qttia in triangulo nxygonio perpi>ndivuiares e verlicibas ad la­
tera ductne in unum punclum concurrunt, tiinc sequitur rectam, quae 
per punctum οοηουΓ8ύ3  duarum perpendicutiirium transit, perpcndicu- 
lircm essp ad tertium trianguli latUK. Hoc Apollonius cnnipendiose, 
qoae supra legitur, scriptura si{:nificavis!ic videtur. Prolixiim eamqne 
falsam demonstrationem temptaverat Commandinus; hreviorcm ot ap­
tiorem apposuit Simsonus p. I TI , qtiae, quoniam veterum niallirmali- 
corum rationi plane occommodata est, digna videtur qune hit·, pnuris 
tantum molatis, repetatur: Quoniam anguli Λμν el ifi· rerli sunl, punrla 
i1 t V /t sunt in riiTUlt rircumferrutia. Hed quia M angulis orthogoniis 

rt i)'ff communis est augitlus (Ιύζ. reliquus igilur ttjiu reliquo 
aequalis est, sire  ^  f,iit  =  f^ ii; erga puneta fi t ft  ζ in rireuli circum­
ferentia sunt. E rgn ,' iuurlti tu  , in segmento uv eril ^  utSr =■ f_ f i f r  
sire μιζ: et, in segmento ιιζ. =  L f'^ ·̂ -̂rgo in triangulis

el anguli ζάξ et ifiu aequales sunl. et iisdem communis est angulus 
fiii·. itague reliqui anguli Cfrf ei iufi aequales sunl. Sed erat fiu per­
pendicularis ad ζΰ·. ergo elinm ιίξ perpendicularis es/ ζ)..

LIBEK νπ. PROPOS. βϊ. 763
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αρα  ϊση iativ  νηο BJ.W  · τό αρα irrd ^ Β Γ  ϊαον έστϊ* 
tQ άηό ΒΝ  «teaytiivy. in e i  d i iv τριγώνψ %φ χά- 
i^erog ψ τ α ι ή J N 3 ,  m i xexlaofiivai η ρ ος  avty siatv ai 
ZN  N B , η αρα τώ* άπο Z J  J B  ν7ίεροχί· ΐαη ty τών 
ά ίίό  ΖΝ ΝΒ ν:ηροχ§. αλλά ή τών atro Z J  J B  ν^ροχήΐι

ioTtv τύ νηό A B J ·  
'Aai η τών άηό τών 
Ζ Ν  ΝΒ αρα ίπ ερ ­
οχή ίατιν τύ inu  
Λ Β ^ . εατιν δέ %αΙ ι» 
τό  ίη ό  J B F  ΐοον 
τφ  άη ό  ΒΚ· η ΝΖ 
α ρ α  ίατίν  ̂ δννα­
μένη ιό  ίπ ό  τών 
Α Γ  B J .  πάλιν Μ 
in s i  η τών άη ό τών 
Η Ν  ΝΒ νηεροχ,] 
ϊαη  ίατίν τ§ τών 
ά π ό  τών Η Γ  ΓΒ  
νπερο^Ι^, άλλα ί. 20 
τών άπ ό  τών Η Γ  
Γ Β  υπεροχή ίατη- 
τό  ίπ ό  J B  Β Γ , 

χβί ij τών άπ ό  τών ΗΝ Ν Β  α ρ α  υπεροχή ίατιν τό ίπ ό  
τών Α Β  Β Γ . ίατιν δί m i τ ό  ν η ό  J B F  ι'αον τψ άπο ΒΝ ■ 2ΐ 
η ΝΗ αρα ίατιν  η δνναμένη Ηλον τό ίπ ό  A J  ΒΓ. άλλα 
χαι η ΖΝ ίατίν η δνναμένη τό χ·:ώ τών Α Γ  B J '  oXr, «ρ« 
ή ΖΗ «η  έϊΰν r j  -β ίυναμβνγ̂  το όκο ΑΛ B1' -/.αι «/ δννα-

.......

' <. ά^« ϋπό J H r  Co pro κρα in a  li . i l'  2 . BS, ^nijsinr 
a«e. A 8 . «λο yfiV XB Co ia Lai. vui-sioite pro «;ιό XM J>1^
1. *u\ 4 t u r ligo  — 1 ». A D J in iiiai');. atltl. A* 7. 8 . «n e τώι* >  ι·(# B, 
ujti XH HH AS 9. tatt Λ·Β8  13. I t . toC· iito ΛΒ,
oorr. S le. 17. ά,ιΰ tur //.V iV/f Hu aurlnrc Siin.<«uno p. <7· stj.. 
ani tui' HU Htt , ani ι<ΰι· νη ι;,ί BS IS», tini τύι· η}' y,i
S, ano fwt' Λ7' I l i  ΑίΒ) i l .  i i .  ani ttSi· H I' ΙΊ Ι  Uu auctor·· 
SiiDHono |i. t7 i, a.tii i<or 'ui' ή A, il.to rwi’ i j  BS, u n i  tur ηχ PariM.



Ergo Iriiinyttla βνγ et lidv, communi atttfuh νβδ, suiif similiOf 
ideo(ftte &  ̂: βρ tBi ffv : Ify, sire όβ-βγ ^  β)β. Sed quentam 
in triangulo βδζ  perpendicularis ducta est δνξ, et ad hanc in- 
llexac sunt rectae & νβ, esl igitur ζί» — d,#* =  ζρ  ̂ — ν,Ρ*”). 
Sed φιΐα ex  constructione est

α0·δβί=! ζδ ,̂ et propter elem. S, 3 idem aS δβ  
τ= αβ  · βδ 4· δ,Ρ, est igitur 

ζδ  ̂ — ί,ί*  =  αβ·β^\ ergo etiam
— νβ  ̂ =  α β ·βδ . Sed demonstravimus pssp ν,Ρ «a

δβ'βγ: erpo
ζ*  ̂ =  α β · β δ + δ β .β γ  

=  αγ · βδ, sive 
ί»* =  νΰγ'.βδ.

Rursus eadem, qua supra, ratione «-st — v p  st 
>iŶ — YjP. Seri quia, ut supru demonsfrarimus. e.st 

αγ·γβ  s= ηγ\ et propler elem. i .  .5 idem «γ·γβ  
s= αβ .β γ  +  esl igitur

— ο β ’βγ'·. e»'jo etinm
— νβ'̂  =  αβ·βγ. Sed demonstra vimus vssc ν,Ρ =

δβ·βγ; ergo 
α β  βγ +  δβ.βγ  

=  αδ·βγ , sive 
ψ  a= Ύαδ-βγ. Sed est, ut itmlo demonstravimus, tv ea 

_ _ _ _  ergo ζν -+- νη, id est
ζη e  V ay-βδ  -»· Υ αδ’βγ.

**i Rursus Icnitna aliquod brcviicr signiticat AlHiiicinius, quod sic 
fcrc restituit Co; Est i<P e  ii* +  {it*. ct όβ* e  , ψ  +  {d^; ergo ζ,Ρ -  

=! — (ifi. Item demonstratur cssc ft·* — » ^  ■= ζξί — /){ .̂ Ergn

3M8 8 8 . to vito J H  Ι Ι Γ  t i  in i  ΚΓΚ Oe auclorc Co. quamquam 
verum iam dudum Simsonus demonstraverat 84. n n i tS r HN NH
Hu auctore Simsono pro αηό  τώρ NH H B ____ »5. τό v n i  . /Β Γ  taer
jip «Tjo βΛΓ Hu auctore Simsono pro r i  νηό Α Β Γ  feroi- »n« ή.·?ό RH 
je. τό im i J J  t t r  Co in t.«t. versione pro τό imo .4.1 J f '
17. 8 «. άλη «pB — 10 im i .4.1 « Γ  add. Hh 8 8 — p. 7 ββ, f. jn»! rj
— .4Γ  R.t om. Co ct posl tiunc rctiqui
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ro υΛΟ τών Α Γ  B J .  ίη εώ η  όρΟι} iau v  η νπο ΖΚΗ  
γωρ(α, yeoii y.a9erng ή ΑΚ, ta  i'nro Α Ε Β  ϊαον ίστιν τψ 
υποΖ Ε Η ' εατιν α ρ α  ώ$ το νηο Α Ε Β  ίτρος το νηο r E J ,  
Οντως τό νηο Ζ Ε Η  ηρος το νηο r E J .  ws 
ΖΕΗ  ,'Γροδ το ν η ο  ΓΕΑ , οΐ'τΐύς το άιιο τής ΖΗ προς -ni 
άπο τή; r j  · xai €og αρα το vnh Α Ε Β  ηρος το νηο r E J ,  
οί'τως τι) αηο ϊή $  ΖΗ  ηρος το άηο της ΓΑ. xai εστιν 
ό μίν τον νηο Α Ε Β  ηρος το νπο F E J  λόγος [ί] μονάχος 
xai ίλάσσων, η δ έ  ΖΗ ή σνγχειμένη «V. τε της όνναμένης 
τό νηο Α Γ  ΒΑ  καΐ ττ,ς δοναμένη? το ΰπο ΑΔ ΒΓ· ό «ρβΐ» 
μονάχος xai ίλάσσων λόγος ο αντός ίστιν τψ άηό ττ,ς σνγ- 
χειμίνης εκ τε τής δνναμίνης τό νηό Α Γ  ΒΑ  xai τής δν­
ναμ ίνης τ ό  ί η ό  Α Α  Β Γ  η ρ ό ς  τ ό  ά η ό  τής ΓΑ.

Εις τό τρίτον ίη ίταγμα τον τρίτον ηρο[ίλήματος.

117 »γ'. 'Έστω ϊαη η μέν Α Β  tff F J ,  μεϊζον όέ νηό BEDh 
τον νηό A B J  · ο τ ι τό νηό Β Ε Γ  τοΐ· νηό A E J  ίηερεχει 
τψ ίη ό  B J r .

'Εηεί γάρ τό νηό Β Ε Γ  ϊαον τψ τε νηό Β ΓΕ  xai τι'ι 
άηο ΕΓ, τοντέατιν xai τψ νηό Γ Ε /  μετά τον νηό B t'J, 
αλλά τό νηό Β Γ Ε  μετά τον νηό E T J  ολον ίοτίν τό t itiriit 
B J  ΓΕ, τοντέατιν τό νηό Α Γ  ΓΕ , τό αρα vm) Β Ε Γ  ίσον 
ίστιν τψ τβ νηό Α Γ Ε  xai τψ νπό ΓΕΑ. άλλα τό μεν 
h to  Α Γ Ε  ϊαον ίσ τ ιν  τψ ιε  νηό Α Γ  E J  xai τψ νηό Α Γ  
r J ,  τό όέ νηό Α Γ  E J  μετά τον ίη ό  r E J  ίίλον iariv tn 
t-,-ro A E J ·  γέγονεν ονν τό νηό Β Ε Γ  ίσον τψ τε νηΰ AEJV> 
xai τψ νηό Α Γ Α , Η ίστιν τό νηό B J  J I ' ,  ιυστε τό ίη ό  
Β Ε Γ τοί; νηό Α Ε Α  νηερίχει τψ νηό ΒΑ Γ, οηερ: ~

766 ΙΙΑΠΙΙΐίϊ SYNAlOniX Ζ,

I. ί',70 ί ω ν  J r  Jt.1  Hu |)Γ<> vno χ ώ ν  Α Ι ί Γ . Ι  4. «ρη νηο J l . H  

Ca ίη 1.βΙ. versinne pro «(■« νηό KEH  S. 6 . XH ηρός τό αηο  τξ( 
adii. Γο 8 . ά μ ίν  ι’ . τ ^ ^  τοί anle ύηο ailit. .Κ* ό d«l. Hu 
9. I) J i  XII Htt pm ή di Γ.ΧΙΙ ή i i  XEH  ooiii. Co: immn del>ebat i/ 
«fi ZiVII ) <0. TO ί η ό  J r i s . l  Co pro t i  vnh j h r j  xui τή ς— 
.4 J  n r  add. Co _«(.»« H«, ««« fOtiv A BSi <i. τό vno M ' It.i 
AB fo, TO ί'ησ ay  f J  S  IS. τό 6ao J . t  Β Γ m w i το ι'ο ο  tfii r . f  
Co pro l i  ι·ηό ,ΊΙΙ Γ^ί nw.,· τό *';Λ0 τηί K- t <S. * /  add. BS



Porro, quoniam rectus pst angulus ζχη, et a t  perpendicularis 
ad ζη, propter simiUtudinem irian^Ulmttn α ζε  et ηβέ .MfrKW- 
que enim simile triangulo αβ*; est a t : εζ — rfi : ββ, sive 
as ■ ΐβ  sst ζ6 · ΐη ■, ergo 'facta proportione ad ye · βδ; est 
0« · (β  : ye · ed =  Γβ · : yt · ed. Sed, quia parallelae sm t 
ζδ ηγ, est ζβ ; ed e  iji : ty, et tota ad totam ζη : yd ζ$ : td\ 
tum, quia rectangulu · (η et de · sy latera habent proportio- 
nalia. est [jiropter elem. 6. iO coroll. l  , ζΒ·ίηι de-ey =  
ζί* : ed* =  ζη' :̂ yd*. Ergo est etiam ae  · ίβ  : y t -eS  =  
ζη'̂  ■ γδ\ et est ratio α ε · ε β :γ { · $ δ  singularis ac minima.
Esi autem, ut supra demonstravimus, 

ζη =  ναδ·βγ\
ergo singularis ac minima ratio eadem esi ac 

Vay-βδ  ·4- νΰ^-βγ'^: yd*.

In lertiuni epitagma tertii probtomatisi .

XXIII. Sit αβ  =s γδ, el βε· sy ^  αβ  · β δ , hoc est. sit ¥rop. 
punctum e in α δ  producta * ; dico esse βε  · ey'— ae · ed «s ** 
βδ·δγ.

Quoniam propter
« ·- - -  —  3 ;  elew. i .  .1 esi β € ·ίγ

SS βγ· ye +  eyj e  βγ- 
yt +  y S ' t S s y -γδ,  estque /?y-ye ·♦· ey·yd =  ,id·ye s= 
ay-ye, ergo jiie-ey e  oy-ye +  ye-ed. Sed est a y -y e s s  
«y-ed ·+-«y-yd, ct e y · e r f y e ·ed =  o e· ed. Factum igi­
tur est /?i-ey =  ae-ed  +  ay-yd s= ae-ed ·+■ β δ·δγ ; itaque 
est β6·εγ — ae-ed == βδ·0γ, q. e. d.

1} Hanc propositionem inter temma XVni et XIX collocat Simsonus 
p. S8 sq .; idem hanc aliam esse demonstrationem superioris propos. H  
adnotat.

i) Addit .Sirasonus p. β*.

LIBER VII. PROPOS. 68. 7 6 7

Ιβ. fof »070 «,ΐύ S, foi' i-Tto AE.1 AB 17. χφ ί·ηό βγί S 18. )'βρ
τβ BS, '««'.A__ i l .  l i J f E  A, distinx. BS i i .  te  im i ΑΓΚ
Co pro Tf ί'πο ΙΆ Ε  ί ί .  13. ,«ii· ί·.70 ΑΓΕ Co pro μ η  vah ΗΓΕ  
Ϊ8 . *♦. xat ttS *·ηό .41'Γ . ί  Ca pro *«l rit» vno Α Γ  ΓΒ  ίβ . 47. τβ 
ί".70 H J .ΙΓ , ώοτί to  νπό H ErCo  pro τό «·ηό J I '  motf to  νηό BE
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tov  tq itov  έητάγματοί τοΰ τρίτου

11& *&', T^t&y tiov A B  ϊΜ’ VJ", /M
ηροστι^βμίνης τινο$ ΛΚ, ίάρ γ ίνψ αι ώς το υπό A B J  ηψις 
το Vito A V j ,  οΰτω$ ν) itito ΒΕ προς το άη ο  ΕΓ, μονά­
χος xai μέγιατος λόγύς i<nh ό τον v/to A E J  7ΐρος t o i  
ύηο Β Ε Γ · }υγω δη fin  ο a^trig ian »  τφ  α π ο  τής A J  ηρης 
τι) άπ ο  της ονγΜίμίνης L· τε της δνναμένης το νηο τών 
Α Γ  B J  xai τήζ δνναμένης -JH  i' J ·

Γεγράφθχα in i  της A J  ήμιαύχλιον το A Z H J ,  m i τη 
A J  ορ9·αι ηχ&ωσαν αί RZ ΓΗ . htsi ο ίν  γεγένηται iSgln 
το νηο A B J  ηρος το νηη A T J ,  οί'τως το a7to ΒΚ προς 
το ά π ο  Ε Γ , άλλα τό μέν νηό A B J  ϊαον ίατιν ίν ημι- \ 
χνχλίφ τψ  o7t0 Β Ζ , τψ δέ isio  A T J  ϊαον τη άηί> ΓΗ, ί 
εατιν ώ ς τό ά η ό  ΒΖ πρός τό άπό ΓΗ, όντως τό ά/ιό 
Β Ε π ρ ό ςτό  ά η ό  Ε Γ . χοΐ μήχΒί· xai eiatv παράλληλοι ei 15 
Β Ζ  ΓΗ ' svd-ela α ρ α  ίατιν η διά  Τί3>> Ζ Η  Ε. ϊατω η 
Ζ Η Ε  χαί ίχίϊβ{ίλήσ3·(α, xai in '  αντην xa^stoi ^9ωαα>’ 
α» Α Θ  J K .  in e i  ο ίν  μοναχός xai μέγιστος λόγος ίατιν 
η τον Ιη ό  A E J  ηρός τι) ίη ό  Β Ε Γ , άλλα τό ν.ιό ΖΕΗ 
ITOV έίτΙν Ttj» όπο ΑΕΛ, ό αρα μοναχός καί μέγιατος λόγος in ' 
ό αντος ίατιν  τψ τον ιη ό  Ζ ΕΗ  »ρός τό ίη ό  ΒΕΓ, «>; 
δέ το 'iito ΖΚΗ «ρος tt> w i Β Ε Γ , βίτΐι»!,' ίατίν  ίν ηαραλ- '
ληλψ τό α π ό  ΗΕ ίΐρός τό άηό Ε Γ , τοντέατιν τό άηό Α Ε

4. ijtttay fia tos  toi' tffitev  add. Hu auclorc Simsono p. 57 S. χ<Υ
ndd. BS A B  a r  r J  *«1 Hu auctorc Simsono piO 1 5 «  7v  I z  >
S. J K  tidd. H<r auctore eodem i. t i a n a  Κ Γ Cu pro τό «πό l i J A  ,
7. 8 . i'Jto ιώ ν j r  H J  Co pro r.ro r d f  AK B J  8 . νηό A B T J  <



Siiigiileris rnlio Icriii cpiliigniHlis IcriH prriltlvmnlK V ■

XXW. Tribus drttis reetis β;ί y i , et addita 
Se, si (ia( « β ·β δ  ·. αγ·γδ sa jls'̂  ; ty% singularis ac tiiaxitiia 
ratio csl as  · ί0  : · ey; iam dico in cndem proportione (.>sse 
adi : V ^

Describatur in αδ  semicirculus αζηδ, rt ad αδ  perpcn- 
dii-ulares ducantur .ίζ γη. Quoniam igilur e.r hyimUiesi fac­
tum est aii^iid : αγ ·γδ  =s : ey'̂ , atque est, ul in semi­
circulo, Uji-iU BS cl αγ·γδ  as γη'̂ , esi igilur (ip* : yr/·* 
e  (ii* ; «y-, itetnque ipsae rectae ,ij,': γη ss îs : ey. Sunt- 
que parallelae βζ γη; erjio recta csl Inea quae per ζ  i; t 
t r a n s i i S i t  ζι;;« eaquc producalur, el ad eam perp('ndicula­
res ducantur a^  δχ. Iam quia singularis ac maxima ratio 
<>sl ae · i i  : fie · εγ, estquc ex coiislnwlione'  ̂ a e -εδ  — t t ’ f  
sinfiularis igitur ac uiaxiiiia ralio esi t< * ei; : ite · εγ. Sed 
quia, ut inter parallelas el γη, haec revliingulu haheitt lu- 
lem prujHirtiondia, est iyilur [elem. (i. iO coro/7. l)

ζε · iij : ,ie · εγ =  ηε"̂ : «/■*, id csl, quia anguli i> γ rocti, 
itacjuc in cingulo sutvl puncta a  γ  i„ 
estque #e ·«/, «  ae · εγ, sive ηε : εγ  =  
αε : ed·,

I) Siinsonus p. 188 proposilioneni .'ir ciuislttail: "Ratio autciii ina- 
viin» detrrminslur ile. Ostensum fuit, D»lis in rccla Jinen qualuor 
|iMiiclis Λ ϋ C D , si liai, addtM (tuadam DE, ut rcclangiilum ABD ml 
rcvlatigtuluni ACD, ita quailratuin ex BE ad i|uadratnin cx Γ .Ε , foro K 
punclum (|uikI facit inaximeiu rationem ivclantiuli AGD ad reclan)iiilum 
BEC. Osletuivmium nunc est rationem Itnnc eandem cssc ci ipiani iia- 
li«l ((uadratum o\ AD ad cjundratum reclae lineae quae cntntionilur i>\ 
i·» quae petest reclanguluui AC BO cl c\ i>a quae potest i.iintentum 
,\B CD".

· ;  Vide supra IV prupos. t» p. iM . ϊ ί ί .
i!  Scilicet puncta te ζ η S sunl in circuli circumferonlin cl pru- 

(luclae ai! Cn concurrunt in t exlra circulum.
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distinx. BS 9. >0. ψιχνχλιη i» J X  I U  xui i^c -4.1 nn»ijf AB, 
rorr. S <<■ HI', mld. i'o, lacuna Irium fere litlci-irum in A:B!>;
(β. i t a  tiSii X II A,'B, , iSitc ttii· η ζ S , corr. Co in ta l. vcrsiom·
18. post l o fo s  add. ό H{■̂ Aς A‘BS, det. A- ♦#. τό ναό X lf/I  \^S. i6 
ί·30 ZEJV A'B te .  t<im· ioil vno . ly .J  adil. Γη *» . i» . «»t 
it  — viti ϋ Κ Γ αΜ .  Cv i*. : i f i (  ιό uno Γ .ΓCn pr» ro «»ό  Ι ΪΓ



reqos το arto ΕΘ {iv τιύτίλφ γάρ τά  Θ Α  Γ  Η  α ψ ΰ α ,  
ΙπέϊδηήΙρ όρ& αΐ eujtv α ί πρός τοϊς Θ Τ  σημείοίς γωνίαι .
(ig όέ TU άη ό  Ε Α  jiqtts τό «ito ΕΘ , oVuog ίστιν τό άπό  
A J  πρός τό άη ό  ΘΚ iv παραΙΙή)^^ ■ <5 αρα μοναχός xoi 
μέγιστος λόγος έατιν ό τοΰ άπ ό  J A  ηρός τό  άηό ΘΚ. η i  
δέ  ΘΚ έατ'ιν η δνναμένη τε τό Ιπ ό  τών Α Γ  B J  xai r, 
τό ίπ ό  Α Β  Γ Α , ωστε ό μοναχός χαί μέγιστος λόγος ή 
αυτός έστιν τψ  τον άπό A J  πρός. τό άπό  τής σνγχειμέρης 
ϊχ τε της δυναμέντ.ς τό ί π ό  τών Α Γ  B J  χα ί τής δνναμέ- 
νης τό ίπ ό  τών Α Β  ΓΑ. 10

119 Τό 7»ρώτον διιαρισμένης τομής εχει προβλήματα ς', 
έπιτάγματα ις', διορισμούς 0έ ε', ων μέγιστοι μέν 6', ί?.ά- 
χιατος δέ α .  χαί εΐσίν μέγιστοι μέν ο τε χατά  τό /  έπ ί-  
ταγμα τον β' προβλήματος χαί η χατά τό τρίτον τον τε­
τάρτου προβλήματος χαί ά χατά ro τρίτον τον πέμπτου η  
χαί ό χατά τό  τρίτον τον Vxtov, έλάχιστος δέ ό χατά τη 
τρίτον Ια ίταγ μ α  τοϋ τρίτον προβλήματος, τό  δέ δεύτερον 
διωρισμένης εχει προβλήματα τρ ία , έπ ιτάγματα 9·', διο­
ρισμούς γ', ών έλάχιστοι μέν δύο, μέγιστος δέ ο', χαί 
είσίν έλάχιστοι μέν '1 τε χατά τό τρίτον τον πρώτον χαΐ 20 
ό χατά τό τρίτον τον δεντέρον, μέγιστος δέ ό χατά τό γ' 
τον / προβλήματος. ^

Ιίεναεων πρώτον.

Α ήμμα χρήσιμον εις  τό πρώτον π ρ όβ λ ψ α .

12« ά .  'Έστω μεί'ζων ij Α Β  τής r j ,  χαί ϊσον τό ι-'ίόϊ··
Α Ε Β  τψ ίπ ό  r z J ·  !1τι μείζων έστιν ή Α Ε  τής ΓΖ.

Κ α ί τετμήαϋ^ω εχατέρα τών Α Β  Γ ./  δ ίχα χ α 9 ’ εχά- 
τερα τών Η  θ  σημείων φω·ερόν δή οτι μεί'ζων iariv ή  ̂
ΗΤΒ τής θ ά .  έπ εί ονν ϊαον μέν εστιν τό νπό Α Ε Β  τψ 
υπό ΓΖΑ , μεΐΖον δέ τό άπ ό  ΗΒ τον ά^ιό Θ ά, μεΐζονΜ

Jiijif ιύ  ά π ό  ΛΛΜ'ο pro ιιρό( τά «.τό r i  U.1 ΓΗ
distinx. BS 3. το ίί  Α Γ Λ, distinx. BS 3. ή:ι6  add. Hu β, tt 
τό Hu Tf x«l η Hn pro xni 7. to vno A h  r J  Cn pr<' J
τό ί'.τβ Α Β Γ  9. ί·Λ0 rmr . Ι Γ  H J Co in I.at. versinnc, VTii teh
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ts a i^ : s9K sive, quia inler parallelas a& 
δχ est ae : e 9  =  α δ  : x&,

ea ai^ :
Ergo singularis ac minima ratio esl ed* ; Sed est

9 λ =  9η  -+- IJ*, stve, quia propler superius lemma XIX 
est as ey-,M  alque r/.* =  αΐί·γδ,

=  V ay-iid  +  Vaii-γδ: 
itaque singularis ac mniima ratio est

: ‘ V a y i id +  Ϋα,ί··/ό/ Κ 
Primus liber sectionis determinalne habel probleniata sex, 

epilagmat» sedecim, delerin i nationes quinque, quarum nia- 
.vitnae sunl quattuor, minima una, Sunlque maximae ad 
secundum epitagnia secundi problcmaiis, ad tertium quarti 
problematis, ad tertium quinti, ad «ertiuni sexti; minima 
autem ad tertium epitagma tertii problematis. Sccundus li­
her seclionis determinatae hnbet probleinata tria, opitaginala 
novei», determinationes tres, quarum minimae sunt duae, 
maxima una. Sunlque minimae ad tertium epitagma primi 
problematis c l ad tertium secundi, maxima aulcm nd (ertiuni 
tertii problematis.

LEMMATA I.N' INCLIXATIONC» LIBRtU PRI»i:M.
Lemnia utile ad primoin prolilenia.

I. Sil >  γδ, el ae-sli e  γζ' ζδ : dico esse a c  >  γζ. Ι··<>|
Itirariani secctur a/i in ® ’ 

puncto et ;·Λ iit it: ap- 
β   ̂ paret igitur esse 

y  β t 1«"” qu‘8 w  hypothesi est
 ̂ «e · i/j =  ;C · Ζδ, ct »;,# >

9δ, est igilur

LIBER VII. PROPOS. 65 . 771

,4 H r j  in o  rmr αβ  yS BS i t .  jmr I H f J  A. itislinx. HS 
f l — SS. conf. supra cap. Ιβ l i . IS. ϋίύχιβτοι tfi «  Λ. t la y jo io t  J i  
»ic B.S <6 l la y jo to !  J i  o/ .\BS, rorr. «pauciore Γο 18. i{,(u ^  
ex t(ii· ϊ ί .  TO Hu pro r ir  iS. « Λ' in marg. BS' f; «,■>
S, ij ~.lt AB S8 . τώ»' «  .4B 'in .\ i super σ  atidilui» vidc-
lur , »ώι- »  I) σημιίωι· S, corr. Hu if». »·■»(



βρβ. y.ai TU vno A E B  (α τ ά  τον d /to  H B , τοϋ iso Ι'/,Δ 
;isTO TO» «it» fti#. άΛΑ» TfV pith ir t»  ΑΈΒ jisra  την dnh  
H B ϊαον  ίατιν τψ ά η ο  Η Ε , το δ έ  νηο VXJ μ ιτά  τοΰ 
tt7ih ϊαον έστιν τψ  άη ο  ΖΘ· μ εϊζον  αρα ίστιν χαι το 
άηιί Η Ε  τοΰ άηο Θ Χ , ώ 'σ« μείζων έατιν η ΗΕ τψ  ΘΖ.λ 
εατιν δ έ  χαι ή u4H τής ΓΘ  μείζων · ίίΐη αρα η Α Ε  Slr ŝ 
τής Γ Ζ  έστιν μειζοιν.

'Ομοίως δέ χαΐ, έάν  έλόσσων  ̂ η τήζ r J ,  xai ϊαον 
Ttt νηο Α Ε Β  τψ νπο F Z J ,  έλάσσιορ έ'αται flL·/ ή Α Ε  οίης 
τής ΓΖ . 10

121 ,ν. "Εστω μείζων ι; Α Β  της Γ Α , xai τετμήα9ω δίχα 
 ̂ ΓΑ χατά το E' φανερόν μέν ονν ΐίτι όννατόν έστιν τψ  

in o  τώ» ΓΕ  E J  ισον η α ρ ά  τήν Α Β  ηαρα^ αΐύν. το μέν 
γάρ in o  r E J  ϊαον Ttii άη ό  Γ Ε , τό δέ άηό ΓΕ ίλασσόν 
έστιν τοΰ  άηό τής ημ ιαείας τής Α Β . ηαρα^ίεί^λήσ&ω, /.ai 15 
εστω τό νηό τών Α Ζ Β , xai ίοτω  μείζω ν ή Α Ζ  τής Z B ' 
.τάλιν δή φανερόν Uti μείζω ν ioTiv ή Α Ζ  τής ΓΕ , έλάα- 
σων δ έ  ή Β Ζ  τής ΕΑ.

‘Η  μέν γάρ Α Ζ  τής μεΐζονος ιχΐΐζων έστιν \ ήμΐαεια, 
ij δέ Γ Ε  τής ϋάσσονός έστιν ημίσεια [ώς δέ ή Α Ζ  τιρόςί» 
τήν Γ Ε , οί'τως ή ΕΑ ηρός τήν Z B '· ^ ί'ω ν αρα έϊτΙν ή 
ΛΖ ττ,ί ΓΕ, ΐίηερ :

Γ2Ί γ'. 'Έστω δή ηάλιν ϊαον τό νηό u iZ B  τψ νηό ΓΕΑ, 
xai έλάααων ή A R  τής ΓΑ , xai t n  έλάσαων μέν ή J E  
τής Ε ί ',  η δέ ΒΖ  τί)$ Ζ Α · ·!τι xa i ξ  Α Ζ  της ΓΕ έλ άσ -η  
ααιν έατίν,

Τκτμήοί^ωσαν όέ δ ίχα  α ι r j  Α Β  χατά τά Η  Θ ση­
μ εία' έλάσσων αρα έατιν xai ή Α Θ  ΓΗ, ωστε xai τό  
ά η ό  Α Θ  τον άηό ΓΗ  eariv ΐϊασσον. αλλά τό μέν άηό Α Θ

772 IIAimor ΧΪΝΑΓΟΙΉΧ Z.

__  I. S. HH,. τοί ino r Z J  .UMo η ν  απ ό  add. Co ϊ .  τ» tU ί'ττό
,utT« ABS, corr. Co in Lat. versioiio 4. ia t i  fante τφ «ni>

\BS 3. mare μιΐζαν A, corr. BS 9 . 1 0 . rqioAijcA, Iranspos. B.S
II. /  add. BS 17. »8 . i i« a a o y  tfi Λ, corr. BS 19. l ij i  υ ιίζοιή ; 
i a r ir  ημίΟίΐα AiBS), corr. Γο 40. ia r ip  A «td. Co. eorr.
BS Co iO. Sl. « f  Si —  τΐ;ι· XH ul aliena a  simplicitate manirestac



a i  - -t- ηιΡ >^γζ·ζδ +  Sed es» propter elem. i .  6 
et

‘/ζ ·ϋ ό  +  d-d̂  =  θ-Γ·*; ergo eliam 
»?e2 >  &ri,

it» ul sit r,e >  &ζ. Sed esl eliam αη^· γ& \ ergo eliam 
(oU> as maior est toii γζ.

Similiter eliam, si sil β,ί <  γ&, el u i-e ,i = ιγζ·ζό . tol» 
ae mino·· erit toii γζ.

II. Sil >  γδ, et bifnrinm secolur γδ  in a; apparet Prop. 
igilur fieri posse, ut reclangulo γ {· ίδ  aequale rectangulum
ad rectam αβ  applicetur' . Est enim γ ε-εδ  =  yt*, et γε'̂
<  1^1*. Appliratum sil rectangulum αζ  · ,,ί, sitque αζ  >  ζβ.

Rursus igitur apparet esse
,__________________ , βζ >  ye, el ζίί <  ε δ

Λ £ Esl enim e , maior di-
I------— I—  ----- --------Λ iiiidid parte maioris, et yt

y  f   ̂ est dimidia pars minoris;
erpo αζ  >  γε, q. e. d.

III. Sit rur.su.s αζ·ζβ  =  yt td , et a,i < ,γ δ , ac prae-Piop. 
terea de <  εγ, et <  ζα: dieo esse etiam a t  <  yt. ®‘

Bifariam secetur γδ iii

i.iulin vii. ^RϋlΌs. ββ. βν. 7 7 3

punrlo η, et aji in puncto 
9̂ ; erpo esl a& <  ;>//, ilii- 

f ~ '  ,) que eti.mi «d* <  ;'»/*. i<e«l 
prupter eleiii. i .  5 est «ί̂ '·*

*, Ui est, ivi-tnii^uluiu cuiisliuutur. cuius |»(i>ruiii uni aneulu ii<l- 
i»i‘i‘iittutii suuiiDii ■•il T= a·!. Conf. rliant μ. 77!( atinot. t.

urKUineiilalioniii dei. Hu 41. i i .  uffiuv — ιζ ί  Vt: nuoloiv Vo uild. 
Hu 48. 03?ί(ί] 0 A, oafu M(i B.S 83. )·' ndd. BS 84. >t aiile 
tl .-//J ail<lil^ in AH tl«‘l. S h i  Vu piti Sti iS i/ iW /iX Vu | 1 | | I  

faiii- J i  i /tx  finoaol· isiue spii*. ι·( η>·<·.· <·«ιτ. B.S i 6  post 
/oril add. f/ J i  XH t>j»· V.J u(/',uir Vu 1 <- ni HH A, ilistiii«. BS 
ίβ. Umaui- ttfu A, <·ιιπ·. II.·' «iiitf Hu pfn ία ιω  ϊ« «iti 
Vu pro «no -iX  <"(i«



ίσο»' i a i h  τψ t t  irro  τών Α Ζ Β  καΙ τφ άπό Ζ θ·, to δέ 
ΓΗ Ϊ90» ΜΐΙν ^  VS wsil· Γ Ε ά  neii τψ  άη »  HE' n a i  ν>·

νπο ^ Ζ Β  αρα μ η ά  τηΰ άη ο ZOJ ί2αασόν iativ  τηΡ ύηο 
l ' E J  μετά τηΰ άη ο Η Ε . άν  το t / io u4ZB ϊοον υττόχαται 
τψ νπύ V E J' λοιηον αρα τύ άηύ Θ Ζ Ιΐαααΰν iativ  rot 3 
ait ο Η Ε· λ̂(ίσο«>ν liqa  iativ  η Θ Ζ τ ψ  ΗΕ. ψ  Μ χαΐ 
η Α Θ  tf/S ΓΗ ϋ ά σ α ω ν  οίη  α ρ α  ή Α Ζ  οΙι;ς της ΓΕ 
ia tiv  ίλάααων. ι) δέ λοι^ιη τζς λοιπής μι/ζων.

Γ23 δ'. 'Έατω δη πάλ ιν  μεί'ζιον η Α Β  τής ΓΑ, xai τετμι'- 
α9ω  η r J  πατά τύ U , ωατε την Α Ε  της Ε Γ  μή είναι i» 
ίλάααηνα' ιρανερύν μ έν  ονν ίΐτι ίονατόν iativ τιίϊ νηύ τιον 
Γ Β ά  ιαον ηαρά τήν Α Β  παραβαλεϊν έλλείπον τετραγώνψ.

^Εττει γάρ μή εστιν  ίλάσσων ή Α Ε  τής ΕΓ, ητοι ΐαη 
J a t iv  avty  η μει'ζων. χαι ει μέν Ϊ3τ,, ίσον τύ ίπ ύ  r E J  
τψ  άπο τής ήμισεΐας της F J ,  ωατε ελαααον τοΰ άπυ  T»*gl.‘i 
ήμιαεΐας της Α Β , εΙ δ έ  μείζων, πολλψ  ελαασόν ίστιν το 
υπύ ΓΕΑ την άπο  tijg ημισείας της Α Β  χαι γάρ τον άπο  
τής ημισείας τής ίστιν ελαασον). δννατον αρα ίατιν 
τψ νπύ τών F E J  Υαον παρά  τήν Λ Β  παραβαλειν ίλλει- 
πον τετραγώνψ. ΐ»

Ι1αρα(ίεβλήσ9ω, καί εατω τύ ν π ο  τών Α Ζ Β , ν.αΙ το 
μειζον τμήμα eirrai ή Α Ζ · οτι δή ίλάααων ίατιν ή ΖΒ  
τ ή ς Γ Ε .

Έ π εΐ γάρ ή J E  τής Ε Γ  om  Ι'στιι· ίλάααων, ητοι αρα  
ίση iativ  η μείζων. εστω πρότερον ΐαη ή J E  tjj Ε Γ .ϋ
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1 . i .  τ<5»' οήί χη) ti» tino ζ» το «fi Arto γη ϊαον la t i  ιφ  t t  ύηό 
add. Β, Α Χ Β  χβϊ τφ άπ ο  ϋ Χ  et reliqua perinde add. Ca t . (itta  
toO ttito ΗΘ ABS, corr. Co in Lat. versione Tnar add. Hu auct«n> 
Co 6 . thiam vog uqu AB, corr. .S 9. cf' add. Β.*« <0. f t .  (hm  
fkmaaov corr. BS M . Svvtttir add. Co i i .  rtt^ttytavt^ Co pro 
TftQuyterov <3, ούχ Oe tXaaaor 'sine spir. et acc.: Λ,Β;. 
corr. .S 44, Ιαη add. Co taov toi' A, co rr. BS, fm v tari t i  <!« 
<S. le. τη ί r J  — ημιαιίΐί^  om. S cod. Co iTu ϋηββον] fxtiaaofoi 
AB, flu aa iv  ia n  Cu 16. f i  J i  Co p ro j ; ifi flitaaov Co pro
tk a a m io s  17. xni γαο  B correctus, xui I' AB'S 18 (frvaror ('o 
pro iW 19. ΐ'Λο reS» T f i j  A. corr. BS f a o f  Vo pro ιαη n«o«



s : αζ·ζβ  -h et /I}* =  ye- ί ί  lye*; ergo eliam αζ·ζ(ί
- <♦* lu quibii» sepundum hypothesi!» est 

αζ · Lft =  yi ·£0; ergo reliquum minus est reliquo 
ilemque <  t/£. Sed erat etiam a& <  : cryo tota «Γ 
minor est totA ye. Item reliqua ζβ maior reliqui td.

IV. lam sil rursus αβ >  y0, ac yd in puncto « ita se- l’rop. 
celur, ut 0Λ non minor sit quam ey; apparet igitur (ieri posse, 
ul rectangulo ye-td aequale aliquwl reclangulum deficien.·» 
quadrato ad reolam αβ applieciur.

Quoniam enim de non 
^ l  μ  minor est quam ey, aut «<·-

qualis est /)»s/ ey aut « i-  
t dem maior. Ac primum,

si aequalis e s l, rectnngu- 
lum ye ■ ed aquale est qun- 
drato a din\idia yd, ideo-

V f  J  que minus quam quadra-
tum a dimidia α β ; sin vero 

dt maior est qmm ty, multo minus est rectangulum ye-ed  
quam quadratum a dimidia αβ  quippe \̂'wm propler elem. (i. 27 
minus est quam quadratum a dimidia yd). Potest igitur rec- 
tangulo ye · id aequale rertaugulum deficiens quadrato ad rec­
tam αβ  applicari'..

Applicatum sit rectangulum el" · ζβ, silque α ί maius seg­
mentum : dico esse ζβ <  ye.

Quoniam enim de non minor est quam ey, aul aequniis 
igitur est i}m' ey aut e^dem maior. Sit primum de =  εγ.

<; Hnc sequitur e\ clcm. 6 , S8; quamquem, si omnio evplanarc 
vellem, longa itisputatione opus esset. S e  mulla, dalo rcctnngulo yr · tif 
aequale construendum esl eiusmodi. ut summa laterum uni angulo ad- 
iacoiUium aequalis sit datae reclae «β. Si igilur minus latus ,r appel­
lamus, est ; f  · ί ί  =  «ί·.Γ -  ,iS. Hinc ralinnem geometricam, qunm 
riraecoram disciplina requirit, non diflirlle esl constituere.

ITW-\BS, inenduni notavit V-, corr. t'n iO. ητίΜ /βίΐ'φ t'u pro 
tttQ aYm rov  ί ϊ .  if? C» pro i i  iS . τ ί ί  Γ Κ  bis scripta in Λ
i4 . t k a a a o r  sine acc. K. cnrr. BS
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i/f£i ονν ΐίΗίζϋΐν ia r iv  ή A B  V J ,  -mi ta u  tijs fitv 
A B  fisittav rj ψ ί< ηι«  η A jti ttjQ &e V J  iiuiauti ij J K ,  
μείζων « qa  ίστιν ή Α Ζ  ?/yg J E .  x a i ίστιν ύ$ η Α Ζ  
Λρας την ΙΈ , οί'τως η J E  tijV Ζ Β ·  μείζων αςα  xai 
ή ΙΈ  T^g Ζ Β , &axt ίίάααω ν  io iiv  η Ζ Β  νηζ ΓΕ. ή

124 Ιεστω  δέ (κίζων  ̂ J E  τής Ε Γ , xai τετμήσϋω δίχα 
η ΓΑ  '/.ατά το Η σημ ίϊον, η δ έ  Α Β  δ ίχ α  χατά to  Θ αη- 
μΰον. έ/rsi ονν μείζων ίατιν η Α Β  της ΓΑ, xai eoTi Tijg 
μέν Α Β  ημίσεια η ΘΒ, t^$ δέ ΓΑ  ήμΐηεια  ξ ΓΗ, μείζων 
aija ί· ΘΪβ t^s ΓΗ , oiate xai το arro ΘΒ τον άπο ΓΗ  ni 
μεϊζόν ίατιν. άλΙα το μέν άηο Θ Β  taov ioTiv τφ τε νπο 
Α Ζ Β  χαι τψ άαο ΖΘ , το δέ άη ο  Γ Η  ϊαον iariv τψ τε 
ΰΐϊο τών r E J  Atti τψ  ά,Ίο τής ΕΗ · μβϊζον αρα  iariv το 
υπο Α Ζ Β  μετά τοΰ ά ,ιο  ΖΘ  τοϋ ύιιο ΓΕ Α  μετά τοΰ ά^ιό 
ΕΗ, ών το ίπο  Α Ζ Β  ϊαον iariv  τψ ν.Ύο τύν ΓΕΑ' ληι- Ιό 
/τον αρα το άηο ΘΖ μειζόν ίατιν του α η ο  ΕΗ, ωστε μεί­
ζων Iariv η ΘΖ τής ΈΗ. tariv δέ x a i η Α Θ  τής Α Η  
μ είζω ν  ολη αρα ij Α Ζ  oirfi τϊ ς̂ Α Ε μείζων iariv. xai 
εστιν ά ς  ή Α Ζ  πρός την ΓΕ , οΰτως η Α Ε  ηρός την Ζ Β ·  
μείζων αρα  /.ai η Γ Ε  τζς ΖΒ, ωατε ίλάααων iariv η Ζ Β  i» 
της ΓΕ, Ηπερ: ~

Ε ις τό ς' ίΐρόιίλημα.

125 8 . ^Εατω ίλάααων μέν η Α Β  τΐβ  Γ Α , ϊαον δέ τό i-jio 
τών Α Ε Β  τψ νηό 1 'Z J· fJti ίλάααων ia r iv  ij Α Ε  ίης ΓΖ.

Τετμήαί^ωααν δ ίχα  α ί Α Β  ΓΑ  Λατά τά  Θ Η σημεία · η  
ίλάααων αρα ίατιν η ΘΒ τής H J .  i n t i  οίν τό μέν νηο 
r Z J  ϊαον iativ τψ  in o  Α Ε Β , τό ό ί  άηο ΘΒ ελαααόν 
ίατιν  Tot' άη ό  ΗΑ, ιό  αρα  νπό Α Ε Β  μ ετά  τοι' άηό ΘΗ,
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i .  5 Hiile ήμια.) S ,  οιη. ΑΒ 4 . ηιιός τΐμ> J E  ονιως 4 ΐ'Κ A B S, 
corr. Hu xttl oni. B.S e. faiir >i y.ft A B S , «orr. C o iii U l. vor 
sioiic 9 .  — Ι / μ ί α ι ι κ  C u  pio « « «  —  «p ot « 1 . X t i  t it  i ) f

diro bis «rrlpta in ABS, itionduni nol«vil V^, co rr . f ii  « 8 . ί/ιό lu U . 
i ie  A rf(«i <4. f o i  ι·λο /* fC J  Co. i«  i /n o  A E . i  A B . %ψ

vn*> utii S 19. ff|i- J i :  ovroi  ̂ If ,Y/J ΛΒλ'. »»>»· -//’ i) Π : i'o.



κ r, tf

Quoiiinn» iiiiluc «-.st αβ  >  yS, el «« >  «>r};o est αζ  >  όε,
«tj φιίη fnphm  λϊ/ «ϊ* · ΐ β  

■ ' β  y« · ί ί ,  est α ί : y« =
ί  ό ί  : ζ β ;  e r g o / j r o p i e r  e/r/II.

y  ' f ............. S, 14 est eliain ys >  ζβ,
itaque ζβ  <

S il autem >  sy, el bifariam .secelur yS in punelo i·,.
el αβ  in puncto 9 .  Quo­
niam igitur esi α β  >  yd', 

i9- 4 /1 et 9β  s=s J  αβ, e l y»; =
\ yd, ergo est 9β  >  yi,, 
itafjue eliam β·β'̂  >
Sed est propter Hem. i .  ·>

& β ^ ~  a t - ζ β  +  9ζ-^  et 
γη'̂  =s y e  · e d  ·+■ ef;’·*; ergo
αζ· ζβ -4- v̂ l"·* >  ye · 6(J +  e»/·̂ ·, in <|uihus secimilum ι·ι»ι- 

nh'uclu)u<‘in est «1* · ζβ =  yt ■ ed. 
quibii.s .<!iibtrnctis restat 

ϋ -ζ^  >  e » ;* ; erg o  9 ζ  ^  t r ,.

Verum f>st eliam «.9- >  i i , : et^o β ί  +  9 ζ  >  dij +  td esi 
αζ  >  J i .  Srd est sfnnuhnii riiihtlnirliiuicHi «ζ : ye — (h ■. ζβ: 
ergo iirojiti-r i-tfiii. . l  i esi yt >  ζβ, itaque ζβ <  ;■/, 
q. e. d.

tll sc\tuin pi-rtlilpiiiii.

V. Sil αβ  <  γδ. et at ■ f j  — γζ· ζιΊ: «lien esse oe <  ;C . I‘i'n|.

Rifitriaiti .secelur t t j

LIBEB V ». 1‘R0I>(JS. 69. 7 7 7

- 1  - in puncto et γδ in 
f'  ̂ punelo i , ; ergo est

^ ----  1 <  ί/ϊ. Quoniam igitur
y  i  ' f»si m - εβ  =  γ ζ - ζ δ , ol

»β- <  οηζο est

i'*UT. Hu ift. 21. xtti it ΓΓ. — VH Cu |iio jr#ii »/ ..■#/; .-tK
4a. t' ailtl. liS i4 . inn ΪΫ  οτι AH. ruiT K a:v. §<i -iHV.f 
f« HH Λ, iIMinx. BS ifi. i-'n*ntini Λ. roir. HS

rai*l'U' U. r»n



/

i" fariy rli a:ro Θ Ιΐ, ί'λαασΰν tattv tov vno VZjf μετά 
fttv «OT H J, tfni-tiativ ttiv ά;ώ ΉΖ · ίΰίυτί ίΜάύων Μ ρ 

ΙΊΘ tfjS ΗΖ. tativ ΰί χαι η ΑΘ  tt~s ΓΗ ίλόασων  
ίίλη uqu η ΑΕ tijs ΓΖ iativ ihiifam .

‘Ομοίως mt> μείζων ij» ί  '" 1̂ **7s ·’*

llaqa^ttoqoiμενον iv τψ >/ ,ιρο^ίλ)]ματι.

t ’ii) 'Ρΰμιίον οντος τον y U , o i διάμετρος »' ΒΙ'Ε, iui-
ιώ ν ΒΕ ΕΙ μέση avaXoyov XijtfVij ι, ΕΖ, χαι xivtQt{> μεν 
t<;> Ε διααη]μαη δε τψ ΕΖ χ ιχ ϊος  γραιρί, ί> Ζ Η Θ , χαι 
i-4(ijlrf&ri ι· y trH , fo ta t  εν&εϊα  ̂ δια  τών Η Κ Β. Ι»

Έ.ηζενχ9ω
__ _ ααν γάρ α ί  Λ Ε

/  V E K B K K H W ..
, ί,ιει οί'Ρ iatj iath·

>! vnu Α\'Ζ γω- !"■ 
η'« Tfj ί.τό Ζ ΓΚ  
γωνίΐί χαι i f '  f-  
κατερα tijg tot 
χύχλον διάμετροι 
siaiv, α ι Α Γ  Ι'Κ ΐιι 
ισαι ειαίν λήμμα 
γάρ . αλλά xai ή 
Α Ε tfj ΕΚ  ϊα*

ί α τ ίν  γωνία lega ίίΐίι ΙΆ Ε  γωνί^ tij ί;τυ ΓΚΕ ϊσι  ̂ ίατίν. 
άλλ,ά \ iJti) Γ Α Ε  ΐαι̂  iativ  tfj imi) ΓΗΕ' xai tj t/r</ ΓΗΕΤι 
ίΐρα Xatj iativ t i j  Vito ΓΚΕ. ίατιν  δε xai »; νπό Γ Κ Ε  rij 
ί'ΐτό ΓΒΚ ' xai t* i;ro ΓΒΚ αρα  ίο»; iativ tij t.iw i'Hh.

1. roif tiai A X .J fn i ii  ABS, cnri·. i'o ttt l.al. wî siuiu· *]. t.
Ge, 5 A*S, jB  7 . c'atitl. BS S. ») EX I'»  jm> i, i ix  Ui. m'n 
/ /A /i  A, tlisliiix. B.'< H . (.ΊίΖιϊγβιο ή , cnri·. B.S <S. // / : ' aiW. 
Hu, EH  hiK· loco ntltl. IKii-slcv p. Ϊ 0 , i<l«*m itnl<> //A', ilcloli.i . / / ;  /.'A, 

Co 49. ttiuufriioi AH, c«rv. S t4 . 44. lijiiiiii iilim 
(.'lossa ad tnarninoiii fui-irsp viilflui·_  *S. Tii» /.‘A A '<·χ li;,,· jf;* H . i- ii  
Γ Κ  ϊαη AB, ooiT. .S jr,. l i t u  xui t/ ίτι,) n iH  AB. l o ir. S 
ifi. 47. pnst tij ϊ·;ιύ f f l K  !ΐ'Ι·Ι. int, \'i «7 /7IA iiIlli' xn) t, Λ- cx / · -

77S ii.uiinn xvnaioi h s  z .



m-i f t  +  !)iP <  γΖ Ζδ +  ηδ'\ i d  o s t  propter elem. i .  (i 
<  r/ζ'̂ , i f a q i ie  9έ <. ηζ.

V V r u n i  e s t  o t ia m  «if- <  p / : o r f j o  αϋ- - t -  <  y j j  - f -  >̂'C, id r.<sl 
αε  <  y';.

S i m i l i t e r  o i i a n i ,  s i  s i l  αβ  >  ycV, ilenmnxtmbilur p.s.ie t o ­

t a m  « e  n i i i i o r ( ‘r n  t n l i i  γ'ζ.

Thetiroma ϋαμρίκΐυιη in oclnv» iiitililcmalp.

V I .  S i  s i l  r h o n i l i u s  ad, o iu !> ( } U ( ^  ( i i i u i u > t r u . s  iitti u auyiiluni •‘“ 'C 

y itiiulwta . « Ί  h i  i w l a r u m  ,ie εγ  n i w l i a  p r o i i o r t i o i i i i i i . s  

s u m a t u r  e l ' ,  e l  c e n t r o  e r a d io q u e  * ί ’ c i r c u l u s  d e s c r i b a l u r  

e l  p r o d u c a t u r  Ιγη. r e c t a  l i n e a  e r i t  C | ua e  p e r  p u n c l j i  t, v. β  
tnmsihit.

l u n j z a n t u r  e n i m  A e  f x  βχ /.t, \t. Q u o n ia m  i g i l u r ,  ut in 
rhiiHibo. a n g u l i  Χγ'ζ ζγχ a e q u a le . s  i l d e m q u e  a d  u l ia n w p u '  p a r t e m  

c i r c u l i  d i a m e t r i  s u n t ,  r e c la e  λ·/ γ/.. ιιΐμοΐι· iu.rlu Im <u‘qmti’>: 
anguli>n rtil (rivnimfervHtium rirnili iliirtni'. i n t e r  .se < u ‘q u a ie s  

s u n l · *  .  S e d  e s t  e t ia m  A c  =  ε/.: ο Γ μ ο  e .s t  i y h  =  Lyxt-  
S e d  e s t  e t ia m  Z . / 'A e  =  ;  <Μ ·μο e l i a m  =  l_yy.f..
S e d ,  ifuiu e.v hjfmthvsi ost ίβ  : e l "  =  i l '  : ty, H * z  =  i l " ,  in 
xiDiililius igitur (riuiigitlia βν/. et χεγ'Κ e . s l  « ' t ia m  Lx,-ie - s i s o  

γβχ· ^  Lyxt :  e r g o  e t ia m  Z .  =  i L / ' * , * ·  e t ia m

1 erriptai'» rndiris ov ύιύμίτηοζ ή HIT. rtiniiitium (fuciuiniii ituU  
tlcsii^iiarp viileUir. .\l voro c\ driiioiislraliim e. i|uhp soqallur, spmilp 
apparcl rliiiiiibi .ιημυΐιιιιι o«sr iiiiii iilt‘0(|iii‘ ips»in rlioiiibi ilian ie- 
Iriiiii itiKnilican fty, in rii<|iii' priHlucla fsst· piiiicitiiii f. Iam p rio r  ista 
(ipiiiin, (|uaiii falsaiii osse <iivi, oltain per fii;ur»iii in vodicibus (radita 
o s l , quae rhombum nui,i ot ipsiiiii i <‘irruli «ΊΜΐΙΐϋΐη exhibet. Cimlra 
liorsicius p. 19 voraiii rnlioiiom iii\cnit, quao quuioai ov ip sis oliaui 
(iraoois vorbis, moilo bro\italls iatoritum sane olisciune volcruiii iita- 
tboniatici>rum roooriloniHr, oo quo supra piisui iiioil» plici potest.

3; Vorbis in otnllco additis Αι)«μ« }·ιΐρ lilu-nlius caremus. Nam 
i-lsi tale quiuidam loniiua oliui (‘nslitissu luiuimc no)«ivoriui, (aiiioii 
tcriptor Itnovilntis f;tuiliosu.4 id perindo, nc ρ)υηιη.Ί alia .«ilrntio o iiii- 
sissK viilelnr. Uemonstmlinnem aulcm  lem m atis s«pv.i sijinilicuvi, quam 
i|Un niiidiio voIimvs (icrogoririt, aiiilii^uum ost. Xoslratos quidem  per 
<|uartuni t-oiigriioiiliae tbouivina ΐΓίοπμπ^ι i f y  ct xry  noipiali» n c simtiin 
ι·<̂ ι· stiitim iiili-llcuuiit i nl tn Cfnoois iiiitiuii) llioiiromiilis faotuiii os.si' 
pulo « duola /II*. undo, adliiliiln oloiii. » priipiisitiiinc S, aiuifin^ica ra - 
liiino i-nmpmtialiiiii os-v oonsiMiii Irinii^ula /.«;■ xti;· ιΐΓΐΙιιψοιιί» c ic .

3 Addit» liiioi· soctinduui V -, ·ίίιηίΙίΙ·'Γ llorsiry p. j(i.
.‘ilt ‘
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άλλα χβί }/ Vifo ΗΙ'Ε tjy vrro Β Γ Κ  «»; ία τ ίν  λίΜ/Ττι-’ αρα  
vm\ Ι'ΕΗ iM ii/f tff έίτίΛ νΚ Β  ϊφ  ̂ ίστίρ., αλλά 4 

/7ί/ί /«ere Tijg υ,τ« /‘/ϊίί dooii' ορ!>αϊί ιααι s ia iv  /.ai 
ι  ν:η) ΓΚΒ α ρ α  μ ΐτά  τής ία ιι ΓΚΗ γωνίας dvaiv ορ~ 
!^αΐς ϊααι t i a iv  ώ'στβ εν^ ΐιά  ΐοτιν »* Λ» τών Β  Κ //■> 
ai^usim.

Αί-μμα χρψιμον ύ ς  tu ίπ ΐ  Τίτραγιόνιον nmnlvTtav τΰ 
ttim  τ<ΐί ^όμ ί̂φ,] 

127 ’Έσιω τετράγωνον τι'> A J ,  x«i ί̂ χ,Ίω ί; Β Η Ε , -/.αί 
αΐτι] ΰρί̂ ι] ζχ^οι η EZ' ίΐτι τά  άηί> των V J ΗΕ τίτρά~1“ 
γοινα tau fartv τλ> α/η) τΓ̂ ς J Z  τΐτραγ<ΰν(ι>. 

’'Hχί^ω Αβ toC Ε Tfj V.J 
(t y  f  ΐταράλληλος fj ΕΘ' όρ{*ι] 

αρα  ίατιν ij tm) I ΕΘ γω- 
' . via. aativ όέχαιί,ν .ιι) ΖΕΗ\:·

\ γωνία <'ρ9ή· ϊαη αρα tm iv
, ; y.ai η ναο Ι'ΕΗγωνία, τον ι-

/ i  4 ) 9 ^  έατιν ή vnf> JB H  γωνία, τι]
VTto ΖΕΘ γωνία, ϊατιν  0t 

■/.ai η ί,το ΖΘΕ γωνία <ίρ«̂ .γ tf) init B JH ia r ,,  χαί ta tifi»  
ϊαη tj ΕΘ Ttj B .J·  ϊαη αρα iariv  xai ζ ΕΖ Tfj HH. fu ti 
ό έ  τι) άπο τής ΒΖ ϊαον τοΊς α:ιο τών ΒΕ ΕΖ ΤΒτραγώ- 
νοις, ων το ί . ι ο  Z B J  ϊαον ίατιν τψ ν;ιο ΕΒΗ iv -Λνχλψ 
γάρ ίστιν τά . J  Ζ  Ε Η  σηιΐΐία , λοίττην αρα το νηο BZ .J 
ϊαον  ίατίν τψ Tt vno ΒΕΗ  xai τψ ά ι̂ο ΒΖ τίτραγ(ΰι·ψ,ΐ> 
τοντΐΐηιν xai τψ  άαο  Β Η  τίΐραγιΰνψ. ά ϋ ΰ  τό νηο ΒΕΗ  
μ ιτ ά  τον ά,ιο ΒΗ τετραγώνου το ίηό ΕΒΗ ίστιν μίκ'ι 
τον αιί) ΕΗ· Το αρα νηυ H Z J ianv ίατιν τψ Tt νηίι

7<»0 ΙΙΑΙΙΠΟΥ ϋϊΝΑΠ>Π12 7..

4. yarl(i( IW pro ;·ωι·ί« ;i. Tiiit· /1A7/ Λ, ilislinv. US 7. 8 . l.n  
TfrtKiyuroi' ;super vs. atW. ιιωη. icc .) .τβιοι'ΐ' t «  | a iu i
τώ» A;B), «Γ rtimjtlque αΜΟον r«  ttvtit τψ ^α^ψΒ, con·. Hu
9. ζ' add. BS 10 oii.Viji (sine »·(·. A, cnrr. BS i t .  r«  Jxitit  
A cod. Co, disliiix. B, corr. S  Cu S e- J8 «Ain tnt -■ tttotcyiirvi 
i a o r  ( a t l  »0 ti/iu ΙϊβΙΙ  uttie t o i  ce l. Or non pcrsiipcta Gra«corutu 
verlioriim slruclura i i .  fn tir  ittm iim i A. ·ίΐ*ιΙ «im i>!ipuiiftum



l_ r‘/ t  — l, fy». uterque fnim tiiUfulo aequalis est ♦' ; erjio 
iu tj inuffuiis Xfly el visi^liam l, yx,i s» Z. y«*/· Sed» quia 
erat L y>,̂  =  L y*®i 21 if/itio' iii ciirulo minl
pmcUt X y i  ilaque^] angiiH /f», γκη dunhus redis a«‘- 
quales suiU. Hed erui Ly^f, ~  Ly ,̂ '̂r ergo etiam anguli yx.j 
+  yxr̂  «luobus rectis aequales sunt, itaque recla est linoa 
t|uae per puncla x ir transit.

ILemma utile ad problema de quadratis quorum summa rhombo 
aequalis est< .]

VII. Sil quadralum αδ, et ducatur eique pcrpondi- l‘rop. 
cularis ίζ : dico esse yd’̂ +  ij£̂  =  6'CK

Ducatur per t  rectae yd parallela rectus igilur esl 
angulus yed·. Sed esl etiam angulus rectus: ergo angu­
lus yiij, id est angulus angulo ζε9  aequalis esl. Sed 
est eliam ζ&ί redo jidr̂  aequalis, estque tit rectae βδ  ae(j«a- 
lis; ergo in triangulis ζε& ηιίδ etiam rectae f i  aequales 
sunt. Sed quoniam est

s= /i«i +  ιζ\  sire 
iit· (id -i- β ζ·ζδ  ^  {ie [{i} +  ,ie ■ eij ΐζ^, 

et quia . rectis ungulis ηίζ et r̂ dt, in circulo sunl puncta ό 
t  e tj, ilaque*! ί^ζ'ί^δ ss ■ie-iiij·, his igitur subtractis resiat 

»  ,* -6 ^  +
=  /#« · ei? +  iiη̂ .

Sed est propter elem. i ,  3 βι·€η ss βη - η€ +  ê-*, ideoque

UBER νπ PROPOS 71. 7 S t

«1 "Quia anguli η γ (  / .yC  sunl χ α τ ά  χ ο ρ ΐ ' ( / ή ν  et anguli λ / ζ  f;-* ae­
quales” V* ac similiter Co el Horslcy.

5' Sic demonstratio quam brevissime suppleta esl. Multo proti\iu> 
llorsley p. SO sq.: "Producta enim xy  circulo iterum in j> occurrat, ei 
iuugatur f r .  Propter angulos v y »  ψ / »  aequxles, aequales erunt y i -  γ η .  

Sed ( y  1=  ( I J . et t y  triangulis utrisque l y v  ^ y η  latus oonimunc. An- 
μηΐυβ igitur r t y  = φ γ ,  ac proinde s tftij, et arcus i>j> arcui i)8 
iiequalis. .\ngulus igilur yx>i seu ιχη angulo Οιη aequniis. Duo igilur 
j'fi) γ χ η  duobus y t i j  η ί »  ac proinde duobus rectis aequales sunl”.

l! Vide appviid.
S Quomodo hoc cx elem. s, 86 veteres derivaverint, breviter 

significavimus supra p. 491 adnot. · · .



UBH, tovtiffftv in ii Z B .i, y«i τφ ώ ιό  Hh. Mtvuv Mfij- 
QTflitui τη νπ ο  B ./Z '  }.oi;u\p ciqu τυ άίΐό Z J  ϊαο¥ iaiin 
τοις »710 τών B J  Η Ε, τοντέατιν τοις a :w  τών V J HI: 
τΐτραγ('>νοΐξ.

Ι ΐρή β Ιψ α  «5s ^Ηρ«γ.ί.ειτο$.

12S τ/. Τετραγώνου οντος d^iaei. τοΠ A J  η ο ιύν  do!taoav 
την ΕΖ vkoovaav έη ί τό Β,

7S2 ΙΙΑίΙίίΰϊ SVNAramS 'L·

X. ■

V \ ,

\\

>)

il·

ί eyovtW, κοί άη ό τηϋ Ε αημείον ΒΕ όρ3·ογΐάνιος 
ίίχ^ω ή ΕΗ. iicsi ο ίν  τά άη ό  τών V J ΖΕ  «τρά^ωκα h t  
έατίν Τ(ιΐ βίτο J H  τετραγώνψ, δοί^έντα δέ τά  ό/τι) ®c5»'l" 
r j  Ζ Ε  [δοΰ·έντα γάρ εχάτερα τ φ  μεγέ&ει), δοϋ-έν αρα χαί 
ro ά ίΐό  J H '  Sn9ehta αρα im iv  ri J H  τψ μεγέ9·ει· χαί 
ι!λη αρα  η Β Η  δε'δοται τψ μεγό^ίΐ. άλλα χαί τη ^έαει ■ 
δΐδοτα ι αρα vfj 9·εαει τό in i τΐ,ς ΒΗ ημιχύχλιον, χαί ερ- 
χεται διά τοΰ Ε· τό Ε αρα Ο-έσει ηεριφερείας αητεται.^·' 
άλλά χαί 9 ia e i ενί^είας τί}ς όο&έν αρα εατιν. άλλα
χαί τό Β ίατίν όο& εν  9έαει α ρ α  ίατίν  ̂ ΒΕ.

129 2νντε9·ήαεται δη τό ηρόβ?.ημα οχτίύς' εατω τίι μεν 
τετράγωνον τό A J ,  ή δ ί δο& εϊαα ευϋ-εϊα η Θ , ».οί τηϊς 
ά;τό τών V J θ  ϊαον εατω τό άηη τξς J H  τετρά^'ωνον i<> 
μείζων αρα ίατίν  »; H J  T i j g  J V ,  ώ 'ο ΐ ί  χαί τό ί · ί α )  Η  !  

/B  μεΐζόν ία τ ιν  τον άιιό J I ' ·  τό α^α *<ιί Tijs ΒΗ ί^μι- 
ν.νχλιον γραφόμενον imερ,τεαεΐται τό Γ  αημειον, γεγράψΆω,



■ er, +  =  βη · r;e -t- (iij* ηέ̂ , sive {elem. l. f.
== «*ί·Λ  +  ®>·&®Λ*»1 

βζ-ζδ  =  ίβ 'βη  +  ·ί1 est, ut mjira demonstravimus.
=  · ,ύ  +  ψ ί. Goniniuno subtrahatur ,id ■ d i : 

restat icitur
όζ  ̂ =  ,id  ̂ +  id est 

=  yiJ2 - f .  ψ -i.

Probleina, ut Ilcraclitus.

VHi. Si sil quadratum aS , cfRccre. ul dala « t , miiis 
terminus e sil i» priiducM ay, ulter aulem Urminus iti retia '*  
yd, inciincl ad punctum /i.

Facium iam sil, et a puncto e rectae /if« perpendicuinris 
ducatur εη. Quoniam igilur propler siii>erita lemma csl yd"·*
+  ie* e  il?*, et data sunl yd* t«* (utraque enim rectarum 
yd ζε magnitudine, data est , datum est igitur etrani dr̂ *.
Data est igilur dr/ magnitudine; ergo eliam tota (ίη magnitu­
dine data est. Sed eadem etiai»> positioni.·; er^o scmieircu- 
lus super βη positione datus est, qui, qmnium angulus βει̂  
redus est, per punctum ε transit. Ergo puncturo e positione 
circumferentiam tangit. Sed etiam rectam as  positione tan- 
yil; et^o datum csl {dul. io j.  Sed ctiani β  datum est; po­
sitione igitur data csl βε.

Componetur autem problema boc modo. Sit quadratum «d, 
el data recta 9 ,  el yd* -♦■«>*=» diy*. Eel igilur »;d >  dy, ita«jui· 
eliam tjd · όβ >  dy*. Ergo semicirculus super βη descriptus 
punctum y superabit. Describatur, sitque βχε»„ el produca-

LIBER Vll. PROPOS. 7 i.

2. ro vab H iiJ  ABS, to ί'Πο ζύ',Ι V-, corr. Γο 3. ttai' Β .ίΐΙΚ  
-  tmv f J U K  A, (li£linx. BS β. q' add. BS » ia n  om. Op 
»oC j/ J  / lo i in j  TOV A J f t  ftrai ABS, to i' - Ί . !  ίχ β ά λ ί,ιιι ·  Α Γ  tn i τ* /■.' 
χαι nroKiv Γυ S. 0(itfo}Oit'io;] ό(ΐ<'>ο;'<ό»·ιοΐ' tilKi» y«i> ABS, ifiito- 
yiirias f ilh ia ,  umisso yitQ, Ge, ipffi/, omissi» η Φ ϊα  ynn, Cn 9, faa  
i«ld. Cn II. «ίοΛίίβκ y«(f ^χκτ('(ΐη των C J  ZE t » )  p*yiftn  Hu. nisi 
(ovte hacc parcolliesis delenda est 1.'>. niQufi^na A i-oil. Co. curr. 
BS Co 16. 17. tv M a  Tijs -1K io itt ia a  Sfia — io 9 fia »  {tion  ABS, 
L'orr. Ca 1». τών r j f i i  ABS et sic posthac*, distinx. Co



xai eatft to BKHH, -/.ai η -./f' in i fii li, -/.ui
i/iiiei^d-tuauv «i ItU. EU- *.«. α ρ α  « λ »  uar· /'.■/ HX tt~ 
ιράγωνα laa iarir  τφ anh H J  τ&ιριι·/ών<̂ ι. tf;» rfe ano 
J H  laa ir iih j ra d .io  τών l ’J  Θ Tetqaytam' IW  αρα 
ίατιν  τά άη ο των U  Θ r6rgay('tra τοϊς ά :ιο  τών U  ΕΖ, ·> 
ιοστε ϊαον iativ  τΰ ά :ια  Θ τ«;1 ά.ιο ΕΖ ητραγωνψ  ■ Γο», 
ίίρα iariv I/ Θ tfj ΕΖ. -/.ui Ιατιν  όο^εϊσα ή ΕΖ· ι' ΕΖ αρα 
■cniti το .τρόιΙλΓ^μα.

Αέγω 6r, οτι καί μόν>̂ . όιηχ9ω γάρ η ς  xai ίτίρα  
B J .  e i όή χαι η B J  π ο ι ί ϊ  το  /rqOjihjia, ι'αται lar, ι; Ι» 
.ν>/ rg ΕΖ. μίίζων 0e η Ζ Β  της IfiB’ ολη αρα η B J  
ίλάααων ί'αται τής Β Ε , or/Βρ ίίτο.τον· βατιν yar/ μείζων  
οίχ αρα η B J  noiei τύ πρόι^λημα- ζ Β Ε  αρα μόνη.

"ha όε  /fti ίίΐιγνιΰμεν, πατέρα αυτών μείζων, 0ei§o- 
μεν otVwg · in ei μεΐζων ia iiv  ξ μέν J B  τής ΒΕ, ή όέ ΒΖ  i ‘i 
T̂ jS ΒΝ, λοιηη αρα η ΝΑ τής Ζ Ε  μείζων iativ. xai φα- 
νερορ οτι a iei η Μγγιατα τοΰ Γ  σημειον τής άπώτερον 
έλάαοων.

.ίήμμα χρήσιμον eig τον τοΰ d·' προ^ίλήματος διορισμόν, 
ώς iv το ις  άρχαΐοις.

130 Ο'. 'Έατω ϊση η Β Α  τή Α Γ ,  /.ui τίτμήσ&ω η Β Γ  δίχα 
χατα το / σήμεϊον οτι ίλαχίατη iariv ή Β Γ  :ιασών τών 
διά  τον J  σημείου διαγομενων evx^etdiv.

Αιήχίίω γάρ η ς  xai ετίρα ή ΕΖ, xai ίχ^ίί^ίλήσ^ω / 
J B  in i το  Ζ  · Sn μείζων εστιν η ΕΖ τής ΓΒ . fVf ί μεί- 2S 
ζων εατιν ή νηα Α Β Γ  γωνία, τηντίατιν iy Γ , τής v;ih 
ΒΖΕ, όννατόν έστιν τ^ ίπ ΐ, Β Ζ Ε  ϊσην άπό τής Γ  άφελειν.

2 . 1:ι(ζίΐ'χ9ω Α, rorr. BS * . 3. ΤίΤ()«;·<«Γ0ΐ' ίσοι· «’(ΐ« tnrii Α 
■ Β cod. ί,'ο), corr. S Co ϊ . posl H J  atW. Λή τό ζ' cod.
(■Siris. ΐ3β» m. roc. S 7. ») ΠΧ/i  it(jn A, corr. BS 40. II . i, 
H J  AB cod. Co. corr. S_Co ta . ta ta i  riji Hu pro i^f 
<t. posl αντωι- edci. τιΰι> rX ζ( cod. Paris. 236H in. rrc. S 16. τή<; 
y.H μ ίΐζαν  AB, τήί 5^ in soo coilicr IprII fo , corr. S Co
fa r (  A*BS »9. προβίή/ίητος Hh aucloro Ilor&leio p. 7 pro Ifiiap^- 
u ato i H . 9·' add. BS 13, fhttyouiKOK S, mayoufrmr ΛΉ  ̂
iS. ae. Tft' ΐ'πό β Ε Ζ Ε  A, τής ^ζ(, omisso νπό. B*S

7<j4 n.XIHHtr ΐννΛ ΓΩ ΙΉ Χ  Z.



lur <id «, el iungantur (te ίη. Esl igitui pruiiter siipe- 
riitK temmd Γί* Al supfmituni esi Hij- ~  γδ^

ϋ·'̂ \ ergo csl =  LV, ila«|UL> it· =  Γ*. Est()ue ilata it', 
ituque iliUa eliam ζ ΐ ;  ergo le  problem a efficit.

lam dieo solani ζ« ptoblemu ef/iiere. Duealur enim alia 
(piaedam β). infra punctum e. Si igilur eliam ;i). problenw 
oflicil, erit νλ es 1«. Sed esl βν <  {ίζ ’ ι : ίτμο tota ,i?. mi­
nor erit i|uam ,Vs, quod absurdum est; esl enim maior' .
Krgo ji l  non efficit problema: itaque sola fit.

Verum ut etiani cognoscamus, utra harum rectarum ma­
ior sil, sic demonstrabimus. Quoniam maior est ?.,i quam 
,is. et βζ  quam l̂·, reliqua igitur )·λ maior est quam ζί'*ι·
El apparet, quo quneque recta propius accedit punctum 
co hanc ipsam minorem esse quam rem otiorem .

Lemma uliic ad noni problematis detcriniiialiouom, ut a|)u<l vcterps 
reperitiir.

IX. Sil /ior =  ay, et fy  bifariam secetur in punclo d ; ·Ίόι>. 
dico ,iy minimam esse omnium rectarum quae per punctum 
(Ϊ ducunlur^.

Ducatur enim etiam alia quai‘dani e l ,  et producatur a,i 
ad punclum 1'; dico esse εζ >  γβ. Quoniam angulus afy , 
id est ety,i, inaior est quam angulus βζε, al) angulo αγβ po­
test angulus aequalis angulo βζε auferri. Sil L δ'/>· »  L βζ^·

*;· ''OHin atijiuhis ,ίιζ ulitu.sus en «iiUKl aii|:ulus J  esl ivctus" V-; 
respirit icitur Iriiin̂ tiluiii /tiil el Eiiel. elem. I, (9.

1 , "yuia aii);ulns n est rectus, un^uiu.s e>t cilitusus. ergo fi/. 
maior cjiiaiii ,fc" V̂ . .Vil iiuTctlibiles anibage.s aberint Co.

•"J Seilitet si esset i.,1 x= ftt. foret i/. >  if; ergi», i|Uiiiiiam csl 
Λ,Ι >  ftf, miilto est tf. >  if.

S) E.Y hac (Icterminationo ticrivntur ctiatii is easus. quem scriptor 
supra vniisit, scilicet si in etulein figura recta βΐ ducatur intro puncta 

et f.
8 ; 'In oniiii triangulo iso.scele rectarum omnium, i|uae per punc­

tum basous niediitm ductae lateribus intercipiuntur, basis minima est'
Horsiey p. 44.

LIBER VII. PROPOS. 13. 7 S 5



tot(a «(’*/; Jtf»/ tj i/to j /Γ Η  γωνία- tattv αρα ώς ξ Ά ! 
;tp«S %ψ J B ,  ohtag η l ' J  aqiig %ij» μϋίζωκ 0i t/

Z J  tijg J  fi·  μΐίζωρ Sga xai 
« η V J tfjg J H .  i/Tit o h  ftei-

ζων iativ η Z J  της J B ,  tovt- > 
tattv t^g J I ' ,  αλλά η J I '  τής 
J H  μβΐζων iativ , [ΐεγίατη «ρ» 
djrlv ή Z i ,  έλοιχίστη δέ f, ΛΙΙ. 

} ’̂  i/rei οίν τίσααρίς εύ9ΰαι 
λ/ : ^  ανάλογόν eiaiv αΐ Z J  J B  ΐ'· 

. ,.^ 7  - J f f i  JM** sativ μίγΐατι^
, ' ^  ^ μέν ij Z J ,  ίλαχ/στ»/ δέ η J Η,

/ μείζων αρα ia tiv  η ΖΗ  της
/  ΒΓ, (tlats -η Β Γ , i ld a a w  ον-

, / σα ΐ1}ς Ζ Η , ηοί,Ιιρ ίλάααων t ■
y  iativ ίης ΕΖ. ομοίως δίίξο-

// μεν ott xai ττασών τών διά
•J τον J  διαγομένων ev9mor

ίλάααων iattp ή Β Γ .
Ή  Β Γ  αρα ίλάααων iativ .taamv τών δ ιά  τοΰ J  

γομένων εν9ειών ■ λίγω δη υτι χαι η εγγιατα αντης τί;ς 
ά.Ί:ώτερον ίλάααων ίατ ίν . 0η'χ9(ο γάρ τις  xai Μ ρ α  fj ΘΚ, 
xai tjj Κ  γωνί^ ΐαη σννεστάτω Sj νπο J E A  (δννατον γάρ]. 
.τάλιν δι̂  μίΐζων η μ ίν  K J  της Z J ,  η δέ E J  τής J J ,  
ώατε 'ίλη η Κ., t μείζων ίοτΐν τής ΕΖ· ίίολλψ αρα μείζω> ι:< 
I* ΘΚ τής ΕΖ, (υστε ίλάσσωα ίατιν η ΕΖ τής ΘΚ. ίλάσ­
σων μ ίν α ρ α  ίατιν η Β Γ  ηααων των δ ιά  τον J  διαγομΐ- 
νων ενί/ειών, η δ ί έγγιστα αντής τής άηώτερον ίλάσσων.

131 ι'. Τούτον οντος, φανερής ό διορισμός, ίάν γάρ ίκ- 
9ώμε9α tov  ^όμ,ίον τον A B V J, χαι έΐτιζενξας τι·ν A J m\ 
άγάγω a it f j  ηρ9ην την Ε Ζ  ανμ.ηπτονσαν τα ις  Α Γ  .ίΒ  
χατά τά  Ε Ζ, δει με διορίζία9αι πότερον μεγίστη iatii· 
η ίλάασίύν πασών τιΰν 0ιά τοΐ< ../ διαγομΐνων ev9r.wv. 
■/ΜΙ ί . ΐ ί ΐ  διαγώνιος εστιν ή A J ,  χαΐ Ttj A J  ι)ρ9η ή ΕΖ.

I. a it^  HS, €<ηη Α, et-Tf) lir  7. 8 . utylattf —■ ή J H  add. ('ο. 
μ(}·ίατη μ ί ν  ac celera perindo add. Hu tO. niStiat a i «ittloyor

7Sfi riAIIIH iV Σ ν Χ Λ Ιϋ Γ Η Ϊ Ζ.



L*.sl 15411111· ί'ό : ()J «  yd : dr̂ . Ksl autoni ζό  >  Aj: ergo y<)
>  (iuoniam igtiar est ζά  >  ifii, itf vst >  0y, et tfy
>  d»;, iiia.viiiia igitur est ot ii)initiia ih,. Quoninin igitui- 
(|ua(tuor rorlac tii proportione sunt i/n, nl sil ζή ; d̂ i =  0y : 
i'sU|uo iitaxiina l‘rft f l  iiiiniiiia rf»;, ιιηψίπ' eli‘m. ·>, M fsl 
'10 4- dtf >  ji(S +  Sy, sive >  îy. itatiuii Jy ,  <|nipp<> «|uiu· 
minor sil (|Uiini ζι/, multo minor urit ιμΐϋπι lc. Similiter 
(Jcinouslrabinitis omnium ivctaruni, (|uaccunf|iie per punctum 
ίϊ ducuntur, minimam cssc jiy.

Minima igilur fy  est omnium rectarum, riuaecunque per 
punctura d ducuntur. Iam dico eliam propiorem quamquo 
minorem cssc rcmotioiv. Ducatur enim etiatn alia quacdant 
x&, el conslrualur ^ itA =  /, «ϊκί 'quod iieri potest}, iaii» 
rursus est nS >  “i ,  et e<J >  δλ, et sunl in proportione xS : ζ0 
=  ed : όλ ; ilai|uc, ut supra, xrf -f· di >  frf -+- 0e, siiv ϋλ >  
ζε. Muito igitur maior est xd  quam u ,  iiaquc l*e minor 
rjucim X#. Kr(io ,iy minima est omnium rectarum, quaccunqut· 
per punclum d ducuntur, el propior (|uae(|ue minor remoliort*.

X. Quod cum ita sit, nianifcsta csl detenninatio. 1’·<ΐ|ΐ.
a  Si enim ponam rhoinbttin

I.IBER VII. PROPOS. 74. "« (7

/
!

'y ojdy , et iungani «rf, eique por-

i* y

pcndicuiareni ducam «Γ, <(uac 
proftm tus ay in punclis e 
secet. (folermituindum mihi est, 
sitne ίζ  m<>\iiiia an mininia 
nninium redarum , (piae |m?i 
punctum <5 ducuntur. El quo­
niam dia^omitis est <t6, eicjui' 
perpendicularis «1*, factum milii

corr. s  H .iOi/A*BS 13. Λ, rarr. Bt> <4. oroic C».
(ari)· S #i>ri BS 44. 15. lAiitiaiat’ tari iinti ϋ,άααωι
S 17. 01« <i> iiiiHoro fo  pri) ή-τό i». 4). '11 Ht' —  n’iV«<Sr nm. 
Co iS. iS. ιή { i  /  & atf AB, corr. S i», ζ St S. a i  ili ΛΒ, «/ti d ’ 
i/ foiii. Hu i9 . 1 ' add. B.'! txHiauai Hu 80. τόι .IH.II' Hu 
3i. xitTii til /iV .W. Xfttn τό B, dtslti». Faris. S36S S «{;·ίοιι/> 
-\BS, oorr. V



γΐγηνί μοι iaoaxtieg τρΐγο/ρορ to  ΚΑΖ ϊα ψ  εχον την ΕΑ 
ifi J Z .  δία δΙ· to  .TQoyiyQafifievo» XFififiu ytreini ij ΚΖ 

jiaai')v ιών ό ιά  tov J  διαγομένων α ’^ιιώ ν, xai 
a h i r, ί'γγιον err^g tijg άίτώτίζον ίλάααων.

Χΐΰσεων dtvttffov. 5

132 ‘Ημιχύχλιον to ίη ί A R , διιτ,χί^ω τι:χονοα ί;
./£, xai ht' αιτίάν xa& t̂tm ai A J  RE' 3-t ιαη ioth· i, 
JZ  tfj HE.

Ειλήφ9'ω to tov  ήμιχνχλίου /svrpov το Θ, x«l ini tt]i· 
J E  xad-ttog ηχ&ω tj Θ Κ· τιαςΰλληλοξ αρα ia tiv  t a ig A J ln  
HE, y.ui ioij & tiv f, Z K  tij KH. im i  δέ τρ ύ ς  tian  
:ΐαξάλληλοι a i A J  ΘΚ liE , xai iativ ι'οη η A &  tfj ΘΒ, 
lavi aqa xai η J K  tfj KE. ων r, ZK tff K H  iariv larj · 
λοίΛή aqa ij J Z  i.otng tij HE iativ lat;.

K ai tpaveqov ilti xai η J H  tij EZ ϊαη sati*. l->
i:i:i 'Έατω πάλιν ημιχύχλιον to irri tr,g A B , xai έφα-

ΐΐτομένη ηχ&ω η I ' J  xai ixiia^Ur^aita, xai x a ittto i i:i' a i-  
t^v a l A E  B Z · Hti ηάλιν ιαη tj E J  tij J Z .

'Έατω to  ^ivtqnv to H , ymi Ιηεζ^νχ^ω η J H ·  πα^- 
άλλί/λος aqa iativ ta lg  . J E  BZ 'γίνονται yaq oq9ai ei io 
7iq(is τ<ΐ> J  γωνΙαίί. in e i ovv tqslg πaqttλλ^jλoι «l J E  
H J  B Z , xai laij iativ  η A H  r j  H B, ϊαη aqa  iativ xai 
ξ E J  tij J Z ,  (insq:

Eig to  t πqύj1λr^μa.
134 v'. "Εατω δνο ημιχνχλια i/ti τξς Α Γ  t a  Α Β Γ  JE Z , ro 

Xtti iatvj taij η A J  τη ΓΖ , x«i i*7to τον Γ  ίίΐ;χ θ €0 ξ Β Γ· 
oti ΐαη iativ -xai η ΒΕ tij ΗΓ.

i .  αιηαγίγοαρμίναν  Α, oiirr. BS 4. utu fyy tior  A, corr. BS 
iitivis om. Paris. 386H S. tStvrt^v AB, ηρύιοι- S cod. Co R. i‘
Al i» niarg. (BS; 6 . 7. ad tv/oiait «dd. ίιμ ιατομ ίι η V* ac  Ium posl 
«/ J J  HK "sinlqiie » ij aequaliter distantia_a rontactii jt". qiiao aliena 
sunt 8  proiiositn 7, i>ost J J  HK edd. Ui) B, >»* cod. «’» ofi 
add. Oe 9. t i  toC f i  ABS, τέ xiyt(m· t i  Θ Cn. t i  tor χύχλον χΛ- 
r(>or r i  5  V2, corr, H« jr«l add, (Je auctoro Ca »2. e l  J J f t

A, distinx. BS t t .  Λοι.^ήι t i /c / /6 > A(B';, corr. S 1 6 . /Tadd.fiS

7<sS ΙΙΑΠΗιΐν ΪΥΝ'ΛΓΟΓΗΪ Ζ.



osl isoscolos irianguliini ίβΐ' i«><jii.ilibus lateribus εα  aZ. 
fVoplor sHpwiiis igiliif fonniis ost il ' mhiiijia oiiinitiiii iocla- 
riini, (juao per punctum ό  duountur, et sompor propior o.sl 
minor roniotioro.

IRBMATA I.V IXCLiy.ATIOM JI I.IBRIH SRCIMII .U.

I. .SV/ .scmicirculus super H (kiontur quiiolibet roctn 
όε illi, ut $ΐΊΐιΐι·,ΐ/τιιΙη>η sfcet in iiunrtis 1" cl in i?ii<|Uo |κ·ι·- 
pendiculoivs δ α  ίβ :  dico cs.so ΰζ — ψ..

Sunuitur semicirculi
-  /  centruni 9 ,  el i-oelao d t

 ̂ porpondiculari.s ducnliir
. Λ ' ' x9 : liaoc igilur parallela
/ \ ' est reolis α δ  β ε ,  ol o.sl

I \ j ιη'ίψΙΐΊ· 1‘lem. .> ζχ ==
fl .......  /? st»,. Sod quia tros paral-

lolao sunt α δ  9x βε, rst 

igilur a 9  : 9β  =  δχ : χε, e l qiioniuui osl a i f  =  9β. est Ιμι­
α»· δχ =  χε. Κι orat ,κ  =  -/.ί;; roslat ipitiir δ ζ  =  »;t.

Ft apparot osso otiam i i ;  =  ζε.
H. Sil rursus soiiiieiroulus sup<M· αβ ,  ot lai^ons duca- l'rop 

lur γδ  pniducatiirquo iiil ptinrlum e, siiUi|u«* liuic roclao por- 
potidiculares εα  ζβ: dico rursus osso n6 =  ϋζ .

Sil semirirnili con- 
Inini/y, ol iungatur <>'r,. 
quao, quoniam aiifi;uli 

' s ad iJ rooii sunl, paral-
\ , "  lola osl loclis ta  ζβ.

 ̂ ■ y ~~ γ  Iam quia Iros .sunl pa-
rallolao α ε  >/) βζ. osl- 

qm* Ol; =  %ιβ, osl ϊμϋΗΓ ollam εδ  =  ύζ, q. o. d.

ll) quintum piutilonia.
Uf. Sini supor ay  duo soiiuVirouIi αβ·/ (>/.1'. sitque αύ  =  Pr>M>. 

l/, et a punctu y diicalur ri'cla <1···ο osso J t  =

*0 . rniV .i/; m n·. itiMii fV.iii I.iit, M'isi<iiu· *."i. ;  'inlit.
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'Eiiti ‘/άρ ΐαι̂  iariv η A J  rij ΓΧ, ,τερί το αντο χίντρην 
imi* ΤΟ- ί{μΐΜίχίια. γάρ τ »  κίντρον τών ĵsintr-
λλίων το ft», χβί ά.η'ι τον 6» Λτί τ>]ν ΕΗ  xcr ĉtog ι' Θ Κ ' 
ΐαΐ/ αρα iotil· 1· ΕΚ trj ΚΗ. ί.ιιζίίχ^ω οίν ij J H . xai
h.n) .ιαράΙ?.ι·λοΐ tldtv at J l i  xai ί-'αιιν loî  J.frt r/j v 
W , Ytitj αρα iiJiiv xai ij Hh rij h l\  ών *'■ ΕΚ rij ΚΗΐαι^ 
fatlv λοι.ιζ αρα !. HU Xoi.tij rfj HV tativ \'at̂ , o.f£p:~ 

Φανίρον δι] iln xai *' HH t/} EV iarip ϊσ>̂ . 
i:ir» o'. "EiitM i)î  .τάλιν τά J l i V  J im  ημιχι'χλια, xui ά:ιι» 

loP V Ι'ιχίΗο ίψα.ΐΐομίνι^ tov Ί Ε Ζ  /; VE xai i;ii I"
r<» li · Ητι ίβ(, iariv ( HE tfj EV, ioi,s οί’σ>̂ς rî s J  1 %;■ '/.]'.

0a>'toi)v iiri ,itqi »« u iro  χΐντρυν tiaiv τά  i j im  xhu. 
tiltjffxUi» -ΐάλιι· ro χίντρον ιών i^fuxvxliiov ro H, xai i.ft-  
Ζιύχί^ωααν « i HE J H ·  όρΟΐ  ̂ αρα iariv .ιρος τώ Η γω­
νία. αλλΰ χαΐ ΐ·:ιριιςτ<ϊί Η· :ιαρά/Μ^).ος αρα  iarir Ι..ΙΙ>\'< 
rij ΕΗ. χαι ΐαι̂  iativ  / J H  τι] VH' im̂  αρα  iativ xai 
ij BE rij EV, ij.ftq : ~

Eig rit i[i0oiiov.
1H(> 1 . ’Έ ί ΐ ι ω  . ι ά / . ι ν  τ ά  JH V  JE Z  ι^ μ ιχ ϊ - χ λ ια ,  xui i a t o i  

^  laî  /j J J  rij y.l\ xui i"
:ιροσαναγΐ:γρόιιί)ω ti 

I (ΐίίζων xvxXog, xai δη)
■' την y. τις »' Hll·

Iln t(i\ itftiv i' HE 
Ti; κ ΐ ΐ .   ̂ ^

·>■ -  ‘ 'Έατω rij χ ίν τ ρ ο ι

't t'u ft». xui ii,III rov (·) 

i.fi tiv  HH 
l'/!hu Sj (‘t h  ‘ iinc. 
iariv HK rfj hH .  ̂
i.itZtVY îho (J/ ij E /.

.■). ri(i' 7.7/· nai· Ι'.ΙΙ Λ. τ ώ ι·  ί ΐ ·  Β, ri^c ψ  S , ιφ ·  i/f li,· s . ·/>·(- 

ifiifii—  ισ η  in A llSiinti- « i f i i  irisi-rla tr.'itw|>nsui( llu  9 . i l ’ f t  t».
BS 4 1 . .nmuiinytyiftiiiitM Hn. :nioisnriiytyiintiiitio^ AHS. Ίηοηιαΐ’ 
y ty im u ilfr u i f a i i a  l.tlr iiir isrh rs  IVtilrnlhlull a . IJI7I (). T tt

(ic iS τ / ι ι · \B. rm'<S> S coit. i >i ι·οιτ. N -1 ·■

79« llAIHlor ϊϊΝΑΠϋΉϊ /..
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Qiioninm onim ist ad » ;'L‘, spmioirculi cirea iiloin cpn-
Irum snnt; hiin su- 
iiititur ci>ntruin tt, <>t 

^ ' i) p itiu -lo  fp f la p  t»

p<>r]>iH)<ii<'ulariK diica-
/ ^  liH· κ ΰ · ;  i 's l  i { ! i lu r / (» ’(/y>-

'i \ . ) .  .■>£·/. =  κ ι .
i *

 ̂ ..........fj. -  ̂ 'v Iungatur Ci,i. fatii quia
|iarall«*l:if* sunl « ,i i>z.

estque « θ  =  9 y , ost igilur =  x/' . El ft. =  /a, ;
ipsiat ipilur ,#« =  q. <■. d.

Et apparpt esso etiam =  ty.
IV, Sini rursus semicivculi «,i/ dti, ot u punclo y vhi- P«;i>p. 

calur yt tanjiens soniicireuluin 0t_' producaturi|u(' ntl,i  puiir-
l iim  .ler liu iiix  cu m  ι ι Ι Ι ι ί ί ι  x e m ir ir c .u ln :  d ic r i  f s s e  —  t y ,  i i k i -  

n e n le  >;upi‘i ‘i i in ‘ h t ip o th e s i.  q u u  s Ia tu iiH u s  e s s e  u 0  =  L‘; ' .

A p p a r e t  s e n i i o i r -
/ i______ c u l o s  c i r c a  i d e m  c e n -

,  ̂' trumesse. Rursus su­
matur semicirouloruni 
cenlruiii t;, el iungan- 

/ , .'x ' ■ tur t,ta-i. Recti ijii-
'  ̂ tur sunl anguli ad ε

ά  3 r- ;  ~ )· et ,i. itaque paraltolae
sunt tt;i »,£. El osl 

o)̂  =  ):y: pi^o est eliam ,ίί =« t;', (j. e. d.

In sc )it in u iiii  probliM na.

V. Sini rursus semieirruli ο,ί;- (5f.L', silque υΰ s= L';’, et Ρ·<>ρ. 
compleatur maior <-irculiis, et in io niruhi per 1' ducatur 
recla (|uaedani ji»; .sirmix sfiuirirnifinii rfil' m piinHu t : dic» 
esse ^t =

Sil centrum 9, el a puncto 9  rectac |n‘rpt‘ndicul;ti i·· 
ducatur i^x: est iμilur ρηψΙΐΊ· i‘lnn. .I. .> ,ίκ =  xî . Iiin-

• Hic nil amli»Hi‘s  alicri'a\il scrip lo r; esl ΐΊΐίιιι iii ipsii •.«■ιιιίι'ίινιιΐπ 
οβ'/, p n illrti·! mm uilliiliiUs, /ix =  * ;· . yuiim .leiiiiin-lriiiiili lalioiiotii 
itv le «ei|iiitnr H(ir-il<'\ p. 47.
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i.rti ονν /ragakhjkoi ειαιν αί J E  ΘΚ, y.ai ίατιν Γβι, η 
Tfi θ ί ί ,  ίατίν  xett fj ΕΚ tfj Κ'λ-. Ρατιν xm rikr
Ij HK ilXij tfj KH  itf/, · Xoi.nj αρα  »' /f/s ί.οι.η, ιή 'AH \‘aî
i t n
H it l» ,  u jfs^ :

Qtavsqov uti κβί ij BZ tfj EH. ΐαη iativ . ■>

Eig to
137 ς ,  "Eatio δνο Ιμιχι'χλια ra  A B I' J E Z ,  xai tfj y i J  

latj xtiaSiit tj Z H , x a i διαχΙ>ίΐα>,ς tijs BI' e/ro tov H  f:i'  
itrtijV /.u 9tio i ijxiioi ΗΘ- ott f<r»,· tativ tj BE tfj K&.

Είλΐ/ψΰω tl) xtv- 1« 
tgov tov J E Z  lfn -  

, xvxliov tl) Λ ,  xtti 
....  ano tov Λ  h r i ti)v

/  .. y/ KE xa&etos >ίχ9ω
Α Ά Ι· taij aq a  iativ  Vi 

i ij EM τη ΉΚ. I n i  
t i  li λ  s Ij γ  δέ ΐαη iativ  t] μέν

A J  %fj ZH, Sj δέ J A  
tfi A Z , tllî  ixqa >' A. A  SXij tf, y iH  ΐαη iativ. y.ui ειαιν 
tiiiiS .ιαςάλλι,λοι ui MA l-iH' ΐιη̂  αρα xai BT/ t f / i ’‘ 
Ι Ι Θ .  ών i' EU  ifj 1/Λ to», i a t iv  λοι,η] αρα Sj ItE liii.if, 

tfj A'<y larj iaiiv .
Φανιρον δή liti x a i  /, BK tfj ΕΘ iatj iativ.

13S Τιόν ttvttSv ν.Ύηχΐΐμίν(·)ν ίψαίΐΐίσ!)·ω Sj lii'  tnt'
J E Z  S^μιxv·λUιn" Sti ,τάΐιν i, BE rf, lii‘i  Γσ»; iativ . '·-■· 

ΙΙάλιν ύΚΐ/ρΟ-ω τύ χέντρον rov ,ΙΕ Ζ  Sjuxvx?.iov t" 
xui i.itZtvx9(o ^//;· xuUtrog αρη iniiv i.ii  n’ i· Ul ■ 

y.ui yt/oruaiv τρεις ,ιαράλλι^.ηι a) AH HA HH, xai iarn  
ία»! / A A  tfj A H -  ΓίΠ, αρα xai (  BE tfj ΕΘ, οπ ερ :  ~

E i s  ta  t/ .

13» r,'. "Εαιω δνο ί^μιχνχΧια tu  Α Β Γ  J E Z ,  χαι ih tii

792 ΠΑΠΠΟΥ ΣϊΝΑΓϋίΊίΣ Ζ.

ϊ. ί’ίΤ»; iVfm f tt piM ί ίλ η  y t io  Ιηη pm «Al/ ΓΟΓΓ. ΗΙλΠΙ r>. iHk-l
ί] liZ  athi. Tfiji l'.y. frtitv A R , \\v\. P itJt} ΜτΛ· «·ι»·*1ιι«1 ίί-ι̂ *·
ABS 7. c  A' iii inrtiu. BS» S. xtfaiHn tf y.l·. ΛΒ, <*«rr. S
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jialur ιό . Quoniam ijiilur 0ε !)a parallelae sunt, et δ&  =  
i“st igitttr eiiam t ‘/. =  κξ·*ΐ. Sect eJ-at effain ffx =  κ»,. 

restat igilur /ii s= ζη, <(. e. d.
Apparet e.s.se etiaiii ,il’ —

In nonum frMrmu.
VI. Sint duo semicirculi αβγ 6tZ, ol ponatur li; =  αδ\ Piop. 

ducatur sn-ans semicirriilum βΐζ iu pundis t  W κ, et ip.si
(ίγ perpendicularis ducatur itr, ; dieo ess«* =  /.9.

Sumatur semicirculi δε'1 cenlrut» λ, et a punclo λ rer- 
lae fx perpendicularis ducatur Ιμ: ost igitur, ut supra. £u 
=  μ». Sed quoniam ost α δ  =  D,, ot 0λ s=s λΐ', lota igitur 
«λ toti aequalis est. Suntqut* tres parallelae αβ λμ ij9: 
ergo etiam jiμ e  μθ·. Kt erat εμ == μχ : resiat igilur βε 
=  y.9.

Apparot esse etiani βν. =  (9.
VII. Iisdem suppositis tangat βγ  semicirculuin δε'ζ in Prop. 

piiiirtn e; ilico rursus esse jis  =  til·. ®'
Bursus sumatur se­

micirculi όεζ centrum 
λ, ct iungatur Ae: haec 
igitur perpendicularis 
ost reclae βγ. E l fac­
tae sunt tres paralle­
lae α β  λε η&, estque 

' αλ cs λη ; βτμο eliam 
β ε =  ed·, q. e. d.

In oclevum [vel furtasse iecimum} problema.
VIII. Sint duo semicirculi αβγ ό εζ ,  silque β ί <  γζ, elProp.

*) Eaiiom ratione ac supra propos. 77 ad ambages ilescentiit scrip­
tor, i|uo() ail II. I. recte notat Co.

i i. IS. )/ . / / /  AB, corr. S 49. rrj J U  Cu pro ιήι .11/ «t. τ ψ  A l j  
Ιαη Α Π , corr. S 24. i '  lulil. BS ( i ft i ir t tm  aBS, ooit. V- i «  
*S. at . i f i  ITk HW AB. forr. S 89 . *«i ή U l  AB, corr. .S on fft  BS. 
S A SO. /,7f ro / /  A, r i  SyJoor BS, ttt r i  i' coni. W« *l. »/ ailcl. V 

II. :>l



ίλάσσων η A J  τξ$ Γ Ζ , xai tij A J . ϊση xeia9ia i) ΓΗ, 
7.ai nqoaiivunenlijjM o Β Α Κ Γ  /vX ^s, xai ίη1χ9& 
τνχοίσα η B K , xai a.ro τον U  in ’ αντψ  xa&eros ΗΘ- 
oTi ϊση iariv  ή BE rg (·)Κ.

Εϋ.ήφ!)·ο» rit xtvrqov rov Α Β Γ  χνχλον ro A , xui α.ΊΪ>:>  

rot A  i.7xi την EZ xad-evog ηχ9ω y A M · ϊαη αρα iarii' 
ij BM rfj M K . έττύ d i ϊαη iariv fj μέν A A  rfj Α Γ ,  »' 
ό έ  A J  rfj Η Γ , Xnt îj aqa   ̂ J A  Xoinfj rjj A H  iariv ϊση. 
•jcai tia i τρ εϊς  ίταράίληληι α ί J E  A M  ΗΘ · ϊση αρα iativ 
xai η ΕΉ  ΜΘ· sartv δέ xai ηλη η Byi ολη r^ 1/ΑΊ·ι 
ϊση · λοι/rij α ρ α  η ΒΕ iatnfj rfj ΘΚ iariv ϊση.

Φανερύν 0έ ort xai η ΘΒ τή ΕΚ ϊση iariv.

E is  τό ίζ'.
140 Τών αντών ΐ'ίίοχΗμένων εστω μείζων f/ A J  τή<;

Ζ Γ , xai αντ^ ϊση ·χεΐσ9ω ή ΖΗ , xai διαχ&είσης τήςΒΓΘν> 
i/r' ain]v ·χά&ετος ηχ9ω η ΗΘ · οη  ϊση iariv ή ΒΕ rf̂  ΚΘ.

7ίΜ flAlIflMV SVMAraiHS z.

- - 9  

ϋ·

ΕΐΙήφθα» το χέντρον rov J E Z  ημι-χνχλΐον ri) Α , '/.ai 
a/r' airoC i .r i  την ΕΚ xaStrog i/ A M ' ϊση αρα  iativ  ί 
EM rfj M K . i/rti δέ ϊση ioTiv μέν A J  tfj Z H , »' <V 
J A  tf/ A Z , oP.i; αρα η A  A  ολ  ̂ tij A H  iativ Ιση. xui 'J" 
siaiv ηάλιν  τρεις ηαράλλη?.θί «ΐ Β Α  Μ Α ΗΘ' ϊαη αριι 
iariv  xai ή ΗΜ τη ΜΘ. ών η ΗΜ τη ΜΚ iativ  ϊοη· 
ληίΛη αρα η Β Ε  λοι/rij rfj Κ θ  iariv ϊαη, ftjreq: —

Φανερόν δε  «τι κβ» η ΒΚ tf, ΕΘ iariv ϊαη.

i .  ό Κ Ϊ'  Λ, coiiiuiix. HS 3. 0«nlc τ ι/ο ί« «  addiluin in A BS dei.
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ponatur ytj — a d ,  ut cotnplt-alur ciivulus /ittJty, ducalurqut* 
r|iinpiibHt jmnrtnm L", eique ρη>{κ>»<ϋευΙ»ρΪ8 a piinctn

rectii >,9: di(!o esse j e  =  ihn.
Suntatur eireuK

----- u,iy cenlrum al»
eoque rectae i i  per- 
pendieularis ducatur 
λμ : est igitur, ut su- 
pni. fyi =  μγ,. Sed 
quoniam esi uX — ί.γ. 
et αδ  s= »5/, reslal 
igitur ίλ = λ ^ . Suiu- 
((ue tres parallelae 
δ ΐ %μ 9 η ;  οηξο est 
etiam €μ =  μ9·*]. 
Sed erat etiam jifi 
=  μχ; restal icitur 
.ie =  9 x .

\
■■■ /  ■ 

- - i  -■■■Γ

■JH

/

8S

Apparet esse etiam s= εκ.

In (lecimum septinumi prublema.

IX. iisdem suppositis sit αδ  >  V̂· ponaturque 'Zt, =  αδ, Ργ'Ί' 
el duoalur recta ,iy 9 , se iu k im ilu m  δεζ in jnini-tia (
i‘t X, eiijue perpendicularis » 5̂·; dico esse jie =  xd·.

Sumatur semicirculi δεζ centrum A, ah eoque rcctac ix 
perpendicularis ducatur λμ: est ίμΙΙπΓ, ut su/ira. εμ =  μχ.
Sed quoniam est ad =  1'/,, et JA — λζ, est etiam a i  =  A»,. 
Sunt«|ue Ires parallelae,/« μλ est igitur cliam ,ίμ  =  μ 9 "  .
Sed eral εμ =  μχ: restal igitur J e  =  x&, q. o. d.

Apparet esst* etiam {ix =  εϋ·.
* , Est «iiim <W : f« =  Ιζ : μζ, rt : α ζ  =  ίΐ): v» =  iC +  Cf '· «s +  Λ  . 

i-sl igilur JA ; i«  =  Aij: /t.'/. el quoniam csl Si =  Ai/, rsl ιΊύηιι (μ =  μίκ 
**] DeinonsUatio caitein esi ntque In superiore ailnotntiniie.

Uu ♦. *«1 ante i; Uli ailililum in AB itef. S «. unit I/ _7./ ΛΠ, 
oorr. S 'J. fla)  A“BS, i-taU' Hu 44. xai i/ r.li ,\H, rtiriv ϊ! U . 
iitlil. BS le. OTI tn d  II coil. Cu 17. roi - l l i y . l i  Λ', i*un .
Λ-’ ik .  ψιιΐίρόι· —  ίαη  ιη ABS aulc S.»ni iuseila truii>pusuil Hu

51 *



141 i'. TtZv α ϊτώ ν ί.ιοχεψένων ίφα^ηέο^ω η Β Γ  τοΰ 
J B Z  ψ ΐίνκλ ΐον  · 'iin Xifif letiv   ̂ ΒΕ  t// £Θ.

796 liAltflOl £VNAI'ijHI£ Z.

Είλ^ηι^ω πάΧιν το mvxquv τον J E Z  ψ/λν-Λίον τό 
Ttal i;iSLSvx&(0 f; v/fe' · xa^erog αρα  icnii· firi τί,ν B& ■ 

oiare rqtts eiaiv ,ταράλλ>;λοι a\ A  B ^fE ΗΘ, nat farti'· 
ΐαη τη ytH · lai/ αρα ίστιν καΐ ι' ΒΕ τη Ε&.

Πςΰ^/λημα χρήσιμον ΐίς  την ανν&εαιν τον ιζ'.

142 ια'. θέσει, ψαχνχίΐον οντος τοΰ Α Β Γ , χαι δο^ έηος  
τοΰ J ,  γράψαι δ ιά  τ ο ΐ J  ψιχνχλιον ώς w  JE Z , ίνα, ίάν  
ίφαπτομένη άχ9>} η Β Γ , ϊση γένηται ή y U  tf/ ΒΕ. 1»

Γεγονίτω ■ Ιατιν αρα ώς η A J  ηρός τψ Ε Γ , οντι»ς 
η Ε Β  προς την Έ Γ · και ώς αρα τό άη ό  ΕΒ πρός το ά;ιό  
Ε Γ , οΐ'τωί τό  ά π ό  A J  προς τό ά π ό  ΕΓ. ά λ Ι' ώς τό 
ά π ό  ΒΕ πρός τό  άηό ΕΓ, οί'τιος iativ , iav χέντρον τοί- 
J E Z  ημιχνχλΐον ληψ9η τό Η, χαι ίπι'ζενχ9^ ij ΗΕ, τό από  Ι·”* 
Α Η  πρός τό  ά π ό  ΗΓ. «ίλΑά γ ο  άπό Ε Γ  η τών άπό ΕΗ 
Η Γ  ίστιν ύπεροχή· ^στιν αρα ώς τό άπιι A J  πρός τ// 
τών άηό J H  Η Γ  Ιπεροχψ , ουτω; τό άπό Α Η  πρός ίη 
ά π ό  Η Γ. χεΐσΟ̂ Μ τή J A  Ϊαι; η Α Θ , χαι τετμιί^σ9ω η Α Γ  
δίχα  -Λοτά τό  Κ  σημεϊον. ί.τει ονν ίστιν ιΰς ro άπό ΑΗ'ί" 
ίτρίις τό άη ό  Η Γ , οϋτως τό άπό  A J  πρί)ς την τών άπό  
J H  Η Γ  ίπεροχην, Χοιπόν αρα τό νπό JH &  πρός λοιπόν

i .  ι add. BS β. τ ζ ί  Λ θ  ΐαη Α(Β’, oorr. S R. i« ' aitd. V 
»0. ΰ}τ»φ ή η ΗΓ  Α, corr. BS ί .·/./ t j  HK, iieque, ut exspectaba­
mus , r j  A J  il B E  scriptor similiter posuit ac p. S to , y . 8U 6, S6 

ir>. (ίΐ(ί(ΐ'χ9«ι i l f :  ,\, tatitixUii tl ijt B 'iipsrio qua inonu.' S ,  corr. Oe



X .  Ι ϊ μ 1 ( Μ ι ι  . s u | ip o s i l i s  i w l a  ,iy  s e m k i i t i u l u t n  ό « ί , '  t a n g a t  P > " 1 ’ 

Γ/Ϊ im nclo  t ;  (fi<O esso { h  =  e i f .
SuniHtur rursus s«>niicinuli όίΐ' (‘(‘nlruni λ , «il iungntur 

λ«; ergo hftrc perpfiidipulitris t-sl ri‘clite 1̂0̂ . ilaque sunt 
tres parallelae Xe estque αλ =  h j : οΓμο otIani (ie =  e9.

Prut>lem» ulilp ud ιιΙΙκνιϊη dcrimi st>|>(liiii yrolileirntix.

XI. Positione dato seiDleirctilo i>t i» (tiuiuefrn «y 
dflto puncto 6, |>er punduni δ  dosorilKitur semicirculus δβζ 
ita, ul, si tangens jiey ducatur, recta lie ipsi αό  aequalis fiat.

.........
a :

. L

I.IBER VII. PROPOS. «4. R5. 797

J?· a  ff Ί *  i  y

Faotum iam sit : esi igitur α ό  . ey — jh : e y : ergo etiam 
: ey* == e i*  ; ey*. Sed, si semicirculi dtj centrum η su­

matur, iungaturque ije, esl‘ . /iê  : e y -  — oij*: ηγ .̂ Sed est 
«yJ SS ‘jyy* — id eat — r̂ y'̂  — 6t̂ \ 

est igitur (si pro repitsiiens a0^j βί* : — Jij* sa 
aij* : r,y*. Ponalur 9 a  =  aS. et bifariam secetur «5)' in 
puncto X. Iam quia o»/·*: t/y* =  « i *  : lyy* — ί»/*, per sut>- 
tractionem igitnr est

atj  ̂ : »;y* =  «ij* — « i * : »̂ y* — (^y* — rfi;*)
=  tttf — β(ί*; sive, quia propter ehm. 2, β 

est αη  ̂=  «d* «»- 9η · όη, 
=» 9Τί·6η : $η̂ , id est 
BS 9η : δη ·. ergo est

I, Scilicei in similibus triangulis afiy  el ijiy Mt fi$ : l y  im αη : iff.

t i .  »e. to a n i  J H  wpof AB cod. fo , corr. .“5 fo 46. ή τ<ίι· imo 
J H  Hu 18. οντω  edd. Ge i i .  λοιηή ηρος «D ie Α α ι π β ΐ '  «ρ» add. 
ABS, dei. Co



τό ά.Ί/j H-:/, to ttia tt»  4 H J ,  ia r i f  [lug fis  τών
λόγων ώς lo  άιΐι) J J  ,ιψ)ς tr̂ v a/io  J H  Ul' ότίρ- 
ηχήν, torT taitr ι>ρος τη δΐς tn h  J I'  Η Κ. xtindoi oti· 
rtft arto J J  πτ^αγώνψ taov xu όις v.ro J I '  -/, 0o9h· 
όε ro ά.ΊΟ A J '  δο9έν αρα y.ai %<) όις in u  J I '  ω ση  ■> 
y.ai TO ο ;ιαξ . y.ai taitr SnlHlaa ir T J -  όοί^ΐϊπα αρα im it 
y.ai i  h t i i  όέ f.anr ώς r- ΗΘ !τρος ti v̂ H J , οί-ιως 
το ά . Ι Ο  J J .  tnvTtattv το όίς ίττο J  J V ,  ητρος ru όις 
ίπ ο  J r  Η Κ , τοντϊατιν !■ J  ηρος ΗΚ, τη αρα  νπΐι ΘΗΚ 
ϊσον τψ νηο J  H J .  χαι tiaiv α ί τρεις βί f-JJ J K  J \» 
(fod-eiaat· άη ζχτα ι ir îi sig όιωριαμίνης α ' όίόομΐνων τριών 

itli»· ©.y .JK  ./ τ ψ ΐϊν  n]v J K  ν.ατά το Η , nai 
•loieh' loyov τοΰ νηο ΘΗΚ προς το ί:ιο  - / H J  ι'αον πρί>ς 
ϊσον, τοίχο ό έ  ιρανίρόν, χαί ϋατιν άόιόριατον. όοΐΐ^ίναρη 
το Η, χαι y.ivTQOv τον J E Z  ί^μικνίΛλίον· iiia t i αρα to ημι- |:, 
/.ύχλιον. Y.ai άπο δο&έντος τον Γ ψ τα ι ίφαπτομένη ι' 
Β Γ · ί^ΐσει α ρ α  η ΒΓ_ [το δ' αντο αρμόσει τον αψ ίΐον  
κάτω], Η ίηρ: ~  

υ ;ί  t|3'. Σνντε^ήσΐται Λ) ι«  τιςό ,Λ ψ α οί^ως· ίατω τό

7«S ΠΑίΙΙΙΠΪ νν^ΛΓΩΠΙΣ Ζ.

λ\ /
//

/
I

'N .

............  ' a '  j ’ ι/ κ ' ” ί  }ΐ

μέν ημιχνχλιον το J B I ' ,  ιο  δέ 0ο&έν το λ ·  /.oti osov iww-”' 
.I0I61V 10 ηρό/ίλ/;μα. χίίσί^ω τψ άπο A J  τετραγο'ινψ ίσοι

1. ή ηροί AH, Ροιτ. S 1. ϊ .  ώί n'f r«5i' λό}-ωι· dei. Hu 
:ΐ. posl fnrtioni· (hW. ro iKj r .t i  J I '  .1  l'ii ί’.Ί0 J T .I I K  Cn, init 
j W i  ab , ύΛβ d y i  S 3. 4. nfinilm — v.ti J I '  H rml. C„
i. (·,70 _/ / \/  Λ »·.ιό ϋγα B). disliiix. O  J. ί·;ιη j jr .l  AIIS, distinx. 
Co e. ΰ,Μ ta r i  A'US S. ι'.-ιό . / / / " A ,  di>lliix. B.S 9. lovrffirii



9η ■. ηό s=i αό* ; ηγ̂  — dr/*, id esi 
s= β«ϊ̂  : ί δ γ  - ψ'^). 

liim ponalur idy -X  &  αδ'̂ , dalum «utem rsl αι)*; c>rgo etiam 
ϊ ί ^  λ (ialum, iiieoque etiam δγ·Χ. El est dala δγ\ cijio 
ctiaiii reda X dala est. Sed quoniam esi 

9η ; ηδ =  ad* : ίδγ -η κ , id est
^ i X -δγ Λ δ γ  ψ ,  id ost 
as λ : »,x, ergo est 

9tj · ψ  t=s X- t-δ.
Suntquo Iros rectae 9δ  ίχ  λ datae; reducium ijiilur esi /mi- 
hlema ad delerminaUic sectionis lihri firimi probi. III t‘pi- 
lagmu //*): "liatis trii)us reelis 9 δ  δν. X sncolur δκ in punclo 
η ita, ul fiat 9η·ηχ : λ · tjd in proportione! aequalis ad iti-qualo 
{id est 9·η·ηχ ts  Χ .ηδ ’\ Iloc autem manifc-stum; i;t «'.st 
problema indctcrn)inatuni Datum ipitnr est punctum η, icl- 
que ccntrum csl scmieiivuii <!(e|;: οι·βο cliani semicirrulus po­
sitione dnlHs esi. Kt a dalo puncto y tangens ducUi ts.l; 
positione igitur ,iy dntn cs<*), q. e. «I.

Xll. Componetur autem prohioma sic·. Sil semicirculu.s 
ίψγ, et in diamelro ay datum punctum δ, ct oporteat oflicfn· 
probleuia. Ponalur 8 dy ·λ « ί* ,  et a 9  =  a i ,  el Λ/ t>ifa-

*| Eleiiiiii quia hitnriam secatur iu puncto >/> «I iy  in
pddem rtfclrt, propter clein. S, 6  est — tfifi := i ly  }·ζ. Spil esi 
ζγ TU dy — ύζ, et fx s= I  tf;' — I  tff, itaquo fj' =  aijx ; erg« iy y C  =  
ίύ γ ·η *  (Co).

< ! ResUtuit Iioc ΛρυΙΙηιιίί problema Sinisoiius, npuiii quanliim reli­
que, p. 13—75: "Uelis in rrcta linea Iribus punctis U Λ C iiucnin* 
i|uartuni D iiitcr {luuctn B Λ, i|unit Tiicict rcctHiiKuluni a segnienio Ι>Λ 
et datii rw\A K ad roctangalum BRC in ratione data” .

i) Vei4>B dutiia τό tf* «ι’τιϊ i;ct., quae in (iravcn rodicc addita siiiit, 
fo vertit: "Idem autem congruet, si punctum infra suniatur". ΛΙ puiu·- 
luni tf infni rcctam «y  lot-uni non tiabcre facile apparet. Restnt igilui 
iit intorpolntor siMiiicirriiluin infra esse signiticnverit. Al m· iio<· 
quidem statui |ioKse doret ttorslex p. 73.

LIBER ν π . PROPOS. 8S. 7 9 9

I L i  AB, corr. .s tO. vni M U  ABS. distinx. fo , item vs. 13 
] / A. / A,  dislinx. B.S, item vk. 12 H . «orcadd. O  Λιιηηιαμ/ηΐί a' 
llu. .\BS, A>i»ftiHniniv U . «i)f<i(iiffioi Hm auclure Co
pio «tfiopXJTos 16. /ifn.nfK ii AB, corr, ,s l*. xnjui .s, x b j h  

siue ai-c.· .\U. χ«'ι«ι ΚψΙ HfruH cmii. f/ii iiuctoro Γ » , sed lnl.i [Tareii- 
Ihesis delenda i‘sst· >idetur: vide adniit. 2 ad Latina IV t /  add. D-''
10. τό J ' xni tff't)i’ add. BS



ϊ/> (iis  J I ’ y i ,  xai τη f i i f  J A  ιαη  y.tia^m i; Α Θ ,  (  

de j r  δίχα τ^μήαΆια /.aia  tn K αι^μύον,. xai τριώ» όο- 
ί ί ε ι α ώ ρ  e t S e i i iv  ί ώ ·  Θ . /  J K  , ! ,  τίτμήο9ω  /; J K  m ta  
to H  y.ai ποηΐτω  Χύγην τον νηη _/ H J  :rQog το νηο 
ΘΗΚ taav ίσο», καί πίρΐ Μντρην το Η rjaxvxXwt·h
γΐ'/ςάφ&ω το JE Z -  λίγω ίίτι τι) J E Z  :rou i to  nqii- 
^ίίημα. .

'Ήχ9ω γαρ ί,φαπίτομένη τον ήμΐ'λνχΐίον »' Ιίί'· Htt ίσ/, 
Hjrit· ζ tfj ΒΕ. i:rei yaq ro irro ΘΗΚ luof iativ 
τψ h i o  A  H J , άνόΙογΰν ίατιν ως (  ΘΗ  ;r^0g τι]ν H J ,  Ι" 
οΰτως f- uqog tiji' ΗΚ. akV  cig μίν η ΘΗ Λρης την 
H jJ , ηϊ'τιας sa th  tit ru o & H J ;rqog to an o H J , tovr- 
tUTtv ή τών άηη H A  A .J  hieqoy/^ nqog to  a:th H J ,  t'ig 
di ή -/  nqog την H K , όντως itniv tu dig Inh  _/ JV  
:rqog το  dig vnro J F  HK, τοντΐστιν τη an o A J  nqoς την t'i 
τιΰν a/rb J H  Η Γ νηΐζοχψ  · xai ώς aqa η τών άηο HA  
A J  νηεζοχη nq6ς ta  ano H J ,  όντως iariv τη a:m  A J  
;rqoS την τών άϋ ο  J H  H I' i-.ttqox^v fijttp aqa ώς τό 
άηο A H  rtqog to άηο ΗΓ, ηΐτως το άίτο A .J  nqog την 
τών άη ο  J H  Η Γ vneqnyj^v, τοντέατιν πqnς την τών άίΐι'ιΊ» 
Γ Η  Η Ε vnsqnx^v, τοντέατιν nqiig το άηη Ε Γ ' xai ώ$ 
aqa τη ά,ιο Α Η  retqaywvnv πqoς το άηο Η Γ, όντως ν) 
άη ο A J  nqog το άηο ΓΕ. ώς di τη άηη Α Η  nqoς τ<\ 
άη ο Η Γ , ηντως iativ to  άηο ΒΕ nqog τη άηη Ε Γ ·  fSg 
aq a  το ά.το ΒΕ nqog το άηη ΕΓ, ovrtag τη άηη A J  :tquc î> 
το άη ο  Ε Γ· ϊαον aqa iativ  τίι άηο A J  τψ άηό ΗΕ, 
ι'Ιατε ϊαη iariv ί· A J  Tfj RE. xai φανβρον ίΐτι μεΐζωι 
έατιν ή ΒΕ της ΕΓ. ΐχημΐν yaq ώς την ΘΗ nqhς την 
H J ,  οί'τως τη άηη A J  ηρτις τό άηό Ε Γ ' μείζων di η 
ΘΗ τής H J ·  μειζον «ρα τό άηό A J  τηΰ άπ ό  ΕΓ, βατε'.νι

SOI) iwmnr ΣΤΝΛΠ/ΓΗν ζ.

«. VHO ~Γγα ct similiter poalhao ABS, distiti’». Co 9. tftμ^)<̂ !̂ «ι 
ή J i i  ΛΒ, rorr. .s *. 5. Tioif rav fillK  AB, c o i t . .S _ 9. I/ .I J -  
.V- ex ή J j l '  <1 . ή - /  .'iyif) iatir  AB, ta tiv  ή X .-rpii S 
U . ή i u  AB rod. Co. con·. .« Γο rfif l-ni, . t j r  AB. rfif vm  
ίύγ  Paris. iS68_S, dislinx. V 4S. ύ.ιο .Ί Π ίΚ  Λ. ilistiiix. BS 
IS. r<»i· in h  n t J  AB.S, corr. Cn in i.at. vprsionc Ϊ9 . posl «λο Kt'



liem secetur in punclo κ , et d«lis tribus rectis 90 dx λ,
seeeter idii fn pwiiMo η itn , ul fiat λ· t̂ d »  ct cirOH
centrum η .semicirculus describatur «ief; semicirculum 
StL efficere problema.

Ducatur enim fi·/ tangens .semicirculun) in puiivtn ε ; dico 
esse lie =  ad. Quoniam enim est 9·η·ψ. =  λ · ijd, per pro­
portionem ost

9r, : /;<ϊ =  k ; »;κ..
Sed e.st mnllipliramlo

Οη ; : r̂ d'̂ , id est ^rnpter ekm. i .  6
=  ar^ — : ηδΚ 

Sed est multipticuiulo
l  : ηκ =  i d y - l  : 2 δ γ ·ψ .  id est

=  «6*: dy y^*), sive prnpter tIm . i .  6 
=  αό^: ergo etiam

ar/  ̂ — «<$*: =  «d* : ηγ̂  — δη^; est igitur propler
elem. H. 12 

αδ'̂  : ι,γ'̂  — δψ  =  tt»,* ; t̂ ŷ . Sed est 
,-j,j __ (5̂ 2 =  γη2 _  ,^fϊ id est 

=  sy^: ergo etiam 
: i-ŷ  =  ed* ; Sed est 
; y/  -  : ey i" ) : ergo 

iie'̂  : £ŷ  =  ad·* : 6y :̂ itaf|ue 
,ίΐ^ =  ed·*, el ,is =  αδ.

Et apparet esse /ie >  ey. Habemus enim 9^ : >,6 =  «d  ̂ ; 
ey!*** ! ; sed csl 9tj >  /;<5; ergo etiam ad·* ^  f/·*, itacfue αδ  sin·

* Vulc supra p. 799 extr., et ibidem adiioi. *■
· ’ / Vide supra adnot. I ad p. 797.
**** Est enim, nl ox .superioribus apparet,

9η : tli = αη̂  — : fjil’
= «J* : IjyS -  Λ/-’
= nrfi ; *;·2.

add. arn fiefrn  Λ» /ni iairn tytoiifron -  .ΐ, eadem s i n i ' B S ,  di-1. ('o
H . «(IM ndd. Cn

U B E R  VH. PROPOS. 85 . SO I



S02 ΠΑΠΠΟΥ ΣΥΧΛΓβΓΗΣ Ζ.

μείζων iativ η A J  χίβ ΕΓ· πολΪΛ} aqa τί,ς Ζ Γ  μείζων 
ίατ ίν  ■ τ« αρα ξμίχυχλιον η ό ΐίΐ το προβίΐ/μά.

Αέγω όέ οτι χαι μόρον. γ£γζαφ9ω γάζ τι xai hs^ov 
j . y \ ,  xai >1χ!̂ ω έφαητομένη η ΓΜΞ. £ΐ 0η χαι το JM H

τη xivtQOv riw JM S  ημιχνχίίον tn Ο, xai έ/τεζειχϋο» /, 
Ο.ΊΙ. ί'αται άχηλοέϋ^ως tij άναλίσει τη ίιιη τών ΘΟΚ 
ιαον τψ νπο τών·Α  J O ,  οίτερ iariv ατοπον [iv γάρ tf, 
διωρισ(ΐίνη δέδειχται μεϊζον) · οι'χ αρα το J3 1 N  ί,μιχνχλιον 
.το ιεί το πρόίίλι,μα. ομοίως 0r- δείξομεν οτι ονδέ αλλο τι lu 
/τλψ  τον JE Z ·  το ,^ΕΖ αρα μόνον η οιεϊ το ιιρόβλημα.

144 "/»■« δέ χαι ίπιγνώμεν πότερον αϋτών μειζον άηοτέμ- 
ν ε ι, δείξομεν όντως, i^ si iv t j  διωρισμέν^ δέδειχται 
ελαααον το νπο τών Α  J 0  τον νπο τών ΘΟΚ, άνάλογον 
η Α  7τρ(>ς ΟΚ έλόσσονα λόγον εχει ηπερ η ΘΟ προς 0 J .  1·ι 
β λλ’ tug μέν η Α  προς ΚΟ, όντως iστiv το άπο A J  προς 
την τών ά.το J 0  01' νπεροχήν [δέδειχται γάρ), ώς δέ  ̂
ΘΟ προς 0 J ,  οΐ·τως ίατίν  r‘ τών άπο ΟΑ A J  προς το 
ά π ο  O J  ■ χαΐ τό άπό A J  αρα πρίις την τών άπό J 0  Ο ί’ 
υπεροχήν έλάασονα λόγον εχει ^περ ή τών άπό ΟΑ A J t »

* .  tifuittonirti liVMS Α, corr. BS ». r<Si ϊ'.τιϊ τ··ϊ< .T J o  ABS, 
c o rr . Co 9. ut(^m· AB, ο*η*ι·. S κοη ro ABS, rorr. V
Π . ro J C X  ante Rffft) Hu |»ro ιό J X / i  ««« Γο, ^σπ·* A, irtr> BS 

AB, .'rofOiV S {4. τώ ν . i J O  ABS, dtslinx. Ge flrnloyQ^



■ίε >  B'/. Multo igilur maior osl α0  quam , itnquc se­
micirculus de'Q problpDia (‘flieil.

Diro eliam semiiimilum όί'ζ solum effivere imiblenui. 
Describiitur enim alius xemicirculiis Aftr. Si igitur eliaiu se- 
niidrailus &μν problonta efficit, erit ad — μξ. Et sumatur 
semicirculi Sftv centrum o *  ct iungalur ομ. Krit s<'nun(lum 
analysin &o· οτι =  1 ·δο , id quod absurdum est nam in de- 
lerminala .'tectione esi deinon.str.ntum θΛ οκ >  λ -δ ο * " ] ; οΓμο 
seniiciivulus όμν non «‘fficit problema. Similiter demonslra- 
bitnus ncquo alium ullutn semicimilum praeler id effi­
cere; ergo semicirculus dii* solus problema eflicil.

Sed ul etiam cognoscamus, uter semicirculus maius lun- 
tjenlis segmentum abscindat, sio dcmoiislrabinms. Ouo*··*’”' 
m determinata serliwie i-sl deiunnstraium esse λ -do <  &o· o/.. 
per proportionem iimiiter huius libri propos. XVI osl

λ : 07. < , &o 00.
Sed, ul supm p. 799 in rectis 9η δη ηγ.) demon.slralum csl, 
fit iHultiplicunilu

1 : 0/. =  ίδγ ·1  : 2δ'/·οχ
=  αδ  ̂ : dy-yv, sivf prupter elem. i ,  β
— ed *; oy'i — do'\ el rursus muHipUmndo 

do : οδ  — 9o-od  : odK sire propter elem. 2. β 
s= «0* — ad^ : od‘̂·, ergo est

· ;  Denioiisti-al hoe Vo ducta a ύγ  pcrpendiciilari ad *.
: Hic Pappum idem Apollonii problema, qund supra p. 799, ailii. I 

uitevimus, rospcxissi* oportot. Iam vero, etsi iu demonstratione <ί Sim- 
ϋοηο reslituln i<l ipsum quod Pappus significat nnn i-omparet, taiiiei· 
idem reda iatii>ti« addi jiosse facile intellegitur. Sed ut iis Graecis 
reliquiis, quae iiunt- exstant, innitauiur, auctore Cnniniandino bn*vitiM 
rem sic deinunstreuius: Est svcunduoi t’»pp. Vli piupos. 44 Do ax >  
·ίη·ηχ, tum ex hypothesi =  λ -ό η ,  denique /. i)>/ >  /.· Jo (quiu
ΰη >  do ; ergo ffo - «t >  A ■ So.

LIBER VII. PROPOS. 85. SOS

ABS, corr. Hu te. ή . /  λλο·,· Α'Ο Co pro i, AO .tg jf  . /  17. itnli 
JO  01' Co pro t<n6 .IH Ol' IS. «n i O A J m /i; ιό »:io O J  
ABS, corr. ('« 19. ii,i· ιώι· a :t i  0 .1  J I '  tip tmi· ti.io οά iy  II 
Paris. i3 i#  V, 70 riii· ά;ιό ad dy  S



ν.-τίζοχη ίτρος τό ihro Ο Ί. καί .ται /β .ιρός ;r0vta , 
i-ittv to -κίϊΑ; T<r H!', jisvio·»'*· s/ir ί;.τίρ tt>
ά;ιό .τρίις riov ajt0 ΙΌ O J  ν;ΐ{ροχή», τηντέητι» 
,τρός τό α;η) l\U · τό αρα άηό A J  ηρος τό «/το ΓΜ  
ίλ«σ<ιοι·« 1(1·/ον i'xti ηπΐρ τό από χ ΐΟ ί{ρ·>ς τό άίΐό ΟΓ, ■’> 
τοντέατιν τό α.ιό ΒΜ  ΐΐρός τό άηό Ί ΙΓ · μεΐζιον αρα ia th  
»; Ξ.1ί τ^δ .4 J .

^Ομοίως δί: δεΐξαμίν οτι Λ«ί jrdawi «ί μίταξύ  τών Α  
/1 ΟΓ^μεύον γινόμεναι ίν^ εΐαι μίίζονές tiaiv της A J ,  βί 
di' μεταξύ τών R Γ  ίλάασονες. εάν γάρ :τόλιν '/ράψωμενία 
>\μιν.ν·λλιον τό J I I P ,  κ«ί έφαπιομένη αχθ·β ξ· Σ ΙΙΓ , nai

SO» ΠΛΠΙΙΠΪ νΤΝ’ΛΓϋΠΙΪ Ζ.

\ \ ·' 
,ΝΛ

/ ί  / / ’ ■'  ..'■', 
ff· κ  ό ο ηχχ l~ X H γ

τά α ν τά  τοις πρύτερον xataaxevuod·^, τό μέν χίντρον εαται 
τον . j n P  fjim »?Jov τό Τ  Ιττ'ι τά ?τερα μέρη τον Η · h· 
de τη διωριαμένη μεΐζον εαται τό νπό ΘΗΚ τον νπό 
Θ Τ Κ , χ«! χατά τά  αί'τά μεΐζω» εαται πάλιν η A J  iri;gl·· 
JSiZ, ω ατε τά μεν εγγιατα τον Α τάς εψαητομένας εχοντα 
μεΐζω  ποιεί τής A J ,  τά  δέ άπώτΐρον ΐΐάασω .

Jv v a to v  αρα ίατιν  γράιΙ'αι διά τον ά  ημιχνχλια, h a  
ή έφατττομένη Ιχάατον αντών ηροαεχβαλλομένη ίπ ι την τον 
μείζονος ήμιχνχλι'ον πβριφβρειβν την μεταξν της άιρής χαί i» 
τής τοΰ  μεΐζονος ήμιχνχλΐον πίριφίρίίας ιαην ποι^ τή A J ,  
χαί η άλ ιν  μεΐζω χαί ίλάσαιο.

I .  3. tovtiatit· Τύ ή.τό J O  ηρος ιό άηό  ΟΓ ndd. Hu i. uti- 
Sara toy or  #/f« add. el ή'^ίρ prn o»s cnrr. Cn V. tA «p» — ή.-»ό Γ.λ( 
nm. G e  'quae cnniectur» ut aliqua ratinnP probaretur, supra nittra



α<ϊ- : Ογ- — ίο- <  uu- — ad- : o6-~ el ΛαιηηιΛ
<  oo'·* . ογ'- :

»·ι·μο, quiil «‘St n;'·* - -  6u^ =  o;·'·* ~  ««* =  μγ-, (‘f  . propler 
Iriiuiyiiltiriim (ι'ξγ ομγ un- : ηγ'ί =  ξμ'̂  : μγ-, 

his igitur xuhstitiilis est
o i*  ; μγ- <  ξμ- : μ γ -: eruo 
« ί  <  ξμ, siro ίμ  >  αδ.

Siiniltlei' (li>ninnslt-iil)in)u.s nmnin i,an»i‘iilium »(·μιιιΐΊΐΙί>. 
qune rirruiitf'i‘renlitii· a jy  inler « J  ocouiTuiil, inniorii ess«‘ 
qiiani ud, omnia iiuleiii, inler ,i γ, iniiim-i). Kteiiiiii si
rursus ileseribiiHius seiiiicirculuni ό.ιρ mniurem quum δεζ. ι·Ι 
laii^eiUeni a,rγ  (hicaimi!:, (‘;t(ienu]Uo <{uae suprn cnnslruaiaus. 
cenlrum r  semit-irculi δ,ιρ  eril ullia i, m ifnim  semirii-ruli διζ. 
Seii, ul in (ΙεΙ^Ί'ΐηίηαΙη siTtiuuf vxl ili‘miiustrutum- . erit 

Ά ΐ f / . ,  el einlen» ntlione rursus eril a d y -a r t :  
ilaque umuinu .lemirireuH. ({ui lanpenles propicires ad punc­
tum u linbenl, segmenta maiora quatn α δ  facitinl. (|ui nutent 
remotiores, minora.

Possunt igitur per δ  semicirculi ita descritii, ut recla, 
quae quemque eorum tangit, producta aii innioris scmicirculi 
circumfcrentian) vel segmentum inler eonlacluni et maiorem 
setnicirculum aequale faciat rociae αδ, vol rursus seμmenta 
maiora, vel minoinh

t ; Graeca t iiu iii noos ittirta  secundum Euclid. elei». 5, 42 signi­
ficant summam τώι' >,)·οι·μίΐ'ων, id esi «·)- +  uo- — =  «o^, a«l 
summam τών 4;rouirt>i·, iit csl oj·'- — Jo* +  oit- =  oy’*, Facile autcni 
ex Euclidis propositione, quam modo ciinvinius. efllcl potuit, si sit 
α ·. 6 5  <· ; d, esse a - .h % a  +■ i· ; fc +  d . quod in n>ctis f|uidero lineis 
supra demonstravit Pappus libri VII prnpos. 8 .

* ; Vide adnot. ·*  ad p. H08.

LIBER VII. ι>ηϋΡο». sr>. BU5

arpif n « 'm »' m art oel. scrijda esse o p o r tu it__ 5. τό «jto ΑΘ ^ρης
TO « n i Θ Γ  A 'B , rh airo A<  ̂ π φ ς  rd ano 0 Γ  A per rasuram S 
6 . μΰζον A, corr. BS 8 . 9 . των ~Mi A, dislinx. BS 40. τώι· ΊΠ·: 
i)M9ttovfi .\,BS , corr. Γο 43. ro vno J I I P  tiuixvxhor  AB.S, corr. 
iV> in Lai. versione H. 15 r<> in o  A .1 T  rof ί'.κί O Tk  ABS, ιΌπ·. 
Cu 45. Jf«) add. Hu 47. «ii'»or A, μί(ζο)·€ί B.S, corr. Hu rr%- 
-U  Co pro τΙμ· .1 .!  ϊο. Jtniiif ffiuttv el 41. .τί«/ι/>(»ί«ΐ add. Hu 
auctore Co 40. 14. liji· μ ίταξ ΐ·  —  tjuixt-xUm' S, mn. A·. t>}( μ ι-  
f«{i' — ήμιχιχΧίιιι lll mnrp. B 4*. iXiiamov AU. corr, .S



Ei$ to !&',
Ι-ΙΓ» ιγ . Έατω .τάλιν ιά  ημιχν/,λια, fuLvj»  ό ’ ι' τι^ 

ry.y xai zij . - I J  ϊαη χεΐαΟω  ̂ ΙΉ , -/.αϊ διαχΟίΐσης τί·; 
ΗΗΖ ά.ιΐι %οΐ· Η  #,τ’ αίτι]¥ χά& ίίος !'χΟω η Η & , /.αι 
.iQoaavajitTtkijQuodM ο Α Η Γ χίχλος, y.ai ί/..^φ.ι[α9ω ή ϋΖ:, 
tTti th  K' οτι lar- f.ativ »' ΒΘ τΐ̂  ΕΚ.

Εϊλήφ9ω το χΐν- 
τρορ τον Α Β Γ  χνχλοι 
τύ xai «/ro tor 
i;ri την ΒΚ  χόΟίτοςίκ 
ηχ9θί η ^/.11· ίση είρη 
ia iip  η :Uff τά  37Λ. 
i:rei ονν ϊση ίστιν  »' 
μέν Α Α  τϊ} Α Γ , η δΐ 
A J  Tfj Η Γ, λοι.τη αρ« Ι 'ι 
η J A  λοίηη Tfi ΑΗ  
ίστιν  ϊση. χαί tion

......... .....■ '"  TQtlg παράλληλοι οι
Α Ε Α .Ή Η Θ  Ϊηη^ρα 

xai η ΙΐΉ Tjj ΜΘ. fjn iv δί χαι Ηλη »; ΒΜ ιΐλ»} r/j Mh -jn 
ΐοη · ?.oi:rî  (ίρα ή ΒΕ Xm.tij r/} ΘΑ’ ίστιν ϊση. <[ανίρ'ΐν οίν

■ ο ΐί -/.αι ι] ΒΘ rfj Ε Κ , ίΐ:ΐίρ·. ~

Πρόιίλημα tig το α ϊτό .

ί40 1 0 . Ήμιχνχλίον ortog τον Α Β Γ , y.iii σημΰον τον J .  
'/ράψαι ί.τΐ της Α Γ  διά  τον J  ijuxr/.Xtov, }Ί·«, ίάν ΐ((-ΐ. 
α .η ομ ίνη  axitfj η Ζ Β , ϊαη Ι  η A .J  tf, '/.Β.

1'f/ovtTM. f.rei orv ϊση fOriv ί; A J  τϊ] ΖΒ, ϊσον χηι 
το  a.rti A J  τψ άπ ο  Ζ Β , tovriati τψ ιίτο Α Ζ Γ . ίά> 
ίίρα  τψ  ό,Ύο A J  ϊσον ,ταρά τί̂ ν Α Γ  παραβάλωμεν ίλλίϊ- 
.Ίον τίτραγώνψ, cug τη 1·;ιο Α Ζ Γ , /.αι ά·/άγΜ ορΟΐ ν̂ rh··"

!S«« ΠΑΠΙΙπΥ ΪΪΝΛΙϋΓΙΙΧ /.

i .  ty' aUil. V αίΚ ων  f)‘i η S, μί^ίζοια ΛΒ 3. 4. // / . '/  
Co. τή-i fu ih  AltS. ίϊίχ V r»tl, Γο Γ>. r<i l i f  \Π>
rorr. (o  S. ι ο ί  J i l f ' X -  in nisura \K  <0. t o  j  x t t )  a : t n  ί«Γ· t  

rtiir i l k  ΛΒ. corr. S 11. ηχί̂ Μ i/ .-/.l/ Λ, curr. BS 15. ϊβ. iwu



in piOtilom» uiidcvicpsiintioi.

ΧΙΠ. Sint ruisus somicimili (ΐβγ d ii', et αδ  >  y !, j*l ·*"·(' 
|)onatui’ Ytj =  αδ, et eluctA huic perpendicularis a punclo ‘‘ 

ducatur el compleatur drouius u fy , producaturquo 
ad punelurn jt m cirnimfrreiitia cim iU : dico osse *= «z.

Sumaiar circuli αβγ  centrum A, ab eotjut* reclae ,i/. per­
pendicularis ducatur λ μ : est igilur proplni· elem. 3. ·> βμ «= 
μ·λ. lam quia est a l  =  λγ, el αδ  =  »̂ γ, reliqua igitur δλ 
reliquae λ»; aequalis est. Sunlque tres parallelae δε λμ »^9: 
est igilur «/« == μ&. Sed erat βμ =  μ /. ; ergo eliam reliqua 

reliquae ihi aequalis est. Apparet igitur esse βί/· =  ex, 
q. e. d.

Problema in idem.

XIV. Si sit semicirculus αβγ, et punclum δ, describatur Pro|i. 
in diametro ay per punclum δ  semieirciilus ita, ut, si lan- 
gens 'ζβ ducatur, sit aS  == ζβ*].

Factum sit. Iam
— ..- (|uia esl αδ  s= ζβ,

, X  J  ‘'S* etiam

κ  - ,* .. ..

I.IBKR VII. PRUPOS. 86. H7. i>07

/ \  igitur ad rec­
tam αγ  quadrato 

ab ed at^quale 
/f- ~ Λ y  rectangulum defi­

ciens ({uadrato,
veluler-1'y, applicaverimus' , ct per|iendicularem ζ β  duxeri-

*) .Secinxium llo is lfiu m  p. S t problemn .'iic niOuralius conslituen- 
4lum c s l : .Semicirculo ii,·)}· r t  bnsi u y  posilinno datis, ilatuquo punclo <) 
inter «  e l dati sem icirculi cen tru m » , sem icircu lu s i».;· ila ilesciibatur, 
ul ducta lan^tente C,i ac(|ualcs sint ζ^'κϋ. K tco n f. «dnol. ail p. 7ϋ(>, 4 0. 

1) lil e s l, positii Cy =  .r. sl fecoriiDUS «■y — .«·) λ  =  n<J-.

k A A  AB C(ul. <11, curr. S ('« i i .  jiost Tj /'.'A a<i<l i'nij tat(t lii·
H . li'  add. V i5. ie . iai) ψ I/ 1.1 ante AVr — ly /'tt scriplii 'iinl 
in ABS, transposuit Hu iS. tofi inji  ΑΠΡ, »»i r/Viui· H« SH. :iuiu.- 
/•kiilauiv S. ααΐΜ,^ιΙω Hu



ΖΒ, Aai i.ri η%· .'JZ ί,μιτκνίίΐιαν yqaitm τό ./Ε Ζ , ίφ ά.ιτί-  
*«#. y ΗΖ κα£ ίιμίΜνχλίον^ χαΐ nitat ϊβη tm to
0s y in ra i, o.nitap η A J  ilaaatuy >) η ί;μ ίααα  *i*g AV.

Ενρημίνον δί· τούτον, iav dta tov J  Vte^a ημιτιΰχΧινι 
γρΰιί-ω, ώς ta  J H G  J K A ,  *a i ίφα.·ξτιψίναί «χ^ώοιν o ls  
fttJW A S , ta tat η μίν ί-iHl μείζων tijg A .t, &i A S  
ikaaaon. \i/rei γάρ !■ A J  ri‘ff J V  ϋ.άσαων ia tiv ,  »} Θ.1/ 
αρα ΐ'σται μ ΐίαξν  ztSv J  V. i /t i  μέν οίν tu Z ov ireael- 
ta i, im i  ανμ^ι[ηεται ia»,v ylveaitat r iv  A J  tfj Zl\ ο,τερ 
ato.iov , μειαξν δέ τών V Z .tokkii} μάλλον ονκ εατιν, 1<ι 
i/rti .τάλιν βνμβαι’νει ίλάσσονα ΐΐναι t iv  A J  r/)g ZV,
ll.rsQ ato;rnv tattv γάρ m i μtίZt<̂ v, iJg iv ri5 ΐξ  άρχζς 
ί'.ηίκΐΐται .ιροβλι^ματι ■ iatat αρα  μ ΐΐαξί- τών Ζ  J  ti» &, 
μίΤζον δε tll ί-.rd Α Θ Γ , tnvtfativ to  ά ,ιό  ΜΘ, τον hro  
Α Ζ ν, tovtiativ  τον ά-τό Z/J· μεϊζον αρα  καί τον ά.ιιιΐ:> 
A .J , ώστε μείζων ι] Θ .ΐί tijg A J .  ly δε ΛΝ μεταξν τών 
Γ  Ζ. ifTtidi, ελαασόν iattv to νιτό Α Α Γ  τον άπό A J  
(i/rti xai τό ί·;τό Α Ζ Γ ) ,  ελαααον αρα  v.ai τό ά.τό A S  
«00 β-ηϊ A J ,  ωστε ίλάσσων iativ  η Α Ν  της A J .  όμοίως 
καί sraaai. α ί  im  tavtfj tug /τρος τό Γ  >]γμέναι εν9εΐαι.] Ί» 
xai ·κα9όί.ου προαιόντων μίν τών ημικνχλίίον τψ V αημεΙψ 
ή ίφαπτομένη ίλόασων iariv νης A J ,  άττοχωροιντιον δε 
ά«ί μ είζω ν διψατόν αρα iativ iiri tf,g Α Γ , μένοντας τοΐ 
J ,  ημικύκλια γράφαι, Ϊνα ιηε μ ίν  οί ίφαητόμεναι αϊτών 
ισαι ώαιν zfj A J ,  o t i  δ ί  μεΐζονες, ό τ ι δ ί  ίλάσαονες. η

iiOS ΠΑΙΙΙΙπν m A i urus ζ .

I. tt/iiiptrni Hu 3. }  η S, i, λ , η Β, ζ η η Oe, J  tj.ifii ή Hu 
/. i a t i  γαρ —  SO. ei9ettii] liaec iam Commnndino suspecta fucrunl 
eademqur ab'HorsIeio p. 85 ut ''fuce clariora" omissa; siue dnliio sunl 
et interpolata ct praeterea scripturae vitiis corrupta; nos in Graeco 
contextu codicis notas servavimus, in Latina autem versione probabiles 
emendationes posuimus 7. ή d J  τη ι J C  coni. Hu 8 . μιταξύ 
τΰν j r  A, distinx. BS trrd  jwir AB, corr. S 9. fiti 
Α·'Β), corr. S A J  rjj ίΤΛ’] τ̂ »’ « Γ  r j  ΧΓ Co, την «.·/ r j  JX
Hu to. rcSf ry. A. distinx. BS, ilem vs. »6 . 17 1 1 . οιτί- 
pfttff* av Hu l l .  IS. fli-ui τής H J τ ψ  JX , Sne(t Hu 13. πρ«- 
iUij.Virt» Hu reir X t .\. distinx. B.< 14. r« «λο  Λ/Η ABS, ciirr.



LIB E R  VU. PROPOS. 87. 809

mus, el siipiT όζ semicirculum δβζ  dc.scripseritnus, recla -r,i 
eV httne setuiciKculum tanget et r« i^ e  ύ0 ae«}uatis cui. Uoe 
aulem fit, si ad minor sil quam dimidia ay.

Hoc igitur inventn, .si per ό  alios seinicircutos, vclul 
minore quam όζ dinmeirn, el ίκλ  luaiure quum dl diametro, 
describatnus, el tangentes 3μ  Αν ducantur, eril >  α ί >  ί.ν.

[Quoniam enim esl 
ίβ·<ί^,ι·θθΙ«θ·μ 
igilur inter puncta 
δ et y cadet. Iam 
in punctum ζ non 
cadet; sic enim 

essel ϋ·δ e  i J ,  
quod absurdum 

esl. At inter puno  ̂
la f  el y multo

minus cadere potest, sic onim lesset δ ζ < ,δ & ,  quod alisur- 
dum esl (est enim i l '  >  03·, ul initio suppositum est). Erit 
igilur punctum & inlor δ  et “. Esl autem propter huim 
libri kmma XIV α9··&γ >  αζ  · ζγ, id est >  ζ/ϊ!*. El est 
ζβ  ̂ =3 αί*; ei^o etiam 9μ  >  α δ . Sed rocla Αν est inler 
puncta 1* et γ. Quoniam igilur esl aA>Ay <  οΓ·1^, estque 
«A· Ay =  Av*, et ol' · ζγ =  =  « i* ,  ergo esl Av* <  « i* , 
itaque Av <  ad. Similiter etiam omnes tangentes, quae 
praeterea versus punctum γ ducuntur, minores sunt qmm 
α ί.]  Et omnino, prout semicirculi puncto γ appropinquant, 
tangens minor fit quam α δ ,  el prout recedunt, semper ma­
ior. Possunt igilur in diametro α γ ,  manente punclo i ,  se­
micirculi ita describi, ut modo tangentes aequales sini rectae 
αδ, modo eAdem maiores, modo minores.

Ge niiotore Γο Ιβ. , ί ,ν  ailil. Co 18. Haamur A, corr. B.s 
»9. ή -liiV Co pro I/.-/.V Ϊ0 . Avi rnvti) vcl l.ym a Hu pro l .ii  tc'< 
προς τψ γ BS ηγμίναι Hu pro μ ίρη  ϊ ί .  i/ liiu .iiou im  Hu pru 
ol' tff a tfttta i iS . 34, tn i fih' τήί .·ί/'<Τ·ά tof J  AR.*!, corr. Hu
H . ήμιχι'χλιοί' AS, ήμιχι·χΙίοι· B, corr. Ge al A> vx il 

PappuM 11. ,52



Eig m  ·Λα.

%10 ΠΛΠηΟΪ ΧϊΝΛΓΩΠΙΣ Ζ.

147 ts'. 'Έατω ημιχίχΚιατά A B I'  J E Z ,  tfj F J  ϊαη xeiaSio 
Sj J H ,  z«« diux9siatfS tî g X B  i.r' αντην /.a9ttog ηχϋω
// f i r t  Ynk^ i m c t i i  ». £>iii rin λΓ P1; ΗΘ- ott ϊαη im iv  ζ Blt ifj KE. 

S-

Είλι]ψ9·ω το 'Aevtqnv tov Α Β Γ  tjfnxvTtliot' ro J ,  χαι'α 
άίτίι τοΰ A  h t i  tijv BZ xa^etog ηγβω η AM · ϊαη αρα  
ίατιν ij ΒΜ  τη ΜΚ. i;ret ϊαη ίατιν >] μίν ΗΑ  τ/} 
F J ,  ί· δέ Α Α  tf) Α Γ , ολη αρα  ί· Η Α  «λ»; tf, A J  «σι, 
lativ. ·ΛαΙ tlaiP (ρέίς παράλληλοι βί ΗΘ Α Μ  J E  ϊαη 
αρα ίατίν  και η Θ.Τί tg ΜΕ. wv ι* Β .Ίί tfi ΜΚ iariv i» 
Teij· λοιπί) αρα  ζ ΘΒ tfj ΚΕ ϊ'βΐ} ίατίν, οη ΐρ : ~

Φανερόν δέ Htt Mti Sj ΘΚ  *g ΒΕ ϊαη ίατίν.
14*» ι-'. Τών α ϊτώ ν  οντων ίφ απτέα9ια  ή ΒΖ χατά to Β· 

οτι πάλιν ϊαη ia tiv  S; ΘΒ tjj ΒΕ.
Εΐλήφ&(ύ γάρ πάλι» το ■/.4ντρον τον Α Β Γ  ζμιχυχλίοι' U> 

το Κ ,  χαι άπο  t o t  Κ ίπ ι tit Β  ί;τεζινχ9ω ί] ΚΒ· xa9e- 
tog apa iativ  in )  τι̂ ν BZ. ^πεί ονν ίν τρισιν παραλλή- 
λοις ta lg  ΗΘ Β Κ  J E  ϊαη ίστιν  ζ ΗΚ rfj K J ,  ϊση αρα 
ίατιν χαι »; ΘΒ tfj ΒΒ, ϋπερ: ~

Eig τΐ) κ/. 2μ

iV· 'Έστω τά  ημιχνχλια r a  A R I' .JE Z , xai tfj F J  
ϊση χείσ9ω  (  A H , - âi διαχ9εΐσης τής ΕΘ i.r' α ίτ ψ  κ«- 
9stag >'χ9ω η ΗΘ' οτι ϊση ίστιν ι] ΘΒ rf} K J .

i .  It' aiJd. V __ T« AHVJ ifX  A, ilisliiis- BS fi. #,t) t I/i' /»“/
A* Co, in i T<Si· iJ; BS M. λοι.ιϊί (>e anoinrp (."» (ΐι·ο loinor 
li . Φανίούν —  inrfi· in ΑΒ.*> anU' n.irn inseria lraii<s|in«uil Hu



In problema vicesimum primum.

XV. Sini semicircuH αβγ δβζ; |H>natur α η ο α γ δ ,  et, Ρ«>ι>. 
ilucti rectd ζ£χβ3, buic perpendicularis duealur η9·, dico 
esse £= xe.

Sumatur semicircuU αβγ centrum λ, ab eoque rectae βζ 
pei^peodicularis duealur λμ; est igilur propler eiem. H. -'i 
βμ  =  μχ. Sed quoniam est ηα s=s γδ, el αλ s» Ay, etiani tola 
)jl (oti ίδ  aequalis est. Suntque tres pnratlclae η& λμ δε : 
est igilur 9μ  a  με. Hinc subtrahantur aequales βρι μ χ ;

’ restat igitur 9 β  ae κ«, q. e. d.
Apparet esse etiam «  β (.
XVI. Iisdem suppositis recla ζεβ9  tanpl semidrculum Ρπιρ. 

αβγ  ίη puncto β ;  dieo rursus psse &β =  βε.

I.IKIiR VII. PROFOS 8S. 89. 90. 8 1 1

Jf a  X y  a

Sumatur enim rursus semicirculi αβγ centrum x, ab eo­
que ad β iungatur β̂\ haec igitur perpendicularis esl rectae 
βζ. lam quia in Iribus parallelis x/i ie  est jjx =  x i,  esl 
igitur eliam &β =  βε, q. e. d.

Tn problema vicesimum tertium.

XVII. Sint semicirculi αβγ δεζ , cl ponatur at; =  γδ, Prop. 
el, ductA roclA εδχβδ·. huic perpendicularis ducatur η9·: dico 
eSse ^ β  s= » i.

l i .  adil. BS 1 « .  »/ i : n  τ ζ ι  U l: Λ. il f ?  T ij f »  BS. ή  ί β  r y  β »  V®,
corr. Γο 17. «p« adil. Hu «iiolori* Γο __ 1̂8. ιη κ  H H H K Jf. A,
(llslinx. B.S S l .  «i' ailil. V t «  A i t v . 1  E / .  Λ, distinx. BS___
τψ ΓΖ  .4B. rorr, S ai. /.7 ' ηντ^ς ABS. corr. Ge 83. 15 (4K ri/i 
k r .  .VBS. w r .  Γο

5 2 *



Ηϊλι]φ9ω to  τοΰ Α Β Γ  ί^μιχν-Λίου χίντρον το Α ,  w i  
ϊίάθ·ετί>$ f; ΑΨΙ^ ίση Sqet fmeiv η ΗΜ τ// W *. l /n i  ϊαη

SI2 ΙΙΛΙΙΠΠΪ £ΐ'ΝΑΓϋΠ1£ Ζ.

δ

\

/ / / ' ' - ν *
JL·._____ _________ ______ _____________________ b

V Λ λ Γ " \  /]
\ '  ■■'

totiv η μίν Η Α  tij V J, η Α Λ  τή Α Ι\  ολη αρα  ζ· 
Η Α  ολί} τη A J  έστιν ϊση. κβΐ εΙσΙν τρ ίϊς  π^αράλληλοι 
α'ί ΗΘ ΑΜ Ε Ζ ' ϊση αρα ia tiv  /at η Θ.ΤΊ tij M J·  ων'' 
ή ΒΜ tfj Μ Κ ιση- λοιπη αρα  η ΘΒ λοαιη  τη K J  ίσιίν  
ίση [ζβΐ' Ιφά,ττηται, φ ανερόν  ξ /ά ρ  ά.το tov χίντρον 
ίπιζενχ^εΊσα i . i i  την άψήν], υ:τ$ρ : —

E»S to  κό'.

Ιϋ» ir/. 'Έστω δνο ημιχνχλια d e  τά  Α Β Γ  JE Z ,  χαί ίστωΐ» 
?cnj η A J  tfj Α Γ , χαι διηχ9ω η Z B ' οτι ylvttat ϊση xai 
fj ΒΕ  τή EH.

'Έστιν d i  φ ανερόν iav γάρ ίηιζενχΘ-ή ξ J E ,  γίνεται 
ορ&η η ίπη  ./ Είί γωνία δ ιά  το h> ^ιμιχυχλίψ είναι, xai 
εστιν από τον χίντρον εν ξμιχνχλίφ τφ Α Β Γ  ξ J E '  ί'σι, I'' 
αρα ίστιν η ΒΕ  τή ΕΗ, οπερ: ~

Eig το χε'.

ίΓ)Ι ιί>'. Των αντών υντων εστω μείζων η Α Α  τής ΑΓ, 
χαι τή Α Γ ϊαη χείαΘω η Α Η , χαί χάθ-ετος in i την ΒΖ η 
ΗΘ' οτι ϊύη εστιν η ΒΘ τή ΕΚ . 2'*

Έττει μείζων iariv ή A J  τής Α Γ , τη αρα ν,έντρον τον

S. τι/· Γ/.Η η ύ ί  ΑΒ, ry γζ ί  δ ί  Pod. Γο, (Όγ γ . S Ι'η 4. τηι 
ΑΧ latii· ΑΒ eod. (Vi, corr. S Co 3. τψ  M K m· AB-S, corr. < »



Sumatur semicirculi αβγ centrum A, et duealur Χμ per- 
pendicutaris reciue ji/.; csl igilur propter ekm. 3 /ίμ =  
μχ. Quoniain esl ηα =  γ0, el αλ =  iy ,  tola igitur η ΐ  toti 
Χδ aequalis est. Suntque tres parallelae Χμ £^; est igi­
tur 9 μ = :μ δ “,. Hinc subtrahantur aequales βμ μχ: restat 
igitur 9 β  =  χδ, q. e. d.

[Apparet, si recla (0β& semicircu/um αβγ tangat, simi­
liter atque in lemm. .\Vi esse &β =  βδ.\

In probleina viccstmum quartum.

XVIII. Sint duo semicirculi αβγ δβζ, sitque β ί  =  δγ, P'"p· 
et duealur recla ζψβ\ dico osse βε — εη.

At vero manifestum 
, e s t; etenim si iungatur i£,

A :''  >  ' angulus i e j ,  ut in semi-

MBER VII. PROPOS. 9 ( . 91. S13

I ..: ___/=
a  ........ . d  ' γ

circulo, rectus est. El a 
centro semicirculi αβγ  duo- 
la est ic  perpendicularis 
rectae βη elem. 3 ,3 ] :  ei^o 
ost βε =  εη, q. e. d.

In problema vicesimum quintum.

XIX. Iisdem suppositis sit a d  >  δγ, et ponatur αη =  δγ, Ρ<·*Φ· 
ducaturque recta ζχεβ, et ei pcrpcndicularis η9: dico e.sse ®* 
β »  =  ex.

Quoniam est e i  >  δγ, centrum igitur semicirculi αβγ

*1 Supervacanea denionstrntionc hic iilituf scriptor; iiam «ociuie- 
scere debebat in duabus parallelis η» Χμ.

il) Lat. versione^ 6 . iotnii' «p« ή lo ia iv  AB, c o it .  V cod. Co 
Ιοιηή Spa ή β»  /oinij S τψ  A' Λ', τξι K K  ta rh - A -BS.

««rr. Co 7 . 8 .  χή>· —  dei. Γ ο  1 0 . f>/' add. V ri< .-tlirj 
EZ  A,^istinx. B S  ised B  pro τή habet τό) 14. vno J fC r  ABV, 
>; ϊ·ηο Sy Peri». Ϊ 3 Β 8  S ,  corr. Co ή ilJK  A B . rorr. S  18. t»'
add. V



Α Β Γ  ημιχνκλίον tari μεταξύ τών Λ  J ,  eatw to  Α , και 
/ieiii' η Α Μ ’ ΐαη α ρ α  tativ  η Β Μ  tf, Μ Κ. h it i

■■■ ■ ' X
/ / \

L  ____' .. .....3____
U tj λ  ιί 'y  »

δέ ϊση έστιν η μέν Α Η  tfj Α Γ , ή όέ Α Α  tf/ Α Γ , λοιηή 
αρα η Η Α  Xotcfi i j  A J  ϊαη ίστίν. * a i  eiai» tQeig ηαρ- 
άλληλσι «ΐ ΗΘ Α^ί J E ·  ΐαη αρα '/.αί η θ .ΐ ί  tfi ΜΕ. ην'α 
όέ xai ολη ή ΒΜ ΐΐλ(} τ^ Μ Κ  ίση · λοιηη αρα η ΒΘ hunf, 
τη Ε Κ  έστίν ΐαη, οηβρ ■. ~

Έι$ το χς'.
152 λ . ’Έατω η A J  έλάααων rijs J r ,  xai τ// A J  ίση 

xeia^a η Γ Η , χαϊ ‘λά&ετος η ΗΘ· Ητι ϊαη έστιν η ΒΕ\» 
τα ΚΘ.

'E/tsi γάρ ίλάααων έστιν η A J  της J r ,  tov Α Β Γ  
ημιχνχλίον τό χέντρον έστί μεταξύ τών J  Η. έστω τύ 
Α ,  xai άπο τοΰ Α  έ ;ύ  την Ζ Β  χά&ετος ηχ^ο ή Α Μ ·  
ϊαη αρα  έατιν ή ΒΜ τη Μ Κ. i/r«i δέ ΐαη έατιν η A JM  
tfi ΓΗ , ή 8έ ΑΛ τη ΛΓ, λοιπή αρ« ή ΔΛ λοικη ΛΗ ΐυη 
έατίν. χαι sialv τρεις παράλληλοι «ί J E  Α Μ  ΗΘ· ΐαη 
αρα iariv xai ή ΕΜ τη ΜΘ. εατιν δέ χαι ολη η ΒΜ 
ολη τη Μ Κ ΐση· λοιπή αρα  η ΒΕ λοιπή ιη ΚΘ έατίν ϊαη. 
οπερ: 2·»

Ε ίς to  xik'.

153 χα'. Ύΐντων δνο ημιχνχλι'ων τών Α Β Γ  JE Z , χαι μεί- 
ζονος οναης τής A J  της J F ,  έάν τη J r  ϊαη τε&·η f, Α Η ,

814 ΠΑίΙΠυϊ ΧΪΝΑΓΟΓΗΧ Ζ.

t. ta r i  A*BS tiSv A J  ω τό . i  A, tii» nit tr  i i  /. B, tiSi' «t 5 
i»c tii X S. corr. Hh i. iotitji add. V' τψ  A J  (o>i AB, corr. S 
J. a i H H JT i  J f :  Λ, distin*. BS 9, * ' «.fil, BS l i . itis i  J  ΛΒ.



esl inler «  el i .  SU λ, rursusque rectae ,i'C perpendicularis 
duealur A/i f est ifiUur, ut supra, βμ ■==> μ*. ■ Sed ()Uoniatu 
esl ati =  δγ, ct αλ  =  l·/, per subtractionrni igitur restal rjX 
s= kS. Suntque tres prallelac r̂ 9 Ift ie ;  esl igitur etiani 
Θ̂ μ =  μ ΐ. Sed erat βμ s= μνι; ergo per subtractionem restat 
β9̂  is  f* , q. e. d.

In probicnta vicesimum scxlum.

XX. Sit α ό  <  δγ, et ηγ ^  αδ , el pcrpendicularis Ρι·ορ. 
reclae βζ: dico esse βε =  &x.

1.IBER VII. PROPOS. 93 . S15
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Quoniam enim esl α δ  <  δγ. cciitrutn semicirculi αβγ 
est inler δ  c l i/. Sit λ, ab coque rectae βζ  perpendicularis 
ducatur λμ : csl igilur, ul supra, βμ =  jux. Sed quoniam 
est «5 a= ηγ, el a l  «  Ιγ, per subtractionem igitur restal δ ΐ  
=  λη. Sunlque tres parallelae δε λμ esl igitur εμ — 
μ 9 . Sed cral βμ s= μχ; eq;o per subti-actionem restal βε 
=  Λ(, q. C. d.

tn prohlcni» umletnoo.siuium {lide pruptts. Oi,.

XXI. Si sint duo semicirculi αβγ δεζ, el α δ  >  d;·, ac

corr. S 13. i a t i  isic; ABS twi’ J l l  A. ilistiniL. BS M i
ABcod. Cu, Coit. S ('o 16. 17. i; ift - fnij int/i· ad«J. ('« 17. it- 
eli' add. Hu 18. oAi/ ή KM AB cod. Γο, corr. .S Ci> i*l — p. 8 )8 , 7. 
"in Graecis codicilius .s(<((uuntur duo lenuimin, <j»ae cum nihil niiud con- 
(incant, nisi quod in duobus pniccodeniibus donutusslralur, supcrvaeanca 
visa sunl, quare nos ca consulto omisimqs'' Γο 8 ϊ .  xn' add, BS 
M. fflt . 4 J  *ήι J r  ABS Ge, corr. V titv τι, tly BS, om. A', i«i- ji/ 
J  f  super versum add. A’



■/.ai όιαχ9ΐΐαης τής ΖΒ i n ’ αίτην %ά3ειος άχθή >; ΗΘ, 
m t ϊση ia tiv  rf ΘΒ τϊ} ΚΕ.

816 ΠΑΠΠΟΪ svN A ranix ζ .

ΕϊλήφΟω to /.ivtQOv tov Α Β Γ  ημίλνχλΐσν to  .4 , xai 
άπη τοΰ in i tr,» ΒΖ  m&stog ή Α Μ · lijij aqa
έστίν η ΒΜ tij ΜΚ. ί/τεί de ιση ίατιν η μέν Α Α  
Α Γ , η όέ Α Η  tij Α Γ , λοιπη αρα η Η Α  λοΐ7τη τη Α Α  
έστιν ϊση. xai eiaiv τρεις παράλληλοι αΐ ΗΘ ΑΜ  ΑΒ· 
ϊση αρα iativ  η ΘΜ τη ΜΕ. ών if ΒΜ τη 31Κ έστιν 
ϊση· λοΐ7ΐη αρα η ΘΒ λοιπη τη ΚΕ έατίν ϊση, oneq: ~  

Φανερτ/ν ώς xai ή ΘΚ τη ΒΕ έστιν ϊση. 1«

Εις το λα'.

154 χ3'. ’Έατω τά Α Β Γ  ΑΕΖ ήμιχν-Λια, ·Λαι πάλιν eatoi 
έλάσσων η A J  τής J r ,  xai όιήχ9ω ή ΖΕΒ, καί τη A J  
ϊση xeiadw ή ΓΗ, χαι έπ ι τ ψ  Ζ Β  χά^ίτος ηχί>ω η ΗΘ· 
οτι Ϊ3η έίτίν ή ΕΒ τη Κθ. J5

Φανεςον γάζ δϊΐ ή ΗΘ ovte έπ ί το Κ n in tti  o t;«  
μεταξν τών Ζ  Κ. iav th χέντρον ληφ9η το Α ,  χαι άπη 
τον Α  ifti την ΒΖ χά^βτος άχΟή η Α Μ , IWttt ϊση ή ΒΜ  
τή Μ Κ. άλ Ιά  χαι ό ιά  το τρεις eivai παραλλήλους τάς ΑΕ 
Α Μ  ΗΘ ϊση γίνεται ή ΕΜ τη Μ Κ  ιση γάρ ή J A  τή2ι.ι 
Α Η ). εϊη αν χαι ή ΒΜ  τή ΜΕ ϊση,  ̂ μείζων τή έλάσ- 
σονι, οπερ άόύνατον ονχ αρα έπ ί το Κ  ττίητει. πολλψ

1. anle in ' αί·τψ' add. ABS. dei. Ge t. t:il τ ψ  KX  ABS, 
corr. idem fi. i  i>i J y  AB, corr. S 6 . 7. τψ A J  /orh' ABS, 
corr. 6e 10. Φ«ΐ'(̂ >· —  {αη ίη ABS anle ontQ inserta transposui! 
if» , ilero p. 8 t£ ^ 7 . 13 «I. ro add. BS _ J i .  *j9' add. BS 
<3. !) A J  τήι / t r  «;nrr. BS U. in i rijf ZH ABS, cnrr. f<>
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ponatar «»; =  6y, et, ducld reclA 'Cne,i, huic perpendicularis 
ducatur ^ ,  dico esse =  «x.

Sumatur semicirculi αβγ centrum A, ab eoque rectae 
ρβφβηάίουΙβΗβ ducatur ίμ  : est igitur, ut sttpru. βμ  s  μχ. 
Sed quoniam est αλ =  λγ, et atj s  δγ, per subtractionem 
igitur restat tjX =  Χδ. Suntque tres parallelae Χμ δε\ 
est igitur =  με. Sed erat βμ =i μχ; ergo per subtrac­
tionem restat β& =  iz , q. e. d.

Apparet esse etiam βε — drt.

In problema tricesimum primum ride propos. 93;.

XX IF. Sint semicirculi αβγ δεζ, <t sit rursus a d  <  δγ, 
ducaturque recta ζκ εβ , el ponalur γ/ α δ ,  rertiie({uc βζ  
perpendicularis ducalur tj&·, dico esse βε — 9%.

Apparet enim rectam neque in punctum κ neque 
inter x et i' cadere. Iam siipponamtis rectam η9 cadere in 
punctum x. Si semicirculi αβγ centrum A sumatur, ab eoque 
rectae β ζ  perpendicularis ducatur λμ, erit, ut .tupra. βμ =  
μχ. Sed quia tres sunt parallelae δε Αμ et όλ  rs A»;., 
esset etiam [quiu ηϋ· in x cmhre siipposuimni>j εμ  =  μχ; 
ergo etiam esset βμ aequalis rectac ΐμ, scilicet maior minori, 
quod fieri non potest. Ergo rectu ijd· non cadit in punctum
X. Multo autem magis manifestmi est rectum non inter

IS. Sr* η B B  τξ ΚΘ ίση ia r fr  atlil. Ce. corr. Hu _  «6 . ή Ί ί ϋ  ndd. 
Horsiey 47. των X K  A, distinx. BS 40. ;'«p ή AB, corr. S 
M. «p« S, toTiv AB



de μάλλορ οτι ovdi μ&ταξν τών Ζ  K ' %ών ixtog αρα. 
έ«ε» Ss hr) -έατίν fi μέν τ^ uiV , η δέ-Α Α  ΗΙ', 
Xomij αρα η ΑΛ hiuiff Α Η  ϊση έατίν. v.tti eiaiv τρ^ϊς 
παράλλί/Χοι α ί  JK  - /3 J  ΗΘ ■ Χαι, αρα  %αΙ ή ΕΜ  «g ΛίΘ. 
ων η Β 3Ι τή ΜΚ έατιν tar ·̂ Ιαιητ, αρα ί, ΕΒ λοιπή τ ή ’> 
ΚΘ έατιν ΐαη, οτιΒρ : ~

ΦανΒρον δέ και ώς *; Ε Κ  τή ΒΘ έατιν ΐαη.

Εις το λδ̂ .

155 ·Λγ'. 'Έατω τα Α Β Γ  J E Z  ^μιχνχΑια, μείζων ΐίατιω »' 
Α Γ  τής ΓΖ , *βί τή Λ Α  ΐαη ■/.eiadta η ΖΗ, ηαι ηροαανα- 1<> 
ηίηληρώαϋω ΰ ΛΚΖΚ χιίχλος» διήχ&ω η Β ΓΘ , χαί α/ιο 
τοΰ Η  67« τί,ν ΒΘ χάϋ-ετος ηχϋω [φανερον ίΙτι έχτος π ίη τ ΐΐ 
τον χύλλον :ΐαρ«?.ληλος γάρ γΐνίται τή Α Β , ζ δέ Α Β  
buon in tei, χαι η ΗΘ αρα οηοίτΐπτει. «στω) η ΗΘ' (ki 
ΐαη έατιν ί< ΒΕ  τ§ ΘΚ. I .

Έ ίΐύ  μεΐζων iativ η Α Γ  Γ Ζ , τα τον ΑΕΖ ι)μι- 
χΐ'χλιον χέντρον μίίαξύ έατιν τών Α Γ. ίατω το Α ,  xai 
χοΆβΐος η Α1\ί. iitii ονν ΐαη έατίν ξ μέν Α Α  τή ΖΗ, », 
δέ /-/ τή Α Ζ , ίίλη αρα ») Α Α  <ΐλΐ) τή Α Η  έστιν ΐαη. 
χαι iiaiv τρεις  Μΐρήλλ,ηλοι αι Α Β   ̂1Μ ΗΘ · ΐαη αρα έατιν ϊ» 
χαι (  ΒΜ τή m .  ών η ΕΜ τή 3 JK  έστιν ΐαη ■ λοιη 'ι, 
αρα η ΒΕ λοι.Ίΐ) τή ΚΘ  έατίν ΐαη, Βττερ: ~

Φανερίιν (ίις xai η Β Κ  τή ΕΘ έατίν ίση.
156 ΧΟ . 'Έστω πάλιν τΰ ημιχνχλια τά  Α Β Γ  ΑΕΖ, χαί 

μεΐ'ζων r‘ Α Γ  της ΓΖ, χαί τή Α Α  ΐαη χεία&ω η ΖΗ, χαι ΐΛ 
ίίροαανα,ιεΛληρώσχ^ω η ΑΕΖΚ χνχλος, χαί διήχΐ/ω η ΕΒΚ ,

blg ΙΙΛΙΙΙΙό) ΧΙ'ΝΑΓϋΓΙΙΣ /.

I . Γ(οΓ ΖΧ  Α, dUliniL. BS J i  Α' n iitrii ■ ίχτός coni. Hu i-  tnti 
(fi Ταη add. Ge Ί. vide ad p. κ»6 , 10 9. * /  add. BS 
n sT jE X  X, di^ftx. BS lU  AKZK add. Co ΙΪ. M  »>)i' HH 

Hu pro t .il τψ ’ u r  t i . </atniiy — 14. ίσ ιω  dei. Hu 44. in an fn tti 
/xro ; utruipie luco riiiii. Γ» ία ιω  !; H fid e i. Cn 16.17.  roi'
.lE X  xi'xAo)> coni. Γη Π . xft tpoi· AV cod. Co, om. B"S leur J I '  
A. dislinx. B, τών y j  S cod. Co i l .  laa i .S, corr. BS i i .  Snt(i 
BS, S A i3 . videsd p. 816, 10 i i .  xi)' add. BS T« J B fJ i - I X  
A. corr. BS
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puncta κ el ί  cadore: ergo exlra recUtm χζ cculit. Sed cjuo- 
niam est e k  =ί Ay; et errf «  ppr sublraciioncnr igKur re­
stat δΚ SS λη. Suntque tres parallelae de Κμ r/&‘, cet i|ii- 
tur 6μ =  μ&. Sed erat (ίμ =  μ * ; ergo per sublractionein 
restal (is *= Λ«, q. e. d.

Apparet esse eliam {Oi· ss ex.

In problema tricesimum quartum.

X X ill. Sini scmicirculi a fy  d i,: sit dy >  el pro-frop- 
ducalur α ζ .  «c ponatur ζη ss α δ , et compleatur circulus 
όΐζχ; ducatur recta t'i(jue perpendicularis ab i; du­
catur [qmm extra circulum radere apporet; nam paral­
lela csl rectae a^, (}uac quidem extra cadit; ergo ctiani 
extra cadit]; dico esse (it »

Quoniam est 
^7 >  ;'b) semicir­
culi dii' centrum 
est inler puncta d 
cl γ. Sit A, et

.............. - rerhte ,i»  perpen-
I / diculiiris Αμ. Iam 

quia est «d =  Γ/j,
^  el dA =  A», tota 

igilur «A toti λη 
aequalis est. Snni-

que tres parallelae a,J λμ #i;; est igilur ιίμ =  μ9" . Sed 
est prnpler eiem. .> — μχ: ergo per subtractionem re­
stal jie =  κθ·, q. e. d.

Apparet esse etiam lix =s s9.
XXIV. Sint rursus semicirculi ofy  ΰίζ, sitque d;* >  ;C, ·’><Μ' 

et ponatur ζη — ad, c l compleatur cireulus dcl'», et ducalur 
recti» (fy·/.'”'] el huic perpendicularis a punclo η ducatur»,#

*| Conf. supra p. 795 adnol. *.
·* ; Apperrl ipsa nolHruni colloc»tionp sipnilicnri pi-oprium liuius 

(iroblematis casum. Puncluni enim /», quod csl in semit-irculi afly i‘ii- 
cumfcrenlia, ioter t et y  esse oportet.

\

\ /



820 riAnnot χυναγοπιχ z .

xat ά«:ο τοΰ Η έ π ’ avtr,y YM^etog ζ'χ^ω ή ΗΘ [φανίρον 
Si "tt Ivros f ilit ie i tov xt/xiot· , ίή ε ί  τζαΐ η ήαράλλήΚός 
avtf) η A B  έντόξ · δβϊξαι fltt tat, ia tiv  η ΕΒ  « j  ΘΚ.

"Eatot to  xeV- 
τρύν to Λ ,  xaih  
ηάλιν xa^stog η 
./1/· ϊαη Sqa 
iativ  ξ EM tf, 
MK. in ei Si iv 
tq ia i παραλλή- lu 
Ao<s TOig ^/£f 
J M  ΗΘ ϊαη 1- 
ariv η A A  t^ 
A H , tff»; αρα i-  
atlv xai ξ B3/l» 

tt/ ΜΘ, sativ δέ /.ai 8λη >; EM  ολ/j tjj MK ϊαη · λοιηη 
αρα η ΕΒ  λοιηή τή ΚΘ iariv  ϊση, ο /ΐ(ρ : ~

1Γ)7 Το ηρι'ηον τών vevaeotp i'xet ηροβληματα 9', διορισ- 
μοί'ς τρεις· χαι eiai» οί τρεις έλάσσονεΒ η te  χατα το 
ηέμηχον -/.αι ό xata to ζ' πρόβλημα χαι ό -χατά το 9'. 2« 
το όεντερον vevasio» ί'χει προβλήματα με% όιορισμηνς τρεις, 
τόν τβ χατά το ιζ' ηρόβλψια χαι τυν χατά το  td·' /.ai τον 
χατά το χ γ · xai siaiv ο ι τρεις ίλάσσονες.

'Enatfittv ηρώτον.
Eig to e' πρόβλημα. 25

158 α'. J v o  παράλληλοι αϊ Α Β  V J, χαι χνχλης ίφ απ τί-  
aitoi ο ΕΖ χατά τ« Ε Ζ  αη μ εϊα , χαι insZevx^to η ΒΖ· 
Hti διάμετρός ianv τοϋ ΕΖ λύχλον.

Ειλήφ^ω αημεΪ€€ in i τής τοΰ -χύχλον περιφερείας τά  
Η  Θ, χαι ίπεζ(νχ9ωσαν α ί Ε Η  ΗΖ ΕΘ ΘΖ, ίπ ε ί  ot»;*" 
ίφά.'ΐτεται μέν hj Α Ε  τέμνει δέ η Ε Ζ , ϊαη αρα iativ  η 
νπο Α Ε Ζ  γωνία τή iv  τψ ίναλλοίξ τμήματι ytavitf τή in o  
ΕΘΖ. δ ια  ταντά xai η υπο .JZ E  ϊση ίστιν τή ίη υ  ΕΗΖ

I. ifttvftthv — 3. Irrot. t-lsi rcctius scripta sunt quam similia illa



[qiiani intr« ciirulutti ced e iv  apparet, quia eliam a,i, quae (·»■<;- 
ta» pnralid» est, inlpi> < cli'monstwtup <>sse «/i =  .‘Λ*.

Esto circuli βεζκ contrurii λ, el rur.sus reclue «x ptrrptin- 
dicularis λμ ; est igitur, ul supra, εμ =  μ/.. Hed quoniam 
inter tres parallelas ο,ί λμ &t/ est oj*. =  ).tj. est igitur ,ίμ 
»  Sed eral eliam f/< =  μχ; erpo j)er sultlractionein
restat ββ a= q. e. d.

Primus inclinationum liber habet probloiiiala novem' , 
determinationes tres: suntque Ime umnes minimae, ad quin­
tum proi>Iema, ad septimum, nd nonum. Serundus inclina­
tionum liber habet problemata quadraginta quinque, deter­
minationes tres, easque ad problema XVH, ad XIX, ad XXIII: 
suntque hae tres minimae.

LEMHATA IX  TACTIONT» l.tB R l» ΡΒΙΜΓ». 

lll prolilemn quinlttin.

I. Sini duae parallelae Oji γδ, quas circulus εζ  tanjiatPiOp. 
in punctis e et ζ, et iungatur «j*; dico rectam e, circuli «i*

diametrum esse.
--------- y# Sumantur in circuli circum-

, ' ferentia puncia η &, et iungan-
f' /  / lur εη ηζ £& 9'ζ. Iam quia c/i·-
I I j culum tangil βί et secat εζ,
\ . i /  J  propler elem. 5, 32 anga\xis αεζ  

j / / aequalis est angulo ε,% qui est

Ι.ΙΒΕΒ  V». PBOPOS. 9β. ί,^Ι

y _____ _____________ _ ^ in alterno segmento. Eadem <le
causa est etian» angulus δζε  ae­

qualis alterno εηζ. Αλ7 aulem inter parallelas α,Ϋ et γδ L  « t i  
4) Conf. supra p. 67 < cuin adnot. S.

quae cap. IS.! rcpcriuntur, Uimcn aliena rsse ab lioc loco ccnscl Hu 
<1. t i .  τηι'ί A liA M  U B  A. dislinx. BS 48. Ampifffi&oiv A, corr. 
BS 19, 0 Tt Hu pro ό i,i. tifulum Ι·3ς το t' ιΐ(ΐό,·//.ημ« iu
suspicionem vocal llauniannus p. «S sq. iS. « ' add. BS a l AH!', i 
A, dislinjt. BS 17. *«T « t«  HX el 19. 30. »« //W A, distinx.
31. tvaUiti ABS, co rr . V <o 33. τβί'τκ Hm pro ra ire  τζι
V ito AXK .\B cod. ('o. co rr. S (Vi



εναλλάξ· xai f/ i a o  ΕΘΖ αρα γωνία ϊύη iativ ίή  ίπ ό  
ΒΗΖ  m i eiatv- δυσίν· ηρ,'Μζ taat · έρ&η Herh
fxatega αντών, ώ'στβ ήμί·/ίνχλίόν ίστιν ίχάτΐρσν τών ΕΘΖ  
ΕΗΖ · διάμετρος αρα έστίν ή ΕΖ τον ΕΖ χντιίσν, S π eρ : ~

15$) ,ν. Έ στω  κίχλος ό A B J ,  m i ίφαητέσΟωσαν αντην :> 
α ι Β Γ  Γ Α , χ«ί τ€ίμήσ&ω η Γ γωνία δίχα tij F J  tv9sl(f· 
liti ίη) τής F J  το χΐντρον ίστίν τον A B J  xt'xAov.

’ΕηΒ'ΖινχΟ ωσαν αί 
J A  Α Ε  J B  ΒΕ. iffs i 
ον* ίφ άπτεται μέν ( )»
Α Γ  τέμνει δέ  >j F J ,  
το in o  Α ΓΕ  ?σον Ιστίν , 
τψ άηο ΓΑ · ϊση αρα  ( 
ίστι xai »; v/ro Α Α Γ   ̂
γωνία τή νηο Α Ε Γ  γω- J i 
vi(f. διά ταντα -χαι 

ί.τΛ j n r  γωνία lat̂  tariv τή t /ru ΒΕΓ ·γωνί({. άλλα τη 
νηο A F J  ϊση ίατιν η νηο B F J  )ΐωνία· χαι ξ· ίη ο  J A E  
αρα  γωνία ϊση ίστίν τη vrro J B E  γωνί( ,̂ ωστε ηρ&ή ίστιν 
ίχατίρα  αν τώ ν  διάμετρος αρα ίστιν ly J E  τον A B J  ν.ν-Ί» 
χ λ ον  ί.τΐ τΐ.ς F J  αρα τό χέντρον ίατιν τον y iB J  ·χνχλον.

Ε ις τό !(ί. ■

160 γ'. '’Εατωσαν δνο -Λνχλοι ίφαητόμενοι άλλΐ^λων ο\ Α Β  
Β Γ  -xata τό Β ατ^μείην, χαι δη'χ9ω ξ Α Β Γ , Ι'σνω 6ί ίη ' 
αντης τυ την Α Β ‘xrxXov χίντρον (ΐτι χαι τό την Β Γ  xr-V< 
χλου -χέντρον ίστιν ίη ι τΐ ς̂ Α ΒΓ.

'Ήγβω γάρ άμφοτίρων τών χι-χλων ίψαητομίνη η J B E -  
ύρ9η αρα ίστιν (  ί.τό A B J  γωνία' xai η εφεξής αρα  »' , 
νηό J B F  ίστιν ορ9ή. χαι ίφάητεται η J E  τον Β Γ  χν-

3. ijui-Mxlni AS, xai ψ ιχ ίχ Ι ιά  Β Gf, cnrr. Hti τ<3ν A’V, om. B.S j 
(If 5. /I' aild. BS 7. roP ~4ΐΐΐ'xni ABS, corr. Hu auctore Cn 
!4 . IntX A*BS )5. tf,t ί·πα ΑΓΑ  AS. rg vni γ«δ  B, rorr. t'o
• 6 . rmVA Hu pro t«Ct« 4B. 47. >; ίπη ,tAF. yioite (αη i a i i r  τφ  
vjie l A BS), corr. ('o >7. ymviif 'anle άλίά) B, yiari» A, om. S j
47. 48. aliit rij ino Γ.ΑΓ tatj ioTh· ή ί.τό U lsr ;·λιιΥ« Cn 18. (ntii
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=  t  £ ζ ί; ergo est eliam l  ε9ζ  «  i  εηζ. Et horum angu- 
loram sumhia duoi rectos cffiMt 'etein. .t, lirgo 
rectus est; itaque utrumque segmentorum £{ ζ̂ el ei;* semicir­
culus esi. Ergo diametrus est circuli «l', q. c. d.

II. Sil circulus αβδ, el tangant eum {iy ay, e{ angalus y rcc- Prop. 
ti\ yed  bifariam secetur; dico in recla γδ esse centrum circuli αβδ. ‘

Iungantur δα a s  δβ βε. Iam quia circulum tangit ay 
el secat γδ, est ay^ != δγ · ye 'dem. .3, οβ] : f>er jtrnpnrtio- 
nem igitur e.U dy ; ey  *= ay : γε, el communi angulo αγδ si- 
mitin sunt triangula αγδ eya ; ergo esl L δαγ e  ^ «ey. 
Eadem de causa est L δβγ z=t i, βεγ. Sed quiâ  tangentes ya 
γβ aequales sunt^], et ex ligimthesi est L «y<S =  ίβ γ δ , ctmi- 
muni igilur latere ys in Iriawjulis αεγ et βεγ est eliatti L <*̂ y 
{i/l est δα'/Ι »  L β^γ ’i'l est δβγ_, et L ««;' =  L Φ/', ilaque 
subtrahendo est etiam L δαε =  L δβε\ ei^o, quia quadrilu- 
terum δαεβ rirrulo est inscriptum, uterquo horum angulorum 
rectus est; esl igitur δε  diametrus circuli α β δ ; itaque in recta 
γδ centrum est circuli αβδ.

In prohloma (tuaderinium.

III. Sint duo circuli αβ βγ se tangentes exira- in 1’rop. 
punclo β, el ducatur reeta αβγ, sitque in ea circuli αβ  cen­
trum; dico eliam circuli βγ centrum esse in recta αβγ.

^ ____   ̂ Ducatur enim recta δβε
utrumque circulum tan- 

/ \ ·. '\ gens. Rectus igilur est an­
e t --------------  J l  ■ puhis αβδ {elem. .>. /.Vj;

'̂I', οη:ο eliam eius supplemen-
. tum angulus δβγ recliis

f/ esl. Et tangit ί ϊ  circulum
*) Qiiae htiir propositioni respoiiitet i.Oiivorsn, enni a sfriplon· pro- 

po.sitionis ISt (iiiliibiliim cs.sp dmionstriivlmiis iu appcncl. ail M prnpns.
.13 sob finem.

<; Mmirum proplvr pleni. 3, 36 csl el et ;·,Τ-’ =  Conf.
snprn p. *9I adnot. *·'.

aj Addidit C« p. Ηβ; idem "intra" in propos. <0 0 .

τφ VTtn A B), corr. S *«1 η ί-Ίο .t.T r  ARS. oorr. fu ii. ; · ' iidd.
HS iS. ή i th .ilii' , t y m ‘(« AB, rorr. ,*·

I.IBER VI!. PROPOS. 97. 98. 8 2 S



χλον ■ tn αρα yJvrQOv τοΐ· Β Γ  χνχλον ίατίν h t i της Α Β Γ  
ομοίως άς χαί το» Α Β .

Μλΐϋς.

161 ο'. “Εατιοααν πάλιν αι Α Β  Β Γ  χνχλων διάμετροι· ϋτι 
υ\ Α Β  Β Γ  χνχλοι Εφάπτονται άλλήλων. r>

πάλιν ί.ψα- 
τηομένη [r̂ . τοϋ Α Β  χϊ- 
χλον η J E ·  ι)ρ9̂ η αρ<* Ιατίν 
>1 V-/10 A B J  "/ωνία, χαί 

»/ ίιτο J B r  γωνία 1« 
oq9i'i ίστιν. χαί ί'στιν τοΐ- 
Β Γ  χιΙχΑον χέντρον i/ri 
της Β Γ· ή J E  αρα ίφά- 

itxtxai τον Β Γ  χνχλον άλλα χα) τον Α Β  -λοτ αντο τυ Β · 
χαί ί) Α Β  αρα την Β Γ  χι'χΑοί' ίφάητίται χατά τι) Β  αημέΐον 15 
[ίπ ί της αυτής χαϊα/§ας[)ξ§].

1G2 s'. J i o  χνχλοι. ίφαπτήμΐνοι άλλΐ’)Αω>' οί Α Β  Β Γ χ ατά  το 
Β σημΒΪον, χαί όιήχ&ω η Α Γ Β , ίοτω di in* αντής το χέντρον 
τον Α Β  χΐχλον οτι χαί τοΰ Β Γ  το χέντρον έατίν έπ ί τής ΒΓ.

'̂Ηχϋ̂ ω ίφαπτομένη τών χ·έχλων η J E .  ίπ ΰ  ουν ίφα-iu  
πτομένη ή J E  τον Α Β  χίχλαν, χαΐ όιά τοΰ χέντρον η Α Β , 
ορ&ή ίατιν η νπο J B A  γωνία, χαί ηχται άπο τής αφΐβ 

 ̂ Β Γ · ίπ ί  τής Β Γ  αρα τό χέντρον ίατιν τον Β Γ  χνχλον.
Φανβρόν di χαί οί'τως- d  γάρ διαχ&εΙη ή ΒΖΗ , χαί 

ίίΐΐ'ζίνχ&είηααν αί ΓΖ  Α Η , γένοιτο αν ΐαη η νπο ΕΒΓ'Ζ» 
γωνία εχατέρ^ τι3ν νπο τών Β Ζ Γ  ΑΗΒ γωνίΐ}. χαί ϊατιν

I. ίη ϊ  ί$ ί  Β Γ  ABS, corr. Uu i .  «5f «dd. Hu 4. «T add. BS 
Μ μ ίτ ρ ο ι  om. B cod. Co 7. ή dei. Hu H. ά^α add. Hu 14— tS. jtal 
toTit^tv txatfga  x(rrQov η ΊΪΓ  Α'Β], jeal (βπρ ir  {xar/Qif xirtQov liSr 
a β  *<il tm iv h a t f f o v  xivtifov teSv jiH  ΒΓχνχΧων tn i τής Α Β Γ  Ca, 
χαϊ tarh· tv ixattQif xivtpop τύν AH  Ariiaumannus, corr. H» 17. i' 
add. B.S Ϊ1. xni add. S i i .  J B A  γωνία Hu pro J m ·  )W n  
*3. i  « Γ  Co. ιής nr: ab , τΐ,ς β  S, τ»;« /t S, n r  Ca tn i χψ  n r  th 
χέντρον αρ κ  ABS, Corp. Ca H .  ϊ.ϊ. ύιηχΛή — ίηιζιύχ9ωα«ν  AiBS , 
corr. Hu SS. ή vno ΕΗΓ Ca pro ή i n i  Ζ ϊΰχ i 6 . hno Toir E Z r.i  
H K ymv/ai A B cotI. Coi, corr. S
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Ιίγ: et-jio nrcliff jiy cehtruni est in recUi ufy  jieiinile «c 
rirculi ajt.

AliltT.

IV. Sint rursus circulorum αβ βγ <li«i«etri «,f βγ m < (i- •'*"P· 
dem vecUi, sitque puitvtitm β  inter u el y; rlic» circulo.'< αβ
βγ se langcn* in puncto β ’̂ ].

DuciUtir rursus δε tangens circuluiti αβ in /ιιηιφ β :  
rectus igilur est angulus αβδ, iteiiif|ue eius suppiciiicntuin 
angulus δβγ rortus esl. Kt esl circuli βγ centrum in recUi 
βγ\ ergo δε circulum βγ tangil in punctu β ; sed eliam cir­
culum αβ  in eorl(!Ui punclo β· ergo eliam circulus αβ  cir­
culum βγ Inngil in puncto β.

V. Sint diiii circuli αβ βγ in puncto β  se tangenics in-
tru, et flucalur recta αγβ, sil(|Ui· in

I.IBEB Vll. PROPOS 99. 100. S 2 ; i

rf

ea circuli αβ  ciininiin; dico pliaiii 
'■ circuli βγ ceiilrum e.sso iu r(‘cUi αγβ. 

i y- ' Duealur i i  ulruuique circuluiti
■ ■' ! tangens, lam (jnia i *  circulum αβ
\ I langit, el αβ  ()er irenlrum transii,

\\ , y  rectus est angulus δβα. Kt ducUi
est a punclo laiilimii.s recingi;', rvr- 

f i  tii.sque esl anifidus δβγ ; ergo in rccia
(i βγ eul centrum circuli βγ.

Manifestum esl diam sic. Si
V (luKitiir recla , 0 ; ,  iimi!ai»Uir(|ut· yZ

4.· «iji Rei propler eleiii. ii. ·>ί L εβ γ —
L γ'̂ β =  L “>ίβ· I··*·

i Ihesi ciradi αβ cenlniin est in rectu
αβ, rectus esl angulus αί^β; ergo 
eliam ;C,i rectus est; ila(|tu'in rcclii 

4 ■— ' ( βγ est cenlrum circuli βγ. I-U .si-
' militer, .si renlnim cirfuli iy in rccla

• ".'iint ii,i ,·>}■ i-iii-iiluruni «liameiri iii ι·ηιΙι·ιιι rcrlii o ilivcrsis pai- 
liliiK |Hiui’li ,ΐ. i|uiiil fdiiiiiuinii lialiviil, siliic. nstiMiilciulum i>sl i-iiviili»
II,i ,<;■ In punctu rvlrii ninliti!!i>n·' <'« |>. 'M■

■>·*



<*q9  ̂ fj iVo :4ΗΒ  ^imur* ngihy β̂ βτ iotiv xai f> virn HXV 
γωνία, ωατΐ h i  trjs Β Γ  to χίντρο» iativ tot ΒΓ. -καί ομοίως, 
y.av tov Β Γ dolt-ij hri tijs A B , δείξομεν Uti xai toB AB.

163 Mila Sij ;raX(v εοτωσαν διάμετροι αΐ A B  Β Γ· 
o tt  oi χνχλοι iifan tovta i άλλτ^λων, ή

’Ήχ&ω tov Α Β  χΰχλην ίφ α-  
τηομένη ε ι9 εια  ή J B E  · όρ^ή αρα  
iativ  η ί.το Α ΒΕ γωνία, xai eattv 
διάμΜρης η ΒΓ' η J E  αρα  ίφ α-  
τττομεη^ to t  Β Γ  χύχ).ην χατά to  R  10 

αημειον. [βί γάρ ίχ(ϊλη9είη f; ΓΧ 
in i to  d ,  γίνοιτο αν to  in it r J Z  
ϊαον Tf-» άηο J B ,  δ ιά  to  όρ9ήν 

- t  γίνεσ9αι ΐ ψ  αρος νψ Ζ  γωνίαν, 
οί'αης tijs ηρος τφ Β  ορθ^δ·] αλλά 15 

γάρ χαι tov Α Β  χνχλον iifartteta i xata to B ' xai o A B  
α ρ α  χύχλος tov Β Γ  χνχλον εφά.Ύτεται xata to  B  [i/rt τζς 
αντής χαταγραφής].

Είς to  ις',
164 l'. ”Εατωσαν δύο χνχλοι Ιφαπτόμενοι aAAjjXcu»' 01 Α Β Γ  i» 

J E B  χατά το Β σημειον, χαι διά τοΰ Β δη-χΟωσαν αΙ 
ΓΒ Α  ΑΒΕ, χαΐ ίηε^εύχ&ωσαν α ί Α Γ  J E -  ίΐτι ?(αράλληλοι 
« i Α Γ  JE .

”Ηχ9ω γάρ τών χύχλων ίφαητομένη εν9εϊα η Ζ Η  χατά 
το Β αημειον, Ιπ ε ί ο ίν  έψάπτεται μέν ή ΒΖ τέμνει 0f ir> 
η Β Α , ιαη iativ η vm) Α Β Ζ  γωνία tij νηο Α Γ Β . δια 
ταντά  δή χαί η irco ΗΒΕ γωνία ιαη iativ tij νηυ B J l i  
γωνίγ. αλλά η ίίπ ) Α Β Ζ  γωνία Χαη iativ τη vm) ΕΒΗ  
γωνί^· χαι η νπο Α Γ Β  αρα γωνία ιση iariv τη ν?ιο E JH  
γωνίψ. xai elaiv ίναλλάξ· παράλληλος αρα iativ  ή Α Γμ) 
τή J E ,  3ηερ: ~

4. s ' add. BS 1 <. f ί ;'«(> —  1 S. ο(ΐ»ϊϊς det. Co (conf. etiam niliiot. *
ad l^atina;__  la. Twt άπο AH ABS, con·. Ca iO. C' n<t«l. B.S
40. 41. nl .4h r j  F.li Λ, rnrr. BS 44. iv&tia η ZHH. nmissis xuTu 
rt> II a'i"tioi·, Hu 47. ravta llu pro intira Tij t-iti κΊ Ι̂ S Ct»
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LIBER VII. PROPO.S. lOl. tO:i. 827

lOj

a(i  datum sti, in mdem rertit circuli cenirufii cssc de­
monstrabimus.

VI. S«‘d rursus sini diametri αβ  β·/\ dico circulos se Prop- 
t ^ j i e r e * ; .

Duciilur recta δβί circulum e .i tangens; rectus igitur 
est angulus αβε. Kt est βγ diametrus circuli βγ; er^o δε 
hunc circulum langit in punclo β. Sed eadem circulum αβ  
in puncto β  tangit; ergo etiam oirculus αβ  circulum βγ tan­
git in puncto .

In problema dccimum sexluiii,

VII. Sint duo circuli αβγ δβε se tangentes extra in puncto Prop 
β, et per β  ducantur rectae γβδ αβε, 
iunganturque αγ δε·, dico redas αγ 
δε parallelas esso^ .

Ducatur enim recla lij ulnim- 
que circulum in puncto β  tangens.
Iam quia tnngit β" secalque βα, 
propter elem. 3 .  e.st ^ αβ'ί =  
l, αγβ. Eadem de causa esl etiam 
ί ϊ , β ΐ  =  L βδε. Sed ail rerlicem β  
esl i  αβζ — !_ εβη ; erpo esl etiam 
ί α γ β  ~  Ι ,β δ ε ι  suntque hi anyuli 
alterni; ergo recta αγ parallela esl 
ipsi δε, q. e. d.

4; Hoc lofo scriptor non solum ens, <[uns solet, liypntheseos par­
tes, Sfil etiam nlias omisit, quae ex propos. tOO efficiuntur: rectae «,i 
partem esse γβ, c l  circulos in puncto fi se fangcn* intra. Conf, Ca 
p. 38,

*■) Ex verbis f l  yap ίχ,ΙληΜη cet., quae a Grneco cnnte\tu seclu­
simus, hanc (leinonsiralioiiem concinnavit Ca p. 8« : "Patcl veru etiani 
ite : St prorlncatur recta aliqua /ζ , donec rectae cF,i, quae circulum a/i 
in ^  continuit, in if occurrat, fiet, quia anpulus C rectus est aeque ac 
angalus rectanfiultlni γ β · δ ί  aequal» qundntlo ex Recla igilur 
iff continjiit circulum /iy; eadem euteni in eodem puncto cniilin ît 
eliam circulum n,1. Circulus «ji igitur circulum ,-iy in puncto intra 
continiiiit".

i) Conf. Nupra IV propos. 8 adnul. 8 .

i 8 . iil. «it/tri — ΙΪΗ/1 ymUtf om. S cciil. Co 
cod. Co, corr. S l'n

S9. K«i 4 <·'Λ0 Μ ΙΓ  Ai$

.■>:i ·



!6Γ) ■ η', KvxXtfg f> A ltf\  yrai ίπ ΐζ ΐν^ ω η αν  ttt -V7i-/#f ’ t'A, 
κ«ί διά την A  τις t i ih la  i, J H ,  ciatt ϊαψ· ih u t
ti,» B γωνίαν tf, v.to K J V  γωνήν o «  sifairtixui ή J l i  
Toi Α Β Γ  'tvvMw -Au-ta το A  aijuiov.

Ei fuv ovv »1 Α Γ  δ ιά  tm' λίντρον ίατίν, φανερον ί'αται ■ :> 
γίνείαι γάρ υρ9ή ή vjro Ε Α Γ  γωνία δ ιά  το -/.ai τί,ν Β  
γωνίαν ίΊναι ορ&ήν τοντο δέ ,Ίρηδϊδαχτια. ε ΐ  όέ μ (, 
ίατω τη χίντρην τυ Ζ ,  χαι ί;ηζεκχ1Ηϋ Α Χ  y.ai 
ι̂ λι̂ σϋνβ i.fi  το H. *a i ί/ιε'ζενχ!^ω ή HH. ορ'Ι̂ η αρα ίατίν  
η Γ/ΐο A U H  γωνία, tu ti ηνν Υιη; ίατιν μέν ί:.ιί> EAt'\n 
γιυνία τΐ) ΐ·:ιο Α Β Γ , η δέ v;ro H JV  γωνία ίν τψ «('»(/; 
τμήματι τι} i.iu  Η ΒΓ, ό'λί; (ίρκ  ̂ ί,ιΰ Ε Α ΙΊ γωνία ιί̂  
ί:ιη  Α Β Η  γωι·ί(  ̂ Xar̂  ίατίν. ιίρι/·/} δέ ί; ίνιύ Α Β Η - o(i!h\ 
αρα m i I/ ‘ .ηι E J H . -/.ai tattv ίχ τοΐ· γ.ίνιρηυ ί, Ά Α  ' 
ίφα,ΊίομΐνΙι ίίρα ί. J E  τον Α  I t l ' -/.ν'/.λην τοι.το γάρ ; Γ ρ ο - ι ; ·  

γίγρα.ι rat.
Hili ί)'. Τούτον ot tog ιχνΰατροψον τον ίίρο αυτοί, ,’ΐαρυλ-

λήλον οΐ-αης J T  tfj J E ,  δεϊξαι Ιίιι 
ίφαπΐόμενοι οΐ AH I' J E B  άλλ ί- 

j  \ ?,€αν χατά το Β αϊ^μεΊον. Jn
I \ / I 'Ήχΰ·ω ίιόλιν τοΐ' Α Β Γ  ν.ί-

y' χλην ίφα:ιτομ^ΐΐ tviH la %Η· 
iaij αρα tativ !■ ί ;ι«  Α Β Χ  γωνίκ 

’  ? τ/} Γ. άλλα »* ί  ηό Α  ΒΖ γωνία
ϊαη ίατίν tfi ν-τυ Ε ί{Η , ζ δέ Ι'·ν> 

1 τfj J  ίνα/,λάξ ϊαι, ίατίν , mixt xai 
V ; ΐ’,τί; ffliE  γωνία tf, J .  δ ιά  d>'

\ ! W  τί) ηρογεγραμμίιον ίφ άη τεια ι  »“
_— —̂ --^7^ '/ill to i JH E  '/.νν.λον. άλλα y.ui

----- τον Α Β Γ  χατά το Β · xui ό ΑΒΓ\\»

1. ι / iiilil. I!S at Ca pro ή Γ . ί  om.
AB coti. Cti, iuid. S y r  add. Q . i. «fiit //« pro «,-ιό ύ'ιήχΐΐη .‘i .  
corr.JjW i, j r .  I lu ^ o  ή AE  S. ιψ  Ts ΛΒ Co. την y cod. Cn. 
Ti/i- αβ·/ .S 4. roi· .^lt χΐχίυν  ΛΒ;?, rnrr. Cn f i . »( X .i  Uu [)i-<i t, 
■!'/ I i. ( i / i in t r iu  cotii. Co at i‘«nf. sliitim vs. I',i 17. ,'t' adit.

li.'i icj itoiiwt/Ul- IS, aiKitTitOlftoi· .\, «i r/ffiyot^oi· ti ·ί\. Ij ί .ιΐι H."<.

»28 llAlinur ΧνΝΑΠΜΊΙΪ /.



vm. -S(V oirc‘ulu.s a fy ,  ot ϊιιημοηΙυΓ a/9 /iy ya, ot popProp. 
|)iinctmii a  tiiirafur ivrtfi όε iln, ul imμulus £ccy ηπμηΐο aj-iy 
;u‘(itiiifi.s .Nit; dico m-taiii (tt (iiii^oro oirculuin u fy  m pundo u.

Primum, si rocU» ay por cen-
j  ' i ___  _  ̂ trum transit, manifestum est; fil

I enim angulus tay  reclus, quia
'' eliam angulus i;/ rectus osl; id

' · autem iam in elemenlis 3, 16
j \ i -  corn/L- domonslralutn est. Sin
■ '  , vero rertd ay non transii per ccii-

' /  Irum, sit centrum ol iungalur
/ (χζ produoaturque ad η, iun- 

' 'i— gatur (iij. Boctus igitur o.sl angu- 
 ̂ ius αιίη. Iam fjuia e:r liif/mlliexi est

L tay  — L ίΊ in eodem segmento »;j'
^ tjuy — L suniitia igilur faclit esi
L tay  ·*■ =  L a fy  ■*· f;fy, id M/
L εαη =  L  «Λ ·

Uectus aulem e.sl aiigulus αβτ,\ ei^o etiiun aiigulus tar̂  ree- 
lus est. Et per centrum « ducla est ar·: orgo δε tangit 
circulum a fy  in punclo a ;  lioc enim iam in elemenlis [3, 
l e  coroll.) demonstratum i?st.

IX. Quod cum ita sit, conversum superius lemma sep-Pff>v· 
limum sic st; habet. Si sil ay parallela rectae δ ΐ ,  «lemon- 
stretur circulos a fy  δβε se tangere in puncto ,'#*).

Ducatur rur&us recta ζΐ; circulum a fy  tangens /« punclo 
, i :  e.sl igitur l, ali'Z =  i  ay(i 'viem. 5. 3i·. Sod est nd ver­
ticem ,-i =  ί φ „  et, (juia alterni sunt, ; 
orgo est eliam £  «,it/ =  L ί^δε. Iam propter superius lenuiia 
recta l'»; circulum d,if tangit in puncU) β'. sed eadem j'/; ex

· ’. Rursus, ut suprn prnpos. 101, <|uam brevissime Pappus livpoUiositi 
sif^tifienvit: supplevit r*‘tii}ua Ca p. iS: "Si rpclno <ty An sint pniaileiat*
;dui;tis sciiicct per punclnm ,i, duobus circulis «,·?;■ <)>,■/ coniniuno, rcclis 
(lOitmsfunque yitd u,1f, <(unc tiiin parte puncti /i uni circulorum in 
punctis n J·, KX altiTii voro allcri in punctis t occurrant, iuncti.sque 
TOctis ay ιΓί , dico circulos ay î itf,i In punclo ji extra; se contingcrc".

>j Jro A', νηό itielplo ή: Λ- ί(ΐ. «Snrf atlil. llu 27. η in i  A BF.
.^B, corr. .S i!·, roi .IHV. ΛΒ. i-<ifr. S

VII. r iu i f t is .  ιο,ί . kh 821»



sm  iiAimor xvsAiunis z.

aqa  κιί/,λοϊ «oC B J E  χι'χλου tffan tn m  /.ατύ %i) B at,- 
μ(ϊο>.

Πρόίϊλι,μιι e!g %i) auro.

167 i’ . Θίσει do&inog xm lov ro i J B T ,  xai dvo dol/tp- 
ria» τών J  E, ano τών J  E  av Λααϋ·^ η J B E  -/.ai i z -  i

rroietp παράλληλον την J i '  tij J E .
Γεγονήω· -/oi ηχ- 
ίψαπτομίνη  ή Z-V. 

i»8i ovv παράλληλης η 
Α Γ  rfl J E ,  ϊαη ia t iv \>ι 
ij Γ  γωνία rfj νη ο  F J E  
γωρίι/ι. αλλσ η Γ  ϊα»; 
iariv tij ί·ιτό Ζ Λ Ε  

j  {ίφάητεται γάρ y.ai
ζ ■ ' j  'f %έμρει . ■ xai η νηο Z J IE 15

αρα γωνία ϊση iariv  τι; 
Vfin Γ J E '  iv κύχλψ αρα iariv τά  Α  Β J  Ζ  σημεία · ϊσον 
αρα iorip το νπο Α Ε Β  τψ hn) Z E J. δο&εν δέ το νπίι 
ΑΕΒ ϊαον γάρ iartv τψ άηο τής ίφαπτομένης · δο&έν 
αρα xai το  vrrt) τών J E Z . xai όο9εϊσα η J E  · δο9ειαα  2» 
αρα xai ή ΕΖ. άλλά xai tij 3εσει. xai ^artv 0ο9έρ τα Ε· 
δο9έν αρα xai τη Ζ. άπι) 3ή όεδομέρον σημείου τοί· Ζ 
&έσει δεδομένου χ-ΐ-χλην τηΰ Α Β Γ  ίφα·/ττομένη ενί^εΐα ηχ- 
ται η Ζ Α  · δέδοται αρα xai ή ΖΑ τή 3·έσει xai τψ  με- 
γέ3·ει. xtd εστιν δο&έν r o Z '  δο&ίν αρα  xai tu Α .  άλλ02') 
χαΐ το Ε  δο& έν &έαει αρα iativ  ̂ Α Ε . 9·έσει δ ε  xai h 
χνχλος ■ δηϋ·έν αρα η) Β  σημεϊον. ίστιν δέ xai ίχάτερον 
τώ» J  Ε  δοΘ-έν δο&εΐσα αρα iativ ίχατέρα τών Α Β  ΒΕ  

&iast.
168 Σνντβϋήαεται δη το .τρόβλημα οϋτως. εστω 6 μέν·'<» 

χνχλος ο Α Β Γ , τα  δε δοΆ-έντα δύο σημεία τά J  Ε. χεί-

*. «' add. BS όϊ'ο ABV cod. Co, om. Paris. i368 S Tt. iiSi· 
J E  utroque loco A, dislinx. BS x iaa » j Co pro Jo»iji 8 . i  j i  f  
Co, 7.H (omisso ή} A, ή ζι/ BS <7. τη .-tliJX  A, distinx. Bi»
«t. Sim χαϊ η ϋ ζ  ABS, corr. Co 8 Ϊ. ίή  add. Co 83. ik . t i



conslrucliime circulum a fy  tangit 'in puncto β ; ergo ctiai» 
circulus a fy  cia-ulum in puncto langit.

froblcma in idem {Apollonii probi. X i’! ..

X . Circulo a fy  positione dalo, datisque duobus punclis *'γ·ψ 
ό  e, ex  bis rectac 3/i tfi ita inflectantur, ut eaedem |>roduc- ' 
(ae efificiant rectam ay penit/etam ipsi di",.

Factum iam sit, et ducatur tangens circulum in punclo 
a .  Iarn quia parallelae sunta;/ de, csl Layd  s= iy d s .  Sed, 
quia circulum tangit ζα secatque a,i, prupter elem. 3. 32 est 
Layd  *=: £ ,ίβ ε ; ergo est etiam iZ a e  =  LySe, sife  Ζ,Γθ(ί =
£. (tde. Sed anguli fide +  ίίόζ, id est 4'«/ί (ίδζ duobus rectis 
aequales sunt: iiaquc puncta a  ft &ζ sunt in circuli circum­
ferentia ; est igilur a« · «(i =  Je ■ eS. Sed datum csl ae · e,i (hoe 
enim propter elem. 5 ,36  est aequale quadrato ab ca recta, quao 
ex  e ducta circulum αβγ tangit) *;; eqjo etiam 'le-ei datum 
est. Et data est δε\ data igitur eliam εζ ‘dat. S7 . Sed 
etiam positioRe. Et est datum e; ergo etiam ζ datum est 
(dat. 27'̂ , Iam a dato puncto ζ  ducla est recta ζα circulum 
αβγ positione datum langen.s in puncto a; ei^o “«  positione 
data est ac magnitudine (dat. 91,. Et est datum 
eliam «r datum est. Sed etiam e datum est; ergo recta ae 
positione data est {dat. i6 ]. Sed otiam circulus αβγ posi­
tione datus est; ergo etiam punctum β  datum idat. 2S}, Sod 
etiam puncta δ e data sunt; ci^o etiam rectac δβ βε posi­
tione datae sunt.

Componetur problema sic. Sit circulu.s αβγ, ol sini dala 
puncta δ  e. Ponatur quadrato ab oa recta, quae e.i· e dnrta

' j  Id est: punctum β  in circuli circumfercntia itn sumatur, ut, i-i 
rectac ef(i ( f i  ad y  el a ,  altera puncta sectiont.s circumferentiae, pro­
ducantur, reda ay sil parallela datae it.

4) Conf. infra adnotal. ** ad propos. 107.

Α Η Γ  t i f a n r n a t  η ρ ό (  n '< 1iiai· η χ τ β /  ή X A N  ABS, corr. C o  iS. tcui· 
c l ;tt. ιά J B  A, dislinx. BS .ΊΙ. *«l ante x f{erlK ti add. <!(■ at 

coaf. suprn p. i9s. *it

l lllliU v u . (HOI>O.S. t« j .  j j» l



iiiha Ιψ ihto νήζ ί<ρα}ΐΐομένι;ς laoy ti) hti) i i -ς . / l i  m i 
alh^s ton g  ri;S EZ, /.cd Ojh) την Z τον A l i i '  χνχλίιν 
itfditvnnHn  ̂ frtf-sm γρηιιμΐ; τ;χί>ω f; ΖΛ, m i  ί.Τέζίνγβώ  
Ij .i l i ,  /.ui Liuavx^eiatt ή JH  έλβΐβΙψΆω i/ri to  Γ , xui 
ΜίΙ,ίΐ'/.'/ω η Λ Γ ·  Χίγω ίίτι ίΐαράλλι·1ό$ iativ  f) A I' τι/ .JE . :<

'Eum yag tu i  nti 
.. ■' - Z E J  ϊαον im iv  τψ

ά·!ΐι) τήϋ
' βλλβ y.ai to  ν.Ίο AEU

Yontr tOTiP τψ lim) 
ίφα,Ίίομίν/,ς, 'itwv αρα 

: itniv TO i;if> A E Ii ιψ
j  - . ....int) Z E  J  · iv /.ΰχ'Κψ

f .................  ή - ■ ■ aqa iativ  τά A li Δ Z
ο τ ,μ ί ΐ α ·  Ι 3 η  α ρ α  S J T iv  !.■> 

vm  Z A E  γωνία tij ΰπο B J E  γωνΙψ άλλα xai r, vnu 
ZAE γωνία int; iativ  τή iv τψ ίνηλλάξ τμι,ματι ry vtu' 
Α Γ β· xai t; t ifo  A l'li  βζ»« γωνία 'ιω, iariv tfj v7to B J E  
γωνί((. xai siaiv im /JM i' ^ταράλληλοζ αρα ia tiv  >] A4' 
ty J E .  211

Eig to

i t ) 9  ι α . 'Έατωααν δνο /.ixAnt ηι Α Β Γ  A J E  % .« / / » ο ,α ΐ ΐ Ό /  

άλλ̂ λωι< xata td Α  αημβίον, xai διί,χϋωααν ΰ .ιό  τοί· Α  
sv'&fiai a i A J B  Α Ε Γ , /.ai i;rtζevχ&ωaar a i J E  Β Γ -  οτι 
.ιαράλληλοί elatv ai .!E  B l', 2'i

"Ιΐχϋ-ω ά/το tov A  ίφαητομΐνη eiUiui i; Z H ' 'usî  αρα 
iariv i' a;in Z A B  γωνία ΐχατίρ^ τών ί·:ιο Α Γ Β  A E J ,  
ω(ηε xai ζ vno Α Γ Β  γωνία ία/̂  imiv r/; ί.το  A E J  · 
.ιαρΰλληλοζ αρα iariv  »; J E  tfj ΒΓ.

’Λλλά ««((άλλτ,).'/; 53τ«) ή ΛΚ ΗΙ'· 'ΐτι i fa - i t o r ta i  μ 
οι Α Β Γ  A J E  χίχλοι aUipMV.

1. ai} ir/a,TTofti!i Ili 'Upcr VS. iuid. tt.vo roi i  Parts. i36S r«'<·. iiiaii. 
i?l S τό t:'ii H Paris. 23e.s V. tnt' ι·.70 Λ, ri κ.ιό 9. (fA/ά xri 
— II. Ιΐ(ηητομίι·ης liis soripln iii .\ IS. tr  xixkou AB fod. Ci>. !ni;
S U. 15. T« —  «()« / a t i f  »d'l. Cu JO. ιψ^.ΐ//. ABS, forr. Ca in

s:t2  llA liflo r ΣΓΧΛ ΓΰηΐΣ  /.



virriiiitm α^γ ΙίίημϊΙ, auquniu rectanguliiin, ι·<>(·ΙΛ rft »>l 
iiliA ({uadani sZ continotur, el n ζ ducatur roclii L‘« eiiTuluin 
«,ify tanizotis in ριοκίο a ,  el iungatur recla ileinqui·
iunola δβ  producatur ad et iungatur ay ; dico lianc pa­
rallelam esse rectae de.

Quouiiim enim w  In/poUtesi roctanguluin Ze-s3 
est (]uailralo ab ca recta, quae ex s iliirlit r/miliim u-i·/ tan­
git, nt vero etiam rectangulum as-eff aequale esi (|uadrain 
ab eailein tangenle U-fem. .T. 3(i , est igilur a t  t.i =  
ergo in circuli circumferentia sunt ptincla a  />' δ  1", itatiuK
l, ζαε  =  l_ βδε φιϊα hi uiii/iili cummune βδΖ
Imhcnl . Sed ctiani an^uUis 'Cae nirc ζαβ afquatis esi an­
gulo uyii in alterno segnienlo fleiii. '>i ; ergo est otiam 
i  =  t  βδε. Suntque hi anguli iilti-riii; ergo r<iet.i ay 
ip.si <̂ e parallela est.

In iiroljlcina dcrimum sirptiniiim.

XI.____ Sint duo circuli a,iy αδε in puncto α se ta n g e n te s  l’roi·. 
iiilru. el ducantur ex «  reclae αδβ aty. ol iungantur 6t βγ: ’ 
V ____ . . . . ___ f dico parallelas esse δε βγ.

> ' \ DunUiir a puncto u rrrta
r»; iitminqiie cirntlum tangens:

: \ ergo jirnpter elem. , 3 i  ost 
L ζ«β =  L αγβ =  L ο ί δ : est

V f  igitur δε parallela rectae βγ.
Λ V ,, Sod sil di parallela roclac

* βγ ' : dico circulos αβγ αδε iu 
puncto ct SO tangere intra.

·; PropositioiM-m complet Ta p. 7S; "<ltic-lis tiPtiipr por punctuni n, 
(iuolms circulis αβγ « J t  coitiiiiune, rcclis (tiiibuscunqu·* «·).·ί aiy , quan 
liX eailcni puncti « pnrlc uni circulorum in piinciis ,·»' y, nllcri voro in 
punctis <f f  occurrant, iiiiictis(|n(> re<‘tis -̂iy th ".

i.u ii;u  Vll. f u o iD s  los.

Lat. Vt>r<i«ni' ΪΙ . λ/Γ Ί',ι , I J  Λ· BS 24. in' ηιΙιΙ. HS
ί ο pro t i ~ t  Ι'Ι . I l i t i r  x. iliitin\. Us: .1«. ■.//./.« -

ri( n t' n ilit ,  Cn



S31 ΙΙΛίΙΠον SV N A iarH X X.

“ΗχΆω γάρ rov Α Β Γ  χι/χλον Βψαητομΐνί, ί/ Ζ Η · ΐαι̂  
αρα ίατιν   ̂ ί« ο  γωνία τή Γ  γωνΐψ άλλο jj Γ  γω­
νία ϊαη ίστίν τή Ε  · nai ή νηο Χ Α ά  αρα γωνία ϊαη ia r i τή Ε 
γωνί^, (αστβ ίφαπτομίνη η Ζ Η  rov A J E  τα,'Λον {τοϊτο 
γάρ ηροάβδίΐχται) · οί ΑΒΓ ΑΔΕ άρα χύχλοι έφάτΓΤονται i),~i 
λήλων κατά τό Α βημεΐον.

ΛρΰβΧημα tig ro α ϊτό .
170 1,3'. Θέσβι orrog mhXov τον Α Β Γ , χαί δύο βο^ένιων 

τώ» J  Ε, χΙάν την J A E  y.ai noieiv παράΙΙηλον τήν Β Γ
Μ)

Γεγονΐτω · κβί άπο  
τοΐ: Β  ίψαητομένη ηχ9ω 
η ΒΖ. insi ovp. ίφάητβ- 
ra i μίν η Β Ζ  τέμνει δ ί 
η Β Γ , ϊαη iariv  f  vnii 15 
Ζ Β Γ  γωνία, τοντίσην  /' 
νπό JZ B , τή Α ·  iv  κι'- 
κλ^ αρα ίατί τά  Α  Β Ζ Ε  
αημεϊα· ϊσον αρα  ίστίν 
τό νηό J J B  τφ  νηο 2» 
E J Z . δο9ίν δ έ  τό νηύ 
A J B  ;tW  γάρ τφ άηό  

τής ί(ραπτομένης\ · δο&έν αρα  xat τό ίη ό  E J Z  · χαί 
εστιν δοΘ-έϊσα η J E ·  6n9siaa αρα -/.αί η J Z .  «λλβ 
καί τή 9έσει. καί εστιν δη^εν τό Α· δο9ίν α ρ α  χαι τό Ζ. ι:> 
άη ό δή δο^έντος σημείον τον Ζ  9ίαει dfi] δο9έη ος  
κίχλου έφαητομένη ηχται ή Ζ Β · δέδοται α ρ α  η Ζ Β  ri; 
9έσει. όλλά xai ό Α Β Γ  χνχλος ϋ-έαει· δο9εν αρα ίσ ύ  
τό Β αημειον. ^στιν δε χβί τό ά  δο9έν· 9έσει αρα  iariv

ί . (ατϊ  A‘ BS S. 6 . ηΐ — αημίΐον ndd. Hu auclon? Ca ». »rf' 
add. BS f fia n  βο9ένίος Ca auulorc Co iat cnnf. cap. 174.  Ικί. 
Haumann. p. 5ii 9. tmv J K  ABS, disltnx. Ca x ia e  Ca ’χλα'αηι 
Co·, Κ Λ  uv A(BS1 rfoSffffoi» nnte »iji· JA K  additum in ABS ^el. Cu
IS. I) iantc vnh ΧΗΓ' Ca pro rjj« IS. l a t i  A*BS_ t«  A li Γ.Χ λ, 
distinx. BS, corr. Hu Sl. 8*. <U to h.ti AAMH  A^IIS:, corr. Co 
2*. ynp t i  AB, corr. S i3. t<fn.iιαιιίνης Co pro HX Jo94i'tt ft/u-



DucHtur enirn ζτ, circulum «βγ tangens in puncto « : ergo 
esi L  ζ«/ί m e  Jtid = 1 ,« }'^ · 3ed hyfmtheii csl 1_αγβ~
L «erf; ergo eliam £  Ζαδ =  L atd, itaque recla ζη circulum aSe 
tangit in puncto a  (id enim supra iemm. VIII denionstratuni 
est, ; ergo circuli αβγ «de in puncto a  se tangunt intra.

Problema in idem.

Xll. Positione dato circulo αβγ, dalisque duobus punctis Piop. 
δ  e , inflectantur ex his punctis rectae όβα εγα ita, ut fiat 
recta βγ parallela ipsi de*;.

Factum iam sil, el a puncto β ducatur tangens βζ. lani 
quia tangit βζ  secatifue βγ, propler elem. 5, oj! est 

L ζβγ =  L βαγ, id csl propter parallelas βγ δε 
L δζβ =  i  βαγ sive βαε.

Ergo anguli fias +  βζε duobus rectis aequales sunt. itaque 
puncta a  β  ζ t sunt in circuli circumrerentia; est igitur 
α δ · δ β  =  εδ' δζ. Sed datum est αδ  ■ δβ  boc enim propter 
elem. .5, Jff esi aequale quadrato a tangente δη. ** ; ;  ergo etiam 
ε δ -δ ζ  datum csl. Et est datji δ ε ; dala igitur eliam δζ 
[dat. S7]. Sed eliam positione. El ost datum δ ;  ei^o etiam 
ζ  datum est {dat. i7 ). Iam a dalo puncto ζ ducta est ζ/f 
circulum positione dalum tangens in puncto β ; ergo ζβ po­
sitione data est 'dat. 91]. Sed etiam circulus αβγ positione

• i  Id est; punctum n in cifciili cireumfercntia il» sumatur, ut 
rectac <f« tu , quae, antequam iu « roiicuri^ut, cia-umfcrentiani in 
punctis/f e l y  <secuerinl, efflciant rectam ,ί}" parallelam datae <it. Conf. 
adnot. 1 ad p. 834.

* ’ / Perspicuitatis causa rectam δη, quae e puncto J  ducta cinrulum 
n/iy tangit, et in ϋμυΓβ addidi ct iu Latina versione sui.'! noti.<! appellavi, 
cum Graecn scriplori, (|ui Apollonii librns manihus teneret, huius pro- 
bleiiiate XVII innilenti breviter to) lino ri/s iifn/trofi^^s scritiere li­
ceret. Ac profvctn idem nobis beneDcium continfiit Apollonii de taotio· 
nibus libros ab Haumanno restitutus p. 93 sq. companinlibus 'nisi forte 
sunt qui spreta insigni aacloritnte suae socordiae 1η((υΙμρπ· malint,. 
Datum est autem quadratum a Ji) prapter dat. 9< ; aiquo t>\ synthe>i. 
qune statim sequitur, apparet, cur (iraecus scriploi- ail hanc (iatoruin 
propositionem, non ad 91, provoniverit.

ϋΐου^ΐ'ηι;, τοιτ/οτιΐ' ife,Ι/ιτι coni. Hu, (>(ηπτομ(ΐης άτια tot· .t Cu, 
n x  ilolPtianf Ce ; conf. |). 836 ."i. β i 6 . i j  et rff dei. Hm iS. «pn 
tari A‘ Ba
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iiAiiiiiir srNAiurHS z.

Ij IS /, itiaei Sf xui o κι'κλος· doiy^v aqa  ia t i  ιυ j i .  
tfiriv δέ nui τη li d o H v  dolteiaa aqa  ίατιν  /κα/έρα rtUt' 
J A  AV. Tf/ (ytatt.

171 Svnsihfjisf.tui δέ τό ιτράβλημα όντως, ΐ'ιηω ό μέι· 
κι'κλος ό Α Β Γ , τά δέ Sn&svra ΟΓ̂ μεια τβ  J  Ε, m i τω·^ 
ά .ιό  ιής έφα.Ίτιιμέρι.ς ϊσον Μΐσί^ω το ι /γο Ε./Χ , χαί ά:η'ι 
την Ζ  το ί Α Β Γ  va-y-Iov tt-iisiu γραμμή ηχίΐκ*
ή Ζ Β , χαι ί.ΐΐζ6ΐ'χ!^α ή J H  χαι έχ/ίεβλήοΆω i/ri τό Α ,  
χα'ι έ,ιίζηχί^ωααν αι Α Ε Β Γ · )Jy(a οτι ίταρά}.Χ»·λός έατιρ  
/■ B I' JU . Ιιι

<}--
^Εηει γάρ τό inr) E J Z  

ϊσον Ιστιν τψ  άηό τής 
ίψα7ΐτημέν>^ς, τοοτίατιν τ«Γι 
όπο ΛΔΒ,  έν χ«κλφ αοα
έίϊΐν τά Α Β Ζ Ε  5τ,}ΐ$ϊα · ί·'.

,·\ '!' ϊσ>; αρα έσύν ή Α  γωνία,
τοντέατιν ή irro Γ/ίΧ έφ - 

\j<: > f άίΐτεται γάρ ή ΒΖ τίμ νΐΐ
όέ r Β Γ ) , Tff ha) ΒΖ  /.

‘ καί eiaiv ίναί,λάξ, κ«ράλ-
,. ληλ^ϋ α ρ α  έστιν ή B I'

τϋ J E .

Πρόβλημα eig "/·

172 ιγ'. ΘίσΒΐ δο&έντας χι'χλου τον Α Β Γ ,  xai δνο δο -  
(^ΐντων σημείων τιον J  Ε , ά /ιό  τών ./ Ε Α άν τήν . JAHVt 
xai ηηΐίϊν τΐ} J E  :ταραλληΙον τήν ΒΓ.

I . >1 H.I Γο pro ή .4 J  ia t i  A'BS to  .·/ Co, τό A  ΛΠ, ri  rF S 
i .  Co prn lioitti· .1. tit j f i  Λ, dislinx. liS T. tifantou ii η nilit.
Ca aurlori.· Co S. ij . // { )t«l Cn. ή ./ΛΑ' AB, ή 1̂>γ ciMt. Co. ή Λ/i 
.S 13. U . to v tie tir  tqi tV.-rn .-t.·!!! mld. //(( latius secundum propos. 
105 C,u: ttiia  xai το ί·πο A J l i  laov iat'k tt-i tino ric tifantou^ri/e. 
faor cion tari to  imo . / . / /i rr.5 ί·.ιό K ./X 44. 1.1. Ir χι'χΐφ —  αη- 
iititt adil. 0> 19. rij C» aucrtoro Co pm »ήι· iO , ηπιιη/./.ιιΛο;,-add. 
V Co 41. I)·' !«ld. BS iS. loii· utroque Itwo A, distinx. US 
xiiiy τήν Ca 'xXiimtt rlfi' Cii', K .t  «i iJo'* r\\· ,\, x /  <ίι· itoitf τφ· H.S



ct’KO etiam β  dalutn csl. Sed eliam 6 dalunt c s l;. 
ergo recla βδ  posiliooe dalu est dat. M'). Sed etiam cir­
culus αβ / posilione r/atiis esi; «rgo otiar» punctum a  daluni 
(f/at. iS  . S(‘(l etiam punctum t  datum esl; ergo reclae δα 
ae positione datae sunt.

('ompon(‘tur probli-ina sic. Sit circulus αβγ, et sint dnta 
puncla δ ε ,  <*1 quadrato a tangonU* aequale )>onatiir 
leclansjuluiii ίδ ·δ ζ ,  et a 1' duealur recta Ζβ circulum αβγ 
tangens iu piiniio β, et iungatur δβ  producalurque ad u, iun- 
ganUirque «e 'cinumferentiim sevatis in γ. el βγ'. liico rec­
tam βγ pnrall<?lain esse ipsi δε.

Quoniiiin enim rectangulum εδ δζ  aequalt; esl qumlrato 
a taiigenle 0η ex hyjmthesi), id est rectangulo αδ -δ β  ehuii. 
.>. ,Vi . in circuli igitur circumferentia .sunl puncta ot β ζ e. 
Kst igitur l_ δαε =  £  β^δ φιϊίΐ hi uiif/iili roiiiwune sttpiite- 
meiilum βζε haheut. Sed <|uia cimihiin αβγ liuigit ζβ sccai- 
<|Ue βγ, prupter elem. . j .  . ΐ ί  esl L ζβγ — L β^Υ δαι\ 
enjo elittm L ζ'̂ γ =  L βζδ. Sunlfiue hi anguli alterni; fiyo 
recta βγ ipsi de parallela est.

Problcm» iu A ix i lh i t i i  jir iililem n  ciuuilevicesiinuin.

XUI. Circulo αβγ posiliom· dato, duti.s(|ue intni hiiiir 
duobus punctis δ  e, ab his reclae δα ea  ita inflectantur, nt 
eaedem in iillerain piirtem pmliivtue efficiant rectam βγ pa­
rallelam ipsi δε',.

t; rti-aecis xki i  .4111'χι·χΧοί ,'tfan, «i; .>iii|>ra iu
|iro|)i)s. lu.n ι·| inlra Iit» ex.-i(>i>i'tamu$ xa> fa n i· ύοΙιί·ι· »ό X. .Scil cn- 
tlirm raliiimi siTi|>lnr iii proNinio problcniali! iprupus. (u s ml rir(‘iiluni 

roi-uirit; rospicil igitur tlimionstraliciniMii, (|uat· iii tUiliiruni prcipu- 
sitioiii' 91 nxsliit 'p. 47«. I od. tVyrarJ. . Quanii|uam iieHi duliiuni « t ,  
(fuin rrutius svcundum dat. 91. t l ,  positioni* ul iiingiiiUulitii· ihitii rcrlii 
ζ,Ι ilnl(i(|uo puncin C, diituin t?sse punclum ,■( conirlusiirtis furi-il. Cn- 
niiM-pras ct liic  c l passim nlilii ii«wio quns iliscrcpaiilias iti datis ci­
tandis admisit.

*j Id i-st; puni-luni «  iit ciivuli oiriHiuifeivntiii ita suiiiiitiir. ul, si 
rectiif <iif ut ad ,Ί cl γ , «llcrii puncla socliitiiis circum lm M ilinc. pin- 
ducaiitur, ii‘cla  ,·ί;· parnllcl» >11 diilnc <1t. 1‘inotcrfa cmif. ΠίΐυηΐΜΐιιι. 
p. 01 si|

.(.-//.■ C ii pri) / - / / ;  i l i .  II/I l i :  m in i iU i j / .n r  r ij i  / I I '  M IS, i>,i t l l '  

:tirnit/j.ifkiii tif I/.' iVi. c o r r .  Ih t

i.iHKU VII. pRoiOs. 40K. s :$7



.............. Γΐγ(η>έτο»  ̂ χαΐ airfl· την Β  » » t ?  Α Β Γ  5 ί ί? 5 ίλ Λ ΐ·

ίφαιιτομένη evl^sia γραμμή η BZ ' ιαη αρα ίατιν η νηο  
Ζ Β Α  γωνία τη Γ, τοντϊατιν τ^ E' iv Ttt-Kktjt αρα ίατιν  
τά  Β  Ζ Α  Β  σημεία' το αρα νπό B J A  ίσον iativ τω  
hru Z JE . Sn9-iv d i τό νπη Β Α Α  '.άιιό γάρ δο9·έντος·ί 
τοϋ J  εις &έσει όεδομένον -λύχίον όιήχται η A J B  · δο- 
9εν ίίρα xai τό ύπό ΖΑΕ. χαι εατι δο9εϊσα   ̂ J E '  δο-  
9βϊσα αρα χαί ή Z J .  χαι ίοτιν δο&ΐ.ν το Α ·  *ρ«
χαΐ το Ζ. άκο δή δϊδομίνοο οτ,μείου τοΰ Ζ »S3St δεδομένου 
χνχίαυ ίφαπτημένη ηχται η Ζ Β  · 9έσει αρα ίατιν η Ζ Β . Κι 
θί'βε» δέ χαι ο χύχίος · dn^iv αρα ίστιν χαι τό Β σημεϊον. 
άλλα χαι τη Α δο 9 έν  &ίσει αρα ίστίν η ΒΑ . 9έσει δέ  
xai ό χνχλος· δοάίν αρα ίατιν τό Α  σημεϊον. ίατιν δ ί  
χαι εχάτερον τών J  Ε  δο9έν· δο&εϊσα αρα ίστιν εχατερα 
τών Α Α  Α Ε  t j  9έσει. t»

173 Ένντε9ηα&[αι δη τό  (τρύ^ίλημα οΐτως. ίατω  ίι μέν zfj 
9έσει δεδομένος χνχλος ό Α Β Γ , τά  δ ί  δο9εννα δνο αημεϊα 
τά J  Ε , xai διήχ9ω τυχονσα η Α Α Β , χαι τψ νπό Α Α Β  
ιαον χείσ&ω τό νπό ΕΑΖ, '/.αι άηό τον Ζ τον Α Β Γ  χΰ- 
χλον ίφατίτομενη ηχ&ω ή ΒΖ, χαι ίηεζενχ9ω η ΓΕΑ. in e i  2« 
ονν ϊαη iativ ή νπό Ζ Β Α  γωνία rjf πρός ttp Ε  (ίι> χνχλψ 
γάρ ίστιν τά Α  Ζ Β Ε  αημεϊα], άλλά xai η νπό Ζ Β Α  
ϊση ίστιν τή Γ  {ίφάπτεται γάρ χαι τεμνει), χαΐ η Γ  α ρ α  
γωνία ϊση iariv τή Ε  · παράλληλος α^α ίατιν ή Β Γ  τή Α Ε, 
βίίερ: ~  2·ι

m  ΠΛΠΙΙύϊ ΪΥΝ’ΑΓϋΙΉΣ /.

2. S. ή νπο Zlij^Hu  pro ή vn o ΧΗ.1 re  H X  A E  A, di­
stinx. BS e. rov A  i l i  » ia u  d tiou iv iii·  yatrlar it^ x r in  ABS, corr. 
Ca 7, Ια τ ι  A’BS 8 . 9. io O ir  a ^ a  —  Μ ο μ ίν α ν  add. Ct> 
♦0, post x ix lo v  add. uqu S cod. Co l i .  t a t iv  ή H A  ABS, corr. Co in 
Lai. versione 14. ixattQ a tiSv A B  So»ivto>r 0o9iv  α ρ α  A BS), oorr. 
Co 48. »« A, distinx. BS 49. *«} a j i i  tov  X  Hu pro tavT- 

ia t t v  (nonnulla dcesse suspicabatur Co _  81. ή in o  X H A  Hu pro r, 
i i r o  y.HJ\ ilem vs. i l  .r fo e  r t li  K AB ood. Γ « , νηά Λ «  S 
ΐ ί .  t«  A H  KZ A, distinx. BS, corr. Hu H . post «qu  add. ίαη S 
Ϊ5 . Swi(> V, o  Λ, Sntff Mfi B‘S



Factum mm sitj et e puncia /# m/ pr^tetnm t4  dueatur 
βζ  circulum αβγ tangens; est igitur propter ekm . 5,

L ζβ<̂  =  L βγ«, W est [prop­
ter parallelas fe βγ) == L ζεα. 
Sed anijfuli ζβα ζea stmt itt 
eodem segmento ζ α ; ci^o prop­
ter elem. 3 , i/ puncta ζ β  
e a  sunt in circuli circum­
ferentia ; est igitur βδ δα =  
ζ δ -Se e lem .3 ,S S i.  Sed 
datum est βδ δα  (nam a 
dato punclo S utroque versus 

ad circuli positione dati circumferentiam ducta csl recta αδβ 
propter dat. 93'; ergo etiam ζδ · Se datum est. Et dala est 
ie ;  ergo etiam ζδ data [dat. 57j.  Et est datum d; ergo 
eliam ζ datum [dat.. 27;,. Iam a dato puncto ζ  ducta est 
circulum positione datum tangens; ergo ^  positione data est 
dal. 9t). Sed etiam circulus positione datus est; ergo eliam 

punctum β  datum (ibid.). Sed etiam S datum; ergo etiam 
βδ  positione data est {dat. 26). Sed etiam circulus positione 
datus est: ergo punctum a  dalunt [dat. MS]. Verum etiam 
puncta δ  e data sunt; erjio rectae δα  ae  positione datae sunl.

Componetur problema sic. Sit circulus positione datus 
αβγ, et sint duo pnncta δ  e  intra eirmlum data, et duoafulr 
quaelibet recta αδβ circumferentiam secans in punctis a  
et β , et reclangulo aS · δβ  ponatur aequate rectangulum 
ed'd^, et a ζ ducatur recta ζβ circulum αβγ tangens in 
puncti) β ,  et iungalur recta γεα circumferentiam secatui in γ 
et a. Iam quia propter elem. 3 . i t  est L ζβα =  L 
(nam propler elem. 3. .ϊ;ϊ puncia a  ζ β  e sunt in circuli 
eircumferentia , ac propter elem. 3. 3 i  etiam angulo βγα 
angulus ζβα necpialis est (tangit enim ζβ secatque β α  circu­
lum), est igilur eliam L β y a  — L Λ ' paral­
lela est ipsi de, q. e. d.

tIB K R  VII. PHOPOS. 10». S39



Π^-ίληΐΜ sig til·
171 <Λ. (r)ioti nvTog τοί Α Β Γ  λίχλοι-, ν/Δ ό ίο  doiftvtwv 

τιΰν J  Ε, χλά»· ά;τ' αντώ» την JA E , ωυιβ :ιαζάλ).ηλον 
tlfM τί̂ ν Β Γ  JE .

Γίγονέτω · χαί ηχΟω ίφ α- ’> 
ητομίη^ Ι. ΒΧ. yiietut otv 
irttltv iv ·ΛΓ/.λψ τό Α  Ζ  Β Κ 
at^uf.ta, xai ϊαον το ν.ιο A J B  

ί , ( 1  τψ ί/ίό E JZ . doitiv iie τη
'̂ ' "1 - \ I i.fo A.JH' δοί^έν βρα y.ai *ο lu

Λ / j  ί'·ι>> KJX. y.ai ίοτιν fioxttiau
/Hr-—  y /  ίί J E '  δοι^εΐαα α ρ α /.ai η JZ .

αλλά xei tfj tyiaei. 'Aui έστιν 
δηΟέν το J '  δοϋίν αρα xui 

tn Ζ, m nt ΙΗσει ι' ΒΖ. αί,?.ά xai υ xvxf.os' dnltiv αρκ  Ι·'. 
itiii to Β. αλλά χαι τά .!  B' δο,Ήϊαα αρα ίατίν ίχατέρα 
τών J A  ΑΕ. ifioiioQ γάρ τοΐς ;ιρόιερον δείξομεν, χαι 
ομοίως ij niv&tifig tiii ντρΰ αϊτοί;.

Eis Γ" '̂ δ",
175 ΐϊ'. ‘ΑίττΐαίΗυααν διο χνχλοι άλλι]λων οϊ Α Β  ίΙΓ xuiu->» 

τίι Β αψεΙην, /.ui tikijipi^m ta xtvtqu αϊτών τά J  Ε, /.tn 
ίίΐε'ζεΰχίίΐιίααν «ΐ A J  J B  ΓΕ ΕΒ, εατω δέ ηαρΰλληλοι; » 
A J  τ}ΐ ΓΕ· ΰτι ε ίΐη ία ί simv tti διά τών J  Β Ε, Α  Β  Γ.

'Ήχ'Ηο γάρ Uuv Α Β ΒΓ ΧΓχλων ίφαατομενί^ είίΜ α  
I, ΖΗ. ί,ιεΙ Λίν ifttynttai μεν >■ ΖΗ, ix δέ τον /.iriQov ·.’·■ 
ίιίτΐν ι. JH , όρ{Η) ίΐρα ίατίν tj vjio τών JB Z  γιανία. διά  
ται'ηά /.ai #' i.iu ΖΒΕ γωνία iariv όρ ι̂} · ενί^εΐα αρα iariv

i .  ιιΤ' a jd .  BS N/att ιΓο,'ίήια; Ca auiilofi· Ca X€U atlil. C«
S. Ttoe .//i ABS, ilistiii\. Cu xliii· Cn, A./ iii· Λ BS. «.-r’ n/Vftii 
vcl ά π ό  rdii' J  /i H», ih lh ftm i'  A:BS;, « a o  ιώ ν  tfoUfrtuii· Ca rii
A Z H E  A, «listin*. BS Ιβ. t a u  A>BS r«  .//. A, ilisliiw. BS 
ΐβ . t t ’ «dd. BS 21. n i .IE  A, dj.-iliiix. BS i i .  t,·) ^η»!» (m iu  S, 
E / O  AB i» .  ToJi- .111  E A  i i l ·  AB, tw . J,1 i <^· S , ilisliiix. ff/i
H . lix»iaaf€v ΛΒ, « i i t .  S iS , »>’ ,'/«« — iiir  om. S roil. I'n
ή  f i O t i t t i  tj y . H X  AB, COIT. C ii  iiii.ii niioc) n itiis il t i U t i i t .  i l i .  / n i i r  

i( III  AB, rtiir . S <7. m itt i  Un pro m irn

S4i> ΙΙΛΙΗΚιΥ ϊνΝΑΓίΜΗϊ Ζ.



UBER vri. PROPOS. «09. HO. 841

Problema in Apollonii problema undevicesimum.

XIV. Circulo αβγ positione dato, dntisque intru AuncPmp· 
duobus punctis δ e, nb his rectac δη ea  ita inflectantur, ut 
eaedem in alteram pariem prodttclae efficiant rectam βγ pa­
rallelam ipsi dc*).

Facium iam sit, el ducatur (ul supra' tangens βζ. Rur­
sus igilur puncta a  ζ β  e in circuli circumferentia sunt, est­
que αδ ■ δβ es εδ · δζ. Sed datum est α δ ·δ β :  erpo etiam 
£ δ ·δ ζ  datum. Et est data de; ergo etiam δζ data est magni­
tudine. Sed eadem etiam positione data est. El est datum 
punctum δ ; ei^o eliam ζ datum est; itaque recla βζ  posi­
tione data est. Sed etiam circulus; ergo etiam punctum β 
datum esi. Sed etiam puncta δ  e; ei^o rectae δα ae  posi­
tione datae sunt. Haec enim similiter ac .superiora pro/jos. 
tOHi demonstrabimus, itemque compositio similis o.sl prinri'..

In  p m b te m a  vicciiim um  q u a r tu m .

XV. Duo circuli αβ  βγ in puncto β  se langant extrn, Prop.
. . et sumantur eorum cenlra δ e

iunganturque αδ  δβ βε ey, sini 
autem parallelae αδ  εγ; dit» 
rectas lineas esse el eam quae 
per δ β  ε et quae per α β γ  
transii.

Ducauir enim recla D; cir­
culos αβ  βγ tangens in puncto 
β. Iam quia tangit ζη, et e 
centro esi δβ, angulus igitur 
δβζ rectus esi. Eadem de causa 
eliam angulus ζβε rectus osl: 
recla igitur esi linea qnae per 
puncta δ  β e  transit. Sed quo-

.....-  4

♦i Conf. supra propos. 408 et Haunieiiii. p. 95 s«j. 
f  Post hiic lemma XIV Hnuniannus p. es insen-ndum esse pulat 

lentma XXI cum titulo f /c  ΐ'ό *' η̂ ήβίηαα, Ium lemma XXIil eum ti­
tulo »/f f»

Paiipna II. M



ή διά τΰν J  Β  Β. imei δέ ϊαη h t i f  η μέν Λ ά  r ji J B ,  
η δέ Έ Γ  */; ]?&, tariv ώ$ η A J  π ^ ς  τ ψ  i lB ,  ov iu s  tj 
Ε Γ  ηρός τ ψ  ΕΒ, καί ntqi ϊαας γωνίας τάς Β a i  ηλεν- 
Qtti ανάΐογόν eiaip· ϊαη αρα ίατιν η νπό τών J H A  γωνία 
xfi νηο ΓΒΕ. χαι eattv ev9eia η ^ Β Ε ' evOiiia βρα έατιν 5 
y.ai η διά τών Α  Β Γ, 8/τερ: ~

Eig τό  χ«'.
170 ι-'. "/tfrys oi'ar̂ g της μέν Α Β  τ^ Β Γ , τής δέ A J  τή 

J E ,  κβί 7ίαρα11ήλην αναης τής J E  τή Β Γ , δεϊξα ι υτι et’-  
9 ΐϊα  ίατιν η δ ιά  τών Α  Ε Γ  σημείων. ΐυ

'Εηεζεΰχ&ωααν αΐ Α Ε  
ΕΓ, χβί τ^ Α Ε  παράλληλος 
ηχ9ω ίι Β Ζ , χαι ίχβεβληα&ω 
η E J  έπ ι τυ Ζ" ϊαη αρα  
έατιν η J Z  τή J B .  ΐατινν> 
δέ χαι ή A J  τή J E  ιαη· 
ολη αρα η Α Β  SXfj τή ΖΕ  

- ρ  έατιν ϊαη. άλλα ή Α Β  τή 
Β Γ  ϊαη έσ τ ιν  καί ή Β Γ  

αρα τή ΖΕ ίστίν ϊαη. αλλά χαι παράλληλος· χαί η ΓΕ ia 
αρα τή ΒΖ. άλλα καί ή Α Ε  τή ΒΖ παράλληλός έα τ ιν  
εν9εϊα αρα έατιν Α Ε Γ · τοΐτο  γάρ φανερόν.

Επαφών δεύτερον.
Εις  τό λα".

177 ιζ'. ‘Εάν § χνχλος ό Α Β Γ , χαί δνο προβλη9ώαιν  αΐ2.’> 
B J  J r  ϊαα ι ουααι, η δέ B J  ίφ άπτηται, ο τ ι και η J F  
εφάπτεται.

Τ οΐτο δέ φανερόν · αν γάρ διαχδή ή J A ,  τό  ύπό Α Α Ε  
ϊαον έατιν τψ άπο J B .  άλλο τό άπό Α Β  τ(ΪΙ ά π ό  J r

Λ « —  ί« ϊ tmX» bis scripta in S (cum quo consentit A*)
T<ui' JB H  ABS, distinx. Hu S. yarriac bis scriptum in λ  τΰ; 
J K  A, distinx. BS 6. rair 'AHT A, distinx. BS 8. i? ' add. V
9. Tfltf Z E  τήι J i l '  AB, corr. S 10. r«ji A R P  A, distinx. BS 
17. οΧη om. AB, add. S SIO. * t .  xnl πηράΙΙιιλος —  η A E  KZ 
0Π). S , unde magis etiaui hunc locum inc-om înnis coniectaris pertur-
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niam est aS  =  όβ, oi j/e =  efi, esi igilur α δ : δβ  t=s γε : εβ. 
tam pmpier paraiM as α ΐ  ey aequales sunt anguli αδβ  βεγ, 
quibns cuni proportionales rectae adiaceant, in simiUhiis trian- 
ffulis αβδ γβε anguli δβα εβγ aequales sunt. Rt est reo.ta 
δ β ε ;  ergo ctiant recta est quae per α β γ  transit’), q. e. d.

In problemn vicesimum i[uintum.
XVI. Si sit αβ  =  βγ, el α δ  ss d t ,  et δε || β γ ,  demon-Pro|·. 

stretur rectam esse quae per puncta a  ε  γ transit.
Iungantur α ε  εγ , et rectae α ε  parallela ducalur ζβ, et 

pro<)uca(iir εδ  ad L*: est ipilur δ ζ  =  δβ  {qniti δ α  : δε =  
δ β  : dl', et δ α  =  δε]. Sed ex  hypothesi est α δ  =  δ ε :  ergo 
tota αβ  loti ζε aequalis est. Sed e.r hypothesi est αβ  ε= βγ: 
ergn etiam βγ  =  ζε. Vcruni e.r ronsfriirtione ost βγ |1 Le: 
orgo eliam H/?« elem. /, .>.ϊί. Sod osl otiam α«(|/ϊ»; 
ergo rectam esse αεγ  apparet*,.

ΙΚΜΜλΤΛ IX TACTmVI M I.IRRtM SECI Nm M.
In problema triccsinuim pi-imum.

XVII. Si sit circulus αβγ , «it e punctu δ  ducantur d u a e  Prop. 
rectae δβ δγ inter se ae(|uales, el δβ  rirculiim tangat, dico

jK .. oliam δγ rircitliiiii tangor»».
; Hoc vero per.spicuum

I . fi est; etenim si recla J f« ,
\f j circumferentiam in ε et a
\ J  seran.t. ducatur, est α δ  · δε

-  ·\ y  =ζδ{!^ [elem. .ΐ. 3β], Sed,
γ  quiu ex  hypothesi est δβ  =

I) Ho(! loco Koriplor aul elem. libri I proposilionem l!V <Onve«iani 
la c ile  significavit, aul sio argumentatus e s t ; est itfiu ts tjly, iilco- 
quo anguli j',« f +  J,<« uni redo, sive +  <Γ,*« duobus reotis nequa- 
tcs  sunl; er^o propter pleni. », t i  recta est y ,i« .

*) Elem. 4, *9 et 4« rllat Ca p. 97; complet demonstrationem fo  
ile  fere: anguli ^ y f  +  lity duo» rectos cfliriuiil, <>stque £  i ly t  =  
sed ob triangulorum similitudinem eliam L f i i t  —  L  · ‘ ■̂'(ίο ««Ruli 
««J  +  S t y  duos rectos efliciunl etc.

Imvlt Ca 48. >| add. BS i.!. 'B n n t fm -  Λ ι ’τί(ΐοΐ' add. Hu (conf. 
Haumann. p. 407. 4IS. 4 47 sq.) S.·!. > i ' ndd. BS Sfi. i/ ifi I U  

I t f  a n r tT n i  AB.S, corr. Hu

UBER Vll. PROPOS. m ,  « i .  843
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ϊσον iativ  · m t to  νπι) τών A J E  αρα ϊαον iariv  τψ  άπ ο  
.41-' i(f07nsrtrt αρ» η J r  tnr j4 B V  ν.νλίον..................

178 ιη '. J v o  μαΧοι, oi A li  HV, z«i dtit τον I i  όι>}χ&ω 
n e  ij A BV , xat δ ίο  παράλληλοί a i  A J  EV vtvnvaai- im  
τά  χέντρα τώι> m /.λων υτι <»i Α Β  BV χνχλοι ίφάητορται&  
άλληλων χατά το Β  σημίϊον.

Εϊληψ9ω τά χίηρα τών χνχλων 
τά J  Ε, xai ί/ΐίζΗ’χ9ωσαν α ι J B  
B E ' ΐ ί& ύ α  αρα ίατιν η δ ιά  τών 
J  Β  E' παράλληλ(>ς γόρ ίατιν  -η A J 10 
%fj ΓΕ. χαι ίστιν ώς η A J  ηρος 
J B ,  όντως ή VE προς Ε Β , xat γί­
νεται δνη τρίγωνα μιαν γωνίαν μ ιΰ  
γωνΐ^ ιαην έχοντα TijV Λ  Γ , ίτερϊ 
δέ αλλας γωνίας τάς J  Ε  tag  /rAst- la 
ράς άνάλογον Ισογώνια αρα  ίστίν 
τά  τρίγωνα' ϊαι; αρα ίατιν  ή ΐ·Λ0 
A B J  γωνία Tg vrro ΓΒΕ. xat tarir  
ev9e7a ij Α Β Γ · tv^sia aqa  ίστιν 
xat »' J B E .  im t δέ ΐ.ν3έϊά ίστιν iu 
η διά τών χίντρων xat τής αφΐ^ς, 

ίφάητονται αρα οι ,4Β Β Γ  χνχλοι άλλήλιαν χατά το Β  
αημΰον.

Εις το V/i".

179 ι&'. "Εατω ή μέν Α Β  τ»; r j  ΐΓαράλληΙος, Ι'αη δέ ή 23 
Α Γ τ ΐ)  B J ,  οΐ'σης αμβλείας μέν της imo τών Α Γ Α , οξείας 
δέ τής νπό ΒΑ Γ· "αι τταραλληλΰγραμμήν ίατιν τό  A .J.

Έ πεί γάρ αμβλεία μίν ίατιν ή νηό ΑΓΑ, οξεϊα  δ ί  ή νπίι 
Β Α Γ, α ι άιιυ τώνΑ Β ίπ ί  τήν Γ d  -/.άΟ-ετοι αγόμενοι, η μέν άπό  
τοΰ Λ  ίχτας τον Γ, η δ έ  άηό τον It ίντος τον J  ηίηχηναιν · .'μι

3. ίη' ηιΜ. BS 8. r« ./Κ Λ, dislinx. BS 9. 10. tiSv ' .7 / i / i  

distinx. C a  p, SS 10. C o  \m> t i i j a  t l .  i i .  f/ j t J  .niiv· 
A b  AB.S. ι·οη·. Co IS. T«i . n :  Λ, disljnx. Β.·< t n .  I l f '  adii. H.S 
η anlp . 4 r  om. AB. ndd. .S i9. t m v  A U  Λ, ilislinx. H.S .10. .-ii- 
Titofaiv Hu uucinre C o  |>m nintfim ttur



Sy, ί*»! igilur =  αό·Αΐ. Ergo dy nrciilum αβγ
tangit [eiem. H, .%7).

XVIll. Sini duo circuli αβ βγ, c!l per punctum β  quae- P«'l>· 
libet recta αβγ u cirrumfet enliu cinuli αβ nd circumfeirulmm 
ulterius ducatur, el Htiainlur parallelae αδ ΐγ  ad centra cir­
culorum vergentes' ; dico circulo.s αβ βγ in punclo β  ,se 
tangere.

Suniiiniur circulorum centra δ  ε, el iungantur δβ βε·, 
recta igilur esl qtuie per δ β  t transit, lilleniin cx hyimthesi 
αδ εγ  |wrall(‘lac sunl, csique αδ : δβ  =  γε : εβ, el fiunt duo 
triangula angidos δαβ  cl εγβ aequales habentia, (]Uoruu) cin;n 
alteros angulos αδβ  et γεβ tatera j>roporlionalia sunl; acqui- 
angula igitur sunt triangula; ergo angulus αβδ  angulo γβε 
aequalis esl. Et est rocla αβγ\ ergo etiam δβε recta est*,.
Sed quoniam recl« esl quae per centra el punctum concursils 
transit, circuli igitur αβ βγ in puncto β  se tangunt.

In problema quinquagesimam .sccundum.

XIX *i. Sint pfirallelae αβ  γδ, el aequales αγ βδ, siUiiie Pr«>p. 
angulus αγδ  oblusus ct βδγ acutus; dico parallelograniinum *** 
esse αβδγ.

- .....-  -
\

LIBER VU. PROPOS. M 3. 11«. 8 4 5

\

Quoniam onim angu-
.......... tus αγδ obtusus et βδγ

acutus est, perpendiculari.s 
ab a  ad γδ ducla extra 

 ̂^ punctum y , ilemque per- 
i  pendicularis ex β  inlra

tj Ipsn liypollie.sis, noc minus quae sequitur dcmonstralio noniuilla 
habet, quilms iure offendas. Nnni u n u m punclum fi utriquc circulo 
commuiie gmso tacitc supponitur, qued nisi essel, aul non parallelae 
essent «if ty, aut nlterutrum (luiictoruni J  t  non essel cenlrum ; nl si 
unum punclum /i «;iituK.-( commune e.sse smiiilur, eosdem se langere 
demonstratur in elem. 3, U . Ergo hoc lemma inteprum scrvalum esse 
nogaverim.

a) Conr. supr» p. 843 fldnol. I.

3) Lemmaln .VIX XX  .\X1I nb interpolatore addita esse sospicalur 
Haumannus p. 69.
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m i tOTwaap ai J E  B Z - παράλληλος αρα iativ  η A E  τή 
BiC. emtu di *a i η Λ Β  νή F J  παρβλληλος^, xai eiatP 
όρΐ^αι αί πρύς τοϊς £  X arjtetois  }'ww«t· ΐαη αρα iariv 
Y.«i η Z ci tg ΕΓ, tuate xai ΰλη η 'EZ τή r j  iativ ϊαη ■ 
v.ai ή A B  αρα τή F J  iariv ΐαη.

.ISO x'. J r o  laot χίχλοι oi A B  I ' J ,  xai δ ιά  τών χέντρωρ 
ij A J ,  xai τή r j  ηαρόλλι,λος EZ · λίγιο οτι εχίίλη&εϊακ 
τέμρΐΐ xai τον Α Β  χνχλον.

Ειλήψϋω τά xiv-
--------  τροί τών -Λίχλων τά\υ

Η Θ, χαι άίϊό τών 
Η Θ σημείων τή A J  
όρ9αΐ ^χίΗοααν αι
Η Κ. ΘΛ, χαΐ eits- 

ή ΚΛ· ϊαη ts 
λ  ~  ·ν « ρ α  6 3 t l v  ή  ΗΚ τή

ΘΑ. αλλα xai .-ταρ-
άλληλος' xai ή ΚΑ  α ρ «  τή ΗΘ ΐαη iariv  xai /ιαρά?.- 
ληλος, βστε ορ&αί alaiv αί ηρος τοϊς Κ  Α  γωνίαι. xai 
siaiv ix  τών χέντρων a i  Η Κ  & J  · ι) ΚΑ  αρα itpamtrui m 
τών χυκλων. φανερον ονν οτι η την ΓΑ εφα/ιτημίνη xai 
τον Α Β  ίφ άπτεταί' η αρα τον ΓΑ  τίμνοναα η ΕΖ xai 
τον Α Β  τέμνει ίχβληΟ-εϊαα {ίηεί x a i μεταξύ τών Β  J  tarai, 
ίός ή ΕΖ τών Γ  Κ iariv μεταξύ,.

1SI χα. “Εστω ΐαη ή μεν J A  τή Α Ε, μείζων δε η l i J n  
τής ΓΕ, χαι Ιτεζευχ^ω r, J E  · υτι ίχβηχ^εϊαα η J E  ανμ- 
π ΐίπ ε ι  τή ΒΓ,

Κ ΐιοθω τή ΓΕ ΐαη ή J Z ,  χαί έίΐίζαχΆ-ια η ΓΖ  · ηαράΐ·-

3. α ΐ  om. ΑΒ, mld. S rofc Κ Χ  Λ, dislinx. Π8 4. χα) 1\ X J  

A*.S Γο, x a t  ή β β  β  cod. Co τ ψ  . i r  <5<ττϊ ΛΒ cod. Co, c o i t .  S Co 
^  Srtite t  j  r j  iax X r  add. V e. * ' atW. BS oi ΙΪΗ lii' .\B, oi 
«/» rfy S, corr. i/u 10— li .  t u  I i »  —  t S v  //« A, dislinx. BS 
U . I I K  d A  add. ('n U . 15. xai ί / ι φ ύ ^ Ά ω  »/ Α '.ί add.
1,">. le. Ταη «ρα (βτίν ή add. Co 18. «(ίβ add. Co 19. n f i  A'./ 

iVistinx. BS i t .  >i Toi J K  AB cod. Co, jj τ ο ν  iSy S ,  corr. Γ» 

% «πτομήΊ7 B‘S, t i f - d u u t a i  A cod. Co 21. iS. xat τοϋ Ι 4 β  i t f a n r f -  

τ α ι  bis scripia sunl in A, unde i f f d j t t t r t t t  xai t o v  « f i  i f f a n t t i a t  B,
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punctum ^ cadit; sintque eae pt>rpcn(ficulares ae /ίζ. Est 
igitur ee (I /iC ; seii em hyfutthesi- etiaot αβ  \\ γό ·, erga )Mrd>- 
leloyramimm esl αβζί, ideoque ae =  (ίζ·, sed ej' hijimthesi eliam 
ay  s= (id, et anguli ΐ  ζ recti sunt; e»^o est ty =  ζό"), ita­
que eliam ey +  /ζ  ~  /ζ  -t- ζό, id est εζ  =  yd. Krgo etiam 
ajl, qitue iu parallelugrammo α,ίζε reclae εζ aeqtxtlis est, rectae 
yd est aequalis, iluqne imrulleluyrammum est θ;ίί;< {elem. l, HJ,.

XX. Sint duo aequales circuli αβ  γδ, el per cenlra tlu- Prop. 
calur recla αδ circumferentiam secans in punctis a (i y δ, et ‘ 
dwatur in circulo γδ parallela diametro γδ recla εζ; dieo 
banc productam circuluui a,i secare.

Sumantur circulorum centra ij et ab his ducantur ijx 
M  perpendiculares rectae α δ , el iungatur κλ. Sunl igitur 
aequales i;x sed caedem etiam parallelae; itaque anguli 
X λ recti sunt. Kt ex centris ductae sunt >/. M ;  ergo χλ 
utrumque circulum tangil. lam apparot reclani hnc ratione duc­
tam, si circulutu γδ tangit, eandem etiani circulum a î (angere; 
eî [o recla «f circulun» yd secans, si producatur, etiani cir- 

^ culum αβ  secal (etenim inler
puncta β k (lerindo erit atque 
eC inler puncta γ x est).

r/, - - ' ± ______ , XXI. Sil δα =  ae, et Prop
446

UBER VII. PBOPOS. 4<3. ΙΙβ . 8 4 7

t βδ >  γε, cl iungatur δε; 
\ ,-' dico rectam Je productam oc-

»/' ■ ~ currere rectae βγ productae.
Ponatur δζ =  εγ, et iun- 

gatur yC; haec igilur rectae 
Se parallela est, eademque

♦) Non quartum, qmwl nunc dicuut, conprucnliac theorema, sed 
elcin. 4 [irnpos. 4J scriptor adhibuisse videlur, c\ quo efficitur osse 
iyS =  f J i  c«c.

A/nnrire» xtd »of «,i S 23. S4. in ti x(t) — tatU· μηαϊν  iiiler- 
polala esse videntur idctenlur ab Houmanno p. SS; 13. In ti  //» pro 
Si 18. 24. IU ■— T(3>- ΓΚ A, dislinx. BS S«. ]iost μααξν 
add. ή EX μ*{ζαν  ABS, «lel. Ca 85. lemma »«’ post superius Icinma 
li' re|)onendum esse pxitat Haumann. p. 68 *a add. BS



ληΚος αρα iativ J E ,  xai ανμιιίηηι t^ B I'·  xet ή J E  
a^u ονμηΐητει BF^

ΙΙρόβΙημα ei$ το αυτό.

182 vî '. Θ ίαα  ovtos χνχλον tnv Α ΒΓ, καΐ tQitUr δο&ίν- 
των αημΰων τών J  Ε  Ζ  ίη '  svdetag, χλάν την J A E  xai ·> 
ffoteh  i / i ’ ti'9eiag την B I'  t j  l'Z.

reyovitM' xai δ ιά  τον B
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I

tfj J Z  ιτα^όλληλης η
Β Η , χαΐ ί;ιε'ζενχ3·ω η Η Γ  
καΐ έχβεβΧήα9ω i/rl τό Θ* ϊαη 1«

1 αρα iativ ή νπό  Β Η Γ  γωνία, 
τοντέατιν η Α ,  ίη ό  ΓΘ Ζ. i ----- -----------' i ------9 'r.f -- ----- -

Λ^· -  -  /'} γωνΐ^· η  aqa νπό  Α Ε Γ  ϊσον
ι  \γ ia tiv  τφ mio JE O . δοϋ^ίν

/ Α Ε Γ  [ϊσον yaq τφ  li
^  J «;ro ίζδ οπό τον Ε  ίφ απτο-
.......  f  μ ί ν η ς  · So9iv α ρ α  xai τό νπό

των JE B . χαι ίατιν  δο3·ΒΪαα 
η J E ·  do&slaa aqa  xai ή ΕΘ. αλλά xai vy iH asi· xai 
eim v δο9έν τό E  · δο9·βν aqa  xai to Θ. εστιν di xai ΐ» 
t o  Z  6o9iv · γέγονεν δή μοι οττο δνο όο% έ̂ντων των Θ Ζ  
χλάν την βΓΖ xat nou iv  ηαράλληλον tr̂ v Β Η  rg ΟΕΖ· 
τοΰτο d i n:qoysyqa7iTai. δοΰ-iv aq a  τη Γ. άλλα xai τό Ε  
δο94ν' 9έαει aqa η ΓΕ. άλλα xai ό χι'χλ»^ δοβείς' δο- 
}}iv αρα τό Α . εστιν δέ χαι τό J  δο&έν · &iaet aqa χαί ϊ.» 
»} J A ,  OTteq : ~- 

IS3 Σνντε^ηαεται δη τό ίrqή{iλημa ηΐ'ιως. εστω δ μεν 
χύχλοξ ό Α Β Γ , τά  δέ δο&ίντα i;i'  tt'9siag τρ ία  αημεϊα

4. χ/>' adtl. BS ιΓοΛ_ή>τος ( ’α ;ηΙ conf, supra i». 834, 8 . »*®, 9 
χα\ add. Γο 5. |·«5ΐ’ JT .X  Α, distinx. nS x itir  Ca (xXaaat Co, 
pro xar itoiKiaav 9. 1 0 . ίιηζ*υχ&(ϊαα i; Η Γ (χ,1ιβλι}α9ω Hu 
( 0 . xai add. Ge t t .  13. post γων(^ ^ 1 . Co i r  χι'χλφ βρ» ia t i  
ttt A t B J  sic) οημιΐα 19. «(ire xni ij XH ABS, corr. Co in I.at. 
versione i i .  xini' Co ixlnifat Co) pro k . i  Sr tiir (iVX add.
Co r̂ i WAiiABS, rJ HX Ca, corr. Co J8. o Jh h 'J AB, corr. S



cum recta βγ concurrit; ergo eliam de prndurta rectac βγ 
/imM-tee dctiuitil';'.

Problema in idem Apollonii problema^,.

XXII. (^rculo αβγ positioni' dalo, tribu.squc in ofideni 
recta dnlis punctis S βζ, a pimdis d £ rcctac da eer, rirntm- 
ferentiam in punctis β α γ  secantes, ila inflcctantur, ut recta 
sit quae per β γ ζ transii.

Facium iam sit, ct por β  rcctac dl' parallela ducatur βη, 
ot iuncta ηγ producatur ad 3- puiwtiim sevlimis rectae dlT; 
angulus igitur βψ, sive [quiu in erukm setpnenln estj βαγ, 
aequalis csl angulo γΟ-ζ. Sed anguli γ9ζ  +  γ9δ duobus rectis 
aequales sunt; ergo item unguli βαγ [sire δαγ} Ί -  γ&δ; in cir­
culi igitur circumferentia sunt puncta a  γ 9- δ, itaque est «e > ΐγ  
s  de · «.9. Datum autem est αε · εγ (aequale enim est quaflrato 
ab ea recla, quae ex « ducta circulum αβγ tangit)*); ergo 
etiam de ■ s& datum est. Et esi data de; ergo etiam t& magni­
tudine {dat.S7). Sed eadem etiam positione; ct est da­
tum e; ergo etiam ^  datum [dat. i7 ). Sed etiam l  datum 
est; problema igitur eo  ivductum est, ut a duobus datis punc­
tis ϋ· ζ  inflcctantur rectac 9·γ ζγ, fiatquc βη parallela rcctac 
&εζ; hoc autem supra ile>VM· X} demonstratum est. Datum 
i|{itur ost y. Sed etiam ε  datum; orgo otiam ys positione 
dala est [dal. ifi). Sed eliam circulus imsilinne datus: ergo 
ctian» a  datum \ilat. 23], Sed etiam d datum, oi^o etian) 
da positione dalu est, q. e. d.

Componetur problema sic. Sit circulus αβγ, cl data in 
oAdcni rcctd tria ]iuncta δ ε ζ ,  ct quadrato ab ea recta, <{uae

4) Procli commcntariuni in eieni. I, iU 372 ccl. Friediein. citat 
(.'o, ipsarum clenientorum libri i pnipos. 17 p| i9 et iixioin» tl Ca.

5) Hoc lemma ab interpnlatorc addiluni c<sc suspicatur llanman· 
nus p. β9.

») Quadratum alv ea quae supra dicitur lannentc dalum est propter 
Eucliit. dat. 9 1 ; ceterum <|uae causa sil, cur scriptor illius |Hitius qua­
drati mentione omissa nnn ad dal. provocaverit, siμniticaviπnIs p. 83.’> 
adnot. · ·  exir.
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τά J  Ε  Ζ, χαι τφ  άη ο  %η§ hpantofuvr^g Γσοί' ΑεΙβ9ω t o  
νηη JM & , xai όύα &ο^4ηωρ αημβΙωρ ΐώ »  Θ -Z  f  eig tit» 
χνχλον ά π ό  τώ » θ  Ζ  χ ε χ λ ά β θ ω  η ΘΓΖ, S a te  7ΐαζάΚλη).ην 
elvat την ΒΗ  τη ΘΖ, xat ΐπεζβΰ/Οω ή Ε Γ  χαί sxpsjiXrJeftio 
έπΙ το Α · λίγω titt tv&em εστιν η όιά τών Α  Β  J .  :>

'Emi γάρ Ιχάτβρο·' τών νηο  
Α Ε Γ  JE Q  ιαον iariv  τψ an o  

. \ \  της am i tov Ε  ϊφαητομένης,
ίσον iazlv τύ νπύ Α Ε Γ  τψ νπο  
J E d  · iv ·λί··»ίλψ αρα έατίν τ ά  1<· 
J  Θ Γ  Α  αΐ/μΒΪα. xai επει 
ίση έατίν η νπο Β Η Γ . γωνία 
Tg νπο ΓΘΖ, α λ λ ά  η νπό Β Η Γ  
ίση έστίν τή νπο Β Α Γ  έν χν- 
χ).ψ, tj ί·.τ6 Β Α Γ  α ρ α  γωνία t i 
iatj έστιν rg νπό ΓΘ Ζ γωνίψ. 
xai Ιστιν έν χνχλφ τά  Α  Γ  

Θ J  atjfieia' έ π ’ evd^eiag αρα έστιν η Α Β  Ttj B J ,  ο«ερ \ ~  
Μένει S ’ αυτόν xai τά πτωτιχά· ά αάγ ετα ι γάρ εις  

τά ητωτιχά τον έ^ταχαιδβχάτου. 2»
184 χγ · ’̂ Εστωσαν δύο χνχλοι οι Α Β  ΓΑ , υμι έχίίειίλήσ&ω 

η A J ,  χαι ηεηοι^αΆω ώς Sj ΕΗ ηρός την ΗΖ, οΐ'τω ς tj 
έχ τοΰ χέντρον τον Α Β  χύχλον' πρός την έχ χέντρον τοΐ· 
r j  χύχλον ητι η άπ ο  τοΰ Η  διαγομένη τέμναναα τον ΓΑ  
χύχλον έχβλη9εϊαα xai τον Α Β  τέμνει.

I. Γ« J E Z  Α, (tistinii. BS ana  »i/f in o  tm' F, Ιΐ{απχομ{% ης 
coni. Co i . r<Si' HX A, ilistinv. BS, ilem vs. 3 3. ή ΗΓΧ Co_i»ro 
t{<9tia k. 5. *«« ίπ(ζίΰχ9ω  —  ro A  add. Co 5. τών A K J  .V, 
dislinx. BS 9. τβ 'ante uno ASCj A' ex τώ» tO. ♦». r«  J f i  ΓΑ  Λ. 
distinx. BS U. /i> xvxiqi Ca, tv xvxim  a i A, t r  χιίχλςι fUA’ B.S.
/e xi<xioi' τ μ ψ α η  Hu 16. vno ΓΘΧ Hu pro ύπό r f)K  17. <S. τη 
A r j e  A, distinx. BS, corr. Hu I». (Hf«» ia v ro v  isine a«xr.) A
iO. roi inraxmdtxaTov Hu {conf. supra tvmma X II;, tot· n (  rorro  
^iraytTtti AiB), ro i (txoOToi to  nnayttat S, tov «fj ro «5 ' (’« Jresiat 
ut quaeratur, quinam praeterea problematis Apolloniani numerua pro­
babiliter huc referri possit; neque hoc omittam, in etntiyfToi, quod 
extremum codex habet, fortasse latere ^TfojlAwfov) i \. lemma »y
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ex e dmkt virr.uliim αβγ tangit, aeqiuile ponatur rectangulum 
f  et (bitis duobus p u w ti»^  ab his ad-cireuii cir-̂  

cumferentiarn rectac &y ζγ ita iiiQcclnntur, ul βη porailclii 
sit rectae 9t ilemm. X}, et iungatur €γ producaturque ad a  
nlterum punctum sectionis circum/ereiitiue; di(;o rectatn cssv 
<{u»e per puncte α β δ  transii.

Quoniam enim et rectangulum as  ■ sy et [ex constructiune. 
rectangulum ds s& aequale est quadrato ab ca recla, quae 
ex e ducta circulum αβγ tangit, est igitur ue-sy  »  δε-εθ ·; 
ergo in circuli circumferentia sunt puncta δ & y a . Et quia 
propter parallelus βη angulus βηγ anfiulo γ9ζ, ntque, ut 
in eodem circuli segmento, angulus βηγ angulo βαγ aequalis 
est, angulus igitur βαγ  est aequalis angulo itaque aii- 
(fuU βαγ  H- γ9δ duos rectos efficiunt q̂uoniam propter rectum 
δϋ-ζ item unguli y9'i -+· γ9δ). E t , quia puncta « y 5̂  d in 
circuli circumferentia sunt, item anguli όαγ 4- γ9δ duos rec­
tos efficiunt; ergo angulus βαγ angufn δαγ aequalis est. ita­
que α β  in eadem recta est nc β δ*  , q. e. d.

Casus problematis non mutantur; etenim ad casus sep- 
timidecimi reducuntur.

XXIII. Sint duo circuli αβ  γ δ , ol producatur α δ ,  liat-P<<'P. 
que, ut £i; ad ita radius circuli a,4 ad radium rirculi 
dico, si recla quaelibet ab η ducla linjuluin γδ secet, eati- 
dem productam circulum αβ  secare';.

*} Rcctius, pulo, scriptor ot α ό  in eadem rrcta osse dixisset. 
Apperet aulem ilemanslratiniiem αρημομϊηιηι copinlinno Nn;ij>lcnilaiii 
«sse. Nnm .si αβ  nnn congrueret cuni («F, angulus /iay aiit muior «ul 
minor e.sscl i|Uant <!ity etc.

I) Mulle in hoc leinniato vitiosn esse oiu«i}uc pro|iositioneni .sic ro- 
stituoiulmn ense <;enset Ca p. ftO: ' Itali sint duo circuli «,Ί ytf non οχ 
(■odoni ccfttru dei!cri|itl, .sinlquo i ĉiitro enrtiin f ί  iun^alimiuo roda fi:·. 
dico sumi pos»o in ipsii rectn f^, o t, si oiruuii sini inaequales, niaiur 
iienipc circulus »ji, niiiior vero vir>'ulus ytf, sumi posse praeterea in 
recta f i  ultra f  pniducta punctum η tnio, ut sit n/ ad in eadoni »·«- 
tione nc radius circuli αβ  ad radium circuli y^, dttcliu|iie ex puncto η 
rectil quacunque, quae .socot alteriilruiii ciroulornni, v. (?. circulum ;>J, 
dico oandeni productam secnro etiam altorum circulum αβ".

una cun> x« ' |iost superius lenmia repoiiondum esse putat Haumann. 
p. βΚ xy' add. BS fa te i  A, corr. itS 8 8 . n f i t  rqr i f j  ABS, 
corr. fo
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ΕΐΧιΙιφ9ω γάρ τά  χέηρα  τωι> χνχλων τά  Ε  Ζ αη μ ιϊα , 
m t^ n d  τον Η  '%(ίν ' V J  χνχλ/η ίφ αήνομίηΙ ζχΛω η Η&, 
mti ίηεζίύχ!Ηι  ̂ η ΖΘ, χαί Ζβ ηαραλληλος ηχ9ω ή Ε Κ . 
htei ουν iativ ώς η Ε Η  nqog την Η Ζ, otkwg ή Ε Κ  nqng 
την ΖΘ, sv9eta αρα ia r ir  η διό των Η Θ Κ . ,  x a i tariv  λ 
ύρ9η η Θ γωνία' ορ9·η aqu xai η Κ γωνία, ωστε, e i  τον 
r j  i fa u fe ta t  ή ά η ο  τον Η, Ιχβλη9ειαα xai το ϋ  Α Β  
ίφάψεται, αλλά a i τίμνονσαι τον #17 μεταξύ τών Α  Θ 
ε ισ ίν  ίχβαλλόμεναι αρα  μεταξν τών Κ  Β  eaovtai. και 
εστιν εψαητομένη ι; Η Κ ' τεμνει αρα ή μεταξν τών β  Κ, Ιι> 
. J  Θ. «λλβ η αντί) χαι τον V J  τέμνει * η a q a  τον  t ' J  
τίμνονσα χαί tov Α Β  τέμνει αγόμενη ά η ό  τον Η  σημείου.

Το frqmov τών έτιαψύν ε/sv πqoβλή μ aιa  ε π τ ά ,  το 
0evTsqov πqoβλήμ«fa δ'.

^Eniitidm τόηων β' /S'. 15

Εις τον τον devtiqov πρώτον τόηον.

185 α'. Tqiymvov το Α Β Γ , xai διήχ9ω  iff jjo foe ) η .4 .1 , 
χαι εατω ώς η R J  ηρος τψ j r  όντως τυ a n h  Β Α  irqog 
το άηο Α Γ '  οτι γίνεται ίσον τό νπο  τών Β Α Γ  τφ  
άηό A J .  2(1

“Ηχ^ω διά τον Γ  Α Β παράλληλος η ΓΕ' ίστιν  
aqa ιός »} B J  »ρος τ ψ  J F ,  όντως ή Α Β  /rqng την ΓΕ, 
xai »0 άπΐι Α Β  nqog το  iaij Α Β  ΓΕ. ώς δ έ  ή Β Α  iΊ:qoς 
την j r ,  όντως ^ν τό άηο ΒΑ  !rqoς το ά π ο  Α Γ '  ίσον 
aqa iativ to νηο Β Α  Γ Ε  τι̂  άπο Γ Α ' άνάλογον α ρ α  αι 2·*>
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1. t i  ΕΖ Α, distinx. BS » % Η Χ  Α>, Η  super Ζ  iw r .
Α2 3. χαΐ rg Z ft  add. Hu .">. β. tnr H (iK  »>A fe t t r  όιιίΐή UH 
A, dlsUnn. BS 8 . «Aila a l  Hu pro alUt x a i  8 . 9. rmt· J f i  — 
T<3i> KB  A, diMinx. BS tO. II. HK XH  A, distinx. DS, corr. 
Co II. xai TOV r j  Hu pro xai tit· J l i  43. 14. cunf. supra 
p. 6 4 8 ,1 4 .1 8  Ιχ α  add. Hh 13. inmtiS toH  «  »  A, e ' om. BS
II. « ' add. BS τνχονση aactnre Simsono (Apollon. Inc. plan. p. HO) 
dei. Htt iS. αρα til Hu pro ά;α xai



Sumantur enitn circulornm centra e ζ, el ab ^ ducatur 
η& circulaiH γδ tiingens in puncto el iungatur eique 
p:)nillela duciilur cx. lam quia est er/ : ηζ =  tx : ζθ-, retUa 
igilur est quae per ry ^  x transif-^j. Kt est reclus anpulus ;
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ergo etiam reclus esl; itaque, si recla ab η ducla cir­
culum γδ tangil, eadenn producta eliam circulum αβ  tangel.
Sed rectae circulum yd secantes sunt inter puncta δ  et &: 
productae igitur inter β eX x erunt. El lanpil nircuhtm αβ  
recti» ψ . ; secal igitur f  undem recla c|uae est inter puncta δ  
β  X. Sed eadem etiani circulum γδ .secal; ergn recla a puncto 
»1 ducla, circulum γδ secans, prudmia eliam cirrniuiii αβ  secal.

Primus laclionutn liher prohieuinta septem, secundus pro- 
bleuiHta quattuor habel.

LESIIATA l!r LOGOniM n.ANORl’» I.IBROS I ET II.
In priinom si>cun<li libri lorum.

I. Sit triangulum «βγ, el duealur recla αδ  ila , ul .sit Prop. 
β δ  : δγ s= βα^ : ay' :̂ diro osse β δ· δγ  =  βί*.

Ducatur per γ recta γε pa- 
rallela ipsi αβ·, ergo est βδ  ; δγ 

ι ■' =  αβ : ye =  ββ  ̂ : αβ · γΐ.
\ y .  Sed ftr liypnlhm erat β δ  : δγ

 ̂ =  βα'^: αγ^; esl igitur α β  ■ ye
f i  γ  i  s= αγ"̂ , Ei^o in proportione

sunt βα  ; « 7  =s e y : ye; ei tttmt 
niednn circa aequales angulos alternos; similia ipilur sunt 

S; Hoii Pnppus tlemoosiral IV prnpns. 43. Conf. infra p. ST4 ailmil. *,



ιτερί ϊαας γωνίας νάς ΙναΧΙάξ· ϊση α ρ α  iariv  ή νπό  
ττ) Β, ωατε ϊαην εοΐϊν th  ΙηΖ B J V  

Το δε άνααίρεφόμενον φανερΑν.

Είς tov δεύτερον τόπον .
186 β'. Τρίγωνον to  A B I' , χαΐ χά9·ετος ή ά Α ·  o tt μέν!> 

ή τών άίΐο B y i Α Γ  ν^τεροχη ϊαη ίσ τ ι  rg  τών άττο Β / ί  j r  
υπεροχή· ίάν δ έ  η Β Γ  δίχα τμη9η χατ« το Ε , η τών άη ύ  
B J  ΛΓ ΰπβροχή ίατιν το όις iito Β Γ  E J .

'Όη μεν ονν ή τών άπο ΒΑ  Α Γ  υπέροχη ϊαη  ί.ατιν 
τη τών ά.τό / ίΒ  Α Γ  υπέροχη, φ ανερόν  εατιν γάρ τό μένίιι 
άηό Α Β  ϊσον »o<s από τΰ» ΒΑ ΑΛ, τό  δέ άπη Α Γ  τοϊς  
άπό τών Α Α  Α Γ ' ιρ αρα  υπερέχει τ ό  ά π ό  ΑΒ τοΰ ά π ό  
Α Γ , τοίτψ  Υπερέχει τ ά  άπό Α Α  Α Β  τών άπ ό  Α Γ . 
χάφηριισ^ω τό  άη ό  Α Α , λοιπόν α ρ α  «>ί υπερέχει τό α π ό  
ΒΑ τοΰ από  Α Γ , τοΰτψ ίηε^ χει τό α π ό  Α Β  τοΰ αϊτό Α Γ .  Ι'ι 
ΰτι χαΐ ή τών άπ ό  ΒΑ Α Γ  Ιπεροχή ia r iv  τό δΐς ν π ό  τών 
Β Γ  Α Ε , Οντως· ίπ ε ι γάρ ϊαη iariv ή Β Ε  τη Ε Γ , fj B J  
αρα ϊαη ίστιν σνναμφοτέρψ νη ΓΕΑ · x a i τό  άπό JBA αρα  
ϊσον iativ τψ ά π ό  σνναμφοτέρου τής ΓΕΑ . ολλο τό άη ό  
σνναμφοτέρον της ΓΕΑ τον άηό ΓΑ  δηερέχει τψ τ*τράκι§2« 
νπό ΓΕΑ, τοντέστιν τψ δΐς νπό τών Β Γ  A E ' η α ρ α  τών 
άπό ΒΑ Α Γ  ίπεροχή ίστιν τό δΐς ν π ό  τών Β Γ  ΑΕ.
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4. ίαΐ)!» ymlttv ΑΒ, copr. S ! .  vnh Β Α Γ  ABS, corr. V* Γο 
ϊ . atxtOTfty.ojul^i' Β', «vtt^wfvfuror ΑΒ·"8 5. /ί' add. BS β. »J 
add. BS βα a y  B ' Co, l i J  Λ Γ  AB'S tm\  A”BS 7. vnf(m%^ S, 
vntQojpig (stne acc.) A|B) xara  add. ββ  y . . Ι Γ  ΰτι((ΐοχή add. Co, 
qui praeterea coni, r, r<3v «no BA ΑΓ £π(ροχή, idque comprobat Siin- 
sonus p. (»7 (Ca p. m )  tarnt t i  «fle W« 9. H A A F \ , distinx. 
BS 1». άπ ο  χΰν ΑΚ  ABS, άαό  tm  A lt mlnns rcolc coni. Co idque 
recepit Ce, r a r  eltera conicctura del^To ά π ο  t&v B J  rit AB, «rf 
ndd. SV iet Paris. 9368 correctos ex ay) ( 3 .  φ  8^_άς M  14. χαϊ 
aif ifQ^aSa S tS, toS a it i  JH  ABS, sod in V βρ  punctis notntiim, 
J r  corr. Ca auctore Cd post rov «no Α Γ  add. ABS nur itk a n o  H J  
j r  ro ύΙ( vno nr F .J. & ait xni tm · a n h  AH  dol. Ihi 
1Λ. Sri J i  *«l W» (conf. vs. 9) 1̂  ανι-α/α/οι^ρφ S, ανναμί/ήτι-ρο·; 

,AB »Λ «ΛΟ B J  recle AB, lo uno i«f S 3 « . Λ * BS, r i  dlj A



triangula (iay aye, et angulus yas sive yaS angulo α β γ  ae­
qualis est; iiiique, coiiimiini anijulo S, diam triuMjuTa αβδ  
γαδ simUia sunt, ila ut sil βδ : δα =  αδ : δ /̂, ideoqtu· 
β δ 'δ γ  SS αδ'^*,.

Inversio aulcm manifesta est.

In secundam locum.

II. Sil triangulum αβγ, el perpendicularis ml hasim du- Prop. 
cutuv αδ\ dico e.s.se βα^ — ay^ ss= βδ  ̂ — δγ'^'*,, c l ,  si βγ 
bifariani sceetur in «, β δ “̂ — <=t ϊβγ·6δ.

I*rimum apparet esse βα'^
— e  Esl enit» 
a ^  s= βδ^ +  «d*, ct =

H- δγ̂ \ ergo esl αβ^ — ay'̂
— α{β +  δβ^ -  (eJ* ■+. iyi).
Et subtraliatur αδ^ ; resiat igi­
tur βδ'̂  — i;'* =  αβ^ —

Tum si βγ bifuriam secetur in e, esse /ii* ·— δγ  ̂ s= 2 βγ· dt 
sic deinonstiOtur. Quoniam esl β ί =  ty, csl igilur 

βδ SS ys -t- ed, ilaque 
βδ  ̂=  (ye +  ed)*, id est

=  ye‘̂  -4- «d* +  S ye · ed, nive, quia est /« =  yd 4- de,
=  yd* +  2de* +  2 y d d e  +  2ye-id.

Sed propter elem. 2, 3 esl de* +  yd·de s=s ye-ed; est iyilur 
[ye +  ed * =s yd* ·+· tys-sd , sit'e 
(ye 4- id * ~  yd* se 4ye>ed.

Sed erat [ys 4 - ed)* =: βδ^, et ys =  ^βγ; est igilur 
β δ ^ ~ ■ γ δ ^ ^ i β y ■ e δ · * η .

*l Qaae Graecu.'! iscHptor omi.sili en secundum Simsonum p. tiO 
ICa p. S<l) supra suppt<>te snnt. _Sin>iliter V> ad Graeca ni ittQ) taut 
γανίας ra {  timXXai ednniat: "«< αβ αγ yt ■ quia angulus ad d' est com­
munis Irlangulonint ^nJ yail et angulus y a i  a^ualisjingulo ei^o 
reliquus f ia i  aequalis reliquo β>·«Γ. est ergo sicul f ii  atl ΰ« sic rfe ad rfy. 
ergo TO vaa βδγ aequale τφ  «no  de".

»·) Hinc facile cflicllur illud lemma, quod supra p. 766 adnol. **
(ubi haec ipsa Pappi propnsilio cilandn eral) auclotc Commandino sup­
plevimus.

· · · )  yuae in Graeco oontexlu desunt addita secundum Co.
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α

Eis αυτόν, ίάν  μί· υ λύγος ϊαηυ nqds ϊαον.

IS7 γ . Τζΐγωρον το Α Β Γ , m i  »ο ά η ό  Κ Α  του άττό .Α Γ  
δο9ίντι μΰζον ίο ιω  η f.i· Ιόγφ, So^tvTt μίν τψ Ε , έν λόγφ  
δε tq. Tfjs Β ά  ηρός τ ψ  Α Γ · fk i  μεΐζόν ίστιν τό νιτό Α Β Γ  
τον Ε  χωζίον. 5

Αψ^ρήσ&ω γάρ το 
δο&έν xtnqlov τό ν π ό  
u4BH· λοΜ οναρατον  
ί  ηό Β Α Η  πρός τό α π ό  
Α Γ  Χΰγας ίστίν  δο&είς ΐο 
υ αυτός τψ Tijs ΒΑ  
ηρός τ ψ  Α Γ . -λεΐσ^ω 
τψ νηό Β Α Η  Χσον τό 
ν π ό Ζ Α Γ ' hitnov α ρ α  
τον υπό Ζ Α Γ  ηρός τό  Ι'ι 
α π ό  Α Γ , τοντέατιν της 
Ζ Α  frgog TIJV Α Γ , υ 
α ι  τιις τψ νης Β Α  ίτρός 

τ ψ  Α Γ· ηαράΧΚι;λος α ρ α  ίστίν η Α Α  Tfj Z B ' Υαη αρα  
ίατίν η Ζ γωνία τη νπ ό  ΓΑ Α  γιανίΐ}. ολλο  ̂Ζ  Χαη ίστίν  2u 
τή υπό Α Η Γ γωνΰ( · χαι ή υηό Α Η Γ  αρα γωνία ιση ίστίν  
τ§ υπό ΓΑ Α  γωνΐ({. μείζων ίστίν η υηό Α Α Θ  τής ^πό 
ΓΑ Α  · χαί τής ύηό Γ Η Α  αρα μείζων ίατίν  η νπό Α Α Θ  
γωνία· ωστε μειζόν ίστίν  τό υπό Α Β Γ  τον υηό Α Β Η , 
τοντέατιν τον Ε  [trot' χωρίου.

Εις τόν τρίτον τόπον.

1SS δ'. Έάν (I τρίγωνον τό Α Β Γ , χαί διαχ^ι) τις  fj Α Α  
δίχα τέμνουαα τ ψ  Β Γ , ο τ ι  τά άπό τιΐν Β Α  Α Γ  τετράγωνα  
δ ιπ ίάσ ιά  ίατιν των atro τών Α Α  Α Γ  τετράγωνων.

”Ηχ9ω ·*ό9ετος ξ  Α Ε . τά δ ί  ά π ό  τών ΒΕ Ε Γ  τετρά -  .«>

8 . γ' add. BS 3. io9-frti Ge auctore Co pro ifoSA-Toi J!o~  
ΛΛ-Τ» idem pro S o 9 h  tv add. Hu 4. JH F  Co pro H jiJ' 
e. 7. }'«p τφ ίΙα!)ίι·τι ίσον η  wno cel, Hu 8 . MiJioi· Cu pro
Ιϋΐηΰν H . npoi τφ· J I '  Co pm τιςβς τήν .4Ϊ' 14. Ιο ιπ ον  Ca



In eundeiu locum, si non sit proportio anquatis magnitudini) ed aequalem,

III. Sit triangulum ajiy, el sil quadralum ex β α  com- 
pratum cum quadrato ex ay dato sjmtio maius quam in pro­
portione, nempe dato spatio «, in proportione autem rectae 
βό  ad dy; dico rnctangulum ίβ  βγ maius esse quam spa- 
ti»jm i  itel brevius sie: sit triaiigulum aβy, datum spatium 
«, data proportio βδ : δγ , sitque βα^ — β δ  ■ dy; 
erit δβ·βγ  >  e).

Subtrahatur enim dato spalio e aequale rectangulum 
αβ 'β η ; est igitur

βα ίβα — βη : ay  ̂ st βδ : δγ, sive
βα·αη  : ay ‘̂ s= βδ : δγ, quae esl data proportio.

Ponatur ζα -αγ  s= βα αη; est igilur ζα αγ -.αγ'̂ , id esl 
ta  : αγ SS βδ  : δγ. Ei^o parallelae sunt αδ βζ* ] , itaque 
L βζα  SS γαδ. Sed quia ex constructione est ζα ·α γ  
β α ·α η , id est ζα : αβ iss ηα : αγ, propter elem. 6, β est 
L βζα  e  L αηγ ; ergo L αηγ t= £  γαδ. Estque i  αδβ- >  
Ι γ α δ ;  ei^o etiam ί« * ΐγ ,  ita ul sit δβ ·β γ '>
αβ-βη **., hoc est maius dato spalio e.

In tertium locum.

IV. Si sit triangulum αβγ, e i αδ  ducatur basim/j}/ bifa-Prop 
riam secans, dico esse βα^ ·+· ay  ̂ =  ί{αδ^ +  δγ^).

Ducatur ad basim perpendicularis as. Sunt autem prop-

*':■ yiiia esl ζα — (ty. «j> β ί  — Sy ■■ δγ, id est ζγ : ay  ss βγ : δγ, 
sive i y - }·β ay  ; γ δ , unde secundum eleni. e, 6 e( 4, 37 efficitur 
rectes βζ αδ  parallelas esse ;Co',.

**  Foclo angulo αηχ aequati angulo αδ»  Commandinus dennonstrat, 
quia anpli αηχ +  αδ»  aequales duobus rectis sint, puncte a  η x δ  esse 
in circuii circumferentia, itaque i'id quod sequitur ex elem. 3, 36) esse 
αβ .βη  e  δβ.βχ , tum , quia sit βγ >  βχ, esse δβ·βγ  >  δ β .β κ , ergo 
etiam δβ.βγ  >  αβ·βη.

LIBEB VII. PROPOS. « 4 .  t i i .  857

pro io ia i f____ 80. ή ΗΖ γ ω ι · ( α  ΑΒ, corr. S 4ί. rf’ tar\v hu
83. Tijt iith rH ^i AB, corr. S i ( .  rov υπό A B  H  A, Coniunx. BS 
Ϊ.Ϊ. rei' δοίΚηος  interpretantenlum esse videlur Ϊ7. δ' add. BS 
'Env tj om. .S » 0 . «K  Ε Γ  Co pro .4K El'

P»Mi»s 11. 55



S58 n.vimnr HNAnifus z.

γωνα διηΧάαιά ία τ ιν  των a m  τών B J  E J  τετρα/ιίνων'
^ ίστιν S i κα ί ro dis α ,τό  Α ΐ
/f' X μ ίτά  τον  iig  απ ο  J E  dtnXa-
';  , aiov τον ά π ο  A J ,  τ ά  δέ ά;το

" τών Β Ε  Ε Γ  μ ίτά  τον δ ίς  άηό·' 
Α Ε  ta a  ία η ν  rotg «/ro τών

β  —  - .................. - '  V Ε Α  Λ Γ ·  τά  aqa ά η ό  ΒΑ
Α Γ  δ ι:ιλ ά α ιά  ίατιν τών άαό  

B J  J A  τετραγώνων, τοντεατιν τών ά η ό  ΓΑ  J A  τετραγώνων.
1S9 ε'. Αόγον οντος rov ιής Α Β  ιερός την Β Γ , n ai χω->" 

ρΐον τον νπό τών Γ Α  A J ,  ίάν  τών J B  Β Γ  μέση άνά- 
ϊηγον ληφ9·η η Β Ε , δειξαι ίίη τό  άττό Α Ε  τον α ;ιό  Ε Γ  
μεϊζόν ίατιν τφ νττό Γ Α  A J  η ίν  λό-^ψ τψ της u4B  προς 
την Β Γ .
■.________________________________ Πεηοιήα&ω γάρ ώ ς·“
“ ί  ί  y :  β _ΑΒ 7ίρός την Β Γ ,
οκτως ίΙλλη τις f; Ζ Ε  ττρος την Ε Γ  · διελόντι αρα ία τ ιν  *«< 
ώς η Α Γ  προς την Γ Β , όντως ή Ζ Γ  πρός τί·ν Γ Ε ' xui 
ίίλη αρα ή ΑΖ ,τρός ολην ττν Β Ε  iariv  ώς η Α Γ  ηρός 
tiiV Β Γ ·  εναλλάξ α ρ α  ίατιν ώς η Ζ Α  ττρός την Α Γ ,  οί'--" 
τως ή ΕΒ 7t(ing την Β Γ . ιίς δε η Ε Β  ηρός την Β Γ , όν­
τως ίατιν η J E  π ρός  την ΕΓ ίχ τον είναι μίαην άνάλογον · 
nai ώς αρα η Ζ Λ  ττρός τψ Α Γ ,'  όντως η E J  η:ρος ί»/» 
ΓΒ. χοιρίον χωρίψ· τό αρα ν/τό τών Λ Ζ  Ε Γ  ϊσον  ίατιν 
τψ ι·3τό Α Γ  J E .  τό  δε i.jn ΛΖ Γ Ε  τον ν/τό Α Ε Γ  νπερ-^^ 
εχει τψ ί'ΐτό Ζ Ε Γ . ψ δέ ί'.τερίχει τό ΰκο .ΑΖ ΚΓ τοΰ iim 
■λΚΓ, τούτφ ii-spsysi χαΐ το >jso .ΛΓ ΛΚ τοΰ όί» ΛΚΙ’ · τό 
«ρα νηό Α Γ  Α Ε τον ίιπό ΑΕΓ μεϊζόν ίατιν  τψ ί η ό  ΖΕΓ.

ί . Λ ί  ίπ ο  j4 T . AB.S, corr. Of mu-torf· Ο  9. « . /  '.i j  
ABS. AA . tn  Vo. l i . i  A. t Cn n  / . /  Cu. n r .  t  a b s ;, r j  A.t
Ca 10. f ' add. BS 10. I f. fo A. Corr. Β.>« 17. rfif io iii
»(()« Inri)· jtn) Hu . «vttloynt· Sqk In m  aut!'. i)Vn/piBn· ΛΉ.·* ; <‘Oiif. 
p. S60, l i  ’scllic('t, posti|unm ύ ιΛ ίιη  iii «ι·«ίΙ»>·η>· ΐΌπ·ιΐ|ΐΙιιη> «*st. Siho- 
iiastn quUlnm aililitis vorhis xttti Jm /iifa iv  voram scntcnlinii) conatiis 
osl rnstitupre) i i .  χηιηΐφ nii« τό fo i i i .  //« posl το  lU ailil
ttroaxit ABS, «lel. ('<> ίβ . ΰ.ιό .//f  / .7 ' — iS .  ilou aikl. Co; ciintiii



ter elem. i .  9 -h s=s 2,ii·* 4- 2id*; atque in triangulo 
orthogonia m i  surit

2 βί'̂  +  2 ed* =  2 el iu triatigiilo orthoyonio βεα
βΐ^ +  βί* =  βα^, itimupie in triangulo aey
at'̂  +  */■* =  oy\ itaque summd factil
ββ'̂  +  ey"̂  +  Sae^ss βα^ +  ay ;̂ βηξο, si pro βε^ -+- ey-

id quod supra positum 
est substituimus,

/#«■■* +  ay^ =  2βά^ +  8e<y··* +  2ae*, sice rursus ex
superioribus

— 2βά^ -+- 2 β ί*, sive, quia est β δ  e  δγ,
=  2 («hJ··· 4- i/*) .·

V. Si sit datu proportio αβ : βγ, et rectangulum ya · αδ, P^P· 
el rectarum δβ βγ media proportionalis sumatur βε, demon­
stretur quadratum ex ae, comparatum cum quadrato ex ey, 
rectangulo γ α ·α δ  maius esse quam in proportione α β  : βγ 
{vel brevius sir: esse ae* — γ α · α δ : εγ̂  — α β  ; βγ).

Fiat enim
'ζε : εγ *= αβ : βγ; dirimendo igitur csl 
uy ·. γβ =α ζγ : γε·, sunt(|uc totae lelem. 3. /Ji) 
αζ : βε rs αγ : γβ·,· vicissim igitur 
'·« : αγ «  εβ : β·/.

Sed quii» ex hyputlu-xi esi δβ ·. βε ss β ε : βγ. iit est dirimendo 
δε : εβ =  εγ : γβ, el vicissim δε : εγ =  εβ : βγ, esi igitur 

ζα : αγ == δε . εγ·. ilaque per multiplicationem 
αζ ■ εγ s= ay ■ δε. Sed, quia αζ — ae  +  εζ, ideoqite 

α ζ  εγ — αε·εγ =  Ce-ey, item est 
ay δε — αε· εγ =  ζε ■ εγ. Sed est')

♦; Proposilioncs Ιί3 ot liS duo pasus cins propositionis sunt quam 
Pitnsonos p. »3 6 - tl«  T a  p. ί36—ϊ4ίΐ;· pi>rtrac(nt.

. 1 , Explicanda hasc auctore .‘'imsono p. H.j (Ca p. 2 *.V| sie fere:
«sl +  ergo e y -« f =s «^*·«rf +  ; se<l β.ιΙ propler
elem. 4, 3 tty-icr s= ut- +  ni ·»;·: erp) «i* +  a t - ty  =  « y - a i  +  
sive «;'·<ίί — ttf · ty  =  «»- — y a -οδ.

LIBER VII. PROPOS. 123. S59

Va neqne haec recepit el piwlea vs. iS. μίϊ!}όι faxn· —  p. S60, ·. τι.ί 
νπο  delevit 48. .IV .tK  A, dislinx. BS; item p. seo, I

5 5 ·



φ  δέ ίπ ε^ ίχ α  to  νηο Α Γ  J E  τον νπο Α Ε Γ , τοντφ  υηβρ- 
xai Α Ε  τοΓ inti V lA d' td  agU a/rd A F  te-

iQuyiovnv tov vno Γ Α /ί μίϊζόν ίοτ ιν  τψ νη» Ζ Ε Γ . το δέ 
ΰπο ΖΚΓ λόγον s%u προ; τό ά)ϊό Ε Γ  τον αυτόν τφ  τής 
ηρός tijv Β Γ , ωατί τό ω ώ  Α Ε  τοϋ atco Ε Γ  μΛζάν Ιατιν ̂  
τψ ναό r A J   ̂ h  λόγψ τψ ιζδ Α Β  7ΐρος την Β Γ .

190 ζ .  Αό'/ος τή ςΑ Β  πρός tî v Β Γ , χωςΐον τόύ /τό  F A J .  
iay τών J B  Β Γ  μέαη ανάλογον ληφί)^ η ΒΕ, ο τ ι  τό αηό  
τής Α Ε  ιον  άη ό  τής Ε Γ  μΐϊζόν iartv ιφ  ν>ιύ r A J  η iv 
λδγφ τψ τής Α Β  πρός τήν Β Γ . Ιη

S60 ΙΙΑΠηοΥ ΧΥΝΑΓΩΓΗΧ Ζ.

ζ « « γ §  t

ί Πβποιήα9ω γάρ ώς ή Α Β  η ρός τψ· Β Γ , όντως αλλ», 
τις η ΕΖ πρός τ ψ  ΓΕ. διίΐόντι α ρ α  nai λοιπή ττρός λοι- 
7ΐψ $στιν ώς ή Ζ Α  ηρός τήν Β Ε , οΰτως ή Α Γ  ίτρός τήν 
ΒΓ. ίναλλάξ ίστιν ώς ή ΖΑ :νρ6ς τήν Α Γ ,  οί’τω ς ή ΕΒ  
ηρός τήν ΒΓ. ώς 0έ »; ΕΒ ηρός τήν Β Γ , όντως ή J E u  
TCgos τήν Ε Γ · nai ώς αρα   ̂ Χ Α  7τρός τήν Α Γ ,  οί'ιως ή 
J E  ηρός τήν ΓΕ. χωρίον χωρίψ · τό αρα ίη ό  των Ζ Α  ΓΕ  
Ιαον έστιν τ<̂  νηό ΕΑ Α Γ. -Λοινον ηροσκΐία^ω  το νηό 
Α Ε Γ  μετά τοϋ vno r A J  · υλον α ρ α  τό άηό Α Ε  ϊσον ίστιν 
ολφ τψ  τβ νηό ΖΕΓ  καί 1«  τψ νη ό  r A J -  ώστε τό «?t«2h 
Α Ε  τοΰ αηό Ε Γ  μίΐζον τψ νηό Γ Α Α  η ίν λ/ίγφ τψ τής 
Α Β  πρός τήν Β Γ· τό γάρ ύηό Ζ Ε Γ  πρός τυ άπό ΕΓ  
τοΰτον εχει τόν λόγον.

Ϊ . τοΰ νπό F A J  Co pro τοί νηό Α Ε Γ  8 . τφ ύηό Ζ Ρ .Γ  €ο pri> 
r m  ύηό ΧΕ 3. 4. ιβ «fi i m  Ζ Ε Γ  add. Co «. ίχον  S  ηρός 
add. Co 7. s '  add. BS 8 . τώ» J / f  Β Γ  Co, tiov A A A B  A;BS,
9^ T((* in o  r A J  Co pro ii3t έηβ B A J  4 i, ή EX η ρος  rhy ΓΕ] r, 
JSr np is την ifiO ABS, 4 X E npo( τήν Ε Γ  Co t i .  ^  η XA ηςός 
τη* Β Ε Co pro ΧΓ ngos την ΓΕ  1.'ί. οΰτ«ι; ή «Γί Β·, οΰτω« ή 
E J E  Λ, οΰτως ή i«f B'S f6 . 47. οΰτβ>{ ή J E  Co, όντως ή j r  ABS, 
οΰτοι; ή B J  Ca 17. χω^ίφ βρο το coni. Hu 18. ν,το E J  Α Γ  
Co, Τ(5ι ίι.70 E J r  ABS, τφ νηο Α Γ  J E  Ca 48. 49. το νηο Α Ε Γ



αγ·6δ aS'Sy =s «e* — γ α·β ό ; ergo 
o«2 -^ y a -a d  =  ζε- έγ. iSed ex comtructime erat 

U : ty as αβ  ·. βγ, id est 
ζβ · ey : ey» s= «ji : βγ, itaque 
ee* — γ α -αδ  ·. ey* == αβ : βγ.

VI. SU data proportio α β : βγ, et rectangulam ya· αδ. Si Pmp· 
rectarum δβ βγ media proportionalis sumatur /ie, dico qua- 
dratum ex ae, comparatum cum quadrato ex ey, rcctangulo 
γα  · αδ niatus esse quam in proportione αβ  : βγ [vel brevius 
sic: esse ae* — γ α ·α δ  : ey* ** «β : βγ).

Fiat enim
: ey =  αβ : βγ; dirimendo igitur est 

Cy : ye =  ey : /9y, eH subtrahendo fy — ay ; ye — βγ, 
id est

ttt : β ί — αγ : βγ. Vicissim est
ttt : αγ t= βε : βγ. Sed est ex hypothesi
βε : βγ SS δβ ·. βε, ideoque

^  βε -h δβ  : βγ -i- βε, id est 
SS δε : εγ ; itaque 

ξ̂ α : ay =  Je  ; ey; ergo per multiplicationem 
Cof. ye =  ed · ay. Communia addantur ae · ey -t· ya · α δ , 

el pro (δ ■ αγ substituatur summa 
δγ ·αγ  +  γε·αγ; ergo sunt 

ζα ·γ ε  +  ae ey -f· γα αδ  =  δγ·αγ ·+■ γε·αγ  +  α ε ·εγ
·+· γα · αδ.

Sed est ta  ye +  «e-ey — ζε·εγ, et in altera parte δ γ ·αγ  
-t- γ α ·αό  — «y*, et hoc oy* H- ye · ay =s ay · αε. et hoc αγ · α ε  
·+■ αε ■ εγ =  at-. Ergo

fe · ey ■+· ya · o<f =s ae*, sice
ae* — ya · ad =  JTe · ey, ita ut sil i» proportione
«e* — ya · ad : ey* =  ζε · ey : ey*

=  ;*e : ey 
=  αβ : βγ.

I.IBBR vri. PROPOS. ΙΪ4 . 861

Γο pro το νπό J K r  19. τό ά π ο  ΑΚ Co pro ιό  άπ ό  JF . ,  ilpin v s . 
iO. ί Ι  21. tov tu r α π ό  Ε Γ  μ ιίζω ν  Α, corr. Β8



Iftl C. Ev9eta η A B, xai 6vo αψ ίΐία  τα V J ·  ΰτι, έάν 
to  απο A J  καί if/ Xiiyav i^oy ηρος to  ano Λ Β  τΰν άίτον  
tiji τής j i l '  ηρός tijv ΓΒ avtrf£&ij, yivetat τό  τ« aw> Α Γ  
xai τό Xfiyoy έ'χον προς το ά π ό  Γ Β  τον αντόν τψ  trfi Α Γ  
ηρός την ΓΒ xai t t i  το λόγον ϋχον πρός τό ά η ο  ΓΑ τον i 
αντόν τψ τής Α Β  ηρός την Β Γ .

Τψ γάρ  τής Α Γ  
« -  ;τρ05 τ ψ  Γ Β  λ ό ^  ό ■

α ϊτός  γεγονέτω ο τής 
Z J  πρός tijv J B '  xai avvfyivTt αρα  xai τά  λοιίτά η ΑΖΙύ  
ηρός λοιπήν τί,ν F J ,  τοντέστιν τό ίπό  Α Ζ  r J  πρός 
τό άπό T J , ίατιν ώς ή Α Β  πρός  «ι;»' Β Γ '  ώατε τό 
μίν λό'/ον ΐχον πρός το άπό J B  τόν αυτόν Ttf τής Α Γ  
ηρός τήν ΓΒ ίστίν τό νηό Ζ Α Β , τό δέ λιιγον ^ ον  πρός 
τό άπό ΓΒ  τον αύτον ΐο> τΫ,ς ΑΓ' προς την ΓΒ  ία τ ιν  τό νπό 15 
Α Γ Β , τό όέ λό'/ον ίχο» r^ρόs τό άη ό  F J  τόν  αντΰν τψ 
τής [αντήςι Α Β ηρός τήν Β Γ  ίστίν  τό νηό Α Ζ  j r .  οτι 
ονν τό άηό A J  μετά τον νηό B J Z  ϊαον ίστιν  τψ  τε νηό 
Β Α Γ  xai τψ ίπό  Α Ζ  ΓΑ. x a i χοινόν άφηρήσ&ω το ίη ό  
Α Α Γ· Sti λοιπόν τό νηό Α Α Γ  μετά τοΐ· ί / ι ό  Z J B  ϊοον2η 
ίατίν τψ τε υπό Α Γ  J B  χαι τψ ίη ό  Α Ζ  Γ Α . χοινόν 
άφηρήσ&ω τό νηό Α Ζ  ΓΑ- 8τι αρα  τό νπό Ζ Α Γ  μετά 
τον υπό Z JB , τοντϊατιν ολον τό νηό Z J  Γ Β , ϊαον ίστίν

S«2 tlAHHOV ΧϊΝΛΙ'ϋΓΗϊ 7,.

4. ί '  add. BS re  r j  A, distiti\. B.·' ia r  adct. Co S. wpij 
iii»' ΓΒ  Co, JT̂ oj rijn Y j  ABS. :np0s riji· IiV  Ca συί τί»^  Hu pro 
ανιτι^ήσιται toi· λόγοι· A, corr. BS 7. S. T y  yao  — Ιόγψ
Ca, rwt /ttp — liy o r  #/oi> A, «o yittj —  /oj oi i^ot BS, r<5 y«p Ιόγον 
ίχονί! Co 10. au fiU in  Co pro a i- fjt ;t i‘iattu i xni r «  λοίΛβ) *«l 
Ιουτή Hu l."i, τόν uutm τ ώ  riji .4Γ  Λ«ός rr/r Γ Κ  »<W. Co
17. avT>ii dei. Hu auctore· Cn τό  ΐ',τό  A y .J V  A . ·Ιί8 ΐϊη ι. BS
18. loC wai BJX\ toii ύηό JT Z  ABS, roi· vno '/..tH Cn 19. *«i 
anle xotpoy) om. S I5f. iO. τό in o  .Ι.-ΙΓ] rov i'H0 . t . § r  A, to i 1·πό

•/«β B, τβ VJIO yaif S_ i l . i.lo  ΙΓ . ΊΐΙ (Ί 84. ί·.70 ΑΧΪ'. Ι A, dislinx. 
BS ίΛΐ'λ'β. il  ύ.τό ΑΧ / ' . /  ι·\ Μΐ<ΊΐΙί<ι ΐ|ΐιΙιΙ>·ηι i 2 .  J3. ίτι «ρη
Γ0 ί'/'ίό Ζ Α Γ μ^ t̂t ι ο ί '  νηη / j  Ιι I AHS. rui r. Γο 8 S. τ ο ι ί Λ τ ι γ  Ηιι 
ρΐΊ» ylftrni



VII. Sit recta αβ ,  inque ea duo puncta γ δ ;  dico, siP«>P- 
(juadraHim ex  αδ  ct id spatium  ̂ quod sd quadratam e% όβ ' 
proportionem ay : γβ habet, componantur, eflici quadratum 
cx ay et spatium, quod ad quadratum ex γβ  proportionem 
ay : γβ habeat, atque in.supor spatium, quod ad quadratum 
ex γό proportionem αβ : βγ habeat [vel brevius s ic : dico esse 
a 2̂ ^  «  ey’ +  αγ γβ +  , « / , si ζδ : δβ  !=
αγ : γβ ponalur. esse «d* +  β δ ·δζ  =  ey* αγ · γβ +  αζ· γδ
-  β α -ay -h αζ·γδ).

Fiat enim
ζδ : δβ  SS αγ : γβ\ οηίο componendo est
ζβ : βδ  =s αβ : βγ, et subtrahendo αβ — ζβ : βγ — βδ,

id esi
αζ  : γδ  =  αβ  ; βγ, id est 
αζ·γ δ  ·. yd* =  αβ  ; βγ, 

ita ut rectangulum ζδ ■ δβ  ad quadratum, ex δβ, itemque rec·- 
tangulum αγ·γβ  ad quadratum ex γβ habeant proportionem 
«y : γβ, cl rectangulum αζ γδ ad (juadralum cx yd propor­
tionem αβ  : βγ. Iam dico esse

ad* +  β δ -δ ζ  — «y* +  ay ·γβ H- αζ·γδ  , sive . quia.
propler elem. S , 3 est 
ay* +  ay · γβ =  β α  ■ αγ,

=  βα αγ +  αζ γδ. Subtrahatur com­
mune δ α · α γ ,  sdliiel 
ad* — da · ay =  αδ· δγ 
elem. 2. i ' ,  W βα·αγ
— δα ■ ay =  αγ · δβ : 
itp/iarvt restitre 

αό όγ +■ L‘d (V' — (ΐγ-δβ +  αζ·γδ. Sed subtrahatur
fotiiniiinc α ζ ·γ 0 : (ψ- 
piiret igitur esse 

ζδ δγ +  d̂ · δβ =  ο;' · δβ, i<l csl compositis δγ +  όβ

• V. .Simson. (>. l.iisu . 'fVp. ί.'Ι.Ί— qui releri)s ci««m«e i-ius- 
ileiu )>ri>pnsittonis casus (U'uu>nstra(.
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τψ νηό A V  J B .  iativ  de· ανάλογον yaq α< Α Γ  ΓΒ, Z J  
4 Β  eiaiv eviStMim.-

192 y /. Θέσει χαΐ {ΐϊγβ&βι ev9eta  η Α Β ,  x e t  τνχόν τό Γ · 
Ητι ίστίν doihiv in i της ^4Β, ωατβ τό άττό Α Γ  %αί τό 
λόγον Ιχον 7ΐρ0£ τό ά η ό  τηΰ Γ Β  δοί^έντα ιαον iativ  ί ο - 5 
#i'm  xai τφ  λόγον ϊχοντι πρόζ νο άηό τής μεταξύ τον τε 
δοθέντος και τον Γ  δοί^έντα.

Π εηοιήαθω  γάρ ώς υ dod^eig λόγος, οί'τως ij A d  ηρός 
τήν J B '  λόγος αρα  κ«» τής A J  πρός τήν J B  0ο&ΐίς· 
(ΰστε δοϋ·έν ίατιν  τό d  αημειον. ίπ ε ί  δ έ  ev^tela ίατιν ή 1« 
Α Β , xai όνο σημεία τ ά  J  Γ ,  τό αρα  ά η ό  Α Γ  ruxi τό 
λόγον i%ov ηρός τό ά η ο  Γ Β  τόν αντόν τψ  τής Α Α  ηρός 
την Α Β Χαην ίστιν  τψ τε ά ,ιό  Α Α  χβΐ τψ  λόγον εχοντι 
ίΐρός τό άηό Α β  τόν αντην τψ  Α Α  η ρ ό ς  την ΑΒ  χοΐ 
m  τψ λόγον εχοντι ηρός το άη ό  Α Γ  τόν αντόν  TfiJ t^gJS 
Α Β ηρός την ΒΑ . *α ι τό λόγον εχον η ρ ός  τό  άηό Α Β  
τΐιν αΰτόν Tql τής Α Α  «ρόδ τ ψ  ΒΑ  τό ν η ό  A A B' τό  
αρα άη ό Α Γ  χαί τό  λόγον εχον ηρός τό άη,ό Γ Β  τόν αντόν 
T tj}  τής Α Α  πρός τήν J B ,  τοντέατιν  Softfvte, laov έ«1ν τψ 
Tt ίη ό  Β Α Α , τοντέατιν όοϋεντι, xai τψ λόγον εχοντι ηρός 2ι> 
το άη ο  Α Γ  τό»' αντόν τψ  τής Α Β  πρός τήν Β Α , τοντΐστιν 
δο&έντα.

‘Ομοίως χαί, Ιάν  [τό τό Γ  ^χτός ^ τής Α Β  εν-
&είας, τή avTy άχολον^-i^ δείξομεν.

864 ΠΑΙΙΠΟΥ ΧΥΝΑΓΩΓΗΣ Ζ.

4. 8 . «Γ t t  j r  Γ Β  xai X J  J B  coni. H« i .  J l i  Co pro AB
S. t) add. BS xoi add. Ca auctore Simsono p. 155
3. 4. nui Tnjfov TO Γ  ifetfii' tn i  τής A B . a n  το «nh Λ Γ  cui. coni. Co

—  ioHvT> Co pro Sottii' —  β. τωι λόγιοι ΑίΒ), corr.
S joO Tt Hu, τοΰτο Λ, toP BS 7. x«i tov ί’ηό r j  βοΆίντος ABS, 
xtt) TOV « ao  γδ  δο9ίντος  Paris. * 3 β 8 ,  * « 1  toO Γ  δο»4ντος Ca, δo!^ivτa 
corr. Hu 44. r« j r  A, distiiu. BS 14. ηρός τό ά η ό  J B  Co pro 
7i^{ r i  άιτό A B  « t.t. frt Co pro tv τ<ΰι i.0yoii A, corr. BS 
jipif r i  «/TO J r  Co, ηρός τό άη ό  Λ Β  ABS, .ιρόί τό άη ο  r j  Ca 
Ιβ. 47. *η» τό Χόγον —  to ύηό A J B  dei. Co Ιβ. χ α ΐ τό Αόγον ϊχον 
Of, *η1 τώι λό;·οι· fj/tirri \BS, ιύ <Η Xnyil· f/av  Ca ηρός τό lin i



ζδ·γβ  s= α'/·όβ. Est vero sic, quoniam ex construc-
- lionfr suot-

αγ :γ β = ^ ζ ό :  δβ.
VIII. Sit recta αβ  positione et magnitudine data in ea- Prop- 

que punctum quod vis y; dico in αβ  punclum dalum cssc ila, 
ut summa quadrati ex ay cl spatii, quod ad quadnilum cx 
γβ datam proportionem habet, aequalis sit summae dati spa­
tii et eius spatii, quod ad quadratum ex segmento inter da­
tum punctum et γ alium datam proportionem habet vel sic: 
si (latae proportioni aequalis fial ad : δβ, ideoque datum sit el 
inmctum δ et rectangulum βα αδ, denique si fiat spolium 
e : γβ'̂  =  αδ  : δβ, el spatium ζ : δγ  ̂=  αβ : βδ, esse αγ  ̂ +  
e β α  ■ αδ  +  ζ ι.

Fiat enim datae propor- 
^ ^ aequalis α δ  : δβ·, ita­

que etiam proportio α δ : δβ 
dala est, datuntque el punctum δ et rectangulum β α ·αδ  
dat. 7). Porro secundum .viperius lemma fiat rectangulum 

f  : γβ  ̂ =  α δ  : δβ, et rectangulum ζ :  δγ  ̂ — αβ  : βδ, et rec~ 
tangulum  ̂ : δβ^ «  αό ; δβ. Sed quoniam recta est αβ , in 
eaque duo puncta ό y, erit propter suj)erius lemmu 

ay* -t- c e  ad* +  ♦; +  ζ.
Estquc η =  αδ · δβ, itnque, ut in superiore lemmate, ad* 4- 
=  β α ·α δ  ; ergo ay* 4- e =  /?a ■ od +  Γ.

Similiter etiam, si punctum y sit extra rectam α β  {nempe 
in producta αβ  ultra β , eodem tenore theorema demonstra­
bimus.
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J B  Ca Ttitis fb  a n i  Α Γ  47, ιής A J  Co. τώ*· ϊή ί AB  A, 
τφ τί)ς «β BS 49. Jo iU na  add. Co auctore Simsono p. 455 {Soa^ru 
Co), ϊαον ia t i  add. Co ΪΟ. τώι ioym i A, eorr. BS 21. ro uno 
j r  Co, ro « n i  Λ Γ  ABS, th aai> r j  Ca i i .  ioiWvre Ci» auctore 
Simsono p. 4S.’>, Λο»/ν ARS, βο9ίι·τι Co 23. aut τό io^ iv  delendum 
aut π'χον legendum esse videtur



S«6 ΙΙΑΙΙΙΐυϊ ΧΥΝΑΓϋΠΙΪ ζ.

ΙΙορισμάτων α  β" γ\

ΙΓοί πρωϊον «ig %u ;ιρ{ΰτο>> ηοριαμα.

193 α .  ''Εοτω καταγραφή η Α Β Ι'^ Ε Χ Η , y.ai εατω ώς ή 
Α Ζ  προς τ ψ  Ζ Η , οντωξ ij A J  τιρος τ},ν J F ,  ttai im -  
ζΐΐ·χ9ω ή ΘΚ· οτι τιαράίΙηλόξ ίστιν  η ΘΚ Α Γ .  ; 

β

/

α · Λ
Α
Ψ>ί

(/■

Η

"Ηγβω Sitt τον Ζ  tf, B J  
/i  ̂αράλλι^?.ος η Ζ Α . ίη ΐΐ ονν

. Γ iativ  cog {j J Z  n-jng την ΖΗ,
ί ■. οιτω ς η A J  ,τριις J F ,  <?»'«?--

παλιν  xcrt ανν9έντι χαί ίναΚ-- 
λβξ ίύτιν  ώζ η J .4 ηρης την

α ,— ....., ......  ' V Α Ζ , τοντϊατιν iv 7ταραλ?.ηΡ.ψ
ώς η Β Α  .ιρίις την J J ,  όν­
τως ij Γ Α  ίΐρός την Α Η  ■ παρ- 
ό?.ί.ηλος αρα  ίατιν ή J H  τι, Ι·ϊ 
Β Γ · ίατιν  αρα ώς η ΕΒ :ιρος 
τ ψ  Β Α , οί'τως ίν /ταραλλή?.ψ 

ή ΕΚ !τρος τψ  ΚΖ, καί ή ΗΘ τ:ρο; τί,ν βΗ · χ«ί ώς αρα η 
ΕΚ  ηρος τ ψ  ΚΖ, ου ιω ς ίατιν η ΚΘ /ι:ρης ΐψ  (9Η· ,ιαρ- 
άλ}.ηλης αρα  iaiiv η ΘΚ ι>, J T .  ϊ«

1ί)·1 J t a  δ ί  τον αννημμίτον όντως. ί ;ιε ί  ίατιν ώς η J Z

/

4. J  ί ί  Γ'  ΛΒ, τρΛί S 3. β ίη Α vs. ί  anle Τοΰ ηρώταν s«r- 
v.ilum est, « ' anle "Knrcu tn BS >J 'post oif. adil. BS tS. itmt 
ίσίΐι· i  .ΊΗ  .\B. forr. A' super vs. S 1 «. χκΐ r, EU nims ft/i 
adil. Co



LRUSIATA IX PORISMATUM LIBBOS I II lll. 
lll itbri primi primum porisma.

I. Sit figura αβγδεζ}^, sitque αζ : ζη =  a d : δγ, et du- 
catur dico parallelas esse rectas αγ

λ

UBER VII. f-ROPOS. I J7 .  8«7

\ 
Λ

---

Ducatur per ζ  rectae βδ parallela ζλ. Quoniam igitur 
est αζ : u/ =  α0 : δγ, e contrario est C»; : α ζ  =  δγ : αό , et 
romponeodo at/ :α ζ  =  α γ : αδ, et vicissim arj :α γ  =  α ζ : αδ, 
denique e conti-ario

α γ : αη =  αδ : αζ, id est propter parallelas βό λζ 
=  αβ  : αλ.

Ergo parallelae sunt βγ λη ; est igitur propter parallelas βχ λζ 
£ β : βλ =  ex : χζ, et propter parallelas β& λι;

—  6» Stj;
ergo, quia e* : χζ =  i.9-: parallelae sunt x& αγ.

Per formulam compositae proportionis sic. Quoniam est

PROPOS. 147; Simson p. 898 sq., Breton p. i I9  sq.. Cbasles p. 74.
87. 108 . Vincent p. 8S sqq. Propositionem et hanr et proximas 
nccuratiiis enuntiat Simsonus: quas cum omnes repetere alienum sil 
at> hau editioni·, exempli gratia haiiu imam alTeramus: "Si in recta linea 
fuerint puncta « ζ ύ η y, ila ul αζ  sil ad ζη, ut «iV ad iij>, el ad rec­
tam lineam αβ  inflectantur ff ηf, el ad eandem inflectantur δβ yfi. el 
inflexae a punctis ζ δ  sibi mutuo occurrant in * , inflcxee vero a punc­
tis η γ occurrant in /t, el Λ* Iungalur, erit parallela ipsi ay". Fi- 
μαΓβο quinque, utjiic descriptae sunt, exstant iii codicibus.



■ιρος τ ψ  ΖΗ, όντως η A J  ηςος τ ψ  J F ,  άνάηαΐΐν ίατιν 
ώξ if Η Ζ  trqo^ αϋΐως ή F J  π^ός τ ψ  ανν~
&έντί χ α ι ίναλ ίάξ  χαι αναστρέψα»>τί ίστιρ ώς η A J

τ ψ  J Z ,  οΰτως ή Α Γ  ίτρός τ ψ  
^  ΓΗ. αλλ' ο μίν τής A J  nqogi

, ί\ τήν J Z  αυνήηται «t »ί τοΰ
^  Α Β  προς τήν Β Ε  καί τοΰ τής ΕΘ
' '  ̂ ίΐρος τήν ΘΗ· ό αρα αννημμίνος

λόγος iie τ€ τον 8» ίχει ή Α Β  ηρος

868 ΠΑίΙΙΙΟΥ ΪΪΝΑΓΟΓΙΙΪ Ζ.

_ \  τήν Β Ε  χαι ή Ε Κ  πρός τήν ΚΖ ο lu___\γ y —̂ ---  f -----Ϊ·'»  -■/·-------
«vrog ίατιν  τψ αννημμίνψ εχ τε

^----- τον οι< εχει ή Α Β  προς τήν ΒΕ
χαι ή ΕΘ ηρός τήν ΘΗ. χαι χοι- 

νος ίχχεχρονσ9ω ο τής Α Β  r.^oi τήν Β Ε  λόγος' λύΐηον αρα 
6 τής Ε Κ  προς τήν Κ Ζ  λόγος ό αύτός ίατιν τψ τής ΕΘίά 
προς τήν ΘΗ· παράλληλος αρα ίατιν ή ΘΚ τη Α Γ .

Ε ις  τό όβντερον πόρισμα.

Η»Γ> 3 '. Καταγραφή ή A B F JE Z H O , ϊατω όέ παράλλϊ,λος 
ή Α Ζ  τ^ J B ,  ώς δέ ή Α Ε  προς τήν ΕΖ, όντως ή ΓΗ  
πρός τή» ΗΖ· ο τ ι εί'&εϊά ίατιν ή δ ιά  των Θ Κ Ζ. 2«

"Η χθω  ίίά τοΰ  Η  παρά τήν J E  ή Η Α , καί ^Λίζη·- 
χ&εϊβα ή ΘΚ έχβεβλήα&ω ίπ ι τό Α . ίπ ε ι ονν ίατιν ώς ή 
ΑΕ πρης τήν Ε Ζ , οί'τως ξ ΓΗ  πρης τψ  Η Ζ, ίναλλάξ 
ίοτιν ώ ς ή Α Ε  πρός τήν ΓΗ , οί'τως ή ΕΖ ηρός τήν ΖΗ. 
ώ$ δέ ij Α Ε  jr^og τήν ΓΗ , όντως ή ΕΘ πρός τήν HA H 
[διά τό elvai δύο π α ρ ά  δνο, χαι ίναλλάξ} ■ χαι ώς &ρα ή 
ΕΖ πρόζ  τήν Ζ Η , όντως ή ΕΘ πρός τήν ΗΑ. χαι εατι

8 . ώ ς ή Ν'/. ΑΒ, corr. S i .  η ndd. 8 S 3. 4. ,τρό; 
τ ψ  ΑΧ  AB.S, corr. Co 4$. χοιρος S su|>er vs., χ° ΑΒ, χ  S cnd. 
Γο 14. .TflOf add. .S Ιοιπος Co IS. ό αι’το'ί add. fo
Ιβ. /τηηα7.Λΐ)Αθΐ Co pro i o y o i ____»8 . /  add, BS ή A B F J  llZU »
A, coniunx. BS ao. rmr f^KZ A, distinx. BS »4 . Ι.ΊίζιιχΜ ακ  
Hti auctore Co pro ίπιζιιίχ9α>  Si. post fn l  to A  in A rasura est



α ζ :ζ η  sa a d : δγ, e contrario est ζη : α ζ  =  δγ : αδ, et com- 
jptftiendo titj : iaf — άγ : α δ ,  ei viemini άη : άγ  =s α ζ : αδ, 
et e eontrutin αγ : αη ss α δ  : αζ , et convertendo αγ : γη =sb 
αδ  : δζ. Sed est 'j

— =a e  ^  * -  __“- i  —  ·if; fii ** /tf βΐ fit άη ~  fii χζ '
et dividendi) tollatur cominuni.s proportio α β  : β £ ;  relinquitur
igitur £7t : χζ st : 9η; sunl igilur parallelae xd· αγ.

In secundum porlsme.

II. Figura αβγδεζηθ·, sintque parallelae α ζ  δβ, ac sit Ρ·ορ 
at : £ζ <=2 γη : ηζ; dico rectani esse quae per & x ζ transit.

J  Ducatur per i; rec-
■' ~ /^  tae δ ΐ  parallela t,)., et

j iuncta <9x producatur ad
/ λ. Quoniam igitur est

\  I as  : ΐζ  sa γη : ηζ, vi-

LIBER VU. PROPOS. 4 *8 . g 6 9

' cissiin est
/  , I ' i  ̂ a t : γη =  iZ : ηζ.
..........  f  T~' ■■ Sed propler parallelas

» δ  ijA est
»,λ : id  =  t;j£: χδ, et propter parallelas δβ  γη 
ηχ : χδ =s γη : β δ ; ergo etiam 
ηλ : ό9  =  yiy : β0, οΙ virissim 
ηλ : γη =  δ& : βδ, sire propter parallelas δβ ae 

=  χ9ε ; αε. Ergn e contrario est 
as  ; 6& =  γη : ηΚ, e( \icissitn 
αε·. γη τ= td - : ηλ.

Ergo etiam (quiu erat as : γη ^  εζ : ηζ} est 
ε ζ : η ζ =  ε& : ηλ.

1 ) Uedia argumentationis membra hoc loco omissa facile supplen­
tur ex priore demonstratione [p. 867;.

PROPOS. liS; vide append.

sex octove lilteraruni SS. x»] ίναΐί,άξ i ii i  ro t h a i  <Tvo παρά Jv o  
A> in rasura BS, transposuit Hu ΐ7 . iari .\'BS



7τα^ά^ηλο$ t, E& τή Η Λ  ■ iv&uot αρα iauv η δ ιά  u Hp 
θ  y i Ζ , τοικεττιν ή « ο  τών θ  Κ Ζ , Sntq : ~

19Β ν'. Eig tQtis ευ^Βίας τάς Α Β  Ι Ά  J A  δ»ήχ&ωσαν δι'ο 
tv 9 eta i  βΐ ΘΕ & J -  οτι iativ  ώ ς 10 νηο &Β ΗΖ ηρΐί^ 
ΐΰ  ί'/ιο ΘΗ Ζ Ε, οϋτω$ τό i.ro  &Β J F  ηρος ro νηι)'> 
& J  Β Γ .

}( ^Ηχ9ω διά ftir τον &
'\ τί} Ζ Γ Α  ,ταράίίΐ/λος

Κ Α , xai a i J A  Α Β  ανμ- 
ixi.rthw aav avifj x a ta  τα >" 
K  A  αημεϊα, δ ιά  d i το ΐ  
A  τή J A  ηαράΙΧ φος  i‘ 
ytM. xai αιψίηητβτω tt̂  
ΕΘ i/ri to  M. i/rei oiy 

'f ioTiy ώς μέν η ΕΖ  ττρός 1·> 
την Ζ Α , οί'τως η ΕΘ ηρος 
την Θ Α , ώς 0έ η Α Ζ  

/r^og την ΖΗ, οί'τως ί, Θ Α ηρος την ΘΜ [χαι γάρ η ΘΚ 
πρός την ΘΗ ί.ν /ΓαραΙλι,ίψ , δι* ιαον  αρα iariv ώς η ΕΧ 
ττρος την ΖΗ , οί'τως η Ε θ  π ρ ό ς ' ιην ©Μ · τό αρα νπό ■!« 
τών Θ Ε ΗΖ ι'αον iariv  τφ iwrd τών ΕΖ ΘΜ. αλλο <5/ 
η  τνχον τό ιπ ό  τών ΕΖ ΘΗ· ta tiv  αρα ώς τό ί·ηό τών 
ΕΘ  Η Ζ ΐτρός τό ίπ ό  τών ΕΖ ΗΘ, όντως to  ι-ιιό ΕΖ ΘΜ 
.τρός τό νπό ΕΖ ΗΘ, τοντϊατιν η ΘΜ πρός ΘΗ, τοντ- 
ία τ ιν  ij ΑΘ πρός την ΘΚ. χατά  τά  αντά xai ώς ί. Afi»-· 
προς την ΘΑ, οί'τως τό υπό ΘΑ Β Γ  πρύς τό νπό ΘΒ ΓΑ· 
άνάπαλιν  αρα γίνεται ώς η Α Θ  .τρός τψ  ΘΚ, όντως τό

STO frAniKtV ΧΙΜΑΠίΓΗΣ Z.

i .  H J Z ,  τοντϊατιν ή Siit τών θ  Κ  X Uu. H .iz  Α Β·. It χ ί  : 
S 'ponf. etian^cap. 198 extr.j ο α ιρ  BS, ο Α ». ;·' add. BS
10. II . τ« K J  Α, distinx. BS 1*. tqi J A  A* ex fi> J J  
la . 13. q J M  x« l' forlasse iiax»ei<ta ή J M  IS. 19. xai y iij - -  
ft> τταιίαΙΛήλφ corrupte putant C<i el (Jp, ot vide Simson. p. 380 sq. 
iS . τνχον] forsilnn legendum sit Ιχομ(ν \ at cedem ratione redit τι/όι· 
infra cap. 804. SO"i S6 . vn6 H J I i r  A, distinx. BS 87. « rn W iir  
Cu pm «>'ttAo}O>'



Rt sunt parallelae el  ̂ i ,l:  recla igilur est quae per punclii 
9  t  i ”), id est 9  -Λ 1" iransit, q. e. d.

III. in tres rei-las lineas αβ  ya δα  ducanlur duae roc- •‘lOi·· 
lae 9e 9 δ  \ dico esse 9€·>/ζ : 9η ·ζε =  9 β ·δ χ  : 9 δ  ·βγ. 

Ducatur'] per 9  rectac ζγα paralicla xk, el ltuk recla 
■ δα producta occurrat in x, iteinque recla αβ  in i ,  et per λ 

rectae δα  parallela ducatur Ιμ ,  cui e9  productu occurral in 
μ . Quoniam igitur propter purallelus α ζ  19  est

εζ : ζα ~  e9  : 9i., el propler parallelas αζ x9 et χη μλ 
est α ζ  : ζη t=: χ 9  : 9η =  ).9 : 9μ, 
itaque

αζ : ζη =  91 : 9μ, ex aequati igitur est 
Βζ : ζη =  e9 : 9 μ ; 

ei^o ζη ·ε9  =  εζ ·9 μ . Sed fiat proportio ad  atiud rectangii- 
I«m €ζ ·9η ; esl igilur

ζη · e 9  : εζ · 9η s= £ζ·9μ  : εζ  · 9η, id esl 
SS 9μ : 9η, id est 
=a λ9  :

Radeni ration<*2. fif etiam x9 : 9 λ — 9 δ ·β γ  :9 β ·γ δ :  e con­
trario igitur (it

·, Viite supra IV cap. i l .  Ktertim, ut omittamus illum trium cir- 
^  culorum cimlnctum , ile quo est libri IV

l>mpositio 13, in eadem propositione con- 
vcrsa, id pst cap. i l ,  demonstratio deduci-
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/  tur ad tiuiusmodi lemma: .Si duae paralle­
lae, velat ax y i ,  rectam «t  in punctis «  γ 

^  secent, sitque «* : ;-if s=> «f : ly, dico puncta
X (f f in eiidcni roctil esse. Quod illic primum ratione apapoglca, tum 
Ip. « 2 .  213) auxilio parallelogrammi ostenditur, tdeni lemma adhibitum 
esse in VII libri propos. 64 et 118 supra p. 769 ndnot. * cl 853 adnol. i  
rommemoravimus; praeterea conf. infra propos. 430 sq.

PBOPOS, 429; SimsoD p. 380sqq., Breton p. i i l  .sq„ Cbasles p. 7 .ΐ*4 . 
»2 . 87 sq. 401 sq. cet.. idem Aperfii hixforique p. 33 sqq. edit. Paris, 
secundae (p. 34 sqq. versionis (■(‘rninii. , Belizer Klemeule II p. 363 sqq. 
edit. IV.

4 i HursttS, ut snpra ad prapos. 427, pluces liguras >>xhibent «'Oilices. 
c quibus una laniumuiodo -sciUl êt secuodn ii> rod. «t apud Conimnii- 
(linum, qniota ajiuil Gcriiardtnm) litterarnin ordinem iytr in cuntcxtu 
li-aditum «ervat. Hanc ipilur descripsimus; reliquarum quinque spC' 
eiem sfltis accuratam pnicbcf Commandinus. Jfunt hi diversi eiusdem 
(impositionis casus, at neutiquam niiines qui tingi possunt: velut sep- 
timan) Ιίμηι-ηηι a nobis nddt nwessc fuit in uppelid. ad propos. 13». 
nclavain in appond. ad propos. U3.

i  Deinonslral haec· sinpillatini Simsnnus p. HSt producta ,·/» ad i· 
punctum cuncuisus i-um .lu.



νηο &Β F J  *■'' Β Γ . tug όέ ή Λ &  πρηξ
τήν Θ Κ, οϋτως έ0Ηχ9·η τη νηο ΕΘ ΗΖ προς t o  itro  ΕΖ 
ΗΘ · κ «ί ώς αρα to  ν ιώ  ΕΘ ΗΖ  jr^og τό  im i Ε Ζ  ΗΘ, 
orrtus Θ-Β r J  προς to  ίπ 6  Θ ά  Β Γ .

197 J i a  όέ τοϋ συνημμένου οί'τως. Ι π ύ  τοΰ νπο ΘΕ HZ ‘ 
προς th  in o  Θ Η  Ζ Ε σννήπται λόγος έχ τε τον  8ν έχει ι· 
ΘΕ προς την ΕΖ χαι τον  ϋΐ- έχει »; Ζ Η  προς την ΗΘ, χαΐ 
εστιν ώς utv }■ ΘΕ ηρος την Ε Ζ , οντως η Θ Α  ηρος τ ψ  
Ζ Α , ώς δέ η Ζ Η  προς τ ψ  Η Θ , όντως η Ζ Α  προς την 
Θ Κ, το αρα tuto ΗΕ Η Ζ προς το  νπο ΘΗ ΕΖ σννήπται^" 
k/. τε  τον 8ι> εχει η Θ Α  πρ>)ς τ ψ  Ζ Α  χαι τον dv εχει r‘ 
Ζ Α  προς την ΘΚ. ο δέ συνημμένος εχ τε τον τής ΘΑ 
π ρός τ ψ  Ζ Α  xai τον τής Ζ Α  πρός ti/V ΘΚ ό α ϊτ ό ς  έστιν 
tfi! της ΘΑ πρός τ ψ  ΘΚ· ^στιν αρα ώς τό  νηο Θ Ε ΗΖ  
προς τό νπό ΘΗ Ζ Ε , όντως η ΘΑ πρός τ ψ  Θ Κ. διά^’ 
ταν τά  inai ώς τό  νπό & J  Β Γ  πρός τό ύπό ΘΒ Γ ^ ,  όν­
τως έατιν ή ΘΚ πρός τ ψ  Θ Α. χαι άνάπαλίν  έστιν ώς 
τό νπό ΘΒ r j  πρός το  νπό Θ ά  ΒΓ, ο ίη ας  η Θ Α  προς 
τ ψ  ΘΚ. ψ  δέ χαι ώς τό νπό τών ΘΕ Ζ Η  πρύς τό ίπό  
ΘΗ  Ζ Β, οδτως ή βΛ «ρο; τήν ΘΚ · χοΐ ώς βρα το i«co τών 
βΕ  ΖΗ προ; το ίιπο ΘΗ ΖΚ, ο ΐτω ς  τό t'?ro Θ Β r j  προς 
τό  ί π ό  & J  Β Γ .

19S δ'. Καταγραφή ή A B r JE Z H Q K A , εατω δέ ώς τη 
Ιη ό  Α Ζ  Β Γ  ίΐρός τό υπό Α Β  ΓΖ , όντως τύ νπό Α Ζ  JU  
πρύς τό ίπ ό  A J  Ε Ζ · ΐηι εν&εΐά έστιν η δ ιά  τών Θ Η  ZVi 
σημείων.

’Ε πεί έστιν ώς τό νπό Α Ζ  Β Γ  προς το ijro  Α Β  ΓΖ, 
οί'τιυς τό νπό Α Ζ  J E  πρός τό νπό A J  ΕΖ, έναΏΛξ έστιν

872 ΠΑΠΠΓ»γ ΧΤΝΑΓΟΠΙΣ Ζ.

i .  3. πρός το νπο Ρ,ΖΗΘΧ, dislinx. item posllisic in widem
lemmate quaternas littera» conjunctas habet Λ __3. ΰπ'ο ante E Z  ΗΘ
add. 8  7. προς τήν Ιΐίΐ xai τον Sr ή ZH  bis scripta in ABS, 
corr. Co 1 6 .  ταντα Bu pro r « V T «  t 8 . 49. α ΰ τ ω ;  ή  προς την 
ftK  την i i  xai A(B!, corr. .S so. οίίτη; ή α , Ι  προς την Θ Κ  add. 
(ί* ΪΟ. St. χη) « ί  — ύπο τ<ϋι· Η !ί /.Κ  add. Vo (in qnibus τ ώ ι-  

ante « / /  ΖΚ dei. Or) iT add. BS . iH r J K Z  e i f f k J i  A BS .
corr. Cu 44. v.to A, dislinx. B.S in o  ΑΗΓΧ  A, distinx.



UBRR VU. I>AOI>OS. 130. 873

ζη-ei^ : $ζ·9·η : 

κ

9 β · γ 6  : & δ · β γ

» β ·γ δ

ergo sccundum ea quae 
/no(/(> dciitonslraUi sunt 

» δ .β γ .
Per formulam ootnposilac 

proportionis sic. Quoniam 
est

''•r-ni J l i
Λη · ζ( ii ■ tj» ‘

estque (propter parallelas 
αζ! 9 ε : ζε =  : ζα, 

el [propler parallelas αζ  
xS] ηζ ■■ t-9 =  ζα : ^c, est 
igitur

Se · >ιζ M  ^  __ iU
ί Ι η · ζ (  ζ α  ’  » x  ,9*·

Eadem ratione est etiam
!tx  ,  ,  .  , 9 β · ν ό  »X

» β . / ύ  “  5i>  
ergo secundum ea quae modo demonstrata sunl 

»ί·ηζ __ &β·γΛ 
~~ JM ./))'·

IV. Figura αβγδεζηθτΛ* , sil nutent αζ·βγ : α β ·γ ζ  »  Pf“P- 
α ζ - δ ε  : αδ·εζ·, dico rodam esso quae por 9  t/ ζ transit.

Quoniam est αζ·βγ  : α β ·γ ζ  =  αζ· δε i α δ ·ε ζ ,  ^ieissim 
igitur est

PROPOS. 130; Simson p. 8gi sq., Breton p. a2is(}., Cliasles p. 74 sq.
8 8 . lOi. 108 sqq., iilcm AperfU Mstori îe p. 38. SlO.cqq. ip. 33. Si5sqq. 
versionis Gcrman.;.

*/ Quattuor ponctorani dispositiones, scilicet σιό}·β^, (ΐ(γδβ^,
«βδγίζ, ct octo figuras exhibeat codices, quas vitic npuil Commandinum; 
qainfain disposilionem α(βΐ}·δ oddil Ctiasios; no.s enm Bn-tono rcpcli- 
vitnus eam tantum figuram, quae secunda csl in codicibus; quno qnidrni 
ona praeter punctorum seriem αβγ(^ζ etioni in attere rcct« ordinem 
9ηζ  exhibet.

B, vjra αβ ζ)' S ovriu Λ°η.<< SS. ί·ηό J . / f f X  A. dislinx. Bf>, item 
vs. SS roii' 6>>l/ Λ. dlstiii\ BS

Papptie U. 50
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eig ro νπο Α Ζ  Β Γ  to  ίπ ο  Α Ζ  J E ,  τοντέατιν dg
ή ΒΓ  ίΓρος την J E  , ovtwg io  ν π ο  Α Β  ΓΖ  t i  in n

A J E Z .  άλΧ'h μ ίν t^s Β Γ  
nqbs Ρην J E  αυνήηται λό­
γος, iav όιά  τοΰ X  τ^ ΑΖά 
παράλληλος ό χ ^  ή ΚΜ , Ι'χ 
τ« τον τής Β Γ  προς Κ Ν  χοί 
τής ΚΝ προς Κ Μ  nai h i  
τοΰ τής ΚΜ  πρός J E ,  ο 
όέ τον ί’πο  Α Β  Γ Ζ  Jt^bg το ίο 

‘ 4 νηο A J  ΕΖ αυνήηται L· w 
τοΰ τής Β Α  προς A J  m i 

τον τής ΓΖ πρός τήν Ζ Ε . χοινός ίχχεχρονσ^  έ  τής ΒΑ  
ηρος A J  ό αυτός ων τψ τής ΝΚ ηρός ΚΜ· λοιπόν αρα 
ο τής ΓΖ πρός τήν ΖΕ σννήπται Ι'χ «« τοϋ τής Β Γ  πρόςΐ·> 
τήν ΚΝ, τοντέατιν τον τής Θ Γ προς τήν ΚΘ, xai τοϋ τής 
ΚΜ προς τήν Α Ε , τοντέατιν  τοδ τής Κ Η  πρός τήν ΗΕ· 
sii^iia αρα η ό ιά  των θ  Η  Ζ.

Έάν γάρ διά  τον Ε  τή Θ Γ παράλληλον άγάγω τήν ES, 
και έπιζΐνχί^βιαα η ΘΗ έχβληΟ-ϋ i/ri τό Σ , ό μέν τής ΚΗ%(> 
πρός τήν Η Ε  λόγος ό αντύς έατιν τφ τής ΚΘ  πρός τήν 
ES, ό δέ συνημμένος «t re τον τής ΓΘ πρός τήν ΘΚ χαι 
τον τής Θ Κ πρός τήν Ε Ξ  μεταβάλλΐται εις τόν της ΘΓ 
ηρας E S  λό/ον, xai ό της ΓΖ προς ΖΕ λόγος ο αέτός  τψ 
τής ΓΘ ιιρος τήν ΕΞ' παραλλήλον οΐ'αης τής ΓΘ  τη ΕΞΤλ 
ev9eia αρα  ia tiv  ij διά  τών Θ Ξ  Ζ  (τοΰτο γάρ φανϋρόή, 
ωστε χαΐ ή δ ιά  τών Θ Η  Ζ  ev&eia έατιν.

199 s'. Έ άν y χαταγραψή ή A B Γ JE Z H Θ , γίνεται iSg ί; 
A J  πρός τήν J r ,  ο ΐτω ς  ή Α Β  πρός τήν Β Γ . εατω οίν 
ώς ή A J  ηρός τήν j r ,  οί'τως ή Α Β  ηρός τήν Β Γ '  onSfl 

έατιν ή δ ιά  τών .Α Η  Θ.
“Ήχ^ω δ ιά  τον Η  τή A J  »αςάΑλι;Αοδ i; ί^·^·

a. 3. ΰηο ΑΗΓ7. πρβί το bno A JK Z  Α, d isliiK ^ S, iteni 10.
4t __ S. τοΰ  add. BS 7. 8 . ηρβς ΚΗ xai της K ! f  Α, προς χη *ο1
»ί<*ν·''ι corr. Β 9. tov της Co pro τό τήί 48. ηρος τήν JH



?£.·-& e  &  — ^ ι ϊ1  '1?. y1
« i - J i  d f  « « y . - f i  ................................

I^d si per x reclae αζ  parallela ducatur ψ , quae reclam βλ
secet in v, est

S
^  -s ^ D i v i d e n t h  lotlalur ab nllera parto
α β  t i ,  * v  » μ  e t  .  » .  ,

proportio αβ : ao, ah altera quae
huic aequalis esi x»* : χμ; relin­
quitur igilur

« ( «v cfe »x ' Ψ  ' 
recta igilur esi quae per & η ζ  Iransil.

Etenim si per e rectae parallelam ducam e|, et iuncta 
9η producatur ad ξ, est

*? _  pl ?1’  . ?:? iianiie =  >1?
η t  f i ’ ' «Vjt f f  f {  * ^  f f  t f ■ 

i!f quia γ9 εξ  parallelae sunl, rectfl igitur est quae per d ξ Γ 
transit (hoc enim manifestum e s t '} ; itaque etiam quae por 
9  »/ i' transit recta est.

V. Si sit figura αβγδεζη9, et reliqua similiter ac supra Pfnp· 
{propos, /27) stipimmnlur, fit α δ  : 0γ =  αβ : βγ. Iam m « 
supponatur esse αδ : δγ =  αβ  ·. βγ; dico rectani esse quae 
per α  ̂ ^  transit.

Ducatur per η reclae α δ  parallela χλ, quae rectam εγ

t) Conf. supra p. 871 adnot.
PROPOS. 431: Breton p. ii3 s q ., Cliasles p ..74sq. HS. 103. t08$i|q., 

idem Aperfu historique p. 36 edit. Parisinac sccundac Ip. 83 versionis 
Gernian.i, Baltzcr Ktemenie II p. 370.

LIBER VII. fRO PO S. <31. 875

ABS, cnrr. Co _  Mimt V cl super vs. ABS 44. τψ τη{ ηχ
S cod. Γο {recte IVK AB;, ilem v.«. 48. την χη .S icino; Ge 47. τοί- 
add. tiu 48. ifift ίώι· H lfK  AiBS , corr. Co t9. χψ U r αηράϋη- 
iov  ABS, corr. Co in ΙΛΙ. versione τήΐ' F.S Co pro τήν Γ,Ζ 
30. ί,τιΐιΐ'/Λιίσα ή Itu nuctoro Co prn (πι^νχΆίίβηί τής 33. μιτα- 
fittiiiTm Hu auctore Co pro μίτηβαΐλόμινος (ti to tijs AB, corr. S 
« 8 . npic τήν F.S Co pro a o o i  τήι· ΘΧ ϊβ. leir « a v i  A , lUstinx. 
^  Ϊ7. riSv M fZ A, distinx. RS i» , f ' ndd. BS 34. τύν 
A ti»  A, dislinx. BS

5 « ·
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OVP ίστιν η A J  αροζ τ ψ  J T ,  οίίτως η Α Β  ττξος την 
ίίΤ , α ϊ ΐ *  ώς μέν ί, A J  π ςο ς  ovitag η Κ Α  ττξο^

την Α Η , ώς δέ η Α Β  Ttqhs 
την Β Γ , όντως ζ Κ Η  
τ ψ  ΗΜ, ΑοΙ ώς αρα  ή ΚΑ  5 
stQog τ ψ  Α Η , όντως  ̂ ΚΗ 
προς τ ψ  ΗΜ, και λοιηη η 
Η Α  ίτρός λο ίπ ψ  τ ψ  J M  
ίατιν ώς η Κ Α  πρός τψ 
Α Η , τοντέστιν ώς η A J  lu 
προς τ ψ  J r .  έναλλάξ ίατιν 
ώς η Α Α  προς την Η Α , 

τως η F J  π ρος  Ttjv J M ,  τοντέστιν ή J Q  προς ΘΑ. m i 
ί'στι παράλλη?.ος η Η Α  τη A J ·  s i9 s ta  αρα  ίστιν ή διά 
τών Α  Η  θ  σημείω ν τοντο γάρ φανερον. 1»

200 * : ’ ·  Π άλιν ίάν η -Λαταγραφή, /lai παράλληλος j j  J Z  
τη Β Γ , γίνεται ϊση η Α Β  τη Β Γ . εατω ουν ϊση· 'ότι 
πα^άίληλος.

'Έστιν δ έ  · έάν γάρ έ“ 'ι της Ε Β  &ώ τη Η Β  ϊα ψ  την 
ΒΘ, χαΐ ίπιζει'ξω τ ά ς Α Θ  ΘΓ, γίνεται παραλληλόγραμμον 
τό Α Θ ΓΗ , xai δ ιά  τοντό έστιν ώς ή A J  προς τ ψ  JE ,  
όντως η ΓΖ  πρύς τ ψ  Ζ Ε  ίχατέρω ν γάρ των εΙρημένων ό 
αντός ίαη ν  τφ  της ΘΗ προς τ ψ  ΗΕ λόγος), ωστε παρ- 
άλλη)Λς έστιν ή J Z  τη Α Γ .

'201 ζ'. ^Εστω χαταγραφ/^, xa i τών J B  Β Γ  μέαη άνάλογον Ά
εστω η Β Α · οτι παράλληλός 
ίατιν η Ζ Η  τη Α Γ .

'Ε·/.βεβλήσ9ω ή Ε Β , m i 
διά τοΐ- Α  τη J Z  εί9ΐΐ^  
.ιαράλληλος ηχ9ω η Α Κ , χαΐ'Μ> 
ίπε'ζ^νχ9ω η ΓΚ . έπ εί ονν 
ίατιν  wg ι; ΓΒ  ηρος τ ψ  ΒΑ, 
οί'τως η Α Β  ηρης την B J ,  
ώς δέ η Α Β  πρης τ ψ  B J ,  
οΐτως η Κ Β  πρύς τήν ΒΘ, xai 'ja 
ώς ίίρα ί· Γ Β  προς τ ψ  ΒΑ,



«ecei iu μ* QiioDi»m igilur est- €(ό ·. 4γ <=> αβ : et α ά : όγ 
sss χλ : Xrj, et αβ  : /?y =  : )ji«, f*st igitur td : λη =  x j j : ij/u, 
et per subtractionem proportionis ηλ : ?.fi == χλ : λη·, id r.st 
α δ  : dy =s ϊ̂ λ : λμ. Vici.ssim e.st α ό  : ηλ =  dy : Κμ =  ό9  : &λ.
El sunl paralieiae ηλ α 0 ;  iwUi igitur est quae per pimcta 
a  η ^  transit; hoc enim nianifcstuni ost';.

VI, Rursus si sit figura αβγόφ-, 
et parallelae όζ  βγ, fit α β  =  β·/. lan» 
.HiipimiiHtin· (̂ sso αβ ts f iy : dico paral­
lelas osse όζ βγ.

Sunt vero; nam si in jumliirhi 
e/? faeiain β& — ηβ, el iun^am ail·
&y, fit i>arallelogrammmn α&γΐ/* . Kt 
propterea «.sl αδ : da =  : ζβ 'quo­
niam utraque piOportio esl — θ»,: »,e , 
itaque parallelae .sunt 02 ay.

VII. Sil figura αβγόε'ζκ,ϋ-, el rectarum βγ β ό  media pro- Prop. 
portionalis αβ ; dico paraliela.s esse ζη ay.

Produealur εβ, et per « rectae ζδ  parallela duealur ax, 
lungaliirque γ .̂ lam quia esl βγ : α β  — α β : β δ ,  el α β : βό 
=  χ β : βϋ- (in similibus triangulis αβχ. δβ&], ost igilur βγ ■. αβ 

4) Conf. supra ρ. 874, etiiiol. · .
PROPOS. 4 3 i ; Sim.son p. 8.·ι9, Brctoii p. 4Ϊ4, Chasics p. 74 sq. 89.

103 sqq., idem Apertu biHorique I. o.
·) Nimirum quia diametri ay  »>/ sew  (itmidias secant. Si nd Ei>- 

clidein refugimus, denma.<!lr«nduni csl esso triangulum αβ η ^ γβΟ ,  ot 
IriaiiKulum γβη ~  «,W ielern. I, 4), quo facio reliqua seqnuntur ex I, i7. 

PROIO.S. 13»; Bretua p. i i i ,  Clie. l̂es p. 74 sq. H9. 104 sqq.

U B E R  V » . PROPOS. « 8 ί .  M3. 8 7 7

8 . 8 . oSroic »/ A -i rji' . /M  ABS, corr. Cn 8 . ώς ifi ή 
.■ili ABS, corr. Oe 5. 6 . Ij IIA  α φ ς  r»;»· ./Ai ABS, corr. de 
7— le. *«i Ιαιηη —  ηρόί τήν A H  dcl. fo 9. 10. ia-tir ά ς  η HM 
JT(j0i τήν A M  ABS, corr. Ge 14. 42. πηός ιψ  J T  iifdXoyoi tarir
—  wjos T î' H J  ΛΒ.*!, corr. Co 44. i m  A«BS 1-5  A J  Co (iro 
τφ  J »  45. Twy 'M m  A, dislin.x. BS 46. ς  add. BS 49. tnl 
της B lt Hu pro την EU, dcl. Co 8 * . fxiirtfit AB, fxrtrii/if S, corr. 
Uu 8 8 . loyo i BS, Xoyut· A 8 .'). >' add. HS *n> Ct> pro xitri 
tm· AB ni" μίαη  ABS, τώΐ' AB Β Γτη(τη  Γο Jrvclins το»»’ /7 i  i / f  ιςίιη  
Brotonusj, corr. Hn 8 6 ^  U.4 Hu pro ή H J  8 8 . (χβίβλήσ!ΐύΐ r 
KB Co pro (χβΙη»ιΐσα ή A li  36. την HA Co pro τήν ~UA
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ηΐ'νοις η Κ Β  νη» Β Θ ·  ;ta(iaA<iLrjAo&; ^ μ. ίοην η 
τή Κ Γ. tativ ονν ίιάλιν ώς ζ itQOi ϊή^ ΧΕ, olrtog 
ή ΓΗ  πριις %ην ΗΕ ίχανΐρΜν γαρ τών ^ίρημίνω» loyog  
h αυτός iariv τψ της ΚΘ προς την θ £ ' ,  ΰατε παράΙΧηλός 
iativ  f; Ζ Η  r^ .ΑΓ. ά

202 η'. 'Έστω βωμίαχης 6 A B r jE Z H , xai tarw ηαρά?.·' 
ΙηΙος η μεν J E  τή Β Γ , ή d i  Ε Η  r^ ΒΧ  · οτι χα'ι η J Z  
τή ΙΉ  παράλληλός ίατιν.

Έιιεζεύχ^ωσαν α ι Β Ε  
J r  Ζ Η · ίσον ΰίρα iariv  tu 
το J B E  τρίγωνον τψ ^ίΓΕ 
τριχώνψ. Μίνόν ίτροσ- 
χείσ&ω τό J.A E  τρίγωνον 
Ηλον αρα τό Α Β Ε  τρίγω­
νον ολψ τψ ΓΑ Λ  τριγώνψ 15 
ϊσον iariv. ηάλιν ίπ ε ι  
παράλληλός ianv  ξ Β Ζ  τξ 
ΕΗ , ϊαον iariv τό Β Ζ Ε  
τρίγωνον τψ Β Ζ Η  τρι- 

ywwjfi. χοινόν άφηρήα9·ω το .ΑΒΖ τρίγωνον · λοιηόν α ρ α  τό  2ΐι 
.ΑΒΕ τρίγωνον λοιττψ τψ Λ Η Ζ  τριγώνψ» ϊσον iariv. αλλά τό 
.ΑΒΕ τρίγωνον τψ Α Γ Α  χριγώνψ ίστιν ισον' xai τ ό Λ Γ Α  
αρα τρίγωνον τψ Λ Ζ Η  τριγ(&νψ Ι'σον iariv. χοινόν ττροσ- 
χεία9ο) τό .Α ΓΗ  τρίγωνον’ Siov αρα ro  ΓΑΗ τρίγωνον 
3λφ τψ ΓΖΗ  τριγώνψ ϊσον iariv. xai ^ariv im  της a d -23 
τής βάσεως τής ΓΗ· παράλληλος αρα iativ  ζ Γ Η  τη Α Ζ.

203 tt'. ”Εστω τρίγωνον τό .ΑΒΓ, xai ίν αντψ διήχ9ιαααν 
α ι Α Α  Α Ε , vxti τή Β Γ  παράλληλος ηχ&ω η ΖΗ, χαι χε- 
χλάα^ω ^ ΖΘ Η , εστω d i ώς η ΒΘ ηρός την ΘΓ, όντως
η ΑΘ ττρός τήν ΘΕ · Ητι ηαράλληλός ian v  ij K y/ τη ΒΓ. ;«ι 

!Β;ιβΐ γάρ ίατιν ώς ή ΒΘ  ηρύς τήν ΘΓ, οΰτως ή ΑΘ  
πρός τήν ΘΕ, λοιπή αρα  ή B J  προς λοιηήν τή* ΓΕ  iariv  
ώς ή ΑΘ ηρός τη>· ΘΕ. ώ ς di ή ΒΑ ηρός τήν ΕΓ, οί'τως

1. ή j i d  Co ρΐ'ο ή . m  i .  ap if τήν X t’ Ca pm π(ΐός την '/.Γ 
3. ixar^ooiv Hu, ixarfm ; A»BS i, ,τρόι; τήν ΘΕ Co pro wpoc »v>’



s  χ β : fi&\ ei^o parallelae sunt etS- ν.γ {propter similitudinem 
irtangutwwii ά β 9  γβΐ.. Iam mreus est "αζ\ ζέ ^  : ήέ 
{utraque enim proportio esi %& : 9ε], itaque parallelae sunt
?·? «y·

VIII. Sit figura arae inaequalibus lateribus oxstruRtae Prop. 
similis, quae βωμίαχος vocatur >}, in eaquc de parallela rectae
βγ, et εη rectae βζ; dico eliam δζ  rectac γη parallelum cssc.

Iungantur βε δγ ζη; ergo triangulum δεβ aequato est 
triangulo dc}'. Commune addatur dea triangulum; totum igi­
tur οβε  triangulum toti αγδ triangulo aequale est. Rursus 
quia βζ εη parallelae sunt, aequalia sunl triangula βζε βζη. 
Commune subtrahatur βζα  triangulum; reliquum igitur αβε 
trianguluiti reliquo αηζ aeifoaki est. Sed erat (riangulun) αβε 
aequale triangulo αγδ; ergo eliam triangulum αγδ  trian­
gulo αηζ aequale est. Commune addatur αγη triangulum; 
ergo totum γδη toti γζη a«*quale est. Et sunt haec IriangtiUi 
in eadem ba.si γη; ergo δΖ reclae γη parallela est.

IX. Sil triangulum αβγ, in coque ducantur rectac ad oe, Prop. 
et rcctao βγ parallela ducalur ζη, et a rectae δε puncto -d· '* 
ducantur 9 ζ  9η, sitque β 9  : 9γ ss δ 9  : 9 ε ;  dico parallelam 
esse χλ reclae βγ.

Quoniam esi β 9 : 9γ — δ 9 : 9s, per subtractionem pro­
portionis igitur esi β δ  : εγ ^  0 9  : 9 ε. Sed propter pnrnllc-

PBOPOS. t8 4 : Breton p. iH  sq ., Chasles p. 78. 89. tl9si|., idem 
Apertu hiitorigue p. 36 (p. 3( versionis German.;.

<) Distinctius, «I videtur, scriptor dicere poinit "sint duo triangula, 
inaequali altitudine, ^ζγ ,ΐηγ, silque ijt |1 ζ ί, et « f eti!.; sed bre­
vitatis Causa, figuram piciie constructam intuens, ,ΐηιμίσχος Md. ind. 
praetulit. Propria «tuae sit lemmatis ralio, docet Cliasles ad pnrisnia 
XVIII.

PR O PO S. t 8 ->; tireten p. iiS , Chasles p. 78. 8 »sq. 108 .sqq. tiOsq.

S. r j  - i r  Bretnnus pro τί* A,1  fi. η add. BS ό ABS. t) 
e e  17. 18. r j  liX  i/ HH viini. Hu iO. α<ι>ΐί(>^ααω A, corr. BS 
4*. S3. tm ir  ΐβον — τώ» .1X11 τ(Η;’ωΓ«« oni. \>, ndd. Λ- in ηιβΓμ.
(BS; »«. (a th  tij m  ή .IX  coni. Hv. 47. !>' add. BS Si9. S,
XHU Co pro ή X li  :W. )wttor Sfin Λ, corr. BS
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ia r iv   ̂ srqos Λ Η  v χ*Γ ώς. ag» ^  ^  M I, οΰτως 
ίσ τίν  η J &  n^og τήν ΘΙΐ. ίναλίάξ ίατιν  ώ§ η ΖΜ aqog

τ ψ  J& , οί'τως η ΝΗ ττρός τήν 
Λ ΘΕ. άλλ' ώς μέν tj ΖΜ ηρος

// \  τήν J& , όντως έστίν iv η α ρ α λ -h
/  ί \ XijXî  η ΖΚ προς την ΚΘ, ώς

ξ / __^ - Χ «  ί  'ΐήν ΘΕ, ονηυς
/  \ / ! ίατιν η Η Α  7ΐρος τίρτ ΑΘ, χαι

/  ~~Χ  ̂ \ ώ ςα ρ α ή Ζ Κ  ίΐρ ό ς τψ  ΚΘ, ον-
/  ! \ /  ! \ τως ίστίν ή Η Α  ίΐρας τήν Α Θ  ■ ΙΊ

~ i ----- ί ------'-------------γ ηαρόλλι;λο§ αρα  Ιατίν η Κ Λ
* τή ΗΖ, ώστε χαί τή Ι'Β.

204 ι'. Eig δύο εί·&εΙας τάς ΒΑ Ε J A H  άη ο τον Θ ση­
μ είου  δύο διήχ&ωσαν sv9eiai α ι J Θ  ΘΕ, εατω δέ ώς τη 
ν ;ιό  των ΑΘ Β Γ  ηρός τό i.ro Α Γ  ΒΘ, όντως τό ίπ ό  ΘΗν> 
Ζ Ε  πρός τό ν:ιό ΘΕ ΖΗ· 8τι εν9ειά ίστιρ η δ ιά  τών 
Γ  Α  Ζ.

"Ηχ9ω διά τοΰ Θ τή ΓΑ  ίταράλληλος ή Κ Α  χαΐ σνμ- 
;η.Ύτίτω τω ς  Α Β  A J  ν.ατά τά  Κ Α  αημεϊα, /.αι διά τον 
y !  τή Α Α  ί/αράλληλος >ίχ9ω η ytM , xai ίχβεβΙήα9ω η i» 
ΚΘ iiri τό Μ, δ ιά  δ έ  τον Κ τή .ΑΒ παράλληλος ηχ9ω ζ 
ΚΛί, χαί ίχβεβλήσ9ω ή ΑΘ i:ti τό Ν. ίη ε ί  ονν διά τάς  
.ταραλληλονς γίνεται ώς η ΑΘ πρός τήν ΘΝΓ, ούτως ή Α Γ  
ίτρός τήν ΓΒ, τό ίίρα  νπό τών ΑΘ ΓΒ  ϊσον ίατίν τψ νηό  
τών Α Γ  ΘΝ. αλλο ό έ  η  τνχόν τό νπό Α Γ  Β Θ ’ εατιν·Ά 
ίίρα  ώς τό 1<πό ΑΘ Β Γ  πρός τό Ιπ ό  Α Γ  ΒΘ, οί'τως τό 
ΰ .ιό  ΓΑ ΘΝ ίΐρός τό  υπό Α Γ  ΒΘ, τοντέστιν ή ΘΝ πρός

8 S 0  l I A U l l i t r  S V N A IW H S  V..

I. χ«ϊ lis — ‘T(>0i Λ'Ιί aild. Co S— (β. x a i ώ( «(»« — .τρός 
TIJI' .4 (i quater suripla sunt iu Λ, bis in S , semel In V (ilem B’ } 
13. »' aild. BS U . Λι>ιχ;ΐη corr. ^  16. 17. ίό ί·.τ4 » W x if
—  TiS» f r x  Λ. .lisliiix. I1.S t». tn K J  K, dislinx. B.S a». 1»βι- 
Ιΐΐήσϋ^ω Hu pr» tx,1]l.η!^ψ i i .  2.3. τας τιαηαίληΐη  (sine acc. Λ, ta  
TtafiaUiiia B, corr. S i4 . 83. τώι vita ttSp J f H i l  A BS), corr. Γο 
In Lat. versiuno 43. tiyjtv\ conf. supra ad p. 870, i*  t l .  vah  
~r..lHX λ ,  distinx. BS; item posthac in endem lommate ac perinde io
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Μβ

kts ζη βγ eslflS;. sy =  ζμ : νηι ergo etiani ζμ : νη == δ& : ^e. 
Vicissim esl :όϋ· ~  ρη ; &e. Sed projiter parnilelas ζη d« 
est ζμ : δ& rs ζκ : ilemque νη : ss  ηΧ ■. ki)-\ ergo 
etiam ^  ss η ί ·. KO", ei'go reeta χλ parallela est i‘ectae 
ζη, itaque eliam re»;lae /iy.

X. In duas rectas /iae όαη a puncto it· ducantur duaefrop 
rectae ^δ ^s, et iu his punchi γ ζ ilu sumantuf, ut sit 
δ ^ ’βγ ■. δγ·βί^ aa 9η ■ ζε : χ^ί-ζη ; dico rectam esse quae per 
y a  ζ transit.

Ducatur per ^  rec­
tae ya  parallela χλ, 
quae cutu rectis ό α  αβ  
productis concurrat in 
punctis κ λ, cl per λ 
reclae δ α  parallela du- 
calur λμ, ct produca­
tur iik  ad μ ,  per κ 
autem rectae α β  pa­
rallela ducatur kp , et 
producatur δ3̂  ad v.

lam quia propter parallelas %h ya est
δ& : Sx 0y : ya, itemque [tropter binas iiarallelas ya  

et βα VX
&x : SS ya : γβ, e.r aequali' igitur est *)
6d· : sa δγ : γβ; 

ergo δ&·γβ =  δ γ · ^ .  Sed fiut proportio ad  aliud rcclangu­
lum δγ ·β 9 ;  esl igitur

δ& ■ βγ : δγ · βί  ̂ sss δγ· Λ *: Sy · β9·, id est 
s=! &v : β9'.

PROPOS. 136 (ici esi Feciprora nd propos. 429 ;: Simsnn p. t0 8 — 4(4, 
Breton p. 2(8 adn. S i6 iH|., Clinslcs p. TS sq. 90. 408 sqq. 4 t is q . 1«4ίΗ]., 
Baltzer Elemente II p. 173.

4' Addita hacc srotindam Sinismium p. 409.

proximis danlius qoatprnac HHcrao plerumque coniuiiclao comparent 
in Λ



Θ Β. ίίλλ’ ώς fiiv  τό ίη ό  & J  Β Γ  πζός τη νηό Α Γ  ΒΘ, 
viroxsttai τό νηό &Η ΧΕ η φ ς τό' νπό & Ε  ΖΙί, ώς δέ ή 
ΘΝ πρός Θ Β, σνζως η ΚΘ nqos Θ Α , TOvxiata> ίν  παρ- 
αΧλήλι  ̂ ή ΗΘ ηρος την ΘΜ, τοντέατιν τό  νηό ΘΗ ΖΕ  
π ςο ς  τό ύηό ΘΜ ΖΕ· %αι ώς αρα τό ύτΐό ΘΗ Ζ Β  ηρόςϋ 
τ ό  Ιη ό  ΘΕ Ζ Η , ο ΐτω ς ίατίν τό ύηό Θ Η  Ζ Ε  πρός τό  tvfo 
Θ Μ  ZE' ϊσον αρα  ίστίν το όιτο ΘΕ ΖΗ tef» uito ΘΜ ΖΕ· 
χαΐ ώς αρα η ΘΜ ηρός την ΘΕ, οίίτως η Η Ζ  ηρός την ΖΒ. 
αυνΟίντι %ui έι>αλΑά| ίατιν ώς η Μ Ε ηρός την ΕΗ, οϋτως 
η ΘΕ ηρός τήν Ε Ζ . a U ’ ώς η ΜΕ ηρός την ΕΗ, ovWs>« 
ίστίν  η Α Ε  η ρός τήν EA' xat ώς αρα ή Α Ε  ηρός τήν ΕΑ , 
όντως ή ΘΕ πρός την ΕΖ· παράλληλος α ρ α  ίατίν ή Α Ζ  
ty  Κ Α . αλλά χαί ή ΓΑ ' evSeia αρα  ίατϊν ή ΓΑ Ζ , 
Η ηερ ; ~

Το δ ί  η τω η ιχά  avtov ομοίως τοϊς ηρογίγραμμένοις, Ιά 
ώ ν ίστιν άναοτρόψιον.

205 1« . Τρίγωνον τό Α ΒΓ, ν.αί Tg Β Γ  παράλληλος ή A J ,  
καί διαχ&έισα ζ Α Ε τ^ Β Γ  ανμηιπτίτω  χατά τό Ε  ση- 
μέίον' Ητι ία τ ίν  ώ ς τό νηό J E  Ζ Η  ηρός τό  νπό Ε Ζ  H J ,  
οϋτως ή Γ Β  ηρός τήν ΒΒ. 2·>

‘Ήχ^ω δ ιά  τοϋ Γ  Ttj J E  
παράλλί/λος ή ΓΘ , χαί ixfit- 
(ίλήαϋω ή Α Β  in i  τό Θ. in ei 
ονν ίατιν ώς ή ΓΑ ηρός τήν 
Α Η , οϋτως ή ΓΘ πρός τήν-i 
ΖΗ , ώς δ ί  η ΓΑ ηρός τήν 
Α Η , ηί'τιας iax ir  ή E J  ηρός 
τήν J H ,  y.ai ώς αρα  ή E J  
ηρός τήν Α Η , ο"τως ίστίν η 
ΘΓ ;ιρός τήν Ζ Η · τό αρα  f-no M 
ttav Ι'Θ Α Η  Yant- im iv τψ ί/ιίι 
το',ν E J  ΖΗ. αλλη δ ί  τι τν­

χόν τό ύπό Ε Ζ  H J ·  ίατιν αρα ώς τό VJto J E  Ζ Η  πρός

♦ . ή /A» ('η pro 4 Sw 7. 8. το νηο  —  χ α ϊ  ct 8. add. (’«
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Sed ex hypothesi esl 69· · βγ : όγ· β »  =  &η·ζ€ : ζη, eel- 
que propter paralielas wt

9v : β9̂  ta τλ9  : &k, id est propter parallelas ηχ λμ 
eai η{)· : id est 
Sl ^ · ζ ΐ  : ^μ·ζι\ ergo eliam 

» η ·ζ ί : »6·ζη =  9η ·ζε·. » μ ·ζ € ;  itaque 
9β·ζΐ} =  9 μ · ζ ί ;  ergo etiam 
9μ : &e — ηζ : 'Ce. Componendo esl 
με : &e z= εη : εζ, et vicissim 
με : εη =s ^ ε : εζ. Sed propter parallelas Ιμ  

αη  est
με : εη =  λε : ί α ergo etiam 
λε : ε α  =  » ε  : εζ; 

ergo parallelae sunl αζ  e t Αι9 sive Ix .  Sed ex  constructione 
etiam γα ht parallelae sunt; ergo recla esl quae per γ a  ζ 
transit, q. e. d.

Casus huius lemmatis, quod est reciprocum ad lemma Ili, 
similiter se habent ac supra [projm. 129 adnot. 1],

XI. SU triangulum αβγ, el rcclae βγ  parallela ed , etProp- 
duratur quae rectas αγ αβ  secet in η ζ ac cum βγ pro- 
ductd concurrat in punclo s ; dico esse εδ·ζη : εζ ·η δ  
γβ ; βε.

Duealur per γ rcclac δε }>arallcla γθ·, ol αβ  producatur 
ad ϋ·. Iam quia propter pnrtdlclns γ9· ηζ est γ α  : α η  ss 
γ9 : ζη, ct propler jmrullehs εγ α δ  esl ya : αη =  εδ  : δη, 
est igilur eliam εδ ■. δη — γϋ-: ζη, itac|uc γϋ··δη — εδ· ζη.
Sed /iu/. projwrtio ad aliuU rcclangulum *ζ·η δ ; est igilur

PROPOS. tS7; Simsnn p. 411 sq., Brctun p. 4*7, Cbaslcs p. 7.>sq.
8 8 . 90. lISsq. o ct., iiloiii .'Ipcrcit hMnrigue p. 34 j). Sl M|. vci-sionis 
German.).

13. <(U« jrat ή r . l  ABS, corr. Co in la t . vcrsiniio 13. 14. ή Γ.ΪΧΟ 
Ο Λ, corr. V γαζ. SntQ M h  B»S; _  47. i« ,  sed id ante T« i i  
niMtixti, ndd. BS 49. m iig  τβ ί·/τό ίζ  η ΐ S rod. ί ’ο (recie ΚΧ // .7  
AB), item p. 884, S
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το Λ α ο  J H .  ovnts m  v m  Γ®  
J H  η φ ζ  τό νπό J H  ΒΖ, ιαντέατίν 
ή ΓΘ πρός Ε Ζ , τοντέατιν ή ΓΒ  
ηρός ΒΕ . εστιν ονν ώς τό ίη ό  J E  
ΖΗ πρός τό ίιπό ΕΖ H J ,  όντως τ; :> 
Γ Β  πρός ΒΕ. τά  δ* α ίτά  καν ίπ ΐ  
τά  ?τερα μέρη άχ&^ η A J  παρά)^  
Ιηλος, χβί ά π ό  τοϋ J  έχτός τον Γ  
dj(»a η J E .

20ft Μποδίδβιγμέηον ννν τοντων eora i όεϊξαι Ητι, iaviu
ηαράΙληλοι ώσιν α ι  Α Β  r j ,  χα ί eig αντάς ίμηίπτωσιν  
βνθεΐαί t m s  α\ A / i  ΑΖ Β Γ  Β7., xai Ιίΐιζε«χ^ίΰσι»> βί E J  
Ε Γ ,  [δ'τί] γίνεται ev9eta η ό ιά  των Η  Μ Κ.

Έ π εί γάρ τρίγωνον τό ά Α Ζ ,  χαί ά Ζ  παράΙληλης 
η Α Ε , χαί διήχταί' η Β Γ  σνμπίπτονσα Tfj J Z  χατά τό Γ, 15 
δ ιά  τυ ηρογεγραμμένον γίνεται· ώς η J Z  πρός η;ν Ζ Γ , 
οντω$ τό υπό Γ Ε  ΗΘ πρός τό ν π ό  Γ Η  ΘΕ. πάλιν έπεί 
τρίγωνόν iativ τό ΓΒΖ , χαί Tfj r j  τιαράΧληΧας ip/trai η ΒΕ, 
x a i διηχται η J E  σιψηίητονσα τβ r Z J  χατά τό J ,  γί­
νεται ώς η ΓΖ  πρός τήν Z J ,  οί'τως τό  νπο J B  Α Κ  ίΐρός ϊ» 
τό  νπό  J K  Α Β · άνάπαίιν  αρα  γίνεται ώς η J Z  πρός τψ  
Ζ Γ ,  οΓτως τό ί'7ΐό J K  Α Ε  πρός τό ύπό J E  Α Κ . ην δέ 
χαΐ ώς η J Z  πρός την Ζ Γ, οί'τως ro  νπό ΓΕ  ΗΘ πρός 
τό νπό ΓΗ ΘΕ· χαί ώς αρα τό νπό Γ Β  ΗΘ πρός τό νπό 
Γ Η  ΘΕ, οΰτως ίστίν  ιό υπό J K  Α Ε  πρός τό-ίπό J E  K A la  
{άν ψ τα ι είς τό  π ρό  έπ εί οίν eig δνο εν&είας τάς
Γ Μ Α  JM Θ  δνο ενθεΐαι διηγμέναι eiaiv αΐ Ε Γ  E J ,  xai 
εστιν ώς τό υπό ΓΕ  ΗΘ πρός τό υπό ΓΗ ΘΕ, οί'τως τό 
ύ πό J K  Ε Α  πρός τό νπό J E  Α Κ , ev&eia αρα εστίν ι; 
δ ιά  τών Η  Μ  K '  τοντο γάρ πραδέδειχται. :w

881 ΠΑΠΠΟΓ ΪΥΝΛΓίΙΙΉΧ /.

8 . 9. ixtbi ώς fn i  r i  Γ  Λά r»;» tviliinv  ABS, Ιχι6ς roO Γ  ώ ί inX 
ro E  ή J E  Cn, tn quibus o>s Ini tii Γ. dei. //« 1 0 . » /  add.
BS νυν dei. B', ovp conl._Htt 43. e n  dcl. Hu (saperius oii 
ante #«i· dei. Ge) t * ·  ΪΙΜ Κ  A, dktinx. BS 48. rij ΓΖ  w«p- 
άλ ΐη ίος  coni. H» 46. f i(  τό ηρό ί νός d«l. Hu [lemma de­
cimum sii;nificavit ίηΙοηιοΙβΙοΓ) i 6 . 47. t« s ΓΜ.1 ABS, corr. Co in
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( δ ’ ζη : ΐζ ·η δ  =  γ9·δη·, -βζ · η0, id est 
=» r ίζ, id esi 
«  γβ : /i*.

Eadem ratione, si ad contrariam partem ducatur α δ  pa- 
ratlnia rectae, βγ, et a δ  extra γ ducatur δί, eique parallela 
β9, demomtratur esse εό·ζη  . £ζ·ηδ =  βγ : γε.

XII. Iam hi$ deinonslratis ostendendum erit, si parallelae Prop 
sint αβ  γδ, el in eas incidant quaedam reclae αδ  aZ βγ βζ, 
q m n m  αδ βγ concurrant in μ ), c l a quovis rectae αβ  punclo 
inler a  et β  sumpto ducanlur e/ ed, quarum εγ rum αζ con­
currat in η et εδ  aim  β ζ  in x, rectam esse quae per ij μ x 
transit.

Quoniam enim triangulum 
est δαζ , et reclae δζ  parallela 
ae, et dncla esi εγ cum δζ pro- 
cluctd concurrens in γ, propter 
superius lemma XI fit δζ  : ζγ ss 
γε-η&'.γη- 9s. Rursus quia est 
triangulum γβζ, et rectae γζ 
parallela εβ, et ducla est εδ 
ciim recla γζδ concurrens in δ, 
fll γζ : ζδ =  δε ·χλ : δχ ·λ ε. Ε 
conlrario igitur est 

δζ : ζγ =  δχ· λε : δ ε·  χΙ· Sed erat eliam 
δζ  : ζγ =  γε ■ η&· : p j  · &ε ; ergo eliam 
γ ε · ιβ · : γη ·9ε  =  σχ ·λ« : ί β · κλ.

Iam quia in duas rectas γ μ ΐ δμ9  duae rectae e;' ed  duclae 
sunl, estque γ ε·η $ ·: γη · ·9·ε — δχ · λε : δε · x l,  recta igitur 
est quao per t; μ x transit; hoc enim supra lemmate X de­
monstratum est.

PROPOS. »»8 : Simson p. Breton p. 8i» , CIibsIw p. 77. 90.
124 sq. 130, idem Aper(u M!Storiqu0 p. 36 (p. 34 versionis (iernian. , 
Raitzpr Elemenif 11 p. aso.

* ; Haee addite secundum Simsonum, reliqua a m ibispraetcren to­
tam propositionem alia enque oxpliratiorc ratione enuntiat .Simsonus.

l,at. versione 38. αρός ro ΐ·πο Γ/ί « / ΐ  ABS, nirr. Co tn Lat. ver­
sione M. οΡτως ro νττο .ffi . / . /  A , sed corr. pr. inonus 
ίβ. TfSi· TiMic A, distinx, BS
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207 ιγ'. δή μή ΐ<ηωσαν a i  Α Β  P J  ηαράΙΧηλοί, 
άΧΙά  ̂ άνμπίήτέ^ωβαρ ιωτά iitt nakiif
ή δ ιά  %ΰν Η  Μ  Κ.

ΈττΜ sie  w - 
9 s i a i t a s A N J i Z A J i  
άπο tov etvrov αημεΐαν 
τον Γ  δύο δη/γμέ*αι 
elaiv α ί Γ Ε  Γ ^ , γίνε­
ται ώδ τ6 ίπ ό  Γ Ε  ΗΘ  
πρός τό νπο Γ Η  ΘΕ, tu

-  οΰτως τό νπό  των riS  
Z J  τό in o  τών 
N J  ΓΖ. πάλιν ίπ ί ί  

άπ ό  τοΰ αυτόν σημείου τον J  εις  τρεΐ$ εν&είας τάς Β \  
Β Γ  ΒΖ δυο εια ιν  διηγμέναι α ι J E  J H ,  ^ τ ιν  ώς τό t /rol · 
Ν Γ Z J  πρός τ ό  νηό N J  Ζ Γ , οϋτως ro νίτό J K  Ε Α  Jtqui 
τό ίπ ό  J E  K y t.  άλλ* ώς τό νηό  Λ Τ Z J  πρός τό ί-ηυ 
N J  ΓΖ, οΰτως έδείχ9η τό ίπ ό  ΓΕ  ΗΘ ηρός τό Ιη ό  FH  
ΘΕ' x«i ώς α ρ α  τό Ιίτό ΓΕ  ΘΗ ηριίς τό νηό ΓΗ  ΘΕ, 
όντως ίατιν τό νη ό  J K  Ε Α  πρός χό νηό . J E  Κ Α  [αηηχ- 2» 
τα ι sis 8 κ«ί in i  τών ιιαραλλήλων]. δ ιά  δή τό προγε- 
γραμμένον s i^ s ia  iattv ή δ ιά  τιΖν Η  Μ Κ.

208 ιδ'. “Εατω παράλληλος ή Α Β  τή r j ,  xai διήχ^ωσαν 
βί Α Ε  ΓΒ, χα ι αημειον in i  τής Β Η  τό Ζ , ΰ α τ ε  th a i  ώς 
τήν J E  ηρός τήν ΕΓ, όντως τό νηό Ι Β  ΗΖ πρός τό ίίΐόΊο  
Ζ Β  ΓΗ· ο η  βΰ&ειά iariv  ή δ ιά  τών Α Ζ Α .

’Ήχβ'ω δ ιά  μ ίν  τον J  τή Β Γ  παράλληλης ή J Θ ,  xai 
ίχβεβλήα9ω ή j i E  in i τό  θ ,  δ ιά  δ ί  τοΰ Θ τή ΓΑ  παράλ­
ληλος η ΘΚ., x a i ίχβεβλήα&ω ή Β Γ  in i τό Κ . in e i οίν  
ίατιν ώς ή Α Ε  ηρός τήν Ε Γ , οί'τως τό ίη ό  Γ Β  Ζ Η  η ρο ί 'Μ> 
τό  vnu Ζ Β  Γ Η , ώς δέ ή J E  ηρός τήν Ε Γ , οΰτως iariv 
rj τβ J 0  π ρός  τήν ΓΗ  xai τό νηό J &  ΒΖ  ηρός τό in o

ί. ιγ add, BS ί . *« re  τό Η ABS, corr. Co_____^  τώ»· ίίΜΑ
Α, disUiw, BS. item vs. !M 7. 8 . τβϋ K  — »t ΓΚ  N J  ABS. coi-r. 
Co ». »0. >)Πο r E llU  n(toi τό vno Th»E  A, dislinx. US, itciii vs.



XIII. At ne sint parallelae αβ  y i ,  sed convergant in Prop. 
puncto «Ilee rarsttil rectam esse qua«r per /t* jf transit.

Quoniam in tres rectas av  αζ a i  ab eodem puncto γ 
duae rectae ye γδ  ductae sunt, propter superius lemma //λ*) 
fit Yt-tfS· ■. Y T f9s SS γ»·ζδ : νδ  γζ. Rursus quia ab eodem 
puncto δ  in tres rectas βν βχ β'ζ duae ductae sunt δ ί δν, 
propter idem temma est

νγ·ζδ : νδ·ζγ  =  ίχ·«λ  : δε-χλ. Sed demonstratum est 
νγ'ζδ : νδ·ζγ  =  γβ·η9 : γη·&ε; ergo etiam 
γε ηθ- : γι^·&8 =  δ%·ΐΧ : δε·χλ.

Igitur propter superius lemmu X̂ ] recta e.st quae per *; /u x 
transit.

XIV. Sint parallelae αβ γδ, et ducantur as γβ, ct punc- Prop. 
tum ζ in βη ita sumatur, ut sit δε  : ey γ β · ηζ : ^  ■ γη: 
dico rectam esse quae per a ζ  δ  transit.

^ β  Ducalur per δ  rectae βγ  parallela
/ 6 9 ,  el producatur ae  ad 9 , et per 9  

rectae δγ  parallela ducatur 9·»., pro- 
ducaturque βγ ad x. Iam quia eo· hy- 

J  pothesi est
y ,-  .___v -- : «y «  γβ. ηζ : ζβ·γη, et propkr

/ _______ \  /  parallelas δ 9  ηγ est
*  " "  ' δ ί · . ε γ ^ δ 9 : γ η - δ 9 · β ζ . γ η · β ζ ,

PROPO.S. <39: Simson p. 4l4sq ., Breton p. 228 sq., Chnslcs p. 77.
04 cet. lat ad propos. 188). 

t j Vide append. ,
2 ; Litterae geometricae sic inter se respondent: 

lemm. X :  t i  H Γ  J  ^  U X R  
X tlt: f  ϋ II }■ u λ X J .

ΡΒΟΙ’Ο.'ί. 140, sive cnnvei-S8 J87: Simson p. 4t."fS(j., Bretoti p. 429sq.,
Cliasles p. 77. 91. t49 sq.

L m E R  VH. m iP O S . 43». 140. S 8 7

48. 49 « .  48. r a v N j r X  K, distin». BS 80. S4. α π ψ τ « ι  —  
det. Hu 80 . a t^ ta i  Ge 24. (}oro χαϊ AUi>, forsilnn 

fle m  Λέχητον voluerit interpolator 23. id' ndd. BS 24 . in i  BS, 
Ιπ (ϊ A i f i i  X ll  AS emf. Cn. r^f ιιζ H, corr. Co 26. riov -fZ. t 
K, distinx. BS 2 M. (χβΙηΆη AIB  ̂ ίχβ/ίη»ΐ)Τω SV, οοιτ. liff 31. ro 
hno HI' Ή ϊ  ABS, con·, f o  3«. tm iv  tlel. Hu



ιώ ν Γ Η  Β Ζ , ϊσον aqa  im iv  το ί>πο τών Β Γ  Ζ Η  τιρ νηο
Β Ζ · άνόΧόγον αρα  eaiiy ώς ί^ Γ Β  Λρίΐ  ̂ νην ΒΖ, oV- 

νω$ ή J &  «ρος τήν H/, rmytiattv ώς η ΓΚ  ττρός νηρ ΗΖ · 
xai Ηλη α ρ α  ή ΚΒ πρός Ηλψ τ ψ  ΒΗ im iv  ώς  ̂ Κ Γ  
ίτρός Ζ Η , τουτέστιν ώς η J Q  ηρός ΖΗ. άλλ' ώς η ΚΒ»  
ίτρός Β Η  «V ηαραλλήλφ, οίΐτως ia r i f  η ΘΑ ηρός Α Η  «et 
η J &  η ρός ΖΗ. xai eiaip ηαράλληλοι a i  /iQ  Ζ Η · βν- 

&ΒΪα α ρ α  im iv  fj διά τών Α  Ζ  J  σημείων.

209 Tovtov προτϋ&εωρημένον εστω ηαράλληλος ή Α Β
τη r J ,  x a i εϊς αντάς ίμ πνη έτω σαν  ε ίδ ε ΐα ι  α ί Α Ζ  ΖΒ  ίο 
Ι'Β B J ,  * a i  ίτιεζεύχ^ωσαν αι Β Γ  H K' Srt ευ&εΐά ίατιν 
η δ ιά  τών Λ  Μ J .

*Εηεζενχ9ω η j y i  χαΐ ^ιβεβλήσ&ω in i τό Θ. im i  
ονν τρίγωνον τοΐ· Β Γ Ζ  [exTog] άη ό  τής γορνφης τον Β  
σημείου r j  παράλληλος ψ,ται η ΒΒ, xai δ ιψ τ α ι η J E ,  15 
γίνεται cug η ΓΖ ηρός Z J , όντως τό  6/τό J B  Κ Α  ηρός 
τό νηό Ε Α  K J .  ώς δέ τό νηό Α Ε Κ Α  ηρός τό νηο J K  
Α Ε , οϋτως iariv τό νπό ΓΗ  ΘΕ ηρος τό ίη ό  ΓΕ ΗΘ 
{εις τρεις  γα ρ εν^ειας τάς Γ Α  ΗΚ δνο εισίν διηγ­
μέναι α/ro τοΰ αντον σημείου τον Ε  αι Ε Γ  E J ) '  xai (ΰ$2ιι 
αρα η Α Ζ  η:ρός Ζ Γ, o iw g  iativ  τό νηό Ι'Β ΗΘ ηρός τό 
νηό Γ Η  ΘΕ. xai εστιν εν3·εϊα η δ ιά  τών Θ Μ J ·  διά

S88 ΠΑΠΠΟΥ ΣΪΝΑΠΙΠΙΧ Ζ.

3. π(ΐό; τ ψ ’ ΗΖ add. Uu coli. vs. 5 (brevius scribi poterat oi-toic 
ή <ίθ, to v iia r tv  ή ΓΚ, πρό; την ΗΖ] i .  xu) οίη ι Α, corr. BS
7. (sino acc.) A;B), oorr. S 8 . τώι- AZ,:t Λ* ex tiSv AZ*.
distiim. BS 9. it' add. BS ( t .  ijnCf0x9iti A, corr. B S ___ l i .  ΰια
τών H M K  A;BS), corr._Co 18. ή ίμ  S cod. Co {recte ή AM  AB '>
xnl add. Co Ιπ ϊ to K  Al^, corr. Co ^4. Ix tof  dei. H« auctoro 
Simsono 15, iiijxrttt ή .JB  ΛΒ, ή β ί  S, d«rj(»r Ei) CO. corr. ,
Hu t e .  ntjbt Z J  Co (in t.at. versione) pro nrms z t  <7. 18. ngot j 
τό v n i A K A B  A(BS|, τα vno E A  KA  Co. corr. Hu 19. )-«p 
add. Uu auctore Co ta s Γ Λ /ΙϋΗ Κ  A, distinx. BS 84. *nl ' 
ia tt»  cet.] imnio tvdtta Squ fa tiv  ή i i a  t<Sr A d  A iice t i  .rifoyt- 
γθαμμ4νσν, * « l  ίστιν fvlK ia ή Λ β τύν θ  Μ  ./·  t ia t ia  «ρ« χαϊ Sj tin  
toiy Α  /If Α  (vel u att xai ή Λ «  —  ta iiv  ιίιβίια', Jm  των ΗΛΐΚ ι 
A(BS), corr. Hu (Λό τ»»· Α Al 0  Co} i;



est igitur γβ-ι^ζ a  δ&·βζ·, itaque per proportionem est 
γβ . β ζ  =  δ »  : ηζ, ΐά esl

SS γ» : ηζ; ei^o etiam tota ad totam 
χβ : βη yx : ι;ζ δ »  : ηζ.

Sed inter parallelas αβ x& est χη : ηβ ss 9rj : η α , ideoque

t.lBER VII. PROPOS. H\. 8 8 9

χβ : βη =s 9tt : αη. Sed erat τιβ : βη tss δ& : ζη; ergo 
9 a  ·. αη =s δ& : ζη.

£t sunt parallelae δβ· ζη; recta igitur est quae per α t   ̂
transit*).

XV. Hoc demonstrato sint parallelae α β  γ δ ,  inque eas^rop- 
incidant rectae αζ ζβ γε εδ , et iungantur βγ ηχ; dico rec- 
tam esse quae per α μ  ̂ transit^].

Iungatur δμ  producaturque 
ad -9 punctum concunUs cum ys.

~ jr  7 /  Iam quia a vertice β  trianguli
β?ζ  rectae γδ parallela ducta est

\ X / /  fis, et inter parallelas ducta ίβ,
\ Λ  ν ,'K /  propter lemma X I fit

’ f  y? : =  dfi · *λ  : «λ · χδ.
/  /  Sed, quia in tres rectas yX δ9

y i i . -------------------------- ψι {id est μγ μη μ&) ab eodem 
 ̂ puncto s ductae sunt ey sd,

propter lemma I l i  est 
6s-xX : sX-χδ ^  γη ·9 ΐ '. y e -ηΘ· " ] : 

ergo etiam
δζ  : ζγ — γε·η&  : y^-^ β ; 

ergo propter superius lemma recta est quae per a  9  δ transii.

t) Conf. supra p. 874 adnot. *.
PBOPOS. 4 4 4 : Simson p. 446 sq ., Breton p. 8 3 0 , Cbestes p. 77. 

91 aq, 444, idem Aperfu histotique p. 8 6  (p, 34 versionis German.),
>) Explicatius Simson p. 4 te ; "sit u,9 parallela recfee y i ,  et n 

puncti» e  (i inflectantur ad y i  rectae ηζ βζ-. a punctis vero y  rf ad 
ttf intlectantar ye i t ,  sitque η intersectio ip.sflrum « ζ  y t ,  et *  inter­
sectio reliquarum βζ ie ,  et dncatur ^y, quae occurrat iunclae qx in μ ; 
erunt a  μ  i  puncla in recta linea 

·) Vide append.
t̂ ppuit II. .·,7



to  ηςογεγραμμένον αρα χαι η δ ιά  τώ» Α  Μ  J  iativ ev- 
9 d a .  '

210 t·:'. Eig δύο ev&tias τάς A B  AV άπο tov avtov αη- 
μΐίου  tov  4  δύο διήχίΗοσαν a i  J B  J B ,  xa i in* avtiSv 
βιλήφ9ω σημεία τά Η  Θ , εατω 0 i ώς τό νηό ΕΗ Z J^  
ηρος τό νηό J E  ΗΖ, όντως τό νηό ΒΘ r J  ηρος τό in o  
B J  ΓΘ  · οτι sv&sta iativ  ή 0ιά τών Α  Η  Θ.

Ή χ&ω διά τοΰ Η  Tjj B J  ηαράίληλος ή ΚΑ . in t i  
ονν iariv  ώς τό in o  Ε Η  Z J  ηρός τό ίπ ό  J E  ΖΗ, οί'τως 
τό νπό  ΒΘ  r j  ηρός τό νηό B J  ΓΘ, αΑΑά ό τοδ νπό ΕΗ  1» 
Z J  ηρός τό νηό J E  ΗΖ σννήπται λόγος Ιχ ts  tov  Se 
εχει ή Η Ε  ηρός E J ,  τοντίστιν ή ΚΗ ηρός B J ,  xai i§  
ου ον %βί ή J Z  πρός ΖΗ , tovtiativ  η r j  πρός τήν Η Α , 
ό δ έ  τον ίη ό  ΒΘ V J 7ΐρός τό νηό B J  ΓΘ αννηηται λ ό -  

γος Ι'κ r e  τον 8ι> ^ et ή ΘΒ ηρός B J  xai ί ξ  ο ί 8ν εχίΐν> 
ή J F  προς ΓΘ, xai έ  ίχ τε τοΰ της Κ Η  αρα πρός B J  χαι τον 
τής J r  ηρός Η Α  υ αντός iativ τψ αννι,μμίνψ εχ t e  τον τής 
ΒΘ πρός B J  xai τον τής J r  ηρός ΓΘ. δ d i'τής Κ Η  
ηρός B J  σννήπται «κ ts  τον τής ΧΗ ηρός ΒΘ xai tov 
τής Β Θ  ηρός B J ·  6 αρα  σννημμένος Ιχ ts  τον τής KH i»  
ηρός ΒΘ  χαι rov τής ΒΘ πρός B J  xai sti rov τής J F  
ηρός Η Α  ό αντός iariv  τψ σννημμίνψ εχ t s  τοΐ' τής ΒΘ 
πρός B J  χαϊ τον τής J T  πρός ΓΘ. χοινός ίχχεχρούσ&ω 
δ τής Β Θ  πρός B J  λόγος· λοιπός αρα δ αννημμένιας εχ 
τε τον τής Κ Η  ηρός ΒΘ χαι τον της J F  ηρός Η Α  έ2·'ν 
α ϊτός  ia t iv  τψ τής J r  ηρός τήν ΓΘ, τοντέστιν τψ αννημ- 
μένψ ίχ re τον τής J r  ηρός τήν ΗΑ χαι τον τής Η Α  
πρός τήν ΘΓ. χαι πάλιν χοινός ίχχεχροί·α9ω δ τής j r  
πρός τήν Η Α  λόγος · λοιπός αρα  δ της Κ Η  ηρός τήν ΒΘ 
λόγος h αντός iativ τψ τής Η Α πρός την ΘΓ. χαί ίναλ- 3» 
λάξ ia tiv  ώς η Κ Η  πρός tήv Η Α , οίτως ή ΒΘ πρός rήv

1. τιϋΐ' Α Μ .Ι  Λ, distinx. BS S. »ς' add. BS 4. A,
corr. BS 5. T« ΗΘ A, dislinx. BS i *  H« pro 7. τδν ΑΗΘ
A, distinx. BS to. ό add. BS, n v  Ge 16. η . t r  n ^ t  /'B  ABS, 
corr. Γ» in I.at. versione Ix r f  toS add. Hu (ner tamen per­
sanatus locu.4 psse videtur, nisi x«r) ό αννψμ/νος «ρα ί» η  τον τής
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ua

Et ex  constructione recla esl quae per 9  μ  δ  transii; ergo 
«ti»m recta est qufte per ar μ d  transit.

XVI. In duas rectas αβ α γ  ab eodem punclo & ducan- ·’·'ορ 
tur duae reclae de, et in hi.s sumantur duo puncta & η, 
sit autem βη · ζό  : δε · ηζ =ι β&. yS : βδ · y9 ; dico rectam esse 
quae per a  η 9· transit.

Ducatur ‘) per η rectae βδ  pa- 
raliela χλ. Iam quia e.st εη ·ζδ : 
δε ■ ηζ =  β 9  ■ γδ : βδ· γ9, ac per 
formulam compo.sitae proportionis

ά ί · η ί ~  f i  ' ί η  ~  β ϊ  η ί ’

/  /__L ileroque

x-'

κ

ι ύ
Τ :

β ' & ergo etiam est

*Λ j A  — PJ. Jy .  «ed P S t  β6 ηλ ~  r»'
*3 _  *? fi» . *3 β_» ^
β δ ~  β»' β» ' βδ ' η λ ~  β δ' γ»'

Dividendo tollatur communis proportio β 9  : β δ ; relinquitur 
igitur

* ?  . s=  ^
β» ' ηλ y» η'ί ' y»’

Et rursus tollatur communis proportio δγ : ηλ; relinquitur 
igitur Ul}'. β 9  SS ηλ: γ9. El vicissim est x iq :r ,k ss  β 9  ; 9γ,

PROPOS. 44 j  (id est propos. 4S6 aliter demonstrata); Simson p. 40» 
— 444, Breton p. a!30 .<sq„ Chastes p. 7β. 9 i. 44S sq . 4S0cet., Belizer 
Klemenie U p. 878.

4) Rursus cx plurimis, quae flngt possunt figuris, unam tantum 
adscripslmus; duas exhibet codex, scilicet banc ipsam «t alleram cum 
punctorum in basi disposilione β δ  y 9, quae cum ad lemma XVII 
valeat, repetita est a Jiobis in appendice ad propos. 448; tertiam addit 
Commandinus cum d isp ositione9  tf y f  quarta supra est in lemm. X, 
quod litteris convenienter mutatis dat seriem »  β y δ. Conf. eliam 
infra propos. 444 cum nppend.

K H  Jipof Hii cel. scrip.seris) 48. η(ΐος » j  »«) roi ti/t Α Γ  ABS, 
«w r. Co 48. xoirht BS super vs., je" AB.S, ili*m vs. 38 H. <i r? i  
« Λ  AB, c’orr. .S

5*. *



Θ Γ, χαί eiaiv α ί Κ Α  Β Γ  ίταρόΛΧηΙοι * ev9eia ΰρα iativ  
ί) δ ιά  rcuv ^  ΒΓ β  ο^4£(ών.

211 ι ζ .  ^ΙΧά δη μή ΐατω  ηαράίΧηΧοςί) A B x ^ r j ,  άΑλα 
ανμίηηνέχίύ χατα %ο Ν.

*Enei οίν άη ο  tov a 
aito iJ αψ$Ιου %οΰ J  

χ ',  ί»β τρβϊδ ev^eias »άδ
ΒΝ Β Γ  ΒΖ δύο  «t·- 

f  d-etat δΐΐ/γμέναι siaiv
βί J E  J N ,  savtv ώς\»

Ψ /*-.... »0 ίττό jVr J Z ,  oS-
j ,  ttas to  inh J E  K A

V· ' -----^--------- n ^ s  TO ino E A  K J .
ώς δέ τα νπο SJu>  ® 

Κ Α  }ΐρύ$ τό ί'ττη ΕΑ  K J ,  οίίτως iariv το νπό ΕΘ 
Γ Η  πρός τό in o  Ε Γ  ΘΗ (ηάΐιν γάρ εις τρίϊς τά ς  Γ Α  
J &  Η Κ  άπ ό  τον eiJTot' ατιμείου'τον Ε  δνο ήγμ^ναι eiaiv 
a i Ε Γ  E J i  · xai ώς αρα τό νπό Ε θ  Γ Η  πρός τό in o  Ε Γ  
ΘΗ, αϋτως τό νηό N J  ΓΖ  προς τό νπό Ν Γ Z J  · δ ιά  δή »> 
τό προγεγραμμένον si^ sia  ίατιν ή διά τών Α  Q J ’ xai η 
δ ιά  τών Α  Μ J  αρα εν&έϊά ίατιν. F

212 tr/. Τρίγωνον τό Α Β Γ , xai τη Β Γ  παρΰΙΙηλος ηχ9ω * 
A J ,  και διήχ&ωααν α ι J E  ΖΗ, εατω δέ ώς τό άπ ό  ΕΒ  

πρός τό in o  ΕΓΒ, όντως η ΒΗ  πρός τήν ΗΓ· St i , ίάν^^ 
ίπ ιζευχ9§  jy B J ,  γίνεται εν&εϊα  ̂ διά τών Θ Κ Γ .

Έ π ε ί  ίατιν  ώς το jxno της ΕΒ ηρός τό νπό Ε ΓΒ ,'ού ­
τως η Β Η  πρός Η Γ, χοινός [αρ«] προαχεία9ω  ό της ΓΕ  
πρός Ε Β  λόγος ο  αυτός ων τψ  τον νπό Ε ΓΒ  πρός τό  νηό
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8 . ταν_Α Η Θ  Α , dislinx. BS 8 . i { ' BS, ΪΗ  A' in mat«.
7. S. τας βη B»S cod. Co Irecle της B lf K, ίβ. 17. to ύπο eS· yv
S eod. Co (rccte τό vno E »  ΓΗ  AB) 47. ngo^ ro in o  Ε Γ  «iV ABS,
corr. Co, item vs. 49. 20 ___ή  itro t,9 yi· S cod. Co :recte AB,
ut supra) 20. TO vno Nt'! ΓΖ  πρό; bis scripta in A J Z  (anle (Γιΰ) 
Co i i ,  add. Ge 24. SS. των AB7i ~  TtSr 'aM7i A, dislin». BS 
23. ιη  add. BS 24. ώς τά η π ό  AB, corr. S ϊβ . TiBr Θ Κ Γ  A, distinx. 
BS, item p. 844, 42 28. xoivov AB>, corr. B'S «ρα dei. Hu



sunUiue paralleiae ni βγ; recta igitur esi quae per puncta 
a  η & transii*;.

x v n . Al ne sini parallelae a/!f sed convei^nt in Prop. 
puDclo I” [ceteris ut in lemmale .VK manentibus).

lami quia al) eodem punclo δ in Ires rectas βν βγ βζ 
duae reclae δ ε  δν duclae sunl, propter lemma f i t  esi

νδ·γζ : ργ’ δζ  SS de ·χλ : eX·κ ό *■ i. Sod rursus, quia 
in tres rectas yX δϋ· t)* iU est μΧ μ0  
μχ) ab eodem punclo e duae εγ εδ 
ductae sunt, est 

εό-χΧ : εΧ-χδ ss ίί^·yr/ ; εγ &η**^!; ergo eliam 
e ^ -γη : ey· &η ss νδ ·γ ζ  . vy· δζ.

Iam propler superius Irmma recta est quae per « & δ  transii**/; 
ergo eliam recla est quae per α μ d transii.

XVIII. Sit triangulum αβγ, cl rectae βγ parallela duca- l’inp 
tur α δ ,  el ducalur ulemque i f ,  quae rectis α β  αγ ociun'ut *** 
in & ζ ; sil autem in βγ punctum η, quod faciat εβ  ̂ : εγ·γβ  
IS βη : tjy, el iungatur ζη, cui occurrat iuncta βδ in 
dico rectam esse quae per ^  % y transii.

. Quoniam esi εβ^:

MBER Vtl. PROPO<:. US. 4(4. 893

, /  ε γ · γ β ^  βη -.ηγ, ulra-
/  que proportio mullipli-

' \  cclur per ~ ,  vel pn-

'  ̂ liiis, quod ad idem re-

*  f t  η ■ y  igitur

4) Uemonstrtitionom sic fere explet Simson p. 4 il : Quoniam csl 
xq : q;i K  d» ; (hy, componendo erit xl : Ιη =  /iy : y». .Sed est : i *  
Β κ γ  -.γβ -, igitur e» aequeli ak ■. ln  -  ay  ■ r^· Kl parallelae sunt ίη  ytr, 
ergo {propter lemma p. *7I adnot. *) in recla linea sunt κηΟ- puncta.

PROPOS. »48 : Simson p. 417 sq., Breton p. Ϊ 8 ί sq., Chasles p. 77. 
9i. 14f, idem Aptrcu hislarique p. se 'p. .·ί4 vcisionis ficrman.;.

*] Vide casum secundum in append. ad propos. 139.
··'; Vide append.
PROPOS. 44 4 : .Simson p. 4 i6 sq ., Breton p. » 3 is q ., Chasles p. 7». 

9 i fsq. 448 sq.
Sic auctore .Sinisono enuntiationem distincliorom reddidimu<i.



Ε Β Γ - ό ί ϊααν α ί̂χ ο %ορ άαο Β Β  nqog m  ν π ο  Ε Β Γ  λό­
γος, TOVTsanv h τής Β Β  προς την Β Γ , ο avtog  ia tiv  νφ 
αννημμένψ Ι'χ te  tov  tijg Β Η  ηρης Η Γ  χαί τον tov  in h  ΕΓΒ  

τη νπο Ε Β Γ , Hg io tiv  h αΰτύς τφ της Β Γ  π^ος ΕΒ · 
S ate  h tov άπ ο  Ε Β  προς τό νπο Ε Β Γ  αννήπται εκ 
τον  8»» εχει ή Β Η  πςης ΗΓ χαί τον 8ν εχει η Ε Γ  προς 
Ε Β , 8ς iartv h αντος τψ τον νπό Ε Γ  Β Η  πρός τό ύπό 
Ε Β  ΓΗ . ώς 0 i ή ΕΒ  πρός την Β Γ , οί'τως iarip  όιά to  
προγεγραμμένον λήμμα τό ίηό ΘΕ ηρός  το ύπό J E  
Ζ θ ·  xai ώς αρα  τό ύπό ΓΕ Β Η  πρός τό νπό Γ Η  £ Β , Ιο 
οϋτως ίστίν τό νπό J Z  ΘΕ πρός τό νπό J E  Ζ Θ ' ε ίβ εια  
αρα  ίστίν ζ δ ιά  τών Θ Κ  Γ· τοντο γάρ iv χοίς πτωτικοΐς 
τών άναατροφΐων.

213 ift'. Εις τρεις ευθείας τάς Α Β  Α Γ  A J  άη ό  τίνος 
αημείον τον Ε όιίο διήχ&ωααν α ΐ ΕΖ ΕΒ, εατω 0έ ώς ^15 
Ε Ζ  πρός την Ζ Η , ούτως η ΘΕ πρός την Θ Η  · οτι γίνεται 
χαι ώς f/ ΒΕ πρός τήν ΒΓ, οΰτως η E J  πρός την j r ,  

"Ηχ9ω διά  τον Η  rfj ΒΕ παράλληλος ή Α Κ , inei 
ονν iartv ώς η Ε Ζ  πρός την Ζ Η , οΰτως ή ΕΘ  πρός τήν 
ΘΗ, όλλ’ ώς μεν ή ΕΖ ηρος τήν ΖΗ , οϋτως η ΕΒ  irjogao 
τήν Η Κ , ώς όέ ή ΕΘ πρός τήν Θ Η , οΰτως iy J E
!τρό$ τήν Η Α , χαί ώς αρα ή Β Ε  πρός τ ψ  Η Κ , οϋτως 
κοτιν ή J E  πρός τήν Η Α . ίναλλαξ iariv ώς ή ΕΒ  ηρός 
τήν E J ,  όντως ή Κ Η  ηρός τήν Η Α . ώς όέ ή Κ Η  πρός 
τ ψ  Η Α , ol'twg iativ  ή Β Γ  πρός τήν r J  ■ xai ώς αρα ή 2.ΐ 
Β Ε  πρός τήν E J ,  οΰτως ή Β Γ  πρός τήν r J .  ίναλλάξ 
έστιν ώς ή Ε Β  πρός τήν ΒΓ, οί'τως ή E J  .ιρός τήν j r .

Τά δέ πνωτιχά ομοίως.
21 ·1 χ'. ”Εατω όνο τρίγωνα τά Α Β Γ  J E Z  ίσ ας  εχοντα τάς 

Α  J  γωνίας- Sri ίατιν  ώς ro Ιπ ό  Β Α Γ  η^ος τό  υπό E JZ ,  a« 
οΰτως τό Α Β Γ  τρίγωνον ηρος τό J E Z  τρίγωνον.

1. δι' lam' —  5, ανρήπται] viile append. Α. χκΐ ταϊι t o i  ABS, 
τ<ΰι dei. Ge. corr. Hu S. tov ά.τό Hu pm άπό tov  Λ,
corr. BS 9. 10. t i  in o  M i/M  ηρος τό vno . tZ ΘΚ  AB.S, corr. 
Simsonus p. 197, ilem vs. <1 10. «e« τό In o T iiU H  k ,  dislinx. 
BS ηςος to i n i  Γ Η  ΘΒ  ABS, corr. Co in Lat. versione U . t»'
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_  th , * ϊ1 ΐ ί  id esi 
nr tfy* -  ity >iy >iy >r 

Sed propter superius lemma XI esi .

^  =  STif»; ergo eliam
Sed in d m s reclas *β  χζ ab eodem puncto t  duclae sunl ίβι  ̂
βζδ, el in his sumpta puncta y 9·, quae fwinnl ul modo de­
monstratum esi] εγ·βη : £ β ·ψ  =  s9--Cd : ε δ ·ζ 9 ;  ergo prop­
ler ea quae inter casus reciprocorum demonstrata sunt rccla 
est quae per ^ κ y transii*].

XIX. In tres rectas αβ ay αδ  a quodam puncto £ duae Prnp. 
ducantur εζ  εβ, sitque εζ : ζη =s d-e : dico esse etiam
εβ : βγ — εδ  : δγ.

Ducatur per η rectae βε pa- 
^  rallela χλ. Iam quia est

/ j! : ζη =  ε9  : ihj, ct prop-
ξ /  I ter parallelas βε χη

y '  \  I ' εζ : ζη =  εβ : χη, et propler
-----------parallelas ηλ δε

/'" I 1\ s& : ί^η =  εδ : ηλ, esi etian)
----------------f  εβ : χη =  εδ : ηλ, el vicissim

ε β :  εδ  — χη : ηλ.
Sed propter parallela.’̂ χλ βδ  est χη : ηλ — βγ : γδ: ιτμο 

εβ  : ε δ  ^  βγ : γδ, el vicissim 
εβ : βγ  SS {δ : δγ.

Λία autem casus similiter demonstrantur.
XX. Sint duo triangula αβγ δεζ ai^tjualihus angulis α δ :  Ρ>"ΐ>· 

dico esse β α ·αγ  : εδ· δ ζ  — L· αβγ : Δ  δεζ.

<ί Vido append.
PROPOS. <<S: Simson p. 513 «q., Breton p. 43,1, Cliasles p. 77. 93. 

ilO sq . Ϊ77 . 820.
PROPOS. H 6: Simson p. ti;>sq ., Breton p. 2 8 8 sq., Cliasles p. 77.

98. m .  a»5. 807.

ndd. B.S 18. AB, con·; S i l .  /o rh· dol. Hu___i», x' ndd.
BS ..tKX] E puncto notatum in A 2». 80 . tit< A.t k, distinx.
BS 31. TtQht r i  K.tZ  ABS, corr. V

UBER VII. PROPns. H S. t t e .  g 9 5



“Hx^toaa* xa^etoi a l  ΒΗ ΕΘ. in ei ο ίν  ιαη ia%t» η 
μέρ -Α γωνία χη A f η d i  Η  & , tn tP  α ρ α  tig ή A S

« SΛ

/  ' .. , ^
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ττρος τήν ΒΗ, οϋτως ή Α Ε  nqhg χήν ΕΘ. άλλ’ ώς μέν ή 
Α Β  ηρος τήν ΒΗ, οΰτως iativ to  in it Β Α Γ  ηρος th imit 
Β Η  Α Γ , ώς άέ ή J E  ηρος τήν Ε Θ , όντως iariv to  vnh i  
E J Z  προς τα vnh ΕΘ J Z '  iativ  «§« ώς to  vno Β Α Γ  
ηρος το in h  BH  Α Γ , οϋτως td ύηο E J Z  ηρος to  ύηο 
ΕΘ JZ . m i έναλλάξ. ά ΐλ ' ώς ζό ύηό Β Η  Α Γ  ηρός %ό 
νηό Ε θ  J Z ,  οί'τως iativ  to  Α Β Γ  τρίγωνον προς το JB Z  
τρίγωνον (ΐχατέρα γ άρ τώ ν Β Η Ε Θ  χά& ηός έατιν ίχατέρονίο 
τών ειρι^μένων τριγώνων, ■ xai ώς αρα τό νηό Β Α Γ  ηρός 
τό ν/ίό E JZ , όντως iariv  τό Α Β Γ  τρίγωνον πρός τό JE Z  
τρίγωνον.

2 t5  W · *Ίίατωααν α\ Α  J  όυσιν όρϋ·αις Γβαι* οτι ηά­
λιν γίνεται ώς τό νηό Β Α Γ  ηρος τό ίη ό  E J Z ,  οί'τως τό 15 
Α Β Γ  τρίγωνον ηρος τό J E Z  τρίγωνον.

'Εχβεβλήα9ω ή Β Α , χαι χείσ9ω  Β Α  ίση ή ΑΗ , 
xai έηεζενχΙΗύ ή ΓΗ. in e i ουν α ϊ  Α  J  γωνίαι dvaiv 6ρ- 
9 α ϊς  ΐσαι εισίν, άλλα x a i a i νηό Β Α Γ  Γ Α Η  γωνίαι dv­
aiv όρ9αΙς, ϊαη αρα iati»  ή νηό Γ Α Η  γωνία rfj J .  εστιν 2« 
ονν ώς τό νηό Β Α Γ  πρός τό ύπό E J Z ,  οί'τως τό Α Η Γ  
τρίγωνον ηρος το JE Z  τρίγωνον, ιση δέ έατιν η μέν Η Α  
τη Α Β , τό δέ Η Α Γ  τρίγωνον τψ Α Β Γ  τριγώνψ' Ιστιν 
αρα ώς το νηό Β Α Γ  πρός  fo ύπό E J Z ,  ο ^ ω ς  τό Α Β Γ  
τρίγωνον πρός τό JB Z  τρίγωνον. 25

2Ι() χβ'. Εν9εϊα ή Α Β , xai in ' αντής δνο σημεία τά  Γ  
J ,  εατω δέ τό δίς υηό Α Β  r j  ϊαον τψ άη ό ΓΒ  * Sti xai 
τό άηό A J  ισον έατίν το ϊς  άηό τών Α Γ  J B  ιεΐραγώνοις.



Ducantur perpcndiculares βη e&. lam r|uia est ^ α s= 
t  i ,  etr t  tl =* Igitur « β  r βη; =  i e  : t9 .  Sed est

5? ^  , et ^  ; esl igilur
βη β η - a y '  £» ®

el vicissim^η*αγ. ί9·'θζ* ο ί'ο ζ  ί&*αζ
Sed quia in tnangulis αβγ δεζ  perpendiculares sunt βη e3·,
et bases αγ δζ, esl

XXI. lam sint anguli a - h  δ  duobus rectis aequales; Pn>p 
dico rursus esse β α ·α γ  : εδ -δζ =  A  αβγ : A δεζ.

U BER VU. PROKlS. <«;. M8. S 9 7
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/

y  f  ζ

Producatur βα, fiatque αη =s β α ,  el iungatur γη. Iam 
quia anguli α 4 · ί  duobus rectis aequales sunl, itemque an­
guli βαγ  +  γαη, est igitur t, γαη as /. d. Ergo propler su­
peritis lemma est η α ·α γ  : ε δ ·δ ζ  =s Δ  αηγ ; Δ  δβζ. Sed est 
ηα SS αβ, ct Δ  r/αγ — A αβγ [elem. β, / ; ei^o est β α -α γ  : 
εδ-δζ  BS A αβγ : A  δεζ.

XXII. Sit recta αβ ,  in eaque duo puncta γ δ ,  sitque ('rop· 
ίαβ-γδ  e  γβ̂ \ dico esse etiam α ί* =» oy* -f· δβ̂ .

PROPOS. 447: Simson p. S<esq., Breton p. 284 sq., Chasles p. 77.
» S s q .  3 9 5 .

PROPOS. 148: Simson p. 48Ssq., Breton p. iSS, Chasles p. 79 .94 . 3>8.

1. at m i  m  ABS, corr. V 8 . t i f  BB outat  ABS, corr. Co 
7. 8 . ύπό Ε β .ίΖ χ α ϊ  A . disUnx. BS 40. ixaexif!» A, corr. BS 
4 4 . *a  add. BS a l  A . t A, d i ^ x .  BS, item vs. 48 47. (Ηβ(β).ή- 
attci Hu pro ίχβΐηΐίή ΐαη ή ΑΗ  ΑΒ, corr. 8  49. a l νπο ΗΑΓ  
η ΪΗ  γωιτία_Α, η — γννία  Β, corr. S aO_^posl όρ»ηίς odd. ίσ«< Hu 
γωνύα τ ψ  Α  Α, corr. BS *9 . rdft Α Θ Γ  τζίγύνιαι- ABS, corr. Co 
ae. χβΤ ndd. RS se. 37. r«  F J  et iS . tiSv ΑΓΑΗ A, distinx. BS



‘E m i γάρ νό Sig νπο Α Β  r j  ϊϋον itn i ΐψ  άηο ΓΒ, 
χοινον άφ^οήβδ ι̂» to  Sig in o  B j r ·  Χοιπον αρα io  Sig νΠδ 
A j r  ιαον iativ  totg άηο τών F J  J B  tstQoyuvoig. κοι- 
vov άφ^ρήσ9ω to  άπό r j  τΐτρόγωνον' Xomov αρα τό dis 
υπό A r j  μ η ά  τοϋ άπό F J  taov iativ  τφ άπό J B  w -5 
τραγώνψ. χοινόν προσχίΐαίΗύ τη άπό Α Γ  τετράγωνον· 
Βλον αρα ΐό  άπό A J  τετράγωνον ιαον ia tiv  τοϊς άη ο  τών 
Α Γ  J B  τετραγώνοις.

217 χγ', Έατω τό in o  Α Β Γ  ΐαορ τψ άη ό  B J  τετραγώνψ· 
Sti γίνεται τρ ία , το  μέν in o  ανναμψιτέρον τής A J F  χβί ίο 
τής B J  ϊαον τφ ίη ό  A J  J F ,  τό Si νηό σνναμφοτέρον 
της A J F  χαι της Β Γ  iafiv τφ  άη ό  J r  τετραγώνψ, τό ϋ  
ίπ ό  ανναμφοτέρου τής Α Α Γ  xcu tή ς Β Α  ϊαον τψ άπό A J  
τετραγώνψ,

iSnet γάρ τό in o  Α Β Γ  ϊαον ίατιν τψ άη ό B J ,  άνά- J5 
ίογον xai ΖΧη ηρός 8Χην xai άνάπαΧιν χαι avv9ii"ti iativ  
αρα ώς ανναμφότερος η F J  J A  ηρός την J A ,  όντως η 
Γ d  πρός τήν J B  ‘ τό αρα in o  ανναμφοτίρον τής A J  J r  
xai τής B J  ϊαον ia t i  τψ υηό τών A J r ,  ηάΧιν έπεΐ 
ΒΧη η A J  ηρός ΗΧην τήν J r  έατιν ώς ή J B  ηρός τήν Β Γ ,  20 

avvd-evTt iariv ώς ανναμφότερος ή A J r  πρός τήν J r ,  
οϋτως ή j r  ηρός τήν Γ Β '  τό  αρα ύηό ανναμψοτέρου τής 
A J r  xai τής Γ Β  ϊαον iativ τφ  ά π ό  J r .  ηάΧιν έηεί οΧη 
ή A J  πρός οΧην τήν j r  iativ  ώς ή Α Β  πρός τήν B J ,  
άνάπαΧιν χαι ανν&έντι iariv ώς ανναμφότερος ή r J A  ηρόςίη 
τήν J A ,  ί^τως ή J A  ηρός τήν Α Β ,  τό α ρ α  in o  ανναμ- 
φοτέρον τής A J T  xai τής Α Β  ϊαον έατιν τψ άηό Α Α  
τετραγώνψ.

898 ΠΑΠΠΟΪ ΣΥΝΑΓΩΓΗΣ Ζ.

I. ύηο A h r j l  Α, distinx. BS A*BS tw t a n e  Γ Β  A,
corr. BS 7. oAefj— Tttqaymvoy bis scripta in A__ 9. xy' add.
BS 40. tg ia  BS, Γ  A ανναμφοτερον i^s A J  Ε Γ  ABS, αυναμφ. 
tnt A J  j r C o ,  COIT. Hu _  H . f(5« in o  A J  J T BS 
44. 41. αννημ^·ο%ίρου rqr A J F  AB, ανναμφ. τής a i  ty S, ανναμφ. 
T ^ A J  J r  Co IS. xot ti/i n r  AB, x«l r$i βύ  S cod. Co 4S. %nt 
A j r K V S ,T n s A J j r C o  4 5 . ara loyor Co pro n v aaah v  49. ieri 
τφ S, la t i  TO AB 90, όλφ ή A, corr. BS ά ς 1 β &  St. ij



UBER VH. PROPOS. «49. 8 9 9

i; J · " ...... β Quoniam enim est

ίά β ·γ δ  =sj y/9*, commune subtrahatur 2βό·δγ\  reslat 
igitur

ία δ ·δ γ  =  γδ  ̂·+■ 9βδ · δγ -h δβ^ — 2βδ ■ δγ
SS γδ  ̂ +  δ(Ρ. Commune subtrHbetur ytf*; re- 

slat igitur, quia est 
' ία δ ·δ γ  — %[αγ +  γδ) δγ

SS ί  αγ·γδ  - + -  2 y i 2 ,

2 α γ · γ δ - t - γδ  ̂ SS δβ .̂ Commune addatur αγ^; esi 
igilur

ey* +  2 αγ  γδ -i- γό  ̂ as  «y2 4- δβ ,̂ id est 
ed* =  «y* -+- d/J*.

ΧΧ1Π. Sil α β -β γ  <s βδ^; dico Aaec tria fieri, primum Prop. 
[od -+- δγ] βδ  *β α δ -δ γ ,  lum (αδ  +  δγ) βγ =  dy*, denique 
(ad 4- δγ) βα  =  «d*.

Quoniam enim est 
^------------ H y  J  αβ-βγ ^  βδ\  per propor­

tionem fit
αβ : βδ =  β δ  : βγ, et lota ad totam .e/em. S, ti]  
αδ : δγ =i β δ  : βγ, et e contrario 
γδ ■. 6a — γβ : βδ, et componendo 
αδ ·¥ δγ : δα  =t γδ ■. δβ, itaque (αδ -4* δγ, βδ s t  αδ- δγ. 

Rursus, quia, ut statim demonstmvimus, ost 
αδ : δγ — δβ  : βγ, componendo ΙϊΙ 
«d 4· dy : dy as dy : y/ϊ, itaque [αδ +  δγ βγ =  dy*. 

Rursus, quia ea.' hypothesi est
αβ :β δ = .  βδ  
αδ ■. δγ =  α β  
γδ : δα =  δβ

βγ, el tota .id lotam 
βδ, e contrario fit 
βα, ct componcndo

γδ +  δα  : δ α  =1 δα : α β , itaque (ed +  dy β α  *= αδ-,

PROPOS. U »  : Sim son p. t s a s q . ,  B reto a  p. 23S sq., Clin»les p. 7»gq. 
94. S(0. a<». «8».

-i./_,/r el ii. *S. τής A J J r  Cn a.l. ή r j . i  Hu, ii P J -7? AlBi, 
ή «fo S Γβ 86. αρ« »ni Ge auctore Γο pro «e« ano S7. rt/f 
AJ j r  Co



218 χδ'. Etiyeitt η Λ Β , xai όνο σημεία τά  Γ  J ,  καί ΐα ιω  
ιδ ά π ό  f J t  tetqdym ov ^αον τφ δΐς {·ηό j i P  J B *  a ft  Yiil 
to άη ό  Α Β  τετράγωρον ισον icriv  τοΐς ά π ό  τών A J  ΓΒ  
%ετζαγώνο(ς.

’£ « e t  γάρ τό άηό F J  ϊαον im iv  τψ itg  νπό Α Γ  J B ,  5 
το «ρβ δΙί ΰπο ΑΓΒ ϊσο»> ίστίν τψ  τε <*?ϊό T^g f j  xet τ̂ > 
dig ίη ό  τών A F J .  mivov προαχβΐσ^ω τό άπό Α Γ ·  τό 
αρα dig νπό Α Γ Β  μετά τον άπό Α Γ  ϊαον ίστϊν τψ άπό 
A J .  Μίνόν προακείσ9ω τό άηό Β Γ · Slov αρα τό άπό 
Α Β  τετράγίονον ϊσον ia r i τοΐς άπό τών Α ά  Γ Β  τίτ^α-ΐυ 
γώνοις.

219 χβ'. ’Έατω τό νπό τών Α Β Γ  ϊσον τφ άπό τηβ B J '
8τ» γΐνετα$ τρία, τό μέν νπό της τών A J  J T  νπεροχης 
χαί της Β 4  ϊαον τφ νπό A J r ,  τβ δέ Ιπ ό  της τών A J
j r  νπεροχης καί της Β Γ  ϊσον τφ άπό τής j r  τετραγώνιιΐ, 15 G 
τό δέ νπό της τών Α ά  ά Γ  υπεροχής χαί τής Β Α  ϊαον ί» 
τψ άπό τής A J  τετραγώνψ.

*Bmi γάρ iartv ώς η Α Β  πρός τήν B J ,  ο^τως ή B J  
ίτρός την Β Γ , λοιπή πρός λοιπήν χαί διεΐόντι ίστίν αρα ' 
ώς ή τών A J  ά Γ  υπεροχή πρός τήν ά Γ ,  οϋτως ή A J i o  j '  
ΐτρός τήν J B  · το αρα έπό τής τών Α ά  ά Γ  ύίίεροχής xai jj 
τής ά Β  ϊαον iariv τψ νπό τών Α Α  ά Γ ,  πάλιν im i λοιπή 
η Α ά  πρός λοιπήν τί,ν ά Γ  ίατίν ώς ή ά Β  πρός τήν Β Γ , 
διελιίντί ίστίν ώς ή τών Α ά  ά Γ  νπεροχή πρός τήν ά Γ ,  
οΰτως ή ά Γ  πρός τήν Γ Β  · το αρα ύπό τής τών Α ά  ά Γ ίδ  
ύπβροχής χαί τής Β Γ  ϊαον ίστίν τψ άπό τής ά Γ  τετρα- 
γώνφ. πάλιν ίπ ε ί ίατιν ώς η Α ά  πρός τήν ά Γ ,  ούτως
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A B S, c o n ·. C o  >. niro rSr ΑΑΓΒ A , d is t in x . B S  S. f<d» Ut vno 
ΑΓΑΒ A (B S ), c o r r .  Co e .  to ΰρα Stt ίπ^ΑΓΒ  a d d . Co 10. iat^
A‘ B S  « .  w '  a d d . B S  B S , Γ  A ‘ ' " ό
ΐ ή ί  rm v A J f  6 η (ρ ο χ ή ί r^ e  B J  Usov ttSi α π ό  tή ς  ΑΓ ttTfay(uiO)i 
t ^ d t  ν π ο  T iji TiSy A A  ΑΓ A B S , c o r r .  Co 1 8 . 1 9 . ή B . f  π ρ ο ς  rl/i/
J r  ABS, corr. Co 10. Ιο ιη η ι rrQPi λ ,  corr, BS ά ρ α  Hu pro o^v
1 3 . TtSv A ,  corr. B S  ί τ κ ΐ  ia tm / t (sine a c c .' A , corr. B S  |d
i * ,  τά»· (ante ./Γ) add. BS i i .  ή r«5>' Α Α Γ  ABS, corr. Co



XXiV. Sit recta αβ  el m ea duo puncta γ δ , sitque Pfop· 
γδ'̂  ·οί 9 α γ ·δ β ; d im  esse Φ

Quoniam enim est
yd» as i a y -δβ, fit igitur

^ _ p.  ̂ (communi addito
2 αγ-γδ]

^αγ-γδ +  γ0  ̂ β  % αγ-γβ. Commune addetur cy*; est
igitur

oy* +  Sflty-yi 4· yd* a* ία γ -γ β  +  «y*, id est 
od* =s 2 oty · y/i +  ay*. Commune addatur γβ ;̂ est Igitur 
«d* -h y/i* =a oy* 4 - 2 o y -γβ ·¥ γβ  ̂

a  α/9*.

XXV. SU α β -βγ  βδ^; dico haec tria fieri, primumP«p. 
[αδ — δγ) βδ SS α δ -δγ , tum (αδ — δγ) βγ *= dy*, denique 
(αδ — δγ] βα  ta  ed*; vel, s i  sii αδ  <  δγ, primum fieri 
(δγ — αδ) βδ  =  αδ ·δγ  cet.

Quoniam enim propor-

αβ : fid es  βδ:βγ , per
Y i  fi subtractionem

proportionis fit
αδ : δγ =s αβ  : βδ, el dirimendo

{ ? r  . 1 } :  i y =  ̂ -»>■'>/·
Rursus quia per subtroctioncni proportionis [vide supra' est 

αδ : δγ =s βδ  : βγ, dirimendo fit

{ δ γ  I  a ^ )  = =  ·· ergo “  « i i }

Rursus quia, ut sitpru demonstravimus, est 
αδ  ·. δγ =  αβ  : βδ, fit e contrario

PROPOS. ISO; Simson p. 434, Breton p. 336, Chasles p. 79.94. SiSsq. 
PROPOS. IS I; Simson p. 4S5 sq ., Brolon p. 336 sq., Cliasics p. 79sq.

94. S40sq. 289.
I) Hunc rasam  «ique con venientem lignram recte niidiilit Simsonus; 

nftm Graeca ή tmv mf J y  uirumque et a J  — iy  et i>y — ad
significant.
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η Α Β  Ttqbg την B J ,  άνάπαλιν  χαΐ διελόντι iativ  ώς ή 
τΰν  A J  / t r  im ^ o ^  tij» Α Α , ύϋτ(ας ή J A  ίτρος 
%ψ Α Β '  το αρα  ύπο της τ£ν A J  J F  ίιπ£ζθ%ής χαί τής 
Α Β  Ι'αον iativ  τφ ά π ό  τής A J  τβτραγώνφ.

220 χς'. *Έατω ώς η Α Β  η^ος τήν Β Γ , οΰτως τό άπ ό  A J&  
προς τό άπό  J F ·  Sti τό νπό των Α Β Γ  ιαον iariv  τψ  
άπό τής B J  τετραγώνφ.

Κ ΐίσ9 ω  τη T J  ϊαη ή J E '  τό αρα ίπ ό  Β Α Γ  μ ΐτά  
τον άη ό  r j ,  τοντϊατιν τον νπό F JE , ιαον τψ άπ ό  A J .  
ίπβΐ Ot V ίατιν ώς ή Α Β  ηρός τήν ΒΓ, οί'τως τό άπό  A J 10 
π φ ς  τό άπ ό  J F ,  διελόντι ίατιν ώς ή Α Γ  ηρός τήν ΓΒ, 
τοντέβτιν ώς τό νπό Ε Α Γ  7ΐρός τό υπό Ε Α  Β Γ, οίττως 
τό νπο Ε Α Γ  πρός τό υπό ΓΑΕ' ιαον αρα Ιατιν τό νπό  
Α Ε  Β Γ  τψ ίη ό  ΓΑΕ. άνάλογον χαι διελόντι ίατιν ώς ή 
ΑΑ  πρός τήν ΑΕ, τοντϊατιν πρός τήν Α Γ, οΰτως ή A B li  
πρός τήν Β Γ ' χαΐ λοιπή αρα ή Α Β  προς λοιπήν τήν ΒΑ  
ίατίν ώς ή ΒΑ  ηρός τήν Β Γ· τό αρα νπό Α Β Γ  ϊαον ίατίν  
τψ ά π ό  τής ΒΑ τετραγώνψ.

221 χζ'. Έ στω  δ ί ηάλιν ώς ή Α Β  πρός τήν Β Γ , όντως 
τό ά π ό  Α Α  τετράγωνον πρός τό άπό  Α Γ  τετράγωνον · Sti 20 

70 νπό Α Β Γ  ιαον ίατίν τψ άπό τής Β Α  τετραγώνψ.
Κ εία9ω  γάρ όμοίως ΓΑ ΐαη ή J E '  τό αρα  νπό  

ΓΑ Ε  μετά τοΰ άπό ΓΑ, τοντϊατιν τοϋ νπό ΕΑΓ, Χαον τψ  
άπό Α Α . χαί γίνεται χατά διαίρεσιν ώς ή Α Γ  ηρός τήν ΓΒ , 
τοντέστιν ώς τό ΰκο ΕΑΓ jrpo; το όι:ο ΚΑ ΓΒ, οοτοις το νπό  25 
ΓΑ Ε  πρός τό νπό Ε Α Γ· ιαον αρα ίατίν τό ίπ ό  Α Ε  Γ Β  
τψ ίπ ό  ΕΑ Γ. άνάλογον χαί ανν&έντι ίατίν ώς ή Α Α  πρός 
τήν ΑΕ, τοντέστιν πρός τήν Α Γ , οί'τως ή Α Β πρός τήν 
Β Γ ' χαί 8λη αρα η Α Β  πρός 8λην τήν B J  ίατίν ώς ή ΒΑ  
πρός τήν Β Γ' τό αρα  νπό τών Α Β Γ  ιαον ίστιν τψ άπ ό  Μ 
τής ΒΑ  τετραγώνψ.
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S. τύν a J j t  α , djgtini. BS 5. χζ add. B S ___ 9. toC »»ό
r j E  Co pro 10 ΰπο Γ^ίΕ  4». ύηο E A  Β Γ ]  ύπο Ε Α  Θ Ε  Α, νηό 
ea  9γ 8, corr. S 43. 14. νηο Α Κ Β Γ  Α, distinx. BS Κ. ara io y o r  
^pro άναηάλιν. Hem ν». *7 4Τ. agii την Β Γ  Co pro ngii τή>· 

Ι Γ  48. a n o  ιή ς  Β Α  ΛΒ. corr. S 19. x C 'add. BS i l .  Ιύη



■
ft

δγ : α ό  !ss β ό  : αβ  ̂ et dirimendo

{ ^ r S }   ̂ « i = « i : « 1 ! ·  -  " ^ ·
XXVI. Sit α β : β γ =  ad^: dy»; dico esse α β . β γ α  βδΚ  Ρ>·ορ.

Ponatur i e e y i ;  ***
...  ~y J  j  J  est igitur propter elem.

2, β
α ε ·α γ  +  yi» =  ed*. Quoniam igitur est α β  : β γ  sa , 

o<$2 : δγ\ dirimendo fit 
α β  — βγ ■. βγ tB αδ^ — iy* : iy», sive 
ay  : βγ SS a e  ■ αγ : 0y*, id est 
α ε · α γ  : αβ·βγ  β  α ε ·α γ  : δγ^; est igitur 
α ε·β γ  == iy», id est =  γδ · δβ. Per proportionem est 
a s  : ed =  γδ : βγ, e t dirimendo 
α δ  ·. ds SB β δ  : βγ, id est
α δ  : δγ ss β δ  : βγ ; ergo per subiraclionem proportionis 
α β  : βδ  SS β δ  : βγ, itaque αβ·βγ  == βδ^.

XXVII. Sit rursus α β  : βγ =  ο ί» ; dy»; dico esse αβ·βγ  Prop· 
/id». ’ ·”

Similiter enim ponatur
f 1 .....................  ^ de SS yd; est igilur propter

elem. 2, 6
oy · «e -f- yd» =  ad». Kl, quia est α β  : βγ sa ed»: dy», 

dirimendo fil 
oy : βγ s= αγ  · a s  : dy», id est 
αγ - as : a s · βγ SS a y .a s  : dy»; est igitur 
a s -βγ =  dy», id est ss γ δ ·d«. Per proportionem esi

LIBER V if. PROPOS. 452. m. 9 0 a

a e  : s6 SS γδ  
a d  : ed =  β δ  
od : dy =  β δ  
α β  : β δ s s  β δ

βγ, et componendo 
βγ, id est
β γ ; ergo tota ad lotam ielem. S. 12 
βγ, itaque αβ-βγ  =  /id».

P R O P O S . 4 5 » ;  S im s o n  p . 5 1 7  s q . ,  B r e to n  p . 8 8 7  s q . ,  C h e s k s  p. 7 » s q .  

» t .  3 0 5 .

P R O P O S . ΙΓ ι3 : S im s o n  p . S I S ,  B r e to n  p . 8 3 8 , .  C h a s te s  p .  7 9  sq . 9 5 .  

8 0 8 . 3 0 5 .

A. corr. B.S 82. r ^ f /V f  fai} AB·, corr. Β<·8 83. τον  (ante vno £ ./Γ ) 
H» pro TO ino Β.-/Γ] littera» . tr  tM rasura exhibet A posl "σβι· 
add. tail S 8S. ro ina ΚΑΓ — o?rft>i add. Co



222 χτ,’. Κντίλον tov Α Β Γ  iq ia /ith 9 a a a v  a i J F ,  xai 
^ίζβι!χ9ω η Α Γ , χαι 6ιήχ9ω ηχοϋβα η J B '  Su ylvetai 
ώ$ ί) B J  προς κηρ J E ,  ovttog ή ΒΖ πρός τ ψ  ΖΒ.

*ΕπδΙ γαρ ϊαΐ)
____^  ia tiv  ^ A J  *gs

J T ,  to  αρα νηό 
Α Ζ Γ  μ η α  τοΰ 
mtb Z J  ϊαον i-  
atip τφ  iato J A .  
ttiXa τό μέν in d  10 
Α Ζ Γ  ϊαον iariv 
τφ νηό ΒΖΕ, τό 

ά η ό  J A  ϊαον
τφ in o  B J E '  το αρα  ίη ό  ΒΖΕ  μβτα τον άη ό  J Z  ϊαον 
iariv τφ ν η ό  B JE . iav δέ  ̂ τοΰτο, yivsrai ώζ η BJii>  
ηρός τήν J E ,  οϋτως ή Β Ζ  ηρός τ ψ  ΖΕ.

223 xW. Τμήματος δο9ίντος τοΰ in i της Α Β , χΙάααι e i-  
9εΐαν  την Α Γ Β  iv Ιόγφ τφ  δο^έντι.
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Γεγονίτω, χαι δίήχ9ω άηό τον Γ  ίφαητομένη ή r j  · 
ώ$ αρα  τό άη ό  Α Γ  ηρός τό άηό Β Γ, οΐ'τως η A J  ηρός *̂  ̂
J B .  λόγος δ έ  τοΰ άηό Α Γ  ηρος το ά«ο ΓΒ  SoM t, lusta 
x«t ό της ΑΔ προς τήν B J  δο&βίς. xai i'artv dod-ivra τά 
Α  B ' δο9έν αρα iariv τό J ,  Sors xai τό Γ  δο94ν.

I .  m /  a d d .  B S  I t / a n u t t u  A, l i f d n t a n m  B S , c o r r .  Co i .

)loSaa )/ A B S , c o rr . S i in s o n  p . 5 1 8  fS. U . htov r o A ,

tatX t 4  B S ,  ta r i  τφ V , f a o r  ίστ) τψ Sca U .  p o s l  τ β  α ρ «  re p e tu n t 

τίι A B , d e i .  S  17. x » '  a d d . B S  19 . (([απτομίνψ  A , c o r r .  B S  

S l. S i . TO Bj»0 Γ Β  ~~ j i . f  l ifo t  bM. Co *S. ioS tis  Sca p ro  ioSiv  
S S . S3. i a d ir t o  τα A B  I b i  a u c to r e  ^ m s o n o  p . 4 S S  p r o  rftio 2 8 .  τό 

Γ  S n 9 i r  Hu a u c t o r e  S im s o n o  p r o  t 4  W./ S A tv



.XXVilf. Circulum affy tangant α δ  δγ, <>t iongatur αγ, Prop· 
<)iliciitarr|ue quaetihet δβ , qutte emmmffrenihm  i» e et β, 

ay in y seeet: dico Iieri βδ : 6e sss β ζ  ·. ζε.
Quoniam enim e.<«l α δ  s  δγ, dud& perpemlindari δη atl 

αγ, e.<it t-liam αη s=s ηγ, itaque prupter elem. i ,  S 
^ζ·ζ"/ ·♦* ~V “  communi (iddilo i}d*
α ζ 'ζ γ  +  ζη̂  +  r/d® =a αη  ̂ +  ηδ'̂ , id est* 
αζ·ζγ  ■+- id* =s «d*.

S«l =  βζ·ζ« {elem. .λ .551. el «d* *= βδ·δΐ {ibid.
.ifi); ergo

ί ? ζ · ζ β · 4 ·  Cdi «  /id-di.
Verum si hoc sit, Iit eliam βδ : de =« βζ  : ζ^ι subtrahantur 
enim ueqmliu βζ·ΙΙβ -h u d*=  βδ·δβ  « r  β δ ·δζ , id esi e.r 

β ζ·ζβ  +  βζ·δβ  +  ζδ  ̂ =a βδ· Ct +  βδ· d e * ;; reslat 
β ζ- 'δί =  βδ· ζε, id est /id : de =« βζ : ζε.

XXIX. Circuli .segmento dato in recta α β ,  inflectantur Prop. 
rectae α γ  γβ in dala proportione.

Faciunt tam sit, e l ducatur a γ tangens γδ·. esi igitur 
αδ -δ β  ta δγ  ̂ ielem. .ϊβ), sire per proportionem

α δ  ■. δγ =  δγ ■. δβ, ituque pfoptei' elem. 6, iO corull. i  
αδ'  ̂ : δγ  ̂ — αδ  : δβ. Seri qitia propter aequales angu­

los δαγ δγβ ielem. .>. .5?) simi­
lia .sunt Irianf/uUt αδγ γδβ, est 
igitur αδ  : δγ «= αγ : γβ, item- 
que quadratu 

«d* ; dy* e  « y * : γβ^: ei>!0 est 
* «y* ; γβ  ̂ =  αδ  : δβ.
Sed esi dala proportio αγ : γβ, ilemque «y* : γβ̂ \ dala igilur 
eliam proportio α δ : δβ. Et data sunt puncia α β\ erp etiau» 
d daluni, itemφ^e tangens dy idat. 91) ; itaque eliam punclum y.

PROPOS. 454: Simso» p. 5<es<|., Brelon p. tSSiiq., Chasles p. 80.
9.1. ie» .  1 ΐ8 . 278. ai7 . Iit conf. eppeud. nd libri VI propos. SS.

I] Adilita ha«c el pmxiinn secundum Simsonum p. SI9.
») Scilicei, quia Jrf =  f i i  +  ζδ. et =  ζί +  f J .  fil ^  ■ ύζ =  βζ ■ ζύ 

+ {<Γ* = ^ ζ .  ie  + /if - Λ  + = ,»cf. ζ ί + ■  *.
PROPOS. 4!iS: Simson p. 4.%Ssqq., Brelon p. 139sq., Chasteiip. Kt.

9.·!. 2 .1 1 . 294. Nonnulla in ho<- pml)lrniale pariini Coiitiiiaiidino, par- 
lini Siinstono nucinribas addilii sunl.

■“appll» II .̂ s

I.IBER Vlf. PROPOS. tS«. tli.!. 9ft5
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2υηβ^ψ$ναι δη ro  ηρήβΧημο όντως. Ham ro  μίν  
νμημα τη Α Β Γ ί δ S i  Χάγας « ^  ήζΐ)ς την Ζ  i χαΐ 
πΜ οιήα9ω ώς »« άηυ Β  προς τδ άηο Ζ , όντως η A J  
ηρδς  «)»* J B ,  xai ηχ&ω ίψαητομίνη η J T ,  xat  
χ9ωσαρ α ί Α Γ Γ Β "  Χέγω 3τι α ί  Α Γ  ΓΒ rumvat τη ιτρό~& 
βΧημα.

Έ η ύ  γάρ ίσην ώς τδ άηδ Ε  πρδς τδ άηδ Ζ ,  οϋτως 
ή A J  ττρος τή» J B ,  ώς δ ί  ή A J  ίτρδς τή» J B ,  οϋτως 
τδ άπ δ  Α Γ  ίτρος τδ ά/τδ ΓΒ  (dia τδ ίφάτηεσ9αι. τήν r J · ,  
xai ώς αρα  τδ α>τό Ε  ηρδς τδ άπδ Ζ , οίΐτως τδ ά π δ  ΑΓ\0  
πρός to  άπδ ΓΒ' Sors xai ώς ή Ε  πρδς τή» Zt οϋτως { 
Α Γ  πρδς τήν ΓΒ · ή Α Γ Β  αρα  notst τδ πρόβΧημα,

224 λ'. ΚύχΧας αν δ ιάμ η ρος η Α Β , xai άπδ τνχοντος ίπ '  
αντήν χά&βτος ή J E ,  δίήχ9ω ή J Z ,  ίπίζ«ύ%9ω ή ΕΖ  χαι 
ίχβββΧήα^ω, xai xa9 '  S αν μ π ίπ τει τή διαμέτρψ  KmolS 
τδ Η · Stt k r iv  ώς ή Α Η  πρδς τή» ΗΒ, όντως η Α Θ  
πρδς τήν ΘΒ.

Έπ6ζβίί9ωααν α ί J A  Α Ε  Α Ζ . itrei ον» ίπ ΐ  δ ια ­
μέτρου χά&£τος ή J B ,  Χαη ίατίν ή νπδ 4 Α Β  Ty ντΑ ΒΑΚ. 
«λλ’ f, imo ΔΑΒ τη ί» τφ αυτψ τμήματι ϊαη iariv tfj t' r̂o2u 
ΘΖΒ, ή δβ υηδ Β Α Ε  ϊαη ίατιν Tff ίχτδς τετραπΧβύρον τή 
ί/Γΐ» ΒΖΗ · χαι rf} νπ δ  ΘΖΒ αρα γωνί^ ϊαη ίατιν ή νπδ 
BZH ' χαι tativ 4ρ9ή ή υπδ Α Ζ Β  ym ia· δ ιά  δή τδ  
Χήμμα γίνεται ώς ή Α Η  πρδς τήν Η Β, όντως ή Α Θ  πρι>ς 
Ttjv ΘΒ. 25

22Γ> λα. ‘ΗμιχΰχΧιον τδ ίπ ι τής Α Β ,  xat άπδ τών Α  Β .

i .  ό (post irfyof) om. Α*, a«Jd. A^BS τξ{ /i προί AB Co Hea, 
τής » S cod. Co 4. Ιιτφνχ»αι A<, cnrr. man. secande vp> 
alia recentior 10. eStwt τό A* (oSt» ro BS;, oStamtc A* anle rasu­
ram, ul videtur, ovtw; t e t i r  t i  coni. Hu «no (siiie Α Γ] om. Α'Β. 
ndd. A* SQper vs. S 13 sqq, hinc asqae sd cap. iS l aut omnia aul 
pleraque lemmata ab aliis mathematicis Pappi collectioni addiia esse 
videntur (conf. adnot. ad propos. ISS) 43. i '  add. BS 44. *it) 
ante et anle Ιη·ίζ(ύχ»Μ add. Ge 49. »0. in o  BAK  —  A /tlt
rji ndd. Co ao. Λτψ A, corr. B.*i *S. S*. i  vno HXH Sea, tmt 
ΐ’.τΰ UXiI AB, jr^ in h  ^ίη S 2S. t4 . <tq n  coni. Hu
iS. f iit  Hu prn m  ae. i a  add. BS rut' JH  A, dislinx. B.«



I.IBER VII. PROPOS. |S6 . 4.17. 907

Componetur proMema sic. Sit circuli eegineptum αβγ^
«t data  proportio e : ζ; gatqije α ί ; ίβ  =* «* ; ei ducatur 
tangens iy , iungfinturque αγ γβ ; dieo αγ γβ problema
efficere.

Quoniam enim esl i '-*: s= αδ : δβ , el αδ : δβ β  
ay* : γ Ρ  [langit enim γ δ ; ac vide singula supra]; ergo etiam 
esl e* : sa ay* : y,?*, itaque s : ζ=α ay : γβ·, ergo reclae 
αγ γβ  problema efficiunt.

•\XX. SU circulus eiusque diametrus α β ,  et ad eam a Prop. 
quovis circumferentine putuio (Ittcalur perpendicularis chorda 
i t ;  ducatur aliu chorda δζ dinmelruui spcms in θ-, et iun­
gatur εζ  producaturque ad >/ punctum concurs0s cum dia­

metro; dico e^seai;; 
t-β =  a»  : ϋ-β.

Iungantur δα αε  
α^. lam quia in dia-

-  ‘ 9 melro peφendicula- 
ris est ie , propter 
elem. .T, 3. I. 4 an­
guli δαβ βαε aequa­
les sunt. Sed est 

i  δαβ  =  L δζβ 'sire 9ζβι in eodem segmento, et 
L βαε  =  βζί, exteriori quadrilaieri circulo inscripti 

β ζεα ; ergo etiam

Et est rectus angulus α ζβ ; itaque propler lemma'' fit ai, : ηβ 
t= a »  : 9β.

XXXI. Sit semicirculus in recta a ,i, el a punctis a  β ^ ’̂ Ρ-

PR0P0.4. 456: Simsnn p. 4A4 sq., Brptnn p. S40, Chnstps p. 84.
9S sq. i t e .  «e»  sqq. S7R.

4) Lemnia hoc, quo<i .<u;riplor significat, cum inlcr Pnppi reliquia·: 
non exsiol, rpstiluluni esl a Commandino et Simsonn: vide apppnil.

PROPOS. 4S7; Simson p. SISsqq., Breton p. MOsq., Chasles p. 81.
$6. Ϊ79. S9S. I.itlrni y i‘l itt figum omissa Pt in propositione super­
vacanea jvide adnol. tid p. 908, Ij indinnl hanc demonstrationem par­
tem fuisse alias Intioris.

:»s·



ΠΑΠίΙΟΤ ΧΥν.«·0ΠΙ2 Ζ

ΰ

mifisiwp τ§ Α Β  ηρός ορ&α$ γωνίας ti^ etat γραμμαι }J~ 
χ ^ σ α ν  αϊ B J  Α Ε , x« i τνχοΰαα ί< ά Έ ,  καί ohro to r 
Ζ  rjl J E  ηρος δρ&άς γωνίας eviM a γραμμή η Ζ Η  αυμ- 
Λΐητέ%ω t j  Α Β  xara το Η· 8tt τύ mm τών Α Ε  t t J  Haov 
itftiv τφ vjTit τών Α Η Β . :>

Ό η  αρα tativ  
ώς fj Ε Α  ηρος τ ψ  
Α Η , όντως }; Η Β  
ηρος τήν B J .  περι 
ΐαας γωνίας άνάλο- ΐι> 
γόν siaiv α ι :rXtv- 
ρα/. οτι αρα  «0«; 
iariv  »/ ναο τών 
Α Η Ε  γωνία τ§ νηο  
τών Β ά Η  γωνί^. 15 
άλλα ή μέν vjto 
Α Η Ε  laij iativ  iv

τφ αύτφ τμήματι rf) irro Α Ζ Ε , ή ύέ νπο B J H  πάλιν iv τφ  
αντφ τμήματι τη νηο ΒΖΗ' Ητι αρα  Υαη iariv  /' thro Α Ζ Ε  
γωνία τ^ έττο Β Ζ Η  γωνίι/. Uativ d«* ορΆή γάρ ίατιν fna-iu  
τίρα τών νπο Α Ζ Β  ΕΖΗ  γωνιών.

226 λ^'. Τρίγωνον τίι Α Β Γ  ϊα ψ  ^ ον  τήν Α Β  τΐ} Α Γ , xai 
ί·Λβΐβλι]α&ω {j Α Β  itri το J ,  xa i άη ο  τον J  διήχί^ω η J E  
ίίοιοΓαα ϊαον τυ B J E  τρίγωνον τφ  Α Β Γ  τριγώνφ · Sti, ίάν  
όίχα ΐμη9§ μ ία  rώv ϊαων πλευρών ή προς τω  ιαψ τρι-'ϋ> 
γώνφ τϋ Β Ζ , γίνεται ώς ανναμφότερος ή Ζ Β  Β Η  προς 
τήν ΖΗ, ούτως το άπο  Α Ζ  ΐετράγωνον προς το άπο  ΖΘ  
τετράγίιΗΌν.

^Ηχ&ω δ ια  τον Β ry J E  παράλλι^λος ζ Β Κ , xai ίχ- 
βεβλήαβω η Α Γ  i:t i το  Κ. ίίτι αρα  iariv ώς ανναμφύ-·Μ

4. Ηη pro τζ» ΑΠ! fliltera Γ recle inferri non poiuii nisi
vs. 2. %νχύ6α« ή Ί Γ Ε .  ulli tampn aplius fuerit q .tX K \  S. β»·ιι- 
ytinrftm  Hu pn» α υμ η ίη τΗ  ϊ ϊ .  λ /  aiid. BS rp  ΑΓ Co pro_ri^ 
t i i '  iS. μ^ζi — 9 w t » t  B ie. i, 7.H HU Oe atteloro Co. ή K Z tl 
A·, liltPraruii) si*rii*m rnrr. A'·* posili« iuiti« " snper W. ' s»ip<>r 7. «u-



ipsi a ,i  perpendicuiares ducentur renUie ,i0 a e ,  el ducatur 
quaelibet ie , e l » puncto  ̂ ipsi Ss perpendicularis recta ζη 
concurrat cum a/i in ^ ; dico esse a e -βδ  s  «η ■ ηβ.

Sit ila ; ergo per proportionem est a e  : «ij sss ηβ  : βδ.
El circa aequales angulos latera sunl proportionalia; ct^o est, 
iunctis Ψ  rfi, L  ο ψ  τ=χ βδη. Sed propter rectos ungulos 
εαη βζη pm cla e  a  ζ  η sunt in circulo [elem. S, 51], ideil·- 
que, ut in eodem segmento, esti.cc^e as L a ζ t ’, et rursus 
puncta δ ζ β  η sunt /n circulo, ideoque, ut in eodem seg­
mento, L ίβζΤ)· Est igitur L«ζf*^Lβζr^■  Est vero; 
nam uterque angulus cum angulo εζβ  rectum efficit <'.

XXXII. Sit triangulum αβγ latera αβ  αγ aequalia ha- Prop. 
hcns*!, et producatur/jSot ad δ, et λ ό  ducatur triangulum 
βδ6 Irtangulo αβγ  aequale faciens; dico, si unum ex aequa­
libus lateribus, quod est ad triangulum aequale, bifariam

secetur a recta β ζ ,  fieri 
ζβ -h βη : ζη

Sit ita, et ducatur per β  
rectac de parallela βχ, et  pro­
ducatur γα  ad κ ; ergo prop­
ter parallelus βχ est · 

χ ί  : ίι^ =  βζ : ζη, itemque 
% χ ζ · .ζ ^ ^ Ζ β ζ · .ζ η , el 

dirimendo

4) Compositionem a Graeco scriptore omissam addunt Comman- 
dinus et Simsonus, sic Incipientem: "Qnonlam alerque enfsulorum aUji 
ίζη rcctus «sl, dempto commani angulo tifi erit angulus «ê t aequalis 
angulo/ifi” cet. Praeterea alleram figuram cum punctorum serie « η (f 
addit Simsonus.

PROPOS. 158: Simson p. 3<tsq., Breton p. 84tsq., Ciiasics p. 79.
9«. 807.

2; "Nihil est in demonstratione quod pendet ex aequalllate laterum 
afi ay, tenet enim in quocunque triangulo. Propositio igitur sine du­
bio est c(irru|it«" Simson, cui adstipulatur Chastcs p. 96. 807.

|>er JI, I/ ^  BS 30. αννομι/οΈίιια B, ilem A, nisi quod de accentu 
non constat, corr. S
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i; ΖΚ  ΚΘ %ψ Ζ θ ,  tm)T«ei:ii> το νηο ονι>αμ~ 
φοτέζον νής ΖΚ ΚΘ~ ttai t^g -ZQ' Ίπιρος t a  <r«o Ζ θ , o^rttg 
to  άη ο  ΛΖ τβτράγωνον τφο; τά άηο Ζ θ  ΐίτράγωνον * ro  αρ α  

^ έ«ο  σνναμφοτέρου της Ζ Κ  
?  y j  ΚΘ xai της ΖΘ, tov tia tiv  b

X  j  \ ή « « »  ΚΘ ΰηεροχή,
I «   ̂ ' ϊση ίστίν τψ άπ ο  Α Ζ  · η α ρ α

/ ύηεροχή
\ ' ί&  \ ίστιν το  άηο ΚΘ. άΙΧά  ̂

τών άπό ΚΖ Ζ Α  νττβροχ^ΐυ 
.* y ' i/ \  \ ίατιν το  νπό Γ Κ Α ' Sti αρα

--------------- -̂------- το in o  Γ Κ Α  ϊσον ίστίν τφ
άπ ό  Θ Κ · Sti αρα ίστίν  ώς 

η Γ Κ  πρός την ΚΘ , τοντέστιν ώ ςη  Γ Β  πρός την ΒΕ , ούτως 
η Κ Θ  πρός την Κ Α , τοντέστιν i/ J B  προς την Β Α . sativ\h 
δέ· παράΧΙηϊος γάρ ίστιν η Α Ε  τ§ j r ,  ίπειδη  τό J B E  
τρίγωνον ϊσον ίστίν τψ  Α Β Γ  τριγώνψ, χοινον δ’ αφ αιρον-  
μένον τοϋ Α Β Ε  λοιπόν τό J A E  λοιπψ τψ Α Γ Ε  ίστίν  
ϊαον, χαί ϋιτιν ίπ ί  τής αύτής βάσεως.

227 λγ'. i^vxAos ^δρί διάμετρον την Α Β , χαί ίχβεβλησ^ωίη 
η Α Β ,  m i &ηω ίπ ί  τνχοΰααν την J E  τιά^ετος, χαί τψ  
κπο Α Ζ Β ϊαον χείσ&ω τό &nh Ζ Η  τ^ιράγωνον' οτι, οΐον 
ίάν  ληφ9^ σημεϊον ώς τό Ε, χαί ά/t’ αντον ίπ ί  τό Η  ίπι~

ζευχ&εισα ίχβληδ^ ίπ ί  τό θ ,  γί­
νεται χαί τό νπό ΘΕΚ ϊσον τφ  ih 
άπό ΕΗ  τβτραγΰνψ.

‘Επεζενχ9ωααν α ι Α Ε Β Α ·  
όρ9η 8ρα ίστιν  ̂Α  γωνία, ζατιν 
δ ί  χαί η Ζ  όρ&η· τό δρα  υπό  
Α Ε Α  ϊσον ίατίν  τψ τε νηό Α Ζ Β  :»> 
χαί τψ άηό Ζ Ε τετραγίάνψ. <χλΑά

3. ΑΖ t(T(. ίΐΐ}βς t i  a!ri add. Co ro Squ] ri .ili  Λ, to 
BS, corr. Co ♦, S. ννν»μΐ(οτ(ι>οΐ' τζ{ ΧΚΘ ABS, corr. Cn 8. ή 
ί«ι· nni Z kK »  A, distinx. BS 7. 8. η «im ri3t> airi KXXA A, 
disliiu. BS <7. 9’ add. Uu 30. ly' add. BS

910 ΠΛΗΙΙΟΥ ΧΥΝΑΓΟΓΗ̂  'L·



χ ζ ^ Η »  : ζ 9 ^ β ζ · ^ Α η  : ζη. Sed ex hypothesi esi 
k  '*■ · h  “  · »’̂ *r erjjTflt 

-I- xd : f,» w « ζ « : ζ^\ id est 
[πζ +  »»] ζϋ : =  αζ2 : ζ» ·̂, ergo csl 
{κζ ~h χ^] ζ9  =s αζ .̂ Sed fingatur recla dupla ipsius 

x9\ est igitur propler elem. i ,  6 
l ix »  +- »ζί » ζ  +  id est

+  κθ̂ ) =  ζκ̂  — Χ&3; est igitur 
ζχ̂  — κί>* =κ οτζ*, itaque
ζχΐ _  αζ* =  *;>*. Sed, quia ex  constructione esi αζ  = '  

ζγ, propter elem, 2, 6 esi 
ζχ* — e  J *  s= j/x · x « ; ei^o 
yx-xo SS x^2; esi igitur
γχ : x9 fsi x9 ■. xa, id est, quia propter βχ s9  paral­

lelas γχ : x9· =a γβ ·. ββ, et pnypter 
βχ 94  parallelas k9  : xe e  ο β : βα,

γβ : βε ^  όβ : βα.
Sic autem haec proportio [quam effecimus ratione unalytica 
statuentes esse ^  ·¥■ βη : ζη =  «ζ* : ζ-9̂ ) re vera se habet; 
nam porro hinc sequitur parallelas esse ae άγ: sunt vero 
parallelae, quia ex  constructione triangulum δββ triangulo αβγ 
aequale csl, c t  communi dempto triangulo αβ€ reliquum atS  
reliquo asy aequale est; suntque in eadem basi, el cet.

ΧΧΧ1Π. Sit circulus circa diametrum αβ, ct producatur Pru|>. 

αβ ad  punctum ζ, rectaeque αζ  perpendicularis sit ie ,  sitque 
αζ>ζβ 3= ζη^; dico, utcumque sumatur punctum e , si recta 
hinc ad η iuncta eaderoque producta circtdi circumferentiam 
in punctis x et & secet, fieri ^e · ex as eiy*.

Iungantur as  Χβ\ rectus igitur est angulus λ. Sed eliant 
angulus ζ  rectus est; eigo prupter similitudinem triangulorum 
αλβ  αζβ est

aX : αζ SS αβ  : «e, sive
αλ · ββ'=  αβ ·αζ . Sed quia est aa^ == eC* +  ζβ, /47 etiam

I) Et analysim bt«vius adumbravit scriptor [conf. infra «diint. «d 
propos. tea; et umiait, ut in superiore lemmate, cuntpositionvni, <|uani 
postea addiderunt iidem qui supra eitati sunt.

PROPOS. <59: Bretmi p. ilSiiq., Cliasles p. K«. 97. «d».
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*ό jn*V ύίτό Α Ε Α  ιαον im iv t<'> imo ΘΕΚ, ro d i νηο AiSB  
ftfoV Itfw  tij» ii«o Χ ΙΪ αρα ν η οΘ Ε Κ  ϊσον
ia ti»  toig dfro twv BZ ZH tsfqoycivots, tovtiativ  t(ji an o  
EH  ΐετρμγώνψ.

228 λδ'. "jBotw ws ζ J B  /Γζόδ τ ψ  Β Γ ,  όντως ζ A J  ηρος a 
κβ* τΐτμήσ^ω η Α Γ  δίχα χατά τό Ε  σι^μεϊον 

οτι γίνεται τρία , τό  μέν νηό B E J  lauv τφ άη ό  Ε Γ  τ η ρ α -  
γώνφ, το δέ ί>πό B J E  τψ νηό j j r ,  το δέ Ιη ό  Α Β Γ  τψ  

.ν η ο  E B J .
'Enti γάρ ώβ ζ Α Β  ηρός Κ)

. __ ...........  ........................, τή» Β Γ , ο^τως ij A J  ηρης
“ t J  }' β σννΙί·έντι xai τά

ήμίαη τϋν ^γουμένων xai 
άνασΐρέ{Ι)αρτι ϋρα iariv ώς η Β Ε  πρός την Ε Γ , οί>τα>;  ̂Ε Γ  
ηρός τψ  E J '  τό &ρα νηό B B J  ίσον έστίν τψ άη ό  Ε Γ . 15 
χοινόν αψ]^ρήσ&ω τό άηό J E  τίτράγωνον' Χοιηον αρα  τό 
ύηό B J B  ϊσον im iv  τψ hc6  A J r .  πάλιν τό  ύηό B E J  
ϊσον iarir τφ άπό  Ε Γ  τ»τραγώ»ψ. άμ(ρότ£ρα άφι ρ̂̂ σ̂&ίο 
άη ό τοΰ αηό της ΒΒ τβτραγωνον λοιηόν αρα  τό ύηό τών 
Α Β Γ  ϊσον Awpi» τψ ύηό τών E B J .  2u

ίϊλλά SoTta νΰν τό ύηό τών B J E  ϊϋον τψ νηό τιΐϊν 
A J r ,  χαί τΒτμήα^ω δίχα η Γ Α  χατά τό Ε· Sti im iv  ώ ;
IJ A B  ηρός τ ψ  Β Γ , ο^ ω ς ή A J  ηρός την j r .

Έ η ύ  γάρ τό ίη ό  τών B J E  ϊσον ίστιν τψ ύηό τιΰν 
A J r ,  χοινόν ;Γρο<η(«ίσ^ω τό άηό J E  τετράγΐονην· ολον 25 
αρα  τό in o  B E J  ϊσον τψ άπό ΓΕ Ttzqaymv^. άνάλο/ον 
χ«1 άναηρβψαντι χαί δις τά  {^γουμΐνα xai διελόντι αρα  ieciv  
ά ς  ή Α Β ηρός την Β Γ , οΰτως η A J  ηρός τ ψ  j t .

ftt2 ΠΑΠΠΟΤ ΣΥΝΑΓβΓΗΪ 'L·

Κ lijuiv Α rec. ex νό juc*«_ 8. από ιών ΕΖΗ ΑΒΒ, corr. Co
β. λ<ί' add. B S ___ <4. ώς ή . ί κ  ABS, corr. ί»  οΰτβΐί add. Ge
IS. t i  ή'(» ύηό A K it ABS  ̂ corr. Co__ (6. lo βπό ^IK Co pro t i  
ιϊπβ m  17. 18. ηήΐιν to άηο A E .t -^ t ^ i  όπβ -<Γ ABS, con·. 
Γ» ϋο. νπό tm» KBxl Co prn ύ.-ιό tiBr Ε Β Γ  33. ά ς  οιη. AB, 
add. S 37. xai irnOtQ/tberti add. fo



«eJ ~  aX 'ue — αί* — oft · αζ  4* ê*, tW est 
αβ ·«Χ e  e t-f ie  +·'ζβϊ.

Sed «·81 «β ·ίλ  SB 9e-£x, et ex  construclme αζ· ϊ<ί =  :·/>; 
osl igitur

# e . tK =  ζη'̂  +  ζe'■‘, id «‘sl 
=  e^*.

XXXIV. S it a { t : fi"/ — αδ  : dy, ct birariani scc«tur αγ  P‘"i· 
li> puncto e ; dico tria fieri, primum /ϊί · cd =« ey*, tut» βδ · δ ΐ  
SS α δ ·δγ, denique a fi-βγ ss e fi·βδ.

Quoniam onini est αβ \ βγ ss α δ  ·. δγ, componcndo e.sl 
αγ i f iy  βγ ta αγ ·. δ γ , ct dimidiando anleccdenti.s

magiiiliulwes
εγ +  βγ : βγ — έγ : δγ, et convcrlcndo 
fis : εγ aa βγ : (δ ; ergo esi fie -s0 ~  ey*.

Tum ex hae aequalione cnmnmne suhlrahatur osl igilur 
fie -ed  — i i *  β δ ·δ ε ,  cl propler elem, i ,  S «y* — ί**  =  
α δ ·δ γ :  ergo

β δ ·δ ε  αδ · δγ.
Rursus, quia est / 9e-c i»ey *, uirumque subirabatur e x /9«̂ ; 
est igilur — /Se · ed =  e/ί · βδ, et propler elem. i .  6 fis  ̂— ey* 
s»a/?-/iy; ergo

a fi-βγ ^  e fi·/id.
Sed sit nunc β δ ·δ ε  =  α δ ·δ γ ,  el αγ  in e bifariam sc­

cetur; dico esse afi : βγ αδ : δγ.
Quoniam enim est βδ · de =  ed · dy, communc addalttr 

de*: esi igitur /?d-de +  de* »  β ι· ε δ ,  et propter elem. i .  ·? 
α δ  δγ +  de* =  ye*; ergo

fis -εδ  =  ye*. Per proportionem igilur csl 
fis : ey =  ye : «d, el convorlendo duplicandoquc ante­

cedentes
2 f i ε : β γ s B a γ :δ γ ,  et dirimendo {est sdticel 2βε s= 

αγ ίlfiγ]
αγ -h ίβ γ  — f i /  : fiγ =i αγ — δγ : δγ, id eU 

afi : /iy se «d : dy.
PROPOS. 160 : .Siin .w n S 0 6  H|., B r f lc i i i  |<. » 3  s q . .  C IiiikIv s  p . 7»

97. i 6 i .  i«7. tu. 307 si|. 317. -
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2 2 ί )  λ®'. T o v t a iP  οντων e m w  HiJxAog «  m q i  διάμβτρον τψ - 
A B, 'xm ίχβέβ}.ήά9ίά h, Α Β , ίβτύ/ d i liti' τνχοΰ&αν χ ψ  ιΛΒ 
χά9*τος, xai nenoiffiitio  wg η Α Ζ  Ttgos την Ζ Β, vprofg η 
ΑΗ  ηρος την ΗΒ· ott ηάλιν, οΐον iav ίπ ι  τής ΕΑ αη- 
μίϊον ληψ9ή ώς το Ε, xai ίηιζίνχ9βϊσα η ΕΗ  ίχβληί^{ί> 
in i το Θ, yiveTat ώς η ΘΒ ηρος την Β Κ , οϋτως ή ΘΗ  
ττρος την ΗΚ.

Ειλήφ9ω tb  χέντρον τον 
χι'χλον th Α ,  xai άπ ό  τον  

\ ;f Α  i/ti τηρ ΕΘ χά9£τος ηχ9ω ίυ
; f η A M ' ϊση ϋρα iotiv  η ΚΜ  
^  tg Μ θ. iite i όέ όρ9ή iatip  

ίχατέρα τών Μ Ζ  γωνιώρ,
: ^ iv χί'χλφ iativ  τά Ε  Ζ  Α  3 J  

αημίϊα' to  αρα 6ηο ΖΗΑ\1 
Ϊοον iativ  τφ ίπ ο  τών SHM. αλλα τό νπο τών Ζ Η Α  
ϊσον iativ  τφ  ίπ ο  τών Α Η Β  [διά το slvai ώς την Α Ζ  
προς την Ζ Β, όντως την Α Η  προς την Η Β, xai τέτμηται 
η Α Β  δίχα x a ta  τό Α] · xai το  ί.τό «5»» ΕΗΜ  αρα ϊαον  
ίατιν τφ  ίπ ο  τών Α Η Β , τοντέστιν iv χνχλψ γάρ, τφ  ί π ο  2<» 
τώ» ΘΗΚ. χαι τέτμ ψ αι δίχα η ΘΚ χατά  τό Μ · δ ιά  δή 
τό προγβγραμμένον γίνεται ώς η ΘΕ πρός την ΕΚ, οϋτως 
η ΘΗ προς την ΗΚ.

2:)υ Λ·;'· Ήμιχύχλιον to  έπ ί της Α Β , χαί παράλληλος tfi 
Α Β  η r . J ,  χα ί χά9 ίτο ι ηχ9ωσαν ai Γ Β  J H '  Sti ϊαη iativ  
η Α Ε  tg  ΗΒ.

Εΐλ^φ9ω τό χέντρον νοΐ 
χνχλον to  Ζ ,  χαί έπεζεν- 
χ9ωαα» α ΐ ΓΖ  Z J '  ϊαη αρα  
iativ ΓΖ tfj Z J ,  S ate  καί λ» 
τό ΟΛΟ τής ΓΖ  ϊσον τφ  άπ ο  
τής Z J  τετραγώνψ. άλλά τφ

4. i i '  add. BS «. Μ  t n t  E J  H u  nuctore C o  pro i n i  t i j t  7 \ t

5. ( η ιζ ί · 'χ 9 > ίι  Ij E H  ABS, eorr. H a  an ^ ire  Γο
ή E H  x » i  G e )  t m »  » 1 7 . —  t&  K Z  j f J M  A, distinx.
BS 15. te. τό «p« ΰ τ ι ο  X l l . i  feij A. corr, BS 18. t9. *«l t i -

flAtlllUV ΪΪΝΛΓΟΓΗΪ /..



XXXV. His ita se babenlibus sit circulus circa diamc- 
truiu cr/?V et producatur ά β  ad ζγ sitque αΓ pcrpetidicularis 
ad quamlibet rectaoi de, el fia% βιη : ηβ tss αζ : dico, ut­
cumque in rcota i e  puuctum « sumatur, si iuncla ίη circum­
ferentiam secet in x eademque producatur ad ^  alterum punc­
lum sectioHii circumferentiae, rursus fieri &e ; ex tx : ψ .

Sumatur circuli centrum l ,  ab eoque ad e 9  perpendi­
cularis ducatur Ιμ ; est igitur χμ ss μβ {elem. S, .T). Sed 
quoniam uterque angulorum μ   ̂ rectus est, in circulo sunt 
puncta e ζ μ  λ * ) ; esl igitur ζη·ηΙ. κη-ημ. Sed quia ea: 
hyimthesi esl α ζ  : ζβ ss αη : ηβ, el rocla αβ  in puncto λ bi­
fariam secta esl, propter superius lemma esl ζη·ηλ s s  α η ·  ηβ; 
ei;go etiam

ϋη ημ ss  αη-ηβ, id est, quia In circulo rectae αβ  
inter se secant.

ss ih j-ηχ.
Et sccta est bifariam in puncto μ  ; ergo propter id quod 
supra {lemm. XXXIV extr.) demonstratum est fit ite : ex. =
9η : ηχ.

XXXVt. Sit semicirculus in recta αβ, et ipsi αβ  paral- Ρ·<'Ρ· 
lela yd, c l perpendiculares ducantur ye δη; dico esse as ηβ.

Sumatur circuli centrum ζ, ct iungantur /1* est igi­
lur γζ <=> ζό , itaque yf* ss ζ#». Sed est yf* =  ye* +  «u*,

P R O P O S , t e i : S im so n  p . 3 0 7  s q . ,  B r e to n  p . m  s q . ,  C h a s le s  p . 8 0 .

97. iS i, i n .  i7 8 .
1} i l a e c  v o x  v ix  a d  le m m a  X X X I U  a u t  X X X  r e f e r r i  p o s se , s e d  

a lta m  q u a n d a m  p r o p o s it io n e m  n u n c  p e rd ita m  s p e c ta r e  v id e tu r .

" I  " N a m ,  .«i iu n cttl i l  c i r c a  ip sa m  c irc u lu s  d e s c r i b a t u r ,  p e r  μ  ζ  

p a n c ta  t r a n s i b i t ”  C o.

P R O P O S . 1 6 Ϊ ; S im so n  p . 3 9 5  s q .  iq u i f ia e c  a d d it " o b s e r v a r e  l i c e t  in ­

s ig n e m  d i f fe r e n t ia m  in te r  d e m o n s tra t io n e m  h u iu s  e t  p r a e c e d e n t is  ptuv- 

p o sitio n i.4  4 8 8 ;  p r a e c e d e n s  e n im  n im is  v id e tu r  e s s e  b r e v is ,  e t  q u a e d a m  

in  e a  s u p p le n d a  s u n t ,  h a e c  a u le m  in s ta r  e le m e n to r u m  ad m o< lu m  e s t  e \ -  

p l i e l t a ;  id e m  a u t e m  in  m u lt is  a l i is  P ap p i [co n f. s u p ra  p . 31.1 a d n o t . ‘ 

o b s e r v a n d u m  e s t " ) ,  B r e to n  p . I t S ,  C b a s le s  p . S l .  9 8 .  1 7 9 .  1 9 6 .

τ μ ^ α 9 α ι .  τ ή ν  A l f  H u  10. H .  ι α ν τ ί α η  r o i  im »  rtSi· Θ Ι ί Κ '  t r  

y n o  coni, G e  aui.-li)re Vo I I .  <t>/ luid. G e  14, ϋ;* add. BS

U BK R VII. PftUPOi;. ·β|. I6 i .  9 1 5



μέρ ώ ιο  ΓΧ ter^ayMvijt ϊαα kvip  ta  ά η ό  τών Γ Ε  ΕΖ 
tergtiytitpai όέ <mo J Z  tfxqayuSvtf ϊσα  ia r iv  t a  wio 
τώρ J H  HX retQaympa· xai %ά άπο τών Γ Ε  EX αρα 
χ£τράχωνα ϊσα έστιν χοΐς d/ro ιώ ν ΧΗ H J  τετραγιάνοις. 
ών 10 άη α  ΓΕ  τετρόγιονον ϊαον έστιν nft ά η ο  της JH a  
ίβτραγΜΡψ · λοιηορ αρα  to  άηο τής ΕΧ τΐτράγωνον Ιοιηφ  
τφ άίτο ΧΗ. τιτραγώρψ έστιν ίίτοκ* ΐσι̂  αρα  έα τ ίν  η ΕΧ 
Tfj ΧΗ. ^στιν 6έ χαι 81η η ΛΧ oXy tg  Χ Β ϊση  · λοιηη 
αρα η ^4Ε λουιή vfj Η Β έστιν ϊστ/, Hneq:

2^1 λΓ. Ήμιχύχλιορ το έη ί ιής u^B, xai ά π ο  τνχήντοςΜ 
τοΰ Γ  όιήχ&ω η r j ,  χαί χά^εχος ηχ9ω η J E '  Ητι το  άηο 
Α Γ  τον άη ο F J  νηερέχΗ τφ νηο σνναμ ψ η ίςον  της J r  
ΓΒ  χαί τής Α Ε .

Ό τ ι αρα νο  ά η ο  Α Γ  
 ̂ ^ '  ϊσον έατίν τψ  τε aaolh

/| ... J r ,  τοντέατιν  τοις
/  I '  - , :  άηο J E  Ε Γ ,  x a i τφ

I in o  σνναμψοτέρον tf fi
α  Λ .... ^ .................. Τ Α Γ  Γ Β  x a i τής ΑΕ·

Sti &ρα χοινον άψαιρε- 2<ι 
9ίντος rov ΰηο Γ Α Ε  λοιηον το νηο Α Γ Ε  ϊσορ  έστιν τφ 
τε άηο J E ,  τοντίσην  τφ νηο Α Ε Β , xai τφ ά η ο  Γ Ε  χαί 
τφ ί·Άθ Α Ε  ΓΒ . χοινον άψαιρε9ίντος τοϋ  ό ϊΐο  ΓΕ  δκ 
λοιηόν το  νηο Α Ε Γ  ϊσον έστιν τφ  τε ίιηό Α Ε Β  χαι τφ 
νηο Α Ε  Β Γ. ίστιν &έ.

Ε ις τό ηόρισμα  wu « ' βιβλΐον.

232 ΛΥ(', Θέσει οντος ηαραλλ/,λογράμμον τον . A J ,  άπη 
βο^έντος τοϋ Ε  όιαγαγειν την ΕΖ χαί ποιεϊν  ϊσ ον  το  Χ ΓΙί 
τρίγωνον τφ A J  ηαραλληλογράμμψ.

Γεγορίτω. έη εΐ oiv ϊσον έατίν το Χ ΓΉ  τρίγωνον

»16 ΠΛΠΙΪΟΥ ΪΪΜΑΙΏΓΗΣ Ζ.

4. άη ο  Γ«3ι> Ζ ΙΙΙΙ.1  Α, distinx. B S __ 9. Snff Β:?, ο Λ 40. Λί' 
ΗΐΙιΙ. HS Μ  τζί - ί/ίΓ  AH, /.ti  της α ίβ  S, corr. (.'ο 14. ^ 9αι ι) 
.ΙΗ  ΑΒ, corr. S 4i . r«i άιτ& αννα/ιι/οτίροι· et «4. « « «  τό i n i  ΙΓ  
retinuit Ge t\ S rccte. ut supra edilttin, AD) 48. 19. αννημ<ιοτ({ΐοι



el id* =s diyJ -f. ηζί; erpo ye* +  «= δη  ̂ 4- Sublia- 
haiitur aequalra ><e*̂ '== igitur eC* ~=ζψ"ί tUiqui
4 ’ =  ί'ί· Sed esi etiam α'ζ sa Γ,ί; per subtractionem iptilur 
est a e  =  r/jt, q. e. d.

X X X V I I .  Si/ s e m i c i r e u t u . s  i n  r< *c ta  αβ, * * t a  q u o l ib e t  /iro- * * ' ' · ρ  

ductae. UiawU i p u n c lo  y  d u c a l u r  / « 'c  inuicircutum -/δ, e t  ώ'α- 
metra p e r p e n d i c u l a r i s  d u c a t u r  0 f.  d ic o  e s s e  b / ^  —  γδ  ̂ =  

αγ  +  γβ. ae.
Sit ita:  e s i  i g i l u r  

αγ^ 5—  .4. lay .4 . γβ) at,  Id e s i

a =  d * 2  4 -  i y *  4 -  \«γ - 4 -  « e ,  i d  e s t  

t e  a «  · t / ϊ  4 ·  * y *  4 -  ( o y  4 ·  y / i  « e .

K i ^ o  c o m m u n i  s u b t r a c t o  α γ -ae  r e . s la t  

αγ·γβ  SS a t ·ίβ  4 -  e y *  4 -  « e  ■ / i y .

C o m m u n i  s u b t r a c t o  e y *  r e s t a t  

« « • e y  =  « « · « / ?  4-  αε·βγ .
Est autem, φωηίιιηι e.i‘ nmsfruriiime est εγ — εβ -t- βγ.

In |H>risnia primi libri.

X X X V I K .  P a r a l le io g r a m n io  αγδβ p o s i t i o n e  d a t o ,  a  dalo P r o p .  

1«  productft βδ ’ ] p u n c t o  e  d u c a t u r  r e c la  tt/ζ  i t a ,  u l  I r i a n g u -  

lu n >  u y » y  p a r a l le lo g r a m m o  αγδβ  a e q u a t e  f i a t .

F a e l u m  ia m  s i l .  Q u i a  i g i t u r  t r i a n g u l u m  u y * ;  p a r a l l e l o -

PROPOS. leS: Simson p. .Ίββ, Brelnn p. S46, Cliasles p. 98. Ϊ4·ΐ. 
PROPOS. 164; Stmson p. 327— 530, Brelnn p. 246 s<)., Cliasles p. '9 .

9». 284.
*, Hoc secandum figuram, qualis in codicibus adumbratu Vsl, addi­

dimus ; eademqu«, ul ceteros taceam, est Clinslcsii senlentla. Simsonus 
aulem Halleium de sectione spatii ;p. »44 sq., seculus problema de­
monstrat ulramque "dalo puncto t in anf$ulo qui deinceps est angulo «)·ιΓ.

A r it  A B ^corr. Vo i0.^iwi'oC Hu pro nal 22. rr «uo .1E  Co 
pro I i  «710 AK τΰι in o  .IBH  *«l A, corr. BS i3. vna AjiCH  
et 2.’i. i>7io AEBI' A, distinx. BS 26. fl<f ,'A'̂  prn tli r i  no(ii<tu»
A  βιβλίου A, ftc r i  ηόριαμα rot' /tpiarov fitfiUov B , th  τό nipiOfiii 
t*um nuta corrupteMe el tnni f t i  r i  aomrttr riSi· χωΐ'ΐχύι· .< 87. />/]
«' BS, om . A

Ι.)ΒΒΚ VII. PHOi>O.S, 46a. 464. 9| 7



Α ά  ηαραλΧηλογράμμφ, to  δέ ά ά  ίταραλληΐόγραμμην διηλά~ 
OIW ianv- VO& A V 4 νφγώναν, uni τ»  Ζ Γ Η  &qtt

Sm luaiov ia tiv  τοϋ  Α Γ ά  vqi-
4 , - _  ---------- β-----------ydtrov. ώς δ έ  το τρίγωρον προ$

X  ' j / το τρίγωνον, δ ιά  το  εϊνβι neqi r. 
 ̂ ί /  τ ψ  α ίτ ψ  γωνίαν τ ψ  V, ονκως 

/  / έστιν τό ΰηύ Ά ΓΗ  ίτρός τό νπο 
Α ΓΑ , δο9έν όέ τ ό  ύπό Α ΓΑ  · 

ι  δο9έν αρα χαι τό  νπο ΖΓΗ. 
■και από δο&έντος ι ον Ε tig 9 ΐ - 1»

918 ΙΙΑΠίΙΟΪ ΗΝΑΓϋΠΙΣ

/
σει τ ά ς Α Γ  ΓΑ  διψ ται f, ΚΖ sig χωρίον άπ οτομ ψ · Άίαει 
αρα έατιν ζ ΕΖ. Υ*

Svvtt9i/at.Ttti St ovTwg· ίατω  τό μέν Tfj &iati ίταρ- 
αΚλι^Χόγραμμον τό ΑΑ, τό δέ δοϋ-έι· tn Ε. διι'̂ χΟΐι» άπ ό  ο 
τον Ε sig &iasi τάς Ζ Γ  ΓΑ tv 9 eia  »y ΕΖ άποτέμνονσα U> 
χωρίον τό νπό ΖΓΗ  ϊαον δοΟ-ένη χο>ρίφ τφ  διπίααίονι 
τον ύπό Α Γ Α , xai xata τά  dvaXtasi δείξομεν
Vaov τό Ζ ΓΗ  τρίγωνον τιϊί Α Α  παραλληλογράμμψ · »} ΕΖ  
αρα  π ο η ϊ τό πρόβΙΐιμα, ψανίρόν ονν υτι μόν>ι, /nei χά- 

μόνΐ/. 2ιι
,  * ιβ

233 α'. "Εοτω χώ νος, ου  β ά α ις  μ έν  « Α Β  χι'χλος, χοριψζ 
δ έ  τ ό  Γ  α η μ ΐϊον , s t  μ έν  ο ίν  Ια ο α χ ΐλ ή ς  έ α τ ιν  u χ ω ιο ς ,  
<ραν%ρόν ο τ ι  π α α α ι  α ι  ά π ό  τοΰ  Γ  π ρ ό ς  τ ό ν  Α Β  χ ν Λ ο ν  
π ρ ο σ π ίπ τ ο ν α α ι  s v 9 s la t  ϊ α α ι  άλλ»}λαις s i a i v ,  s i  δ έ  σχαλι;-'!·^ 
ν ός , « W »  εύρβιν τ ις  μεγίατι^ χ α ι  τ ι ς  έλ ,αχ ίατη .

8 .  r o i  « j ; -  rntyiirov S  ί .  3 .  χα ) τό  Χ Γ ί ϊ  —  Ttiiytiroi·
ad«l. in marK· (Βί·} δ· f^rni ndd. Hu 40. a n o et  41. qCZadd.
Hu nuclore fo  44. ή KX fit  χω^(αυ άιιοτομήν] pro ΙιΙϋ sccundum 
illa quan iu compositione sequuntur in prompta est conlicere: q 17X 
χωοίον αηοτίμνοναα το νπο ΧΓΗ  iVrai' So9{rrt χΐί(>1φ τφ ΰιτιΧααΙονι |
τ ο »  i n i  ΑΓ/f·, verum ne expeltamus Ubro.«s de sectione spnlll di.<!crli.« 
v«rbi.4 citatos «>t brevitatem paene contortam concedamun Oraeco scrip­
tori res notas Knaris lectoribus significanti 4S. $te τΰς 7 .ΙΊΙ  
ABS. porr. (Vj 40, JoSffTiri ^<up/m TtSt Sinittitioi· Α,ΗΙ )̂, corr.Co f·
41. Ttif nr«f,omv ABS, corr. Co i i .  « ')  fi' BS, oni. A i  A itr  
)nV/oc AB.<*. rorr. fu Ifi. Λ/or Bnti> Itirm nitd. Hn ^

i



grammo αγδβ aeqpele, el idem parnllelogriimmuin duplum 
est Irtenguli «ryd, etianl· triengolam i/iy doplom- est 
trianguli ayi$. Sed, quia baec triangula sunt cirea eundem , 
angulum y , propter sttpetius lemma XX est Δ  ζγη : Δ  α·/δ 
=ϊ ζγ·γη : αγ·γ$. Sed datum est α γ ·γ δ :  erpo etiam ζγ·γν, 
(latum. Ei a dato puncto « ad positione daias αγ γδ  ducta 
est $ζ ttbsrmdens rectas ζγ γη, quae continent simtium ae­
quale dato siHitin, videlicet duplo ijtsiuii α γ -γ δ '  , estque pm- 
blema detlucttim fid spatii seclionem*;. positione dala
est cc.

Componetur problema sjc. Sil parallelogrammuin posi­
tione datum αγδβ, et dalum punrtuin £. Ducatur ah c ad 
positione datas ζγ γδ recta «j’ abscindens teclas ζγ γη, quae 
continent spatium ζγ-γη aequale dato spatio, videlicet duplo 
ipsius αγ-γδ; et eadem ratione atque in analysi denionstra- 
hifnus triangulum ζγη parallelogrammo αγδβ  aequale esse; 
ergo recta εζ  problema efRcit, eademque, ut manifestum est, 
sol», quia illa quoque quae in spatii sectione construitur sola 
illud problema ^ficif^).

MftER VII. PBOPOS. <βΑ. 919

(.RXIfATA t?r GOMICORir» I.
I''*;. Sit conus, cuius hasis rirruluR a/9, el vertex punc-Prop. 

tutn γ, lani si isasceles conus est, omnes rectas quae a puncto '* 
γ ad circuli αβ  circumferentiam diicunlur inter se aequales 
esse apparet; sin vero obliquus e.sl, inveniatur, quae sil ma­
xima quaeque minima.

*) Hiicc addit Simsnnus p. .“i9  secundum ca qoac statim in roni- 
pnsitionp sequuntur.

i ; Est litiri primi dc socliane S|>atii »l> llaltoin restituti tori lertii 
casus primus (p. 14Sj; sed commodius ad hoc Pappi prot>tema cnn- 
fw lu r  .Simsoni dc pori.vm. propositio I..XXV/Π fp. .197

S) Sic Graeca in ttrevissimum concisu explicanda ns.se iudinnvimus; 
lieinnnslranlar anlcm nti endem Simsonn p. 588 st{.

Numeri leminalum in Imo quae sequilur Latina interpretatione 
seRunduni Halleium positi xunt.



■· l ·

'Ήχ&ω γάρ άπο  τον V αημΐίον 
ίπ ί  ttt τοΰ Α Β  ϋίι?χ?,ί»ΐ' ί»{πΐδον  
*ά9βτος, xai mnvdtw πρύτίρον 
ifrog rov Α Β  xvnlmi, χαί &«ι» 
η Ι Α , xai βϊλήφΐ^ο το χΐντρον^ 
τον χύχλον το  Ε, χαΐ ίίτιζ{νχ9ύσα  
ι] J E  ίχβεβίήβ^ί» ίφ* ίχάτΒρα τ ά  
μέρη ίπ ΐ  τά  Α  Β  σ>ιμΐ1α, xai itre- 
ζ€νχ9ωααί' a i  Α Γ  Γ Β ' Ιίγω οτι 

 ̂ μεγίατ^  ̂ μ ίν  iativ  ι; Β Γ , ίΐαχίαττ^ Ιο
Si § Α Γ  πασών τών αττο τον Γ  προζ .tov Α Β  ηροαπι- 
ίΓτοναών. 'S

ΙΙροαβεβλ,ι\β9ια γάρ ttg xai ίτ ίρ α  ί( ΓΖ , xai hfeZsv%9fa '~ 
ι) JZ '  μείζων αρα fo tiv  η B J  tijg J Z .  χοινη 6f η F J ,  
xui elaiv αί προς ttft J  γωνίαι ορί^αί' μείζων αρα iativ  Ιϊ> 
ij ΒΓ της ΓΖ. χατά τά  αντά χαί ij ΓΖ τής Γ Α  μείζων 
ία τ ίν  CU0TC μsγίaτ}j μίν i.ativ »/ ΓΒ , ίίαχ ίατη  δέ η F .J ,

2!ί4 JkXtt δή πάλιν  »; άπίι τον Γ  χά&ετος άγομίνι^
πιπτέτω ίπ ί  τής ιτεριψερείας τοΰ Α Β  χνχλον, χαι ^ατω η 
Γ Α , χαί πάλιν ίπ ί  τό χέντρον τον χΐ'χλον το J  2υ
ij A J  xai ίχβεβλήα9ω ίπ ί  το Β , xai ίπεζενχ&ω ή ΒΙ'· '* 
λίγω tki μεγίστ»  ̂ μίν ίστιν ή Β Γ , ίλαχίατι^ δέ 4̂Ι\

Ότι μέν ονν μείζων η Γ Β  τής Γ Α  φανερον, διήχ9ω 
δ ί  τις χαΐ ίτέρα  ή ΓΕ, χαί ίίτεζενχ&ω ή Α Ε . ίπει δ ιά ­
μετρός ίατιν  ή Α Β , μείζων ίατίν  τής Α Ε . χαι ανταϊςΤι 
προς ορ&άς η Α Γ ·  μείζων «ίρα ^στΐΐ' η ΓΒ  τής ΓΕ. ομοίως 
χαί πασών, χαί χατά »β αντά μείζων Sŝ χtŷ |aεtâ  ί/ Ε Γ  
τής ΓΑ  · ωστε μεγίατι^ μέν ζ Β Γ , ίλαχίστίί δέ ζ ΓΑ  τώ»· τ 
άΐτό τον Γ  σι,μείον προς τον Α Β  χνχλοι· προσ.τιπτονσών t 
εν9ειών, »ο

235 γ’. Τών αντών ίποχειμένων πίπτέτω  ΐ; χά&ετος ίχτος 
τοϋ χνχλοι·, χαί ίατω  η T J ,  χαί ίπ ί  τό χέντρον τοΰ χνχλον 
το Ε ίίηζενχί^εΐαα ή J E  ίχβεβ?.ήσ&ω, xai ίπεζ$νχ9ι»σαν

3. xvxiott rn ian for  — i. foi .Ί /ί A*BS «. «4 AB tUfutin '<
A, <lii|in\. BS <0 . tartr ή n t  Ha U  >: /U  rij· . I x  ABS, rorr ri
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Ducatur enim a punclo y ad circuli οβ  planum perpen- 
dicalariir yd; qaae intra'or/S" ctfcuitiin eadat, et su­
matur circuli ccntrum e , et iuncta δε producalur in ulram- 
que partem secetque circumferentiam in punctis a β, el iun­
gantur ay γβ; dico rectam βγ maximam, αγ minimam esse 
omnium quae a puncto γ. ad circuli αβ  cti%umferenliain du­
cuntur.

Ducatur enim alia quaevis γζ, iungalurquo δζ; est igi­
tur βδ  >  δζ {elem. 3, 7). Et communis esi γδ, angulique 
ad δ  recti; ei^o est βγ  >  γζ. Eadem ratione esi etiam 
y f >  ya; itaque maxima omnium est βγ, minima ay.

Sed rursus perpendicularis a punclo y ducta in ipsam ΗΓομ. 
α β  circuli circumferentiam cadat, sitque γα, et rursus ad cir­
culi centrum δ ducatur α δ ,  quae producta ciimniferentiam 
secet in /?, et iungalur βγ; dico niaximam esse βγ, mini­
mam αγ.

Iam primum apparet esse γβ >  
ya; ducatur autem ad circumferen­
tiam alia quaevis y«, el iungatur «e.
Quia αβ  diametrus est, maior est 
quam αε {elem. o ,  IS]. Et ipsis 
αβ ttt perpendicularis est ay; ergo 
γβ >  γε. Item γβ  maior est ceteris 
omnibus. El eadem ratione demon- 

β  strabilur esse ey >  ya; ergo βγ 
maxima, oy minima est omnium 
rc(!tarum quae a puncto y ad cir­
culi αβ  circumferentiam ducuntur.

Iisdem .suppositis perpendicularis extra circulum cadat, 
sitque γδ, el ad oircuH centrum ε  diwitfi δε  prodiHvitur sewt- 
que circumferenliam in punctis a  β , el iungantur ay βγ: iani

I.IB E R  VII. PROPOS. <6β. Ι β ΐ .  9 2 1

Ha 4«. ji'1 /  BS, om. A 49. toi· xi'xint> AH Ha η antt* /'.■/ 
om. 8 Ha ae. «pw ntl«l. Ha a«. nfyla^ni ABS, r«rr. Ha «urlore 
Cu 34. y\ s  BS, om. A

Pa|.|.a« n. .’■)»



αί Α Γ  Β Γ · λβγω δή Sri μεγίστη ftiv ίανιν fj Β Γ , ίλαχίατ»/ 
α  ί\ Α Γ  ηααών τω» ά π ο  τον Γ  πρός~τϋρ A B  xvTtlop 
προσπιατουσών βύ&ειάρ.

ΎΗι· μέν οίρ μβίζωρ iarip η Β Γ  Γ Α  ψορερόν, λίγω  
d i οτι χαΐ ηααών τών άη ο  ταυ Γ  προς τήν τον Α Β  κύκλου 5 
περιφέρειαν ττροσπιητουαών. ττροαπιητέτω γάρ τ ις  και 
Μ ,ρα ή ΓΖ, και ίπεζενχ^ω ή J Z .  ίη ε ι ονν ό ιά  τοΰ κέν- 
τρον iariv ή B J ,  μείζων ίατιν ή J B  τής ΑΖ, και sartv 
ανταϊς ορϋή ή Α Γ, in ei και τψ έτηηέδψ  · μείζων αρα iariv  
ij Β Γ  τής ΓΖ. ομοίως και ηααων. μεγίστη μεν αρα iartv  lu 
ή ΓΒ , Sri di xai ή Α Γ  ίλαχίατψ in ei γαρ ίλάααων iariv  
ή Α Α  τής ΑΖ, χαϊ iartv ανταϊς όρ^ή ή Α Γ, ίλάααων αρα  
ίστιν ή Α Γ  τής ΓΖ. ΰμοίως χαι ηααών. ίλαχίστη αρα  
ίστίν ή Α Γ ,  μεγίστη d i ι) Β Γ  ηααών τών άη ο τοΰ Γ  
ηρος τήν τοΰ Α Β  κνκλον περιφέρειαν ηροαηιητοναών  15 
εΰ&ειών.

Ε ις τούς χωνιχονς Βρονς.
236 "  Έάν άπ ό  τίνος αημείον ηρος χύχλον ιτεριφίρειαν"  

εικότως h Απολλώνιος ηροατί&ησιν '^ίφ' κχάτερα η ροα-  
εκβληθ·^", ίηειδήηερ τον τυχόντος χώνον γενεσιν δηλοι. 2ι) 
£t μίν γάρ Ισοσκελής 6 χώνος, περισαόν ήν ηροσεχβάλλειν 
δ ιά  τό τήν φερομίνην εν^ειαν α ιε ί ηοτε ψαύειν τής τον 
χνκλον ηεριφερείας, ίπειδήηερ πάντοτε το αημεϊον ιαον  
άφίξειν εμελλεν τής τον κνχλον ηεριφερείας. irrei δ ί  δν- 
ναται χαί σκαληνός είναι ο *<5iOg, εατιν δ ε , ώς ηρογέ-1ί) 
γραηται, ίν χώνψ αχαλψψ μεγίστη τις χαι ίλαχίατη ηλενρά, 
άνα^ηκαίως ηροστί&ηαιν τό " προαεχβλη^»]", ϊνα α ίει προα-
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I . i il S n  AS, Sti B^V, Sti ύή Ha 1 . tii> Α Β Γ  tcuxloi' ABS, 
i;orr. Ha aut^tore ('o A. ifi Hu pro δή U. (ίΰααΐύν Ha pro Ιλαχ/σιιι. 
item vs. I t  12. ίητι xn> ανταΐς Ha 17 — p. 9 i t ,  3. timr schotion 
non ab ipso Pappo scriptum esse viilptur IX. nuinerutn f' prnefi);unt 
B8 <9. tif ‘ fxmfitn  Apotlon. conie. < dpiin. 1, xai iif'
ixuTffu Ιχβ?.η»>ιΐ AR.S it. ro add. Hu a in  (sine spir. et are.) λ



(iico maximam esse βγ, minimam αγ  omnium rectarum quae 
» puncto Y ii<t circiifi άβ circumferentiaht ctucantur. "

Iam primum apparet esse 
βγ >  γ ο ;  sed dico eandem 
βγ  maiorem esse omnibus 

i ' . 'v qane n puncto γ ad circuM
I \ \  N αβ circumferenliam ducuntur.

Docetur enim alia quaevis γζ, 
\ et iungatur όζ. Iam quia βά

' \ \ __per centrum transit ie/etn. .5,
\  ̂>  i'·, est βό ^  όζ. Et his ipsis

__ _:je perpendicularis est όγ, quo-
-.Χ ' / niam eliam plano circuli per-

___ pendicularis est; ergo βγ >
γζ. Item βγ maior est ceteris 

omnibus Maxima igitur est βγ: sed demonstretur etiam mi­
nimam esse αγ. Quia enim αό  minor csl quam όζ [ekm. 3, S,, 
et bis ipsis perpendicularis όγ, minor igilur est αγ quam γζ. 
Ilem etiam celeris omnibus. Ergo αγ  minima, βγ maxima est 
omnium rectarum quae a puncto γ ad circuli αβ  circumferen­
tiam ducunlur.

In conicas doflnitionps.

/n conicomm I  libri defin. I  ad tvrba " si ab aliquo punclo 
ad circuli circumferentiam” iure Apollonius addit"  in utram­
que partem producatur” , quoniam cuiuslibet coni originem 
explicat. Nam si i.sosceles conus es.̂ et. supervacaneum e.ssei 
rectam producere, quia haec ipsa, cuni convertitur, circuli cir­
cumferentiam perpetuo tangeret, quippe cum punctum manem 
semper aequati intervallo a circuli circumferenlia distaret. Sed 
quia etiam obliquus conus esse polest, in quo, ut supra de­
monstratum est, et maximum aliquod el minimum latus e\- 
st.ll, necessario illud "producatur’' ndiicit, ut quae minima

LIBER Vil. PROPO$(. (6 7 . 923

'H a), atC  BS #4. J i  A* px S7. nQottFxf)/.tia  ̂ Ha pr« rtftca-
ίχ,1ίβΙι^σ9ω « I f l  sine spir. i-l m r.' A Ha BS
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ax^Xfj&siaa η έΐαχίστη [βΐί τής fteyimt/g] aviijTat ϊηροσ- 
eliβa^oμit^tfi]^Ί!ωs L·^ γmψa^.st^ μιiy{mf)7lul^fmvf^ 7ιat- 
i»εtvo τής τοΰ χνχΑοί’ ίξίρίφερβΐας.

237 δ'. "Εσιω γραμμή η Α Β Γ , xai ^ ϊα ει ή Λ Γ , n S aet Ss 
αί ttito τής γραμμής ί /tl τήν Α Γ  χά9·ετοι [άγόμεναι] o{?«i>gf> 
άγέα&ωααν, ωστε το mto ixdatrfi αυτών rsrjaywKO»' ϊαον  
είναι τφ περιεχρμένψ υηο τών τής βάαεως τμι^μάτων άφ' 
ίχάατης αυτών τμη&εντιυν · Μγω οτ ι χνχλον ηεραρ ίρειά  
εατιν S) Α Β Γ , διάμετρος δε αυτής ίστιν ι) ΑΓ.

‘Ήχϋ-ωσαν γάρ άπο αψ είω ν  τών J B E  χάΰ·ετοι α ι H» 
J Z  Β ΰ  ΒΘ· το μέν αρα atto J Z  Xam iariv τψ vn o Α Ζ Γ , 
τό δέ άηό ΒΗ  τψ υηό Α Η Γ , τό δέ άη ό  ΕΘ τφ f>no Α Θ Γ . 
τετμήαίΗο δή δίχα ή Α Γ  χατά τυ Κ , xai ίιτεζενχ&ωβαι· 
αι J K  Κ Β  Κ Ε έηεί ουν τό h ro  Α Ζ Γ  μετά τον άη ό  
Ζ Κ  Χαον εατιν τώ άηό Α Κ , άλλά τψ  οηό Α Ζ Γ  ϊαον έστιν  15 
τό αη ό  J Z ,  τό αρα άη ό J Z  μετά τον άηό SSK, τοντέστιν 
τό άη ό J K ,  Χσο* έατίν τψ ά η ό  Α Κ " Xatj αρα έατίν ή Α Κ  

K J .  ήμοΐως δή δείξομεν οτι χαί ^ιατέρα τών ΒΚ  Ε Κ  
ϊα,, έατίν Tij Α Κ  η τβ Κ Γ · χνχλον αρα  ηεριφέρειά έατιν 
»; Α Β Γ  τοΰ περί χέντρον τό Κ, τοντέστιν τοΰ π ερ ί δ ιά -iu  
μετρον τ ψ  Α Γ.

238 S . Τρεις παράλληλοι α ι Α Β  Γ Α  ΕΖ, χαι διήχίΗαααν 
είς αντάς δνο εν&εϊαι α ι Α Η Ζ Γ  B H E J ·  Sti γίνεται ώς 
τό νηό Α Β  ΕΖ ηρός τό άη ό  r J ,  οί'τως τυ νηό Α Η Α  
■ηρός τό άηό Η Γ  τετράγωνον. 2:>

J __  ___ γ  Έ ηει γάρ έστιν ώς ή Α Β  ηρός τήν
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-  - ....' ί
ΖΕ, τοντέστιν cug τό νηό Α Β  Ζ Ε  ηρός
τό άηό ΖΕ, όντως ή Α Η  ιιρός τήν Η Ζ, 
ΤΜίτέατιν τό υηό Α Η Ζ  ηρός τό άη ό  
Η Ζ , ώς αρα  τό νηό Α Β  Ζ Ε 7ΐρός 
ά:ιυ Ζ Ε , ουτιος τό νηο ΑΗΖ ηρός το 

^ β  άηό ΗΖ. άλλα χαι ώς τό άπυ Ζ Ε  ηρί ς

I. «ίΙ r(ic μίγίατης ι*1 ηηααι-χβαΐίομένηί <tel. //« * .  if'| s  BS, 
om. A 5. rf}-0_uf»w BS, iyo fifro i  Λ, dei. Hu 7. «v ' Ha, tiif' A, 
ftf' B*S 8. avrtiii· ταηΗί^νΐω»' Ha. mjto toiv τιιη^^ί'ΐων ABV, uno
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46ft

est usque eo producta augeatur, quoad maximae aequalis fiat 
ppopterte» «rcwK eircumfcrentiam sm per  eontingai;·

11. Sit linea αβγ, ct positione data αγ, el omnes a linea Ρ·»ρ 
αβγ aii rectam ay  perpendicuiares ila ducantur, ut unius- 
euiusquc quadratum aequale sil rectangulo liaseos segiioentis, 
quae a singulis (M>fpendicularibns efficiuntur, contento: dicn 
lineam αβγ dimidiam circuli circumferentiam, ciusque dia­
metrum αγ esse.

- - - A .

Ducantur enim a punc­
tis δ β  e perpendicuiares 
δζ βη e&·. est igilur ex  
hypothesi rfp =  «-Ί
β^  ̂ =  ■ tff, e l =  
α 9 ·ϋ γ .  Iam ay bifariam

____  secetur in punclo * ,  et
^  Y iungantur χί νβ x«. Iam 

quia propler elem. i ,  S est 
α ί · +  tx* s= o»··®, el ex hijimlhesi αζ·ζγ ss δζ ,̂ est igilur 
δ ^  +  s= ox*, id c.st b= oz^; itaqut' xd e  ox. Si­
militer demonstrabimus ct βχ et ex aequalem esse rectae αχ 
vel xy; erμo linc» afiy e.st dimidia drcumfiirenlia circuli, 
eoius centrum z, i«i est circuli circa diametrum ay descripti.

111. Tms parallelap αβ γδ ζ£, in easque ducantur cluac Pi->p 
reclae αηζγ βηίδ" , : dico esse α β · ζ ΐ  : γδ'̂  αη ηζ : η/^.

Quoniam enim est a , i : ζ ί  «* : ηζ, per multii/licationem 
est igitur

f
. . . .  ,)

a

*) Pracli-r illam qiiac p. 9i4 iloscripla est 
in codice c\slal haeo altera, qnam si sequimur 
supra reponendum es[ "rectae ej-f? /tiUq".

τ ύ ν  τ μ η μ α Τ Μ ί ·  S 40. ιώΐ’ ..ΪΗΕ A, dislin*. BS 43. iti' rft Hn 
44. «/ K t̂ Ha 4». itf i f  Hu 80. »oi' fnntc xfrjimr ot 
ante wfpi iinutTQev) Ha pro τ ή ς  ί ϊ .  t \ f" BS. om. A\ 39. r.l 
AH ^  HH E .I S, mrr. BS



το άη ο  F J , οϋτως iotiv to anh !£Η  πρός w  β.-τό Η Γ· 
di ’ " «ffotr αρύ iativ  ιί/ς τό t/ito' Α β  X S  ηρός τό άΐίό Γ ά  
τετράγωνον, οί'τως τό ν/ιό Α Η Ζ ηρό(; %ό άηη Η Γ  «ίτρά- 
γωνον,

23!* r’.. '"Εατω ως η ΑΒ ήρός την Β Γ ,  οΐΐηος η Λ Λ  προς» 
τ ψ  ά Γ ,  χαί τετμήο^ω ij Α Γ  όίχα  x a ra  το Ε  αημείον ■ Sti 
γίνεται τό μίν νηό B E J  ιαον τψ άηη ΕΓ, τό δέ ν η ό  Α ά Γ  
τψ i n h  B J E ,  τό δέ ν»ό Α Β Γ  τψ  ί/τό E B J.

Έηει γάρ  ίστιν 
 ̂  ̂ ώς η Α Β  πρός

Β Γ ,  Οντως ή A J  
ηρός τ ψ  J F ,  ανν&έννι xai τά ημίσrj τών ηγουμένων y.at 
άναστρέψαντί έατιν ώς ί/ ΒΕ :ίρός τ ψ  ΕΓ, οντιος η ΓΕ 
πρός τήν E J  · τό αρα ν,τό B E J  ϊαον  ίατιν τψ άη ό  ΓΕ  
τετραγώνψ. χοινόν ά(ρ}/ρήα9ω τό ά /to E J  τετράγωνον  Ιό 
λοιπόν αρα τό νηό A J F  ϊαον εατιν τφ  οπό B J E .  i/rei 
δέ τό  ίντό B E J  ϊαον iativ τφ ά/ιό  Ε Γ ,  Ιχάτερον άφηρή- 
α&ω άηό τον άηό της ΒΕ  τετραγώνου · λοιπόν α ρ α  τό νηό 
J B r  ϊαον έατιν τψ ίιπό E B J. γ ίνεται αρα τα  τρ ία .

210 Γ· Τό Α  ηρός τό Β  τόν αυνημμένον λόγον έχέτω  «  2« 
τε τον 'ον εχει τό Γ  ηρός το J  xa i έξ ο ί  ΰν εχβΐ τό Ε 
ηρός τό X  · οτι χαι τό Γ  ηρ>)ς τό J  τόν αννημμένον λόγον 
εχει tx τε τον c>>> ίχει τό J  ηρός τό Β  χαι τό Ζ  ίτρός τό  Ε.

Τψ γαρ τον Ε  ηρός τό Ζ  λόγψ ό αντός πβηοιήαίΗ» 
ό τοΰ J  ηρός τό Η. έηει ονν ό τοΰ Α  πρός τό  Β  avv-'lfi 
ήηται &ι τε τον τοΰ Γ  πρός το J  xa i του τοΰ Ε  π ρός  τό Ζ, 
τοντέατιν τοΰ J  πρός τό Η, άλλά ό συνημμένος «e τβ τοΰ 
dv εχει τό  Γ  ηρός τό J  χαι έξ ον 'όν εχει τό J  πρός τό 
Η  έστιν ό τοί» Ι’ :̂ρό; το Η, ώς αρα  τό Α  πρός τό S ,  όντως 
τό Γ  ηρός τό Η. έηεϊ δέ τό Γ  ηρός τ ό  J  τόν αννημμένον μ
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S. ; ']  i j '  BS, om. Α 7. yivfTiti Β<, yleovtm  AB̂ S Ha 4*. πρός 
riji' y J  SV <■">. mfUiitiMm  AS, corr. B V m. rec., itpm vs. 47 
\T, jli TO νπό liA .l  ABS, corr. fla auctorc Co έκάτιρον Hu prn 
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.sine acc.j A> 3«. 6 τοΰ Ha |ira τό λόγας ante αβνήηταί atki. 
Ua }6 . TOV Tot' Ha pm τοΰ tiji τό .1; adti. Hu τοϋ K



Uji-is ■ 4*«* =  «»/ ··??: f̂ ζ̂ ' Sod esi eliam
- r yd*· ϊ=: r 7̂* ; ftK fteqtiati" igitur 

αβ  · ζ£ : yrf* e  «»y · >)ζ :
IV. Sh αβ  : β γ  =i a i  ■. 0y , ot ay bifarimii secelur in.Priii». 

puncto e ; dico cssc ββ·{δ => ey'̂ , et α ό ·δ γ  s= βό · de, et ' 
α β β γ  — ίβ ·βδ .

Quoniani enin> est 
αβ  : βγ ^  α δ  : δγ, componcndo fit 
αβ +  βγ : βγ =  αγ : y0, c l , quoittam est αβ +  βγ

=  ay ·+· 2 βγ, et ex hypothesi 
βγ SS ^ ay , sumptis antece­
dentium dimidiis 

ey ^  γβ : βγ SS ίγ : ydf et convertendo 
ίβ  : ty srs ey : f i ;  ergo est
βe·eό SS εγ'Κ Hsl autem β ε ·εδ  =  β δ ·δ ε  +  «rf* Mem.

i, 3 , et fy» s= ad· dy -I- edi (e/e,,*. 2 , .5 ; 
hiiw igitur conununi subtracto ed=* restat 

βδ · δε ssi α δ ·  δγ.
Sed quia est /Se-ed^ey*, uirumque subtrahatur ex βε'^\ est 
aulem βε^ sa β ε · ε δ  +  εβ·βδ \elem. i ,  i .  =  αβ·βγ -i· yt^
(elem. 3, β)·, reslat igitur 

εβ 'βδ  sa αβ·βγ.
Fiunt,igilur tria qtiae supra propositu sunt.

V. Sil 3  =s ζ  · ΐ  ; dico esse etiam 5 =  5 -.
If ^  i ’ ό  , i  t  , 71

U 8£R  V((. p eopos. «70. 174. 9 2 7

Kiat enim -  =  t. lant quia {ejc hypothesi, esi 
? J

-  a s e s t  icitur ~ =* Sed quia est 
V V ’ ^ V ^

!τρό( to X  Ha ρΐΉ tq t ε  Jipit Z  i9 . ό ιοί Γ  τό H  aitri. Ha 
άς  c<p« Ha, «p« AB, opn ά( S



Χΰγαν «t t e  tov  Sr έχει t o  Γ  προς td  H  xui έξ ov 
8»* ejjet ti) U uQog, to  J ,  aiX' « μίν τοΰ Γ  Η h
avtog ίδεΐχ&η τψ tni- A  irqdg to  B , ό όέ tov  H  rrpos ro 
J  ix tov ανάπαλιν  ό αυτός ia ttv  τψ tov Z  ηροζ το E, 
xat TO Γ  ttQa ίΐζος td  J  tov αννήμμένον λόγον εχει «k t e i  
tov «i< εχει td A  Ttgdg το B  xat ί ξ  ov 8>' εχει tu Z  πρός 
το E.

241 r / .  “Εατω όνο η:αραλληλόγραμμα τά Α Γ  J Z  Ισογώνια, 
ϊα ψ  εχοντα την Β  γωνίαν tij Ε γωνΐ^· ο τι ^ iv e ra t ώ ί  τό  
hrd  Α Β Γ  προς τ ό  υπο J E Z ,  οί'τως το Α Γ  ηαραλλκ^λό- Ut 
γραμμον ηρος τ ο  J Z  παραλληλόγραμμον.

Ε ι μέν ονν όρ&αί εισιν α ι  Β  Ε  γωνίαι, φ ανερον ει 
όέ μή, ηχίΗασαν χά9ετοι αι Α Η  J & .  h tsi ονν ϊση iattv  
ή μέν Β  γωνία tg  Ε ,  ή ό έ  Η  όρ&η t j j  θ ,  ισογώνιον αρα  
έστιν τό Α ΒΗ  τρίγωνον τψ  J B Q  τριγώνψ»' εστιν αρα  ώ§ΐό 
»; Β Α  ίτρ«8 τ^ν Α Η , οίΐτως ή E J  π(ΐας τ ψ  J Q ,  «ίλλ’ 
ώς μέν η Β.^ ηρος τ ψ  Α Η , όντως έατίν τό i/ro Α Β Γ  
ηρος td νπο Α Η  Β Γ , ώς όέ ή E J  ηρος τήν J B ,  όντως 
ίατίν το νπο J E Z  προς το νπο  J Q  ΕΖ· εατιν αρα ίν- 
αλλαξ ώς το νπο Α Β Γ  nqdg τό νη ο  JE Z , όντως td  νττό 2» 
Α Η  ΒΓ, τοντέστιν το Α Γ  ηαραλληλόγραμμον, ηρός td in d  
J Q  ΕΖ, τοντέστιν προς τό J Z  ίταραίληλόγραμμον.

242 ί>'. ”£στω τρίγωνον τη Α Β Γ ,  Ι'βτω δ ί  τταράλλι^λοι; η 
Β Γ  tg J E ,  *αί τψ and τής Γ Α  ϊσον γ,είσ&ω td  υηό Ζ Α Ε ·  
8τι, έάν έηιζενχΰ^ώσιν α ι j r  Β Ζ , γίνεται παράλληλος 
Β Ζ  τα J r .

Τοντο δέ έατιν φανερον. ίπ ε ι  γάρ ίστιν ώς η Ζ Α  
ηρος την Α Γ, όντως η Γ Α  ηρος τήν ΑΕ, ώς 8έ ή ΓΑ πρός 
την ΛΕ, όντως έστίν εν ηαραλλήλψ ή ΒΑ  ηρός A J ,  χαι 
ώς αρα η ΖΑ ηρος Α Γ , οϋ'τως ή Β Α  προς A J '  παρ- w  
άλληλοι αρα ειαιν α ι  j r  ΒΖ.

24S ι'. ”£στω τρίγωνον μέν td  Α Β Γ  τραπεζιον δ έ  το  JE Z H ,
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I  =  1 . 5 J el demonstravimus esse  ̂ et ix  hyfmthesi 

inversit efficitur |  ̂ igitur

ΰ ji #

VI. Sint duo paralleiogramma a,3y άεζ acquianguia, et i’ru|>. 
quidem sit L β  — L^\ dico paralleiogramma eandem inter se 
proportionem habere ac rectangula αβ·βγ  : de-et*).

Siquidem an-
,------------------------ - ^  β  ^

/ -̂---------

LIBEB VII. I>R0I>0$. \li. m .  174. 9 2 9

/
7 manifestum est;

sin minus, ducan- 
' lur perpendicula-

/ - f ... ...........>  --------------4 ^ e s « , d ^  lam
quia osl Ι β  —

L e ,  et L ·? *= L esl igilur Δ  α/ί»; ~  Δ  , itaque 
βα : αη ~  ed : 30·. Sed est β α  : αη =  βα·β·/ : αη·βγ, et 
e i  ■. 69 — ed · et'. S9-et\  ergo vicissim αβ-βγ : δε-βζ s= 
atj-βγ (id est parallelogrammum αβγ) : δ&·6ζ (id est paral- 
lelogrammum

VII. Sit triangulum αβ·/, et ie  |[ ,iy, el ponatur ee · e t  •‘■'yP· 
« es y«2; dico, si iungantur δγ βζ, bas '**

j  ipsas parallelas esse.
- Hoc quidem manifestum est. Nam

quia ex hyimthesi est ζα : αγ s= ya : ae,
N, et propter parallelas βγ δε  csl ya : ae 

=  βα : αδ, est igitur ζα : αγ s= β α ια δ ;  
ergo parallelae sunt δγ βζ.

νίπ. Sil triangulum αβγ ct trapezium δεζη, ib« ul an- l’r»p. 

·) Conf. adnot. ad VII propos. 4βί.

λ  ί ί .  * 4 .  τ §  Β Γ  ή J E  coni. Hu 8S. post π«(>«Α;ΐΐ}Αο$ ndd. iarir  
AB, dei, S Ha 8*. oSrmf ή r J  ABS, corr. Ha aucinre Co 
88. 8». ώί 0 i  q ΓΑ προί «ή» A E  add. Hu auctore Co 34. al HZ 
Α Γ Ha *8. Γ; I/? BS, om. A TQaniSfiov A, corr.- BS



ωανβ irtiji' etrat tij» νηο Α Β Γ  γωνίαν τη υηο JE Z  ymvitf·
(ht ylvMai ώς to  vno Α Β Γ  η ρος %o vno Οίνναμφοτίρον 
τής J H  EZ w i  νής J E ,  ovtteg ro  Α Β Γ  ηρός τό JE Z H .

"Hx&mttttv %a9sT0i a i  Α Θ  J K .  in e i d i Xat/ im iv  r; 
μίν υηό Α Β Γ  γωνία τ^ νηό J E Z  γωνίψ,  ̂ δέ θ  όρ#»; 5 
τ^ Κ  όρ&^ ϊση, ίστιν αρα  ώς η Β Α  ηρος Α Θ , οΰτως η 
E J  ηρός J K .  όλλ* ώς μίν η Β Α  η^ός Λ Θ , όντως έστιν 
τό ύηό Α Β Γ  αρός τό h io  Α Θ  Β Γ , ώς d i ή E J  ηρός τ ψ  
J K ,  όντως έατίν τό  νηό ανναμφοτίρου τής J H  Ε Ζ  xat 
τής J E  πρός τό ύπό αυναμφοτέρον τής J H  ΕΖ χαί τής lu 
J K .  χαι ^ τιν  τον μέν νπό Α Θ  Β Γ  ήμισν τό Α Β Γ  τρί­
γωνον, τον 6i in o  αυναμφοτέρον τής J H  ΕΖ χαί τής J K  
ημισν τό JE Z H  τραηέζιον  · ^στιν αρα ώ ς τό υπό Α Β Γ  
πρός τό ίπ ό  ανναμτροΐέρον τής J H  ΕΖ χαί τής J E ,  ούτως 
τό Α Β Γ  τρίγωνον ηρός τό J E Z H  τραηέζιον. 15

244 Κ α ί έάν g [d'̂ ] τρίγωνον τό Α Β Γ  χαί παραϊΧι/ίΚό- 
γραμμον τό J Z ,  γίνεται ώς τ ό  Α Β Γ  τρίγωνον ηρός τό 
JE Z H  ηαραίληΙόγραμμον, οΰτως τό νπό  Α Β Γ  ηρός τό  
δίς νπό JE Z , xara τά αντά. χ α ί φανίρόν έχ τούτων Hti 
τό μέν νπό Α Β Γ , iav η παραΧλι^Ιόγραμμον τό J Z  χαΐ »ον 20 
τφ ΑΒΓ τριγώνφ, ϊσον γίνεται τψ δίς νη ό J E Z ,  έπ ί δέ 
τοΰ τραπεζίου ϊαον γίνεται τψ ύπό αυναμφοτέρον τής J H  
ΕΖ χαί τής J E ,  07κερ ·. ~

245 ια. 'Έστω τρίγωνον τό  Α Β Γ , χαί έκβ^ιι^εΐσί^ τής Γ Α  
διήχίΗα τις τυχοϋσα ή J E ,  χαί ttvTij μέν ηαράΙΧηΧος 25 
»} Α Η , -B f  ή ' ^τι γίνεται ώς τό ολο Α Η  τε­
τράγωνον πρός τό ίπ ό  Β Η Γ , οΰτως τό ύπό JZ Q  πρός τό 
άπ ό  Ζ Α  τετράγωνον.

Κεία9ω τψ μέν υπό Β Η Γ  ϊαον τό ύπό  ΛΗΚ, τφ δέ 
ί)«ο ΔΖΘ 130V το ΰκό Α Ζ Α , χα ί έπ^ζεύχ^αισαν α ι Β Κ  Θ Α. :t»

930 ΠΛΙΙΙΙΟΪ ΣΤΝΛΓΩΓΗΪ Α.

l^posl yentif add. Ha >; i i  .111 t j  KZ ιιαριϋληλοί i .  at 
A e J lK  A, disUnx. BS o v v  Ιαη  coni. Hu S. β  όρβή} όρ&ή
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gulus αβγ aequalis sil angulo όεζ , et parallelae smt d>; e£; 
dico ut ταφιηφχΐύίίί ά β  · βγ ait recUihgiiluin +  «5 
ila esse triangulum αβγ  ad trapeziam δεζη.

Ducantur perpendi- 
^ culanis a& δκ, Quo-

/ ^ η  niam ex· hypol/iesi est
/ :i  /| \ ί α β γ  =  ί δ ε ζ ,  el ex

; \ j \ constructione/.^=/1*,
/  \ est igitur βα : a9· —

fi' ^   ̂‘ ^ ■“  ̂ e i : ix . Sed est β α :
=  βα·βγ : ait··βγ, el 

βδ : δ κ =  +  εζ, εδ  : δη -+· εζ: δ χ ; ideoque ficissim αβ ·βγ  ■. 
δη ■+· εζι εδ = ία & ·β γ  : {δη · εζ/ δχ. Εΐ est ΓΟΰΙηημυΙί α& ·βγ  

dimidium triangulum αβγ, et rectanguli {δη +  εζι δχ dimidium 
tra{iezium δεζη\ est igilur ut rectanguluni α^·βγ  ad rectan­
gulum [δη +  ίζ) εδ, ita triangulum αβγ ad trapezium δεζη.

Quodsi sil triangulum αβγ  el parallelogrammum δεζη, 
fit ut αβγ  triangulum ad δεζη parallelogrammum, ita rectan­
gulum α β ·β γ  ad duplum rcctangulum δε·εζ, eadem ratione.
Kt hinc apparet, si parallelogrammum sil δεζη idque trian­
gulo αβγ  aequale, cssc αβ ·β γ  =  ί δ ε · ε ζ ;  si vero trapezium, 
esse αβ 'βγ  as [δη -f- etj δε.

IX. Sit triangulum αβγ, et producti  ̂ ye ad δ ducatur Pn>i> 
quaelibet recta δ&ε, ciquo parallela αη, el rectae βγ pariUlela 
α ζ : dico osse αη'̂  : βη ·ηγ δζ·ζ9· : to*.

Ponalur αη·ηχ — βη·ηγ, et αζ· ζ ΐ =  δζ· ζϋ-, et iun-

MBER VII. PROPOS. 173. 9 3 1

16— 83. haec ab tntcrpolatorc aitilila esso viileiitut' Ifl. iiunieram 
ty' praefigunt BS j i  dcl: Hu IS. τό ί'.ιό ΑΗΓ Hu aurtor·- Γ». 
τό ύηο ΑΟ Η Γ M iSj, τβ νπό AH Β Γ  Ηα, ilem vs. 10 19. tx τοντ^ι 
typothetae errorem apud Ha repetivit G» 20. g l. xak iaoi' ηβ Α Η Γ  
τριγιάνφ  add. Ha iit. ΐφ  in o  Ha aucinre Co, ή  ifif i a i  AS, Tf> 
J i t  in o  B i i .  23. tn t AHE7. A, distinx. BS i». όα^> BS, o Λ
H . !«'{ id 'B S , om. A iS . ίνχοί-σα if.tH K  Hn auctore Vo 26. iit 
fiy BS, Α Ε Η Γ  A 27. ro i n i  . IX(4 Hn aueloro Co pro r i  in o  XM 
St. 30. A im ,  i i  —  ϊσον to νπό add, Γ» 30. AXA  AB', nfi) 
B>S CO.I. Co



ifrei ονν tm/ iativ ή Γ  γωνία tij vnh ΒΚΗ , ή ό ε  νηο  
i»  mxitif ϊαψ} iaviv τ§  isrfr Ζ & Α , »α* ψ νηϊ> · Η Κ Β  

αρα  ϊαη iativ tij in o  Ζ Θ Α  γωπι/ι. ά Ι Ι ά  χαι ij trqos τφ  
Η  γωνία ϊβη iotiv  7ΐροξ τψ Ζ· εατιν αρα ώ$ η Β Η  
πρός tijv ΗΚ, οϋτως η Α1£ προς τ ψ  ΖΘ . «««i 0έ ίατιν  ο 
(ίς η Α Η  πρός την Η Β , οΐτως η ΘΕ ηρός τψ  Ε Β , ώς 
δ ί  η ΘΕ πρός ΕΒ, ηντως ίατιν ίν παραλλήλψ r ΖΘ πςης  
Ζ Α , εατιν αρα ώς ή Α Η  πρός τήν Η Β , όντως η ΘΖ η ρός  
Ζ Α . ίπ ε ί  OBV ίατιν ώς μεν ή ΑΗ ηρός ΗΒ, o«TCi>g ζ ΘΖ  
πρός Ζ Α , ώς δε ή Β Η  πρύς ΗΚ, οί'τως αίλη τις ή Α Ζ  1υ 
πρός την ηγουμένην την Ζ Θ , δ ι ’ ϊσον αρα  ίν τεταραγμώ^  
άναλογίγ ώς ή Α Η  πρός την Η Κ, οί'τως η ΑΖ πρός την 
Ζ Α . άλλ’ ώδ μεν η Α Η  πρης Η Κ , οϋτως ίατιν το  ά η ό  
Α Η  πρός τη νηό Α Η Κ , τοντέατιν προς το vm  Β Η Γ , ώς 
δε  η Α Ζ  πρός Ζ Α , οϋτως ίατιν τό νττό Α Ζ Α , τοντέατιν  ι.ϊ 
τύ νπό J Z S ,  πρός τό ά π ό  Ζ Α  · tativ α ρ α  ώς τύ α π ό  Α Η  
πρός τό νηό Β Η Γ, ούτως τό  νπό ΑΖΘ ηρός τό άπ ό  Ζ Α .

246 Α ιά δ ί  τον αννημμένον. ίπΒΐ ό μεν της Α Η  πρός Η Β  
λόγος ίατίν ϋ t^s ΘΕ ηρός ΕΒ, τοντέατιν 6 ΘΖ ηρός  
Ζ Α , ο δ ί  τΐ}ς Α Η  ηρός τήν Η Γ λόγος 6 αντός iattv  τψ ΐ«  
tijg J E  ηρός Ε Γ , τοντέατιν τφ τής J Z  πρύς Ζ .4 , ο  αρα  
συνημμένος ί *  τε τηϋ 8»» εχει η Α Η  π ρός  Η Β χαι τον  ο» 
εχει η Α Η  πρός Η Γ , ος ίστιν 6 τον άπ ό  Α Η  ηρος τύ 
νηό Β Η Γ, & αέτός ίατιν τφ  σννημμένφ «k τβ τον της ΘΖ 
ηρός Ζ Α  χαι τοϋ τής J Z  ηρός Ζ Α , Sg iativ ο τον νηο%> 
ΑΖΘ ηρός τό άηό Ζ Α  τετράγωνον.

Τοδ

247 α'. J t ’0 δο9·ειαών τών Α Β  B f ,  χ α ί εν&είας τής J E ,  
εις τάς Α Β  Β Γ  εναρμόσαι εν&εϊαν Χαην J E  χαι η α ρ -  
άλληλον αντ^. :ιιΐ

3. 4. ηρός rm  Γ  γωνία Ιαη ta tir  χήι ηρός reSt Κ  A(BS), cnrr. Ηα 
β. ύ ζ ή . ί ί ϊ  Α, corr. Βδ η^ός την βη avtms S 7. ir ΛΛρκλλήΛφ 
ή ΘΖ Hu 19. 6 τήί ζ» S « .  ί3 , )] A U  ηρόί ΗΒ x«i τοΡ ar 
ij(ft om. Λ·, add. A*BS 47. τοί «  odd. ίη A manus wc., τοί» 
ροο r w  ttiovixUr S, oro. A*B i» , r '  a d d .  BS
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μηηΙυΓ /3x 91. Isrn quia enn constructione puncta a  γ x β  
m cirMidi citrcua^erenUa sunl, i»̂  eodem̂  segtnenlam^\m eyfi 

nngulo αχβ aequalis esi, itemque in 
^ eotlm  circuli δα9Χ segmento angu-

 ̂ /\ Ius i)aA angulo S 9 l aequalis. El
λ - - ----- · \κ propter paruKHas βγ ka est i  ογβ =

. J  ' I ' L δ α ί ;  ergo etiam i, αχβ =  L δ9λ.
' V Sed propter puruHeloyrammum αι ε̂ζ 

y'' \ etiam est /, β ψ  =  L Χζ9; ergo in
a /  \ similibus triangulis βη% Χζ9 est

/■ '/ ^ βη : ît =  λς : u#. Sed quia />»■«/>- 
ter parallelas αη 9 b est αη : ηβ =
9ε  : εβ, et propler parallelas βε ζα 
est 9 e : εβ =  9ζ : ζα , est igitur 

at. : ηβ =  9 ζ ; Γα. Iam quia est 
αη : ηβ — 9 ζ  : ζα, et
ηβ : ηχ =  ίζ  : 9ζ, es aequali igitur in perturbata pro­

portione elem. S, i.>) est 
αη  : rjx =  λζ : ζα. Sed est 
αη : η·Λ ~  α ψ  :'αη·ηχ, id e.<tt ex conslrnclione 

=r αη  ̂ : βη · ψ ,  et 
Χζ : ζα =  Ι ζ · ζ α  : ζα\ id e.st ex constructione 

=  δ ζ ·ζ 9  ι ία *: ost igitur 
αη  ̂ : β η ·γ /'= δ ζ · ζ 9  : ζα*.

Per formulam compositae proportionis sic. Quia est 
αη : ηβ ^  9s ι εβ  =  9 ζ :  ζα, el 
αη : ηγ =  δε ■ εγ — $ t : ta ,  ost igitur

id ps‘t
IJ } ' t . o  <,a

αηί·.β ,,·ηγ =  δ ζ · ζ 9 : ζ α ^ .

LEMMATA I» COT«ICORl')I LIBItVB Π.

I. Dato angulo αβγ, ot rectit δε cuius terminus δ sit in P'«|·- 
rerta αβ) positinne el magnitudine tlnlii. construatur trianguli 
αβγ latus αγ  aiH]uaIe et parallelum rectae δε*  .

* )  Figura itt^MilidtiUS trncijtn tlen um iilrn l omissam esse hn n c  propo­
sitionis pnrtora "et piMlineut ultrn Retiquns, (|ul statui (inssunt, 
rafin!* non t>ttravil tiniur; teinmnti<i soriptnr. Cfternni ronf. ndnnt. n<l 
Vli prnpos. tei.

I.1UER VII. PROPOS. m .  9 3 3
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Τ οΐτο δέ φαν^ρόν. iav  γάρ δ ιά  τοΰ Ε  «g Α Β  η αρ -  
άϊ,%ηίον άγαγωμε»' τζν Et% δ(« δέ tov' f^ zg  J E '  παράΙΙΐ'/~ 
λης ή Γ Α , em at, dta to ηαραΧληλάγραμμον e h a i  
td J r E J ,  ή Α Γ  ϊαη  tg  J E  xai ηαρόλληλος, κβί ίνήρ- 
μοαται eig rag δο&εΐαας ev&eiag lag  A B  Β Γ . 5

248 3'. ”Εατω δνο τρίγωνα τά  Α Β Γ  ../ΕΖ, xai ear0  ώς η 
A h  !τρης την Β Γ , oSttag ή J E  ηρυς ΕΖ , xai ηαράλΙηλος  
η μέν Α Β  ry J B ,  η δέ Β Γ  tf/ ΕΖ· Sti χα ι η Α Γ  ty  J Z  
iariv 7>αράΧληλ*)ς.

‘Ε'λΐίββΙήσ&ω η Β Γ  nat ανμίπτηέτω ratg  J E  J Z  iuxta 10 
τά Η  Θ. erret ονν iau» ώς η Α Β  ηρυς τ ψ  Β Γ , oSteag 
η J E  ifgdg ΕΖ, ν.αι aiaiv ϊσ α ι  αί Β Ε  γω νίαι, διά το elvai 
δύο παρά 6ύη, ϊβη αρα έστιν χαΐ ij Γ  tfj Ζ , τοντϊατιν 
θ ,  6ta το ηαραλλήλοΐ'ζ e h a i  tdg ΕΖ H & - παράλληλος 
αρα έστιν ij Α Γ  τη J 6 .  15

249 γ'. Ev9eltt η Α Β , και ('στωσαν ϊα α ι α ι Α Γ  J B ,  x«t 
μεταξύ των Γ  J  εϊλήφ9ω rvxdv σημείον το  Ε  · Su τυ  ί ττο 
A J B  μετά τον νπο F E J ϊσον έατιν τφ ν π ο  ΑΕΒ.

ΎβιμήαΆ-ω η r j  δίχα [o/«os 8ν exjij ώς προς το Ε  
αημειον] xata  tn Ζ. χβΐ i^ s i to ί'πο A J B  μετά τον ά π ο  2·· 
Z J  ϊσον έστιν τψ άπο Ζ Β , άλλα τψ μέν άπd Z J  ϊσον 
έατιν το vπd r E J  μετά τοΰ  άπο ΖΕ, τψ  δέ άηο Ζ Β  ϊαον  
έστιν το υπο Α Ε Β  μετα τοΰ ά.τη Ζ Ε , τ ο  αρα  νπό A J B  
μετά τον νπο F E J  χαι την άπο ΖΕ  IWv έστιν τψ τ^ νπο  
Α Ε Β  χαι τψ άπ ο  ΖΕ. χοινον άφηρήσ^ω το άπο  ΖΕ·ν>  
λοιπόν αρα τυ ί'πο A J B  μετα τον ν.-ιύ r E J  ϊαον ίστίν 
τψ ίπ ο  Α ΕΒ.

934 ΠΑΠΠΟΪ ΣϊΝΑΓδΓΗΣ Ζ.
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Hoc vero manifestum est. Nam 
j  s· per e ι««!ΐ«β ΐα/ϊ paraltelam

^ '' \ mus «y, et per γ rectae Ss parelie-
___ lam y «, facio paralleiograromo

‘7  erit ay datae rectae de aequalis et pa- 
 ̂ rallela eademque trianguli αβγ latus.

U. Sint duo triangula αβγ 0£ζ, sitque αβ  : βγ — ds : et, Prop. 
i‘t αβ  parallela rectae de, el βγ rert̂ u; εζ ; dico eliam reclam ' ' '  
ay rectae δζ parallelam esse.

a  Producatur βγ secetqui»
4 rectas di δζ in punctis η 3·.

Iam quia ex  hypothesi esl 
\ αβ  : βγ s= ds : ίζ ,  et propter 

\ . , binas parallelas anguli β  s ae-
■ , , quales sunt, etiam angulus γ

^  aequalis est. angulo ζ ,  id est
angulo 9  (quia parallelae sunt 

ί ΐ  t/9] ; ergo αγ  rectae d& sive δζ parallela est.

III. Sit recta αβ , et α γ α ^ δ β ,  et inter γ δ  sumatur Ρ'·ορ. 
qundvis punctum s :  diro esse αδ·δβ  4 - /β·ί<ϊ se αβ-ΐβ.

I.IBER VI». PROPOS. (77. 178. 9 3 5

« y ζ t ό β

Secetur γδ bifariam ίη punclo ζ. Et quoniam propter 
elem. 3. S est

«5  ■ δβ 4* ζδ'̂  =  ζβ ,̂ itcniquo
ζδ  ̂ =  y e. ed -t- ti*, et 
ζβί =  α ε ·εβ  +  ζε% est igilur 

α δ 'δ β  +  γε·6δ ^ί- sss a t -εβ  ΰ®. Commune au­
feratur (Γί*; restal igilur

ord·d,i ·*· γ ε-εδ  =  αε- εβ.

αηα*7ύν ιΙι»Ι. Hu 19. ών -7(ΐο<; τ« ro ΐη Ηα. ΐΙί·πι ρ. 93*», 4
95. AS. tUfmQtjnftw Β. rorr. Ηα



250 δ'. Ev&eia η Λ Β ,  κβι eartoaav ϊαα ι α ϊ Α Γ  J B ,  καΐ 
μ(ταξν %άν Γ  Α-*ΙλήφίΗι^ tvgop αημέϊο» w  Ε'~ Srt-^ i-vnu  
riSf Α Ε Β  ϊαον iariv  τφ  τβ ίττό τών ΓΕ^ί χαί τψ υπό J A r ,

Τβτμήα^ω yaq ή r j  όίχα ιυηωξ ur ώς ηρός η)
Ε αημεϊον] χατά τό Ζ · χαί ολη αρα  ή Α Ζ  τ§ Ζ Β  tatj’> 
iariv ■ τό μεν α ρ α  υπό Α Ε Β  μ ίτά  τοΰ  e/rti ΕΖ ϊσον iariv  
τψ άπ ό  Α Ζ , τό d i νπό Α Α Γ  μετά τοΰ ά ΐΐό  ΓΖ ϊαον iariv  
τψ άη ό Α Ζ , ω στί τό  ντη Α Ε Β  μ ίτά  τον άττό Ε Ζ  ϊαον 
iariv τψ υπό J A r  χαι τψ άπό ΓΖ. άλλά τό άη ό  ΓΖ  
ϊαον iariv τψ re ίπ ό  Γ Ε ^  χαι τψ «yro Ε Ζ , xai χοι^ό»*!!) 
άφηρΐ/α&ω τό ά π ό  ΕΖ τβτράγωνον· λοιπόν αρα τό  νπό  
Α Ε Β  ϊαον iariv  τψ  re νπό  ΓΒ// xai τψ νπό ^ Α Γ .

251 s'. '̂Εατω 6ΰο τρίγωνα τά Α Β Γ  J E Z ,  χαι ϋατω ϊα,  ̂
η μίν Γ  τΰ Ζ , μίΐζω ν Si η Β  τής E ’ οτι ή Β Γ  πρυς Γ Α  
Ιλάααονα λόγον ^χει ηπερ ή ΕΖ πρός Z .J.

^ννεατάτω Tfj Ε  γωνΐ^ ϊαη η νπυ Γ Β Η , ίατιν S i xai 
}j Γ  rg Ζ ϊση · eartv αρα ώ ς η Β Γ  πρός ΓΗ , οίίτως ή ΕΖ  
πρός Z J .  άλλά  »/ Β Γ  πρός τήν Γ Α  ίλάααονα λόγον «χ« 
ηπερ η Β Γ  ηρός Γ Η · xai ή Β Γ  αρα  ηρός ΓΑ  ίλάσαονα 
λόγον εχει ηπερ »; ΕΖ πρ·/ς Z J ,  2ι»

252 ΐ '.  ‘Εχέτω δή πάλιν ή Β Γ  πρός Γ Α  μείζονα λιίγον 
ηπερ ή ΕΖ ίτρός Z J ,  ϊαη S i torto ή Γ  γωνία rfj Ζ · iirt 
πάλιν γίνεται ίλάααων ή Β  γωνία τής Ε γωνίας.

'Επει γάρ ή Β Γ  πρός Γ Α  μείζονα λΰγον ίχει ηπερ η 
ΕΖ ηρός Z J ,  iav  αρα  ποιώ  ώς τήν Β Γ  7ΐρός τήν Γ Α ,Ί λ 
ούτως τήν ΕΖ πρός τ ινα , εαται πρός ίλάααονα τής Z J .  
εατω πρός τήν Ζ Η , χαι ίπεζεύχ^ίύ ή Ε Η , χαι π ερ ί ϊσας
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1. <>' Rcid. BS "ηβτω Ha a. τώ>> / ' . /  Λ. dislinx. BS ι
8. των anlp A K R  et nnte ΓΒ--/ om. Ha ' i .  S. oniot — αηαίΐβι· l 
dei. Hu S. ϊαη  S. ϊαον  AB 7. 8. ro J i  imo .1Α Γ  —  r̂ jJ «no A7. 
om. Co Ha 8. μ η η  τοΰ άπ ό  f^Z AB, corr. S tO. x«l 'ante 3 ^ -  
wi'i ^m . Ha 18. τφ  r t  imo 4-tF.r Ila t3. f' add. Ha τα A li 
Ta  l iZ  A, corr. HS H . wpof ΓΑ Ha auctore Co pro jfpif l\ i  
t i .  e' add. BS 14. ftftiora  Ha pro t lea a o ra  iS. ώ« ή HI' Ha 
itoit rqf ΓΑ  Ha auclorc Co pro π ρο{ τ ψ  t'.l SS. oSrois i) EZ αρός  | 
Tirn ΰίλην Ha 27. ABS, oorr. Ha nfpl', προς Ha



LIBER VII. PROPOS. 479. IgO. 181. 937

IV. SU recta α β , et ay  =  δβ , et inter γ δ sumatur ΡΓομ
(juoilvis punctum e; dico esse ά ε ·έβ  =  y e -έδ  ·+· ίβ ·ο / * ;. 179

lilU

Secetur eninv y0 bifariam in puncto ζ ; ergo e.sl eliam 
Ol =  ζβ, itaque propter elem. i .  ·> est

α£ ·£β -t- «5* =  «ζ®, itemque propter ekm. 2, 6 
δα · αγ +  γζ  ̂— αζ*, ita ut sit
ae · ί/ϊ +  f  =  ία  · « 7  ·+- γ"̂ . Sed ψΰα est =

y e -e i ·4- «C*. commune au- 
feralur restat igitur

α ε ·εβ  s= ye - e i  +  δα  · αγ.

V. Sint duo triangula αβγ δεζ, sitque L y  =  L ζ ·  rt •‘‘"l' 
L β  >  L dico es.se βγ : γα <, εζ : ζδ.

Construatur L γβ>ί 
ti =  Ζ. e, el est L y  =

L ζ ;  ilaque βγ : yi, =
\ εζ : ζδ. Sed, quiu est 
\  7« >  y»/. PSl βγ : γα

----- ' i  <  βγ '■ γη; <?rg0 etiam
βγ : γ α < ε ζ :  ζδ.

VI. Iam rursus sit /iy : ye >  : t i ,  el L y  =  L ζ : 
dico angulum β minorem esse quam e.

Quoniam enim est 
β γ :γ α >  εζ : ζδ. si fa-

/

. £

(8 t

rf

/ /
ciam ε ζ ; .τ· =  βγ : γα, 
erit sr <  ζδ. Sit p̂ , 
el iuo{»tar eij : et ae­
quales sunt anguli quos

*J Hnc lemma idem est ac superius tertium, paulo aliter enuntia­
tum. Quapropter eandem tignram repetivimus oniisMi radirum auctori- 
i»(e, qoi a<i hoc IV lemma punclum # inter y  et f  situm eviirhent. Si- 
iniltiniam deninnstrationein tiiibet Eutocius ad Apollonii conii*, p. l i l  Ha.

•*a|'l‘« ' II C»



γωνίας άνόΧο'/ήν ύ α ιν  α ί nXevqai' ϊση aga  ίστιν  ή Β  γω­
νία tg vjto ΖΒΗ, ΐλάααονι ουαη νη$ Έ.

ϋΓ>3 ζ'. “Εστω ομ ο ια  τρίγωνα τ ά  Α Β Γ  J E Z ,  itai όη}χ9ω- 
ααν a i Α  Η  J &  ούτω ς, ωατε είνα ι ώς τό irco Β Γ Η  ττρός 
τό άπ ό  Γ Α ,  όντως τό ναό ΕΖ Θ  πρός τό a jto  · οτ< ■'> 
γίνεται ομοιον  κβΐ τό Α Η Γ τρίγωνον τψ ^ Θ Ζ  τριγώνψ.

Έ.τει γάρ εστιν ώς τό υπό Β Γ Η  /ίρός τό  άτιό ΓΑ , 
oiiTWS ΕΖ&  ιό ά ίίό  Z J ,  ίίλλ’ u μέν τον νιιό
ΒΓΗ  Λρός τό άπό ί'Α  Ιιΐγος αννψ η αι L· τε τοΰ  ί)»* ΐχει 
ή Β Γ  /ίρός ΓΑ  y.ai τον τής Η Γ  /τρός Γ Α , δ 6 i τοΰ ίη ό  lu 
ΕΖΘ πρός τό άττό Ζ Α  αννψιται εχ τε τον της Ε Ζ  ίτρός 
Z J  τιαΐ τοΰ τής ΘΖ ηρός Ζ Α , ών ό τής Β Γ  ηρός Γ Α  
λόγος ό αΐ’Γ0δ ία τ ιν  τψ  τής ΕΖ ΐίρός Z J ,  δ ιά  τήν Ομοιό­
τητα τών τριγώνων λοιπός αρα  u τής Η Γ  πρός ί'Α  λΐ)γος 
υ αι'τός ίστιν τψ  τής ΘΖ ηρός ΖΑ. χαι περί ϊα α ς  γωνίας· 15 
ίίμαιο» αρα  ioriv τ ό  Α Γ Η  τρίγωνον τιϊ> ΑΖΘ τριγώνψ.

254 r / .  Α ιά  μεν ονν τον αννημμίνον λόγον, ώζ προγί- 
γ ραη τα ι , εατω δ έ  ννν ά/τοδειξαι μή προσχρησαμενον τψ 
συνημμέηρ λόγψ.

Κ εία9ω  τψ μέν ν,τό Β Γ Η  ίσον τό νπό Α Γ Κ ·  εατιν iu 
αρα ώς ή Β Γ  π ρ ός  τήν ΓΚ, όντως ή Α Γ  πρός την ΓΗ. 
τψ δε νπ ό  ΕΖΘ ϊαον  χεία9ίο τό  {>πό J Z A  ■ εστιν  αρα ώ$ 
ή ΕΖ  πρός Ζ Α , οίΐτως tj J Z  πρός ΖΘ. νπόχειται δέ ώς 
τό νπό Β ΓΗ , τοντέστιν τό νπό Α Γ Κ , πρός τα ά π ό  Α Γ ,  
τοντέστιν ώς ή Κ Γ  πρός Γ Α , όντως τό υπό ΕΖ Θ , τοντ~ ν> 
ίστιν τό υπό J Z A ,  πρός τό άπ ό  J Z ,  τοντέστιν ή Α Ζ  
;τρός Z J .  άλλά χ α ι ώς η Β Γ  πρός Γ Α , οϋτως ή Ε Ζ  ,τρός 
Z J  δ ιά  τήν ό μ ο ιΰ τψ α '  xai ώς αρα  ή Β Γ  ττρός Γ Κ , οΐτως 
ή ΕΖ προς Ζ Α . άλλ' ώς μέν Β Γ  πρός Γ Κ ,  ovwg 
έδείχ^η ή Α Γ  π ρ ός  ΓΗ , ως δ έ  ή ΕΖ πρός Ζ Α , όντως ί. :«ι

4. cilalor elem. β propositio 4 ; sed signiflcatur eadem convcrsa 
i .  U fiaiton ovai/ τή( Z K J  Ha, UMaaovoi οί'σικ τής K ABS 3. 
a^d. BS 9. c«nu add. Ha auctore Co 10. n jic  7\i A'·* ex 
Γ ψ is . toS Tqf X f* Ifa \i. Χουτός Ha pvo loinou  46. toA lH '  
τρίγωνοί' τφ ΊΘ Χ τηιγύνφ  Ηα I*·'’  τώι
ύ.τό ΛΒ. <·οΓΓ. .·< i.*!, ώΐ ή .-ii' .7(ΐΰ,· /'Α  .\BS, ctirr. Ηιι ifi. ϊ7 . >ι
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latera proportionalia complectuntur; ergo est L §  — L ζ^  ̂
itaque <  L

VII. Sint similia triangula a/iy όίζ, in quibas reclae Prop. 
dtf ita ducantur, ul .sit =a β ζ ·ξ9  : ζό'̂ ; dico '** 
eliam triangula a»'/ δ9 ζ  similia es.se.

 ̂ Quoniam enim
Λ * e.st β γ -yti: γά^ -

■ εζ ·ζ »  :ζδΚ eiiwv
y'' y' I formulam composi-

/  \ I \ tae proportionis

/  "" / Γ" 1/ ;  i  έ γ„ γ α  ζ ΰ  ; · ) ’

in quibus propler triangulorum simililudinei» est βγ : γα — 
εζ'.ζδ, hac igitur pro}>o>iione subtractu resiat : ya =  : ζδ.
Et sunt haei- latera jiroportionaliu circa aequales angulos: ergo 
triangula ay»y δζί)· similia sunl.

VIII. Per formulam igitur compositae proporiionis sic, ut Ι’̂ Ρ- 
modo scriptum esl; iam vero idetti, non adhibita ea formula,

« de!mon.slrelur.
ά Ponatur ay-yx

LIBER VII. PROPOS. 48S. <8S. 9 3 9

/ ', r= βγ·γη, β ίδζ-ζί.
/ ,  ■ j\  est igi-

rfZ l..... J .  f Z . .......i : ' . ;  tur ;<y : yx =  oy :
^  i  V #  Γ  y ,;, et

\ \ δ ζ : ζϋ·. Sed ox hy-
 ̂  ̂ polhest est

βγ ■ γη : «y* =s ΐ ζ · ζ 9  : δζ ,̂ id esl 
«y · yx : ay* =  dj,' · ζλ : ίζ*, id esl 
xy : γα  =  At : ζδ. Sed propter similitudinem triangu­

lorum est etiau) 
βγ  : γα =  εζ : ζ δ ; itaque esl
βγ : γχ =  ίζ  : 4'λ. Sed deuionslravinius e.sse βγ : yx 

=  αγ : γη, el «u : “λ =  δζ : ζ»  : 
ei^o etinm

J / ,  η ρ ός  7 ..'i AH.S, corr. Iht S8. post ouiHorqra n«W. τιμγ 
//« Huctorc ( ’<> Ϊ» . ' / . J  Ha um-lort» Cn pro .ιρ ό ί Z J

tiO *



J ' Z  η ρ ο ς  Ζ θ ·  καί ώ $  α ρ α  η  Λ Γ  η ρ ο ς  Γ Η ,  ό ν τ ω ς  r; J Z  

η ρ ο ς  Ζ Θ .  χαί η ε ρ ι  Τ α α ς  γ ω ν ί α ς -  ί ψ ο ι ο ν  α ρ α  I a r i v  τ υ  Λ  Γ Η  

τ ρ ίγ ω ν ο ν  τ φ  J Z &  τ ρ ιγ ώ ν ψ ,

‘Ο μ ο ί ω ς  m i  ν ό  Α Η Β  τ ψ  J Q B ,  ο τ ι  x a i  τ ο  Λ Β Γ  τ φ  

J E Z ,  5

255 ”Ε σ τ ω  ο μ ο ι ο ν  τ ϊΐ μ έ ν  Λ Β Γ  τ ρ ίγ ω ν ο ν  τ φ  J E Z  τ ρ ι ­

γ ώ ν ψ , τ υ  d i Α Η Β  τ φ  J E Q  *  ί ΐ τ ι  γ ί ν ε τ α ι  ώ ς  τ ό  ί η ό  Β Γ Η  

ίΐρ ιίς  τ υ  ά η ύ  Γ Λ ,  o i k ω ς  τ ο  ν ί κ )  Ε Ζ Θ  π ρ υ ς  τ ό  ά η ό  Z J ,

‘Επει γάρ δ ιά  την ομοιότητα ϊαη ίατίν ολη μεν η Α  
ολί) τ^ J ,  ή δέ ίπ ό  ΒΑ Η  V7to E JQ , λοιηη αρα  η νηό 1« 
Η Α Γ λοιη/ι τη ίπ ό  ΘΑΖ έατίν ϊαη. άλλά καί η Γ  τη Ζ· 
ίατιν αρα ώς η Η Γ  ηρός w)v Γ Α ,  οί'ιως η ΘΖ πρός Z J .  
άλλά χαί ώς η Β Γ  πρός την Γ Α ,  ofeVeag ην η ΕΖ πρός Z J  * 
χαί (> συνημμένος αρα τψ αινημμένφ έατιν υ αυτός· 1!ατιν 
αρα ώς τό ίη ό  Β Γ Η  ηρόςτό ά η ό  ΓΑ , ούτως τό νηύ ΕΖΘ 15 
ηρός τό άπό  Z J .

256 ι'. ^λλως μη διά τον συνημμένου. χεία9ω τφ  μέν νηυ 
ΒΓΗ  ϊαον τό υπό Λ Γ Κ , τψ δέ ίπ ό  ΕΖΘ ϊσον τό νηό JZ A .  
tarai ηάλιν ώς μέν η Β Γ  πρός Γ Κ , οί'τως ή Α Γ  ηρός ΓΗ, 
ώς δέ ή ΕΖ ηρός Ζ Α , όντως η J Z  ηρός ΖΘ. xai χατά it) 
τά αντά τφ ίηάνω δείξομεν οτι ίατίν ώς ή Α Γ  ηρός ΓΗ, 
οίΙτως η J Z  ηρός ΖΘ· χαι ώς αρα  η Β Γ  ηρός ΓΚ , όντως
η  Ε Ζ  η ρ ό ς  Ζ Α .  ά Α ίά  χ α ί ώ ς  ή  Β Γ  η ρ ό ς  Γ Α ,  ό ν τ ω ς  ή  

Ε Ζ  η ρ ό ς  Z J  δ ι ά  τ η ν  ο μ ο ι ό τ η τ α ·  δ ι '  ϊ α ο ν  α ρ α  ί α τ ι ν  ώ ς  

η  Κ Γ  η ρ ό ς  Γ Α ,  τ ο ν τ έ α τ ιν  ώ ς  τ ό  ν η ό  Κ Γ Α ,  «  ί σ τ ι ν  τ ό ·ίά  

ί η ό  Β Γ Η ,  η ρ ό ς  τ ό  ά η ό  Α Γ ,  ο ί 'τ ω ς  ή  Α Ζ  π ρ ό ς  Z J ,  τ ο ν τ -  

έ α τ ιν  τ ό  ν η ό  A Z J ,  ο  ί σ η ν  τ ό  υ η ό  Ε Ζ Θ ,  η ρ ό ς  τ ό  ά η ό  

Z J ,  υ η ε ρ :  ~

Κ. S. ό μ α ύ α ς— J E Z  inlerpotiilori tribuit Hu t .  Sri' (Sorf Ha 
e. it' add. BS 8. re «πό J Z  ABS, corr. Ha auctore Co 'vide 
vs. 46) i i .  την ante Z J  add. Ha  13. ή AS, xai B, ii- om.
Co Ha  w pii Z J  H a  auctore Co pro ngog Z A  15. th  v no  
E Q Z  ABS, corr. Ha auctore Co 17, Γ. add. B.S 41 . to fs  t n a iw  
cont. Htt (conf. p. 948, ^  U .  ανχω ς ή Έ ζ  ABS, corr. Ha auctore 
Γο 33. 84. oSrwf ή » Z A B S , corr. H a  auctore Co 85 . τιρός Γ.·/ 
Ha auctore Co pro π\Λί Γ Α  ή  (post β #ητι>·) Ηα pro rov iS . οΐ·τω( 
t/ .,·ίΖ ABS. corr. Ha auctore Co 38 , on fa  fiff> lUffar S
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αγ  : γη =*« δζ : ζ».
Kt sunt Ah<w latera propoNiomlia circa a«><{uales angulos; 
ergo triangula αγη δζ& similia sunt.

Item triangula αηβ 6&e similia sunt, quia etiani trian­
gula a fy  δ ΐζ  similia sunt etc.

IX. Sit Δ  αβγ Δ  δίζ, et Δ  afiij Δ 6 e 9 ; dico esse Ptop. 
,ΐγ ■ γη : γα  ̂ >b  ίζ ·^ 9  :

 ̂ Quoniam enim
propter siniilitudi- 
nem Irianffulorum 
est Ο ία γ — ί^ δζ ,

I \ cl i  βαη  e  t
per subtractionem 
igitur est L ==

LIBER VII. PROPOS. 184. I 8S, 9 4 ]

L 9δζ. Sed esl etiam ί γ  =  1 ζ  \ ρ··̂ ο 
^γ : γα =  9 ζ  : ζδ. Sed erat etiam 
(ίγ : γα =  e t  ·. ζό: ergo per formulam compositae pro­

portionis est 
βγ·γη : yo* =  ^ζ·ζ9 ; ζδ ,̂

X. Aliter sine formula compositae proportionis. Ponatur Prop. 
« αγ γκ =  (ίγ·γη,

«Ίί^ feλ  =  β^r^^.
Rursus eril βγ  : yx 
Βζαγ:γη, e tc C rti 
=  δζ : ζ» . El ea- 
detii ratione ac su­
pra demonstrabi­

li ^ mus esse oy : y^ =  
i t : ζ9 :  ei^o etiam βγ : yx *= i t : ζ9, id est

βγ : yy. =  ε ζ :  ζΐ. Sed propter similitudinem Irianyu·- 
hriim  esl etiam 

βγ : γα =  εζ : ζδ: οχ aequali igilur csl 
xy : γα — λζ : ζδ, id est
xy-ya : ay* ss i t - t i  : t i* . »d est ex constructione) 
f y -γη : ey2 =  εζ. 'ζ» : t i* , q. o. d.



'Ofioltiis dij dsl§ofiev, xai iav   ̂ ώς iii vjtu Β Γ Η  ngog 
vd a ffo  j4 i' f βντως td  vad- Ε Ζ Θ  a^dg td  a n n - Z J ,  xet 
Hfioiov td Α Β Γ  τρΐ'/ωνο» τψ  J E Z  τριγώνψ, S n  xat τι) 
A B H  ιρί-/ωνο» τψ JE &  τριγώνψ ομοιον.

257 ta'. Έ στω δύο ομοια τρίγωνα τά  Α Β Γ  J E Z ,  χαι χα- 3 
ϋ·€τοι ηχίβωσαν α ί Α Η  J Q  * οτι ίατιν ώξ το νηο Β Η Γ  
ηρος ro and Α Η , όντως το νηυ ΕΘΖ ηρος τυ άίπ) Q J .

Τοΰτο δέ φανερόν, Ιίτι ομ οιον  γίν&ιαι νοϊς  ηρύ αντον.

258 ij3'. ’Έατω ϊση η μέν Β γωνία τ^ Ε, ilaaatov  δέ η Α  
τής υτι η Γ Β  ηρος Β Α  έλάασονα λτγον Ιχει ηηερ ή Ιο 
ΖΕ 7ΐρος E J .

^Εηύ γάρ έλάααων η Α  γωνία της J ,  αννεατάτω αυτη 
ϊση ή οηο E JH '  Sativ αρα ώς η ΓΒ  ηρης Β Α , όντως ή 
ΕΗ  nρdς E J .  άλλά χαι η Ε Η  ηρος E J  έλάασονα λόγον 
ίχει ηηβρ ή ΖΕ ηρος E J '  x a i η ΓΒ  αρα ηρης την Β Α  J5 
έλάασονα λόγον εχει ηηερ η j^E ηρος την E J .  xat ηάντα 
δέ τά. τοιαΰτα τ^ avtg άγωγί} δείξομεν.

259 ιγ'. "Εατω ώς το οηο Β Η Γ  ηρός τό an d  .Α Η , ο?τως 
το νηο ΕΘΖ ηρος το άηό J & ,  χαι η μέν Β Η  Ttj Η Γ  eotM 
ϊαη, η δέ Γ Η  ηρός ΗΑ  έλάασονα λόγον έχέτω ψ ιερ η ΖΘ  2«' 
ηρός & J '  οτι μείζων έατιν η ΖΘ  τής ΘΕ.

‘E m i γάρ το άηό ΓΗ η ρος τυ άηη Η Α  έλάσαονα λό­
γον εχει ηηερ τό άηό ΖΘ η ρός τό  άηό ΘΑ, βλλά τό β«ό 
ΓΗ  ϊσον έστιν τψ νηό Β Η Γ, rd αρα vnd Β Η Γ  nρdς τό 
άηο Α Η  έλάασονα λόγον εχει ηηερ το ά η ο  ΖΘ  ηρος τό 2.) 
άηό ΘΑ. βλλ’ ώς τό Ιηό Β Η Γ  ηρός τό άη ό  Α Η , όντως 
νηόχειται τό in d  ΕΘΖ ηρός το άη ο  ΘΑ, χαι rd vnd ΕΘΖ 
αρα ηρός τό άηο ΘΑ έλαααονα λόγον ^ ε ι  ηηερ τό άηό

I. ;<ni οιη. Ua ο. ια  cl 9. ift' aiicl. BS 13. 14. οντα»; q / / / ;  
et K ^ «  x a i  q / / £  Ua U .  « JU * I n t i  q Ι Ί Ι  cniii. Uit 1 6 . ί{η ((· 

X fi Ha nuctorc Co. ηπιρ ή Xti ABS 17. r«  Ιιίΐ scri|iliiin in A
18. ( /  add. BS 23. arto (posl ro} add. auctore Co 27. i a t -  
x d to  (siae acc.; A(BS|, corr. Ha τά ναό ΚΧΘ ABS, corr. Ha auc­
tore Co 27. 38. ro i'!io ΕΧΘ ίίρ α  AB, l i f  τό νπο ίζ»  αρα  S, corr.
H a  a u c to r e  Co

942 IIAflfKiV Ϊ Ι  ΝΑΓΩΓΗΣ Z.



Siiniiitci- demonstrabimus, si sit βγ· γη: «y* s= ε'ζ ■ ζ9 : ζδ’̂ , 
et Δ  αβγ ~  Α  δΐζ, esse eliam Α  'v  Δ  dc#.

XI. Sint duo similia triangula αβγ δεζ, ct ducantur per- Piop. 
{N.mdicular<?s atj δ9 ; dico esse βη · ηγ : ηα'̂  β  e& ■ &ζ : 9δλ

Hanc vero demon- 
d strationem apparet sittM- 

/  \ leni esse superiori quae
/  \\̂  / .■■ est in lemmate IX. Kt-

'  ̂ /  \' είΐϊηιε& 1βη:ηα~ΐ9·.9δ,
L---------- L--------------------- - L .   ̂ et γη :η α  =  ζ9·. »δ, ideo­

que per formulam compo­
sitae prupurtiottis βη ·ψ  : ηοΑ s= ε9·\^ζ: Μ *.

XII. !
<  ΰί : « i.

UBER VII. 1'ROPOS. Ιββ. 187. 188. j)4.'i

XII. S h L i i  =  L e .  e t / . « < £ .  i :  dico esse γ,1 :βα^^ο(>.
4 87

/

Quoniam enim est 
£, «  <  Z. i )  ’ construetur 
Ι ε δ η  ~  L a :  est igitur 

\ \ γβ : ,ia — ηε : εδ. Sed 
\ quia propter elem. S, S 

\ \  est η ε: εδ < ,ζ έ  : ε0, esl
j t  y  f  7  4  '8 '^ “ ·· « t ia m  γ β : β α  <

Ci ; εδ. E t omnia quae 
sunt eius generis cadcm ratione demonstrabimus.

XIII. Sit βη · iy : at^ =  e »  » ζ  : δ»' ,̂ ot βη «  ηγ, el ·*>ορ. 
γη : ηα <i ζ9·: &δ: dico esse ζ&̂  >  9ε. '***

α <f* .·Λ
Λ

/  ■' / - ' y  \
ζ ................. ,. <________ 'ι

^  '/ γ  f  >9· 1

Quoniam enim ι·.τ hijpothfsi sequitur es.M* γη  ̂ . »,«·* <  
ζ»^ : &δ\ esique y»/·* =  βη · ηγ. est igilur

βη · ηγ : αη  ̂<  ζ&̂  : &δ .̂ Sed ex hypothesi esl (*; · ηγ :
=  ε^ '^ ζ  : δ&'̂ : orgo



ΖΘ  rrpog %o a n o  ©./· μ^Τίον αρα im iv  το άπο  ΖΘ τοϋ 
νηο ΕΘ Ζ\& (ηε μ ΰ ^ _   ̂ Z.Q

Τοΰ γ .

200 α .  Κα%αγραψη ι) A B F JE Z H , α η ω  δέ ϊση η ΒΗ  τή 
Η Γ· οτι ίταράλΐ7>λός έατιν  »} ΕΖ  rg  Β Γ . 3

Ήχ&ω δια  τοΰ  Α  Β Γ  ηαράλΧηΧος η Θ Κ , xai h -  
βΐιίΙήα&ι»ϋαν βΐ Β Ζ  ΓΕ  in i τά  Κ & σημεία, in si ονν 
ϊαη ia tiv  η Β Η  τη Η Γ, ϊση αρα  iativ  κ α ι η ΘΑ  ryj A K '  
ίατιν α ρ α  ώς i; Β Γ  προς την Θ Α , τοντέατιν ώ$ η ΒΕ  πρός 
τήν Ε Α , ούτως η Β Γ  ηρός την Κ Α , τοντέατιν η ΓΖ  πρός  Ι» 
Z A ' πaράkkηL·Q αρα  ia tiv  η ΕΖ  τβ Β Γ .

261 ’ΊΒατω δύο τρίγιανα τά  Α Β Γ  J E Z ,  ϊαας ιχοντατάς
Α  J  γωνίας, ϊσον δέ Ι'στω τό νπό Β Α Γ  τψ νηό E J Z '  
υτι xai τ̂ \ τρίγωνον τψ τριγώνψ iativ ϊαον.

Ήχ&ΐύααν χά^ετοι α ι  Β Η  Ε θ ·  ϊσ τιν  αρα ώς η Η ΒΙλ  
ηρός την Β Α , όντως ξ ΕΘ πρός την E J  · xai ώς αρα τό 
νηό Β Η  Α Γ  ηρός το ίπ ό  Β Α  Α Γ , όντως τό ίη ό  ΕΘ J Z  
ηρός τό ί'ηό E J Z ,  ϊσον δέ έστιν τό ί η ό  Β Α Γ  τψ ίπ ό  
E JZ ·  ϊσον αρα  έστιν xai τό ίπ ό  ΒΗ Α Γ  τψ ίπ ό  ΕΘ J Z .  
άλλά τον μέν ίπ ό  Β Η  Α Γ  ημιαν iariv τό Α Β Γ  τρίγωνον, Ί» 
τον δέ ίη ό  ΕΘ J Z  ημισν έατιν τό J E Z  τρίγωνον' xai τό 
Α Β Γ  α ρ α  τρίγωνον τψ J E Z  τριγώνψ ϊαον έατίν.

Φανερόν δη ο τ ι xai τ ά  διπλά αντών παραλληλόγραμμα 
ϊσα έστίν.

94 i ΠΑΠΠΟΤ SrNAlfiCHS Z.

I. μ((ζθΗ· αρα  Α, corr. BS 1 . 1 .  roS «πό AS, τον anh itr B, 
corr. Ha auctore Co 8. Tov τρ(ιαν των χωνιχΰρ  BS S. n' acId. 
BS η ^ Ψ 3  ΕΧΓΐ ^ co n iu n it. BS ί α ιω  ύ ί ίση η HH  liis 
Kcripla in A 7. in t i  ttt ΚΘ αημιΐα  Λ, corr. BS 9 . 10. προς nj*- 
Ha nuctore Cu pro wpof τ ψ  ΓΑ 1 J .  f/  add. B.«i IS _ » «  M ir J F .Z  
«•I T«s A J  A, distinx. BS 17. BH ΑΓ jtQot ro »'jfo HA ΛΓ όντως 
τό ΰπο bis scripta ίη Λ (sirailitttr S et, ut viiletur, B) τό i n i  ΗΑΓ 
Ha 18. E JZ . faoi· Sf- H J Z  ’( ί ζ  BS) W A n {  t it  το νπο BH  M '  
.iftot ro Ι'πο Ε θ  J Z  οΓτως το vni HAF n n is to ν,Ίο E J Z  laov J /



: &Si <  ζ&^: ΰ·0'̂ ; i(ai|ue propler elem. .Ϊ. 8 esl 
ζ#* >  ilaque i d  >

Ι,ΕϋΗλΤΛ IN GONICORIM LIBRIH III.

I. Sit figur» α ,ί · / δ ΐζ η ,  id  est t r ia n g u li  α β γ  b a s is  β γ  l>i-Prop· 
fariiHii s e c e lu r  in  η , et iu n g a lu r  η α ,  c u iu s  p e r  q a o d v is  p u n c -  * * *

-  Λ  .} (  ^ d u c a n lu r  β ζ  γ e ,  e t  iu n g atu r
i l ';  dico esse et |! β γ .

Ducatur per «  rcclae β γ  pa- 
\ rallela el producantur , ΐ ζ  γ ε

/  X  I ' , \ ad puncta x Iam quia csl jitj
'y\ n s T,y, p r o p t e r  s im ilitu d in em  t r ia n -

____[_______ g u loru m  esl etiam Ua =  a x :  csl
^ y  igitur

βγ : t^a =  βγ : γ.α, id est 
β ί : ea  =  γ ζ : ζα : ei^o est ί ζ  ( βγ.

II. Sini duo triangula α β γ  δ β ξ ,  angulos «  δ  aequales Prop. 
halantia, sitque β α  α γ  =  ί δ · 0 ζ \  dico triangulum triangulo 
ae(|ualc esso.

Ducantur perpcndi-
«  /y culares β /j ΐ 9 ;  esl igi-

' \  ^ , \ lur Δ  ηβα ~  Δ  9 ίδ ,
/  \β· ideoque ηβ : βα =  9 e  :

V '  ’ « i :  ergo etiani (i»/·«y ;
^  -----  ·α γ αΒ » ε·δζ :εδ · δζ.

 ̂ Sed ea; kt/polkesi est 
β α  · αγ  ss ί δ  · δζ·. ονμο etiam β η ·α γ  =  ^ ί · δ ζ .  Sed esl 
i  (“/ij · cr;» se Δ  e,iy , el .J · i t  =  Δ  δ ίζ ; ergo etiam Δ  αβγ 
=  Δ  i i t .

Apparet etiani parallclograninia, it/pote horum t r ia n g u h -  

ru m  dupla, aequalia esse.

LIBER νπ. PROPOS. |g». 160 9 4 5

/ /

A (BS\ corr. Ha <S. {σον S  iS . ifnvfpov S i  Ha ttaiftil- 
Χ>ΐΙαγ(>ημμα*^ A



262 γ'. Τρΐ’/ωρον ϊο  Α Β Γ , χαι 7ΐαράίΧηΙο§ *ι J E  τη Β Γ ·  
tlst'ia a v - ώ  ̂ ΜΑ ηρα$ %ά άπιί Α Α  ^  Β Γ  
τρί/ωνον ngog t» A J E  tqiytavov.

'Enti γά^ ίΐμαιΰν ίστιν »ο Α Β Γ  τ^ΐγηνον τφ  A J E  
τριγώνψ, το a q a  Α Β Γ  τρίγωνον πρηξ το A J E  τρίγωνον & 
dm kaa iom  Χήγον «χβ* ηηβρ fj Β Α  ngtis A J ,  άλλά y.ai 
Tf) ά ϊΐύ  Β Α  ίτρΐίς το άηο A J  διηλααίονα λόγον ίχ «  »/;«ρ 
ij Β Α  nqog την A J  · ίστιν αρα  ώς το άπο Β Α  προς το 
άίΓο A J ,  οίΐτως το Α Β Γ  τρίγωνον ττρης το A J E  τρίγωνον.

263 δ'. "Ισαι α ι  Α Β  r J ,  xai τνχον σημεϊον το Ε ’ οτι τοΐ» 
ί'πο ΓΕ Β  τοί νπο Γ Α Β  ν;ι;{ρ£'χ«ι τψ inu J E A .

Τίτμήσ9ω ή Β Γ  δίχα τψ Ζ · το Ζ αρα διχοτομία iariv  
xai τής A J .  x a i in ei τό hno ΓΕ Β  μ η ά  τον άη ο  ΒΖ  
ϊσον iariv τψ άη ο  Ε Ζ , άλλα χαι τό ίη ό  J E A  μετά τον  
άπ ό  Α Ζ  ϊαον iariv  τψ  ο.τό ΕΖ, χαι sariv τό άη ό  Α Ζ  ΙΛ 
ϊσον τψ ίη ό  Γ Α Β  μετά τον άη ό Β Ζ , χοινόν έχχεχροΰα^ω 
τό ά π ό  ΒΖ · λοιπόν αρα τό ίη ό  ΓΕΒ ϊαον iariv τψ τε 
νηό Γ Α Β  xai τψ νηό J E A ,  ώ ατε τό υηό Γ Ε Β  τον υηό 
Γ Α Β  υηερέχει τψ  ίη ό  J E A ,  Ηηερ:

264 s '. 'Εάν δ έ  τό αημειον η μεταξύ  τών Α  Β σημείων, io 
τό υπό ΓΕΒ τοΰ ύηό Γ Α Β  Ελαααον aatai τψ αυτψ χωρίψ, 
ονηέρ iariv χατά τά  αντά η άηιιδειξις.

'Εάν δέ τό  σημεϊον η μεταξύ τών Β  Γ, τό υηό VEB 
τον νηό A E J  Ά αααον εαται τψ ν α ό  A B J ,  τη αντη αγωγή.

265 "/eij ξ Α Β  τη Β Γ , χαι δνο α ψ εϊα  τά J  Ε ·  ο τ ι25 
τό τετράχις άηό  rr;s Α Β  τετράγωνον ϊαον iariv τψ δις  νηό  
A J V  μετά τον δ ίς  νηό Α Ε Γ  xai δις τών αη ό B J  ΒΕ  
τετραγώνων.

946 ΠΑΙΙΠϋΥ ΣΙΝΑΓΟΓΗϊ: Ζ.

t . }'' add. BS ttjf n r  AB, corr. S i. fo ά^ο *B A  nfms το 
«Ito A H  A) TO lino β α τιρΑς τό «πό nif Β . τό άπο η,4 π>ιό; ro «ηβ «<f 
S .ΐ. tofyatop  (atitc itaX.) um. ΙΙη 0. iia liiaw r  I), jlPin vs. 7 
». τό Α Η Γ rQtyiaroi· Ha auciore Co pro τό a m  Α ΙΙΓ  10. rf' add.
BS IS. χκΗατο·] ia t iv  α ςα  xai coni. Hu __I*. Γοοι· τώι ντιο .4 r n
ABS, corr. Ua ftuctore Co \t. M, τέ  tino ΓΙΪΒ ~ & o i t  bis .scripta 
in ABt< 18. S a tf  » « i  ιό Ha <8. 19. τοΰ νπό Ϊ^^ΓΑΒ8, corr. Ha



III. fiil triangulum afy, el St ij fy :  Pj'>P· 
< V d ico ea se jiu ‘̂ :a S ^ = sA a ^ y iA ^ a 0 e .

 ̂/ „___ Quoniam enim similia sunt triangula,
/ s, est igilur propler elem. 6, 19 Δ  αβγ \ 

p'......... ......— Δ  « i f  =  βϋΑ : αό*.

IV. Sit rectu αδ, et αβ  =  γδ, et in δα ρνοώκΙά quod- Pinp. 
vis puncluiii e; dico esse γ ε-εβ  — γ α · α β  «= δ ΐ·εα .  '®'

Bifariam secctur βγ

MBER VII. PROPOS. 191. <9i. 498. 494. 195. 9 4 7

* "  ι·* V /  ̂ jn puncto f ;  in eodem
igitur punclo eliam αδ  i>ifariani secatur. Et quia propter elem.
2, 6 est

y£ ■ εβ +  βζ  ̂ =  «5*, itemque
J i  · ee ·♦· «Γ* =  e^, el αζ* =  γα · αβ βζ'̂ , ilaxpii· 
γε·$β +  β'^ SS δε ·εα  ■+ γα· α β  ·+- βζ ,̂ commune au­

feratur βζ̂ ·. restat icitur 
γε · εβ  =  δε ■ εα  -f- γα · αβ, ilaque 
γε εβ — γα αβ  >= δ ε ·εα ,  q. e. d.

-------Γ- ........ —J ------------------- - Sin vero punclum « sil ·’<·ορ.
"  * 4 r  inter a  β ,  erit γ α ·α β  —

γε·εβ  »  δε·εα, quod cadent ratione demonstratur.
---------- ---------- ---------r----------  At si punclum ε  inter ·’ι·«(ΐ.
"  ( i i l .  y rf jiy s it ,  e r ila « -i i  — *** 

s=s αβ· βδ, eadem ratione [conf. supra propos. 178';.

V. Sil reclu αγ, cl αβ  =  βγ, duoque in recla αγ puncia Ι*ι·ο|>. 
i  e : dico esse i  β/ί* ss %(αδ·δγ +  αε εγ +  βδ'̂  +  , * * ; .

Huctorc Co iO. e' aild. BS tit K αημίΐον Ha HUutorc Co. ilem 
V *. iS « S l·  JH  A, distinx. BS 34. roP v n o  FAH S *  Ha, t i>  ·'·?»« 

r j e  AB, πρός to νηό γηβ Paris. 3368 (ί.άαβωι· A, corr. BS posl 
χοιρ/ψ Hdd. Tfi i’»0 JKA Ha auctori! Co 33. ov ittg  Ha pro Sjtt(f 

7 fr  A, distinx. BS to  ί·.τ« /’/:// Ha auctore Γο pro rti νπό 
ri'.J  3.'!. z' ndd. BS rn J li  K, distinx. BS iS, ταρήχις Ha
i^clore Γο pro Stxnxit ___^ϊ, τοί «Ws 1·πό a ty  BS, in A pro oblitterato
Α Ε Γ  manus r»*c. scr. Κ Α Γ  ifit τώ»· «ao  Hu, Λς άπό Tmr ABS, 
TOV Λ ί άπό  Tm· Ha



Τοντο δέ φανερόν' to  μέν γάρ δι$ ά/το Α Β , δ ιά  τών 
όίχσταμιύ^, ϊσο» ia th  τψ te·· δϊς bnk A J F  *»i tw  δ'ΐζ 
άπ ύ  J B ,  τό δέ δίβ άτιο Α Β  ϊαον έατιντψ  τδ 6ig i/ io  Α Ε Ι'  
m i τψ δίζ άηο Ε Β  τετραγώνψ.

2ΐ>β ζ'. 'Ίση ή Α Β  rf, V J , χ α ί αημεϊον τύ Ε · οτι τά  ά/ιύ :< 
των Α Ε E J  τηράγωνα ϊα α  το ΐς  άη ο  των Β Ε  Ε Γ  τ$τρα~ 
γώνοις χαί τψ δί$ νηο τών A T J .

Τ(τμήα&ω δίχα η Β Γ  χατά τη Ζ. έ/τίΐ ουν το δΐς  
ά η ό  τηί ΔΖ ϊαον έατίν τψ  τ« δίς ν/τύ A F J  χαί δίς άτιο 
Γ Ζ , χοινον ηροστί^ίντος τον δίς ano ΕΖ ϊαον έστίν το lu 
τ£ δ ίξ  ΰίίο A T J  %αί τά δ ίς  ά/το χών ΓΖ  Ζ Ε  τοις δίς ά/ιύ  
τών J Z  ΖΕ τετραγώνοις. άλλά το ις  μέν δΙς άίτύ τών J Z  
ΖΒ ϊαα έατίν τά ά/το των Α Ε  E J  τετράγωνα, τοΐς δέ δΐ; 
ά π ο  τών ΓΖ ΖΕ ϊα α  έατίν τά  ά/ιο τών ΒΕ Ε Γ  τετράγωνα · 
τά αρα  ά,το τών Α Ε  E J  τετράγωνα ϊαα έχττίν τοις τε  άπ ο  η 
τών ΒΕ Ε Γ  τετραγώνοις χα ί τψ  δ ίς  νπο τών A r j .

267 η'. ^Έατω το υττο Β Α Γ  μ ετά  τον άπύ r J  ϊαον τψ  
ά π ο  J A ·  οτι ϊαη έστίν ή r J  τ^ J K .

Κοινον γάρ άφρρήα&ω το άπ ο  r J ·  Koiisov «(k« το όιτο 
ΒΑ Γ hov έίτΙν rfj των ά«ο ΑΛ ΛΓ ΰπεροχή, Toutitmv τοΐς ΰποϊιι 
τών ΔΑΓ ΑΓΔ. έπεί δέ το ί>«ο ΒΑΓ wov έίΐτίν τ«ρ ί>τ£ο ΔΑΓ -/«Ι 
τφ i>ro ΒΔ ΑΓ, χοινον «φίβρήοΒω το («το ΔΑΓ · ληιπον αρα  το  
VUO Α Γ  J B  ϊαον έστίν τψ in o  J F A ·  ΐαη αρα έατίν η j r  
τ^ Α Β , οπ ερ : ~

268 Ίϊοτω  10  ν/τΐι Α Γ Β  μ ετά  τον άπο  r J  ϊαον τ ψ ϋ  
ά η ό  J B  τετραγώνψ · Sti ϊση έστίν  ζ A J  τ^ J B .

94S flAIHUiY Ϊ^Α ΓβΠ ΙΣ  Z.

4. αβ Αβ teSv BS, ΛΗ δΐ(  « λ ο _ ^ π ι. rec. super vetnsUorem scrip- 
taram  deletam 8. δβ το i i  B, . i j»  τώι (sine Ji) A, afi το δ ί  S 
*. τ£Τ9 α;Ί»νφ ^ s u m  ij^A S. i '  add. BS 8. δ(χα  q Β Γ  Ha 
attclore Co, t| B  K, η fit S %. J Z  add. Ha auctore Co τφ  
aiile Λ ς  «π« ΓΖ  «dd. Ha 10. χοιροΰ Ha, άλλη xoiroO ABS, xo<roi> 
«p«r coni. Hu ίζ  BS, /,' A *4. ϊ ί ^ ΐ £  « n i  r<ei> Έ 2 τ  AB, ro <fii 
νπο T tiv  t f y  S, corr. Ha IS. ιών δ ζ  ζι BS, /,'/ ■' // A _ij£_add. 
Ha auctore Co, iiem vs. 13 IS. δ ί  BS, J E  X (4. r d i v ^ t y  t f -  
T^aytom BS, /// // /7 A 45. 48. ano  rolr BS, /// / / /  A
17. I)' add. BS 4 9. aifui()f(a9to ABS, corr. Ha τό ajio  S, τον



MBER VII. PROPOS. 4«β. 497. <»!t. 9 ^ 9

--J------.
4'i

?

Hoc vero tnaoifestum 
est; haui propter bifa­
rias sectiones elem. 2. 
S) est

sa ia d -S y  -t- itemque
=  i a e . t y  -t- 2e,fK

VI. Sil rertd aS , el a ft r s y S ,  el in reeld αδ ipsa rei Vrop- 
in etiilem imulurM quoftris punctum «; dico esse a t-  +

id2 =  |ϊ«ϊ -f- ey-i

Ϊ .... i ~ ζ  “(f Bifariam .secetur βγ.
----------- ,--------- --------- ------------- in puncto t.
* i* * f  y propter elem. 3, S est

2dr* τΒ%αγ·γδ -t- 2;'C*. communi addito 2«ζ* e.st 
2 ( i ^  +  iV ' 2 αγ·γδ  +  2 -h te·*). SeiJ propter 

elem. 2. 10 rei S. 9  est 2 [δζ  ̂ -h ζί )̂
SS β£ϊ +  «(?■■*, el 2 y y  -4- l*e'-*'i =  
βε^ +  e;'·*: ergo 

««2 -i- — βε  ̂ +  e/·* -t* %αγ·γ&.
VII. Sil β α ·α γ  +  yd  ̂ =  αδ^; dico esse γδ =  δβ. Prop.

Commune enim auferatur
“  ̂ y i*; restat igilur

(ίβ · αγ  =  od* — dŷ , id ost {elem. S. i)
δα ·αγ α δ ·δ γ  — δγ'\ sire, quia est α 0  - δγ

— δγ̂  as αγ·γδ ,
:= δ α -ay +  αγ·γδ.

Sed quia est βα ·αγ ~  δ α -α γ  +  βδ· αγ, commune auferatur 
δ α ·α γ ;  restat igitur

β δ ·α γ  =s a y -γδ: ergo est γδ =  δβ, q. e. d.
VHI. Sil αγ·γβ  4- yd- =  δ^Ρ: dico esse αδ  =  δβ. fiop.
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άηό  AB /.oinw ηρα τα a«W. ffu, to tlija add. Ha l i .  inro Η Α Γ
— Si. TO ΐ·πΐ> J .4 P  »άύ. Ha auctare Γο S t. t.ft\ i i  tb Hu, t i  i i  
Ha 23. ϋ.Ίο / t r JH  Λ, distinx. BS H . Zneii o A, om. BS
*5. add. BS m i  -*rn Ha «untnre fo  pro Μ )Γ  36. rij 
JH  idem pro τήι .-tl!



Κ ίία9ω  tfi r J  ϊσ^ η J E ·  td  αρα ίπ ο  ΓΒΕ μετά τον 
άίτ&- :4Ε, τοΐ'τί(ήϊν tiw ' a :w  T J ,  Taov τι5 άηο J B ,  νοντ- 
im tv  τψ t'jro Α Γ Β  μετά την άπ υ  F J ,  ωστε το νηο ΓΒΕ  
Υαορ ίατιν τψ ^πο Α Γ Β ' ϊαη αρα  iariv  ή Α Γ  τη ΕΒ. άλλά 
nai η r j  Tfj J E ·  ολη αρα  ή A J  ϋλη τή J B  ϊαη iariv. ϊ,

260 ι'. “Εατω ηάλιν το 1·ηο Β Α Γ  μετά τον άηο J K  ϊαον 
τψ  ά η ο  A J '  οτι ϊαη iariv ή r J  τή J B .

Κεία9ω rjj J B  ϊαη η Α Ε . ί^τεί οίν το ίη ό  Β Α Γ  
μετά  τοι' atro J B ,  τοντέατιν τον ά α ο  ΒΑ , ϊαον iariv τψ  
ά η ο  A J  τίτραγώνψ, χοινον άφηρήα&ω το v n o J A r ·  io t-i»  
ηον αρα το viro B J  Α Γ , τοντίστιν  το i-.ro Ε Α Γ , μετά 
τον άη ο  Ε Α , S ίατιν το νηο Γ Ε Α , ϊαον iariv τψ ί'.το  ̂
A J r -  ϊαη α ρ α  iariv  η ΕΑ , τοντίση ν  ί; B J ,  τή Α Γ.

'21» ια'. Ε ν9έια  η Α Β , ίφ' ης γ η ψ ε ΐα  τά  Γ  J  Ε οί'τως, * 
ωατε ϊα ψ  μεν είναι tijv ΒΕ rij Ε Γ , τυ δέ νηο A E J  τψ  |γ> 
ά η ο  Ε Γ' Srt γίνεται ώς ί· Β Α  ηρος Α Γ , όντως ι, B J  
η ρος j r .

Έ ηεί γάρ ri> in o  <
...........~ "y j- ...... 'Jr A E J  ϊαον iariv  τψ j

ά.τό Ε Γ , άνάλογον ·>ι> ’ 
xai άναατρίψαντι καί δίς τά ηγούμενα xai διελόντι iariv 
αρ α  ως η ΒΑ  ηρός την Α Γ , οϋτως η B J  ηρος Α Γ,

271 ”EaTa ηάλιν το h ro  B r j  ϊαον τψ άηο Γ Ε , ϊαη
ϋέ ή Α Γ  τή Γ Ε ' Sri το νηο ΑΒΚ ϊοον έατίν τφ όπο r H J .

'Enai γάρ το ν /ώ  Β Γ ί  ϊαον ίστιν  τψ άηο Γ Ε ,  e m -25 
λογόν ίστιν ιάς  ̂ Β Γ  ηρός Γ Ε , τοντέατιν πρός την ΓΑ , 
οί'τως η ΓΕ, τοντέατιν ή Α Γ , ηρός την r J '  m i 8λη 7ίρός ^

9^0 ΠΑΠΠΟΤ ΣΥΝΑΓΩΓΗΣ Ζ.

ί .  τοδ Ηα attclore Ce pro *β 8. iwo jiTH  Mmm pro ντιο KM' 
'et vs. i  p»o ύηό ΗΓΑ  5. t J  J E  idem pro τξι ΓΚ 6. t' ndil. 
BS d. post TOV Alto JH  add. ϊαον ta riy  AjBS), de]. Co ταΰ 
(ante «wo EAi Hn auctore Cn pro τό tO. a ifa iffie9 m  ABS, rorr. 
Ha 44. i r '  ndd. BS Γ  A, tQia BS τη ΓΑΕ  Λ, dislinx. BS 
t s .  »πό Ha «uclnrc Co pro « a o  .ΪΕ  iZ. ιβ' add. BS
*4 . AH E  firev #<ΓΤ»ι· τφ ίη ό  add. Ha jiu<-li>r<> fo  Γ Ϊ Ϊ Ι  Κ̂ Ϋι. ITiA  
A', f .-frf .><

t



T----------- -------------------- i Ponatur =  yd; ei^o
“  ̂ ** * .  ̂ pmpfer ftem. 2, 6 est

γ β 'β ί ■+■ Se'̂  as d(i ,̂ id esl f.r  runstnicUoiut el hypothesi 
•/{t · |ϊβ +  γδ'̂  β  uy ■ γβ -h γδ% Ηα ut sil 
γ β -jis =* αγ -γβ , ilaquo αγ  =  ίβ .

Sed etiam γδ — δε ·, erpo tola α δ  toti δβ  aequalis esl.
IX. Sil rursus β α -αγ  ·+· δβ^ — αδ' :̂ dico es.se γδ  =  δβ. Prop.

Ponalur βα a= δβ. *** 
t B j· rf β Quomamejnhypothesi

et e.anslrncti)»ie est 
βα - αγ  +  €«* =β αδ'̂ , commune auferatur δ α -α γ :  re­

stal igilur 
βδ - αγ ·+■ *«■-* =  αδ  - δγ, id est
ta  - αγ +  «ο-* =  αδ  ■ δγ , sive, quia t o -αγ  4- ««■* <=> 

γ ε-ta ,
γ ε -ta  =  αδ- δγ, /V/ est per proiiortioiieiu
εγ : δγ — δα : εα , et rumpmentlo
εδ . δγ ~  εδ  ; ε α : ei^o est γδ == εα . id est =  δβ.

■ X. Sit recla αβ, in qua Iria puncla γ δ  t ,  ita ut sit Pro|». 
βε ss εγ, et a« ■ ed s= «y·*, dico esse βα : αγ =s βδ : δγ.

Quoniam enim esl 
αε-εδ =  εγ ,̂ per proportioneni ftst 
«e : ey =  ey : εδ, el convertendo 
ae : ay =  «y : γδ, ol antecedentibus bis sumptis (.«·///- 

re/ 2 ere =  «e 4- «y +  ye =  αβ 4· αγ) 
αβ  4- αγ : αγ ssi γβ : γδ. el dirimendo 
βα : αγ =  βδ : 0γ.

XI. .Sil rursus βγ-γδ  =  γε^, et αγ =  γε: dico es.se Prop. 
αβ  - βε =  γβ - βδ. ***

Quoniam enim esl
;; ,. δ  f ,ί βγ-γδ:=:γε·ί, per pro­

porlionem est
βγ : γε =  γε : γδ, id esl
βγ : γα r= αγ : γδ, el, propter elem. ?. Ifi ".t/ sit tola 

ad totam" cet., componendu 
• i‘l itroxiiiia ndtiilii sunl sooumlum Va.

LIBER V(t. PROPOS. 199. 300. U i .  9 5 i



ο ί ψ  xai άναατρέφ ατη xai χωρίον χωρίψ to  αρα  νηο ΑΒΕ  
Υαορ ia tiv  νψ ίπ ό

Φανερόν άέ Sri -mi td  υπο  A J E  Χαον ia t i  τψ vn» 
B J r ·  iav γάρ ά φ α ιρ β ^  νό ά π ό  r j  χοινόν ά α ό  τής τον 
ά η ό  ΓΕ ίΐρός τό 1·πό B F J  Ισότψ ος, γ ίνετα ι : ~  ή

272 ιγ'. Etg 6ΰο ίχαραλληΧονς τάς  Α Β  Γ ά  δ ιά  τε τον αν- 
τοϋ αημείον τον Ε τρεις διήχ9ωοαν αι A E J  Β Ε Γ  ZEU· 
οτ ι iativ  ώς τό in h  Α Ε Β  π ρός  τό νπό Α Ζ Β , ούτως το 
V7C0 ΓΕΑ ττρός τό νπό ΓΗΑ.

Α ια του σννημμενον φανερον · ώς μεν γάρ η Α Ε  πρόςΜι 
τήν E J ,  οϋτως η Α Ζ  πρός τήν H J ,  ώς 0ε ή ΒΕ  πρός τήν 
Ε Γ , όντως η Ζ Β 7ΐρός τήν Η Γ , xai ανγχειται L· τοντιαν 
τ ά  χωρία ■ γίνεται α ρ α : ~

'Έατιν δε xai όντως μή προαχρ^^άμενον τψ αννημμένψ. 
in t i  γάρ εατιν ώς ή Α Ε  ϊΐρός  τήν Ε Β , οί'τως η E J  πρόςΐή 
τήν Ε Γ , χαΐ ώς αρα  τό υπό Α Ε Β  πρός τό ά7ΐό Ε Β , οί’τως 
τό έπ ό  J E r  προς τό άπη Ε Γ . άλλά χαι ώς τό ά π ό  ΒΕ 
πρός τό άπ ό  ΒΖ, όντως τό  ά π ό  Ε Γ  πρός τό ά π ό  ΓΗ· 
δ ι'  ιαον αρα iativ  ώς τό ίπ ό  Α Ε Β  πρός τό άπ ό  ΖΒ, 
οννως τό i -πο r E J  προς τ ο  ά π ό  ΓΗ. άλλά xai ώ ς τοί» 
ά π ό  Ζ Β  πρός τό υπό Β Ζ Α , όντως τό ά π ό  ΓΗ  πρός τό 
υπ ό  ΓΗΑ' δι' ϊαον αρα ia tiv  ώς τό in o  Α Ε Β  πρός τό 
ν π ό  Α Ζ Β , οί'τως τό νπό r E J  πρ(>ς νό νπό r H J .

Τον ε'.

273 Τρίγωνον τό Α Β Γ , xa i χά9ετος ηχίΗύ ή A J · λέγωίϊ, 
ί/τι, e i  μέν ϊσον εατιν τό νπό  Β Α Γ  τψ  άπό A J  τετραγώνψ, 
γίνεται όρ&ή ή Α  γωνία, ε ΐ  δ ε  μεϊζον, ά μ β ίέ ΐα , ε ΐ  δέ 
ελαααον, οξεία.

’Έατω πρστερον ίσον · άνάλογον αρα xai π ερί ϊαας  γω-

»52 ΠΛΠΠΟΪ ΣΐΝΑΙΏΓΗΣ Ζ.

4. imi / i l iK  Ηα auctore Vo pro in o  S. iort extremo
versu A ^ )  4. o»o r j  Ha auctore Co pro «no .4 J  5. ηροί 
t o  νπ ο  yfliS S yivtta» tit lotn a  laa  Ha auctore (.'o 6. ty add. 
BS 7. a l  BS, ή λ  13. y h t im  tifm Hu, ftiv  i «fi« ABS, roaatal 
igitur ityupofilum Co. iha/Myav u(ia l a t i  Ha 14. poî l oittos  aibl.



βα : αγ =  αδ  : δγ, et per subtractionem proportionis 
,ίδ :δ 6 = β ά :α γ ,β Ι< ΐο η ν ίΤ ίβ η ή α  
βδ : ίβ  SS βα : βγ, itaque rcctangulum rectangulo nr- 

q m k , scilicet
α β · β ε  SS γ β . β δ .

Apparet etiam esse α δ ·δ ε  =  β δ ·δ γ ;  nam si ab aequa­
lione γέ^ ταβ γ .γ δ  communc γδ'̂  auferatur, resUil prupter 
elem. i ,  .Ϊ et 2. .1 α δ - δ ΐ  =c βδ· δγ.

ΧΠ. In duas parallelas α β  γδ per  idem puncluii) « lre.s Pr<>i>. 
ducantur rectae αεδ  βεγ ζετ ;̂ dico esse α ε · ε β  : α ζ ·ζβ  ts 
ye · ε δ  : γη · ηδ.

Per formulam compositae propor­
tionis manifestum est. Est enim

“ “ Po­
nuntur rectangulorum proportiones 

igitur.

Potest autem sic etiam demon­
strari, non adhibita formula composi­

tae proportionis.. Quoniam enim α ε  ·. εβ  ss δε : εγ, est igitur 
α ε ·εβ  ; εβ“̂ sa δε ·εγ : εγ .̂ Sed est etiam 
εβ  ̂ ; βζ  ̂ «a ey2 : γη ;̂ ex aequali igitur est 
ββ · εβ  : βζ  ̂SS δε · ε γ  sB γη\ Sed  est etiam 
β'ζ̂  : β ζ 'ζα  SS γη  ̂ ■ γη ·ηδ\ ex aequali igitur est 
α ε ·εβ  : αζ^ζβ =  γε·εδ  : γη·ηδ.

LEJIHATA I» CONICURIM LIBRCH V.

I. Sit triangulum αβγ, el ducatur perpendicularis αδ: Piop. 
dico, si sit β δ·δγ  ss  αδ'\ angulum a  rectum esse, -si aulem 
.ttt β δ ·δ γ > ·  αδ ,̂ obtusum, denique si β δ ·δγ  <  αδ'\ acutum.

Sil primum β δ·δγ  ss αδ^; ergo est βδ : δ α  ss  αδ  : δγ,

LIBER VII. PROPOS. iO i. i03. 9 5 »

ttiroittSat Ha auctore Co 15. ovtms ή AE  et 17. ώς tb  an o  E li  Ha 
auctore Co Ϊ2. vno ΓΗΑ  idem pro wwo iru .4  84. Tofi Λίμητοι· 
των χωνιχών BS SS. a' add. BS Ϊ7 . tt i i  (post aufihta) BS, 
i)(fi A i9 . laor Ha auctore Co pro (αη

II. (>1



νιας · ϊαη  α^α im iv  fj Α  ytuvia *g w^ng *tp J ,  Sare  «e®r] 
iauv  ζ ycQug ftjf A  γώνίά. a l ia  tmui μειζον, m i  αιτψ  
ϊαον xeta&m το άτώ  J E , *e i ί·Λεζβύχ9ωσαν ui Β Ε  ΕΓ- 
tarai α ς α  όρ&η ή im o Β Ε Γ  γωνία, χαι αντης μείζων ί·
Α  γωνία· άμβλβΐα aqa  iariv  ») Α  γωνία. άΙΧά εστω πά-b  
hv ΐλασσον, ζο* αυτφ  ϊαον xtiaihu το «λγο J Z ,  χαι itcs- 
ζενχ&ωααν α ι  ΒΖ Ζ Γ · ί'σται δ>ι oq9ij ή in o  Β Ζ Γ  γωνία. 
y.(ti αυτηξ ίίάσσω ν  η jcgits τψ Α  γωνία· οξεία αρα  iariv 
ή Α  γωνία.

27 ί θ ε α ε ι  οναων όνο ευθειών τών Α Β  Β Γ , χαι ση-ΐα
μείον δο9έντος τον J ,  γράψαι Sta τον J  ί'ηερβολην 7τερι 
άανμητιάτονς τάς Α Β  Β Γ .

054 ΠΑΠΠΟΥ ΣΪΝΑΓΟΓΗί Ζ.

Γεγονέτω· χέντρον α ρ α  αντής ianv το  Β, ε.Ύεζεΰχ9ω 
oiv ή Α Β  χ α ι ίχβεβΧήαί^α, διάμετρος αρα  ioTiv. χεΙσ9ω 
τ  ̂ J B  ϊαΐ] η Β Ε · δο9·εΐσα αρα ίατίν, ώστε δο9εν iariW i 
το Ε  χαί π έρας  τής διαμέτρου, ηχϋιο ά/το τον J  in i  τψ

__  ί .  μΐίζιον  ΑΒ, corr. S 8. Ιβη Α, corr. BS αί flf (γ  B.S, ηί
βΚ II Α 6 . tlnaam· ΑΒ, ΙΙάααον 8, corr^in Paris. 3868 secunda 
monus 8. (λάααορ λ , corr. BS irpif το .4  AB, corr. S 10. j f  
add. BS post ούσιον lidd. itQOi ό^ίάς Ha rectius (orsUan post / /«  
n raM antar n(fbt ooSui uXlt/lais; «t conf. adnol. ad Latina.' I!(. Sn- 
lifr /inle «fi«; A;BS , corr. Ha 'ioifir «(i« ia t i  τό IJ Cu.



sun^ue haec latp-a proponionalia circa aequales angulos, id̂ o~ 
que similia sunl triungiiln βόααό·/; βη/» eliam Iriangitla αβδ

LIB£R Vll. t>ft0t>03. m .  055
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γβα similia, et angulo βδα  aequalis angulus β α γ , iiaque 
rectus est.

Sed sit βδ · δγ >  αδ^, et ponatur ίί*  ss β δ  · δγ, iungan­
turque/Si «y; erit igitur propter praecedens angulus βεγ rep­
tus. Estque angulo βεγ maior angulus βαγ, itaque obtusus.

Sed rursus sit βδ·δγ  <  «i*, et ponatur δ'ζ̂  — βδ · δγ, 
iunganturque β  ̂ ζγ·, erit igitur angulus βζγ rectus. Estqui' 
angulo βζγ minor angulus βαγ, itaque acutus.

II. Duabus rectis αβ βγ invicem perpendicularihtts*] po- Prop. 
sitione datis, datoquc puncto δ, describatur per δ  hyperbola 
circa asymptotos αβ βγ.

Factum iam sit: centrum igitur hyperbolae erit β. ian» 
iungatur producaturque; kuec igitur diametrus est. Pona­
tur βε =  δβ; ergo data est βε, itaque datum punctum e, id 
est diametri terminus. Ducatur a δ  rectae βγ perpendicula-

<) Verba inc-iMm pfrfMMdiratoriliw» Halleio auctore addita sunt, quo­
niam ea quae sequitur problematis resolutio bunc unum casum respi­
cit. Sed tamen Apollonius conic. 4 propos. 53, postquam eundem ca­
sum demonstravit, alterum: jiij iarm rfi ή Μ ομίνη yo»>ta Αρ9ή cet. 
statim subiungit, atque idem libro i  propos. ^, neque aliter scriptor 
problematis qood supra IV propos. 33 legitur, generaliter duas rectas 
quemvis angulum continentibus datas esse supponunt. Ergo vix statui 
posse videtur integrum problemalis contextum in hac Pappi collectione 
exslare, sed periisse alteram demonstrationis partem, quae de angulo 
non recto egrrit, veri est simillimum.

i j  Conf. supra IV pntpos. 3< adnot. :i.
»il*



ΗΓ %a&atos ή J Z ·  δο&έν aqa  έστιν τι) Ζ . χαϊ xeioSta 
ΠΖ Ύαή ή Ζ Γ · δό&ίν αρα~ tatU  ·Αάι τ» Γ. χάϊ im -  

ζβιχ&ΰαα η r j  ί*.(ΐ£βλήα&<ύ h t i  τ» Λ  · &έθ€ΐ. ο^α iativ . 
h iaei δ έ  xai t) A B ' δο9έν αρα έστιν το Α . sativ δέ χαι 
r i  Γ  δ»&έν· δέδοται αρα η Α Γ  τψ  ftsyi^tt. xat ta ta iB  
ϊαη ij j 4 j /  Tff j r ,  δ ιά  to  xai· τί̂ ν BZ  tfj Ζ Γ  ϊϋ ψ  tlvai.

956 ΠΑΠΠΟΥ ΧΥΝΑΓδΠΙΣ Ζ.

satia δή ορ^Ια tov Λρίΐζ τη E J  ^δονς ή JH "  ίχατέρα 
αρα τών A J  j r  δυνάμει έατιν δ' τοΰ ίη ο  E JH .  άλλά 
χαί τον άτΐο Α Γ ·  ίσον &ρα ίστιν το νπ» E J H  τψ 
Α Γ  τετραγώρψ. δο9έν δέ το άη ό  Α Γ  TStqaytmfov · δο&ένΐη 
αρα χ α ι το  vrro E JH . xai ί'στι δοθ·εϊσα η E J '  δο&$ϊσα 
αρα χ α ι η H J ,  S are δο&έν το Η  im i  o iv  &iau δεδο­
μένων δνο s09sttav SV έπιπέδψ  τών E J  J H  ορβών άλλή- 
Xaie χβιμέηον, xai ά π ο  δο&ίντος too Δ ΰπο Ttjg A J B  γω­
νίας γίνεται υπερβολή, διάμετρος μέν  ̂ E J  χορυφίί δέ  15 
το J ,  α ϊ  δέ χατα'/όμεναι χατάγονται έν Tg δαΟ̂ είβ̂  γωνί«ι 
tg νπο A J B ,  δννάμβναι τά  παρά  την J H  παρακείμενα, 
πλάτη εχοντα α αντα ί άφαιροΰσιν ά π ο  της έπ' ευθείας Tf/ 
διαμέτρψ Λρος τψ Α , ΰπερβάλΧοντα εϊδει όμοίψ τψ h ro  
E JH , θ·4σει αρα  iariv  η τομή. ΐο

1 . (.Ί*ίκ·χα({«η Hn auctore Γο ρη> S. τίταητην sive



ris dL': daluin igitur esl punclum ζ "). Kt ponatur ζγ <s β ζ ; 
orgo etiam y <iatuiR esl/ Kt iuncla γ& pniducatur-ad α ; por 
silione igitur data est αγ. Sed etiani a(t insitione data; da­
tum igitur est a  (dat. Sed etiam γ datum ost; ergo 
cliani magnitudine recta αγ data ost. Et quia est βζ — ζγ 
/i parallelae αβ  ί ϊ ) ,  eril otiara αδ  s=> dy. lam sit δη rec­
tum latus {sive fmrametrus) Tigurac quae osl ad diametrum 
d i*·); esl igitur

ed* =  δγ'̂  ~  \ id-dr/ conic. 2. 3 ; .sed eliam 
== ost igitur

ΐδ 'δη  =s αγ-.
Et daluni est ay*; ergo etiam «d d>/ datum. Kt data est 
ed; ergo etiam ηδ data, itaquo etiam punclum Iam quia 
{ut est in conic. i  prnpos. S,V· duae rectae «d dij in eodem 
plano ad rectos invicem angulos constructae positiono datae 
sunt, et per datum punctum d sub angulo fit h\perbola, 
cuius diametrus est <d el vertc\ d, rectamm autem suh 
dato angulo αδβ  ordinatim applicatarum quadrata aequalia 
sunl siiatiis rectac di; adiacentibus, quae quidem sjmtia la­
titudines habent eas quas ipsao abscindunt in producta dia­
metro ad punctum d, excedunt vero figuris similibus tigurae 
ΐδη, positione igitur dala est .sectio cmica.

LteeB VII. PROPOS. 20t. 9 5 7

*i Nam propter Euclidiii datorum propos. t8  positione data est i i .  
ct propter propos. 3S magnitudine data esl βζ, Ulcoquo punntum ζ.

**  Et tiacc vcriia rt (*a qnao paulo posl Icfiuntur illustrantur Apol­
lonii conicaruin Uieorem.ttis. Conf. p. adnol. * nd IV propos. 33.

i' add. Co, t i  rfruffror Ha 8. 9. «JIIr χαϊ — vno K J I f  om. A', 
add. Â ilBS) H . Ifltr» A<BS 14. m m t Ha. xa> ΐα τ ι  Cn pro lajm
<3. fvOtitti tntniimi' ABS, corr. ^ __ kk. τοΰ J  add. Co ime της
AJH  Htt pro τής vn i .4  J l i  i'E  16. χατάγονται dplet cl
vs. 17. ivravTtti coni. Htt >7. την J H  Ha auctore Co pro t i»  .L i  
48. (C ndd. Ha auctore Co avriit (sine spir. et acc.) A, α ίτα ι  BS, 
ταΐ'τηΐ Ha. corr. Co 48. 49. tij iu tu h ffif Hu pro τής Λ ααίτρον
19. vno A* Co, άπό  BS cod. Co



275 de το  ίΐψ'φλημα όντως' sm m av a i  τ^
»4oet S i  d«9iv το J ,  litti im -
ζενχΰ·6ΐαα η J B  ίχβ β β λή σ^  im  το E, xai avtfi ϊαη xti~ 
aiHt ή BE , xai ηχ9ω κά&ετος η JZ y  xai Tfj BZ ϊαη xti~ 
ο9ω  η ZI\ xai ίπιζ^υχ^εϊσα V J  έχ β ί,ίΐή α^  in i  το A , u 
xai tjj J E  ίζςηαανήχϋ^ η J H ,  xat τψ eitd A l' ϊαον xsi- 
a^fa td  vsTo E JH , xa i γίγράφ9ω, ώ$ iv tg avaXvatt ίλέ- 
γομεν, ns^t διάμίτρον J E  υπβρβσΧή' Xiyia ott ίίοιβΐ td 
πζόβ'ί.ημα.

'Ensi γαρ ϊαη ia tiv  η BZ t§ ZV, ϊαη αρα ia tiv  xat M 
η A J  τη J I ' ·  hxaTefjov αρα t&v άττη A J  J V  6' iau v  
tov ttTtd tijg Α Γ  τετραγώνου, τοντεατιν τοΰ vnd E JH ,  ̂
τοντέστιν τον προς ττ, E J  άιαμέτριρ εϊδονς, iav  δέ ^
τοντο , δέδΐΐχχαι iv τψ δβντίρψ, οτι άανμτΐτοηοί etaiv «t , 
Α Β  Β Γ  τη$ υαίρβοΧήζ. Κ> ^

276 γ'. Θ έση tvi>sla ή Α Β , χαι δοί^έν το Γ. όιήχ&ω ^
Β Γ , χίία&ω δο9·«ϊσα η B J , όρθ-η άνήχ&ω η J E '  οτι 
το Ε 8τττ£ται [d^eaei χώνον ύηερβοΧ^ έρχομένης
δ ιά  τον Γ.

"ΗχΟ-ϋί xalterog η i!2/, χαΙ ΒΛ ΐογ, xstaiho ή ΖΑ' ϊ μ 
δο&έν αρα  iativ  το Α . άνήχ&ω ορίίη η Α Η · O îaei αρα 
iattv  η Α Η  ουμικίΛταναα Β ί ’ έχβΧη&ίίαΐ} w ta  rd Η] · 
xat 9^iaei do&statov τών ΒΑ  Α Η  xai σημείον δο&έντοβ 
τον Γ  ύίίερβοΧη ττίρ* αανμ/ιτύτονς τάς Η Α  Α Β  έΧεναε- 
τα ι αρα  χαι διά τον Ε , δ ια  το ϊαην είναι την Β Γ  ττ/ ΕΗ·ΐ:>

* . βί om. Α. add BS « »  auctore 0> et colialo
Apollonio con. 2, ♦ pro 1:ιίζ(ΰχβαι, item vs. & t, i) H J x«l fxfii- 
βΧηα9ω Ha T. xni post ytyQtiifSa repetunt ABS, ctei. Ha i i i -  , 
youeu JUt pro Χίγομίΐ- I i . ίχατίροι· Hu pro ίχΛί^ρα i '  Uu, δν- ‘ 
ιιάμΗ J  k  fiS), όννάμΗ τοτίταρχόνίία  li. roi’t/mrn·} xiiUott Ua *
rov (ante v iii E JU )  Hu pro τών IS. δ ιη μ έρου  flit i  ABS, corr. t 
Co iav  «Tf jJ ij ^  4ννάμ(ΐ S M. y  ad«i. BS xiti βα»1ν τό I'
Ha pro io» (taa  ra Γ  17. xai ante χιίπΛω ct Si anh* ΰρήχ9<α add.
Ua 18. 9 iati χύρον τομής om. in Lalina versione Ha io . χαϊ ~~ 
ig Zvi sdd. Co 11. ro ^  Co pro »* J  i i .  verba ονμηίπτοναα
— *«τό »i I I  suo loco posita fuerint post όρ»ΐι ή JH \  sed ab ipso j

ii

Θ5Β [ιλπιιογ srNArarH£ l



Componetur probiema, similiter atque in conic. H propos.
4 demenslratitr, hoc tnodo. Sint Λυβσ rectac posltion»· datae 
aft βγ, detumque punctum 0, et iuncta όβ  producatur ad e, 
ita ut sit ββ SS δβ, ct ducatur perpendicularis δ ζ ,  ac rectae 
βζ ae(]ualis ponalur ζγ, et iuncta γδ  producatur ad a ,  el 
rectae δε  aptetur δη ita, ut sit βδ·δη  =* ay*, c l diametro 
δε  hyperboia, sicul in analysi dixiinus, describatur; dico 
hunc lineam problema efficere.

Quoniam est βζ  e  ζγ, est etiam αδ  =  δγ\ ergo el αδ^ 
ct i/* aequale est quartae parti quadrati ex αγ, id esi i-ec- 
tanguli sub εδ δη, id est ipsius figurae ad diametrum εδ.
Iloc autem si ila sil, demonstratum est in conicorum libii 11 
propos. 4 et 2 rectas αβ βγ asymptolos hyperbolae esse.

III. SU recta αβ  positione data, et datum punctum γ. Prcip. 
Ducatur ad quodvis rectae αβ punctum β  recla γβ, el flat βδ  
aequalis cuidam reclae magnitudine dalae, et rectae βδ  per­
pendicularis ducatur δε, quae productam βγ secet in e ; dico 
punclum ε  tangere hyperbotam per punclum γ  transeuntem.

Ducatur perpendicularis 
γζ, rectaeque βδ  aequalis 
ponalur ζ α ;  dalum igitur 
esi punclum « * ) . Erigatur 
perpendicularis αη , quae 
productam βε secet in η : 
ergo positione data esi at· 
dat. ; itaque datis posi­

tione rectis βα αη datoque punclo γ hyperboia per γ circa 
asvmplotos ηααβ  descripta transibit etiam per punctum e, quia 
est βγ s= εη ;esl enim βδ  =  ζα, ideoque βε  =  γη, unde communis

*) Nam propler Euclid. dat. 80 posilionc data est yC, el propter 
sr> dalum panctum ζ, ideoque propter 27 dalum cet a.
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scriptore perinde omis. â eese videntur quam illa, quae ad vr. 17 in 
I.at. versione addidimus ABS. ίκβίΙ>Ιήσ»η Ha. corr.
Hu S*. i« i  M« pro η, om. Ha



(inei /.ai lilnj η BH ΐή Ht’ . xoi «errat i te  ηρογΐγραμ-
μένον. ........................ ............. .........  . ...... ................ ............ - ............

S vne^ ioeteti Ae οΡτως· ία ιω  η μ ίν tfi 9iisu dedo- 
μένη ev^e^a ή . t B ,  to  ie  όοΐ^έν το Γ, ij 0ί Sttjγμέvlίj ij 
Β Γ , ή όέ όο&εϊαα η Θ, xai ai't§ tatj earw, xa&erov άχ-&
Ο-είσης τής ΓΖ, ή Ζ Α , καί ορί^η άνήχ^ω η Α Η  χαί σνμ- 
τΐίητίτω  *jy Β Γ  χατά %ι> Η , xai usqi ampmtiftovg τάς  
Η Α  Α Β  δια δοΟ·ίν%θξ ΐοΰ Γ  ysy^aifdta fmtQflol^· λίγω  
OTt ποίΒΪ tt) πρόβλι^μα, τοντέατιν tivi, Sv χά&ετος αχίί-ϊ} 
η E J ,  tat/ γίνεται ij B J  tij θ .  τοντο δβ φανΐρον δ ια  τάς  l't 
άσυμ7ΐτιότους' ϊαη  γάρ ή ΕΗ tg ΓΒ , S ors xui η A J  τη 
Ζ Β  · xai ολη α ρ α  »; ΑΖ, τοντέατιν ή Θ, ϊαη iativ rg B J .  ^

277 δ'. ’Έατω ώς η ΒΑ ηρος την Α Γ , όντως το άπ ο  B J  
,τρης το άηο J F -  ίίτι τών ΒΑ  Α Γ  μέαη ανάλογον ia tiv  ί 
tj A J .  li  t

Κ ύ α9 ω  Ttj F J  ϊαη η J E '  χατά διαίρεαιν αρα γίν€~ Ι 
Ttxi ώς η Β Γ  τΐρος «ι;» Γ Α , τοντέατιν ώ$ τη νηο ΓΒ Ε  
ηρος to  vm) A F  Ε Β , οϋτως το νηο ΓΒ Ε  ηρος το ά η ό  
E J ·  ϊαον αρα ίστιν  τυ ί'.το Α Γ  Ε Β  τψ άηο J E ,  τοντ- ί 
ίστιν  τψ νηο F J E .  ανάλογον xai ανν^έντι iativ ώς >] BJ'i» \ 
ηρας την J E ,  τοντέατιν ηρ/)ς την J F ,  οί'τως η J A  ηρ(>ς \ 
Α Γ ·  ολη αρα ττρος ίίλην iariv ώς η Β Α  ηρος την A J ,  [, 
οϋτως η A J  ηρός τήν Α Γ , ωατε τών Β Α  Α Γ  μέση άνά- 
λογι>ν ioTiv η A J^

278 ζ . ”Eatia το νηό Α Β Γ  ϊαον τψ δΐς ά η ο Α Γ ·  οτ ι ΙαηΖι 
iariv  ή Α Γ  τη F B .

Κΰαθίι) τη A F  ϊαη ή A J ·  εσται αρα  το νηο F .JA  
ϊσον Tti» νηο A B F . χάΐ ηαρά τήν αντήν ■ ϊαη αρα εστιν  L 
ή J A ,  τοντέατιν η Α Γ , τή ΓΒ. ,

96« ΠΑΠΠΟν SVNAruiHX Ζ.

I. ή add. i/u ISE J/ΓαΛά. Uaa\icU>rc Co Λ. M S, ύη \{B)
V. q i i  βιηγμίνη Ha, ή i i  βιάμ^ι/οί ABS, x n i  ΟιήχΟια Co 6 . xtti 
(|>nst Λ Η ) add. Uu 7. ty ttr τήι U li A B S , rj) U r h^tjatitsg Hn 
8. posl it>»4vtos repetit i n i s  ABS 9. oia  (valuit ofa) aote av  add. 
Ha II. γαρ  add. Ha 43. <T' add. Ua 17. τήν Ha auctore 
fo  pro ti/i· r j  ·*8. imo Λ Γ  S B  Htt auctore Co pro l-nh Α Γ Ε



ty mhtrcihetKtu eUj. Et fiel dmonslratio secundum superius
............................

CoiitpoiiPtur sie. Sit recta positione datii a(i, et datum 
punvtUD) y, ct recla a puncto γ ud quodiis reclae afi puuc- 
lum ducta γβ, ct data utia sil 9 ,  eiqu« aequ»iis, ductili ;C 
perpendiculari, sil ζα, et p<«rpendicuieris ducatur αη  secolqm' 
productam βγ in η, et circa asymptolos ija αβ  per punctum 
datur» γ describatur iiyperbola; dico banc efficere problema, 
id est, si ah ultcro sectinnis punclo e perpendicularis eS du­
catur, aequalem fieri rectani βδ dulne il·. Hoc vero mani­
festum est propter asymptolos; est euim itaque 
αδ  s= ζβ\ ergo etiam tota αζ =  βδ, id est & =  βδ.

IV. Sil βα : αγ as βδ  ̂ : δγ ;̂ dico rectarum β α  αγ nie- Prop. 
diam proportionalem esse αδ.

Ponatur δε ~  γ0;
« ;; J  ....... J ^rgo est per diremp­

tionem
βα — αγ : αγ =  βδ'̂  — δγ̂  : εδ'̂ , id est [elem i ,  β) 

βγ ; αγ =  γβ ■ βΒ : ed*, id est 
γβ·βε : αγ -β ε — γβ·βε : « ί* ; est igilur 

αγ ·βε  =  εδ\ id esi
=  εδ ■ δγ. Per proportionem est 

βε : εδ =  δγ : αγ, el componendo 
βδ : εδ =: α δ  : αγ, id est 
βδ : δγ =  αδ  : αγ; ergo βδ  +  α δ  : δγ  +- αγ, 

id est
β α  : α δ  s= α δ  : αγ: orgo roclarawi β α  uy media 

proportionalis est αδ.
V. Sil αβ·βγ  == 2 ο/·*: dico esse αγ  s= γβ. Prjp. 

, Ponatur δ α  ss αγ; erit igitur γ δ ·δα
.. _  αβ-βγ, ct, communi additu δα ·β γ ,

fici iy6 ·+■ βγ) δ α  =  {αβ -+- δα] βγ ; id 
Kst δβ ·δα  =  δβ ·βγ ; cr^o δα =  βγ, id est αγ =  γβ.

»0. ήρΛ ante ίβτΐ»· add. Ηα 44. πρό* την rov jfo riv  om. Ηα 
iS. ανάίαγος ABS, curr. Ha 25. «' add. BS

I.IBER ν ιι  PROPOiS. 80β. i# 7 . 9 β 1
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279 <■. flei^i tag αντάς άανμπτύίνονς τάς A B  Β Γ  inep- 
βολαί γεγρόφίΝαβαν ατ Α ίί  HE * ίέγω  οτι ον ϋνμβάΙΙονσι*· 
άλίήίαις.

Ei γάρ  όυνοΐόν, οομπιητίτωααν Λοτά νη d , xai άηο  
νοΰ J  διήχ&ω βϊς νομάς ei& eia >} Α Α Ε Ζ Γ· tarai άη διά^  
μέν τής J Z  τομΐ/ς ΐαη η Α ά  τ^ Ζ Γ , δ ιά  δέ νής J B  νο­
μής ιαη ή Α ά  t j  ΕΓ, wavs η ΓΖ  νη Γ Ε  i'aij iavtv, onsQ 
αδύνατον · ονχ αρα ανμβάλλοναιν a i  νομαι άλΙήλαις.

Α έγω δη ανι χαι βις απβιρον αιίξόμβναι ίγγιον ηροα- 
άγοναιν ίαυ ν α ις  χαί «UI sU Ιλαττον άφιχνοΰνναι διάανημα. 1«

’Ήχ&ω γάρ τις  xai 
ίτέρα  ή ΘΚ, χαι ίατω η 
διάμβτρος . . . ^ς ηέρας 
εατω το Μ . . . .  . Unat 
αρα ώς μεν νο itto  Μ Α Ν  Ιό 
ίτρος το  άπο Α 8 ,  ηί!νως 
η ΐτλαγία ττρος την ορ- 
3·ίαν, ώς δέ tb νπο ΗΟίΙ 
!τρος το  άπο ΟΡ, οϋνως 
ij ηλαγία προς την ορ-20  

&ίαν· ίϋβτδ έατιν ά? το 
Vito Μ ΑΝ προς το άπο  
A S , οΰνως το υπο ΗΟΠ  
ηρί)$ το άηο Ο Ρ, χαΐ 
έναλλάξ. μειζον δ ί  έατιν 2» 
το VTtb ΜΑΝ νοΰ ύηο 

ΗΟΠ.' μβίζων ϋρα έατιν ή ΈΖ τής Θ 2. καί εβτιν δ ιά  νάς 
νομάς Χαον τυ νηο Ζ Ε ά  τφ νπο ΣΘΡ' έλάααων αρα  έατιν 
η 8 ά  τής ΘΡ, & ηε αίει εις ελαττον άφιχνοννναι διάανημα.

&■ -

*. s' add. BS ϊ. nl J K  JZ  ABS, corr. W« 4. posl νιμ-  
am titm eav  add. Ha 3. itiix ^ a n v  ΐΐς τοιιη; (v^tiai ai
IIA JZ  Ε Γ  ABS, corr. Co <0. «««i add. Hu fh  add. Ha auctore 
Γο 18. iriQa n OlfK Ha 18. hinc incipit demonstrationi!) cor­
ruptela, qoae nsque ad flnem pertinet U . U . Λιβμηρος M N , ης 
triifn tit M. ia t u  xai τή* JtTZ ίιάμαρβί: ή ΠΗ' fatai cet. Ha
18. ί-Λο H O rr Ua pro ύπο M O n , itcin vs. i i  et 86. »7 UO. V



\ I. Cirfii (>jii>(Ji‘Ki as} riiptotos a/i βγ hyperbolae rfl' ηε '  . Ρηψ.
dcscribantui 
concurrere.

t lB E f t  VII. PROPOS. «08. 9 6 »

i08dcscribantur; nega has

/// Si enim fieri possil,
y' concurrant in puncto d,

/ c t a i  ducatur scctionis
causA recta αδίζγ. Krgo 
propter sectionem δζ erit 
αδ  sss ζγ, ct propter δε 

\  sectionem αδ sa εγ, ita ut 
'̂r—̂  7 ' sit γζ — γε, quod esse non 

potest; ergo scctiones non 
concurrent.

lam dico easdem in i n f i n i t u m  productas magis inler sc 
appropinquare et ad minus intervallum procedere.

Ducatur enim alia quoque huperbolarum sectio d̂ Qoax, 
sitque hyperbolae ξε diametrus νμ **) terminusque μ , et hy­
perbolae δζ diametrus m, : erit igitur ut μΧ · λν ad λξ ,̂ ita cliu- 
metrus transversa ad ktus rcctum [sive parametrunr, item­
que ut η ο·οπ  ad o j» , ita diametrus transversa ad latus 
rectum, ita ut sil μΧ-λν : X§̂  =  ηο οπ  : ορ^, el vicissim 
μΧ-Xv : η ο ·οη  ss X ^  : ορί. Sed est μΧ·Χν >  η ο·οη ; ergo 
etiam Χξ >  ορ ideoque ξζ >  &σ. Et propter sectiones est 
ζξ·ξδ s= σ& ·9ρ  [utrumque enim quadrato ex 7tt aequale) : 
ci^o esl itaque sectiones hypeM arum  semper ad
minora intervalla procedunt. [Sed etiam ad extremum ad-

·) Hio et errorem sive scriptoris sive Hbrarfonira Gorreximus el in 
figura veram hypurbolam ψ, quae a codicibus abest, addidimus.

·*! Hinc usque corruptam et mancam scripturam, «luantom fieri 
poluil, emendavit Ha; praetereo idem suo ingenio duas aiios demon- 
stralioncs addidit.

»ην AB, corr. S i l .  ώ( om. AB, add. S St. iS. xai lrall<i{ Ha 
pro /raUnf larn· iS. μίΐζ/ϋ» AB, corr. S i6. /I/.-/JV Ha 
au ct^  Co pro v n o ^ M X  Π . τή ς  Θ2' Ha pro τής Ρ Σ  S8. τό 
v a i  x J S  τώι vn o  2 f> »  ABS, rorr. Ha. qui praeterea addit ίχαατοτ 
yiiQ τφ «.70 /IT faoy



*αι naqaneivtM· si γάρ ίχατίρα ah iiv  ταΐς άανμ- 
πκωτοι^ 6γγιθ¥-προαάγει, Ί^Ιονότι xai-ia»%aig.j-

280 ί'. “Ε στω  ώς μέν η Α Β  προς tî v ΒΓ, όντως η J E  
προς τ ψ  Ε Ζ , ώς 0έ ζ B J  προς την Α Η , οΰτως ή E J  προς 
τήν J & ·  ο τ ι γίνίταί tag το ατερεορ τη {ίάαιν μέν.ίχον τ ο 6 
άη ο  Α Γ  τετράγωνον, νφος δέ τ ψ  Α Β , προς το ατΐρεον 
το βάαιν μέν  Ιχοΐ' το άπο J Z  τετράγωνον, ΰφος δέ τήν . JE , 
οΐτω ς ο ά π ο  τής Α Η  ηΰ,ίος μετά τον λόγον εχοντος ίίρος 
τον άπο τής ΗΒ ν,ΰβον «ν το άη ο  Α Γ  προς το άπο ΓΒ  
ηρος τόν ά π ο  τής ΑΘ *νβον μετά τον λογον εχρντος προςίυ  
τον άπο τής ΘΕ χνβον ΐίν το ά.το ΑΖ ηριις τϊ) άπο ΖΕ.

‘Ε π ει γόρ iattv ώς ή Γ Α  προς τήν Α Β , οΰτως ή Z J  
ηρός τήν Α Ε ,  χαΐ ώς αρα το άπ ο  ΓΑ  ηρος το άηο Α Β , 
όντως το ά π ο  Z J  προς το άηο Α Ε. άΖλ* ά ς  μέν τ)» άπο  
Γ Α  ηρος τα  ά π ο  Α Β  [χοινον υψος ή ΑΒ), όντως τό σ τε-ίδ  
ρεόν τό βάαιν  μέν εχον τό άηό Α Γ  τετράγωνον, νφος δέ  
τήν Α Β , πρός τόν άηο τής Α Β  χνβον, ώς δέ τό άπό Z J  
ηρός τό ά η ό  J E  [χοινόν ϋψος ή ΑΕ), όντως τό ατερεόν 
τό βάαιν μέν ^ ον τό άπό J Z  τετράγωνον, νφος δέ τήν J E ,  
πρός τόν ά π ό  τής ΑΕ χύβον χαι ταντα αρα άνάλογον χαι 20 
εναλλάξ έατιν. εατιν δέ xai ώς ό  άπ ό  τή ςΑ Β  χνβος πρός 
τόν άπό τής ΑΕ χνβον, οϋτως ο τε άηό τής Α Η  χνβος 
πρός τόν ά π ό  τής ΑΘ χύβον, χαι ό «ίτό τής ΗΒ χύβος 
πρός τόν ά η ό  τής ΘΕ χύβον. άλλ’ ά>; ό άπο της FIB xt>- 
βοί προί TOV άπο ττ,ς ΘΕ xuj3ov, ο^τως τό λόγον ίχον πρός 25 
τόν άπό τής Η Β χύβον ον τό ά η ό  Α Γ  ηρός τό άηο ΓΒ  
πρός τό λόγον εχον ηρός τόν ά π ό  τής ΘΕ χύβον 'r;v τό 
άηό /iZ  πρός τό άηό ZE' χβι ώς αρα IV τών ηγουμένων 
πρός 'iv τώ ν επομένων, οδτως Άπαντα ηρος δπαντα · εατιν

«64 ΙΙΑΙΠΙΟΪ ΣΥΝΑΓβΓΗϊ Ζ.

I. 2. ά ίλ ά  —  iavttiit interpolatori tribuit Hu 1. itaftaxHrai 
ABS, corr. H a  3. add. BS 8. |>o»t ό add. rt ABS, dcl. H a _

9. Sv H a  auctore Co pro Stt __<.1. «»λο . 4 Η  Co, ά η ο  ΓΒ A, ά η ο  γ β

BS cod. Co <4. ro «no Z Jd  ηρος το άηο J ( i  ABS, corr. Co 
15. notmr Ha pro χύβον 49. άτιο JZ ] dni AZ ABS, Z J Ha 
auctore Co 24. ό Λιιο τής J B  χύβος Ha, ό ano Tije jiB  xai AB,



tacebuDt; nam, si ulraque magis appropinquabit nsymptotis, 
manifesto «tiara intifi'se wp/î n)/)rnqfwnftwwf;) -

VII. 'S il aji : βγ ss de : βζ, et βα : ειη at ed : δ9 ; dico, Prop· 
ul solidum basim habens quadratum ex αγ  aititudinemque 
αβ  ad 'sotidum basim habens quadratum ex dl* aititudinem­
que 3s, ita esse cubum ex αη  una c&m eo quod est ad cubum 
ex ηβ iu proportione quadrati ex αγ ad quadratum ex γβ 
ad cubum ex una cuni eo quod «st ad cubum ex 9 e  in 
proportione quadrati ex δζ  nd quadratum cx ίβ; vel breriiis 
sin; it ico esse

α^·αβ nt?
“  tf»» +  tfta.tfi* : {ti·

Quoniam enim e con-
^ ^   ̂ /raw et componendo est

γα : αβ  ^  Ζδ : ίβ ; ergo
jr-------- H---------- ------- eUam γα' ι̂αβ »̂  :δεΚ

Multiplicetur prior pro­
portio per αβ, altera per de; est igitur

αγ'^·αβ : αβ^ ss δζ^-d e : ds», et vicissim
αγ^·αβ : δζ^·δε=ζ α/ϊ» ; d«». Sed est ea: hypothesi et

vicissim
0,4» : de»s=i 017» : d^», itemque, qttia ex  pro­

portione αβ  : δε αη : 
δΰ- subtrahendo fit αβ : 
δε as ηβ : ϋ·ε, 

tas ηβ^ : &ε\ vel, qtm  βα·. hypotliesi et 
componendo esi αγ : γβ
=  όζ ■. ς«,

=  »̂'9"· coniprehensis sii-
jterinribus aequatiuni- 
tms est

I.IBBR VII. PROPOS. 809. 9 6 5

TO a n o  τή( a f i x n i  S * * .  4S. t i U '  ώ ί  —  Χ ΐ'β ον  «d d . Γο i S .  τηι· 
ioyoy A , c o r r .  B S  ί β .  ov a d t l .  Ha a u c to r e  ( '«  S7. oV l i  B S .  Sr 
r a  Λ i 9 .  o v r tu ;  a d d . Ha



αρα ώς to  atsqm v /Α βάαι* ^  ^ Γ . « -
ΐράγωνον, ϋψ ος δέ trjv ΑΒ^ 7ΐροξ τ<) ate^eo* vu βάαιν μέν 
ΐχον tu atro τής J Z  νβνράγωνον, ϋψος δ έ  tijv J B ,  όντως 
ο 07(0 νής Α Η  AVjiog jucfa tov  Ιόγον ίχοντος τον 
a m  τής Η Β  ηνβον ον το άηο Α Γ  ττρος το άη ο  ΓΒ  προςό  
τόν α7ΐο τής Α Θ  χΰβον ftsra τοΰ λόγον ^οντος ττρος τον 
απο νής ^ Β  κύβον ον το άηο τής J Z  ίΐρος το ά/το τής ΖΒ.

251 r,'. '"Εστω το Α  μ ^ ά  τον Β  ϊοον τψ  Γ  μετά τον J ·  
Sn φ υπερέχει το Α  τον Γ , τοντψ νπερέχβι χαί το J  τοΰ Β.

'Έστω γάρ ψ υπερέχει το Α  tov Γ  το B ' τό Α  αρα  Ιΐ) 
ιαον έστιν τ ο ΐς  Γ  Ε. χοινον προσχεΐσ3ω το B ' τά  Α  Β  
αρα ϊαα έστιν τοΐς Γ  Ε β .  άλλα τά Α  Β τοΐς  Γ  J  ϊα α  
υπόχεηοι ■ x at τά  Γ  J  αρα  τοις  Γ  Ε Β ϊα α . -ΛΟίνον άφΤ)-· 
ρήσ^ω to Γ · λουιον αρα το J  ϊαον τοΐς Β  Β, ωατε το J  
τοΰ Β νίτερέχει τψ Β· ψ αρα νηερέχει το  Α  τοΰ I', τοντψ ih 
υπερέχει χα ί τό J  τον Β.

^Ομοίως δή δείξομεν οτι], έάν , φ νηερέχει το Α  τοΐ·
Γ, τοντψ ύτΐϋρέχη χαι τό J  τον Β , οτι τ ά  Α  Β  ίσα έατίν 
τοΐς Γ  J .

252 ^Εατω δνο μεγέ·9·η τά Α Β  Β Γ· οτι [ψ υπερέχει 2» 
τό ΒΑ  t o v  Α Γ  70t;Tfj>] ν.τερέχει [ z e i j  τό λόγον εχον /ιρός 
t o  Α Β  τοΰ λόγον εχοντος ττρος τό Α Γ  τόν αντόν τψ λιίγον 
εχοντι προς τό  Γ Β  τόν αυτι'ή>.

"Εστω γάρ  τό μέν /τρός τό Α Β  λόγον τινά εχον τό J E ,  
τό δέ ίτρος τό  Α Γ  τον αυτόν λόγον ϊχον το J Z ·  λοιπόν ‘io  
αρα τό Ε Ζ  ττρός τό Β Γ  λόγον εχει τόν αντόν. καί εστιν 
ϊό  ΕΖ νττεροχη y υπερέχει τό J E  του J Z ,  'τοντέατιν τό 
λι'>γον εχον ττρός τό Α Β  τον λόγον εχοντος πρός τό Α Γ  
τόν αυτόν.

966 ΠΑΙΙΠΟΥ ΣΪΝΑΓΩΓήί Ζ.

I, τό βάαιν  B»S, τό οιη. Α Ηα iV add. Ηα aucUire Co
6. μ η α  τοϋ  H y or  Ιχοντος Ηα auctore Co_pro ;fei ιό λόγον Ιχαι· 
ϊ .  η add. BS 40. post τό Ε  add. τον Α  ΑΒ, dei. S II. το>; 
Γ Β  ^disUnx. BS l i .  τοΓί Γ Ε Β  Α , dislinx. BS, ilem vs. t*
t o ie  r j  A, d istin x . BS ___IS. .\BS, oorr. U a  44. t o i i
Β Γ  K\ nt v id elu r , ro t( B E  A*, disliiiv. B S IS .  iwf « ρ «  AB, oorr. 
S ιβ ί  Γ  add. Ua uuctorc Vo 47. oi< dei. Hu 48. «'>ΐί(ΐήτ) Hu



r, ideoque fact&-suntnt& dua­
rum posteriorem propor­
tionum

_ni)* + Vi** · “}̂  :
“  : iti ·

vm. Sil a  +  =: y -t- d\ dico esse a  — y as  ̂ — ,ί. Piop-
Sil enim ««=>« — /; ergo *'**

LtBEn Vtt. PROPOS, «40. i U .

 ̂ .......... . „ a  =  y +  e. Commune adda­
tur ,:i; ei^o «·+· ̂  =  y -I-« +/i.

' y ■" ■ ' J ........ Sed ex hypothesi est a  ft
— y -t- 6] ergo eliam y -t- δ  

' =  Y -t-  e  +  i i .  Commune au­
feratur y: ergo i  =  e ·+■ pf, 

itaque s =s δ  — ji: ergo a  — y =  δ  — β.
Similiter demonstrabimus, si sil α — y «= d — esse 

«  4- // =s y +  d.

IX. Sint duae magnitudines ay  γβ, earumque sunmia Prop. 
dico id quod » ά α β  proportionem aliquam hai>et maius 

esse quam illud quod ad ay  eandem proportionem babet eo 
quod ad γβ eandem proportionem habet (re/ brevius s ic : ilico, 
si ponantur ,τ : αβ ss y : αγ — s : γβ, esse x  — y s=s s).

_________________  Sit enim ίβ id quod ad αβ.ρνο-
» V β  portionem aliquam bsbet, et illud

I----------------;;-------1 quod ad αγ candein proportionem
 ̂  ̂ * habet sit δζ: est igitur

i i  =  ^  ■= id est
αβ « y  a,-i -  «y  » γ β '

*) Graeca p t y i » / /  rit αβ β γ  Ι<1 ipsum quod supra posuimus si);ni- 
(Icant; sana igitur est scriptura quae in codicibus exstat.

|>ro νη ις ίχ ίΐ 48. 49. r «  j t B — ro?»· F J  A, distinx, BS 48. (ate 
•S, Γσοί' AB SO. y  add. BS SO, i l .  ^  —  τ ο ν τ ς >  et xai dei. H u.

tur hatfjixit (sifl » 4 rof  .4Γ, *«l cet. Ha __83. iS . t i
ά η ό  l i « c t  1 0  ά π ό  7 '^ A B S ,  c o r r .  C o  S i .  w p o c  τό»> j i l ' c o r r .  

B S  S S .  Ιχον ra t 'JX A B S, c o it .  Co 8 7 . l o  KXH  ΰηίροχι} A B S , 

// i le l .  C o  ;ni.>!i fo i lp  a r l ir u tu n i »; v o lu il  .sc r ip to r ,



2’%3 t'. To A  tov Γ  ίλασοονι υπΐρεχέτω ηπερ τυ ά  tov Β· 
Sri= tet Α  Β  ίΧάαύονά ίσ τιν  τίΰν Γ  Α.

“Ε οτω  γάρ φ νηβρέχει to  Α  toS Γ  to  Ε, t a  Α  Β  αρα 
ϊσα  ίστιν  τοϊς Γ  Ε Β. in e i  δέ tb  Α  tov Γ  έλάσσονι ν7ηρ- 
έχει ψ ΐΐρ  tb  J  tov Β , tb  δέ Α  τον Γ  νπερέχει τφ Ε,τ, 
tb  Ε α ρ α  iTMoaov έστιν rt/g «ώ» ά  Β  νπεροχής, ωστε τά  
Ε Β  έλάσσονά έστιν τοΐ- J .  -Μίναν ίτροσν.εΙσ&ω Tb Γ· 
τά  Γ  Ε  Β  αρα έλάσσονά έστιν τών Γ  ά ,  άλλα τά  Γ  Ε Β  
ϊσ α  έδεΐχ&η τοϊς Α  Β · τ ά  Α  Β αρα· έλάσσονά έστιν τών 
Γ  Α . tl)

'Ομοίως m i  τό άναστρόφιον. *α ί τ ά  έίη της έλλείψεως 
ομοίως.

Τον ς\

2S4 α'. ”Εστω δύο τρίγωνα αμβλυγώνια τ ά  Α Β Γ  JE Z ,  
αμβλείας εχοντα τάς Γ  Ζ  γωνίας, χαι ϊσας  τάς Α  J  οξείας, ι:> 
υρ9·αι τ α ϊς  Β Γ  ΕΖ ηχ^ωσαν α ι ΓΗ  Ζ Θ , εατω δέ ώς tb  
vftb τών Β Α Η  nρbς το ά π ο  της Α Γ  τετράγωνον, οϋτως 
Tb ί'πο τών ΕΑΘ προς το  άπο τής J Z  · 8τι ^μοιόν έστιν 
το Α Β Γ  τρίγωνον τφ Α Ε Ζ  τριγώνψ.

Γεγράφ&ω γάρ έπ ί τών Η Β ΕΘ ήμικνχλια' έλενσεταιίύ 
δή χα ι δ ιά  τών Γ  Ζ  [έρχ4σ&ω, χαι εστω τά  Η ΓΒ ΕΖΘ] · 
^01 δή έφάπτονται βί Α Γ  ΑΖ τών ήμιχνχλίων η ον. ει 
μέν ονν έφάπτονται, φανερον οτι γίνεται ομοια τά Α Β Γ  
J E Z  τρίγωνα, έάν γάρ λάβω τά  χίντρα τά  Μ  iV, χαι Ι ί ι -  
ζευξω τάς  Μ Γ ΝΖ, εσονται ορ^αι α ι νπο Μ ΓΑ NZJ^a 
γωνίαι - χαι εισιν α ι Α  J  γωνίαι ϊααι · χαι ή νπο Α Μ Γ ' 
αρα  τη vnb ΑΝΖ γωνί^. χαί τά ήμίση' χαι ή Β αρα

a e s  ΠΑΠΠΟΥ xYNArunis x.

1. ι' add. BS i .  t a  j i B  —  nSf F J  et similiter posthac A, 
distinx. BS 4. in t l  i i  to Λ  Ha auctore Co pto tn fi  i i  to airo 
8 et 9, *■«»»' Hu auctore Co pro toiV »<. in i om. Ha_ 13. ^  
h t o v  tS v  xmutnSr BS U . a' add. BS 13. roy ΓΖ  — t i s  3 0
A, distinx. BS 48. ται'; γβ ι ζ  S Ha 10. ta v  ΗβΚΗ  et 31. tmy i 
IY. A, distinx. BS S4. Ιρχ ίααω  —  ΚΖΘ dol. Hu ta  liVH ttKZ  5

t
t

P



X . SH e  — y <  ί  - -  β ;  dico esse a  +  β  <, γ +  δ.  Pwp· 
__________ ______ _̂__ S it enim « «  ά — y? ***

lib er  VII. PROPOS. t«2. 969

“ ergo est
,___ ___ ______ ______________ , «  +  e  y +  e +  /?. Sed

y  ̂ quia esi
--------- -̂------ H a  — Y < δ - β ,

‘ α — / s  «, est igilur
------------------ --------------- ------- , e  < δ  — β ,  itaque

δ +  /?  < . δ .
Commune addatur γ ; e st igilur y +  e + ; ! / < y  +  i .  Sed 
demonstrata sunt y +  e +  e  «  -i- (#; ergo a  ·¥ β  < γ  δ.

Similiter eliam conversum demonstrabimus: si sit a-t·'β
<  y -+· d , esse a  ~~ y <, δ  ~  β. E l  similis demonsifiitio 
erit, si sit α <  y.

ΙΕΜΗλΤΛ IN CONICORUM tIBRCH VI.

I. S in t duo triangula amblygonia αβγ δεζ,  angulos ad Prop. 
y ΐ  oblusos habentia e t  acutos ad «  i  inter se aequales, et * '*  
rectis βγ £ζ  perpendicuiares ducantur yij ζ&, sitque βα · αη : 
oy* t s  ί δ ·  δ 9  : δ ^ ;  dico esse Δ  αβγ  ~  Δ  ί«ζ.

> C  " ' x>k:------------

z '  Γ  _ V ··■■ . . .  -  > :
a  η f i  p  ^ if· t' f

Describantur enim semicirculi in rectis ηβ s9 ;  hi igitur 
per Y ζ  lran.sibunl; ergo rectae αγ δζ  aul semicirculos tan­
gunt aul non. Primum si tangunt, apparet triangula αβγ δβζ 
similia esse. Nam si centra μ v  sumpsero, el iunxero μγ ι-ζ, 
recti erunt anguli μγα νζδ. Et tui· hi/potfini aequales sunt 
anguli a δ ;  ergo eliam anguli αμγ δνζ  aequales. Atque 
eliam horum iliinidiae partes, id est anguli αβγ δεζ aequales

,\BS. cnrr. Ha auriore Co i i .  (j <tv Α··*Β.><, tjyoi· '«ίη» spir. et 
A', ίί ;·’ «C Ha 4*. «i - 4 J  A, dislim. BS

Pappu- II. (i2



γωνία Ε iativ  ϊση. άλλα %αΙ η Α  J '  S fto ia  αρα  
Ιάτιν i a  τρίγωνά.

970 ΠΑΠΠΟΪ ΪΪΝΑΙΆΓΗΪ Ζ.

HXka δη μη ίφαπτία9ωααν, άλλά τψνίνωσαν τα  ημι- 
■λΰχΐια nccra %ινα σημαία t a  Κ  Λ , m t ή χ η σ α ν  xaSerot 
ο» ΜΗ NO' ΐαη αρα  im iv η μέν K S  τη S P , η S i ΑΟί> 
τη ΟΖ. ομοιον S i χίι Α Μ 3  %ψ JN O  νριγύνψ' «nrev aqa  
ώς ή S A  ΐτρας ΑΜ , nSttog  ̂ 0 J  προς J i f .  I m i  Si iativ  
ώς tl» iitu B A H  ftqijg tb  άηο Α Γ , οϋηος to  ΰπο ΕΑΘ  
rrqός το ά π ο  J Z ,  χαι ώς αρα ta vtro Κ Α Γ  irqog tb  ά/το 
Α Γ , tnvtiativ ώς η Κ Α  trqos Α Γ , ο'ΰχως to in h  ^ J Z 10 

ίτρος tb  άπο J Z , tnvtiativ  ή A J  πρης J Z  · S ats  xai 
ώς ή S A  ηρος Α Γ , οΰτιας η 0 J  προς J Z .  άλλά xai ώς 
■tj ΜΑ προς Α Μ , όντως iativ η 0 J  πρϊίς J N  |Λά την 
ομοιότητα τών τρίγωνων] · St' ϊαον αρα  ίστίν ώς η ΓΑ  
πρός Α Μ , οϋτως  ̂ Z J  πρός JN . χαι παρά ϊσας  γωνίας 15 
«άβ Α  J  (ίνάλο^όν eiatv' ϊση αρα im iv η νπο τών Α Μ Γ  
tfj ί /rb τών JN Z  Ytavitf. xai τά ημΐαη · χαι tj Β αρα  γωνία *

* ϊση ίστιν τή Ε . αλλά χαί ij Α  τή J  χα9' ΰπό& εσιν  5 
8μοιον αρα ίστιν τό Α Β Γ  τρίγωνον τφ J E Z  τριγώνψ. ^

285 Σνμφανίς Si το άντίστροφην αντιρ · οντος όμοια» τον 2·ι 
Α Β Γ  τψ J E Z ,  χαι όρ&ών τών δπό Β Γ Η  ΕΖΘ , Seϊξat 
οτι γίνεται ώς το νπο Β Α Η  ηρός τό άπό  Α Γ , όντως τη 
ί/το ΕΑΘ προς τό ά π ό  J Z '  tativ γάρ 0ιά tijV ημοιιηψ α γ 
τών τριγώνων ώς μίν ή ΒΑ  ίτρος Α Γ, ηίΐτως ή E J  πρός ?



sunt. Atque efanl «tiam anguli a  0  aequales; ergo triangula 
shhilia sunt.

Sed iam rectae a y  δζ  non tangant semicirculos, sed eo.s 
secent in punclis x i ,  et ducantur peipendicularcs μξ vo; 
est igilur χξ es ξγ, e l  λο =  οζ. Sunl autem e® hyjtcthesi 
(7 constructione triangula αμξ δνο similia; est igitur 

ξα  : αμ SS οδ : δν. Sed quia ea: hypothesi est 
Ιία·αη  : ay  ̂ εδ ·δ&  : ίζ*, est eliam [elem. 3, .3fi) 
ye · αχ : «y* s= · ίλ  ; ίϊΓ*, id est

m  : ay SS Ι δ  : δζ, sive componendo 
x a  -h  ay : ay =  Ι δ  +  δζ : δζ, id est 2 {αχ -t- χξ] : ay

SS i  {δλ-t-λο'ι : δζ*,., 
ita ut sit

ξα : ay sa ο δ  : δζ. Sed est etiam, «/ modo de- 
vionslravinm. 

ξα : αμ SS οδ  : δν; ex aequali igitur est 
ya : αμ SS ζδ : δν. Et sunt haec latrra propor­

tionalia circa aequales angu­
los a  δ :  est igitur 

L αμγ s=* L δνζ. Atque ptiani dimidiae partes, 
id est

l  α(ίγ SS δεζ. Sed est elinni α »  £  d es 
hypothesi; ergo osl

Δ  αβγ ~  Δ  δεζ.
Manifestum aulem est lemma conversum: si sint trian­

gula αβγ  <$<ζ similia, rectiquo anguli βγη εζ9 , demonstre­
tur esse βα·αη  : ay* =  €δ·δ&  : ic * .  Nam propter similitu­
dinem triangulorum est βα : αγ =  εδ  : δζ, et ηα : αγ ss

*; Haec qntieaddldimusi spectant ed prioreii figuras, in qalt>n<i punctR
* i  sunt inter n et tT C. tn «Iterie Mintris <lii«DdaRi e<(l: "id  est 
Ϊ  («y + . y {) ; «y a  S (tff +  Co) : ύζ".

3. r<jui’̂ r(u ABS, corr. /Ai auctorc Cn X ri KA A, distinx. B.S
13. t<. Sm — dei. Vu <6. τάς A.i A, distinx. BS
17. .iWZ ;·β>»·Ηίι· AB, corr. .S Ϊ0. oVrof Hu pro roi Srrof [τον AliV 
οντος oueiof τφ JF.Sf Ha 38. ΰπο IC.id Hu auctnre Γιι pro ί'πό
K w .

L IB E » V ». I>IIOI>OS. ί<8. 9 7 1

B2*
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J Z ,  ώς ί ί  § «?οβ Α ί ’, oVvotg η 0 J  ηρος Α £ ·  κβί 
U αυ»τ^μμένοξ.

286 β'. ‘"ϋοιω άνο Βμοια χμήματα μείζονα ^μίχνχΧίου τβ 
im i τών Α Β r j ,  xai ηχ&ωσαν χά&ετοι. α ί  Β Ζ Η  ΘΚΑ, 
ί'ατω 0έ ώς ή ΕΗ  ttqbg ΗΖ, ο^τως η Θ Α  προς Α Κ  · 
ietxtsov ο η  όμοια im ip  ή ΒΖ /πρίψ ίρΗ α τη J K  πΐρι- 
φερβΐ^.

/ Υ
ί'ν

'/ 9

Εϋιήφ9ω τά  χίντρα τά Μ  ΛΓ, xai χά&ετοι ηχ9ωσαν 
«ί M S ΜΟ Ν Π  SP, χαι ίπϋζίύχ^ωσαν αί ΜΒ N J '  ϊαη 
α ρ α  ίατίν ή inu  ΟΜΒ γωνία τή in o  P N J  γωνί<( (ϊααι ίο 
γάρ εΙαιν αί iv τοις  τμήμααιν, «Sate χαί ήμίαειαι). χαΐ 
siaiv όρ&αί αί Ο P' ϊαη αρα ίατιν  χαί ή in o  ΜΒΟ γωνία 
vg init N JP  γωνί<{. ή χ η σ α ν  τα ϊς  Α Β  F J  παράλληλοι 
α ί  Ζ Σ  ΚΤ, χαί ίπεζει’>χ»ωσαν αί Μ Ζ ΝΚ  · ϊαη αρα iariv 
xai ή νπό ΜΣΖ γωνία rg in o Ν ΤΚ  γωνίγ. ίη ε ί 0έ ίαην  Ι» 
ώς ή ΕΗ  προς Η Ζ , οϋτως ή Θ Α  πρός Α Κ , χαί ώς αρα 
η S H  ηρός Η Ζ, οΰτως ίατίν ή Π Α  ηρός Α Κ , ώατε χαί 
ώς  ̂ H S προς S Z , τοντέστιν ή ΜΒ ηρός MS, τοντέστιν 
[ώδ]  ̂ ΖΜ πρός M S , οί'τως ή Α Π  ηρός Κ Π , τοντέστιν 
η J N  πρός iVT, Twtintv ή Κ \ προς *\Τ, χαί είσίν «ί 2ο 
μ ίν  in o  MSZ Ν ΤΚ ϊσ α ι ,  αί de isro Μ Ζ 2 Ν Κ Τ όξεϊαι · 
ϊση αρα ίστίν ή νηό SM Z  γωνία rg νη ό  ΤΝΚ· όμοια 
α ρ α  ίατίν ΒΖ περιφ έρεια  τ§ J K  περιφ ερείς,

287 γ'. "Εατω dvo τρίγωνα τά Α Β Γ  J E Z ,  ορ9^άς ίχοντα 
τάς  Γ  Ζ γϋτνίας, χαι άιήχ&ωσαν α ι Α Η  J Q  ίν ϊαα ις  γω-'ί·> 
νίαις ταϊς «‘;γ« Β Α Η  E J(-i, Ι'ατιο τε ώς τυ νηό των ΒΓΗ



&δ : όζ, unde fit .formula conipositac proportionis β α ·αη  : 
ss εό  · ό 9  : ίζ*. ■■ ■■

II. Sini duo similia circulorum segmenta maiora semi- Prap. 
circulo in rcctis αβγό. ol ducantur perpcndiculares εζη Λ«λ
ita, ul .sit εη : ηζ =  : I m; denionstretur circumfercntiam βζ  
circuriifcrentlac 0x similcni esse*).

Sumantur centra μ v, ct ducantur perpendiculares μξ  
μη νπ νξ, iunganlurque μβ  »5 ; est igitur i. o/«/? *=> iq v 0  
;nan) aequales sunt centri anguli in segmentis αβ  γ ό , ita­
que ctiain dimidiij. Kt sunt recti anguli o ρ ; ergo etinm 
l, μβο  =  L νόρ. Ducanlur rectis αβ  γό parallelae ζσ χτ, el 
iungantur μζ  yx; ergo eliam est L μ οζ  =  L vrx. Sed quia 
ex  kypoUiesi esl

εη : ηζ sa 9). : L · , esl igilur (ut in superiore lemmate)
ξη : ηζ as >τλ : λκ, ilaque convertendo
*i§ : ξζ =  λπ : πν., id est propter ]mrallelas
βμ : μσ =1 όν : vr, id est [quia ξ/t ~  βμ, et xv — 0vj
ζμ : μσ =  XV : ντ. Esique, ul modo rlemonstruvimus,

L μοζ  =  L vne, et minores recto sunt anguli μζσ vxt;
ergo propter elem. R, 7 similia sunt 
triangula, ideoque 

L αμζ =  Z. Ti-x; ergo circumferentia βζ  circumferentiae 
όχ similis est.

III. Sini duo trianguli) αβγ όεζ, rectos angulos γ ί  ha-Pmp· 
bentia, ot ducantur αη ό »  sub aequalibus angulis βαη εό3·,

i {''igunis (ales (>\hib<>niitis, quales emendavit Halleius; in codicibu» 
quattuor corruptae inveniuntur Hgurae, quarum speciem vide sis apud 
Commandlnum.

t. ώ ( 01 i) K J  cl oftrirt» ή . f j  ABS, corr. Ha auctorc Γο 3. ,ί' 
atid. BS 1«. M O SIl A, distinx. RS 44. r«i'i Iv τοΐς τμήμααιν 
xnttt μ ίαν  xni Α(Β8 ;, corr. «tt I». i  Ha auctore Co pro 9 

t l — 40. «Soff *«l »/ Ua «(loc SX, to v tfa t t  ή M B  ffrei XM π^ος MSi', 
oCtfoi »J . / / I  Ttuii H K, toftiOTi i  JJV  5troi K K  .τρόί N T  Ua
19. ώς dei. Hu iO. lotriiOfii ii A'iV TtQot S T  edd. Co 81. Μ ΣΧ
X T  *« l fffni corr. A ^ {ι·σζ ντ ϊα α ι  Jt)___S*. }·' ndd. BS »pi-
ymra S, ορθογώνια AB Ha ttt AH  V J  A, corr. BS *5. τόί 
r Z  A. distln». BS

LIBKR VII. PROPOS. ί ί * .  ί ίβ . 07.^



nrgios %ο άπ& tijs ^ Γ ,  oStiog το  6ηο των ΕΖΘ nqhg το
auQ Z J  ' οτ* Ημοιόν ίο «κ  τ α  Α Β Γ  τρίγωνον
γώνφ.

974 ΠΑΗΠΟΪ ΧϊΝΑΓίίΓΗΪ Ζ.

Γ6γράφ9ω yaq rttqi το  Α Β Η  J E &  τρίγωνα τμ ψ ατα  
χόχλων τά  Β Η Α  ΕΘ /Ι [ίΐμοια αρα ίστίν] · ητοι δή ίφά- 
πτονται α ι Α Γ  J Z  των τμημάτων η ον. ίφαίΐτ4ο9ωααν 
ίτρότίρον · ισον ag a  ίατιν το μέν νπο Β Γ Η  τφ άπο Α Γ , 
τοντέατιν, ia v  ίίρος ig&ag άγώ/ω τή Α Η  τήν Α Κ , τψ 
Ι π ο  τών Η Γ Κ , το  δ ί  h m  τών ΕΖΘ τφ ά η ο  J Z ,  τοντ- 
έατιν , ίάν  ορθ-ην άγάγω την τ̂ ή J Q , τψ  ίπ α  ΘΖΑ· ·" 
ωατε ιαη ίατιν  η μέν Β Γ  Tfj Γ Κ , η δ ί  Ε Ζ  τ§ ΖΑ. xat 
ορ 9 α ι ά ί Α Γ  J Z '  διπλή αρα  ίστιν  η μ ίν  νη ο Β Α Κ  γω~ 
via τής in o  Β Α Γ  γωνίας, ή δ ί  νπό E J A  γωνία τής νπό 
ΕΑΖ. χαι siaiv  ϊαα ι  οΐ νηό Β Α Κ  E J A  (Γβ»; γάρ ίστιν 
η fiev υπό Β Α Η  τβ ίπ ό  Ε^Θ , ορ9η δ ί  η νπό Η Α Κ dgfifj t·"' 
τ^ νηό ΘΑ^€;' xai βί νπό Β Α Γ  ΕΑΖ  αρ« ϊααι eiaiv. 
άλλα χαι oq&ai α ί  Γ  Ζ· ΐΐμοιον αρα ίστίν  τό Α Β Γ  τρί­
γωνον τψ J E Z  τριγύνψ, οΛ Βρ: ~

Αλλά δή μή ίφαπτίσ& ωααν  αΐ Α Γ  Α Ζ ,  όλλά τψ νέ- 
τωααν χατά τ ά  Μ  Ν  αημΰα. ίατ ιν  ouv ά« to όπο τών ΑΓΜ 2·· 
«ροί ιό  άτΕΟ Α Γ , τοι>τέ3τιν ώς ή Μ Γ ηρός Γ Α , όντως τό 
ίη ό  τών J Z N  πρός τό άπ ό  Α Ζ , τοντέατιν ή ΝΖ πρός Z J .

%. τώι Α Β Γ  Α', το»ι Α Η Γ  r^ttytavat A*BS, corr. et r?)
J E Z  Tpiyttty» add. Ce *. S. K JH  tQ/yiamv ιμήμητα  xvxImv t«  
B A Ii B J »  A , in Ilis TQiytira corr. BS, H J »  om. S cod. Co. Initio 
A B Q et  deinceps ra  BtrAeorr. Ha. e^ktrcmom K(*J  corr. H« [EJB Co, 
J t i B  Sa) S. ομ οια  α ρ κ  tetty  dei. Hu Λη add. Co β. itfantiaStD
ABS, corr. Ha an ctore Co ___ 8. 9. A K  τβ imo A B S, 'τφ corr. Co
40. τήν ~Ja  τηι ΑΘ τ ΰ ι  νη ο7 .Λ  ABS, corr. Co 41. 9 «fi RZ Co
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sitque (ίγ · γη : «y* s t  - ζ 3  ; dico esse Δ  afy  ^
Α  ί«ζ, ............................................ L ,  ..........

Describentur enim circa triangula a/ir̂  6e^ cireuloruni 
scgnienla β η α  β^ό; iam rectae ay δζ  aul segmenta (angunt 
aut non. Primam quidem tangant; est igitur proptir elem. 
3 , 36 β γ ’γη =  oy*, et εζ·ζ9· t» δζ ,̂ id est, si rectae «ij 
perpendicularem ducam ax rcctaeque δ& perpendicutarem δλ, 
β·/·}>η => fjY 'yx, el εζ ·ζ »  => &ζ·ζλ, ita ul sil βγ  =  γχ, et 
βζ sa U. E t sunt pcrpendiculares αγ δζ; ergo est I jta x ss
2 L βαγ, et L  s  2 iL <>st L βαχ s» L ^δλ (nani
e x  htfpolhest est L βα^  =  L  εδ9·, et ex  construciime recti sunl 
anguli ηαχ 9dX ) ; ergo est etiam L βαγ s= L εδζ. Sed etiam 
recti anguli γ ζ  aequales sunt; est igitur Δ  ~  Δ 
q. e. d.

At rectae ay δζ  non tangant circulorum segmenta, sed 
secent in punclis μ p Est Igitur (quia ex  hypothesi βγ ■ γη · 
αγ"̂  B  e t ·  ζϋ · : δζ^, e! β γ ·γ *1 'T'- ' - S 1 · #-/ / V r * * f

•γα ; y a *  ==: νζ·ζδ : ζδ^ , id  est μγ : γα
μγ ■ γα, et εζ ·19 := »Ί' · ζί) 

ν ζ ιζ δ .  Et

pro ή i i  H X  IS. όρβαί S , ορΛι) ΛΒ, hqos άςΟάί rotii, Hu «l 
..1Γ JX ]  « l  r  z  Ha 43. ψής ima («cilicct enfe JiJZ ) A*
in rasura i 4. ϊαηι »l ί·πο T h K  AB, ϊααι nl {·ιιο afty S, corr. Ha 
Buctore Co Ιβ. *«i «11 « i  «p e Ha αρα  hoc loco aild. Hu 
*0. t»  Λί N  Ha pro »ά Λ .ί  ί» . ί * .  oJi· — τοι·τΑίϊ»ΐ' add. Ηα
«uciore Co (nist quod vno τών ΛίΓΑ  scripsit Ha, quod cnrr. Hu} 
2 f. i i .  ώί ή A /'  —  ttSr JZ^A —  ταυτίατιΐ' η A Z  ABS, corr. Ha



xqi Icrni' Uftota μύζηνα τμήματα τά Β Α Η  E J& · όμοια 
Uqa i a t h  if Α Η  ire^nfiigeta J O  niqitpiQittf · ώσζβ Τοή 
iativ  η Β  γωνία tfj Ε· ομοιον αρα  iariv %η Α Β Γ  τρί­
γωνον τφ  J E Z  τριγιόνψ.

ΆΧίωζ t a  avto. b
2S9 ο .  "Εατω δνο τρίγωνα όρ^άς ^χοντα tag  Γ Ζ  γωνίας, 

x«t διήχ^ωοα* α ι  Α Η  J &  Ι»» ϊααιξ γωνίαις r« is  ίη ό  ΒΑ Η  
E JQ , ϊσ ΐω  te  ώς το ύπι) Β Γ Η  ηρός τό άπ ό  Α Γ , οϋτως 
το νηό ΕΖΘ ηρός τό άηό J Z '  οτι ομοιον τό Α Β Γ  τρί- 
γωνον tiff J E Z  τριγώνφ. 10

97β IIAIUlur ΪΪΝΑΙΌΠΙΪ /.

α i
■Α-

f l  >, γ  H e  ΰ- ζ  k

'’Ηχθωααν τα ΐς  Α Η  J &  ορ&αι α'ι Α Κ  J A  · ιαον αρα  
τό μέν άη ό  Α Γ  τψ νηό Η Γ Κ , τό δέ άηό J Z  τψ νηό 
ΘΖΑ· tativ  o iv  ώς τό νπό Β ΓΗ  .τρός τό ν.ιό ΗΓΚ, 
tov ffau v  ώς rj Β Γ  ηρος τ ψ  ΓΚ , όντως τό έη ο  ΚΖΘ ηρός 
τό νηό Θ Ζ Α , τοντέατιν η ΕΖ ηρός Ζ Α . ηχ9ωσαν > 
A K J A  ηαράλΙηΧηι αί Γ Μ Ζ \ · xai ώς αρα  ή ΒΜ /ιρος 
Μ Α, οϋτως ή ΕΝ ηρος N J. xai eiaiv ορ&αΐ μέν αί ηρός 
τοις Γ  Ζ  σ ψ ίίο ις , ισαι Se a i ηρός τοις Μ Ν  γωνίαι ταις  
νηό Β Α Κ  E J A -  Sia δη τό .ιρογεγραμμίνον ημοών ίατι 
τό Α Β Γ  τρίγωνον τψ J E Z  τριγώνψ. 2·»

289 ε' 'Έστω δνο τρίγωνα όρΒ^άς ίχοντα τάς ηρός τοις 
Β Ε αημείοις γωνίας, χαί διή%9ωααν α ί ΒΗ  ΕΘ iv ιααις  
γωνΐαις τ α ις  νηό Α Η Β J Q E , ^ατω τβ ώς τό υηό τών 
Α Η Γ  ηρός τό άπ ό  ΗΒ, οντιος τό νηό τών JQ Z  ηρός τό 
«πο θ £ *  Ssixtfov Sti ομοιόν ίατιν τό Α Β Γ  τρίγωνον rw25 
J E Z  τριγώνφ.

1. ίμοιον  ABS, corr. Γο τ<( aitd. Ηα 3. t j  ϊ> Ua pro T>/> Α 
«. <r add. BS τ« ΐ Τ ζ  K, disUnx. BS 13. i»; tt> in o  ΊΠΤί Λ· ('ο,



suiU t\r conslruclime segmenta circiilurum e&dv siniilja 
edqUe txumra semirimifu ; tit ô propter siip^rius lemma cir  ̂
canifcrentia at̂  similis est circumferenliac itaque »ii- 
gulus αβγ  angulo 6et arqualis, quapropter Δ  αβγ  ~  Δ  0£ζ.

Aliter idem.

Sint duo triangula αβγ  ί ί , ,  reclos angulos γ ίΤ habentia, 
el clueantur at̂  69  sub aequalibus angulis βαη edS·, sitque 
βγ·γ>) : αγ'̂  =  ej'· dico esse Δ  ~  Δ  iij* .

Ducanlur redis αη δϋ- pcrpendiculares ay. δ?.: est igitur 
a·/̂  — ijj,. (5i i p  e  . “λ ; ergo est secundum hf/pothesim 
βγ-γη - .η γ .γ χ ^  ίζ ·ζ »  : » ζ  ζ ί ,  id est /iy : yx «  *;* : a .  
Ducanlur rectis αχ i i  parallelae γμ ζν; ergo est etiam βμ : μα 
=  ev : νδ. Et sunt rccli anguli βγα εζδ, et anguli βμγ ενζ 
aequales angulis βαχ εδΚ (qui quidem inter se aequales sunl. 
quin e,r hypnthesi i  βαη — L ίδ9 , et red i amjuU ηαχ &δλ·; 
ergo propter id <juod demonstravimus csl Δ  αβγ  Δ  ό εζ ".

IV. Sint duo Irianguta αβγ δεζ, angulos β e  reclos ha- Prop. 
Iienlia, c l ducantur βη ed- sub aequalibus angulis αηβ δ&ε, 
sitque αη · ηγ : ηβ̂  δϋ  ̂-Ο-ζ : demon.slrelur esse Δ  αβγ 

Δ  δεζ.

♦ Haec extrema demonstrationi!; pars neque integra a librarii.s tra­
dita esse videtur ne<|ue «atisi certam explicationem liabct. Nam ver­
bis iltt th ηρογιγραμμίνοι· «uperius lemma It scripliir signiflcare vi- 
delur; at vero illius alia esi ratio. Brevem ct simplicem demonstra­
tionem in promptu eat suggerere. Kst enim

βγ : yx  =■ i f ; { l  =  t l · ! =  βμ : μα, id est vicissim 
βγ·. βμ  su yx : |i« =  t f ; t r  =  ζ Ι : r&, id est 
βγ : β μ Β > ι ζ  ·. tr.

Suntque anguli βμy ti>C aequales ;i|U<minm anguli flnx n fi  aequales' ; 
ergo propter elem. 6 ,  7 anguli πβγ i e i  nequalcs sunt. El redi sunt 
anguli βγα ( { i ;  ergo similia Iriaiiguta «βγ i t t .

I.IBBR VII. PROPOS. ίΐβ . 077

Oli ri imo βγχ B»S cod. Vo 1.1. q EZ Co pro i; ΘΖ i;>. 16. miV 
AKJ^i A, dislinii. BS Is. |Mist fooi i i  add. x«> S yniriui rm\· 
Ha, xai r<Sr a i ABS, x«i y«(> «i vel fa t i  xni nl Co 19. fa r i  ex­
tremo verau A *1. r’ add. BS Ϊ* . Hi. τοις HK A, dislinx. BS
*3. in o  A H  l i J  We  AB, corr. S



Πβριγβγράφ9ω<ιαρ xvxhn, *αί 6Ϊλήφ9ω αντών τά  ««■- 
τρα  »ά J£ ^  '- φ α η ρ ^  4η̂  Svt h t i  τά  αντά τώ* Β  θ  σψ  
μβ/ω» siaiv. s i yaq δννατόν, ίοτω το μέν Κ  μίταξν τών 
Γ  Η  σημείων, το δί ^  μιταξυ τών J  Θ, χα» έκβίβΐήα^ω- 
σαν αί Β Η  ΕΘ ini τά Μ Ν  οημβία, m i ατιο τοΰ Κ  in ih

978 ΠΑΙ1ΙΙ0Ϊ ΪΥΝΑΓΩΙΉΧ Ζ.
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τ ψ  MB  xa^fTOg ή K S ' n sasn ai αρα μβταξν τών 
Η  Β , άμβλεΐά τβ ylveiai η hreo ^4ΗΒ γωνία ttai ίατιν Ι'αη 
τ^ ίπ ό  J & E ’ άμβΙβία αρα iativ xai η υπό JΘ B  γωνία· 
ο§εϊα αρα  iariv  ij htb JQ N , ώστβ ή anh τον Λ  ift i τ ψ  
BiV xa&STog άγαμένη πίητβι μεταξν τών Θ Ν. ηιτηέτω  10 
χαί ίστω  ή ^ 0 ·  ϊαη aqa  ίατίν ή ΝΟ τή ΟΕ, ωατε μεί­
ζων iaτiv η ΝΟ τη$ ΘΕ' ηολΙψ αρα ή ΝΘ τή$ ΘΕ ίατιν 
μβίζων, xa i τό ύ/ΐό ΝΘΕ, τοντέατιν τό νπό /ίΘ Ζ, μειζόν ίατιν 
τον άπό  ΕΘ τετραγώνου, xai εατιν cug τό in h  ^Θ Ζ  ττρο?
%ό άπ ο  ΘΕ, οΰτωβ τη νπό jiH V  nqog το άπό  Η Β , Ηπερ\ΐ> 
ίστίν ατοπον' εατιν γάρ xai ελαααον, ίπειδήπερ ίλόααιαν 
ίατίν ή Μ Η  της ΗΒ χαί τό ίπ ό  ΜΗΒ την άπό ΗΒ · ονχ 
αρα ιον Κ  χέντρον Svrog μεταξν τών Η  Γ , τό Α  εαται 

290μεταξν τών J  Θ. εατω ουν μειαξν τών Θ Ζ , χαί χατά 
τά a tk a  ijxSat ή ΑΟ χά9ετο$. ίπβι ow ίατιν ώς τό ίπ ό  2ο

4. πίρΐ}'ίχρά</9» χνχίος ABS, corr. Ηα auctore Co i .  t a  K J  
et similiter posthac itiv h 4 , rmy ΓΗ  cet. A, distiiu. BS S. tM r
Ha pro «ira» β. πιπτέται Ha  (conf. Latina) ___ β. 7. μ(π ιξν  τψ
Β Β  Α(Β), corr. S II. i, Λ »  ϊαηJ f a  ia r ir  ή ί ί θ  ΑΒ, q Μ et cet. 
perinde S cod. Co, corr. Co rqi OK £ are  A<(BS) ex rqi *E  *  ωστι



Circumscribiinlur circuli, el sumantur eorum centra *  }., 
que» flpparei ad «asdein parto»  ̂puncloruni j; csse  ̂ Nam &i 
fieri possit, sit *  quidem inter puncte y η, i  autem inter δ  
el producantur βη $9· ad puncta cirrumferentim μ  i*, ot a x 
rectac μ β  perpcndiculnris ducatur x j. Haec igitur inter η β  
cadat, unde fit obtusus angulus αηβ*], \ά&χαφ& ex hypotlmi 
aequalis angulo $&sx ergo hic quoque obtusus est. Acutus 
igitur cs l angulus S&y., ita ut recta ex i. ad £i> perpcndicu- 
laris ducta inter puncla ^  v cadat. Fiat ita, sitque io ; est 
igitur fo  =  oe, ideoque uo >  &ε, eoque iiia^is v9 >  9e, 
itemque id est [ekm. .5, .5.Ϊ) El ex
liyputhesi esl δ& ·^ ζ: == αη .ψ / : ηβ ;̂ ergo absurdum est 
esse ό & ·9 ζ  maius quam quippe cum minus sit. Nam­
que osl μη <  ηβ, itaque μη · ηβ, id esl αη · ηβ <  ηβ'̂ ; eryo 
eliam rftf · <  ^β*. Si igitur cenlrum *  inler punrta η y 
sit, non inter puncta δ  9· eril centrum λ.

I.1BKR VII. PROPOS. Ϊ46 . 97{)
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Iam sil inler puncta 9  ζ ,  et eadem ratione ducatur ?.o 
perpendicularis. Quoniam ea· hyimlhesi est

·) (iraecam TitatTrat· βρβ "radet igilur" vitiosum esse «pparrl; 
nam fteri etiam  potosi, u t puncturo ί  in ipsnm q, aut inter η μ cadat. 
Rccte igitur Hatloios π ιη τ /rm scripsisse, ilaque Graeco scriptnri unius 
lintum casus «temonslratinnem cx pluribuii qui flngi possunt tribuisse 
videlur.

48. i/ t fO  Co pro ή ΛΆ ηοΧίώι — HE bis scripta «unt In Λ 
»». t i  v n o  (ante .IdZ ) Hu pro roC JO Z  Co pro !β . xcti
om. Ha <9. μfJ^tίυ ri5i· J E  A(BS), «orr. Co



980 ΙίΑΠΙΙΟϊ ΧΥΝΑΙ’ίΙΓΗΧ Ζ.

Α Η Γ , νοννίαην το  tvro Μ Η Β, ηρος τό άηο Η Β , τηι·%- 
eaitv ώξ η ϋ ϊΗ  πζος ΗΒ, οντώϊ τδ ^ηδ J& Z , tovitativ  
το νπδ ΝΘΒ ίτρδς τδ άηδ ΘΕ, tovtimtv η ΝΘ nqt>g ΘΕ, 
xai τΐτμψ/νται « ί ΒΜ  ΝΕ δίχα τοϊς S  Ο, sativ αρα  ώς 
η Β ε  nqog Ξ Η , οΒΐως η ΕΟ ηρος ΟΘ. ά ίλά  xai ώς η 5 
H S  ηρδς 3 Κ , οϋτως η ΘΟ πρδς τι̂ ν ΟΑ (δρ^αί μίν γάρ 
ai Ξ  Ο, ισαι όέ α ι ίΐρδς τοϊς Η  Θ σημίίοις γωνίαι] · i t ’ 
ϊαον α ρ α  iativ ώς η B S  ηρδς ΞΚ, ούτως ή ΕΟ ηρας ΟΑ.

xai .τβρι ϊσας γωνίας · ϊση αρα iativ η {·ηδ τοίν B K S  }Ίο- 
νΐα tij in o  τών ΈΑΟ  γωνίί/, eativ i e  xai η in o  Η/ΪΗ·« 
γωνία τί} ίηο ΟΑΘ ϊση· ftltj αρα η νηδ Β Κ Η  Hlfj tfj 
ί'ττδ ΕΑ Θ  iativ ιση. xai τά  ήμΐηη · xai η ί'ΐτδ τών Α Γ Β  
αρα γωνία ϊαη ia tiv  τή υηδ τών JZ E . xai siaiv όρ&αϊ 
a i Β Ε  γωνίαι' ομοιον αρα iativ τδ Α Β Γ  τρίγωνον τψ  
J E Z  τριγώνψ. 15

291 Φaveρδv Si xai τδ τοΰτψ άναστρόφιον, iav  ̂Ομοιον τδ 
μέν Α Β Γ  τρίγωνον τψ J E Z  τριγώνψ, τδ di Η Β Γ τψ ΘΕΖ, 
fk t  yivstat ώς τδ ν;ιδ Α Η Γ  ηρδς τδ ά/ιδ Η Β , οϋτως ^δ »V« 
ΑΘΖ ηρδς τίι άη δ ΘΕ [διά την ομοιότητα τίϋ»’ τριγώνων],

292 r .  ''Εατω δυο τρίγωνα τά  Α Β Γ  J E Z ,  ιαας «χοντα'Μ 
τάς Α  , ί  γωνίας μη 6ρ9ας δ έ , χαΐ xa^sroi ηχδιαααν a i  
Α Η  ΑΘ, «βτω τε τδ νπδ τών Β Η Γ ηρίις τδ άη δ της Α Η , 
οϋτως τδ ί·ηο τών ΕΘΖ ηρδς τδ άηδ τής ΑΘ, xai ϊατω  
τών Β Γ  ΕΖ ευθειών μείζονα τμήματα ττ) ΒΗ ΕΘ· λέγω 
ott Βμοιόν iattv τδ μέν Α Β Η  τρίγωνον τψ ά Ε Θ , τδ δέ2& 
λοιηδν τψ λοιηψ.



αη ‘ ηγ ·. ηβ'̂  =a · 9ζ  : ϋ-ê  id esi 
μη· ηβ' : ήβ  ̂̂  ν&· 9e : 9ε*, id est 

μη .η β ζ χ ν »  : »e, 
ο( reckie βμ f f  bifariam secantur in punclis ξ o, est igitur 

■ ξη =  eo : o9 · * S e d  propter similitudinem trian­
gulorum ηξχ 9ok  'recU enim sunt 
anguli | o el seamdum hypothe- 
sim aequales anguli η 9) est etiam 

ηξ ·. ξοί sz 9 a  ·. oX\ ex aequali igitur est
: |jt sa eo : ολ. Suntque haec latera proportionalia 

circa aequales angulos; et^o 
βχξ SS £  e io . Sed est etiam, ut modo demnstravimus 
^ η  =  (_ o i9 ;  ergo etiam summae, id est 

L β*η — L ^λ9. Itemque dimidii anyuli aequales sunt ;
ergo {elettt. 3, iO)

^ αγβ BS !_ δζβ. Et sunt recti anguli β e : ergo 
Δ  αβγ ~  Δ  δβζ.

Manifesta ost etiam conversa propositio; si sit triangulum 
αβγ simile triangulo δ εζ ,  et triangulum >/βγ simih triangulo 
9εζ, fieri αη · ηγ : ηβ  ̂ β  δ 9  · 9 ζ  :

V. Sint duo triangula αβγ δβζ , angulos α δ  aequales Prop. 
neque tamen rectos habentia, ct ducantur perpendicuiares αη 
δ9 , sitque βη·ηγ : αη^ =  β 9 ·9 ζ  : δ9\  cl sint rectarum βγ 
εζ  maiora segmenta βη e 9 ; dico et triangulum αβη triangulo 
δε9, el reliquum reliquo simile esse.

LIBEtt Vli. PHOPOS. m .  9 g l

♦) Ksl enim com poncndo, tuin sumptis antettedenlium d im id iis , e 
contrario, dirimendo, denii|uc' rursus e contrario

}  = s  M  :  » f  | j(  : β ξ  t s  u u  ■. i o

I =  to ; O f  β ξ  ; ξ η  =B fo : o·».
fiS  e  ,»t : »0

β ί
ηβ

4. Ha 12 . ύηό 1ΐ.4Θ Να auctore Co pri> ί'Λβ Κ ^ 0
ή α ίααα  ΑΒ Ηα, corr. S Ιβ. tit ιοι'ιςι «i-«i»rtH)yioi’l to v ta i ΰ>·«~ 
arg/ifov r i  ΑΒ!«, τοι'τφ avrtatQoifor ίο  Ηα. eorr. ff« 19. Λ «  — 

interpolatori tribuit Hu iO. ς ,  sed id (Mtulo supra untc 
φ αη ρόν , add. BS i l .  τ« ί A, distinx. HS άρ»άς i /  Co. opi»», 
rt Λ BS' 22. ϊατω  ri idom pro mati



ίίερψγράφ^ωααν χύχλοι, xac ί*,·ίΐβλψ9ωσαν a i  Α Η  
4Θ. imi m Κ. Λ  9ημύα^ im i stl̂ tpika ν« η4ντρα tti» ην-- 
χΙων τά  Μ Ν, m i  άηο α ίτώ ν im  ταΒ Α Κ  Β Γ  J A  ΕΖ  
χά^ΐτοι αΐ M S ΜΟ NH  ΛίΡ. « ι« ν  όή χατά «ά αυτά το ΐς  
ηρογβγραμμ4νοις ώζ ή Κ Η  προς Η Α , οϋτως η Α Θ  πραςτι 
Q J ,  ώ'οϊί m i ώς ή A S  πρός SH , όντως ή J f l  πρός ΠΘ. 
ίπεζεύχ9ωααν ai Α Μ  JN . ά Ι Ι '  ώς μέν ή A S  πρός S H , 
Οντως η ΑΜ πρός MS, ώς όέ  ̂ J t l  πρός ΠΘ, οϋτως η 
J N  πρός ΝΤ· χαι ώς αρα ή Α Μ  πρός ΜΣ, οί'τως ή Α Ν  
προς ΝΊ\ ίπεζβύχ^ωσαν δή α ί ΒΜ  ΕΝ. ίπ ε ι ονν ομοιόν  ίο 
έατι το Β Α Γ  τμήμα τψ E J Z  τμήματι, v.ai Χοιπόν α ρ α  
τό Β Κ Γ  τμήμα λοιπψ  τψ Ε Α Ζ  τμήματι ΰμοιόν Ισ τ ιν  α ι  
αρα ίν αΰτοϊς γωνίαι i^oat ειαίν, %αι eiaiv αντών χαί ημίοειαι 
Χααΐ' α ι υπό τών ΒΜΟ ΕΝΡ αρα  y w ia i ϊαα ι ειαίν [ ίπ ι  
τής πρώττ}ς δνάδος τώ» πτώσεων, ίπ ι  δέ τής δεντίρας  ίκίΓ» 
παραχειμίνου δηλονότι iariv ϊση ή ίπ ό  τών ΒΜ Ο γωνία 
T ij ΐ 7 ΐ ό  ΕΝΡ· m i γάρ αί ίν  τοΐς Β Α Γ  E J Z  τμήμασιν 
γωνίαι]. γίνεται ο ίν  ώς η ΒΜ  πρός ΜΟ, τοντέατιν ώς 
>ί Α Μ  πρός ΜΟ, οϋτως ή ΕΝ πρός ΝΡ, τοντέατιν ή J N  
ιιρός ΝΡ. εατιν δέ χαΐ ώς ή Α Μ  πρός ΜΣ, όντως ή J N t o  
πρός NT' δι* ϊσον αρα ίστιν ώς ή ΜΟ πρός Μ Σ, οϋτως 
ή ΡΝ πρός ΝΤ. m i  siaiv όρί^αί μ ίν α ί Ο Ρ  γωνίαι, οξεία  
δέ Φ αιερα τών Σ  Τ · ϊαη αρα  iariv η νπό τών ΟΜΣ γω­
νία τβ νπο τών ΡΝΤ γωνί^. άλλά χαί ί] ίπ ό  τών ΒΜΟ  
τή νπό ΕΝΡ iativ ϊαη · m i  ή οπό τών Β Μ 2 ί  αρα  τή νπο  25 
τών ΕΝΤ iativ ϊση, ωατε χαι »] I' γωνία τή Ζ iariv  ϊση · 
ομοια αρα iativ πάντα πασιν.

982 ΠΑΠΠΟν ΣΥΝΑΓΩΓΗΣ Ζ.

3 . τ« ΚΑ e l  3. τά  ΜΝ  Α, dislinx. BS 3. α π ’ «tirdr ns
4. ηχβωσαν ante *«»fToi add. Ha fiaU· ύή tini i i  R, ία τ ι lU 
Ha I t . t m  A’ BS 13. x«i ήμίύααι Hu pro χητή μίαν  U . tu i 
tflf jrpierq; — «8. γννίαι inlcrpolalnri kribuil Hu 16. tarh- ϊση Ha, 
tativ  « f  Ιαη ABS, Ιαη ia t iv  Ha των ΗΛΙΟ Ha auclorc Co pro »wr 
ΗΜΘ >7. tv toii] iv  iaais Ha 1«. προ( MO Ha auctore Co pro 
ϊΐ()όϊ Af», item vs. 19 el Sl i i .  2S. «i OP —  ii3t> £ Τ  A, di.slinit. 
BS H . tmv BM P Co. ttSv BOUt AU, ri5*' (lou S cod. (,V) i5 . νττο 
ENP Γο pro 1·:ι'ο KP.V iT. ααντΰαααιν  Aft, distinx. S
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Circumscribantur circuli, ct producantur rectae αη ad 
eitTumferentimum puoatax et fiumantur circulpruin centra 
μ  V, a quibus ad rectas a* βγ H  eC ducantur perpendicu- 
Inres μξ μο νη vq. Est igitur eadem ratione ac supra

[pag. 981 init.) demonstratum est χη : ηα =  i.3·: , itaque 
etiam αξ : ξη ss Sic : ir&. Iungantur αμ  δη, qune semit rec­
tus ,iy sZ in fumetis a  t .  Sed /iropii?!' pnridhUix est α ξ : §»; 
se αμ : μ α , cl δ π  : ίτθ· ^  δν : vt: ergo eliam αμ  ; μ α  =  
δ» : ντ. Iungantur βμ ev. Quoniam [prupter w qm les un- 
ffiiloi βαγ edi) segmentum βαγ  segmento εδζ  simile est, re­
liquum igitur segmentum βχγ simile esi reliquo ergo 
in his centri anguli βμγ eri aequales sunt, itemque dimidii 
βμο £νρ aequales. £t sm t rerli inigttli o q , ifiettqw similia 
triatifpila βμο evq: iit igilur

βμ : μο =s av : vq, id osl (quia αμ  ss βμ, et δν et·) 
αμ : μο SS δν : vq. Sed esi, ut supra demonutruriimis. 
αμ : μσ <=: δν : v t ; ex aequali igitur est 
μο : μσ a=s vq : vr.

Kl sunt recti anguli o q, el aruli anguli fiao vtq : ergo μπψ- 
ter efem, 6, 7 simifia sm t triniigiita. ideoque esi

^ ομα =ss L qvT. Sed est etiam, ut demnmtravimux 
L βμο e  l, svq ; ergo etiam mmmae. iit e.<tt 
iβ μ σ  s=s εντ. Sinitqtte hi centri anguli: orgo etiam, 

qui .iinit iii iisdem seymentk. rirrum- 
ferentine anguH aeqmdes sunt, id  est
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2^3 ζ'. Jvvarov Si χ α ί, νή$ fttos ίΐΐωσεως iiSt> άμ- 
βλειων ψ αξΐίών] προγβγζ>χμμ4^ς δΐΙξέώς, το Τίόιπον 
άηοδονναι οϋτως. ν π ο χ ε ΐα ^  γάρ όαοόεάβϊχ&α* ονσων 
ϊσωρ αμβλειών τών γωνιών το πρ^ ερον χατά τόν προγε- 
γραμμένον τρόπον, χαί Iim», όβίϊ» οξειών οΰαών ίσων τών 5 
ν/ιό Β Α Γ  S J Z , δεϊξαι δτι δ'μοια τά  τρίγωνα, χαί πάλιν 
ηεριγεγράφ ^ σαν οι χόχλοι xai ^βεβλημένων των Α Η  J &  
ίπ ί  τά  Κ  Λ  ίπβζενχΟωσαν α ί Β Κ  Κ Γ  Ε Α  Λ7. · ϊσαι αρα  
εΙσίν χαί a i νηό Β Κ Γ  Ε Α Ζ  γωνίαι άμβλεϊαι. χαι ίη ε ί  
ίατιν ώς τό νηό ΒΗ Γ, τοντέατι τό υηό Α Η Κ , πρός τό κι 
άπ ό  Α Η , τουτίστιν  ̂ Κ Η  πρός Η Α , οί'τως τό υηό ΕΘΖ,

τυυτέατιν τό νπό ά Θ Α , ίτρός τό άπό ΑΘ, τοντέστιν η ΑΘ  
πρός ΘΑ, χαί ώς αρα τό άπ ό  Α Η  πρός τό άπό ΗΚ, ού­
τως τό ά ίΐό  ΑΘ  TT^og τό άπ ό  ΘΑ. εατιν d i xai τό 
ύπό Β Η Γ  πρός τό άπ ό  Α Η , οίΐτίος τό in h  ΕΘΖ πρός τό  15 
άπό ΑΘ' δι' tam> αρα ioriv ώς τό νπό Β Η Γ πρός τό 
άπό Η Κ, Οντως τό  νπό ΕΘΖ πρός τό ά π ό  ΘΑ, χαί ειαιν

<. ί ' add. S .Ίνηηον  el niaietfai; Hu pm J iv a r a t  et jw A if  
t . i .  ή »i3v —  0$ti<uv ilel, ffu 8 . i^n&·] o {n «  A;BSi, r<3t> όξιιώ)· 
Co 3. άτ ιο Μ αχ ίν ω  ABS, corr. Hu, «aoSnSft;(»ii,M lypotbelae er­
rorem apud Htt repetivit Ge, ilem ΐχβίβλημμίι-ων vs. 7 ' 5. dvfti· 
A^BS, iTtii£_Al, Stir Ha, JioIi· Oe fau f ovaeSv S 6. ini ΙϊΑΓ Ca 
pro in i AU l' [inoan^Hu] S. τβ k J  A, dislinx. BS 9. EAX  
Ha !tU( t̂ore Co pro K JX  »e. rovifari A*BS H. jinoi HA Ha 
pro ifQOi K A  H , «no » A  Ha auctori· Co pro « n i Θ.ί



l  αγβ  sa i, όζβ. Et ex  hypothesi est 
L βαγ ά> i  « i t ;  ergo est
Δ  αβγ  ~  Δ  deh, el Δ  αβη ~  Δ  <ίβί̂ , et Δ oif/ ~  Δ  i  

Talis igitur est demonstfatio, obtusis tuppositis angulis 
βαγ βδζ; quodsi hi anguli acuti sint, simili ratione primum 
demonstratur esse αμ  : μσ  sa» St>: »r. Et quia aeqmles sm t 
anguli βαγ βδζ, etiam anguli βμο βνρ, id est dimidii centro­
rum anguli, aequales sunt. Tunc rursus eadem ratione ac 
supra demonstratur angulos ομα ρντ aequales esre. Qui suf)~ 
trahantur ab aequalibus βμο βνρ; restant igitur aequales βμσ 
avr. Ergo etiam angidi βμα evS aequales. Smtque hi cen­
tri anguli, et cetera perinde ac supra

Verum etiam, unius casus demoostralione absolale, alter 
casus sic potest expediri. Supponatur enim eft quae supra 
scripta est ratione, si primum obtusi sint anguli, propositio­
nem demonstratant esse, et propositum sit, si acuti sint an­
guli aequales βαγ βδζ, demonstrare triangulorum similitu­
dinem.

Rursus circumscribantur circuli, et rectis αη δ& ad x λ 
productis iungantur βΛ χγ βλ λξ; ergo, quia secundum hy- 
pothesim segmenta βαγ βδζ similia sunt, etiam reliqtM seg­
menta βχγ βλζ similia, ideoque anguli obtusi βχγ βλζ aequa­
les sunt. Et quia ex hypothesi est

βη·ηγ : αη  ̂ *β β& ·& ζ: δ& ,̂ id est 
αι;· ηχ : αη^ s= δ&· Μ  : δ& ,̂ id est

ψ. : αη — !>λ ·. δ&, est igitur etiam '  
αη^ ; =  δ^  ̂ : Sed est eae hyimthesi 

βη·ηγ  : αη· =: β&·^ζ : δϋ'̂ \ ergo cx aequali csl 
βη ■ ηγ : j;x* =  β{^·9ζ ■. λ̂'Κ

I) Hunc propositionis casvm utique necessariam addidimus, qui 
librariorum culpe, non ipsius Graeci scriptoris neglegentia a codice ab­
esse videretur. El simile quid \x>lait scholiasla ille qtii peg. 9t», U  sqq., 
loco sane alieno quaedam iniexuil. Cuius verba ix ηαραχαμ&ον lianc 
vim habere videntur: ex liypolliesi est L ^ r ' ‘  eslque Ι ,β αγ
=  4 £. βμγ . et erff =· 4 / .  * r f : sed es» eliam βμο ™ i  L el
L "  P =* a Δ ergo Lfli·" =* *̂> e·

rawnii II. e s
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laat άμ ,ύεΐια  βί h fo  τών Β Κ Γ  Ε ^ Ζ  γωνίαι, καί -/.ά&ίτοι 
αί Κ Η  δή tn ττρογίγρσμμένην, Ufim49- ίσ*Mfo jtsv
Β Κ Η  τρίγωνον τψ EAQ τριγώνψ, το δέ ΓΚ Η  τψ Ζ Α θ ,  
dlats xai τό μέν Α Β Η  τρίγωνον τψ J E Q  τρνγι^νψ έατιν 
υμοιον, ΖΟ όέ Α Η Γ  τψ ΑΘΖ, ώστε χαι υ?,ον το Α Β Π  
οΐψ  τψ JE Z  ίατιν ίίμοιην.

294 τ/. Qiati όίόομΐνων τών Α Β  Α Γ , άγαγίϊν παρά  9 ia u  
τήν Α Ε χαι ixouiv δοΰιϊααν  τήν J E .

Γνγονΐηο, χαι δ ιά  τοϋ Α  τη J E  ίtaράkL·^L·s 
ή Α Ζ  · ;ιαρά Μ σει αρα ίατίν. xai ίοτιν  όοϋέν το ^  · ίο 
&iati αρα έατίν ή Α Ζ . διά  δέ τοΐ- Ε  Ttj Α Β  :ιαρά?.?.ηλης 
ηγβω ή EZ' iW; άρα ίατίν ή Α Ζ  τ̂ ή J E ,  χ«ι όο& ΰσά  
ίατιν  »; J E ' δο^εισα αρα έατίν χαί (  Α Ζ . άλλά χαί θέσει ■ 
χαι δοδέν ίατιν τό Α  · δο&έν αρα ίστίν χαί τό Ζ. ό ιά  β ή  
δεδομένοι- την Ζ τταρά θέσει Tij Α Β  ήχται ή ZE' θέσει  15 
αρα ίατίν ή Ζ Ε. θέσει 0έ χαί Α Γ · όοθέν άρα  ίστιν  
τό Ε. χοί δ ιά  αντον ,ταρά θέσει ζχται ι; ΑΕ· θέσει αρα  
ίατίν η JE .

Σνντεθϊ^σεται δή τό πρόίίλτ^μα οί'τως. εστωσαν αί μέν 
ττ/ θέαει δεδομένοι δύο ε ίθ ε ϊα ι α ι Α Β Α Ι ' ,  ή όέ όοθεϊαα'ία  
τψ μεγέθει εατω   ̂ Η, .ταρ' Jj»- δέ άγεται εατω ή Α Ζ , χαί 
Tfj Η  tar. χείσθο» ή Α Ζ, χαί ό ιά  μέν τοΐ· Ζ  Ttj Α Β  ,π«;>- 
ά)./,ϊ,λο; Ιίχθίι} ξ Ζ Ε , διά όέ τοΰ Ε  τΓ; Α Ζ  :ταράλλι;λος 
ηχθω ή E J ·  λέγΐι> οτι fj J E  ηοιει τη .Ύοό^ίλημα.

'Kitti γάρ Χαη ίατίν J E  τ§ Α Ζ , άλλά  (  Α Ζ  r j  Η  25  
ίατίν ϊαη, τοντέατιν t/J δοθείαΐ}, χαί ή J E  άρα ϊση ίατίν  
rij Η τϋ δοθεΐσ/j· ή J E  άρα ,τοιεϊ τό ίτρΐ^λημα. χαί 
φανερόν οη  μόνη · αιεί γάρ ή εγγιον τον Α  τής ά.ηΰτερόν 
ίατιν έλάσσων.

1. xtiilfroi Α, corr. BS i .  ίσ η  A*BS a ir  ml j .  Hu S. oworot 
AB Co, faor S cod. Co τφ JS X  Ha pro r<Si J/ i«  7. i)' add. B.S 
M. Iariv ή J l i  AB, corr. S xai <Τι>.ΐ<ισ«' Ha, ύοί/ιϊαα αρα  AB3, Jo -  
»nV« J i  Co t3. t, J Z  λ' ex »5 -i» te. xoi ή J T  Ha auctoro Co 
pro *«l }(li-ir «7. Λ ’ α ϊτο ί’ S i t .  Ji «ytTat Ua, <fi ayoiTtii 
ABS, rfi SytaOai itlJH a  Ϊ Ϊ . i3 . αηοά/Μμος ante ’ίχΙΙω i  ΧΠ, 
add. S i4. Sfi i> jH  ABS, corr. Co i8. «t» Ha fyynor X, 
corr. BS τψ J  Ha

% β  ilAfUIOY ΧΪΝΛΓΰΓΗΣ Ζ.



Et sunt aequales anguli oblusi β·λγ £λ|:, ar perpendiculares 
ν.η it^ j ei^o propler !d quod sUpra T/f; 9S3. 9SS" demonstra­
vimus est Δ  ,ίν.η Δ  cA^, el Δ  γχη Δ  ζΙ&, ita ut sit etiam 
Δ  α,ίη ~  Δ  de&, et Δ  «ijy ~  Δ  * . itaque his composi­
tis Δ  αβγ 'V Δ  dei'·

VI. Positione dalis reclis α β  ay  angulum βαγ efficienti- P'op· 
bm  ducalur inter anguli crura recla de parallela rectae cui- 
dam positione ilalue eademque aequalis alii rectae magnitu- 
tiine datae.

Factum iam sit,
X <;'.r----------- -------et per «f rectae p.''.-

rallela ducalur «L*;
' .  /  haec, igilur rectue po-

___________ \/̂  sitione datae parai-
/ \ lela est. Et est da-

' j ,  tum punctum a : po­
sitione igilur datu est 

αζ. Et per e reclae αβ  parallela ducalur εζ : esi igitur αζ  
SS de. Et est de magnitudine data: orgo etiam αζ magnitudine 
data. Sed eadem etiam positione: et datum est puncturo e ;  
ergo etiam ζ  datum [dat. i/ j. Iam per datum punctum L' 
rectae positione datae αβ  parallela ducla est L‘e : positione igi­
tur data est ζί. Sed etiam ay positione data; datum igitur 
«st punctum t {dat. 2S]. Et per boc ducta est de parallela 
rectae positione datae; positione igitur data est de.

Componetur problema sic. Sint rectae duae positione 
datae αβ ay ,  el recta magnitudine data sit i;, el illa, pui 
parallela ducenda est, sit αζ, et rectae  ̂ aequatis ponatur αζ, 
et per ζ rectae αβ  parallela ducatur l‘e, et per e rectae αζ  
parallela ducatur ed; dico rectam de problema efficere.

Quoniam enim est de ss α ζ ,  el α ζ  r., id csl datae, 
etiam de datae η aequalis est; ergo de problema efficit, eaque, 
ut manifestum est, sola: nam semper recla puncto a  propior 
minor est remotiore.

*i Etenim propter angulorum in segmentis αβ St aei]ttolila4eni est 
Δ β*η ~  «/'1 . et A ίλ.7 ~  Si9: ergo eliam Λ ayij ~  Δ <F»i>. eto.

iW

UBER νπ . PROPO«t. t4 8 . 9 S 7



fts*i iiAmtor siNAreras z.

2{>5 D'. dvo in im S a  t a  Α Β Γ  EBZ  iiti τής αντής
U ^ da^  ιπ,α J F r  έ^εστω ϊα, τψ ahi^  ίη ιπ έ ίψ  τ<φ vnaiiei- 
μίνφ ο ρ θ ά " λέγω ott iv  I n  ίπ ιπ ίδφ  eiaiv a i A B  BE Β Γ  
ev^siai.

’Ήχ&ω γάρ άη ό  τον Β  tfj Β Γ  iv τφ ύηοχαμένφ i n i - i  
,τίδφ  ορ&η  ̂ H B ' xai τφ ΕΒΖ αρα ίπ ιπ ίδψ  ίσται ορθή  
η Η Β , S a te  xot tij ΒΕ  iativ όρ&ή. χατβ τά ee t̂d χαί 
τή Α Β. ia t i  d i xai τή Β Γ  ή Β Η  h^^  ’ ή ΒΗ
άρα τρισιν ei^ eia ig  τα ΐς  Α Β  ΒΕ  Β Γ  6ρ9ή in i τής αφής 
τής Β ίίρίατηχεν" δ ιά  αρα το ια στοιχείων iv ivi εισιν io  
ί.τιηίδψ  α ΐ Α Β  Β Β  Β Γ  ίνθεία ι.

296 ι .  ’Έ στω  ίβο τρίγωνα τά  Α Β Γ  J E Z ,  ορ9άς  ίχοντα 
τάς Α  J  γωνίας, xai διήχθωαα» α\ Α Η  h> ισαις γω- 
νίαις ταΐς tiro Α Η Β  J B E ,  εστω δ ί ώς η ΒΗ  προς την 
Η Γ, οΐ'τως η ΕΘ προς τήν ΘΖ" Sti ομοιόν ίστιν το μίν1& 
Α Β Η  τρίγωνον τψ  ΑΕΘ τριγώνψ, τ^ όέ Α Η Γ  τφ ^ΘΖ.

Έχβεβλήαθω ή Α Η , %αί πεηοιήα&ω ώς ζ J &  ηρος  
ΘΕ, Οντως ή Γ Η  πρός ΗΚ, xai ίπεζενχϋωααν  oti Β Κ  Κ Γ  · 
ϊση αρα εστιν ή Ι ίΐό  ΑΕΘ γωνία νηο Γ Κ Η  γωνίψ. έπ εί  
δέ εατιν ώς μέν ή Β Η  πρός Η Γ , οΰτως ή E fi πρός ΘΖ,^Ο 
ώς δέ η Γ Η  πρός Η Κ , οξτως ή J Q  πρός ΘΕ, δι* ϊαον  
αρα iativ  ei> τεταραγμένι} άναΚογί )̂ί ώς ή Β Η  ηρός Η Κ , 
οί'τως ή J &  πρός ΘΖ. y.ai περί ϊαας γωνίας· ϊαη αρα  
ίατιν ξ ίπ ό  τώ» Β Κ Η  γωνία τή Ζ  γωνί^. ίδείχθη δ έ  
xai r, νπό Γ Κ Η  γωνία ϊαη τή Ε , χαι εισιν α ι Ε Ζ  ος'θήη

1. »' add. BS r«  J B F  E BZ  Ha, t«  B J  b 2  AS, τη ^  ^  B,
T« .Ί Β Γ Β Ζ  coni. Uu 8. tiftatiStK τψ Ha pro i^ tarerm  i .  ip.»w 
A* Ha, οοβφ  BS 3 . L· A» Ha, xai BS 6. r<ji Ε βΖ  Ha, TdS» Ε Γ  
ABS, *Φ_ΒΖ com^ Hu 8. lari i i  A’S [(ατί i i  B' post tvSfitf 
add. J H  AS, ή iq  B 8. 9. β(ΐΛή· ή BH  «pe add. fla tO. τό  
aiot^ thr  ABS, τό dixaroi· η ρύτ^ ατβ ιχ ιΐη ν  Ha, ΐ ά  βτβ<χΐϊα Gt, corr.
Mtt t i . t add. BS (8. r«s AJ \, dislinx. S, r« i  5  f  B 45. w t  
BS, Uy» Sti A» Ha Ιβ. JBH T(i(yiUrw— τ/ρ JQZj Α Β Γ τ[>Ιγ<ο~ 
fov  i<S» JEZ TQiyoUm xo J i  Jlir  τώι JQZ *«l ίτι τό Α Β Η  r^lyto- 
ror TWI JE i>  Tftym -m  ABS, corr. Ha. qui praeterea addit *«l Slov  
ολΜ i i .  T jf  aale τ(τ«!ΐ«γμ6ηι add. Ha * S .  nl EZ AB, distinx. S  

op.Vij fo pro όρ·9«1



VII, S in i duo piana αβγ εβζ  eandem basim βγ haben- Prop· 
tia , saper idem plsitdm subiecttror liorinalitep erecte: dico * ’* 
rectas αβ  ββ βγ  ίη eodem plano esse.

Ducatur enim a pancto 
«   ̂ ^ subiecto piano rectae βγ

: i ,  peipendicularis/iij; haec igi-
! / i /  tur plano c/9j* perpendicularis

/t'4̂ --------------------------- erit; itaque etiam reclae βε
perpendicularis est. Eadem 

\  ratione demonstratur rectam
βη rectae αβ 'perpendicularem 

esse. Sed etiam rectae βγ perpendicularis eet β η ; ergo tribus 
rectis αβ  β ί  βγ  perpendicularis in sectionis puncto β  insistit 
recta βη: itaque propter elementorum librum XI [propos. S 
in uno plano sunt rectae α β  βε βγ.

Ylti. S in t duo triangula αβγ δεζ, angulos a  6  rectos Prop. 
habentia, et ducantur αη δ& sub aequalibus angulis αηβ 
sitque βη : tjy ^  e9 ·: ά ζ : dico' esse Δ  αβι. ·~ Δ  δ ε&, el 
Δ  αηγ ~· Δ  δ&ζ.

Α  ^
' " . Χ

1 Τ -  '·' - 7 ........Λ 4
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\

y.
Producatur αη, fiatquc γη : ηχ !=s ό9 : et iunganuir 

βχ xy; est igitur e.r hypothesi el constructione A  A  γηχ. 
ideoque i , ded· =  L γχη· Sed quia ex hjimthesi est βη : ηγ 
SS ε& : &ζ, e t ex· constmetione γη : ηκ tst δ& : ex aequali 
igilur in perturbata proportione [elem. 3, 25 esi βη : ηχ «  
δ& : Suntque haee latera proportionalia circa ae(|uales 
angulos; ergo similia sunt triangula βη* δ9'ζ, ideoque L β*>,
— L δ'ζ&. Sed demonstravimus eliam esse L. γχη »  i, 6t& : 
estque angulorum δζ& δε& summa aequalis reeio; ergo otiam



ίθ«ί · ί; αρα  ίπ ο  Β Κ Γ  γωνία ίατιν 0ζ9ή, άλλά χα&' ια ό -  
Β Α Γ  γωνία όρ9ή · ί»  χνχΐψ &ρβ iariv 

τά 4̂ Β  Γ  Κ  σι;.Μίΐ«· Υαη «qa ίστιν  χα» fj ίπ ο  Λ Κ Γ ,  to tt-  
iati* i, vTtit JE & , τη νπο ^ Β Γ .  αλλά xai ι; ί’/τό Α Η Β  
γωνία χαϋ·’ νπό&(σιν ϊαη ίατιν rjj νηο J & E  γωνίας · !>μοιον& 
αρα ίαη ν  το AHH τρίγωνον τφ JE Q  τριγώνψ. γ,ατα τα 
αι’τά xai τό Α Η Γ  τρίγωνον τψ J& Z  ίστίν ομοιον.

^^ν,ως αμεινον.
297 ια'. Τίτμ»[σΟιοααν δίχα τοϊς Κ  Α  σημείοις α ί  Β Γ  ΕΖ, 

χαι Ιηζίύχ& ωααν α ί Α Κ  ^Α. ίη ύ  ο ίν  ίατιν  tig r· ΒΗ\0 
nqog Η Γ , οί'τιος f/ ΕΘ ηρός ΘΖ, αννΟΐντι και τ ά  ημίαη 
τών ηγονμίνων χαί άναστρίφαντι γ ίη τα ι ώς  ̂ Γ Κ ,  τοντ- 
iativ ξ  Α Κ ,  ηρός Κ Η , όντως f/ Α Ζ , τοντέστιν   ̂ J y i ,  
ίτροί Α Θ . χαί ίΐσίν ϊσα ι μίν αΐ πρός τοϊς Η  Θ οϊ^μείοις 
γωνίαι, α ί δ ί  ίη ό  Κ Α Η  A J&  Βχατίρα 8μα o i e ia  · ϊαη 15 
αρα ίστιν xai »■ νηό Α Κ Η  γωνία τη ίη ό  ^ Α θ  γωνίφ 
xat τά ημίαη · χαί ξ J8 αρα γωνία ϊση ίστιν τή Ε . άίλά  
χαι ή Η  γωνία τή Θ ϊση ίατίν ■ ομοιον αρα  ίστιν τ ΐ  Α ΒΗ  
τρίγωνον τψ JE &  τριγώνψ. χατά τά αντά χαί το  Α Η Γ  
τρίγωνον τψ ΜΘΖ τριγώνψ ίατίν ομοιον. 20*

Τοΰ ζ  η .

29% Παραλληλόγραμμον αρ9ογώνιον τό Α Γ , χαι διήχ&ω
η ΕΖΑ- οτι τό in o  Ε Α Ζ  ισον ίατιν τψ Τ6 ίη ό  Ζ Β Γ  καί 
τοι ίη ό  E J r .

»90 HAfirmV ΪΥ,νΑΠίΓΗΪ z.

3. Tfi . l l l  Γ Κ  Λ, distinx. BS 4. ί·3β J E f t  Co pro v:to JjSd [inb 
JE Z  ff«; 5. J S K  Ha auctore Co pro v n i JF .B  7. posl 
S^iar «dd. χκί Sior ί^φ Ha, item vs. 20 9. i«' add. BS n i t  
aV/ a , disUn^BS tl. «m S in t Ha auctore Co pro αη-τι& ήαηα·
«i. I». ή Τ ΐ ΐ κ  Tovilartr ω (  ι; Α Κ  A;BS , corr. Ηα parilm anciore Co 

. i J d  Ha auctore Co pro J A B  19. iO. το <JA' TQfymrar rm  
JA Z  ABS, oorr. Ha auctore Co 21, ro<* Z  I I  Λ, τον ίβύόμον  x«i 
roi' iyiooi'  BS, ad quae riwi’ χαιριχώι· λήμακτη add. S i i .  « ' «dd. 
BS i i .  ή E Z A  Co pro ή EX i». U . in o  "xrB *«» »Λ  νπο 
s r j  ABS, corr. Co



aiti/ulomm /ixi; γχη summa, id esl angulus βχγ reclus osl. 
Sed ex hypothM etfanV angiilus jJay iwctas est : i« etreeU 
igitur circumferentia sunt puncta α β χ  y . ergo est in seg­
mento ay

i  oxy ss ^ ttjiy, id est, quia demonsliavimus esse i, yxr̂  
sive axy *= L ds9, 

i, de& =  L «{fy· Sed ex iiypotbesi est eliam 
!_ ar̂ (i =  i  d 9 t : ergo est *'
Δ  a,iri Δ  ds9. E t eadem ralione demonstratur esse 
A tttj ^  Δ  69'C.

.\liter meliu$.
Bifariam secenlur jiy in punclis κ λ, cl iungantur ax 

6k . lam quia ex hypothesi esl =  ίί^ : »'Z, compo­
nendo fil

/r J

/■ ■
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,S κ !, γ  (  λ  θ- t

βγ ■ V/ ~  *- · sumplis antecedentium dimidiis
yx ■. Tff τ= ζ). et convertendo 
yx : xtj =  ζ ) .: id est, quia semidrci^orum radii 

sunt yx ax et ζ?. όλ,
αχ : xr̂  =  όλ : λ9.

Et ex hyfwthesi aequales sunl anguli αηχ δ&)., et aculi an­
guli χαη Ιό&; ergo propter elem. 6. 7 similia sunt trian- 
ijulu, ideoque anguli αχη 6X9 aequales. Ilem dimidii, iil est 
L αβη BS i  δεΧ. Sed ex  hypothesi etiam c»;,i =  L 
ergo Δ  αβη ~  Δ  0t9. Eadem ratione demonstratur elinm 
esse Δ  αηγ ^  Δ  δ9ζ.

Ι.ΕΜ)ΙΛΤλ IX COMCORIM LIBROS VII ET VIII.

I. Sit parallelogrammum orthogonium αβγδ, el α /»·■(>-Pi"i'· 
ducta δγ ducatur quaevis recla C a :  dico esse ί α · « ί =  **' 
γ β .β ;  +  ίδ·δγ.



^Emi γάρ to  ano τής EZ teov iariv τοϊς άηΐ) tiSp 
EL' rZ ^  mr «ά <i/w «5»· S j4

 ̂ τοΪΒ άπο τών E J  J A ,  tovtiattv  
I* TOts άτξύ των E J  Γ Β ,  nai τοϊς 

; j arto τ<ΰν A B  B Z , τοντβοτιν »oig5
I β.τό τών r j  B Z  τίτραγώνοις, ίο ι-

( i-  - -----)ί c -------- ,γ  ηον aqa  τό όίς in o  rc5v Ε Α Ζ  Iffov
' iariv τψ re dig νπο τών E J  J r  

N xai τψ Sis in o  τών Z B  Β Γ  · m t 
TO 8παξ αρα  vno τών Ε Α Ζ  ϊσοιΊΟ 

loriv τφ  re  in o  E J F  και τφ in o  Ζ Β Γ , ίΐη ερ : ~
299 3'. Παραί2ηΙάγραμμον ορθογώνιον το  Α Γ ,  καί άι»;χθω 

(  ΕΑ Ζ · Sri το  ίη ό  τών B J  J F  /««re τοΰ irro Γ Β Ζ  ϊσον 
iariv τφ νίτο ΕΑ Ζ .  ̂  ̂ , , .

"Εηεί γάρ τό άη ό  τής Ε Ζ ΐ»  
ϊσον ίστιν τοϊς  άηο τών Ε Γ  ΓΖ, 

y''' : eoTiv δέ xai τ ά  άη ό  τών Ε Α  ΑΖ  
^ τίτράγωνα ι'σα rotg άη ό  τών E J

y  J r  Γ Β  ΒΖ , 7.UI το 0ι$ ίη ό  τών
ΕΑ Ζ  αρα ϊαον έατιν τφ dig έ>τό2ο 

4 ' ‘ ' /  ~ ν τών E J F  μβτά τον δις νηό rmt 
ΓΒ Ζ , ωστΒ y.ai τό α η α ξ  τψ  απαξ.

300 γ'. ^'Εστω μείζων ή Α Β  τή$ r j ,  xai ϊαον τό νηό Α ΕΒ  
τφ ίπ ό  r Z J ,  xai aarm μΰζαο τμήματα τ ά  Α Ε  ΓΖ  · οτι 
μείζων iariv  η Α Ε  τής ΓΖ. 2δ

Τετμήαθωααν d la i a i Α Β  r J  δίχα τοϊς  Η  Θ 
μΐΐοΐί' μείζων αρα  ίατΙν S, ΗΒ τής J & ,  ωστε χαΐ τό

8. ων BS, β»· Α, *«) Co *. T<3|' E /  Γ  ΑΒ, τώι· S, eorr. Co 
β. |>osl ttTitay<aroi( aactore Co add. Ha: alUt th  μίι· άη ό  E Z  α η ά  
ιοί ιίΐί νηο Ε Α Ζ  Ιαον ta t l  to fs άπο  ΕΑ ΑΖ, τκ  «Γ* άη ό  Γ Ε  ΓΖ  μίτ« 
nC Λ ί νπο E J V  χ(Λ τοϋ  <f!s νηό Ζ ϋ Γ  ίσ« la t i  τοΐί τ ί  άπ ό  E J  Β Γ  
κβί τβι'ί άη ό  tmv r j  tiZ  tfTgayeSroii 9. ante Z B  Β Γ  in A addi' 
Wm B , sed id dei. prima ^  M. 5.7«? BS. ό k  i i .  f  edd. BS 
U. i m  E A Z  A' Co, vno t i i  BS cod. Co 48. AB, corr.
8 «9. Α Γ  (posl τώι· E J  Co pro J Z  2». 88. T<Sv Γ Β Ζ  Hu :«5i 
ΧΒΓ Ha) auctore Cu pro τώι» Ζ Γ  i i .  *«l r i  «ηαξ] xai τό <i»»- 
<i,7«{ A B S ;, corr, Hu fij!. τοΓί coni. Hu Ϊ3 . j·' add. BS

D92 lIAIlfliiy XVNAISI HS Z.



Quoniam enim est «* e/* +  yZ'\ el 
'««2 * *  frf* H -#«*

»e eiS* -♦· /iy* ·+· yd* *♦> ,ίΓ*, et propter elem. 
i ,  4  isr e«* -  « h + - · - 2  «;· · «;·. 
ideoque

««* =  8^2 +  2α ϊ»  <► Ϊ £ : · <  /rf Mf
e  6s* -4· 2β «·α ί, eat igitur 

2« « . <  *= ed* +  y i*  ·♦· /iy* ·♦■ /is* -  «?*· Sed
[propter elem, /. c. el communi ad­
dito y i*

cd* +  yd* aa « y i+ i id - i y ,  itemque 'com­
muni addito ,i“*,

jiy* +  iK^ “  y~* ·♦· ^?β'f i f  i” »»o * -
motistratum est el’* =  ey* +  y ^ : 
ergo subtractione facta restal 

2 ίβ ·ο ζ  =  ted -d y  2y,i-,il', itaque 
« a - c f  i=  cd«iy  ·+■ y/#‘/ii, q. e. d.

Π. Sit parallelogrammum αβ/δ, et inter productas y,i γδ Prop- 
ducatur quaevis recla ^«e: dico esse {perinde ac supra 
id · dy +  y/i · /i» =4 ea · α j'.

Quoniam enim esl eL"* s=s ey* +  y«*, el 
ea® ·+· == ed* -+· dy* +  y,i* +  /il"*; ergo similiter ac 

supra demonstratur esse
2 ea · αζ  =  2cd · dy 2 y,* · /il*, itaque 

ea ■ αζ ss ed · dy -H y/i ■ βζ.
III. Sit a j j > y d .  et ae-e,1 γζ·ζδ , sintque maiora Prop· 

segmenta «e γζ; dico esse «« >  /ζ.
_____________________________ _ Bifariam secenlur lo­

tae αβ γδ in punclis »; &:

LiBEA VIt. PROPO$. « i i .  i i« .  99 :)

est igilur ηβ >  9 δ ,  ila­
que etiam

48. i i .  ΐαο>·η ϊν ·’ '70 AEH ytarla t^t int> P X J  A'B), faoi- f, ί·.-τό cpl. 
cod. Co, ί α η  r, i u b  cet. Peris, t s e s ,  %  jj 15 ύ η ό  eet. S ,  corr. Co 
i i .  B*S, μί/ζα»· A, μ ι /iortt Ha τμήυκτη tn BS. τμήμκτη ul
A* Ha S6. a l  ejlai a l  ABS, corr. Hn t e it  U ti A. distinx.
S7. r»]i J K  S a t f  Xtti ttt ABS, corr. Co



«-τό Η Β  μεΐ'ζην rov άπο  J &  ητραγωνον. ta tiv  χαΐ το 
Ι ύ0 Α Ε Β  ϊσον νπο Γ7ίΑ'~ και td  anco Ή Ε  α ρ α  μέΐζόν 
ίσ«ν  tov άπ ο  ΘΖ' μιίζωρ ίίρα iativ  ή Η Ε της ΘΖ. eati 
δέ y.m 1} Α Η  μείζων tf-s ΓΘ" ολη αρα η Α Β  ίΐλης tijg ΓΖ  
μείζων ίατίν. &

301 δ'. "Ιαον to  νπο Α Ε Β  τφ  ίπ ο  ΓΖΑ, ΐσιαν ονοών τών 
Α Β  Γ Α ’ uti ta  μείζονα τμήματα τά  Α Ε  ΓΖ  « α  ia ti* . xh 
(J* ίφεξής' τετμήα&ωσαν '/άρ αι Α Β  r j  δίχα τ ο ις  Η  θ :  ~ )

302 Λ.^^Έστω μεν μείζων η Α Β  τη$ r J ,  ελάααιον δε η 
ΒΕ της J Z ,  οναης μείζονος τής μίν Α Β  της Β Ε ,  τής δε 10 
V J τής J Z  · Ητι η τών Α Β  ΒΕ ίπεροχή μείζων iativ  τής 
τών r J  J Z  υπεζοχής.

Έ π ε Ι  γάρ μείζων ίατιν  τ, ΑΒ τής ΓΛ, χαΐ f, τών ΑΒ 
ΒΚ 'jrsjioyr, αρα μιίζων istlv τής τών r j  Ε Β  ι περοχής, 
άλ?.ά ή τών r j  ΕΒ μείζων ίατιν τής τών Γ Α  Α Ζ  Ιπ ερ -  1δ 
ο'/ΐ̂ ς ίλάααων γάρ ίατιν η Ε Β  τής Α Ζ  , ωατε ή τών Α Β  Β Ε  
ίπεροχή  jro/./fp μείζων iativ  τής τών r J  J Z  υπεροχής,

303 ’Έατω ϊαη ή μίν Α Β  Β Γ , ή 8έ J E  τή ΕΖ Su  
το νπό Α Γ  J Z  τετραπί.όαιόν ίατιν τον ίπ ό  Α Β  J E .

’Ε π ε ι '/άρ διπλή ίατιν η Γ Α  τής Α Β , γ,οινόν νφος ή 20 
J E  τό αρα ίπ ό  Γ Α  J E  διπλάαιόν ίατιν τον ί π ό  Α Β  J E .  
πάλιν ίπ ε ί διπλή ίατιν η J Z  τής J E ,  Μίναν ί'φος η Α Γ  
τό α ρ α  ίπ ό  Α Γ  J Z  διπλάαιόν ίστιν τον ίπ ό  Α Γ  J E ,  
όλΑά τό ίπ ό  Α Γ  J E  τ ο ΐ ίπ ό  Α Β  J E  διττλά ι̂όν έ^τιν* το 
ιϊρ* ν>Λο ΑΓ ΔΖ TstparAasiiv έκιν του ΰτ» ΑΒ Δ Ε. 2δ

3ft4 ζ'. 'Έστω ώς μεν ή Α Β  πρός τήν Β Γ ,  όντως η J E  
πρός τήν Ε Ζ , ώς δ ί η Α Β  πρός τήν Β Η , οί'τως ή J E  
πρός τήν ΕΘ' οτι γίνεται ώς τό ίπ ό  τών Α Β Η  πρός τό 
ίπ ό  τών Α Η Γ, όντως τό ίπ ό  τών JE Q  πρός τό  νπό τών 
J B Z .  30

t. ά.^ό ΗΗ ΑΒ, ά.ΊΟ η( S cod. Co «((ζοη· Α, μ ίίζια  BS, corr.
Ca tSi χ«1] ύι χ«#’ ν.Ίά^ιαιν coni. Hu 3. μιί^ον αρ α  Α, corr.
Β8 r i f  ΘΖ Ha auctore Co |iro r i f  f t j  f e r t  A‘S iar\ B»j 
e. it' add. BS 7. (aa  add, Co 7. 8. r i  S fifns τ μ ή μ α τ α  yitp τώ ι 
AU r j  01/^ Toit Hft·. ~  A, ro d' it f'  ζ ;  ru ^ u m a  ; '« »  r a  Ηβ yrf 
ΰίχη το ϊς  ij #■ B el Similiter S , tfTurjaiiuato’ rorr. f » ,  ro  <f' Ιι/(ξής
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id est propter elem. i ,  S 
as  - €β' +  )j«* >  / , · td  '4·' Et «i;· tj/poffm' m  
αβ ίβ ss γ ζ .ζ ό ; ergo esl
ί «ϊ >  itaque >  &ζ. Sed est etiam αη >  y9: 

ergo
οη -*■ rfi >  y# H- 9'C, td est a« >  γζ,

IV. Sit t t fe it  aa γζ·ζδ, et aequales β/i yd; dico maiora Prop. 
segmenta ae γζ aequalia esse.

LIBER νπ. PROPOS. sa«. «tS. H6. iil. 9 0 5

Nam bifariam secenlur «,i γδ in punclis ij ^  el cet.
V. Sit a,i  >  γδ, el βε <  δζ, alque αβ  >  βε, el γδ >  δζ; Prop. 

(Ηοο esse αβ — βε >  yd — δζ. " *

Quoniam enim est αβ  >  γδ, esl eliam αβ  — βε  >  γδ — βε.
Sed esl γδ — βε >. γδ — δζ  est enim βε <  δζ : ergo mullo 
maior est differentia αβ  — βΐ quam γδ — δζ.

VI. Sit αβ =  βγ, el ί ί  =  ί ζ ; dico esse αγ ·δζ =  1 α β ■ δε. Prop.
Quoniam euim est cy =  2«^, faela

"  y mulliplicatione per δε est αγ· δε
J ---------■---------- 2αβ·δ€, Rursus quia =  3 di, facta

multiplicatiom' per αγ osl a·^. δζ =
2 αγ · δε. Sed est αγ .δ ε  =  ία β ·δ ε ;  ergo «y ■ ίζ  =s i β,ί · df.

VII. Sit αβ : βγ =  δε : εζ, el αβ : βη δε : ε&; dico Ριορ. 
fieri αβ-βη : αη · ηγ =  δε -ε9 : 69 · 9ζ. '

Hu, pro quibus xai τα ttftiijs In line add. H<t ». (' add. BS 
18. li. ή ΛΒ — μ*{ζο)ν {ατ\ν add. Hu auctore Co. qui sic dedit: {,
A B  t i j f ιι(/{ωι· αρα la tta  add. Ha) ή τΰν A li IIE  ϋη(ροχηΜ\.
15. τώι· r J ^  A. îstinx. BS te. j-Bp A‘S, ϋρ« B »8. s' add.
BS i; i i  i t  rg δζ S, η i i  J K  rij KZ Ha et sic idem toto boc lemmate
A' poni! pro /: i i  om. A, add. BS__»9. rao ΑΓΪ/Ζ A, distinx. BS
aj. TiJf ^  ^auctore Co pro fif ZH ii. ro i'/ri Α Γ JZ  
ToC· Vili J r  J f .  ABS, corr. Co it. iS. Λιηλάσιόν tarir add. Hu auc­
tore Co, reliqua ipse Co ίβ. f' add. BS___η JF.' ή J K  Ha et sic
toto hoc temmate A' pro E  ift. 49. τών J l fH  :τηός r i ί·.τβ rwr j4Hr 
ABS, corr. C» i». »0. »«Sr JQZ Co. των jr.Z  ABS. τ·ϊι· Z fiJ  Ha



Έ πει γάρ ίατιν ώς η Α Β  προς την Β Η , οί'τως η J E  
π ρ ^  τ ψ  Ε θ ,  apaet^tpaPTt itm v d g  η προς την Α Η , 
οίίτως ij E J  πρός τη» ; ώ'στβ καί ώ ς τό  άηο Β Α  πρός  
τό άπ ό  Α Η , όντως το άπ ό  J E  ηρός τό άπό άΘ , άΧ)Μ 
καί ώς τό ά π ό  Α Β  πρός τό νπό Α Β Η , ο^τως τό ά π ό  
πρός τό  ίπ ό  JE Q '  xai ώς βρα τό  ά π ό  Α Η  αρός τό νπό  
Α Β Η , οίίτως τό άττό J Q  πρός τό νπ ό  JE & . Ιπ ε ι ό ί  
ύττίίχβιται ώς ή Α Β  πρός τ ψ  Β Γ , ούτως ή J E  πρός τ ψ  
Ε Ζ , άνάπαλιν xai αννθένη ώς αρα  ή Γ Α  πρός Α Β ,  ο ΐ -  
τ(ος fj Z J  ηρός J E .  ίατιν ό ί  xa i ώ ς ν, ΒΑ  πρός Α Η ,  1« 
οΐ-τως fj E J  πρός  τήν J Q ·  ί ι ’ ϊαον α ρ α  iarir ώς ή Γ Α  
πρός Α Η , οΙίτως η Z J  πρός J &  · καί ώς αρα   ̂ Γ Η  ηρός 
Η Α , οϋτως ή ΖΘ πρός J Q ,  χαι ώς τό  νηό προς τό ά π ό ,  
ο3το»ί τό νπό πρός τό άπό . αλλά χαι (ος τη ά π ό  Α Η  
πρός τό νπό  Α Β Η , οί'τως τό άπό  J Q  πρός τό ίπ ό  Α Ε Θ ·  15 
xai ώς αρα  τό νπό Α Β Η  πρός τό ν π ό  Α Η Γ, οί'τως τό 
νπό ΑΕΘ πρός τό νπό  JΘ Z .

30δ η'. ”Εστω όο&ίντα βοναμφότερα τ ά  ά π ό  τών Α Β  Β Γ ,  
xai όο& ίϊσα η τών άπό Α Β  Β Γ  νπεροχή· Su όο&εΐβά 
ian v  ΐχατέρα τών Α Β  Β Γ. 2(ι

Κ εΐαθω  γάρ rg ΓΒ  ϊαη η B J '  ό ο 9 ίν  ^ρα ίατιν  χαι 
τό ίπ ό  τών F A J  [υπέροχη γάρ ίστιν  τών άηό Α Β  Β Γ  
τετραγφρων]. άλΧά xai τό ϋ ς  νπό τών r A J  δύΟ-ίν ίατιν  
[ίπβι και τό νπό r A J  όοθέν ίατιν] · ό ο9 έν  αρα ίατιν  xai 
τό άπό σνναμφοτίρον της Γ Α  A J ,  ώ στε όοθεΐαά ίατι^^
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«, ΰ αο  Ε θ  .ante «Αλβ; ABS, con·. Βα  auctore Co 8. ύπο  Β. 
«πό  Α«8 β. ini) (ante J E 9 )  Α, «πο  B»S cod. Co 7. πρό{ τό  ίη ό  
J E Z  ABS, corr. C o _ * . «ai aurSirrt Ha pror avvdinn  «el wpes 
A B  A«S, πρός  »ί»' «/> B 4*. ovTotf ή E J  Ge anctore Co pro oStox  
η E A  42. irpof A H  Ha auctare Co pro noof JH .  48. 44. xa\ 
ώς τό νπο nf/as ro  άηό τοΰ π^ο( τό άηό  ABS, corr. Co, idem formu­
lam a scriptore breviter adumbratam «ic explevit: xa i ώί τό vno ΓΗ Α  
jTjWf ro in o  AH , ovr» τό ύπό ΖΘΑ npof τό ά π ό  H J  45. «ττό J H  
Ηα auctore Co pro άηό J E  47. πι>ός τό ά η ό  J E Z  ΑΒ, in o  corr.
S, Α ΒΖ  Co 48. n add. BS avra^tfdTtpa add. ff» auctore Co
49. 3iai βο9ίντη ή AB, corr. S i l .  «p« Co pro on  ά'ρα i l .  3 Ϊ . tea)



U BER Vll. PROPO.S. « 8 .  9 9 7

Quoniam enim est 
-ύ ίϋ  βη a= ίβ rs», tbt»- 

vertendo est αβ  ; αη 
t=s d e  : ό 9 , itaque 
etiam

αβ^: a» dt* : 69 .̂ Sed est etiam 
αβ  ̂ : αβ ·βη  =a «fe·* ;de-e9·, ei^o etiam

: αβ· βη =e d9^ ; is  · e9 . Sed quia ex hypothesi est 
αβ  : β γ = : de : *?, e con­
trario el componendo est 
αγ ια β ο ίδ ζ :  ds. Sed est 
eliam α β : αη t d : d9·, 
ex aequali igilur est αγιαη 
tsB άζ : 0 9 ;  itaque diri­
mendo ηγ :αη  BS 9ζ :d 9 ;  
ei^o etiam indtiplicando 

αη·ηγ : αη^ *= 6 9  ·9ζ : d9^; ergo etiam 
αβ·βη  : αη·ηγ  ae ds-s9  : d9·^·ζ.

VIII. Sit data et summa et differentia quadratorum ex Pmp. 
αβ  βγ; dico ipsas αβ  βγ  datas esse.

Puta iam inven-_ _  _ _  __ ^
ponatur βδ βγ\

ergo datum est α γ ·α δ  est enim propter elem. 2, 6 aequale 
dat(K differentine αβ^ — βγ̂ ). Sed datum est etiam duplum, 
scilicet 2 α γ ·α δ , cui addatur data summa αβ^ ·♦· βγ  ̂ dupli­
cata, id est, ay^ -f- ad**]. Sed propter elem. 2, 4 est ay* -f- 
ad* ■+· 2 a y * a i  =3 αγ αδ,^: ergo datum est (ay +  a d  \

") sic demonslraiionetn a Graeco scriptore brevissime contractam 
et ne ab Helleio quidem, ut videtor, satis illustratam explevimus. Ni- 
iiiirum est dala summa +  β·/̂ ', ergo etiam dupla; ct propter elem. 
i ,  10 est 1 («/9̂  +  fly*: <s ojA + ad .̂

T« ri--»0 f<3»' r A J  ABS, corr. Co 2 i. S*. verba ΰτκοοχη — rtrpa- 
quae in .\BS post ioftii/ tativ  U) legantur, huc transposuit 

Ha t s .  «no add. Ha αιναμ ψ οπρον  ABS, evfuuifotiaag Ha, 
corr. Hu Μ ί ν  t a n  ABS, corr. Ha



ανραμφότβζοί η Ι Ά Α Α , y.ai tau* aviijg ημΐαπα ί; ΒΑ· 
Sa9etaa S^a im iv ^  noi ή Β Γ  $&9είσά ίύΰν.

306 Ο', "Ε<ηω ?w,  ̂ μέν Α Β  τη ΒΓ. ί; δέ J E  τ»  Ε κ ,  ί κ  
δέ εατω ώς η ΓΒ προς Β Η , οΐτως η ΖΕ προς ΕΘ · Ητι- 
γίνεται ώς τη νπο Α Η Β  πρΐις τίι ίντ« Β Γ Η , όντως τ») 5 
ίπ ο  ΑΘΕ προς ro νπα ΕΖΘ.

Έ τ ί ί  γάρ έατιν
ΰ  "ί "  wg η Γ Β  ίτρος ΒΑ,

οντιος ζ Ζ Ε  .τρίις 
_ _ ί~~~3· E J ,  άλ?,ά χαί ώ ςη ίο

ΓΒ  ττρος Β Η , οί'τως
-------------------- -------------- ξ Ζ Ε π ρ ο ς  ΕΘ , ί-

σται αρα χαι ως το 
J· ι ά/ίΐ) Α Η  ηρος το

vno Α Η Β , όντως Ιό 
τό άπο  ΑΘ πρϊϊς το νπο ΑΘΕ. ολλβ χαι ώς μέν τό άπο 
Α Η  προς το άπο ΒΓ, οί'τως το άπο ΑΘ προς το ά π ό  ΕΖ, 
ώς δέ τό άπό Β Γ  προς τό ί-πό Β ΓΗ , όντως τό άπ:ό ΕΖ 
πρός ro δπό ΕΖΘ' εαται αρα δι ϊαον ώς τό νπό Α Η Β  
πρός τό ί·πό ΒΓΗ , όντως τό νηό J& E  πρός τό νηό ΕΖΘ. 20

307 ί .  ^Εατω ιαη ή μέν Α Β  τη Β Γ , έΐάααων όέ ή B J  
τής Β Ε · οτ·. -ο uro τών ΑΛΒ rpi; το ΰπο τών Β Γ Α  έλάα­
αονα λόγον ί'χει ηπερ τό νπό τών ΓΕΒ πρός τό νπό τών 
ΒΑ Ε.

Έ ηει γάρ ?σι; μίν ίατιν ί: Α Β  τη Β Γ , έλάσσων δέ >; 25 
ΒΑ τη Β Ε , ή ΓΑ αρα μεΐ'ζων ίατίν της Α Ε . ωστε χαί ί  
ΓΕ μείζων ίστίν τής A J .  'ίλαασον α ρ α  ίστί τό νπό A J B  
τοΐ' in o  ΓΕΒ, μειζον ό ί  τό νπό τών B r j  τον ίπ ό  Β Α Ε ·  
τό αρα νπό A J B  προς τό νπό ΒΓΑ ίλάσαονα λόγον Ι'χα 
ηπερ τό νπό ΓΕΒ πρός τό ίπ ό  ΒΑΕ. 30
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<. aorapifOTipou ABS, « νν η μ ι/οτ^  Ha, corr. Hu ημ(αί·« i t o  
al l i . i  ABS, corr. Co 3. Θ Λ rec. in marg. BSj, eadem manus rc- 
centior proximos numeros initiis lemmatum in Λ addidit ίση  add. 
S Γή u r  A rec. in marg. B:. Tt] Y J  A' S cod. Co ή δ *  J K  
t f  K Z  e( ^  ubique Λ pro E  Ha in itoc et proximo lemmate
4 . ofreii ή ΘΕ tTQOs EZ  ABS, corr. Co 1 6 . ύ η ό  (ante J d E i  B*S,



itaque eliam recta ay  +  a«J data esi. El esi o/# =  | αγ  ·+· «d .: 
ergo datit itaqoe «ΙΙϋΐη /i/ data «sl* (neffr datu «f/i
datum etiam o ^ :  et est datu summa «ji* · + ■ itaque etiam

datum, et data ipsa βγ].
IX. Sit αβ  SS! βγ, i*t όε  e  et, atque γ β : ,ίΐ; *β ζί : ε9 :  Ι’ι'ρ 

dico esse αη · ηβ : βγ· γη s= ά& · 9 ε : εζ· ζ9.
Quoniam enim fx  hypothesi est et 

γβ : βη «  ζε : ε9, et 
γ β : βα aa ζε : εό, ex aequali igitur est 
βα : βη β* εδ : ε9, et componendo 
αη : ηβ =ι* δ 9  : θε:  ei îo eliam
ar^ ; · ηβ sss δΟ·'̂ : δϋ· · 9ε. Sed quia {ut modo demon- 

strafimus) est αη : ηβ δΟ-: 9ε, 
et ,e.r hyjwthesi ηβ : βγ 
ϋ-ε : εζ, ex  aequali igitur est 
αη : βγ ss δ 9  : εζ: ergo eliam 

αη  ̂ : βγ“>· =  δ9'  ̂ : εζ-. Sed quia ex  hypothesi est βγ : βη 
=  εζ : ε9 , est igitur ιη priore 
casu e contrario et dirimendo et 
rursus e contraria, in altero casu 
convertendo βγ : γη =  εζ'. ζ9 : 
ergo eliam

βγ  ̂ : βγ · γη =  «J? : «Γ · ζ^ · •'•'ί*® aequali erit 
αη·ηβ : βγ·γη ^  δ9 · 9 ε  ; ΐΙ'· ζ9.

X. Sit αβ =  βγ. el βδ <  βε: dico esse

UBER Vl(. PROPOS. i>9. iSO. 9 9 9

-------- -------------- -------------------------  Quoniam enim est
" *  ̂ αβ =  βγ. el β δ  <  βε.

esi igilur γδ >  αε, ilaque etiam γε >  α δ : ergo est 
αδ· δβ <  γε ■ εβ, et
βγ γ δ ^  βα α ε :  ergo esi elem. ό. 4) 
οί·<ί(ί y i‘i^

,ίη-α*·

«Jli A i i .  U E  —  n(ji{ τό ίπ ό  add. Co i7 . ίΛβσσωι· corr. 
BS ierl A*BS 89. ini A JIi Co pio t-.-ri JAH



30S ια. ’ϊ<«ω ί ί  νΰι» tu tolg πραηγονμΐνοΐζ άναονρύψιο» 
Μ ξεα. fa^g t^g f t J y J fB  rg B f', τζ$ δέ Α Έ  tf} tZ,~
iorw ώς to  νπο Α Ι ίΒ  πψιξ to  έη ό  Β ΓΗ , οϋ ιω ς τό in o  
J& E  ftfog τό νπό ΕΖΘ · δ ίϊξα ι Sri y in ta i ύ ς  ή Γ Β  πρός 
ΒΗ, όντως η Ζ Ε  πρός ΕΘ. 5

Κεΐσ9ω τψ μέν νπό Α Η Β  ϊαον τό V/τΰ Γ Η  Α Κ , τψ  
δέ υπό J& E  ϊαον τό νπό ΖΘ J A '  ίατιν αρα ώ ς  τό νπό 
.ΑΚ Γ Η  πρός τό νπό Β Γ Η , τοντέβτιν η Α Κ  πρός Β Γ , 
οΐτως τό υπό J A  ΖΘ πρός τό νπό ΕΖΘ, τηντίατιν η 
J A  πρός ΕΖ. «λλα xai ώς  ̂ Γ Β  η ρόςΒ Α , όντω ς iariv ιο 
h, ΖΕ πρός E J '  a i Α Κ  Β Γ  Β Κ  ϋρα  ταϊς J A  ΕΖ Ε Α  
όμοταγ^ις ύαιν  iv τψ αντψ [τσυτέατιν ώς ή Κ Γ  πρός 
ΓΒ , οϋτως, § Α Ζ  πρός ΖΕ]. ί π ύ  δέ τό ίη ό  τών Α Η Β  
ϊαον iariv τψ ίη ό  τών ΑΚ. Γ Η , άμφότ£ρον άψ^ρήα&ω 
άπο τον νπο των Α Κ  Η Β  · λοιπόν αρα  το ίπ ό  τών Β Η Κ 15 
ϊαον iariv τψ νπό τών Α Κ  Β Γ "  έστιν αρα ώ ς  τό ίπ ό  
τών Α Κ  Β Γ  πρός τό άπό της Β Κ ,  οίίτως τό ίπό τών Β Η Κ  
πρός τό άπυ της Β Κ , δ ιά  ταντα δη xai ώς τό  νπό τών 
J A  ΕΖ πρός τό άπ ό  της Ε Α , οί'τως ίστίν τό νπό τών 
ΕΘΑ πρός τό άπό  της ΕΑ . xai &}τιν ώς τό  νπό τών io 
Α Κ  Β Γ  ηρός τό  άπό  της ΒΚ, οί’τως τό ίπυ τών J A  ΕΖ 
πρός τό άπό τής Ε Α  δ ιά  την άvaL·γia 1̂ τών όμοταγών 
τμημάτων" χαΐ ώς αρα τό ίπ ό  ΒΗ Κ πρός τό ά π ό  Β Κ , 
ο£τως τό ίπ ό  ΕΘ Α  πρός τό άπ ό  ΕΑ . χαΐ tari» τά  αντά

100« ίίΑΠΠΟΥ ΧΥΧΑΓΟΓΗΪ Ζ.

I. ai'ttarQe<f(iv Α BS;, ihtM t^oqov Ηα, corr, Hu 3. ίστόι Η» 
pro *«1 ίτ ι Τύ ΰπ'ο .4Η ϋ τιιιόί bis sciipta in Α β. τ ύ ι  μ ίν  —  
τό ναο ΑΒ, τό — τψ έ.Ί0 S cod. Co 1. post J ( i E  ϊαον add. 

A BS , Iffrm Ha, ilel. Hu ί·.ιό Ζ θ  J . i  Ha auctore Co, iwi 
AB, i.70 iiftf S 7. 8. ί'Λο -ίΛΓ /Ή  Ha auctore Co pro »'»e 

- //(  irz  9. 10. hno J A  ΖΘ et ij J . i  Ha auctore Co pro i a o
J A  Z ft e l  i, J A  «». «f A h  Β Γ  f k  Spa ruit J E  E X  Z A  ABS, 
corr. Hu 14. 13. T oiria itr  —  npof Z E  .ABS, (fel. Hu, ratr/aTtv 
d t  ή Β Γ  agat ΓΚ  οντοι; ή ΕΖ  π^ό; Ζ ^ Ι' χιΛ ιάς ήρη ή Β Γ  ίΐςο ( trjr 
ΗΚ βί·τω{ ή ΖΕ η ροί την Ε Α  Ηα H . τώ.· ΑΚΓΗ  Α, distinx. Β8
14. 13. άμι/οτίραν άι/φρήαϋω ά.^ο τοϋ ύηό τών ΑΑΒ  ABS, corr. Co
13. 16. τύ ν Η ^ ίΐΚ  ίαον Α BS , τώι- Β Η  Κ Κ  Ιαον Co, τώ ρ  Η Κ  ΗΗ 
ίσον Ηη, corr. Hu Ιβ. 17. ώ ί το ί.Ίο  τΰ» .ίΚ Η Γ Α, dislinx. BS



XI. lam vero propositum sit conversionem lemmatis su- Prop. 
periocisi (iio?)/) 4?n!PBStfare. Sil de =  al-
quc «JJ ■ ηβ : βγ ■ γη as 69̂  ■ ■. iC · ζ 9 ; demonstretur fieri

_____ ^____,___________ __________  ̂ /1̂  -.βη^ζΒ : s».
tt β Y n *  Ponatur' γη·αν.

y.---- ,------------------- -----------J - α η  ·*ίβ, e% t» d l
* ‘ * set δ& 9β; esl igitur

γη·αχ : βγ· γη s= ζ^·άλ : βζ· ζ&, id est 
em : βγ sa δλ : st. Sed ex  hypothesi est etiam (ίγ : αβ  

s=s ίζ  : d i ; ergo ex  aequali ακ : «ji 
s= dX : de, id est convertendo 

ακ : βχ δ ΐ  : eX', ei^o, quoniam ex aequali est βγ : βχ 
s= £ ζ : sXf ομοταγέϊς in eadem pro­
portione sunt 

ax : βγ : βχ sz δΧ : βζ : eX.
Sed quoniam eas constructione est

αη.ηβ ^  αχ·γη, utrumque auferatur ab αχ·ηβ; re­
stat igitur

ηχ ΐ/β =  αχ'βγ; ergo est Eadem ra­

tione est s= P*·®?·
ter proportionem τών ομοταγών τμη­
μάτων, quam modo demonstravimus^},

eadem segmenta*) βη €■»; est
igitur

LIBER νπ. PROPOS. «84. lOUt

4) Ykle appem).
i) Qaauiain enim eat ax : β» =s d l: t l , et fiy : βχ ι ζ : s i , mul­

tiplicando ttt
3) "Eadem segmenta" dicantur βη (9-, quia e$t βη β» — ηχ, et 

t» ^ fl — a l, id est ηχ (ix ·— η̂, et = ίλ -* *»; ergo Rcriptor 
βη Ιβχ -  βη) t» («Α — t») „  βχ tlcx aequetionc ... i eMcit esse ^

18. JtA rnSra A*BS, corr. Hu 18. 1». T(Sr AA KZ ABS, corr. Co 
1Ϊ. r«i' ομνιοτ^αν ABS, sitttSium Co, xmr όμοιοταγ&ν Ha, cotr. Hu 
84. ro «ai ΕΘΑ nfif ro ujih AE ABS, corr. Co

PappUH II. 64



νμήμανα τα  Β Η  E&' smtv aga ώ$ ή Κ Β  προς ΒΗ, οϋτως 
η Λ Ε  ^gog ΕΘ \ xai ^
ij ΖΒ ηρός ΕΘ.

309 φ '. “Εστω hr, »/ μίν Α Β  »» Β Γ ,  ή δέ J E  ΕΖ, m  
ί ί  ^ Β Γ  }ΐρος Γ Η  μείζονα λόγον ίχέτω  ηηβρ  ̂ ΕΖ ττροςό 
τήν ΖΘ ’ οτι in i μέν τής πρώτης ίττώοεως και ή Α Η  ττρός 
την Β Γ  μείζονα λόγο» εχει ηπερ ή J &  ηρος τ ψ  ΕΖ, im  
δ ϊ  τής δεντέρας ίλόασω.

Έ ηει γάρ ή Β Γ  /τρος ΓΗ  μείζονα λόγον ^ ε ι η/τερ 
ή ΕΖ itpoi ΖΘ, έπΙ |ΐέν της πρώτης πτώβεω; ή ΓΒ «ρος ΒΗ 10 
έλάβαονα λόγον βχίΐ îtsp  ̂ Ζ Ε  πρός Ε Θ , έπ ί δέ τής δεν- 
τέρας μείζω· ώστέ m i ή Α Β  ηρός τήν Β Η  im  μέν τής 
ηρώτης πτώσεως έλάααονα λόγον ί'χει ηπερ ή J E  πρός ΕΘ, 
ίπ ι  δέ τής δεντέρας μείζω· και ή Η Α  αρα πρός τήν Α Β  
ίπ ΐ μέν τής πρώτης πτώσεως μείζονα λόγον έχει ηπερ ή 15 

πρός J E ,  ίπ ι  δέ τής δεντέρας. έλασαω, χαι εστιν ώς 
ή Α Β  πρός Β Γ , οϋτως ή J E  π ρ ό ς Ε Ζ · δ ι' ϊαον αρα ίπ ι  
μέν τής πρώτης πτώσεως ή Α Η  πρός τ ψ  Β Γ  μείζονα λό­
γον ϊχει ηπερ ή J &  πρός-τή» Ε Ζ , ίπ ι  δ έ  της δεντέρας 
ίλάσσω. 2υ

310 ιγ'. "Εστω /ιάλιν ίση ή μέν Α Β  τη Β Γ ,  ή δέ J E  τ// 
ΕΖ, IVt δέ ή Α Η  πρός τήν ΗΒ μείζονα λόγον ίχέτω ηπερ 
ή ίίΘ  πρός, τήν ΘΕ · οτι και ή Β Γ  πρός τήν Γ Η  μείζονα 
λόγον ^χει ηπερ ή ΒΖ πρός τήν ΖΘ.

Έ πεΐ γάρ κατά άναιηροφην χαι διαίρεαιν ή Η Β πρός2:>

1002 ΟΑΠΙΚη· ΣΪΝΑΙ'βίΉΣ Ζ.

_ _  4. r« ύΠ ΕΘ  Α, d ls^ x . BS 4. ί .  ΐα η ν  «t>“  " ί  V ΧΒ  ηρόί 
ΒΑ oStms V Α Ε  πρό{ ΕΘ  ABS, Ιατιν αιμι ώ ; ή ί ίΒ  ηρός ΒΚ , όντως 
r, Β Ε  αςος EA_Co, corr. Ηα S. 3. xtt\ Ας «ιμ  ή ΗΒ Π(ΐός Β Γ  
οδτως (βτ\ν η ΘΒ ηρος ΕΖ  ABS, corr. Hu, άλλ' Μι(χ»η ώς ή Β Γ η ρος  
τψ' Β Κ  οϋτβΐί ή ΖΕ προς tqr Ε Α ·  Λ ’ ίβου «ρ« ώς y Β Γ  Jipis B U  
οίτω ς ia t ir   ̂ Ζ Β  η ρ ίς  Ε θ  Ha *» cap. aQ9--SI I cilidit Jf. Meibo- 
mius, dialogi de proportionibus pag. 454— 496 (Hafniae les.tj Ταη 
add. Co ή <W J K  r j  KZ Ha et sic ubique ir  pro R tn lioc el pro­
ximo lemmate S. ηρός Γ ΙΙ] προς την Π Ι  .Meiboniioa suo ingenio, 
ηηΙΙΙαβ codicis auctoritate; et sic etiam posthac articulos addidit 
e. της αρύτης  BS, EA  A β. 7. n ^ s  την Β Γ  Co pro ηρός την 
Η Γ  8. Ηησοοη· ΑΒ, corr. S, item va. 4β et ao 40. II. ήΕ Ζ  —



βκ : βη m ύ  : e&. Et demonstravimm esse 
«A : ίξ ΐ  ergo «B ίί<ψ(β/ί flst 

γβ:βητ=ζ6 ·. e».
X ll. Sit αβ — βγ, el de =  εζ, atque β γ :γ η '> β ζ :ζ & ;  Prop. 

dico esse in priore casu αη : βγ >■ : «ί, ii> allero αη : βγ ***
<  δ »  : «L

UBi-:n VII. p ro p o s . «βΐ. asa. ioo3

f----
«  β v V « β V η

« ι » ζ ϋ t ζ »

Quoniam enim esl βγ '■ γη >  ε ζ : ζ&, ίη priore casu est 
βγ · β η < ε ζ  '· ε9·, itaque eliam αβ : βη <,Ss : ε&\ ergo esl 

α β  : αβ +  βη <  δε : de ■+■ e&, id est 
αη : αβ  >  δ& : 0ε. Εΐ ex hypothesi est 
αβ  : βγ s= δε : εζ ; ex aequali igitur 
αη : β γ >  δ »  : εζ.

Ιη allero casu, quia est βγ '■ γη "> εζ·. ζ&, esl etiam 
βγ : βγ +  γη >  εζ  : εζ  +  ζ», id est 
βγ : βη'> ε ζ :  ε9 , itaque eliam 
α β  : βη δε : ε 9 ;  ei^o esl similiter ac supra 
αη : αβ <i δϋ -: δε, iiaquc perinde ac sttpra 
αη : βγ < ,δ&  : εζ.

XUI. Sil rursus αβ  «= βγ, et δε  =  εζ, alque αη : η β ^  Prop.
6 9 : &t; dico esse eliam ***
β γ : γ η > ε ζ : ζ » η .

Qaoniam onim ost 
αη : ηβ >  ό 9  : , el 
eon vertendo Vil prop. 6]

4 : C n n f. Mbri V (l propos·. 3 .
* )  V id e  app end .

(χίΐ v n t p  ad d . Co 4 1 . τζς B S ,  τή( Ii A l i .  f̂Ktav A B ,
c o r r .  S ,  ite m  vs. 14 1 4 .  xai η HA Ha a u c to re  Co p ro  x n t i( jiJ i  
4 7 . p n st «Qa add. tarU· A B S , d e i .  Ha a u c t o r e  Co 8 1 . μιίζοι-α Hu 
p r o  tiaoawa  (conf. a p p e n d .)  S l .  8 t .  ĵiiq ή JB  Ua a u c t o r e  Cu 
p r o  η α ι ρ  ή JE  8 5 . xtit' άναοτροίξψ M eib om .

«4*



την Β Α , τουτέαην την Β Γ , iXaaaom λόγον βχει η/τίρ η 
ΘΕ την E J ,  x n ttitm v  ίτρός ι^ν Ε Ζ , άναατρέψ αη ι 
καί διύ,ύντι η Β Γ  η ρος την Γ Η  μείζονα λόγον ιχει ηηκρ 
η ΕΖ ηρος την ΖΘ.

3ί1  ιδ'. Ίση {} μέν Α Β  tf, Β Γ ,   ̂ Si J E  τή  Β Ζ , %αι h n  
ή Α Η  προς την ΗΒ μείζονα λόγον ίχΐτω ηπ (ρ  ή J Θ  ηρος  
την ΘΕ · (Ιτι η Β Η  ηρος την Η Γ  ίλάααονα λόγον εχει ηηερ 
ξ ΕΘ ηρος τψ  ΘΖ.

_____________ _____________ 'Efiei γάρ χατά Stai-
« β η y ρεαιν η Α Β ,  τοντέστιν η ίο

—. ------ -̂--------- --------  Β Γ , ηρος τήν Β Η  μείζονα
* ® ί  lύγ^n^^g^^„sρfjJE,τoυτ- 

iattv η ΕΖ, ηρος την ΕΘ, άναστρέψαντι χαΐ χατά διαίρε- 
αιν ή Β Η  ηρος την Η Γ  ίλάσσονα λόγον εχει ηηερ ή ΕΘ  
ηρας τί·ν ΘΖ, 15

Είς τονς ηρός ίηιφανείψ.

:U2 α . 'Εάν ^ ενΟεΐα ή Α Β , χα ι ηαρά & iaet ή Γ / f ,  χαι  ̂
λόγος τον ύηο A J B  η ρός το ά η ό  J r ,  τό Γ  Βητεται χω- 
νιχής γραμμής, ίάν ο ίν   ̂ μέν Α Β  στέρησή τής &έαεως, 
χαι τά Α  Β στερη9·ή τοϋ δο&έντος είναι, γένηται δέ ηρός2ο 
9έαει εν^εϊα ταϊς Α Ε  Ε Β , τό Γ  μετεωρισ&έν γίνεται πρός 
β-έσει ίπιφανείας. τοντο δέ ίόείχ&η.

Έάν § 9ίσβι εϋ 9 ε ϊα  ή Α Β , ηαΐ δο9έν  τό Γ  iv τψ  
αντψ ίη ιπ ίδφ , χαι δ ιαχ9ή  η Α Γ , χαι η ρός ορ9άς άχ&ή

♦ . ΐουτίατι προ{ τ ψ  ϋ Γ  Meibom. iXaattova Hu pro μιΐζονα 
ϋ .' ία η  BS, Έ ατω  Ιση Α· Meibom. Ha ή μΐρ ΑΒ, μ ίν  ή S Meibom. 
i r t  ηοο satis expressum est in A ac simile formae i a u v  7. t ia a -  
aovtt Co Ha, μιΐζονα ABS Meibon). 7. 8. ξη((ΐ η ε θ  Ha pm 
ή J!B  IS. add. Ha auctore Co 14. ΙΙάσοονα] μείζονα  Meibom. 
suo ingenio 1«. quae liinc usque ad exilum libri VII sequuntor 
aliena soni a consilio eins scriptoris qui pracbtiouem huius libri com­
posuit ; vide supra cap. 3 χονς (scit, τόπαιγ; (le pro τ « ί tn i-  
qavttav  ABS, corr. Hu 47. a  add. BS g ante ti/S ita  add. Hu 

ABS, distinx. Hu »#. rti ZtB A, distinx. BS, ittmtQor τών 
A  H Hu Sto. «1. προο»/σ«ι ABS, (ilstinx. Hu, item vs. S(. SS 
S3. fi' add. BS 84. ηρο{ ό(}&ης Hu coli. p. f04S, ίβ  pro jia(tn»iatt

t004 ΠΑΠΙΙΰΙ· ΧΤΝΑΓΟΓΗΣ Ζ.



LIBER Vli. PROPOS. iS4. SSS. 138. 1005

« i
βη
β ί
βη
βγ

XIV.

αβ  <  : δε, et dirimendo *) 
άβ έ 9  ■. δε, l& est
βγ <, ε θ  : εζ, esi igitur convertendo {VIIpropos. 6) 
γη >  ε θ  : ζθ , el dirimendo 
γη >  εζ  : ζθ.
Sil <ιβ =  βγ, e l de ; 

dico esse βη : ηγ <, ε θ  : θζ.
Quoniam enim est 

αη : βη"> δ θ  : εθ , et dirimendo 
αβ  : βη"> δε : εθ ,  id est 
βγ : β η >  εζ : εθ ,  est igitur convertendo 
βγ : ψ  εζ  : θ ζ ,  et dirimendo 
βη :η γ < : ε θ  : θ ζ .

: εζ, atque αη : ηβ δ θ  : θ ε ;  Prop.
234

α -

α - \ό

ΙΚ LOCOS AD SiraRFICtEB.

I. Si sit recta αβ, et γδ parallela rectoe positione dalaf., Prop. 
sitque ύοΛα proportio αδ  · δ β : δγ ,̂ punctum γ tangit conicam

lineam. Iam si recta αβ  
y  positione privetur, et punc­

ta α /ΐ desinant data esse, 
fiat autem recta quaedam 

------------/ i  θέσει ad αε εβ, punc­
tum γ sublime elevatum (tt 

^  ^4αει superficiei. Hoc 
autem demonstratum est^).

Π. Si sil recta α β  positione data, et in eodem plano Prop. 
datum punctum γ , el ducatur δγ, ac datae αβ  perpendicu-**** '

t) Vide append. ad VII propos. 4.
i) Quoniani Euclidis πςιόΐ tnn fartitf τ6ηωι· libri, ad quos scriptor 

provocat, non exstant, Graeca verba sunt obscariora neque ligurae in 
codicibus traditae ratio salis porspicua. Longiorem demonstrationem 
supplevit Co.

*; Non hanc ipsam propositionem, sed eandem repclilam, qoae 
infra p. tOfisqq. sequitur, numerat Conimandtnus. Laudat huius theo­
rematis ciefiiantiam Chastea Apertu historique p. 44 edil. II Paris, (p. 4< 
versioois German.).



/
/

/

η J B ,  Κόγος di  ̂ τήζ F J  J B ,  το J  S ntsrat 9 iast 
ι̂ ωη-Λη̂ τημής. diUmat M Stt γξαμμηζ xw
τόκον, ό ίιχ όη α ίΐα ι i i  ovnag, πρϋγρβφέηος νότιον τοϋόβ.

314 γ'. J v o  όο9·έηωρ τών Α  Β ,  xai tt,s P J ,  Χό- 
yog εαιω  τον άηο A J  nqhs τά  άηο F J  J B  ’ Χ4γω οχι το  5 
Γ  S/rtetai χώνον τομής, έάν  τβ g  ό Χηγος iaog jr^og ϊσον 
^ μείζων nqos ίΧάσαονα ς έλάσσων ηρός μβΐζονα,

315 ”Ειηω γάρ πρότ£ρον ό Χό- 
/  yog ιαος πρός ϊσον · xai ίπβί

ϊσον iariv τό <i/ro A J  τοΐς 10 
dfro Γ ά  J B ,  χείσύω τ§ B J  
ϊαη ή J E '  ϊαον αρα  iari τό  
in o  ΒΑΕ τφ  άη ό J t .  ts-  
τμησ9ω όίχα η Α Β  τψ Ζ"

________ ^ _ _ _ J _______, όο&έν αρα τό Ζ . xai ίατιν  15
«  £ ζ  tf f i  όιηλή η Α Ε  της Z J ,  Sots

το νπο Β Α Ε  τό όΐς ίατιν  
ν/ιό τών Α Β  Z J .  ΧΜ ίατιν η διπλή τξς Α Β  0o9staa · 
τό αρα νπό όο&εΐαης xai της Z J  ϊαον iariv τφ  άπό τής 
j r ·  τό Γ  αρα αατεται &eaei παραβολής ίρχομένης dia 20 
τον ζ.

δ'. Σνντ$9ηα«ται όη ό τόπος οί'τως, εατω τά  όο9έντα 
Α  Β ,  ο 0έ ·λόγος iario ϊσος ηρός ϊαον, χαι τετμηα9ω ή 
Α Β  δίχα τψ Ζ , τής 0i Α Β  διπλή εατω ή Ρ , xai 9 ΐαει 
ουσης εί·9εΙας τής Ζ Β  πεπερασμένης χατά τό Ζ , τής όέ Ρ ΐδ  
δεδομένης τψ μεγβ9ει, γεγράφ&ω περί αξονα τόν Ζ Β  παρα­
βολή η Η Ζ , ωατε, οϊον έάν i ir ’ αυτής αημεϊον Χηφ^β ώς 
τό Γ ,  χά9ετος δέ άχ9^ η F J ,  ϊσον είναι τό ίπ ό  Ρ  Z J

1006 iiAiinor sv-NAranis z.

1. J  Ge auctore Co pro ην ro E  (tattrai ABS, corr. Co 
* . Sfixtlw  d i Hu i .  3. (ΐ/ρος n o u t fo »  ronoy add. Ge 3. n aav ]  
iromo TO» ί^μμητο; ♦. /  aild. BS tio». .41! A, disUnx. BS
S. r j  JH  Co proJJ/l, lietn vs. H  iai dfsllncle J iJ  J r  ABS p. 4008, 
•8) I». « n i  A J  τοΐί bis-teripla in.A JS. ia i l  A'BS 43. la t ir  
Hu aaetoro Co pro la tm  49. In o  άο^  » d  ri/s B i' faov  A, vnh ί ο -  
9i»  xni rvs fiy BS, corr. Co 40. πκραβοΙ^ ίρχομίνη AS, ηοραβοΐ^



^  Ieris ducatur 0e, silqae data proportto
γό i  όβ , punctui» 'S positione tangit 
conicam sectionem. demonstran-

I.IRGR VII. PBOPOS. ίίβ.  1 0 0 7

\ dun> est partem lineae locum eflicere,
\ quod quidetn officietur hoc praemisso 

temmte.

III. Positione datis duobus punctis a  β, et perpendiculari Prop- 
γό, sit rfata proportio ; dico punclum γ Ungere coni
sectionem, sive proportio sit magnitudinis aequalis ad aequa­
lem, sive maioris ad minorem, sive minoris ad maiorem [i. e. 
sive sit proportio e  1 sive ^  f),

SU enim primum proportio aequalis ad aequale; et quia 
est o3* =s yi* +  ό/Ρ, ponatur όε ~  β δ ;  est igitur propter 
elem. 2, 6

/i« · «e +  «d* s= α ί*, id est ex hypothesi
— γό2 ^  όβ ,̂ ideoque 

β α ·α ε  =  Bifariam secelur αβ  puncto t :  datum 
igilur est ζ. Estquc as =  9 ζό {quoniam 
as  == αβ  — ε β , id est ίβ ζ  — 3β0), 
iiaquc

β α ·α εΒ ΐ  8 ,ία * ί ί ;  ergo est 
ίβ α ·ζ δ  — γό .̂

Et est dala αβ; ergo eliam dupla αβ; ergo rectangulum, quod 
datii cl t i  continetur, aequale est quadrato ex γδ; ilaque 
propter Apollonii conic. t . H  punctum γ posilionc langit pa­
rabolam per ζ transeuntem.

Componclur locus sic. Sint dala pancla a β ,  et daUi 
proportio sit aequalis ad aequale, el recta αβ  bifariam sece­
tur puncto ζ, et dupla αβ  sil recla ρ , cl cum recla ζβ, 
quae terminatur in punclo ζ ,  positione data sit, ct recta ρ 
^ ta  magniladine, secundum conic. I, SSl circa axem ζβ  con­
struatur parabola »jt, ita ul, si in ca quodvis punclum γ su-

texapirg B, rorr. Co it. <T' «dd. BS ii. «3. ioiUtru Mi, distinx. 
BS *7. ta' avrqf AB Co, in' S cod. Co i8. PZJ A‘,
g i iBS



τφ άαό J r ,  %αΙ § ΒΗ\ λίγω S u  t o  ΓΜ
μΐρος τής παραβολής iw ip ,

"Ήχ^ω γάρ xa^szog ·ή Γ / ί ,  χαί ty  B J  ϊαη xelaiha η 
J B ,  in tt ο ίν  διπλή ίστιν  ή μέν Α Β  τής Β Ζ , fj δ ί  Ε Β  
τηξ B J ,  διπλή αρα  χαι ή Α Ε  τή$ Z J  * το α ρ α  νπο Β Α Ε  5 
ιοον ίατίν τψ δις in o  τών Α Β  Ζ ά , tov tia tiv  τψ  άπο J F .  
χοινον προσχβία^ω το  άττό E J  taov Sv τψ  ά π ο  J B  * Ηλον 
αρα τό ά π ο  Α Α  Χαον ίστιν  το ϊς  άπό τών r j  Α Β· η Ζ Γ Η  
αρα γραμμή ποιιιΐ τόν τότΐον.

316 ΐ .  Έστ<ο δη πάλιν τά  0tSo δο9έντα σημεία τά Α  Β , 10 
χαί χατήχ&ω ορ9ή ή j r ,  λόγος δ ί  ¥στω του ά π ό  A J  ίτρός 
τά  άπό B J  J r  ίπ ΐ  μ ίν τής πρώτης πτώσβως μβίζων πρός  
ίλάσσονα, ίπ ί  δ ί  τής δεντέρας iλάσσωv πρός μβίζονα · λ4γω 
Sti τό Γ  δπτβται χώνον τομής, im  μέν τής πρώτης πτώ -  
σm ς ίλλβίψβως, έη ί δέ τή ς δΐντέρας νπβρβολής. 15

^ π β ί γάρ λό­
γος ίατίν  τοΰ α π ό  
A J  πρός τά άπ ό  
B J  j r ,  ο αντός 
αντψ γεγονέτω 0 20

1008 ίΙΑΠΠΟΥ ΣϊΝΑΓαΐΉΣ 7,.

1
α  t  ·θ ·ό  β  ί, η £ j  π ρ ό ς

τό ά π ό  J B ·  ίπ ί  
μέν o iv  τής πρώ­
της πτώσεως ί -  
λάσσων ίατίν ή 25  
B J  τής J E ,  ίπ ι  
δ έ  τής δεντέρας 
μείζων ίστι» ή 
B J  τής J E .  τιεί- 
σ9ω  τ^ E J  ϊση ή 30  
J Z .  ίπ ε ι  λόγος 
ίατιν  τον άπό A J

I. »βΙ γ?· B J  ΑΒ Co, χαϊ rg ytf S cod. Co 6. « a o  add. Ce 
auctore Co tO. t  add. BS rit J l B  A, di»tinx. BS {4 . *αηίχ9Φ  
ίρ·»ή i  J r  Co pro lifd n rtiM  ή J r  « « l  44. iJlctaeuv n(>os
μιίζονα — μ ι(ίω ν η(>ος t l a e e o r a  ABS ;item infra p. lOtO, 48. 19),



l.tBER Vil. PROPOS. SI7. 1 0 0 9

malut .et perpendicuiaciaj/d .dncatuc,.sit ρ · ζά a  dy\  et dtt- 
calur perpendicularis /i)f; dico linearo partem parabolae esse.

Ducatur enim perpendicularis yd, ct ponatur de *= /ίά.
Iam quia est a/i =  2 /ίζ ,  et efi ts  ί β δ ,  est etiam αβ  — 
id est aa es 2 td·, ergo est

|9α·«ί =  Ζ β α·ζό , id est ex  constructione
=  δγ .̂ Commune addatur a  d^·, est igitur 

β α -as +  ed* ss yd* d/i*, id est propter elem. i ,  6 
ed* ss yd* d/5f*; ergo linoa ζγη locum efficit.

IV. Iam sint rursus data duo puncta e  β, et α dalo puncto Prop. 
y ducatur pcrpeodicularis dy, sit autem proportio 
in priore casu maioris ad minus, in altero minoris ad maius; 
dico punctum y tangero coni sectionem, in priore casu ellipsim, 
in allero hyperbolam.

Quoniam enim data proportio csl ^μ, huic aequa­
lis fiat proportio i«r*

S i l ­ iam in priore casu e s te d > d j!i ,  in

*) Conf. supra IV propos, 3 t  p. S88.

corr. Co (eadem emendavit ille qui extremae demonstrationi schoiimi, 
quod !n_a^otalionc ad p. lOIO, »5 legitor, adscrijwil} «9. / } . /  j r  
Ge pro H jr  a t .  S4. njio H J π ^ ς  to in ii J K  ABS, corr. Γο 
aa—-*9. h l  ftir ovr της jrrmtfiWi utiiiur itniv i/ K J  J t i ,
tn l <Si τής Λΐ'Γ/ρβί Haamtr ta tiv  f/ K J  τής J t i  Co SS. ίβ. ή H J  
Co pro 9  H J  39. posl * i i a a a  add. 8»i ABS, dei. Co



uqog τά άπ ο  P J  J B ,  xai εσνιν α£%ψ & αυτός ο τοΰ  
E J  πζύϋ τό άήα J B ,  καί ~L·̂ ή:δe SQά τοΐί vtio Z· h ^ s  
το άπο  J F  λόγος iar iv  δο9βίς. ϊ η ύ  όβ λόγος itn iv  τής 
E J  προς J B  nai τής Ζ Β  πρός B J ,  h αύνος αντφ  γβγο- 
νέτω ο τής Α Β  προς B H ' xai Βλης αρα  τής Α Ζ  π ρ ό ς  J H h  
λόγος iari» δοθείς, ηάλιν in ei λόγος iariv  τής Β^ί πρός  
J B  &ο9ΐΙς, h αυτός αντψ γβγονίτω δ τής Α Θ  η ρ ός  ΒΘ · 
λόγος αρα xai τής Α Β  πρός Β Θ  ia tiv  δο^ ίίς [do&iv αρα  
τό  Θ] · χαι λοιπός «ρα τής Α Ε  πρός & J  λόγος ia t iv  δο- 
^ ίΐς ' χαί τοΰ ίπ ό  Ζ Α Ε  αρα πρός τό νπό Θ J H  λόγος Ιο 
im i δο^ίΐς. τον d i  νπό Ζ Α Ε  προς τό άπ ό  T J  λόγος 
iariv δο9·βΙς · xai τοΰ  νπό H J&  άρα ηρός τό άπ ό  J f  λόγος 
iativ δοϋ·βΙς. xai εατιν δύο δο&έντα τ ο  Θ Η · ir r i μίν 
αρα τής πριάτης πτώσεως το Γ  δ π τετα ι ίΧλΐΙψΒίας, έ π ί  0 i 
τής δευτέρας νηΐρβολής. 15

S17 ς', Σνντβ&ήαβται d i 6 τόπος οΰτως. εατω τά  μ έν  d0o 
δο9έντα α ψ ε ϊα  τά Α  Β , 6 δί δοΟ-ίΐς λόγος 6 τον ά^τό Ρ Τ  
πρός τό άπό  T S , in i  μίν τής πρώτης πτώσεως μείζων  
πρός ίλάσαονα, in i d i  τής δεντερας ίλάααων πρός μβίζονα, 
χαι tg ΡΤ ιαη xeiai^to η ΤΥ, xai πεποιήσ&ω ώς η Y S 20 
ηρός τήν Σ Τ , οί'τως ή Α Β  πρός τήν ΒΗ , πεηοιήσ& ω δε 
xai ώς η Ρ Τ  πρός τήν ΤΣ, οΰτως  ̂ Α Θ  πρός τήν ΘΒ, 
xai γεγράφ&ω περι αξονα τόν ΘΗ irri μ ίν τής ηρωτης  
.Ύζώαεως ελλειψις, in i  δ ί  τής δεντίρας υπερβολή, ωατε, 
οΤον ίάν ίπ^ αντής ληψθ·^ αημεϊον ώς τό Γ, χαί χό9ετος2ό  
άχ&η η F J ,  λόγον είναι τοΰ Ιη ό  τών Q JH  πρός τ ό  άηό  
J F  τόν αννημμένον ix  τβ τοΰ Sv ί  Σ Υ  xai
ίξ  ον Οί' ^ s*  ή ΤΣ πρός ΣΡ xai ί ξ  ου Sr ε'χει « δο&εις 
λόγος βς ίστιν ό τοΰ άπ ό  ΡΤ πρός τό άη ό  ΤΣ, χατήχ&ω 
ό ρ ^  ή Β Κ  ·' λέγω βτι η ΘΚ π ο ιε ϊ τό ίπ ίταγμα. 30

lOW ΠΑΠηΟΪ ΣΪΝΑΓΟΓΗΣ Ζ.

». r j  J B  Co pro r j B  S. Ιίοιπας δρα τοΰ Co pt^ioi»&v 
ri 3. β β Μ ί  S cod. Co, i o S in a  AB 4. »al τής ζβ n^oe βδ  B 
Co, T§t Z J  »pof J B  x a i  Tiji ZB  wpA{ B J  A, *al iffi ζβ π ρ ο ς  Οβ
S cod. Co 5. xai τής A Z  «ρ», deleto ohfi, ‘■•oni. Hn β._ 7. τής 
E J  ;rpw J B  δ ο Μ ς  Co, τή ί E J  προς AO io9 ivT a χλΙ τής Ε Β  άρα  
τ̂ρΑς B J  λόγος Iattv  ΑΒ, ίο » ίΙς  (nihil praeterea) S cod . Co



allero ed <  δβ. Ponalur δζ  s  εδ. Quoniam data e&l pro- 
popliQ 6tquo aequaHs e s t ^  ergo etiatn quao sufi^
trahendo fil proportio i id esi propter elem. if, β

dat» est. Sed quie data est proportio , itemque

huic aequaits ponatur ~ ; ergio eliam proportio ^  data 
est. Rursus quia data est proportio huic aequalis fiat

ergo eliam proportio ~  data est; itaque eliam sufo-

iractione facU proportio data est; ergo etiam proportio 
dala est. Sed est date proportio ; ergo etiam 

proportio dala est. Et sunt duo dala puncta ^  i j ; in
priore igilur casu punclum y tangit ellipsim, in allero hyper- 
holam.

Componetur locus sic. Sint duo data puncta β / ί, el 
data proportio ρζ® : ta\  in priore casu maioris ad minus, in 
altero minoris ad maius, ct ponatur w  =  ρι, fiatque α β  : βη 
ae t'0  ; m ,  atque etiam a& ; 9β =  ρτ ; τσ, el circa axem 
9η describalu·· in priore casu eltip&is, in secundo hyperbola, 
ila ut, si tn utraque sumatur quodvis punctum γ, et perpen­
dicularis γδ ducatur, sit

“  S  · S  · f S  r S  proportio),
el ducatur perpendicularis β%\ dico linoam 9% efficere id 
quod praecipitur.

t) Quae hinc usque sequunlar in brevius a scriptore Graeco con­
tracta, ea in appendice partim secundum Cointnandinuin, partim nostra 
coniectura explicavimus.

MBBR VIt. PROPOS. 937. l(>t|

7. rijs Co pro tiji A B  8. itm v  A{BJ, om. S ^aSttis S, io -  
Stt ΛίΒ) 8. 9. So»iv « 9 « TO Θ dol. Hu 9. ioini) A{B:, corr. S
Sqh add. Hu η^ης ΘΑ Co pro EA  41. taxi λ·Β8 ___ τβδ
ιΐί BS, fo J i  A ta . δρα  add. Hu auctore Γο »8. t i  ΘΜ A, 
dislinx. BS 15. post ναιαβοίης  «dd. μ*1ζ<α>· πρός iktiaaom  tH aatar  
ηρος μιΐζονα  ABS 18. s  add. ItS 17. τΰ A B  A, distinx. BS
17. 18. ό τοΰ «Λ0 Ρ Τ  7i(ti( ίο tinh Τ £  Co pro ό τζ ί 1 ^  ηρόί Τ Σ
18. 19. fX«aa«>y η(Ας pt/yovtt ■— û ■(ζύaι̂  αρός tittoaora ABS, corr. Co 
<9. τοΓ> (<πό Ρ Τ  Co pro τοϋ άηό Ρ Σ  30. άτ( ή β λ  idem pro o rt BJi



“Ηχθω γάρ χά9ΐτος ή C J ,  χαι ίΐβποι//α&ω ώς μέν η 
Α Β  ιΐρας ϊ ψ  Β ί ϊ ,  W iwsT ̂  Ζ Β  «ρόβ *»}»> B J ,  ως Μ  η 
Α Θ  ηρός την ΘΒ, oVrofg V eotai
ο μέν της J H  προς την ^ Ζ  ^όγος 6 ceirog τψ τής ΗΒ  
ηρός την Β Α ,  τοντίστιν νψ  τής ΤΣ η ρ ο ς  S Y , h δέ τής 5 
Θ ά  ητρός Α Ε  λόγος S αντός  [̂ OTiV] τψ  της T S  ηρός 2 Ρ  
[τό αντό γάρ iv  rg άναλνσβι άηβδείχ&η], aSare τον νπό 
& JH  πρός τό  έπό Ζ Α Ε  λόγος σννήπται έξ  ον 8» ^«ι f/ 
T S πρός S Y  xai η T2' π ρ ό ς  ΣΡ· άλλ' in e i  τό ύηό Θ^Η  
πρός τό άπό  Α Γ  τόν συνημμένον ίχβι λόγον έξ ο {  8ν εχίΐ 10 
η T S  πρός S Y  χαί η T S  ηρός S P  χαΐ έξ  οο ον Ιχ$ι ό δο- 
i>el; λ ό γ ο ;, χ α ι ΐοτιν ό δο&βΐς λόγος δ τοϋ  άπό ΡΤ  πρός 
τό άηό TS, χαΐ τό ί/τό & Α Η  πρός τό ά π ό  J F  σννήπται 
έξ ον δι* ^8« τό  υπό G J H  πρός τό 6πό Ζ Α Ε  xai τό νπό 
Ζ Α Ε  πρός τ ό  άπό ά Γ ,  καί lOTtv h τ ο ΰ  νηό τών Θ/1Η1S 
ίτρόδ νό νπό Ζ Α Ε  λόγος υ  αντός τψ αννημμένψ έξ ον ί}ν 
εχίΐ ή TS π ρός  SY χαι η T S  πρός 2 Ρ ,  λοιπός αρα τον 
δπό Ζ Α Ε  πρός τό άπό Α Γ  λόγος i  αν τό ς  έστιν τψ τον 
άπ ό  Ρ Τ  πρός τό άπό Τ Σ , τοντέστι τφ το ΰ  άπό  E J  πρός 
τό άη ό  J B .  χαί ηάντα η ρός  πάντα· ώ ς  α ρ α  τό άπό A J1 0  
ηρός τά άη ό F J  J B ,  οί'τως έστιν τό α η ό  Ρ Τ  πρός τό 
άπό Τ 2 , τουτέσνιν ο do9-etg λόγος, βατ6 τό ΘΚ μέρος τής 
τομής ποιεί τόν  τόηον.

31S ζ'. Τοντων οϋτως έχόντων έλενσόμεθ·α in i  τό έξ άρχής. 
έ'στω θέσει εό θ ε ϊα  η Α Β ,  χαι δηθέν τ ό  Γ  έν τφ αντψΊό 
έπιπέδψ , xa i  διήχθω η J T ,  χάθετος ή Α Ε ,  λόγος δέ εστω 
τής r j  ηρός J E '  λέγω 8 τ ι τό J  & πτΐτα ι χώνον τομής, 
xai έάν μέν δ  λόγος y Χσος πρός ϊσον, τταραβολής, έάν δέ

1012 ΠΑΠΠΟΤ ΪΪΝΑΓΟΠΙΪ Ζ.

ι
β. ΙβτΙν dei. Η« 1. ToCro ygp coni. Uu 9 . int\ BS, tn\ A i

40. ro »ni> J F  Co pro τό ά η ο  u i t  44. 4 3 . xaX 4ξ ου ον fy fi ό 
<fo^l« λόχος add. Co 4ft. post άπό adtl. έλασσω τ  iigof μιΐζανα 
ABS xnl add. Hu 47. 48. itotnof αρα  τοδ ν α ο  B J H  ABS, corr.
Co 49. rovt^ati A*BS 40, «ττό J B  Co pro ά π ό  A B__  84. πρός
Ttt άπ ό  r j  J B  Co, Πζός τα>« ά π ο  B H  A', πρό; το  «ηό ΒΗ  A'’BS (sed
in B rii ex τό correctum esse videtur) 24. i" add. BS iS. παρα- ^
βολή ABS, corr. Hu
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a.
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β
-■ —4-

erf.rfij ζα-df
~ W ~ ~

divisione igitnr facta restat

et

et

ζα-at

Ducatur eniro per- 
peodiGuIaris _et

«‘ ί
=  ~ ,  ita ut sit*)

^  «  i? , α ζ  β α  ου  ’ 
t o  .. · —  »  — ihoc enim α« oq ''

in analysi demonstra­
tum esti, ita ut per 
formulam campositws 
projmrtionis sil

ζ α · α ί  av Ορ' 
Sed quia « r  construc­
tione &δ·0η  ad iy* 
proportionem babet 
compositam e propor­
tione τ σ : avet τσ: σρ 
et iilA quae dala esi, 
id est ρτ  ̂ : τσ ,̂ et
quia est 
ra _ τσ 

“  β«ι ‘ σρ '

v<*· «c
τσϊ

frfS et ia-ae +
Ψ ’ ”  tfyi +

”  S  5 S  proportio,
iiaque linea quae est pars conicae sectionis, locum 
efficit.

V. Haec cum ita se habeant, transibimus ad id quod ah Prop. 
initio propositum erat. Sit rccla αβ  positione data, el tn eo­
dem plano datum punctum y, et ducatur δγ, ac datae reclae 
αβ perpendicularis recla ίβ , sitque data proportio ytf : de: 
dico punctum δ  coni scclionem tangere, et quidem, si pro­
portio sit magnitudinis aequalis ad aequalem, paraliolam, .sin 

8) Hinc rursQS conf. append.

83»



ίλάααων n-gos μιίζηνα, ^λλείφοος, ίάν  ό ί  μείζων προς 
ίλάσαονα, νηβρβοί^ς·

'Έστω γάρ ηρότερον ί> λάγο$ ϊαος η ρος  ϊαον, τοντέατιν 
Βοτω ηροτίρον ϊαη η V J  r j  J E '  δ ίΐξαι ο τ ι το  J  & ntetai 
παραβολής· 5

*^%0ω xa^cTOs ή Γ Ζ  (&£aei αρα  ίσ τ ί] ,  τ^ ό ί  Α Β  
παράλληλος η J H .  χαι ίτ ζ ύ  τ ο  βη» E J  ϊσον τψ ά π ο  J F ,  
ΐαη δ ί  η μέν E J  τ^ Ζ Η , το δί ά π ο  J F  Ιίαον τοις  άηο  
J H  Η Γ , το  αρα άπό Ζ Η  ίσον Μ  το ις  ά π ό  J H  Η Γ. 
χαι ίστιν ί^έαει η Ζ Γ , χ α ι δύο δο9·έντα τά  Ζ  Γ" το J u t  
αρα  απ τετα ι παραβολής· τοΰτο  γάρ προόέδίΐχται.

η'. S vvrs^ asra i 0ή οί'τως. ίατω ή τ§  ^έσει ή Λ Β , 
το δ ί  δο&ίν τό Γ, χαι ηχ^ω xa^erog ή Γ Ζ , χαι &έαεί 
ονσης τής Γ Ζ  χαι δυο δοθ-έντων των Ζ  Γ , ε6ρήσ9ω π α ρ α ­
βολή ή J Q ,  ωστε, οΐον ίά ν  ληφ^η σημεϊον ώς τό J ,  άχΆη 15 
δέ χά&ετος ij J H ,  ϊσον εατιν  τό άπό Ζ Η  τοΐς άπ ό  J H  
Η Γ - λέγω Ητι ή J Q  γραμμή  ποιη το» τόπον, τοντέατιν, 
ο ϊα  τις αν diaxd-g ώς ή Γ Α  χαι χάΆετος ή J E ,  ϊαη ίστιν  
ή r j  τίι J E .

'ίϊχΘω κάθετος ή J H ·  δ ιά  αρα της ίίαραβολής ϊαον 20 
ίατιν  τύ άπ ό  Ζ Η  τοΐς ά π ο  J H  ΗΓ. χα ι εστιν τ^ μ ίν Ζ Η  
ϊαη ή E J ,  τοΐς δ ί άπό J M  Η Γ  ϊσον τό ά π ό  J F ’ τό αρα  
ά π ό  J F  ϊσορ ίστίν τψ ά π ό  J E ' ϊαη αρα  ίστίν ή F J  »/} 
J E ·  ή αρα  J B  γραμμή t to u l  τόν τόπον.

1044 HAnnor ΪΙΝ Α ΓϋΙ’ΙΙΪ Z.

4. iXAaatav BS, tleaeav  (sine spir. et acc.) A fXkUnu A(BJ, tkU)~
<f!S S, corr, Hu i .  νπιρβοΧΐ} ABS, corr. Ifu__  8 . j-ep Hu, rSy  AB,
om. S e. iarX A*BS, ilem vs. 9  9 . άαο J l i r  (anlc x ^ ) ABS, corr. 
Co (conf. iniliutn v$. 9.' 18. add. BS 44. τω» Ζ Γ  A, distinx. 
BS 46. 47. «no J l i r  SSS, corr. Co, ilem vs. 94 . 88 47. woif» 
add. 6« auctare Co 4i. βΤ« τ ις  «»>) ota tit titr A»BS^corr. Hu (nisi 
forte oior Sv τ ις  roi>tiluendttni) ώ ;  ̂ F J  AB, ώς η γζ S 80. διη 
A rec. ex δ»*  20. 84. ίσον I a t iv  το Hu pro ΐαη ία τ ϊν  η»(>άλληΙος
H , post Υίίαμμη add. τομίρ> ABS, guae est pars sfctioiiis Co (liic iyitor 
voluit TovTianv μίρος τής η μ η ς)  post lonev ultimam demonstra­
tionis pariem desiderari non fugit Coromaii^num; Hnem libri sieniflcal 
A* hunc tn modum: nanii άλ ίξαν σιψαγω } Z ο  ii t^ u  t  r« f  » f  ntpiH
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minoris ad maiorem, eliipsim, sin maioris ad minorem, hy­
perbolam.

Sit enim primam proportio aequatis ad aq u ale , id" 
sit primam yd »  de; demonstretur punctum 6  tangere pa­
rabolam.

Ducatur reclae e/sf per­
pendicularis γζ (haec igi­
tur propter dat. 30 posi­
tione data est), el rectae 

parallela di;. Et quia ea? 
hypothesi est ed* *= dŷ , el 
ex  conslrtuslione ed *=« ζη, 
atque est
igitur ζη̂  =s δη  ̂+  ψ^. Et 
est positione dala ζγ, et 
dala duo puncia ζ y; ergo 

punctum d parabolam tangit; id enim supra [lemm. III) de­
monstratum est.

Componetur sic. Sit recta positione data α β ,  et datum 
punctum y, et ducatur rectae αβ  perpendicularis y ,̂ et cum 
γζ positione ac duo puncta ζ  y data sint, inveniatur parabola 
δ&, ila ul, si m ea quodvis punctum d sumatur, ac perpen­
dicularis δη ducatur, sit ζι;* =  dij* +  lyy*; dico lineam 6Θ 
locum efficere, id est, si quaevis yd et perpendicularis d e  
ducatur, esse yd — δβ.

Ducatur perpendicularis δη; ergo propter parabolae con- 
structionrm est ζτ^ =  δη  ̂ -f- ηγ\ Et ex  mnstruclione est 
ζη =s ed, el dij* +  ηγ* =  dy*; ergo est ed* =  dy*, itaque 
yd as de; ergo linea dd· locum efficit’).

LIRBR VII. PROPOS. «88. 1 0 1 5

t )  E x tre m a m  d e m o n s tra tlo n U  p a r te m  in  c o d ic e  d e p e rd ita m  s u p p le ­

v i t  C a m in n n d in u s : v id e  ap p en d .

X r «  i t / i i f i i  Ϋ  α ί α Χ ι · ο μ * ν  roW , id  e s t ,  u t  in  8  le g i t u r :  η ά π π ο υ  a l f f a r -  

a r r a y w y i s  f '  S  τ η ν  T « f i r  « n l τ ή ν  α ι ρ ι ο χ η ν  jt« i i «  ί ή μ ~

μ α τ «  τ ο δ  « ν α ΐ ν ο μ ΐ ν ο ν  r i i t o v ,  h a e c  o m n ie  em . Λ *Β



Α ήμμα tov άναλνομένου.
319 -^Eatta- t^lytamv νρ&ογώνων rtt A B F , tijv

vntt Α Β Γ  γωνίαν, xa i Satu» ώς η A B  ηρος ΒΓ, oVttug t/ 
A Z  nqh^ tijv XB xa i ή BH  ηρός Η Γ , καί ίπεζευχ^ωσαν 
a i Α Ε Η  ΓΕ Ζ  B B J  * Ητι {j B J  κάθετός ίση ν  in i την Α Γ .  5 ■

'Etrei ά ς  ή Α Β  προς Β Γ , ή Α Ζ  η ρός Ζ Β, xai η Β Η  
πρός Η Γ , ώς αρα ή Α Ζ  ηρος Β Ζ , fj Β Η  προς ΗΓ. συν- 
9 h t t  x a i iv a lia ξ  ώς ή Α Β  πρός Β Γ , η ΖΒ ηρός Η Γ. 
ά ΐ ν  ώς ή Α Β  ηρός Β Γ ,   ̂ Β Η  ηρός Η Γ · ώς αρα fj Ζ Β  
πρός Η Γ , ή Β Η  πρός Η Γ - ϊση αρα ή Ζ Β  rf, ΒΗ. [ώ στΐΐ»  
ίηιζίνχ&εΐαης τής Ζ Η  y.ai γωνία ή νηό Β Ζ Θ  ttj in o  ΒΗΘ  
ίσ ιΐν  ίση. χαι μείζων ή Ζ θ  ev&eta τής ΘΗ· ίάν γάρ δ ιά  
tov Η  tg  Α Γ  παράλληλον άγάγωμβν τήν Η ίΚ , ή in o  Β Θ Η  
γωνία τ α ϊς  άηεναντίον νηό ΘΗΙ ΘΙΗ ϊαη ο ίσα  μείζων 
iotiv  τής Ιπ ο  ΗΘΙ, t o v t ia n  τής νηό Ζ Β Θ  οξείας, ωατε καί Ιό 
λ ο ιπ ψ  τήν νηό ΗΒΘ έλάασονα γίνβσ&αι τής υηό ΖΒΘ. 
δίχα ή Ζ Η  τψ A ' h αρα  χέντρψ τψ Α  διαατήματι δ έ  evi 
τών Α Ζ  Α Β  Α Η  γραφόμενος χνχλος ήξει χαι δ ιά  τον J ,  
χαι εστα ι έν χνχλιρ τό  J Z B H  τετράηλενρον [τοντο γάρ 
εξής), ιαη έστίν ή νη ό B J Z  γωνία τή νπό B J H ,  xai 2» 
εστιν εχατέρα ήμΐσεια ό ρ ^ ς  (xai γάρ εχατέρα τών νπό

t. cap. S49— SII om. Co, qnae quidem omnia misere turbata esse 
apparel; nam postquam capitis 349 propositio ab ineplo quodam scrip­
tore foiso demonstrari coepta est, genaina et recta demonstratio paene 
tota periit, quam alius quidem scriptor isque bene eruditus cap. 3S< 
breviter adumbravit analytica ratione; praemisit antem lemma quoddam 
(cap. Sioj, quod Iam Initio primae demonstrationis (vs. 6— 40} exstat 
e. T. ή Λ Β  «ροί Β Γ  —  ώ* «(ΐα omisimus in versione t.atina, eadem­
que malimus abesse a Graeco contextu 6. oSrtu; ante ή jtZ, idem- 
que posthac ante  ̂ B J i  etc, add. Ge 40. wart ΙίΐιζινχΜ αης  —  42. 
ftttU ϊση  nallam per se suspicionem movent; at tamen ab his ip.sis 
incipit demonslrntio manifesto corrupta; nam rcctam ilt maiorem cssc 
quam 9η  neqae ea quam legimus ratione demonstrari potest neque tres 
illos qni statui possunt casas perspexit scriptor, scilicet aut esse « ft>  fiy 
(unde sequitur ζ9  >  ^η] aut »  fiy aut <  fty; denique i nota geomc- 
trica aliena est ab antiquis Graecis scriptoribus 48. tSv  (anle ΑΖ]
B, om. A*S 49. h  om. AB, add. S Ϊ0 . tiji i a i  ~ZJH xni AS, 
corr. B
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I.RHMA LOCI A N A LITICI.

1. Sil trianguium orthogonium άβγ, rectum angiituin 
hnbens, sitque αβ  : βγ =  βζ : ζβ bs βη : ηγ,. iunganturque 
rectae βΐη γΐζ β ε δ ; dico βό  perpendicularem esse rectae αγ.

/ · "

Quoniam est 
αζ : ζβ =s βη : ηγ, componendo est 
αβ  : ^  =s βγ : ηγ, et vicissim
αβ : βγ ^  : ηγ. Sed erat αβ : βγ βη : ηγ: ergo 
ζβ : ηγ => βη : ηγ; itaque 

ζ β ^ β η .
[Ergo iunctî  reclA ζθη  est etiam L βζ^  *“ L βη^· Estque 
recta ζ θ  &η; nam si per η rectae βγ parallelam ducamus 
rectam angulus βθη , quippe qui aequalis sit summae 
oppositorum angulorum θηι +  θιη, maior (?J est quam ηθι, 
id est quam angulus ζβθ  acutus 'on forte ζ θ β ΐ ) , ita ut 
etiam reliquus angulus ηβ& minor sit quam Bifariam
secetur recta ζη puncto λ ; ergo est βλ ss ζ ΐ t=s ηλ, et circu­
lus, cuius centrum est A radiusque λβ, transibit etiam per 
punctum δ ,  et quadrilaterum όζβη circulo inscriptum erit 
iid enim deinceps demonslrabitur,. Aequales inter se sunt 
anguli βδζ βδη {est enim L βδζ <=» Lβηζ, L βδη  s= L βζη); 
el est uterque dimidius rectus nam etiam singuli βηζ βζη 

r»ppa» n. B5



ΒΗΖ Β Ζ Η  ί^μΐααά ia u v  όρ& ης. xai όρ&ή η Ιπ ό  Z J H '  
Μγίύ , ο ίν . Μη ψ ΜΛά im w . e i  γάι  ̂ μήγ ^tot
μείζων imciv η iiaaaonr o^Sijg. έστω πρότ^ρον μείζων όρ~ 
9η$, καί εστω ορ9η η νηο B JM f τών Η Γ  M J  ίκβΙη&€ΐ~ 
αών ν,αι σιμηιπτονσώ ν κατά τη Ν. in ei ουν το M BJ!>  
τρίγωνον ορθογώνιον ομοιον ίατιν τψ  ΜΒΝ τριγώνψ όρ&ο~ 
γωνίψ, χαι ίατιν ημ ίσεια  ορ^ης Ιχατέρα τών νπο B J Z  
Z J M , tog αρα Μ Ζ  ηρύς Ζ Β , η M J  ηρος J B .  «λλ* 
ώς η M J  προς J B ,  B J  ηρος J1H, τοντέατιν η Β Η  ηρος 
H lf {όίχα yaq τέτμ η τα ι υμΙ »' ΰ πο B J N  γωνία « j  J H  ' lo 
<5$ αρα  η Μ Ζ προς Ζ Β , η Β Η  η ρος  ΗΝ. ηάΚιν in e i, ώς 
fj Λ Ζ  7Γρό$ Ζ Β, η Β Η  ηρΐίς H I' in o x e ita i, η ΜΖ α ρ α  
ηρί»ς Ζ Β  έλάααονα λόγον s^ei η/τερ ή Β Η  ηρός ΗΝ, 8περ 
αδύνατον' έδΰχ&η γάρ  ώς η Μ Ζ ηρός Ζ Β , ή Β Η  ηρός  
JSTiV· 01% αρα μβίζων Ιατιν όρ3ης f, νηό B J A  γωνία. 15 
ομοίως δή δείξομεν Ητι ούδέ ίίάσσω ν  έατιν όρ&ης »; ύηό  
A J B ,  δ ιά  την J  τη J B  ηρός  ορθ-ας άγαγόντες την S J O  · 
εαναι γάρ ηάλιν ώς ή S Z  «pog Ζ Β , η Β Η  ηρός ΗΟ, γ,α'ι 
δειχΟτί^δταν η ΛΖ η ρ ό ς  Ζ Β  ηολΙφ  έλάααονα λόγον εχοναα 
ηπίρ η Β Η  ηρος Η Γ , ίίηερ άδνναχον' tn/meiTai γάρ iig2o 
ί] Α Ζ  ηρός ΖΒ, η Β Η  ηρός ΗΓ.

320 "Εατω ώς »; Λ Β  πρός Β Γ ,   ̂ Λ Ζ  ηρός Ζ Β  χαί η Β Η  
ηρός Η Γ · Ητι lat, έστίν  η Ζ Β  Tr, ΒΗ .

Έ η ει έστιν ώς ή Λ Ζ  ηρός Ζ Β , η Β Η  ηρός Η Γ, συν- 
9έντι χαί έναλίάξ ώ ς  η Α Β  πρός Β Γ , τουτέατιν ώς ij B H ih  
ηρός Η Γ , η ΖΒ η ρ ός  Η Γ' ϊαη  δρα η Ζ Β  τϋ ΒΗ .

^21 Τρίγωνον ορ&ογώνιον τό Α Β Γ , ορ9η η Β , χαί ϊατω  
ώς η Α Β  ηρος Β Γ , ή Λ Ζ  ηρός Ζ Β  χαι η Β Η  ηρός Η Γ , 
χαι έηβζεύχ^ωσαν α ί  ΓΒ Ζ  Α Ε Η  B E J '  Ητι η B J  κάθετός  
έστιν έη ι τήν Α Γ. 30

Γεγονέτω · ομ ο ια  α ρ α  τά  Α Β Α  B J r  τρίγωνα τφ αλφ 
Α Β Γ  χαί άλλΐι)Μΐς' ώς αρα  η Α Β  ηρός Β Γ , τοντέατιν η

1. ήμίΐίστίί' Α, co rr . BS 6. Μ Β Ν  τριγάνων Α , corr. BS
9. q ιτροί J B  post όλ?.' (uc) bis scripta in A q J 3 J  tlu pro ti 
M J  4 0. ymvta rq< B U  K&, corr. S 47. fijf S JO ]  T«Sf» ~ JS0  
AB, rr)v corr. S, alterum Hu 4$. niihs 2 B  Hu pro ni^s
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dimidii recti su n t. El reclus est {ut in Hemicirculo) angulus 
iam dico aRgu)nm oi|9 rectum «sse. Nem si non rec­

tus sii, aut maior aul minor est recto. Sit prius maior recto; 
et sit reclus βδμ , productis redis tjy μ δ  et concurrentibus 
in puncto V. Iam quia triangulum orthogonium μ δβ  trian­
gulo orthogonio μβν simile est, et singuli βδζ ζδμ  dimidii 
recti sunl [nam demonstravimus angulum βδζ dimidium rec­
tum esse; ergo ex  hypothesi alter dimidius est ζδμ), est igilur 
{propter elem. 6, ,5 μζ :ζ β  μ δ  : ί ,ί .  Sed est μ δ  : δβ «s 
δβ : δν, id est =  βη : ην (nam etiam angulus βδν rectA δη 
bifariam seCtns est;; ergo μζ '· ζβ ^  βη '· ψ· Rursus quia 
ex hypothesi est α ζ :ζ β  =  βη: ηγ, est igitur μ ζ :ζ β  <, β η : ψ ,  
quod quidem fieri non potest; nam demonstravimus esse 
μ ζ : ζβ =  βη : ην, ergo angulus β δ α  non meior est recto. 
Similiter demonstrabimus eundem non minorem recto esse, 
postquam per δ  rectae δβ pcφendicuIaΓem ξδο duxerimus; 
nam rursus eril ξζ ; ζβ ss βη : η ο , unde efficietur esse 
αζ : ζ/ί <  βη ; ηο, niultoque α ζ  : ζβ ■< βη : ηγ, quod qui­
dem fieri non potest: nam ex hypothesi est α ζ :ζ β  s= βη : ηγ.

II. Sit αβ : βγ ^  αζ\ζβ <= βη : ηγ\ dico esse ζβ  =  βη. 
Quoniam est 

αζ : ζβ =  βη : ηγ, componendo esi 
αβ : ζβ =s βγ : ψ ,  el vicissim 
αβ : βγ — ζβ : ηγ, id est 
βη : ηγ β  ζβ : ηγ; ergo ζβ =  βη.

' 111. Sil trianguium orthogonium αβγ , cuius rectus an­
gulus β , el sit αβ : βγ — αζ  : ζβ βη : et iungantur 

^ γΐ,ζ α«Γ/ β ίδ :  dico βδ
reclae αγ perpendicula- 

,  v /  j \ rem esse.
I Facium iam sit: ergo

Iriangula αδβ  βδγ  el toti 
αβγ  el sibi invicem si-

*  Λ y  niilia sunl; ergo α β : βγ.

UBER VU. 1019

49. add. Hu ή A7. ηρός Ζ Β  X rec. ex ή A * π(Ας · ·
14. τφ  Silt> rf τφ coni. Hu
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Α Ζ  η ρος Ζ Β , ο ΐτω ς ή A J  ηρός A B ' η αρα in o  A J B  
yw*kt Μ ι̂μ^τέ*μιριαι-4>ηΌ tr,g ZJ^- ημίϋ^ία ηρ» ^ρ^ης hrttv 
ή νηό Z J B ,  όιά tavta όή χαί η νηό Β Α Γ  δίχα τέτμη- 
tat νίΐό τής J H '  η μ ίαπ α  αρα όρ^ής η ίη ό  B JH ' όρ&ή 
αρα ή νη ό  Z JH . όρ&ή δέ  χαί ij ίη ό  ΖΒΗ ' έΐ' χνχλ^5 
αρα τό B Z JH  τ&:ράηλΐνρον. χ α ί iOtiv η νηό Z J B  τ^ 
ίη ό  Β Α Η  ϊαη· ϊση ϋ ρ α  χβι η Ζ Β  tij ΒΗ , [«ικ»' δέ δ ιά  
Γ0 ητροόίΐχ^^».'
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id est α ζ  : ζβ αδ  : δ β ;  ergo angulus αδβ  reclii ζδ bifa­
riam sectus est elem. 6, 3], itaque angulus ζδβ dimidius rec­
tus esU Eadem ratione etiam angulos βδγ rectft δη bifariam 
sectus es t; ergo angulus βδη dimidius i'ectus, itaque Mus an­
gulus ζδ)  ̂ rectus est. Sed etiam anjiulus ζβη rectus; ergo cir­
culo inscriptum est quadrilaterum βζδη. Et est angulus ζδβ 
angulo βδη  aequalis; ergo etiam propter elem. 3, 26. 29) 
est ζβ  =  βη. [Est vero propter id quod supra demonstra­
vimus.]

3. ή (ante ναό Z J B  add. BS ΰ ια  τα ίτα  A'BS, corr. Wtt
6. r i  B J Z H  ABS, corr. Hu 7. sub finem periit synthesis proble- 
mati* «. p«el Jtgo0ttx»iv add. B: T iiog  τοΰ τήί π ααπ οο
fpj; «Αίί ovmymyiii ο ίκ ρ ι ίχ ι ι  tiji· τάξιν  την πιριοχηΐτ χαΐ tit 
λήμματα τοΰ άναΐνομίνοι· τόπον, S ; Έ βδομου βιβϋον ιΆος

Tfpia «xpre«serunt Br»it1iopf e t  H irte) tipsientei.


