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PRAEFATIO.

De codicibus Diophanteis manu scriptis in altero
huius editionis volumine fusius disputaturus, pauca
hic tantum, et quae omnino necessaria, adnotabo.

Variantes lectiones collegi ex his fontibus:

A = codex Matritensis 48 (fol. 58—135) s. XIII
nempe ante Maximum Planudem scriptus, et omnium,
quorum ad nos notitia pervenit, antiquissimus.

B, = codex Marcianus 308 (fol. 50—272), s. XV,
olim Bessarionis cardinalis et a Regiomontano anno
1464 Venetiae visus. Recensionem Planudeam com-
mentariumque exhibet.

Ba = editio Diophanti, auctore Claudio Gaspare
Bacheto Meziriaco, Lutetiae, 1621. Negligenda erat
Fermatiana (Tolosae, 1670) quae textum eundem
mendose repetivit.

B litera consensum B, et Ba significavi vel, quando
eodem loco discrepans lectio Ba adnotata est, codi-
cem B, solum; cuius compendii ratio mox patebit.

Praeterea quasdam auctoritates haud magna ex
parte attuli: ’

V = codex Vaticanus graecus 191 (fol. 360—392)
in Italia fere medio s. XV e codice A nondum cor-
rupto descriptus. Nam valde dolendum est, in duobus

prioribus praesertim libris, ad exemplar alicuius co-
a'



v PRAEFATIO.

dicis alterius familiae (B) praestantissimum Matri-
tensem sero ita exactum fuisse ut aliquando prior
scriptura vel funditus erasa sit vel omnino legi ne-
queat: tunc ergo invocandus erat vetustissimus illius
codicis A apographus, quem iamdiu sedulo contuleram.

Xylandri interpretatio latina, quae prima Basi-
leae, 1575, prodiit, vix mihi usu fuit; Guelferbytanus
codex Gudianus 1, s. XV, quem in promptu Xylan-
drum habuisse mihi persuasum est, vel e Marciano
B, descriptus fuit, vel e simillimo quodam nunc de-
perdito, cuius decem folia (s. XIV) tantum salva ex-
stant in Ambrosiano Et sup. 157.

Auria Neapolitanus, s. XVI exeunte, Xylandrea
interpretatione et tribus Vaticanis codicibus usus
(191, 304, 200), textum graecum conflavit in Pari-
sino 2380 et Ambrosiano E 5 sup. servatum; haud
raro Marte proprio lacunas supplevit, mendososque
locos sanavit, quae ommia fucum antiquitatis facere
non debent. Sed viri, mathematices haud inexperti
graecisque literis eruditi, tentamina non prorsus de-
spicienda erant; quaedam ex illis attuli, cum Bache-
tianis comparanda. Quoad praedictos Vaticanos co-
dices, de n. 191, cuius n. 304 (s. XVI) apographus est,
iam mentionem intuli; n. 200 ex Ambrosiano A 91
sup., ille ex B, descriptus est anno 1545.

Codicem Regium, nunc Parisinum 2379, cuius
ope Bachetus suam editionem adornavit, Ioannes Hy-
druntinus post annum 1545 descripserat, Vaticanum
gr. 200 in prioribus duobus libris, gr. 304 in aliis
secutus. Eundem gr. 304 Sirmondus Bacheto ex parte
transcribendum curaverat; Palatinus denique (nunc in




PRAEFATIO. v

Vatic. biblioth. Palatinus gr. 391), de quo editor a
Salmasio relationem accepit, a Xylandro ut typis man-
daretur, paratus fuerat.

De quibus certior factus, Dlophantem octo codi-
cibus integris collatis, aliisque quattuordecim sine
fructu excussis, haud dubitavi quin Matritensis A ut
fons praecipuus, imo propemodum unicus, mihi eli-
gendus foret; etenim Planudea recensio B omnibus
fere mendis mire consentit, perpaucis locis tantum ad
arbitrinm mutatis in prioribus duobus libris aut qui-
busdam vocibus ad normam graece loquendi adactis.
Sed Alexandrinum hominem, tertio post Chr. natum
saeculo mathematica scribentem, purissimi sermonis
exemplar exhibuisse et nunquam apud grammaticos
offendisse vix mihi persuasum erit; barbarismos tan-
tum, ex oscitantia librariorum ortos, tollere satis erat.

Ne in immensum variantium lectionum farrago
cresceret, multas, utpote ad scopum criticum prorsus
inutiles, consulto omisi, de quibus tamen peculiaris
sermo mihi nunc instituendus est, ut a falsis opinio-
nibus lector caveat. -

In primis monendum est problematum numeros
ordinales in codice A sera manu insertos esse ex
manuscripto familiae B, nullos antea fuisse; discre-
pantiam inter A et B, in sexto libro tantum invenies,
quam notavi, ex errore manifesto in B, ortam. Cete-
rorum codicum ea de re magna dissensio est, nulla
auctoritas; numeros Bachetianos, romanis notis tantum
expressos et commentario Planudeo male accomodatos,
in margine interpretationis latinae indicavi.

Ad alia maioris momenti transeundum est.



VI PRAEFATIO.

Mihi in primis cordi erat ad Diophanti mentem
restituere technicorum compendiorum, ne dicam nota-
rum algebraicarum usum, quem in editione Bacheti
inconstantem,’imo male perversum iudicabam. Statim
animadverti in codicibus A et B, pariter priorum
librorum compendia fere ubique, ultimorum interdum
resoluta esse; quod librario deperditi archetypi qui
VIII vel IX s. scriptus nostrorum codicum fons com-
munis fuit, verisimiliter tribuendum est. Etenim, ut
alios errores inde ortos omittam, quos in apparatu
critico notavi, multimodis prave imo pessime fina-
libus voces affectae sunt, quae methodice per com-
pendia scribendae fuerant; quum Diophanteus usus ex
articulorum casibus aliunde certe dignoscitur, talia
omnino corrupta esse patent. Ergo statui, nulla
codicum ratione habita, compendia’) pro vocibus, et
interdum voces pro compendiis ponere, sicut a Dio-
phanto ipso ea posita fuisse iudicavi; nullas finales
syllabas compendiis addere (nisi perraro, ob perspi-
cuitatem), etsi in codicibus contrarius usus constanter
observetur; nullam casuum varietatem in notis criticis
indicare, quoties de compendio in textu recepto age-
batur; quae audaciora fortasse quibusdam dicenda

1) Praeter ea quae in prooemio (p. 4—12) Diophantus
ipse declaravit, alia”compendia iisdem causis pluribus in locis
sine finalibus tfacite reposui: ﬂ"l' = dumhao(lar), y"** = ro1-
wheo(loy) ete.; varietate lectionum diuwddo(iog), retwido(iog)
nihilominus indicata: o = mieve(d); yi. = piverar vel yivoy-
tat, ete.; lo., aequalitatis nota, varie secundum phrasin legenda;
contra finales syllabas compendio [ = rerodywv(og) addidi,
sicut tacite literis ordinalibus, «% = medrog, §°° = dedrsgog, etc.;
quanquam in codicibus persaepe solo accentu notentur,



PRAEFATIO. VII

sunt; sed haud semel perpensa omnium neglectarum
lectionum farragine, nullum inde fructum colligi posse
mihi certum est. Ut exemplum unicum proferam,
quae fides librario habenda est cuius non maximum
vitium fuit povdder pro wovddes scribere?

Attamen, ut meam sententiam declararem, nempe
Diophantea compendia scripturae non lectionis esse,
ideoque secundum voces canonice declinatas enun-
tianda esse, ad hanc hypothesin encliticorum accen-
tuum usum adegi.

De compendiorum figuris nisi quoad vocem é&gid-
udg, pauca mihi dubitatio fuit; hoc tantum monitum
sit, initialium literarum 4, K, M, unciales formas in
codice A servatas esse, etsi in B, minusculae prae-
valeant. In nota 8 contra eligenda diu ambiguus
haesi; talem formam vix vere inveni in B,, nisi in
loco definitionis (p. 6, 5). Similis eodem loco apparet
in A, sed charta erasa fuit, notaque posteriore manu
refecta. Fere ubique alibi (nempe post priores libros,
ubi compendium plerumque, ut dixi, resolutum est)
forma, utpote parum commoda, mutata est; in B,
accedit ad eam quam Bachetus expressit, scilicet §;
in A longe alia invenitur, nempe y. Notandum est
insuper in utroque codice, quoties pluralis numerus
est, compendium duplicari (3% vel yy).

Fateor igitur haud firmissima auctoritate formam
S niti; attentius tamen omnia mihi perpendenti per-
suasum est, ex pluribus inter voces xal et doiduds
confusionibus, compendia utrimque similia fuisse
(quod reperitur in forma s) saltem in eo codice ex
quo descriptus est ille pessimus nostrorum arche-



VIII PRAEFATIO.

typus; genuinam Diophantei compendii figuram conii-
cere vix conandum esse, quum librarius quisque ex
usu temporis sui mutationibus haud pepercerit; dupli-
cationem compendii in plurali numero, utpote ex
norma scribendi derivatam quam ommnes Byzantini
scribae didicerunt, sed haud agnoverat Diophantus,
omnino reiiciendam esse; de quo ampliora in altero
volumine disseram.

Similia dicam de signo x, ex coniectura electo
(p. 6,21) inter innumeras formas quas praebent codices;
sed in re minoris momenti immorari nolo.

Fractionum denominatores supra lineam ubique
seripsi; idem enim fecisse visa est prima manus
codicis A, raris saltem in locis qui in testimonium
vocari possunt; notandum est enim paulo diversum
fuisse usum Maximi Planudis, qui pro role réragre,
exempli gratia, scribebat 7¢. Inde in duobus priori-
bus libris, quos commentatus est, similiter notati
denominatores inveniuntur in codice B, et posteriore
manu in A, ubi eos prima ubique omiserat. In quattuor
ultimis libris, uterque codex nullos omnino denomi-
natores exhibet, nisi ubi contrarium in critico appa-
ratu notatum est. Pariter omissos fuisse denomina-
tores in communi fonte patet; cuius negligentiae
facilius ratio affertur si supra lineam scripti cum
glossematibus inexperto librario expungendi visi sunt,
quam si Planudeus modus, quem secutus est Bachetus,
antea adhibitus fuisset?).

1) Attamen a Diophanto ipso denominatorem omitti po-
tuisse credidi, quandocumque iam prius expressus numerus
supra alios numeratores mox repetendus erat; tunc enim
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De nova interpretatione mea quid dicam? Quum
graecus sermo in disciplinis tradendis perspicuitate
latinum multo superet, mataeotechnia fuisset, ut cum
Vieta loquar, si veterum translatorum viam secutus,
Diophantea aliquando propter brevitatem obscura per
obscuriora explicare voluissem. Hodiernas igitur locu-
tiones technicas notasque algebraicas quas vocant
accepi et auctoris sensui quantum potui accomodavi,
vix quemquam monendum putans Diophanteos modos
loquendi in latino textu haud quaerendos esse. Ratio-
nem qua usus sum ut non minus fidelitati erga
auctorem quam plurimorum lectorum utilitati consu-
lerem, in indicibus alterius voluminis explicabo.

Superest ut duo typographorum menda tollenda
esse indicem:

p- 106, 1 in adnotatione critica signum A\ omis-
sum fuit ante éxarégpov A. — 384, 25 legendum
deaadrjmore.

Scribebam Parisiis mense Octobris MDCCCXCII.

nullus ambiguitati locus est, quum ante numeros integros
nota M unitatis constanter inveniatur, ante fractionum nume-
ratores deficiat.

Denominatorem unitati (neque binario in fractione %)
suprascriptum fuisse nunquam cum Bacheto credidi, quum
vulgarem usum de partibus aliquotis unitatis Diophantus
omnino sequi videatur; fateor tamen quibusdam in locis ea
de re graviter dubitandum esse meamque sententiam in altero
volumine altius excutiendam fore,
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DIOPHANTI ALEXANDRINI
ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS.

Solutionem arithmeticorum problematum discen-
dam, honoratissime mihi Dionysi, quum te nossem
cordi habere, tentavi, initio sumpto ab iis quibus con-
stituta est materia fundamentis, numerorum et natu-
ram et vim exponere.

Fortasse difficilior videtur res quae nondum fami-
liaris est, nam male sperant incipientium animi;
prompta tamen tibi fiet, alacritatis tuae demonstrationis-
que meae gratia; celer enim in discendo cupiditas
doctrinam accipiens.

Sed et haec nosti et omnes numeros compositos essePs"
ex aliqua unitatam quantitate; clarnm est in infinitum
progredi augmentum. Inter eos exsistentibus nempe:

aliis quidem quadratis qui fiunt ex aliquo numero
in seipsum multiplicato, qui numerus vocatur latus
[radix] quadrati;

aliis vero cubis, qui fiunt ex quadratis in radices
ipsorum multiplicatis;

mollaxi. B (item infra 22, p. 4, 2,4,7,8). 21/22 atréy A Ba,
favidy B
1%
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ARITMHETICORUM LIBER PRIMUS. 5}

aliis biquadratis, qui fiunt ex quadratis in seipsos
multiplicatis;

aliis quadratocubis [quintae potentiae], qui fiunt ex
quadratis multiplicatis in cubos ab eadem qua ipsi
radice;

aliis cubocubis [sextae potentiae], qui fiunt ex cubis
in seipsos multiplicatis;

illorum sive additione, sive subtractione, -sive
multiplicatione, sive divisione vel inter se vel singu-
lorum cum propriis radicibus, contingit texi plurima
problemata arithmetica; solvuntur vero, si eam quae
subinde ostendetur viam gradiris.

Compertum est illorum numerorum quemque, bre-Dg"
viorem designationem nactum, theoriae arithmeticae
elementum esse.

Ita vocatur hic quidem, quadratus nempe, dynamis
et est huius signum 4 habens T indicem: 4¥ [2%].

Ille autem cubus et est illius signum K habens T
indicem: KY [28].

Qui vero ex quadrato in se ipsum multiplicato,
dynamodynamis, cuius signum est duo 4 habentia T
indicem: 4% [z*].

Qui ex quadrato in cubum ab eadem radice qua
ipse multiplicato, dynamocubus, cuius signum est 4K,
habentia 7 indicem: 4 KY [2°].

Qui ex cubo seipsum multiplicante, cubocubus, cuius
signum est duo K, habentia 2 indicem: K¥K [2°].

(post kK¥) om. B. 19 mollami. A B, 21 #yovra om. Ba.

23 molvwlacixoBels A, mollamlacixedels B, mollamlacio-
o évrog corr. Ba. 24 &) 6 A Ba, om. B. Eyovra] Eyov
z0 Ba. 25 dvwvapduvfos om. B. 26 mollami. B.
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2 #vférvpos om. B. 4 fovrd] abdrd A. &doiaoy,

doiduds Psellus, &loyog & AB (&loyoy propos. Ba). 7 dou-
oulov male Ba. abrijs B, adrf) A, edtf Ba. 9/10 magopolmg]
nagovdiumg Ba (item 13). 17 6% om. Ba. 21 signum X
restitui: &y0» AB. 23 mollawld. AB. petafirficoucs Ba.
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, T

Qui vero nullam talem proprietatem possidet, con-
tinet autem in seipso quantitatem unitatum indeter-
minatam, vocatur arithmus [incognitus] et huius signum
est 8 [z].

Est quoque aliud signum, quod in determinatis
constans est, unitas, cuius signum est M habem O in-
dicem: M?Y).

Quemadmodum numeris cognomines fractiones ali-Def

. - . 1
quotae a numeris derivative vocantur, a 3 triens [3],

a 4 quadrans [%], ita cognomines numeris illis supra

nominatis fractiones aliquotae ab illis numeris deri-
vative vocabuntur.

Si denominator est z (arithmus), dicemus arith-
moston [—;—], si 2* (dynamis), dynamoston [%], 8i z°
(cubus), cuboston [%], si z* (dynamodynamis), dynamo-

dynamoston [%], si «® (dynamoeubus),b dynamocubo-
1 . 1
ston [5;], si 2% (cubocubus), cubocuboston [-l—(,]
Habebit unaquaeque harum fractionum super signum
cognominis numeri lineam X quae discernat speciem.

Exposita tibi uniuscuiusque numerorum a.ppellaf-DIevf-
tione, ad multiplicationem illorum transeo. Erit tibi
evidens, quum fere iam declarata fuerit ab ipsa ap-
pellatione.

1) Nullo signo pro unitate in versione utemur.
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énl 0¥ xvpov, Svvaudxvfov,
éml 0% dvvopoddvauw, xvfdéxvfov.

K¥fog 0t énl xdpov, xvfdéxvfo.

Iag & deudude éml ©d dudvvpov avdrod udgiov
molvrinoinedelg povdde mouel.

Tiig obv povddog dustadérov obeng xal éovdomng
del, 10 molvmwiaoiafbucvov &ldog én’ adriy adrd TO
&ldog Eoran.

Te 0’ Sudvvpe ubgia ép’ éoxvre modvmiaaiafdusve
mwoufjosL dudvvpa ubgie tolg Gouduols

olov 10 ulv doiduosTdv

éml 1o dgiduooTdy, dvvapootdy  mouel,
énl 0t dvvapoordy, xvfoerdy,
[éxl ¢ xvfoordy, dvvauodvvauostdv,

énl 0% dvvapodvvauoordy, dvvapoxvBoardy,
éml 0% 1o Odvvapoxvfoerdy,  xvfoxvfosrdv,)

%ol rotro Suwvipng ovufifccra.
1 piv éml A, énl piv B, piv ody énml Ba. mollazl. B
(item 12, 14, 16). 7 ddvapv] mowel add. Ba. 11 8’ om. B.

12 woMexd. A hic ut B. 16 0 B. 21 Zml 0% xvfoczdv......
wvfonvPootéy (23) om. A. 28 7o om. Ba. 24 cvpPlijestar Ba.
Post cuupricezar, B sic pergit: dvvepocrdy OF éml uiv doud-
wootdy wvfoordy moweir éml 0% dvvapostéy, Svvapodvvepostéy:
éxl 0% wvfoctdv, t?vvap,ouvgoo'réw' éxl 8% dvvapodvvapocréy,
nvfonvPooréy. To Ot nvfoczov ém) ptv &oudpoctdy woiel Svvapo-
dvvapooréy: éml 0% dvvapootéy, Svvaponvfootéy: éml 8% nvpo-




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS,. 9

z>}Xx = x°
x> a? = g°
> a8 = 2t
x> gt = 2°
z>< 25 = 28,
>t = at
2P >< 2% = 2"

z® >< at = af.

28 >< 2% = 2%

Omnis numerus in fractionem aliquotam ab ipso®ef
denominatam multiplicatus, unitatem facit.

Quum unitas invariabilis et semper constans sit,%ef
in eam multiplicata species eadem species remanet.

Fractiones aliquotae inter se multiplicatae facientDst:
fractiones aliquotas producto demominatorum cogno-
mines:

. 1 1 1
Bic Fatrial
1 1 1
ROV Rl
B_xl_1
P vzs_xA
1 .1 1
PR i
1 1_1}
z ¥ =l

secundum id quod in numeris cognominibus evenit.

616v, wvfoxvfooréy. TO O Svvapodvvapootdy éml piv doid-
poozdy Svvapoxvfoordy mwoiel® éml 0% dvvapootéy, xvforvfootiy.
To 6 dvvapoxvfoordy émi &oubuootéy, wvfoxvfootdy. Ildduw
O 7o piv GouBpoctdy éml uiv Sdvapw douudy moweir éml %
xdfov (p. 10, 3).
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"Aoiduoardv Ot

énl udv dvvauwy,

éml 8% xdfov,

éml 0% dvvapodvvauw,
énl 0% dvvaudxvfov,
éml 0} xvfdxvfov,

Avvapoozdy 0¥
éml udv doududv,

éxl 0% xvfov,

énl 0t Svvapodvvauw,
énl 0% Suvaudxvfov,
éml 0% xvfdxvfov,

Kvfoerdv o}
énl udv' doLdudv,

éml 0t ddvouwy,

énl 0% dvvapodvvauiy,
éml 0t dvvaudxvfov,
éml 0¥ xvfdxvfov.

5 8¢ om. Ba (item 6).

doududy,
Ovveuiy,

xVfov,
Svvapodvvaui,

dvvaudxvfov.

doLBuoaTéy,
doLdudv,
Svvouw,
xvfov,

Svvauodvvauy.

dvvapootdy,
GoLduoardy,
doidudy,
Ovvepiy,

xVfov.
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1 Def.

X =z VI
1
5‘><$3=Z2
lxz‘—x”
&
Lot — ot
&

1
5—><x°=x*"
1 1
BT =g
1
axXa=uz
1
Fxx‘-—x’
1
?xx5=x’
1 6
—XZ =zt
1 1
# T =g
1 1
#XT =7
1
Ex.x"=

1
Fxx"=x’
1 6
5;><x = 25,
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Advvegodvvagoardy 0t

énl udv &oududy,
éml 0t ddvauw,

énl 0t xVfov,

énl 0% Ovvaudxvfov,
éml 0% xvféxvfov,

Advvopoxvfoordy 0¥

énl udv dotdudv,

énl 0t dvvauy,

énl 0% xifov,

énl 0t dvvapoddvauiy,
éml 0% xvféxvfov,

To 0% xvfoxvpoardv

éml udv doududv,

éml 0% ddvauw,

énl 0t xvpov,

éml 0t dvvapodvvauwy,
énl 0t Svvaudxvfov,

xvfoordy,
dvvapootdy,
&oudpuoaTiéy,
GoLdudy,

dvvau.

dvvagodvvapoctdy,
xvfoordvy,
dvvepooréy,
éotBuoordy,
doLdudy.

dvvagoxvfoerdy,
Svvapodvvapoardy,
xvfoorév,
dvvapoordy,
dotduoardy.

Aetipug énl Aetpuv moAAandagiacdelon mosl Gragtiy,

20 Aslpig 0% éml Umepbiv moust Astyuv, xol tijg Aeipewg

21 #demis A

onustov ¥ éAdumdg ndrw vedov, A\




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 13

El;xa: —a—:g
ot =1
1 1
z* )
xl.x.z"’—x
51—‘><x"=x’
1 1
5;><x ==
.
et = &
R
%Xw“:

1 1
BT =
Lt =2
xi.><x”=a%
St =
%,xx"’=%-

Minus multiplicatum in minus facit plus et minusDsf
in plus facit minus.

Signum negationis est ¥ truncatum deorsum ver-
gens A [—].
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Kol t@dv moAdamiasiaoudv dov capnviedévray,
pavegol &low of psgiopol TdY meoxsluivav elddv.
xeddg odv s dvagydusvov il mpayuarslag ovvdios
xal dpaigéos xol modlamAadiacuoly vols megl T &ldy

5 yepvpvdedar, xal wdg &ldn Vmdoyovia xal Aslmovra
uy buomdndij meoadiic Erégoig eldsowy, ffwor xal adrols
Omdgyovowy, 1) xal duolog dmdoyovar xal Asimover, xal
nog dmd Vmagyévrov &lddv xal Stépav Asiwévrov
Opéys Evepa frow mdoyovre, 7 xal duolwg vmdoyovra

10 %ol Aslmovre.

Meve: 0% vavre éov dmd moofifuards wivog pévyrar
eldy Twae oo eldcor Tolg avrolg, uy OpomAndi) 0€, dmd

" énarépov TV uepdv Oefjos dpaipeiv e Juorw Gmwd
Ty buolov, Emg dv Ev sldog &l &lder loov yévyrou.

15 éav 0¢ mog év dmorépe évumdoyy 1) év dugotépoig év
éAAelpeal twa &ldn, Oofoe. mpoedeivor td Aslmovre
eldn év dugorépoig tois ufpeow, Ewg dv éxarépov TdV
ueedv 1o £l0n évvmdoyovra yévyrow, xal mddw dpedety
Te Suoie dmd TdY duolwy, fwg dv éxarépp TV peodv

20 8v &ldog xovadsipd).

Diloreyvelodm 0t vodto év valy Pmoordecel vdw
moordocy, v dvdéymrar, Ewg v Bv sldog vl sldec
loov xnavadsipdf) Tovegov 0F gou delfousv xal mdg
0o elddw lowv évl xaradsupdévrav Td Totodrov Averar.

2%  Niw & énl vog mgovdosig yworfidousy 606v, miel-
oty &yovteg T én’ adroig voig sldco lavvndooioudvny
Uiy, mAelotov & Bvrov td dodud xel usylorov
T Syxp, xal dud todro foadémg Peforovuévor vmd

6 mooodifoeig B. 9 d@éigs A, dparericeg B. 12 el tivee
loo] Dmookic Ba.  15/16 év éldelyeo] éveldeiyy Ba. 21 mwegpe—




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 15

Tibi explicatis multiplicationibus, manifestae suntPet
divisiones propositarum specierum; at bene erit hune,
qui talia tractare incepit, in additione, subtractione,
multiplicatione specierum exercitatum esse. Species
quoque positas et negatas sub variis coefficientibus
sciat addere aliis speciebus sive positis sive similiter
positis et negatis et a speciebus positis et negatis alias
subtrahere sive positas, sive similiter positas et negatas.

Deinde, si a problemate aliquo provenit aequatiolef
inter species aliquas et easdem species sub variis
coefficientibus, ab utraque parte oportebit auferre si-
milia a similibus, donec fiat una species aequalis uni
speciei. Si autem aliquo modo positae sint quaedam
species in negatione vel in alterutra parte, vel utrimque,
oportebit utrimque addere species negatas, donec in
utraque parte fiant species tantum positae, et rarsus
auferre similia a similibus, donec in utraque parte
una tantum species remaneat.

Ad hoc igitur studiose exercita te ipsum in aequa-
tionibus problematum, et eas reduce, quantum fieri
poterit, donec remaneat‘una species uni speciei aequalis;
posterius tibi ostendemus quomodo solvitur quaestio,
si remanent duae species quarum summa uni speciei
aequalis sit.

Nunc ad propositiones ipsas ingrediamur viam,
maximam habentes ex speciebus ipsis congestam ma-
teriam. Quum vero plurima sint numero, moleque
amplissima, tarde retinentur ab iis quibus traduntur

loreyvviofw Ba. 26 rois om. Ba. 27 16 dodud] Tdv
Goi3udy AB. 28 %ol om. Ba.
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v mepalepfavéviov adrd xal Svrov & adrolg
dveuvnuovevtdy, édoxipada ta v adroly émibeydusve
duargeiv, xal pdlore ve év ¢oxfi Eyovve orouysddwg
émd amloverépav énl oxoliarspn Oiedely dg mpoaixev.

5 oUrwg yag &Vddsvra pewvjoeran tolg doyoudvoig, xel 7
Gyopn adrdy uvnuovevdijestar, tijc mpayuevelag abd-
tov év touexaidexa fifilog peysvquévng.

«.

Tov émivaydévre douduov dicsly &lg dvo doiduovg
10 év Omegoyfi tf dodeloy.
"Eovwo O 6 dodelg doududg 6 9, 1 0% Omegoyn M u.
sbgsly Todg GoLduovs.
Terdydo 6 éidooov 3 & & dga pelfov Eovou
s&Mp" evvaupdregor dge ylvovtow 5B Mu: dédoveas
15 0% Mop.
M éga p oo slalv 5 B M .
xel Gmd Spoloy Buoix. dpuied dnd Tow o, ME, [xel
{emd> @v B doidudy xel tdv p povddov duolwg
povddag ji*] Aoimol 5 B looe ME. Exaovog bge plve-
sovae S, MA.
énl vog dmoovdesg. Eovew & wtv éddesov M, &
0} weltov Mo, xal 4 dnédebic paveod.

B. .
Tov émivaydévre doududy det diedely elg 0vo doud-
25 povg &v Adyw T dodévue.
’Emiverdydo 07 tov E duedely elg dvo doiduods év
Abyo p™-.

1 adta ABa, adrovs B. 8 Suaeeiv A, duxipéosis B. 4




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 17

et quorum in talibus parum valet memoria; quare
expertus sum ea, quoad admissum fuerit, dividere et
. praecipue, circa initium, quae elementorum vice fungun-
tur, a simplicioribus ad perplexiora distinguere conve-
nienter. Ita enim expeditiora fient incipientibus et
processus memoriae haerebit; tredecim libris tractatus

comprehendetur. ’

L

Propositum numerum partiri in duos numeros in
differentia data.

Sit nempe datus numerus 100, differentia 40. In-
venire numeros.

Ponatur minor — z, maior igitur erit z 4 40.
Ergo amborum summa fit 22 4 40: Data est autem
= 100. Ergo

100 = 2z + 40.

A similibus ‘similia: a 100 aufero 40 [et a 2z -+ 40
similiter 40]; linquitur

22 = 60, unde fit z = 30.

Ad positiones: erit minor = 30, maior = 70, et pro-
batio evidens.
) II.
Propositum numerum oportet partiri in duos nu-
meros in ratione data.

Proponatur iam 60 partiri in duos numeros, quo-
rum ratio sit 3.

émonolidrege Ba. 11 &) B, y&o A Ba. 12 Ante sdgeiv
add. derjose Ba. 17 xel (a.lt) ceas mwadac B (19) om. A, émd
(18) suppl. Ba. 19 fxaovog A, fxdregog B. 24 dei om. B.

DroPEANTUS, ed. Tannery. 2
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Tevdydm 6 éAdoowv 5 & -8 &po pelfov Eovar s P,
xal Eowv & pelfov tod dAdddovog roumAadiov. et
Aosmdy vodg Ovo ldove elvar ME 4AX ol Yo ovv-.
ve®évreg S &loe 0.

5 S &ige & Loou M - & s fipee M iz.
$ bga éAdadwv Eoraw M iz, 6 8} pelfov M pe.
Y-

Tov émivaydévra doududy duedsty elg 0vo doiduodg
év Abyo xal vmegoxf) vf) Bodeloy.

10 ’Emuerdydo 67 vov m dusdely &l dvo doibuovg
a & pettov vob didddovog y™ § xal & M8 Omeeéyy.

Tevdydo & éAdadov S &, & uelfov Goa 5 7 xal M-
xol & pelfov tod éidadovog du y™ Eru xel M8 dmeo-
e, Aoumov vodg Yo 9édw ldovs slvar M- ¢AA ol

16 0vo ouvvredévreg S slot & xal M J.
. S &g 0 xal M & oo M. -

xol dpoipd Emd 6yotnw 8poa* Aoumwal &(m Mos
loaw 50 xal plvevar & 5 M 1. :

énl vag vmoordoeig. Eorar Hoa & fAdodov douBudg

20 M 9,.6 0t peltov M Ea, [mposrideudvav tav 6 M &v
doetiov dmd vow w M. dpetdov ydp Hove sdgsly méowy
M Eovaw xaotos Geubudg, vovegov O} @ pelfove
doudud mooaridnu tag 8 M, perd to pvawes mésov

Exmorog).
2% - : 0.
Edbgety 0vo dpidpode év Abye dodiv ﬁxmg ml
ﬁ mrepom adrdy 0084,

9 zf} 8oBeloy] tois dodeiswy Ba. 10 47 om. B. 16
doubuol &oo téoomges xal povddeg & om. B, suppl. Ba. 18 M



ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 19

Ponatur minor == z; maior igitur erit 3z; ita
maior minoris 3™ est. Oportet adhue summam am-
borum esse 60; sed amborum summa est 4z: ergo

42 =60 et x=15.
Erit igitur minor = 15 et maior = 45.

IIL

Proposltum numerum partiri in duos numeros in 3
data ratione cum differentia.

Proponatur iam 80 partiri in duos numeros ita ut
maior minoris 3*®* sit et adhuc 4 unitatibus excedat.

Ponatur minor = z. Ergo maior = 3z + 4; ita
maior minoris 3P est et adhuc 4 unitatibus excedit.
Reliquum volo summam amborum esse 80, sed summa
amborum est 4z -+ 4 : ergo

4z 4 4 = 80.
Aufero a similibus similia; remanent 76 = 4z et
fit z =19. .

Ad positiones. Erit igitur minor numerus = 19
et maior = 61 [rursus additis 4 unitatibus quas abs-
tuleram a 80; eas enim abstuleram ut invenirem
quot unitatum esset uterque numerus; postea, quum
novi quotus quisque sit, maiori numero addo illas 4].

Iv. .
Invenire duos numeros in ratione data, ita ut 4
etiam eorum differertia data sit.

om. Ba. onuﬁepévwv .+ .. #naorog (24) interpola-
tori tribuo. ¢ reiicit post adrdv (27) B. 27 Jo-
- Dvfjoszar Ba.

2%
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"Enverdydo 07) vov pelfova vod didodovog slvan &%,
vy 8 Omsgoyny adrdv mowsty M 7.
Tevdydo 6 éAddomy S &, 6 Hoo pelfov Soras S &
. Aouwdy Bédo SE Omepéyay 5@, Mx- 4AL % Omegox)
5 adedy donv 8 8 - odvor loow M x.
dovar & éAdoowv doududs M3, & O pelfov Mixe.
xal péver & pelfov vod éldadovog &v &4, 5 0t Vmee-

oy ytvevar Mx.
&

10 Tov émiraydévra &oududy duedsly &lg 0vo doud-
podg mwg Exavégov tdY dujonuévav ta dodévra wy
T adre uépn ovvredévra moifi Tov OoPévra doLdudy.

dst ) tov 8iuddusvov doududy dldoodar Gere
slvas év T perakd TémE THY pivopdvay dvo deududy

15 dov tod & doyijle émraydévrog lmpﬂf‘g e dodévra uq)
T avre péer.

Emvrerdydo 07 tov ¢ Ouedsty stg dvo édouduodg
drwg 70 To¥ a® doudpod r” xal O Tod B & émi
70 adtd ovvredévra mofj MA.

0 "Erafa 10 ToD B &7, 5 & adrdg &(m Eorar SE°
v oo vod av y Eoras MA M 5@ adrds doa Eoveu
M9 As y. Aowmdy 8éde tovg ddo o‘vwsm'wag moLely
Mo - 4k of dvo o‘wrs&b’weg moLovoLYy S ﬂ xol M-
ravra loa Mo.

% xal dmd 6y,01,aw Buoe.  Aoumal o Mt loow 3 .
[6 s &pe ovar M.

énl tag vmoordaeig. Evaba vO Tod B & s &, Eovon
M3, atrdg ge Mue - to OF o a® p, MA A S&,

odzoe
2 adrois Ba. b zadta loov (sic) A, ratta loa B. Post
M % suppl. xal ylvetar & doubude & Ba. 11 Smwg] Smee Ba.

xavéowy (sic) A, Snatéeaw B. 12 mowei Ba. 13 doibudy
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Proponatur iam maiorem minoris esse 5P et
eorum differentiam facere 20.

Ponatur minor = 2, erit igitur maior = 5x. Reli-
quum volo 5z et x habere differentiam 20, sed diffe-
rentia horum est 42. Ista aequantur 20.

Erit minor numerus = 5, et maior = 25. Constat
maiorem minoris esse 5¥um et differentia fit 20.

V.

Propositum numerum partiri in duos numeros ita
ut fractiones datae non eaedem utriusque partis faciant
simul additae datum numerum.

Oportet datum numerum ita dari fut cadat inter
duos numeros qui fient si propositi ab initio sumantur
datae non eaedem fractiones.

Proponatur iam 100 partiri in duos numeros [a:l'
et x,] ita ut

i 1

34t gl = 30.
%xz =z, ergo x, =Hz; ergo %xl =30—u
.et £, = 90 — 32. Reliquum volo amborum summam
facere 100, sed amborum summa facit 22 4 90. Ista
aequantur 100.

A similibus similia; remanent 10=22 [unde z=>5].

Ad positiones. Posui

la;,, =z, hoc est 5; ergo 'x, = 25.

Pono

b
1
3% =380 — z, hoc est 25; ergoz, = 75,
om. Ba. 16 advd om. B, suppl. Ba. 18 8nwg] dmee Ba.
19 wouei’ Ba. 20 é’mﬁa] taéon Ba. 26 lowwdv Ba.

26 6 doubuds Eoo Zorar povddov i B, 6 dea elg 5 M5 A
28 man, in margine.
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Zovar M %z, adrog Hpe éovar M oe. xed uévee O TOD
a® p* xed v Tod PO & M 1, [Axep xowf) ovvredévra
mowodor tov émicaydévre doududv).

.

5 Tov émvaydévra doududy duhstv slg dvo dudpods
8mwg 10 oD mpdTov pégog dodiv Tod Tod Evdgov wé-
govg dodévrog Omepéyy 0oBévre doudud.

dst 33 tov doBévre doududv éAdocove slver TOD
pvouévov douduod éav tov 8t dgyiic émiraydévrog

10 Angdf) ©0 dodtv pépog év & éovwv % Vmegon.

Brwerdydo Oy tov ¢ duchstv slg dvo douduodg
Smwg T ToU ¥ 8 Tov Tov P & Omepéyy M x.
"Excke to tob B s, 3& - adrdg o forar S5 €O

“Hga Tov a® 0% fovar S xal Mx%, adrdg dpe Eovan

1580 nal Mm Aowmdv 8édw todg Ovo cuvredévrag
mowely M g* &AA’ of 0Vo evvredévreg mowobow 51 mxl
M % vadra loa M.

dnmd Spolwv Bpowe. Aoumdv 37 ldoe Mx, xel pi-
vevas 6 8 MB. :

20 éml vog Omwoerdosg. Fraka O TOD B 5%, S&°
fovon M B, adrdg bge Eovor M if* ©d 0% tov o 0°,
S5& nel M% Eovow M xf, advdg dga ovar M mr. xeld
péver o ToD a 8" zob vod B 6 Umégeyov M,
[ofrives xowwf) ovvredévres moioder tov émitaydévee

5 goududv].

2 2] dxl 10 arbvd ovvrediévia moiobor addiderat A, delevit
1% man, &m domee Ba. 6 tod alter. om. B. 7 dmee-
éxer Ba. nweéyer Ba.. 18 frafoe] vdeco Ba. 15 xel

om. Ba. 19 6 om. Ba. 21 Zoteu M f om. B.




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 23

et constat %—xl -+ %x, esse 30, [et amborum summa

facit propositum numerum].
VI

Propositum numerum partiri in duos numeros ita 6
ut data primi fractio datam secundi fractionem superet
dato numero.

Oportet datum numerum minorem esse numero
- qui fiet si propositi ab initio sumatur data fractio quae
superat.

Proponatur iam 100 partiri in duos numeros [,
et z,] ita ut

1 1

le -_ —G-Ig = 20.

Pono %x, =2z. Ergo zy =06z, ergo %wx =z + 20,
ergo z, = 4z - 80. ,

Reliquum volo “summam amborum facere 100,
sed summa amborum (z, 4 ;) facit 10z 4 80. Ista
aequantur 100, ~

A similibus similia: remanet 10z = 20 et fit
x =2

Ad positiones. Est

%x,== x, hoc est 2, ergo z, = 12,

%1‘1 = x 420, hoc est 22, ergo z, — 88,

et constat %xl - %x, esse 20, [qui numeri (z, + ;)

simul additi faciunt propositum numerum].
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¢
Amd vod adrod deiduod dpedsty ddo dodévrag
doudpode xel mwowety Tovg Aotwodg medg dAdfAlovg Adyov
Eyeww dedopdvoy.
5  ’Emevdgdo 07 dnd tod adrod deuduod dgedsiy’
. zov @ ol TOv %, xol moiely v pelfove Tdv éAaced-
vov y*.
Tevdydo & fyrovpsvog S&: xdv pdv émd vovrov
dpélo tov 9, Aoumds Sa@M Mg dov OF Tov %, Aoumde
103EMNM¥x xal dsvjos v pelfova vodv éAadadvay slva,
y™ 1olg dga ta éAdodove loa Zotl toig pelfoor, Tolg
0% vo dAdadove ylveran 37 AN M 7. tadra loa 5& N M.
xowwn mpooxeloDw % Astpig' yplverow Sy ldo S &
xal Mox. xal dppefiodeo dmd duolwv Buota. Aoumdy
1538 lgoe M 67, xal ylveraw 6 S Mou.
énl vag vmoordosis. Evabe tdOV {nroduevov doududv
s&, fovar Hpx Mou. xdv pdv dmd vovrov doéim
vov §, Aouwal M- éov 0% tov %, Aouwel M ox. xal
péver vo pelfova vodv élacdbvov toimAdoia.

20 7 .
Advel dodsiowy Goudpoly mooodeivar TOV adrdv -
doududy xal wmoiely Tovg pevouévovg medg &lhﬂovg
Abyov Eyew dedopivov.
Adst 8y tov 8i8busvov Adyov éAdecove sivaw Tod
95 Adpov oV &ger & pelfov OV d0dévTRv WEds TOV éAde-
dova. '
‘Envverdyfo 09 v ¢ xel t@ x mpoodslvar tdov
adtov deududy xal mowsty T pelfova Tdv éAagadvay y™-

2 Amd vod abrod douBuot] Edeeiv S &g’ of deuduod dei
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VIL

Ab eodem numero subtrahere duos datos numeros
et facere residuos inter se habentes datam rationem.

Proponatur iam ab eodem numero subtrahere 100
et 20 et*maiorem residuum facere minoris 3rm,

Ponatur quaesitus = 2. Si ab eo subtraho 100,
residuus = z — 100; si 20, residuus = 2 — 20.

Oportebit maiorem minoris esse 3#"=, Ergo ter
minor aequalis est maiori; sed ter minor fit 3z — 300.
Aequetur z — 20.

Utrimque addantur negata; fit 3z = = 4 280.

Avuferantur a similibus similia, remanet 22 = 280
et fit x = 140.

Ad positiones. Est quaesitus numerus =z, erit
igitar 140, a quo si subtraho 100, residuus est 40;
si 20, residuus est 120, et constat maiorem minoris
esse triplum.

VIIL

Duobus datis numeris addere eundem numerum
et facere summas inter se datam habentes rationem.

Oportet datam rationem minorem esse ratione
maioris dati ad minorem.

Proponatur iam numeris 100 et 20 addere eundem
numerum et facere maiorem summam minoris 3Plam,

A ex corr. 22 m. 6 flerrédvwy B (item 10). 7 teimhdoie

AB (item 11). 9 d&v 8 7ov «] #dv émd Tod adrod detduod

¢@éiw oy % Ba (lacunam supplens in codice H). 12 8]

&oa add. B. & om. A. 138 ylvovtar Ba. 14 louwol B.
24 didrrove B (item 25). 28 #larr. Ba (item p. 26, 20.
touwidowe AB (item p. 26, 4)
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Tevdydw 6 mpoori®éuevos éxardpm Goudud S & xgv
udv ©Q 0 meooTsdij, foten 5 & My - dow O} t %, plveran
S& Mx xol deffoes o pelfova tdv éhacddvov slvau

y™ volg dpa v éAdedove i6a Eotau Tolg upelfoor. Tolg
5 6% vt éAdadove plvevar 3y M taiwa loo sz M.
énd dpolov Buowe. Aowol 8B oo M, el pi-
vevow & 8 M#.

énl tdg vmoordaeg. Eraka Tov meoeTdiusvov Exa- -

véow doudug s&, forow M% xdv pdv Td @ mgoo-
10 e, plvovear M gx- édv O} v %, plvoveos Mu. xod
péver ©o pelfova tdv éAacadvov Touwiddie.

9.

"Amd dodévrov 0vo doBudv dpedslty TOV avrdv

doududy xod morsiv Todg Aoumodg medg dAiflovs Adyov
15 Eyev dedopévov.

At Oy wov duddéuevov Adyov pelfove elvar Tod
Abpov od &g & peltov Tdv dodéviav medg Tov éAdo-
dova. '

Emvrerdydo 07 dmd vod % xal vod @ dpedely. tdov

20 adrdY deududy xel movsly To: pelfove T éAnsadvoy 5.

Terdy®o 6- dpaigoduevog &’ Exazégov- doiduod,
S & udv pdv émd tod p doougedf, Aoimal MoAMNsa:
dov 0 amd vod %, Aowmwal Mx A s&. xol derjoe e
peltova viw dladodvor elvar 6™ ¢*¢ Hpa td éAdadova

5 [go éovl voly peifoawy, ¢* O vo SAdacove moiel
Mox M\ 85 zadva oo Mo A 5 a.

xows moooxelodw 7 Aslpig, xal dpperode d&md

Suolwv Suove. Aouwol 8T loow M, xal yiverou &3 M J.

6 élare. B (item 11, 17, p. 28, 12). 16 dedopévov Ba.




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 27

Ponatur addendus utrique numero = z; si addi-
tur 100, erit z 4 100; si 20, fit # 4 20, et oportebit
maiorem summam minoris esse 3**=, Ergo ter minor
aequalis erit maiori; sed ter minor fit

3z 4 60, quae aequantur z -~ 100.

A similibus similia; remanent 2= 40 et fit x = 20.

Ad positiones. Addendus utrique numero est z,
erit 20. Si additur 100, fiet 120; si 20, fiet 40, et

constat maiorem summam minoris esse 3rlsm,

IX.

A datis duobus numeris subtrahere eundem nume-
rum et facere residuos inter se datam habentes ra-
tionem.

*Oportet datam rationem maiorem esse ratione
maioris dati ad minorem.

Proponatur iam a 20 et 100 subtrahere eundem
numerum et facere residuum maiorem minoris 6rlvm,

Ponatur subtrahendus ab utroque numero = z;

9

si a 100 aufertur, remanent 100 — z, si a 20, re--

manent 20 — z, et oportebit maiorem residuim minoris
esse 6Plum  6los jgitur minor aequalis erit maiori; sed

6is minor facit 120 — 6, quae aequentur 100 — .

Utrimque addantur negata et auferantur a simili-
bus similia. Remanent 5z = 20 et fit z = 4.

17 o8] v Ba. 20 éfamidoix AB (item 24). 28 dov 8% ....
Asc.om. A,  tod x] zdv % B. 27 égaiprfedn A.
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éml tag vmoovdeeig. Erafe vOv dpargodpsvor Gy’
éxatépov douduod 5 &, éover M. xdv udv émd Tob @
dpatpedf), Aouwal M 4s* Edw 0F dmd Tob %, Aowwal M is.
xoal péver @ pslfove tdv dlacadvav Bvra famideia.

5 L.

dvol dodetawy Gouduoly, v udv éldodove adrdv
npoadelvon, dmd O Tod pelfovog Apedsiy THY adTdy
doududy xal mowsly TOV pevduevov mdg Tov Aoimdy
Adyov Eyeww dedopsvov.

10 ’Emerdydo vd pdv x mgoodsiver, dnd 8% tod ¢
dpedety TOv avrdv deududy xal mosly e pelfove TdY
éhadadvoy 07

Tevdydo & mooordéusvos xal dpaigovusvog éxa-
téoo doudud 8. xdv ulv v x meooredf, ylverar

155& Mx éw 0 tod @ doaupsdf), ylverar Mo A sa.
xol Oerjoes vo pelfova tdw Aadodvav slvar d7h+ 9%
%o ta éAdagove loa éotl Tolg pelfoar, 0% 8% vo éAda-
oove yivevar MO A3 8° taive loa S& M x.

xows) moooxslodw 1) Asipig, xal dpperiedo dwd

30 dpolwy Bpote. Aoimwol SE loov M7Tm, ol pivever &
. 8 Mos. ' :
énl vag vmoordoes. Erafe TOv mooordéusvor xa
dpatpovusvov g’ éxatégov doiduod S @, Eovar M os.
xdv utv ©@ % M og mgooreddo, yivovran M Ge* éow

% 0% 10D ¢ dpaipeddoL, Aowwal M x0. xal péver ve pel-
tove tav éinoodvov Bvre terpamidaie.

7/8 tov attdy tdv doBudy Ba. 12 teroamidoie AB. 16
élattévoy Ba (item #larr. p. 80, 12). 16/17 zevodnis y&o doa
B (non Ba). 17 éidrrove B (item #lazz. 26, p. 80, 7, 19 [bisﬁ).
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Ad positiones. Auferendus ab utroque numero
est z, erit 4. 8i a 100 aufertur, remanent 96; si a
20, remanent 16 et constat maiorem residuum minoris

esse GrPlum

X.

Duobus datis numeris, minori horum addere, a
maiori auferre eundem numerum et facere summam
ad residuum datam habentem rationem.

Proponatur iam numero 20 addere, a 100 auferre
eundem numerum et facere maiora minorum 4vls,

Ponatur addendus et auferendus utrique numero
=z. 8i 20 additur, fit z 4- 20; si a 100 aufertur,
fit 100 — z, et oportebit maiora minorum esse 405,
Quater ergo minora aequalia sunt maioribus; sed quater

minora fiunt
400 — 42, quae aequentur z 4 20.

Utrimque addantur negata et auferantur a simili-
bus similia. Remanent 52 — 380 ot fit z — 76.

Ad positiones. Addendus et auferendus utrique
numero est z, erit 76. Si 20 adduntur 76, fiet 96,
si a 100 auferuntur, remanent 24 et constat maiora

minorum esse 4Pls,

10
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.

dbo Bodévrag Goudpods dv udv meoedsivar, TOV
0% &rcov dpedety émd Tod adrod dPuod, xal mously
Todg yevouévovs medg dAlfAovg Adyov Eyey dedopévov.
5 ’Emerdy®o tov plv % mgoePeivar, tov 0% ¢ dop-
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pev Mx, plvevaw 5& M=z éow 0} dmd tovrov doaige-
10 9d6c Mo, Aoumdg SEAMg. xal derfder vo pslfova
@y dhadadvov elvar y™+ tolg Hpa te éAdodove loa
dorl volg pelfooi. dAAe Tpls wo éAdeoove plveras
SFM M+, '
s Goe 7 N M7 loa éovl & Mx.
16 xowvy) mQooxelGD® ) Aslipeg, xal doporede dnd duolov
Suoce.
M b low elolv 5 B, xal plvezar & 5 M gE. )
) vag Ymoovdoeaig. Eovou fge & udv pelfov Mox,
6 O éidaoov ME. xal péver o pelfova vdv éiao-
20 gdvoy TeLTAdOLC.
8. .
Tov émivayPévia doududy Bisiely el dvo douduodg
0lg, 8mag & &l Tdv éx vijg medTyg diaipéoewg mPdS
&ve tdv éx vijg Oevrépag diavpéocwg Adyov &y dedo-
2 uévov, 6 Ot Aomds tdv éx vijg Oevrépag dimpédemg
meodg OV Aoumdy Tov éx Tijg medTg dmtpe'o'emg Adyov
& dedopdvov.
' Emvrerdydo 07 tov ¢ Ouwehely &lg 8vo doudpodg

4 yevouévovg ABa, 8edouévovs B. 7 touwddoix AB
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XIL.

Duorum datorum numerorum alterum addere, alte-
rum auferre ab eodem numero et facere summam
datam habentem rationem ad residuum.

Proponatur addere 20, auferre 100 ab eodem nu-
mero et maiora facere minorum 3¥'s,.

Sit quaesitus = z, si huic addimus 20, fit # 4 20;
si ab eo auferuntur 100, remanet z — 100, et oportebit
_ maiora minorum esse 3", Ter ergo minora maiori-
bus aequalia sunt; sed ter minora fiunt 32 — 300; ergo

8z — 300 =2 + 20.
Utrimque addantur negata et auferantur a similibus
similia. Sic .
320 =2z et fit x = 160.

Ad positiones. Erunt maiora = 180 et minora
= 60; constat maiora minorum 3P* esse.

XII.
Propositum numerum partiri in duos numeros bis,

ita ut unus ex prima partitione ad unum ex secunda.

partitione rationem habeat datam et reliquus ex se-

cunda partitione ad reliquum ex prima . partitione

rationem habeat datam. _
Proponatur iam 100 partiri in duos numeros bis,

(item 11). 9/10 édoareedfj A (nonV) B. 11 z& (post &ea)
om. A. 24 é'zs/z A (?tem 27). 26 meog] maed A.  tTdv (alt.)]
téy Ba. 27 &ew B.
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0l, Omog 6 uslfwv tdv & il o Olwgéocwg TOD
é\daoovog tdv éx tilg PB% dwugéoewg 7 P, 6 O
pelfov Tdv éx tiig B> dipéocwg tob éAdedovog TW
éx vijg % duugéoemg 7 P
5  Tevdydw 6 éAdeowv & éx vilg B dupéocwg S @,
6 &ga peitow rav éx vig an duumgéoewg Eovan S B &
éAdoowy dga TdY éx i o Oduupéosws Eoron
Mo A3 xal énel éovwv adrod toimdaciov & peifov
r@v éx viig B Owugloewg, Eorew M7 A S5. Aowmdy
10 dore %ol TOVg Tijg P* Slnpéocwg ovvTedévrag moiely
Mo édAde ovvredévres moloior M 1/1\58 tadre oo
Mg, xel plvezar & 5 M fi.
énd vog vmoordeeg. Erakw tov pelfove TdV éx vijg
o’ dungéaswg S B, Eovaer M7+ vov 0t dAdadove (vidv
15 &) vijlg adrils Owugédsmg MO A SB, Eorew M%  vow
0} uelfove tdv &x tijg B Owuwpéocwg M7T A\ S, Eoton
 ME tov 0} éAdesove Tov éx vijg B diapéecmg s &,
dovow Mu. xol poavege % Gmédzikss.

. :

20 Tov émivaydévre doududy diciely el 0vo doiBuodg
Tolg, Smag & &lg vow éx vilg medrng duupéeswg medg
&va Ty éx vijc devrdpag Oiapéocwg Adyov Eym dedo-
uévov, & 0% Aomwds TdV éx vilg dsvrdpag Oiougéoswmg
wedg Eve TdV éx Tijg voitng Odipéocwg Adyov Eyy

25 dsdopévov, xal &tv & Aoigdg TV éx viig Toltng Siaugé-
ocwg wQdg TOV Aoumdy TdV éx vijg medrng Oeipéccwg
Adyov &xqy dedopévon.

6 6 éx] tawv éx B. 6 forar . ... forar (7) inter lineas
A 1% man, 7 éidtrov AB. Zvee om. B. 8 ot. Ba.
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ita ut maior ex prima partitione (X,) minoris ex se-
cunda partitione (X,) sit 2°1"*, et maior ex secunda
partitione (X,) minoris ex prima partitione (X;) sit 301,

Ponatur
X, = Z,
erit ergo .
X, =2z
Erit igitur
X, =100 — 2z,

et quoniam X, huius est 3*'™, erit X; = 300 — 6.
Linquitur summam X; 4 X, facere 100, sed haec
summa facit 300 — Hz. Ista aequantur 100 et fit
z = 40.
Ad positiones. Est
X, =2z; erit 80,
X, = 100 — 2z; erit 20,
X, = 300 — 6z erit 60,
X, = x; erit 40,
et probatio evidens est.

XIIIL.

Propositum numerum partiri in duos numeros
ter, ita ut unus ex 1* partitione ad unum ex 2* parti-
tione rationem habeat datam; ut reliquus ex 2* parti-
tione ad unum ex 3* partitione rationem habeat
datam; ut denique reliquus ex 3* partitione ad reli-
quum ex 1* partitione rationem habeat datam.

10 Zov:] &ox Ba. 22 #eu A (item 24, 27). 26 7d» &x]
v éx B.

DiopHANTUE, 6d. Tannery. 3
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Emwwerdydo O tov o Oudely elg 0vo doiduodg
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@ & vijg p* diuplosag, Eotus Sx8 A Mw. Aoméy

15-dors xal Ty p” Owlgeow evvredsloay mousiy M p*
dAde ovvredelon mowst Sxe A M. tedre loa Mo,
xol plvevon & 5 M As.

énl tag Vmoovdosig. Eotaw & udv éAdocwv Ty éx
vilg " dwupéacwg M As, & OF pelfov EO.

0 6 0t éAddowy towv éx tijg v diuplesmg M5, &
o uelfov nd.

6 0} {daowv TdY éx Tilg P dugéecwg (M) x7,
6 8 pelfov of. xal dfjAov dg mowobor TO mEdPinua.

¢0.

% Egelv 0vo douduodg 8mwg 6 éx tod moddamie-
Gleopod medg TOv éx tTijg cvvdéoecmg Adyov Eym dedo-
pévov.

st 07 ©o dmoriBéusvoy wiijog vdv wovddav évdg

174 ¢B. 8 dlare. B(tem9). 4 diare. Ba. 18
dove Ba. 16 xal om. Ba. 20 M om.B. 23 &g] 3r: B.
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Proponatur jam 100 partiri in duos numeros ter,
ita ut maior ex 1* partitione (X,) minoris ex 2* (X,)
sit 3°1; ut maior ex 2* partitione (X;) minoris ex
3* (X;) sit 2P'"; ut denique maior ex 3* partitione
(X,) minoris ex 1* (X)) sit 4l

Ponatur _
. . X, =2z ,
ergo erit
X, = 22,
et quoniam summa X; 4+ X, = 100, erit
X, = 100 — 2x.
Et X, huius est 3°'"% erit
X, =300 — 6.
Erit ergo
X, = 6z — 200,
et quoniam X, huius est 4*™™s, erit
X, = 242 — 800.

Linquitar X; 4 X, facere 100; sed haec summa
facit 252 — 800: ista aequentur 100, fit x = 36.
Ad positiones. Erit
X, =36, X,=64,
X, =16, X, = 84,
X, = 28, X, =12,

et clarum est hos solvere problema.

XIV.

Invenire duos numeros ita ut productus ad sum- 14,
mam- rationem habeat datam.

Oportet suppositam quantitatem unitatum pro uno
. gs
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’ LE. .
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o Awfoévee Mv, plveodou adrod y™ Giid dodg udv
6 a% My, Aoumdv &su SBA M= Aefov 8 ad 6 o
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% elvor 5B A Mz volg &(nx ve éAdogove low é6rl volg
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1/2 tod Sudouévov Adyov A (1* m.), td Sidmuéve ldyou B,
©é diudouéwp 5 Adyp A (man, post). 9 éorl B, om. 18
xad Barigov A, qu énarégov B. - 14 é’m] supplet dedo-
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ex numeris maiorem esse cognomine datae rationi
[numero].

Proponatur iam productum ad summam rationem

habere 3rlsm,

Ponatur unus ex numeris =— z; alter, secundum
conditionem, maior quam 3, sit = 12, Productus
amborum est 12z et summa z -4 12; linquitur 12z
ad z 4+ 12 esse 3*s. Ergo ter minora maioribus
aequantur et fit x = 4. »

Erit alter numerorum = 4, alter = 12 et pro-
blema solvunt.

XV.

Invenire duos ‘numeros ita ut accipiens uterque
ab altero propositum numerum, ra.tlonem habeat ad
residuum propositam.

Proponatur jam primum (X,) a secundo. (X))
accipientem 30, residui fieri 2?"m ot X, a X, acci-
pientem 50, residui fieri 3#!"=,

15

Ponatur X; =z 4 30 quas dat unitates. Ergo

erit X, = 22 — 30, ut a X; accipiens 30, residui
fiat 2rtos, Linquitur X; a X, accipientem 50, residui
fieri 3r'"m, Sed si X, dat 50, residuus erit 22 — 80,
et 81 X accipit 50, summa erit 4+ 80. Linquitur
z 4 80 esse 3= (22 — 80). Ergo ter minora ma-
ioribus aequantur et fit 2 = 64.

- Erit X, = 98, X, = 94, et solvunt problema.

pévoy Ba. 16 7dv émiraydévra om. B. 20 forar om. B.
t&g 4 M B 21 1évmm B. éor. B (item 24). 23

iouxodg B. 24 rig 5 M B. rouwdoioy A, romlaa[wa B.
26 éidrrvove B. 27 xal prius om. B.
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dpélo Tovg v veelg, Tovréory Mx, Aoumdy &w Tdv

8 M prius om. B.

-
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XVIL

Invenire tres numeros tales ut bini simul additi
faciant propositos numeros.

Oportet propositorum trium dimidiam summam
maiorem esse unoquoque horum.

Proponatur iam

X, + X, =20, X,+ X, =30, X,+ X, —40.
Ponatur
X +X 4+ X, ==z
Quoniam X, 4+ X, =20, si a z aufero 20, habebo
X, =2 — 20. Eadem ratione erit

X =2—30, X;,=uz—40.

Linquitur summam trium aequari z, sed est haec
‘ summa 3z — 90; ista aequentur z; fit z =45.
Ad positiones. Erit

X, =15, X;=05, X,=25.
Probatio evidens est.

XVIL

Invenire quatuor numeros tales ut terni simul
additi faciant propositos numeros.

Oportet propositorum quatuor summae trientem
maiorem esse unoquoque horum.

Proponatur iam tres a X, deinceps, simul additos,
facere 20; tres a X,, 22; tres a X, 24; tres a X, 27.

Ponatur summa quatuor numerorum = z.

Si igitur a = aufero tres a Xl, hoc est 20, resi-

duum habebo
X, =z — 20.

16
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0" saMMx did vo adre xal 6 pdv a% [fored]

SEMMxB, & 0% B SEMMxd, & 0 y* s& M MxE.

Aouméy dom todg & evwredévrag douduods leovs pi-

. vee®ou S&. dAA of 8 Gvvredévreg mowovew SOMAM by
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énl vag Omoovdoes. Eovew & wlv a% MO, & O

B> ME, 6 8% y> M8, & 0% 0% Mia. xal mowodor vd

wedfinua.

o).
10 Edeetv tgets doubuovg Snmg odv dvo Acufavéusvor
10d Aouwod Omepéqwar T Emivaydévie doidud.
’Emverdydo 07 vdv plv o xel tov B vod po
Omepéysy Mx, vov 0% B xal tov p* Tod o Omwsg-
épew M2, tov 8t p xal vov a® 1od B Vmegéyery M j.

5 TerdyBwoav ol teels SP. xal émel § a® xal & B -

100 ¥ Omepéyovaw M%, xowod moarsdévrog Tod p°,
ol voslg, Olg dotww & p* xal 1) bmsgoyy) Mx éov éoa
dnd vév voudv, rovtéorw SPB, dpédm M=%, fwo Olg
vov y* SPp A Mz Gmok Gge & y* davow s& M ML
20 dd te adrd Of xal & udv «* fover SEAMi:, &
0} B s@a A Mx. Aouwdv oy todg teels lovg elvar
sB° Al of _TQels ovvredévreg morovoww Sy M M uz-
vavre loe 3P, ol piveror & 5 Mpus.

énl vog mrodmo'fig. forar O pdv o M 1—., 6 6%
35 B Mxé, 6 8t y* Mie. xal mwowodor T rijg mpordasmg.

1 forar B, om. A, ylverar Ba. 6 6 8 om. Ba. 16-

dmegéyovar B, 17 éorv Ba. 18 téy om. AB B om.
B, 890 suppl. Ba. 21 8¢ om.-Ba. #or. B (item p. 42, 5)
elvar loovg Ba.

\
;
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Eadem ratione erit
X =0—22, X,=z—24, X;=2—21.

Linquitur illos quatuor simul additos fieri x.

Sed quatuor simul additi faciunt 4z — 93. Ista
aequentur z; fit x = 31.

Ad positiones. Erit

X, =9, X;=1, X;=4, X, =11;

et problema solvunt.

XVIIL

Invenire tres numeros tales ut binorum summa 18 .

« reliquum superet proposito numero.

Proponatur iam excessum

X, + X, supra X; esse 20,
X; + X, supra X, esse 30,
X; + X, supra X, esse 40.

Ponatur summa trium = 2z.

Quoniam X, 4+ X, = X, 4 20, utrimque addito Xj,-
summa trium est 2X; 4 20, nempe excessu. Si
igitar a summa trium, hoc est a 2z, aufero 20,
habebo 2X; = 2z — 20. Ergo X;=z— 10, et
eadem ratione X, =z — 15, X, =2 — 20.

Linquitur summam trium. aequari 2z, sed summa
trium est 3x — 45: ista aequentur 2z; fit x — 45.

Ad positiones. Erit

X, =30, X,=25, X,=35,

et proposito satisfaciunt.
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[Aidwg.]
‘Emsl & a% xal & B vod y* Omegéyover M x, éotw
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0D o, 10D B Omeeéyery M- GAAd & % peve Tod
10 % dotly S E A M & too tow elol M &s.
x0wv) meooxelodw 1 Asipes. S Gge B looe Mo. xel
ylverew & s M Ae.
énl vog dmoovdesg. Evabe Tov o, S& A ME
govos M A- vov 8} B2 M xe* tov 0% > S&° Eovew Mis.

15 (28 .

Edgetv véooapag dotduovs Snmg of toely Aepfavd-
uevor Tod Aoumod Vmeéywaiy Emivaydévee dodud.

dst 07 Ty éx vijg Umegoyils TEGddQoY TO Huiov
.ustbov slvou éxdetov advdv.

20 ’Emverdydw 01 todg uiv dmd Tod a® wosls xove
©o Efje ovvreBdvrag Tod 0 Omseéyewy M %, Tovg 0}
dmd Tod P toeic Tod a Vmepéyery M A, tovg OF dmd
o9 p* 1eis Spolwg Tod o meoéygery M, xel ine
Tovg dmd Tod 0 Tgely xave O &g ovvredévrag Tod

2 0 Omepéyery M.

TerdyPooav of vésoages 5P. xel émel ol dmd vob

" e tosig Tod 0 Umspégover Mx, & O vmepégovoww

1 “AMog B, om. A. Quae sequitur secundam solutionem

veteri scholiastae tribuo. 8 deZ] 8% Ba. 10 eloly B. 16
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[Aliter.

Quoniam excessus X, 4+ X, supra X, est 20, sit
X; =2z, ergo X, + X, =z + 20.

Rursus quoniam excessus X; + X; supra X, est 30,
pono X; esse tot unitatum quot est dimidia summa
20 et 30, hoc est 25, et quoniam X, + X, =z + 20,
quum sit X; = 25, remanet ergo X, =z — 5.

Linquitur excessum X; 4 X, supra X, esse 40;
sed X, 4+ X; = 22 — 5: aequantur ergo 65.

Utrimque addatur negatum; ergo 2z = 70; fit
z = 35.

‘Ad positiones. Est X, = z—5; erit 30. X; = 25.
X, = z; erit 35.]

XIX.-

Invenire quatuor numeros tales ut terni simul ad-
diti reliquum superent proposito numero. '

Oportet quatuor excessuum dimidiam summam
maiorem esse unoquoque horum.

Proponatur iam excessum trium a X, deinceps
simul additorum supra X, esse 20; trium a X, supra
X, esse 30; trinm a X, supra X, esse 40; denique
trium a X, deinceps simul additorum supra X esse 50.

Ponantur quatuor simul additi esse 22. Quoniam
excessus trium a X, supra X, est 20 et idem est ex-

ol toelg ABa, obv roeig B. 17 émivaydévra doidudéy Ba.
18 zav] vod AB. tedodgmy] tdy recodewy B (tdv inter

lineas add. A 2* m.). 18/19 zo® fuisov éldrrove elvor Fxoovov

atrdy Ba. 20 énxd medrov B. 24 émd revderov A Ba.
27 o] o» Ba.

20
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ol o™ 7gelg Tod 0, Tovre Umeeyovor xal of Tégoages,
dlg zod 0°Y, xal sloww of tédoages, S B, s bpa B, dlg
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5 0w 1o adred O7) xal & udv a* Eovar SEMNMiz, &
0 B sa A Mx, xad Fru & y* 5@ N Mxi. Aoumdy
dore Tovg Téodagug loovg elver S ﬁ GAX of véooagés
slow 50 A Mo vavre loo 5 xal piveras & 3 Mis.
éndl vog Omoovdosg. Eovaw & plv % Mx, 6 8t
108% Miz, 6 08 y< Mi, 6 0 8> Mxe. xal mowodor vd
weoBAnue.
[“dAAwg.]
‘Enel of dmd tod a toels Tod 8% mséyover Mx,
revdy®o 6 0% s & of tosig Gga Eovvan 5 & Mx.
15 wdAy émel of dmd vod B rely Tod mtapsxomu
Mi, revdgda ovwaupdregog 8 ve B xal & y M vo-
dovtov dowv fdotlv & fuevg tdw Yo Omegoydv,
(Aéyw 0 tob % wal vov A) vovréom M x%i. xel émel
of &md Tov e el slow S & Mx, dv & B xal & y%
20 M %z, Aoumdg bige & o Eovaw s& A M 3.
xal émel of amd Tod B voely Vmepéyover Tov a®
M, of 8% émd Tod p™ rpstg dmzoéyovor vod p Mu,
avvampdﬁpog &(m 6 y% nal & 0% Eorou M Ae* Aoumdg
&oa 6 y% EoTar MlsASa
95 Eoms 0% nad 6 B xal & y% M %z, v & = MisAsa:
Aoumog deo & B Fovow SdE M Mi.
Aouméy dore tovg dmd wod 0 ToElg TOD Yy Vmee-

1 dmegégovowy Ba. 2 zod rerderov dlg Ba. 12 “Arlog
om. A 1*m. Quae sequitur secundam solutionem veteri scho-
liastae tribuo. 16 z¢ om. Ba. 26 ¥orar om. Ba.
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cessus trium a X, supra X, et quatuor supra 2X,,
quum quatuor sint 2z, excessus 2z supra 2 X, est 20.
" Erit ergo . .
2X,=2x—20 et X,=z—10.
Eadem ratione X, = 2z — 15, X; = x — 20, denique
Xy=a—25. -
Linquitur quatuor facere 2x; sed horum summa
est 4z — 70: ista aequentur 22z, fit x = 35.
Ad positiones. Erit
X, =20, X;=15, X;=10, X‘==25
et problema solvunt.

[Aliter.

Quoniam summa trium a X, supra X, est 20
ponatar X, = z, summa trium erit 4 20. Rursus

y 21

quoniam summa’ trium a X; supra X, est 30, ponatur '

X; + X, esse tot unitatum quot est dimidia summa
duorum excessuum (aio nempe 20 et 30), hoc est 25;
et quoniam summa trium a X, est z 4 20 et X, 4 X,
= 25, residuus erit X, = — 5. Et quoniam summa
trium a X supra X, est 30 et summa trium a X, supra
X, est 40, ergo erit

X, + X, = 35.
Remanet ergo ’
. XB =35 — x.
" Sed et .
X; + X, =25,
quorum
" X; = 35 — 2

residuus ergo erit

X, =2 — 10.

Linquitur summam trium a X, supra X; esse 50;

——
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égey M+ &A1 of toels avvtedévreg moodoww 57 A Mis,
6 0 p% dorl MAs AS@ Ot 00 xod 57N Mz dmeo-
fyev MicAsa, My, Govze MaeAS& loew sloly
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5 éml tog Omoovdecig. Evoke tov o s& A ME Eevon
My% & 0t B duolwg Mz, & 0% y> Mi, 6 0t 0%
M %z

. :
Tov émvoydévre doudpdy Ouedely &lg Tosls doud-

10 wovg Ommg Exdregog TdY Exgav mgodlafbv Tov.uédov

- wedg TOv Aowmdy tdv &xgov Adyov &yy Ocdopivov.

‘Emvrevdydeo 07 tov @ Oiedeiv &lg voely douBuodg
Omowg 6 «% xal & B oD P g y*, & OF B xal 6 p*
Tod a® g 07

15 Tevdgdo & y* s&° xal émel & o xal & B% T0D
pv. dotl p™, tevdydwoay of 0o Sp. of veely Hoo
slalv 50 odrou loow M ¢ el piverew 6 5 M xz.

) tog dmoovdosig. Evefe tov y 8 & dovow Mxe:
rov 0t o xal Tov B Sy EGovvew M oe.

20 madww émel & B xal O p° vod o slol 0, ve-
tdgdo & a% Sa. Eova e & P xel & y* 50° of
voelg dpa slolv ST, dAAo xal Mo ol ylveraw 6 5, Mx.

fotan Gga & a5 Mx & 0 B xal 6 5 M=, dw
6 y% M %&, Aoumdg oo & ﬂ"‘ Zovow M ve. xal moioder
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Vrepéyn @ vod élaylorov dodévre udper, 6 0% uéeog

1 mocover Ba. 2 dorl om. B. 23 % nal 8 9 M =
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sed summa trium facit 3z — 15 et X, == 35 — z;
oportet iam et 32 — 15 supra 35 — z esse 50; ita
8 —z =232 — 15 et fit z =25 )
Ad positiones. Est X, = 2z — b, erit 20, et similiter
X, =15 X;=10, X, =25]

XX.

Propositum numerum partiri in tres numeros ita 22
ut summa medii et extremorum utriusque ad extremum
alterum rationem habeat datam.

Proponatar iam 100 partiri in tres numeros ita ut
X, + X, ad X sit 3¢, et X; 4 X; ad X, sit 4¢lve,

Ponatur X; = z, et quoniam X, 4 X, ad X; est
3elws ponatur X, 4+ X; =32. Ergo summa trium
X, -I-X + X,) est 4z; ista aequantur 100 et fit
z = 25,

Ad positiones. Est X, = z, erit 25.

X, + X, = 3z, erunt 5.

Rursus quoniam X; 4 X; ad X, est 4*™%, ponatur
. X, = z; ergo erit X; + X; = 42 et summa trium
X, + X; 4+ X;) = bz, sed et est 100. Fit ergo
x = 20.

Erit igitur

X, =20 et X,-+ X;=80,
quorum X, = 25; residuus ergo X, = 55 et propo-
sito satisfaciunt.
XXI.

Invenire tres numeros tales ut maximus medium 28
superet data minimi fractione, medius minimum superet



48 APIGMHTIESN A.

rod édaylovov Omegéyy v Tod usplarov dodévre uépet,
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oY élaxmvov Omepéyey Tod P pdgovg adrod Tod
ye’dov, M, &row 5 & xod M. »

lowwéy édovi xal tOv uédov Tod e’lax{ﬂov Omep-

20 égav T Tod o y¥ uloert dAL 6 péoog Tod éleylorov
dmegéyer 5 BN M i+ tatwe dgu y pégog dorl vob pe-
_plarov* adtdg Hge & péyiorog éoTar 3T A M. dsfac
dpa xal tOV uépiorov Tod péoov UVmegéyew TH TOD
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data maximi fractione et minimus datum numerum
data medii fractione.

Oportet medium superare minimum tali maximi
fractione ut numerus huic fractioni cognominis, in
differentiam medii ad minimum multiplicatus, faciat
coefficientem 2 maiorem quam in medio.

Proponatur iam maximum (X) supra medium (§)

-l—X, et X supra

esse minimi (X)%; £ supra X esse 3

10 esse %E.

Ponatur X = z 4 10, quum totidem superet %g.
Ergo erit §=—3z; ita enim X continet 3§ et 10
unitates.

Vel sic: Ponatur § = 3z; quoniam volo X supra

%g esse 10, erit X =z -} 10.
Restat ut § supra X sit %X, sed § supra X est
2z — 10; istud igitur erit %X, erit ergo X =62 — 30.
Oportet quoque X supra £ esse %X, sed X supra
£ est 3z — 30; istud igitur erit 7 X; erit ergo

X =9z — 90.
Sed et inventus est z -+ 10; fit igitur 2 = 12%-
Erit ergo
X =221, £=3875, X=45,
et proposito satisfaciunt.

suppl. Ba. - 14 tod om. Ba. 17 adrod om. Ba. 27
&doédn B. L] nel fjpeov Ba (item 28). 28 0 0 péoog

M ¢ [’ supra lineam A 2* manu.

DroPHANTUS, ed. Tannery. ’ 4
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["AAdwg.]
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tedra l6o Toig Tod péeov S 7.
émd dpolwv Buoe. S &ge & M 9 loog dorl Mia 9.
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20 xf.
Edgetv toeis douBuovg 8mwg Exaorog v éEfig fav-
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1 ’AMwg om. ABa. Quae sequitur secundam solutionem
veteri scholiastae tribuo. 2 Propositionem problematis xe
repetunt AB. 3 70] wov B. wéeovg B. 6 A (2*m)
addit in margine (netpevow): £mremz#m ndAiy TOY psymov
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SmeéysLy po'mdag T vod y°Y uégovg vod péoov. 8 rod alterum
om. B. 9 dmegdgst A, 11 sdom. B. 12 y*] ¢’ Ba
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[Aliter.

Invenire tres numeros ete. 24

Oportet datam maximi fractionem talem dari ut,
addito minimo, faciat coefficientem # minorem quam
in medio sumptus est ab initio.

Ponatur rursus X =z -} 10, quum totidem superet

%—E. Erit igitur £ = 32, ut X supra 10 sit %E.
Rursus quoniam volo X supra § esse -;—X, si £ addo

et < X, habebo .
X=33z4 3}
Restat ut
=X+ 3X, 0ed X+ 1 X=2%z4 113
Ista aequantur § hoc est 3z.
A similibus similia. Ergo
1 g1 1
) (1—§)$= 11"—' .
Omnia 9, Ergo 8z = 100 et fit z = 12%, eadem-
que probatio quae supra.]

XXII.
Invenire tres numeros tales ut, unoquoque sequenti 25
dante ipsius fractionem propositam, dantes accipientes-
que fiant aequales.

qui ubique sic notat fractiones aliquotas unitatis. 18 xel
om. A, 17 s dox & A 8% leog] &ouduod &ea 1° loa Ba.

18 &g« om. Ba. 19 énmédefic A, detkig B. 28 yé-
rvovear Ba.

4'
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Proponatur iam X, dare ad X, ipsius %, X, dare
ad X ipsius % , et adhuc X, dare ad X, ipsius %,

ita ut post mutuam donationem fiant aequales.

Ponatur X, esse 2 cum coefficiente trientem ha-

bente, quoniam dat %; sit iam 3z.

Ponatur X;, quoniam dat f}, esse unitatum quan-

titatem cuius sit quadrans; sit iam 4.
Sed X, |dans accipiensque fit z 4 3. Restat ut

X, dans accipiensque fiat # 4+ 3. Sed dans ipsius % ,
hoc est z, accipiensque 3 — z, fit z 4 3. Ergo
8—z=;X, et X,=15—ba.
Oportebit adhuc et X,, dantem ipsius %, et acci-
pientem § X,, hoc est 1, fieri # 4 3. Sed dans-

ipsius %, 3 — z, remanet 12 — 4z, accipiensque %X,,
hoc est 1, fit 13 — 42. Ista aequantﬁr z -+ 3 et fit
z =2
Ad positiones. Erit
X, =6 X,=4, X;=05,

et manifesta propositi solutio.
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. b5

XXIIL

Invenire quatuor numeros tales ut, unoquoque se-
quenti dante ipsius fractionem propositam, dantes
. accipientesque fiant aequales.

Proponatur iam X, ad X; dare -ipsius % , X5 ad

X, ipsius %, X, ad X, ipsius %— , denique X, ad X,

ipsius %— , et ita post mutuam donationem fiéri aequales.
Ponatur X, esse z cum coefficiente cuius sit triens,

quoniam dat %, esto 3z; et X; esse unitatum quanti-
1

4 esto 4.

tatem cuius sit quadrans, quoniam dat

Ergo X,, dans ipsius %, hoc est 1, accipiensque
%X,, hoc est z, fit z 4 3; oportebit et X;, dantem
ipsius —‘3-, hoc est z, accipientemque % X,, fieri z 4 3;
sed dans 2, reliquum habet 2z; oportebit igitur istum,

accipientem-% X,, fieri z 4 3. Ergo
8—z=:X, et X,=18— 6a.
Restat ut X,, dans ipsius % accipiensque %X, ,
fiat « 4 3; sed, dans ipsius %, 3 — z, remanet 15 — 5z;

oportebit igitur istum, accipientem %Xa, fieri « 4 3;
sed accipiendo 62 — 12, fit z 4 3; ergo
62 —12 = £X, et X,=30z — 60.
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 57

- Oportebit- et X,;, dantem ipsius 1 et accipientem

4X,, fieri # 4 3; sed dans ipsius 6z — 12, reli-

E )
quum habet 24z — 48, accipiensque vy X, , fit 242 — 47.

Ista aequantur z 4 3 et fit z = :—g

Ad positiones. Erit

150 92 120 114
X|‘=’§; Xs“‘ﬁ: X3‘=ﬁ; X4‘=2_3‘

Tollatur denominator; erit nempe
X, =150, X; =92, X,=120, X, =114,
et proposito satisfaciunt.

XXIV.

Invenire tres numeros tales ut, unoquoque a summa 27
duorum reliquorum fractionem propositam accipiente,
fiant omnes aequales.

Proponatur iam X, sumere l (X + X3); X5

sumere 4(X + X,); X, sumere — (X + X,), et ita

X,, X;, X, fieri aequales.
Pona.tur X, =z et X;+ X, facilitatis gratia,
unitatum quantitatem esse cuius sit triens, quoniam

haec summa dat i ipsius & ; sit 3.

Ergo summa trium ent z 4+ 3 et constat
1
X, +3(X+X)=z+ 1
Oportebit quoque X; - % (Xs + X,) fieri z 4 1.
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 59

Omnia quater: 4[X, + % (X5 + Xl)] est 3X, 4 (X,
+ X, + Xy); ergo 3X; + (X, + X, + X,) fit 42 + 4.

Si utrimque aufero summam frium, linquitur

3z + 1= 3X,; ergo Xy =2+ 3-

Oportebit igitur et X; 4 13 (X, + X;) fieri z 4 1.

Omnia similiter 5*; eademque ratione concluditur
X, =z+g
Restat ut summa trium fiat + 3 et fit z = :—:-
Sublato denominatore, erit
X, =13, X;=11, X,=19,

et proposito satisfaciunt.

XXV.

Invenire quatuor numeros tales ut, .unoquoque a
summa reliquorum trium fractionem accipiente pro-
positam, fiant omnes aequales.

Proponatur iam: X, sumere —;—(X, + X; + X));
X, sumere %(X8 + X, + X,); X, sumere %(X4
+ X, + X,); X, sumere ¢ (X, + X; + X,), et fieri

omnes aequales.
Ponatur X, = z et (X; + X; + X,), quae summa

dat %, esse unitatum quantitatem cuius sit triens. Sit 3.

Ergo X, 4 % (X + X, + X)) fit z + 1; Opor-
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 61

tebit quoque X; -4 % (X;+ X, + X,) fieri z+4 1. -

Omnia rursus similiter quater et eadem ratione con-
cludetur

1 3
X,=x+§, X,=z+—;-, X‘=x+3-

Restat ut summa quatuor omnium fiat 2 4 3 et

concluditur
_ar
x—%-
Erit _
X, =47, X,=171, X,=92, X,=101,

et proposito satisfaciunt.

XXVL

Duoobus datis numeris, invenire numerum qui
utrumque multiplicans, alterum faciat quadratum, alte-
rum autem radicem huius quadrati.

Sint dati duo numeri 200 et 5 et quaesitus sit .
Si multiplicatur in 200, facit 200«; si in 5, facit 5z.

Horum oportet alterum esse quadratum, alterum
radicem huius. Si igitur quadro 5z, fit

2562 = 200z.

Omnia per z [dividantur]; ergo 25z = 200 et fit
x == 8 et proposito satisfacit.

XXVIIL
Invenire duos numeros quorum summa et pro-
ductus faciant datos numeros.
Oportet inveniendorum dimidiae summae quadra-

supra lineam A, ubi posterior manus, deleto cvvapgorégov
(p. 62, 1), scripsit ovw8éucxros.

29
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 63

tum superare productum quadrato. Hoc est forma-
tivam. _

Proponatur iam summam horum facere 20 et pro-
ductum facere 96.

Ponatur differentia horum esse 2z. Quoniam
eorundem summa est 20, eam si bifariam partior,
erit utraque pars dimidia summa, nempe 10. Si runc
dimidiam differentiam, hoc est 2, alteri parti addo,
ab altera subtraho, constat rursus summa 20, cum
differentia 22z.

Ponatur igitur maior = z 4 10 (plus dimidia
summa), erit ergo minor = 10 — z et constat summa
20, cum differentia 20.

"Restat ut productus faciat 96, sed productus est
100 — z* Ista aequantur 96 et fit z = 2.

Erit ergo maior = 12, minor = 8, et proposito

satisfaciunt.

XXVIIL

Invenire dugs numeros quorum summa ipsorum et
quadratorum summa faciant datos numeros.

Oportet duplam summam quadratorum quadrato
aliquo superare quadratum a summa ipsorum. KEst et
hoc formativam.

Proponatur iam summam (X -+ X) facere 20 et
summam quadratorum (X® 4 X*) facere 208. *

‘B, utrimque fjroc addito ex correctione. 8 tovréor. Ba. 12
de&epazog] ovvtedévrog A. 21 mowel ABa. 25 fore 0% xal
roito mlaoparikdy seclusit Ba.
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 65

Ponatur differentia esse 2z, et sit X — 2z 4 10
(nempe rursus plus dimidia summa) et X = 10 — .
Constat rursus

X+ X=2, X—X=2u

Restat ut X* 4 X* faciat 208, sed X® 4 X* facit
2z® 4 200. Ista aequantur 208 et fit 2 = 2.
Ad positiones. Erit

X=12 et X =38,

et proposito satisfaciunt.
XXIX.
Invenire duos numeros quorum summa ipsorum et 32
quadratorum differentia faciant datos numeros.
Proponatur iam summam (X 4 X) facere 20 et
differentiam quadratorum (X* — X*) facere 80.

Ponatur differentia esse 2z. Erit similiter
X=2+410, X =10—uz,
et constat rursus
X42=20, X—X =2z
Restat ut X* — X* faciat 80, sed X® — X* est

40z. Ista aequantur 80 et concluditur rursus X =12,

X = 8, et rursus problema solvunt.
DrorrANTUS, ed. Tannery. b
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ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 67

XXX.

Invenire duos numeros quorum differentia et pro- 83

ductus faciant datos numeros.

Oportet quadruplum producti plus quadrato a
differentia facere quadratum. KEst et hoc formativam.

Proponatur iam differentiam esse 4, productum 96.

Ponatur summa esse 22; habemus et differen-
tiam 4; similiter erit maior =z 4+ 2 et minor
=z — 2, et constat horum summa = 22 et diffe-
rentia = 4. .

Restat ut productus faciat 96, sed productus est
z? — 4. Ista aequantur 96 et fit rursus maior = 12,
minor 8, et problema solvunt.

XXXI.

Invenire duos numeros inter se datam habentes 84 .

rationem et quorum summa quadratorum ab ipsis ad
summam ipsorum rationem habeat datam.

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse
3elum ot summam (X2 -4 X*) summae (X 4 X) esse
Hplam,

Ponatar X = 2, ergo erit X = 3.

Restat ut

X*4 X*=5(X 4+ X);

sed X® 4 X* facit 1022 et X 4+ X =42. Ita 102?
est 6™ (4z).

terpaydvay (28) om. AB, suppl. Ba. 28 mowely AB,
corr. Ba. '

b*
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xol mdvre mwegd S. S dga i loov elol M 7:, xnod
ylvetow & 5 M.

xol Eovon mwddw & udv éAdecov MPB, & o0 yutaw
M3G. xel mowodoL v tijg mgoTdosmg.

20 Ay.

Ebgetv 0vo douduods év Adyo td dodévrt Smwg
xal % Vmegoyn TAYV ¢’ adTdV Tergaydvay WEdg ouvv-
opgpdregoy Adyov &gy dedouévov.

‘Emwevdydo O0f wov udv pelfova rod éAddecdovog

1 &lel om. Ba. 8 éldrrovog B. 10 demawidoiov AB,
denomlaclove Ba (item 18). 15 Senamlocioy A, dexcmdd-
ogior B. s f] B pergit: dlda nol &ouBuol % denamwidool elowy
GoLdpdy Jddo et Ba supplet ultra: é&ouBuol &oa % loor elsl
Svvdpso 1. 16 elol om. B. 18 pdv om. Ba. 21 7¢




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 69

Ergo
202 = 102® et fit o =2
Erit
X=2, X=6,
et proposito satisfaciunt.

XXXTI.

Invenire duos numeros in data ratione, quorum 85
summa quadratorum ad differentiam ipsorum rationem
habeat datam.

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse
3elom ot summam (X* 4 X*) differentiae (X — X)
esse 107w,

Ponatur X = z, ergo X = 3.

Reliquum volo (X® 4 X*) esse 10°4= (X — X),
Sed X* 4 X* facit 102? et X — X est 2z.

Ergo

102? = 10 (2x).
Omnia per .
102 =20 et fit =2

Erit rursas
X=2, X=6,

et proposito satisfaciunt.

XXXIIL

Invenire duos numeros in ratione data, quorum 86
differentia quadratorum ad summam ipsorum rationem
habeat datam.

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse

em, B. 22 % om. Ba. 28 &pgpbrsgoy Ba. 24 piv om.
B. éldtrovog Ba.



70 APIOMHTIKSN A.

slvaw y™, viy 8 Omegoyny TdY dn’ adrdY TETPUYD-
vov euvvauporspov slvar s
Tevdydw 6 éAdoowyv S&, 6 &ou uelfwv Eovar S .
Aoumdy édore xal Ty Vmegoyny rTéY dn’ alrdy Tevoo-
5 yovov ovvepgotégov slvar ¢ dAAd 1§ udv Omepoy)
Tdv dn’ adrdy tevgaydvev siol AY i, ovvauplrseog
0 58. AY &pa 7 5™ elow s 0° 5 Epa %0 loov slal
A 7 xol plvevaw & 5 M.
(uad Bovar & udv dAdocov My, & O} peltov M.
10 xal woLoDeL TO WEOPAnue.

20.

Ebgetv dVo doiduods év Abye tdd dodévr Smmg xal
1) Umsgoys TdY én’ adrdv vevoaydvov medg Ty VmeQ-
oxny adrdy Adyov &y Oelouévov.

15 ’Emvsvdgdo 07 tov pdv upelfove vod éAdocovog
slvar y™, Ty 0} dmegoyny TdY dn’ adrdv Terpuydvoy
vilg Omsgoyils adrdy slvar ™.

Tevdydo mddw O éAdoowy S &, & dpa uelfov Eovar
59 Aoumdy éomi xal Ty Omegoyly TdV dn adrdV

2 gsTpaydvoy tijg Omsoyijc adrdv &lven ™ GAAe %
omegoyn TdY dn’ adrdy tevgaydvov éorl AY i adval
oo f™ slow s .

s koo %0 loou slal AY 7* xed plverouw mdiw & 8 M 7.
xol Qavege 1) dnédeifig.

2 [IIépioua.] Ouolwmg % die TdY adrdy s0pedMf-
govral

xel douduol 0vo medg dAfAovg Adyov Eyovreg ds-

_7 &loy prius et slolv posterius Ba. 9 ol forar .. ...
M # suppl. Ba. 256 Ilépiopx B, om. A Ba.




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS, 11

gelum gt differentiam (X* — X*) summae (X + X)
esse Grlam,

Ponatur X = z; erit ergo X = 3x. Restat ut
(X® — X¥) sit 6 (X + X). Sed

X2 —X2=82 et X— X =4uz.

Ergo
82 = 6 (47),
ergo
24z == 82* et fit z=3.
Erit

X=3 X=09,

et problema solvunt.

XXXIV.

Invenire duos numeros in ratione data, quorum 87
differentia quadratorum ad differentiam ipsorum ra-
tionem habeat datam.

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse
3elum ot differentiam X® — X* differentiae X — X
esse 12¢lam,

Ponatur rursus X = z, erit ergo X = 32. Restat
ut (X* — X*) sit 129 (X — X); sed X* — X! = 82%:
ista ergo sunt 12 (22).

Ergo

24z = 82 et fit rursus z =3,

et probatio evidens.

[Corollarium.] Similiter invenientur eadem
ratione:
et duo numeri inter se rationem habentes datam,



2 APIOGMHTIKQN A.

dopévov, &ore tov O’ adrdy mPdg Guvauplrepov
Adyov Eyeww dedouévov,
xal wdiw 0vVo Goiduol meog dAdjAovg Abyov Eyovreg
dzdouévov, GHore tov On adrdv meds Ty Umegoyny
5 adrdv Adpov Exeww dsdouévov.

Ae.

Edestv dvo douduodg év Adyp t6 dodevr Bmag &
and rod éAdagovog moog Tov pelfove Adyov &gy dedo-
wévov.

10 ’Emvsvdgdo 07 tov pdv pelfova tod éAdocovog
gvor y™, Tov 0 dmd wod éAdacovog tTod pelfovog
glvan ™.

Terdydo ndivv 6 éAdocov S &, O boa peltov
&orow S p. Aoumdy éoti xal TOv dmd Tod éAdodovog ToD

15 uslfovog slvar ™ GAA 6 dmd ot éAdeeovég éome
A¥a AY &po & ™ éotlv 5 7.

s oo 1 loow slol AY & xel ypiveraw & 8 M.

ovon & pdv dAdoeoy M iy, & 0F upelfov Mvd. xal
woLovoL TO mEdfinue.

20 As.

Ebgstv 0vo doudpodg év Abyw t dodévr Smmg
xol & dmd Tod éAdd6oovog terodywvog mEdg avTOV TOV
éidooova Adyov &gy Ocdouévov.

Enivevdydo 0y tov ulv uelfove zod éAdocovog

% slvar p™, Tov 0 dwd Tob Ade60vog TETPAYOYOY A¥TOD
tov éAdogovog 7.

1 m’ a{n'dw} én’ abrav A (item 4). 10 éidrr. B (item
14, 28). 11 elvyer om. Ba. 14 et 16 elvar tod petfovog
Ba. 17 elel om. B. 24 &7 om. B. wiv om. B.




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 13

quorum productus ad summam rationem habeat
datam;

et rursus duo numeri inter se rationem habentes
datam quorum productus ad differentiam rationem
habeat datam.

XXXV.

Invenire duos numeros in ratione data, quorum 38
minoris quadratus ad maiorem rationem habeat datam.

Proponatur iam maijorem (X) minoris (X) esse
3polum ot X4 ad X esse GPlom,

Ponatur rursus X = z, erit ergo X == 32. Restat
ut X9 ad X sit 6*1"*; ged X9 = 2% ergo z* =6 (32).
Ergo

18z =2% et fit z=18.
Erit
X=18, X =54,

et problema solvunt.

XXXVIL
Invenire duos numeros in ratione data, quorum 89
minoris quadratus ad minorem ipsum rationem habeat
datam.
Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse
3plum et X% ad ipsum X esse GPIv™,



14 APIOMHTIKQN A.

"E6rar duolwg 6 pdv welfov Sy, 6 0} éAdoocav S &,
xol péver 6 uelfov tod éAdecovog y™. Aouwdv deme
xal TOV dmd vod éAdedovog terpdyovov alTod ToD
éAdadovog slvan ¢ AY dga & 5™ éotiv S a.

5 5 dpa § ldor AY & wad plvsvan 6 5 M.

dovew & udv éldecov MS, & O} pelfov Moy

xol woodaL td medfAnue.

AL

Edbgsty dYo éouduode év Adyo v dodévn Smeg

10 xal 6 dmd ToD #AdGGOVOS TETPEYWVOZ TEOS CUVAUEPE-
zegov Adyov &y dedouévov.

"Emvrerdy®o tov pelfova tod éidedovog slvar p*,
tov 8% amd tov éAdodovog TeTdywvov GuvaupoTrégov
slvay

15 "Eetar mwdAww Spolwg & pdv pelfov sy, & 0t éAdo-
6oy S & Aowmwdy doti xol Tov &md Tod éAdeoovog TE-
Tpdyovor ovvaugporégov slvaw P &AL 6 dmd Tod
éidocovog tetpdyavdg dott AY &, cvvempbregog 0F 5 0.
AY bgo & f dotly s 4.

0 8 dpa 7 loow slol AY & {wol) plveraw & 5 M.

xol Eorow & udv didacov M7, & 8} uelfwv M xd.
xal molodoL T Tijg mEoTdaEwg.

An.
Edeetv 0vo éouduods év Adyeo ¢ doPévti 3mamg
5 xal 6 Gwd Tod éAdodovog TeTedymvog mEdS THY VwEQ-
oxny adrdy Adyov &xp Osdouévov.
1 forw Ba. 2 éldtr. Ba. 3 7ob prius om. Ba. 6 forou

6 wdv didoswy M s in mg. A 2% m., ubi pro éldoowy signum YA
scriptum est; unde dittographia Aldeswy Zymy in V'. é1dr-




ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 5

Erit similiter
X=3z, X=u0,
et constat X ad X esse 3°!"m; restat ut X ad X
sit 6eles,
Ergo 2* ad z est 6°'™; ergo
6z =2 et it z=26.
Erit ergo
: X=06, X=18,
et problema solvunt,

XXXVII.

Invenire duos numeros in ratione data, quorum 40
minoris quadratus ad summam amborum rationem
habeat datam.

Proponatur maiorem (X) minoris (X) esse 3elum
et X summae X 4 X esse 2¢lum,

Erit rursus similiter

X = 356, X =2
Restat ut X9 ad X 4 X sit 2¢lus, ged
X =g% X4 X =4z
Ergo
2* = 2 (4z), ergo 8z = 2? et fit z = 8.
Et erit
X=8, X=24

et proposito satisfaciunt.

XXXVIIIL
Invenire duos numeros in ratione data, quorum 41
minoris quadratus ad differentiam amborum rationem
habeat datam.

toy B. 10 6 om. Ba. 15 ¥ro B. 19 Zorl Ba. 20
glol om. B. »xal suppl. Ba.




16 , APIOMHATIKSN A.

Emvevdydo 0 tov peifova tob éAdodovog elve
y™ vy 0 dwd vod éAdacovog teTpdymvov tilg Umeg-
oxiie adrdv ™.

"Eevoar mdiw dpolwg & udv pelfov s p, 6 0% éAdo-

560V 5 & Aouwéy dori xal vdv dmd Tob éldeoovog Te-
todyovov tijg Umegoyiic edrdw &lvar § AY doa @
5™ fotlv s B.

S &ga 1f loou elol AY & & dgo 5 Eovew M.

dovan dga & pdv ddacov M B, & Ot usltov Mis.

10 xal mwotoD6L TR Tiig TMPOTHGE®G.

[ITépronue] Opolmg 0% O TdY adrdv edoedf-
govrou

douduol dvo &v Adyw tv dodévr Smwg 6 dmd Tod
pelfovog rerpdymvos medg tov éAdacove Adyov Eyy Oe-

15 dopévoy,

T xel mddww 0Vo douBuol év Adyp td dodévti dmag
0 émd vod pelfovog medg adrdv Tov pelfove Adyov Eyy
dedoudvov,

xel dpolwg 0Vo Gouduol év Adye td dodévri Bmwg

2 %l & &mwd vob welfovog medg cvvaugdregov Adyov &m
dedopévov,

xel &g 0vo douduol év Adyew Tt dodévr. Fmag
xal & émd vod pelfovog reTpdywvog medg TRV UVmee-
oxny avtdv Adyov &y Osdouévov.

25 AD.

Advol dodslay doudpols mooaevoeiv Eregov doidudy
Omwg Tdv ToudY éxxsipdvoyv odv 0vo evvredévres xal

1 éldrr. B, éideos. A Ba. 4 Zotrw Ba. 5 xal om. A,
7 éoxl Ba. 11 ITégiopc om. A Ba.



ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. (K|

Proponatur iam maiorem (X) minoris (X) esse
Jplam ot X% ad X — X esse Grlum,
Erit rursus similiter
X =32, X=u;
restat ut X1 ad X — X sit 6°»*, Ergo
2® =6 (22), ergo 12z = 2*, eritque = = 12.
Erit
X=12, X =36,
et proposito satisfaciunt.
[Corollarium.] Similiter invenientur eadem
ratione:
duo numeri in ratione data, quorum maioris qua-
dratus ad minorem ra.tlonem habeat datam;
duo rursus numeri in ratione data, quorum maioris
quadratus ad maiorem ipsum rationem habeat datam;
et similiter duo numeri in ratione data, quorum
maioris quadratus ad summam amborum rationem
habeat datam;
et adhuc duo numeri in ratione data quorum

maioris quadratus ad differentiam amborum rationem
habeat datam.

XXXIX,
Duobus datis numeris invenire alium numerum 42

talem ut ex his tribus binorum quorumque summae



8 APIGMHTIK®N A,

éml tov Aouwov mwoAdarwAaoiaodivreg modOL Tosls Goud-
povg &v loy vmegoyd.

"Eotw6ey of dodévreg dvo doudpol 8 ve y xal 6 &,
xal O0éov F6rw moocsveely Eregov Goududv Gmeg ovv

5 0V0 ovvredévreg xal éml TOv Aoumdv woddawdaciacdévreg,
woLd6L TQElg doLduodg év iey Vmegoyd).

"E6tw 6 fnrovusvog S & xal dov plv ovvredi
peze. ME, piverew 5@ M& dov O} moAdewdaciaodij
énl tov Aowmwdv, rovréon. Tov P, ylvovar Sy M e

10 wddw 0v S& Gvvredl pere My, plveraw S & My-
éov 0t moAdamAaciaadi éml M, yivevow SEM ie. xal
v dov M3E ovvreddor uere My, xal af ywépevar
M i moddomAadiaaddaw éml S &, plivovrar 5 7.

O ptv odw 0ddémore Eovan pépierog & véw sy Mz,

15 pavepdy® pelfov pog avrod dovw & taw S & Mis* & fga
sy Mt frou uéaog éotly 7 éideeav: & Ot vov 5& M
firor uépievég dovwv 7 pédogc & 0% vaw S xal pé-
16703 xal péeog xol éldyiavog dvvazar Tvpydvew, Td
#dndov slvar Ty tod S VmdoTaoww.

200  Terdgdw odv medrov uépierog pdv & Tdv SE xal
M iz, é\dyiatog 0k & w@v S 7 M iz, péoog 0% dniovér
6 Tav s 7.

Eov 0% dow éoudpol  teely év lom Omegoxfi, 6
péyiorog xal & éAdyiorog ovvredévreg OumAdaiol slo

%5 700 péoov' xal Zoviv & uépiorog xal O éAdyierog
SHMAi tavra loo 515. xal yveraw & 5 e,

rosovrov Fotar O fyrovusvog xal mody TR Tijg
MEOTAGE®G.

11 M prius] zov doimdy rovréor: vov in suppl. Ba.  yivor-
tae B. 12 o] 3v A.  ocvvreddoy A. 18 wollawlaciacBdony



ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 79

in reliquum multiplicatae faciant tres numeros in
aequali differentia.

Sint duo dati numeri 3 et 5 et oporteat invenire
alium numerum ita ut binorum quorumque summae
in reliquum multiplicatae faciant tres numeros in
aequali differentia.

Sit quaesitus = 2. 8i additur 5, fit £ + 5, quod
si multiplicatur in reliquum, hoc est 3, fit 3z 4 15.

Rursus si # additur 3, fit z 4 3, quod si multipli-
catur in 5, fit 5z 4 15.

Denique si 5 additur 3 et summa 8 multiplicatur
in z, fit 8.

Maximum quidem nunquam fore 3z + 15, mani-
festum est; maior enim illo est 52 4 15; erit ergo
3z + 15 vel medius vel minimus, et S5z 4 15 erit
vel maximus vel medius; 82 autem et maximus et
medius et minimus esse potest, quum incertus sit
valor z.

Ponatur primum maximus = 5z 4 15, minimus
= 3z 4 15, medius videlicet = 8z.

Si sint tres numeri in aequali differentia, maximi

et minimi summa dupla est medii; sed summa maximi

et minimi est 8z 4 30; ista aequantur 16z et fit 2 = 1;;

tanti erit quaesitus qui proposito satisfaciet.

Ba. 15 #ovt Ba. 20 xel om. B. 26 %’ A 1% m., 7 xad

toudy 8% A 2% m., dexdmevre revdetoy povddos B. 27 zo-
dovtwy Ba (item p. 80, 8).



80 APIOMHTIKQN A.

"AAAe O Sorw uéperog udv & tadwv S EMiz, uidog
0t & wav sy Mz, didyiorog 0% & oW S 7.

'Edv 8% dou vesic douduol év loy vmegoxf, @ vmeg-
éyer & uéparog Tov pédov, tovre UmeéysL O wéoog

5 dv éAdyioTov’ Omepéyer 0 & udv wéyierog TOV uéoov,
s B & 0t pdeog tov éAdyiarov, Miz A S&.

M éga 1z N\ 5% loou eloly 5 B, xal yiverar & 5 it

To6ovrov f6Tar & {yrovusvogs xal moldY TO WES-
Binue.

10 'Alda O forw péyiorog pdv & @Y S 17, wéoog OF
o tdv &Mz, dAdyorog 0% & tdw Sy Mis.

Emel odv mddw & uéperog xel & éAdyierog Oi-
mwAdowol &lor Tod pédov, ¢Ala & uépierog xal & EAdyi-
0t6g slaw 5 ta Mz, taita dimddoid &l6s tdv Tod udeov -

156 0} péeog dotly 5FMiz.

S &pe t M4 oo elolv 5ia M iz davou Hpa & fyrov-

pevog Miz, xel mousi to tiig moordoswmg.

7 %% 4 B #Bdémov A 2% m. (prior script. non legitur),
e £fdduwy B. 12 6 post. om. B. 13 4 post. om. A. 14
zév om. B.



ARITHMETICORUM LIBER PRIMUS. 81

Sed iam sit maximus = 5z + 15, medius autem
= 3z + 15, et minimus = 8.

Si sint tres numeri in aequali differentia, excessus
maximi supra medium est aequalis excessui medii
supra minimum, Sed excessus maximi supra medium
est 2x; medii supra minimum, 15 — 5z. Ergo

15— bz =2z et fit &=1;
tanti erit quaesitus qui problema solvet.

Sed iam sit maximus = 8z, medius = 52 -} 15,
minimus = 3z 4 15.

Quoniam rursus maximi et minimi summa est dupla
medii, quum maximi et minimi summa sit 112 4 15,
ista dupla sunt medii; medius autem est 5z - 15.
Ergo

10z 4 30 = 11z 4 15,
erit ergo quaesitus = 15 et proposito satisfacit.

DiorEAXTUS, ed. Tannery. 6



AIOPANTOT AAEEANAPEQZ
APIOMHTIK®N B,

o
Edgetv dvo douBuodg Smag 1) abvdesig adrdv moog
5T 1OV 4 avrdy ovvdeow Adyov &xn dsdouévov.
‘Exvterdyde 01 iy ovvdew adrdv tiig tdv én’
adrdy ovvdéecog slvar pégog 1.
Tevdydo 6 v idoodoy 5 &, 6 OF pslfov 5 B pi-
vetaw 7 pdv e%vdeoig adrdw Sy, 7 0 ovvdesg TV
10 4%’ adTdw vergaydvov AY & defes dge S P uégog ¢
elvar AYE.
s &pa A loou slol AYE, xel plvevan & 5 Ms.
forou g & v éAdosov MG, & 8% usttov M B,
xol molover O mESBAnue.

15 B.
Edgety 0vo dgudpodg Smamg %) vmegoyy) adrdy mwedg
™y T@dYV éx’ adtdv tergaydvav Vmegoyny Adyov &y
dsdouévo.

1/2 Titulum om. Ba, éetdunrindy om, A, devregov B.

7 ovvdéocog Ba. 10 B add. xal ante derfoer.  pégog 1°]
Tt A dénazov pégog B. 12 &lol om. B.



DIOPHANTI ALEXANDRINI

ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS.

I*Y)

Invenire duos numeros tales ut ipsorum summa 1
ad summam quadratorum ab ipsis rationem habeat
datam.

Proponatur iam ipsorum summam summae qua-

1
dratorum esse T

Ponatur minor = z, maior = 2z; ipsorum summa
fit 3z, et quadratorum ab ipsis summa, 52%. Opor-

tebit igitur 3z esse 115 > 52% Ergo

30z = H2? et fit z=26.
Erit minor = 6, maior = 12, et problema solvunt.

II*
Invenire duos numeros tales ut ipsorum differentia 2

ad differentiam quadratorum ab ipsis rationem habeat
datam.

1) Problemata I—VII, quae asterisco notavi, haud genuina
esse, sed ex antiquo ad primum librum commentario in textum
secundi libri defluxisse censeo.

6.



84 APIOMHTIKQN B.

Emiterdydo 07 v Omegoyny odtdv vijg tdv dm’
adTdy Tergaydvay Vmegoyis lvar uégog .

Tevdydw & éAddoov 5& & 0} pelfov s B° xal
piverar 7 udv Omegoyy) avrdy S @, 7 0% T dn’ adrdy

5 teTQapdvaoy Omsgoyn AYp. defee dga S &, 5 uégog

&lvaw A 7.

s &ga § Lo A P, xal plvevar & 3 MB.

dovor & plv éAdaowov MPB, & 0} psltov MG, xal
mwolodaL 1O wedfAnuc.

10 ».

Edeetv 0vo doiduovg tve § éx tod moddamwiadiaouod
wedg ovvaupdregov 7 mEdg TV Umegoyny Abyov &n
dedopévov.

‘Emiverdydo 01 modregov tov éx vod moAdamwie-

15 GLeGuod Tod Gvvaugpotégov slvar ¢

Tevdydwoay of {yrovusvor S & xal 5 B Svvavra
0} otror mooPdAisadar xal v Adyw dodévri.

"Eevon dga 6 pdv éx tod moAlemwAwoiaeuod adrédv
AY B, & 0% evvapgpdrsgog Sy Oerfoer &g AY f s

20 glvae S .

s &po 1 toou sloly AY B mdvre mud S.

M éga vy loou elolv s B, xal plveren 6 5 M9.

Zovaw & pdv a% M9, & 0} p% Mg xal mowober
0 wQbpAnua.

25 Eov 0 émiraydij vov éx tod moAlamieoiaeuod ijg
vmegoyiis slvow ™, Eovaw mddw & udv éx Tod moAde-
mAadiaouod A B, % 0t dmegoyy S .

s wdiw § Lo A" B, xal plveraw & 5 M7

18 6 piv] A add. 2 m. supra lineam: #x 7o¥ cvvapgo-
véoov abrdy dobudy Toudv, 0 0%; 1* manus omiserat ¢ o}



ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS. 85

Proponatur iam ipsorum differentiam differentiae

1
quadratorum esse %

Ponatur minor = z, maior = 22; ipsorum diffe-
rentia fit z, et quadratorum ab ipsis differentia, 3%

Oportebit igitur = esse %x 3a2% Ergo
6r =32 et fit z=2.
Erit minor = 2, maior = 4, et problema solvunt.

II1*,

Invenire duos numeros quorum productus ad sum- 3
mam vel ad differentiam rationem habeat datam.

(a) Proponatur iam primo loco productum esse
6rlum summae.

Ponantur quaesiti et 22; possunt autem proponi
quoque in data ratione.

Erit productus 2% summa 3z; oportebit igitur
22% esse 6P"™ 3z. Ergo

18z = 227
omnia per z; ergo
18 =2z et fit 2=09.

Erit primus = 9, secundus = 18, et problema
solvunt. ’

(b) Si proponatur vero productum esse 6°"= diffe-
rentiae, erit rursus productus 2z* differentia z, et

rursus
6x = 22%, unde fit 2z =3.

19)....sp (222, quae 8% scripsit in margine. 19 éfemlaciovg

AB. 21 dvol dJvvdpsor A. mivte .. .. S P (22) om. B.
21 maed Ty 5 V. 22 dvely douduois A, doudpois dvel V.
28 mwedw om. B.



86 _ APIOMHTIKSN: B.

fovou & pdv a% M7, & 0 p MS, xal motoder
wddy TO mE6PAnuer.

0.

Edgety 0vo doidpods Bmwg 6 ovyxeluevog éx tdv

56w’ adtdv TeTQapdvOv WPOg THY Omseoyny avTdY
Adyov &xqm dcdouévov.

Emirevdydo 09 tov ovpxslpevov éx tév én’ adrdv
TeTQaydvay Tig Vmegoyiis adrdy slver ™.

Tevdydo mdiw 8 udv 8 &, 8g 0% 5 B.

10 ’Eovos dga 6 utv evyxslusvog éx tdw énw’ adrdv
tevgaydvav, A4¥E, § 0% vmegoyy adrdv S & Oeree
doa A¥E ™ elvou S a.

AY boo T loou slolv S1, xal plveves & 5 MB.

forou & v % MB, 6 0} B MO, xel mowober vd

15 Lo Anua.

&

Edbgeiv  0v0 douduodg Omwg 4 Omegoyn rodv én’
adTdY TETQRydVOY MQOS Gvvaupdtegov Adyov Eyy Oe-
douévov.
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8 abdréy om. Ba. elvar om. A. 9 Bg piv] nqd&toc
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ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS. . 8T

Erit primus = 3, secundus = 6, et problema
solvunt. '

IV*

Invenire duos numeros tales ut summa quadra- 4
torum ab ipsis ad differentiam ipsorum rationem
habeat datam.

Proponatur iam summam quadratorum ab ipsis esse
10ea= differentiae ipsorum.

Ponatur rursus alter = 2z, alter = 22.

Erit summa quadratorum ab ipsis H2?, differentia
ipsorum ; oportebit igitur 52® esse 10°™= 2, Ergo

Hba? =102 et it = = 2.

Erit primus = 2, secundus = 4, et problema

solvunt.
| \4

Invenire duos numeros tales ut differentia quadra- 5
torum ab ipsis ad summam ipsorum rationem habeat
datam.

Proponatur iam differentiam quadratorum ab ipsis
esse 618%™ gummae ipsorum.

Et rursus ponantur quaesitorum alter x, alter 2.

Differentia quadratorum ab ipsis fit 32% summa
ipsorum 3z; [oportebit igitur 32® esse 6°"= 32.] Ergo

322 =18z et fit =26,

et probatio evidens.
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S.
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adrdy Umegéyn dodévre GoLdud.

5  dst 0 tov dmd wijg Dmegoyijs adrdv Tevedymvov
éAdooova slvar Gvvauporégov adrod te Tod tijg Vmee-
oyiig xal vod didouévov thY én’ adrdv mEdg TV -
@y Ymegoyiy.

‘Emvsrdgdo ) iy Omsgoyiy abtdv elvar M,

1wy 0 Omegoyny TOY Gx’ adrdv vergaydvev Tijg
vmsgoyils edtdv Omegéyery M x.

Tetax%m 07 & éAdoowv S a- & Hge yez’Caw EoTar
s&MB xal udvee § udv Omegoyy edrdwv M ﬁ, 9 o0t
&Y én’ adrdv teTQaydvaY vmspom sdMd- derjoee

15 Bgo 5 0 M3 Omegéyey MP, Mz &ove 38 M3 loou
elal MxB" xod plvevon &6 s M3 L.

fovar & plv Adaoov MO [, & O pelfov ME/[,
%ol moodoL T Tilg TQOTHGEMG.

&
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16 et 17 /'] xal fuov Ba. 17 M alter, om. B, 21



ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS. 89

VI*,

Invenire duos numeros quorum differentia data sit
et differentia quadratorum ab ipsis differentiam ipso-
rum superet dato numero.

Oportet nempe quadratum a differentia ipsorum
esse minorem summa eiusdem differentiae et dati inter
differentias quadratorum et ipsorum.

Proponatur iam differentiam ipsorum esse 2 et
differentia quadratorum ab ipsis differentiam ipsorum
superet 20 unitatibus.

Ponatur minor == z; maior igitur erit =z -4 2,
et constat differentiam ipsorum = 2, differentiam
quadratorum ab ipsis = 4z 4 4. Oportebit igitur
42 -} 4 superare 2 unitatibus 20; itaque

44+ 4=22 et fit z=43-

Erit minor = 4%, maior = 6% , eb .proposita
faciunt.

VII*

Invenire duos numeros tales ut’ differentia quadra-
torum ab ipsis ad differentiam ipsorum dato numero
maior sit quam in ratione.

Proponatur differentiam quadratorum ab ipsis esse
3vlam differentiae ipsorum et adhuc superare 10.

Oportet nempe quadratum a differentia ipsorum
esse minorem summa 3P! differentiae et dati 10.

&oudud om. A 1% m. 22 7} &v 16yw] wol év Léye dodévme
Ba. 28 Terdydo AB. )
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%ne
20 forar 6 udv 615, 6 0% eud, xol of dVo ovvredivres
ne
movoddL v , fjror M1, xal Eoriv éxdregog TETQdywvog.

4 4M& ... M3 (6) om. Ba. 6 &oifuds om. Ba. 12
6 & ... a%a %s) om. B. 14/16 vocadrag A. 16 Mi5 A
13m. 20 et 21 Denominatores hic, ut ubique infra, nisi con-
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ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS, 91

Ponatur differentia ipsorum esse 2 et minor = z;
ergo maior erit = -4 2. Oportebit igitur 4z | 4
esse 3Pl'm 2 et adhue superare 10. Ergo

32+ 10=42+ 4
Sed
3><2+4 10 =16.

Ista aequantur 4z 4 4 et fit = 3.
Erit minor numerus = 3, maior = 5, et pro-
blema solvunt.

VIIL
Propositum quadratum partiri in duos quadratos. 8
Proponatur iam 16 partiri in duos quadratos.
Ponatur primus = 2?, alter erit igitur 16 — 2%

et oportebit esse
16 — 28 = 0.

Quadratum formo a quotlibet 2 minus tot unita-
tibus quot est radix 16. Esto a 22 — 4, cuius qua-

dratus erit
42% 4 16 — 162.

Ista aequantar
16 — 22

Utrimque addantur negata et a similibus similia.
Ergo

52 == 16z et fit x=%-
Erit alter %, alter 124—:, quorum summa facit

42—%0 = 16, et uterque quadraius est.
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ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS. 93

Aliter.
Proponatur rursus 16 quadratum partiri in duos
- quadratos.

Ponatur rursus radix primi esse z, et radix alte-
rius esse quotcumque z minus tot unitatibus quot est
radix partiendi. Esto 22 — 4.

Erunt igitur quadratorum alter quidem 2%, alter
vero 42® 4 16 — 162. Reliquum volo horum sum-
.mam aequalem esse 16. Ergo

Ba®+ 16 — 160 =16 o fit o =10
Erit
256

. .. 16
radix primi — TR

5> eb ipse

. 144
radlx secundi —6—, et ipse o=,
et probatio evidens.

IX.

Datum numerum, qui sit summa duorum quadra-
torum, partiri in alios duos quadratos.

Sit 13, summa quadratorum 4 et 9, partienda in
alios duos quadratos.

Sumantur praedictorum quadratorum radices, 2 et
3, et ponantur quaesitorum quadratorum radices,
altera z -4 2, altera quotcumque 2 minus tot unita-
tibus quot est reliqui praedicti radix [3]; esto 22 — 3.
Fiunt quadrati alter 2? 4 42 4 4, alter

4a® + 9 — 122

A2sm. B. 13 f néuntov A 28m, f £ B.  qud % A
m, opd x™ B.

9

10
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ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS. 95

Linquitur amborum summam facere 13, sed facit
amborum summa:

5% 4+ 13 — 8u.
Ista aequantur 13 et fit 2 = %-

Ad positiones. Statui

. . . ., 18
radicem primi =z - 2, erit 53

. . !
radicem secundi = 22 — 3, erit 5

1

Quadrati autem erunt, alter %, alter o- Am-

. b .
borum summa facit % == 13, proposito numero.

X.

Invenire duos numeros quadratos in differentia 11
data.

Proponatur iam horum differentiam esse 60.

Ponatur alterius radix esse z, alterius radix z
plus quotlibet unitatibus, dummodo harum quadratus
non superet datam differentiam [neque isti aequalis
sit]; ita enim, una specie uni speciei relicta aequali,
expedietur problema. Sit z -+ 3.

Erunt quadrati, alter 2%, alter 2® 4 62 4 9, et
horum differentia: 6z 4+ 9. Ista aequentur 60, fit

1
x—S;-

fjutov Ba, qui signum illud nunquam accepit; similia adnotare
supersedeo.
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ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS, 97

Erit radix primi 8%, secundi 11—;—- Quadrati ipsi

erunt 72—1— et 132—:—, et manifesta propositio.

XI.

Duobus datis numeris addere eundem numerum et
utrumque facere quadratum.

Sint dati 2 et 3 et addendus z.

Erunt igitur # 4 2 et # 4+ 3 quadratis aequandi.
Quae species vocatur dupla aequatio et hoec modo
tractatur.

Differentiam considerans, quaere duos numeros
quorum productus faciat hanc differentiam. Tales sunt

4 et % Horum vel dimidia differentia in seipsam

aequatur minori, vel dimidia summa in seipsam aequa-
tur maiori.

Sed dimidia differentia in seipsam multiplicata
226

e

Ista aequantur z 4 2 et fit z = %;-

Item dimidia summa in seipsam multiplicata

est

est g;?; ista aequantur maiori, hoc est z 4 3, et fit

sus & = o
rarsus ol

Erit igitur addendus = % , et manifesta propositio.

B. 11 mowsi Ba. 13 et 14 ifoov] ioc A. 16 Denomina-
torem om. B (item 20). 18 zovréort Ba.

DiormANTUS, ed. Tannery. 7

12
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ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS,

Ut autem duplam aequationem vitemus, sic de-
monstrandum est:

Numeris 2 et 3 datis, invenire numerum qui
utrique additus faciat quadratum.

Quaero prius numerum qui accipiens 2 faciat qua-
dratum, vel qui accipiens 3 faciat quadratum. A
quocumque quadrato subtraham unitates, residuus erit
quaesitus. Sumantur iam 2 unitates et subtrahantur
ab 2°. Remanet 2? — 2 et patet, si addas 2, fieri
quadratum.

Restat ut addendo 3 fiat quadratus; sed si addas 3,
fit 2® 4+ 1. Ista aequentur quadrato.

. Formo quadratum ab x minus unitatibus ita
sumptis ut valor #* superet unitates antea positas in
negatione, nempe in praesenti 2 unitates; ita enim
rursus in utraque parte una species uni aequalis re-
manebit. Esto ab # — 4. Quadratus ipse erit

2® + 16 — 8z, quae aequentur 2% 4 1.

Utrimque addantur negata et auferantur a similibus
similia. Remanent
15

8z =15 et fit z=73

o . 97
Ad positiones. Erit addendus o7 -

XIIL

A duobus datis numeris subtrahere eundem nume- 13
rum et utrumque residuum facere quadratum.

om. B, 17 #otw 87) fove 8% A, ¥oro B. 24 d%0 om. B
(1* m.), supplet post dodévrov Ba.
7*
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Proponatur iam a 9 et 21 subtrahere eundem
numerum et utrumque residuum facere quadratum.

Quemcumque quadratum subtraham ab utroque,
residuum sumam [pro quaesito]; is enim subtractus
relinquit quadratum. Esto igitur a 9 subtractus
quadratus 2?; residuus erit 9 — 2%

Oportebit ergo et a 21 subtrabere 9 — 22 et facere
quadratum; sed si a 21 subtraho 9 — 2?, remanet
a® 4 12; ista aequentur O.

Formo O ab z minus unitatibus ita sumptis ut
ipsarum quadratus maior sit quam 12; sic enim in
utraque parte rursus remanebit una species uni aequalis.
Sint 4 unitates.

O erit 2* 4+ 16 — 8z, quae aequentur z* 4 12.
A similibus similia; remanent
8z—=4 ot fit z—1%-

72 B76 16
At 9=—‘—H' Subtrahendo 2%, hoc ut a1’

residuus proposito satisfacit.

XIII.

Ab eodem numero subtrahere duos datos numeros 14
et utrumque residuum facere quadratum.

{Proponatur iam ab eodem numero subtrahere 6
et 7 et utrumque residuum facere quadratum.)

(1* m.). 13 v om. B. 16 loor om. A, 18 of 7 A

op” B, of 7 Ba. 19 zfjg om. Ba. 24 ’Emiterdgdo . . . .
tergdy wvoy (26) suppl. Ba.
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Tevdydw 6 fnroduevog s & xal dov utv émd rovrov
dpéo MS, Aoumds & AME leog O, éev 8 ME,
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dotlv 7 Ouwdoodrg.

5 ’Emaudmeg % Omegoyr, M oboe @, meguéysron ©md
s

MB xod M/, %l ovvdyerar & 8 o, xal moisi ©d

medfinuc.

“Ive. 0% u7) &lg Oumwdny lowaw &doymrar, Enryréov
olrwg’ fnrd medregov dmd Tlvog doiduod, éov depfim

10 M3, moisi 0. & & &v O dndovér meoadd g
M§, Zxsivog Zorar & Eyrovuevos. Eoro Of AY &
Eoraw o & fyrovuevog A¥E MG xel Ofjhov g éow
dmd Tovrov dpélo MT, & Aumds Eoraw OI%. derfae
doa nal M doedstv dmd vijg AY @ M xel mosty (107,

- 15 a¥ §ge a AM& lo. O,

nAdoow tov O dnd S& M MPB. edrds dga & I

Zoraw AYGE MO M5S0 ravre low AYEGNMa xal
)
ylvetor & S E.

5

EoTow & Cyrovuevog pxa, xal moisl TO modBAnue.

20 td.
Tov dodévta dgidudy diedely &ls 0vo doiduodg xol
mQooEVQElY adrolg TeTodymvov, g meoslafiy éxdregov
@Y Ouonuévev, moiel Tergdywvo.

Aslntera

2 et 8 loumodg] é\ (sic) A. 3 £ om. A (1* m.). loog

O om. B. épolwg éml robrov B. 4 éotl Ba. b meqi-
fozevar Ba. 6 Denominatorem hic 12 m. supra numeratorem
habet A (item 18 et 19). 15 ioog A, iox B.
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Ponatur quaesitus = z; si ab eo subtraho 6, lin-
quitur £ — 6 = O et si subtraho 7, linquitur

z—T1=0.
Rursus hic est dupla aequatio, sicut antea. Quo-
niam differentia 1 = 2 >< %, concluditur z = % ,

et problema solvit.

Ut autem dupla aequatio vitetur, ita quaerendum:

Quaero prius a quo numero si subtraho 6, re-
manet quadratus. Cuicumque autem quadrato addam
6, summa erit quaesitus. Sit iam quadratus z?; ergo
quaesitus erit z* 4 6, et patet, si ab eo subtraho 6,
remanere quadratum.

Oportebit igitur et subtrahendo 7 ab 2%+ 6,
facere quadratum. Ergo

2 —1=0.
Formo O ab 2 — 2. Erit
O=2a+44— 4z,
quae aequentur
2—1 et fit 2=

| o

Erit quaesitus % et problema solvit.

XIV.
Datum numerum partiri in duos numeros et in- 15
venire quadratum qui utrique parti additus, faciat
quadratum.
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L&,
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"Emvretdy®o mdlw tov % Owedely elg dvo doudpods.
xel verdgdo & Eyrodusvog 0% dmd =+ 5 & xal M
1000ty &HoTe TOV A’ avrdv Wy VmeePdAisv TOV %.
20 Zorw 0% 5 & MB. & g [ Eorow AY&SO MO xal
dfidov dg Mmdw S8 MO, xaradsine 0" xal dpolwg
Aimbov 5B M p, xavedsimss O, 4¥G s B M &.
réoow oty i radre Tdv piv o SO MJ, tov
o} B 5 B My, vov 0} fyrodusvoy AY& 50 M9, xal

7 8kopor Ba. 11 M%) émd dpolwy Suorx add. V. De-
nomin. habet A (12 m.?), 14 Tév Ba, om. B et A (1* m.).
16 limaw] lom?v Ba. 17 elg 3b0 dePpods om. A (13m.).

(7

21 et 22 Aimav] A A, lomdy Ba.
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Sit 20 in duos numeros partiendus.

Sume duos numeros tales ut summa quadratorum
ab ipsis minor sit quam 20; sint 2 et 3; utrique
addendo z, quadrati summarum erunt

alter 2* 4z + 4, alter 2* 4 62 4 9.

Si ab utroque subtraho % hoc est quadratum,
habebimus quaesitos qui nempe additi quadrato qua-
dratum facient. Sed si subtraho % residui erunt

4z 4+ 4 et 624 9.

Oportebit igitur amborum summam, hoc est

10z 4 13, aequari 20, et fit x=176-
. . 68 132 ope
Erunt partes quaesitae 10 & G0 et propositis

satisfaciunt.
XV.

Datum numerum partiri in duos numeros et in-
venire quadratum qui minus utroque faciat quadratum.

Proponatur rursus partiri 20 in duos numeros
[X, et X,].

Ponatur quadratus quaesitus a radice z plus uni-
tatibus ita sumptis ut ipsarum quadratus haud
superet 20. Esto z 4 2. Quadratus igitur erit

2+ 4z 4 4.

Patet eum, si subtrahitur 42 4 4, linquere qua-
dratum; similiter si subtrahitur 2z -} 3, linquitur
quadratus z® 4 22 + 1. Quare pono

X =42+ 4, X,=2x+4 3,
et quaesitum =z* 4 42 + 4, qui minus utroque facit
quadratum.

16
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Mmooy Exdregov, movel (0. Aowmdy el rovg dvo lovg
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m. fxdvsgov 8 adrev pere MO mowsly vevedyovow.
‘Ag’ ob 8 dv O% dnd mhfdovg 5% xal M (p)
dpéio M 9, odrog Eoraw el tow Enrovpdvaw. foro
15 ody & éddecoy AYa 55, b dga pelfov Eorar AYy 8 17.
defoe. oo xal totrov, mgosiafévia MY, mously
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nidoow tov 007 émd S BN M7p, xal piverar 6
035 MA.
Zorou & pdv ddecov M exm, 6 0 pelfov pou, xol
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1 A fxdregov A, Exarégov A (2* m.), lelper éxazégov B.
5 Denom. is A 1% m.? 10 mwocei Ba. 18 7 suppl. Ba.

16 & wovddag B, non Ba. 17 meoslafévea MO om. Ba.
19 M7] A a,ddxt in marg (3* m) uelpwov abrds &oo 6 Te-
todyavog foror Svvdpesay t200dQoy Mo Asip tavre loa
dvvdpeot tolow 5°% i povdow &. wowwy) meoonelobw %) dsiipig
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Reliquum oportet summam X, 4 X, aequari par-
tito. Sed ista summa facit 6z 4 T; aequetur 20.

A similibus similia, et fit z = -
Erit
76 44
Xl = -E' y X2 == .—6- ,

et quadratus = %, et proposita faciunt.

XVL

Invenire duos numeros in ratione data, ita ut 17
uterque proposito quadrato additus faciat quadratum.
Proponatur iam maiorem minoris esse 3°"™ et
utrumque addito 9 facere quadratum.
A quocumque quadrato, cuius radix sit multiplex
z -+ 3, subtraham 9, residuus erit unus quaesitorum.
Sit igitur minor = 2? 4 6x; ergo erit
maior = 32* 4 182.
Oportebit et hunc, addito 9, facere quadratum.
Sed, addito 9, fit
324 1824+ 9 =00.
Formo O a 2z + 3, et fit x = 30.
Erit minor = 1080, maior 3240; addendo 9, pro-
posita faciunt.

xal dgnetioBo &nd lowy loa: owmy &oo dbveuss pla lon Eoruw
éoBpois 2.
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58 NM§ mgoaidfoowy 5 Mz, pivoveew SSNMa:

158 doo B xal M7 pdgog £ loL vob p xal Fru M.
dw Yoo émd 5 BME, dpého M7, Aomdy s AMyp
£ uéoog elal Tod p aidndg &oo fovar S 10 N M xa.

Aoumdy &oo derfest xal Todrov Aefdvre ulv mepd
rob péoov td & xal MG, dévre OF ©o £ xal M7,

2 piveadar S§ANM & dAde dovg pdv to & xal M7,

3 0ua B. 9 mapx uiv rov o’ lafdv B. 10 ¢i.)
yivovrar AB (item p. 110, 2), sed (12) yiverar. M o] Ba
proprio Marte addit: lotwdy dove ned rodg louwods dévrag nol
lefdvrag ylveodar 5 § Lelyper povadog weds. 12 A post Mg
B, corr. Ha. 138 éilé& B, corr. Ba. 15 %l prius om. Ba.

16 Zowwol Ba. 18 mape piv B.
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XVILY)

[Invenire tres numeros tales ut, unoquoque se-
quenti dante ipsius fractionem propositam et adhuc
datum numerum, dantes accipientesque fiant aequales.

Proponatur iam X, dare ad X, ipsius —:;— et adhuc

6, X, ad X, ipsius ¢ et 7, X, ad X, ipsius 1 et 8.

Ponatur X, = 5z et similiter X, == 6z. Constat
X,, si ab X, accipit 2 4 6, fieri Tz 4 6, et si

ad X, dat ipsius % (hoc est z) et 7, fieri 62z — 1.

Sed X, dans ipsius 5 et 6, fit 4z — 6. Oportebit

igitur et illum, ab X; accipientem huius Loet 8,

1
fieri 62 — 1.
Sed si 4z — 6 additur 2z -} 5, fit 62z — 1. Ergo

2z 45 =1 X, + 8.
Si a 22 4+ 5 subtraho 8, residuus
20— 3 =1 X;;

ergo ipse
X; = 14z — 21.
Reliquum oportebit illum quoque, ab X; acci-
pientem huius % et 7, dantemque ipsius % et 8, fieri

6z — 1.

1) Problemata XVII et XVIII haud genuina esse, sed ex
antiquo ad primum librum commentario huc defluxisse censeo.
Cf. problemata XXII et XXIII primi libri.

18
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15 CArdmg ©d 8”)

[Tevdydo & a* 3% xal & f5 M, xal uéver & B%
laPiov udv megd Tod o T &7, S & xed ME, ypwd-
uevog S & M dodg 0} T@ y? 10 6 xal Fu Mf, yi-
vevor 5S& M Aouwdy dome xad vodg Aoumodg ddvrag xal

20 Aafdvrag plveados 5 & M 9.

1 {ov. Ba. 8 et 4 Denomin. habet A (1% m.). 8
éxvrod scripsi, adrod A Ba, adrod B. 9 duwdé B. 15 De-
fectum solutionis indicavi et &ilwg o 1£° addidi. 17 mopa

piv B.




ARITHMETICORUM LIBER SECUNDUS. 111

Sed dans ipsius % et 8, remanet 122 — 26, et

ab X accipiens huius % et 7, fit 13z — 19.

Ista aequentur 62 — 1, fit z = %-
Erit
90 108 105
.X1==-7—, X2=Tr Xs"‘—'T;
et hi proposita faciunt.]
XVIII.

[Datum numerum partiri in numeros tres, ita ut, 19
unoquoque ex partitione sequenti dante ipsius fractio-
nem propositam et adhuc datum numerum, dantes
accipientesque fiant aequales.

Proponatur iam 80 partiri in tres numeros (X,

X,, X,), ita ut X, ad X, det ipsius ¢ et 6, X, ad
X, ipsius % et 7, X; ad X, ipsius % et 8, et post

mutuam donationem fiant aequales.]!)

(Altera solutio problematis XVIL)
[Ponatur X, = 6z et X; = 12. Constat Xj, si ab
X, accipit huius % , hoc est z, et 6, fieri x 4 18,
et si ad X; dat ipsius %— et T, fieri z 4 9.
Restat ut reliqui dantes accipientesque fiant 2 4 9.
1) Problematis sic propositi solutio vel a vetere scholiasta

nunquam scripta fuit, vel a librario archetypi codicis osci-
tanter neglecta est.



112 APIOMHTIKQN B.

GAde dodg plv & a% favrod Td & xal ME Aoumdg
dovww SO NMS. Odefos Gga advdy xel Aefévra o
£ 1od ¥ xal M7, plveadoas 5 & MO &N v AdPy
Miz N5y, piveros Sa M. M épa iz N3y, £ uégog

5elol tov p ual Eru M. dov dga dmd Mit NSy
dpélopey M7, Eopev vo Tob p¥ £¥y MEANS P
adtde Hoa Eovar Mud A\ 5 xe.

Aoy dove xal tvovvov Aafévva udv magd ToOU
pédov o & xal ME, ddvra O vd a? Td £ xal M 7,

10 plveadar 5 @ xal MB. &Add Oovg xal AaPov yi. Muy
W
A5 vavre low S&EMP. xel piverar & 5 20.
w s -
doraw & pdv a* go, 6 OF P axm, 6 OF y* 6if]

o,

Edgetv voeic teroapdvovg dmwg % vmegoyn Tod
15 peplaTov xal Tod pédov mQog TRy Vmegoyny Tot wéoov
xol vod élaylorov Adyov Eyy dedouvov.
"Emvrevdydo 01 ty Omegoyny tijg Umegoyije elvar p™,
Terdgdo O piv éldoowv AYa, 6 0% uéoog
AY& 3B Ma, énd x* dnlovér, sa&Ma: & dpa uéyiorog
20 ovor AYE 57 M.
derffoes doo nal A¥@ 37 MO I6. elvou 07,
wAdoso tov OO0 dnd <@y, e o v 4%, xal

2 4ovc Ba.  xel adtdv B, 3 ¢i1’] »xel Ba. 10 yi-
veodou] ylverar A. xal prius om. Ba. yi.] ylvovrar A,
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Sed X,, dans ipsius % et 6, remanet 4z — 6.
Oportebit igitur et illum, ab X, accipientem huius 711-
et 8, fieri 2 -} 9.
Sed si accipit 15 — 3z, fit z 4+ 9. Ergo
16— 3z =1 X, +8.

Si a 15 — 32 subtrahimus 8, habebimus

1
7 Xy =1T1—3z,
“et ipse
X, =49 — 21z
Restat ut ille quoque, accipiens ab X; huius 1

6
et 7, dansque ad X, ipsius % et 8, fiat x } 9. Sed
dans accipiensque fit
43 — 18x=2x+9, et fit z=—.
Erit
X1 170 228 217

=3 =1 H=15"

XIX.

Invenire tres quadratos tales ut differentia maximi 20
ot medii ad differentiam medii et minimi rationem
habeat datam.

Proponatur iam differentiam differentiae esse 3rlam,

Ponatur minimus == 2®, medius = 2% 4 22 4 1
(nempe a radice x - 1); erit igitur maximus =

2?4 8z 4 4.
Oportebit igitur 2* 4 8z 4 4 = [1.
Formo O ab. z (ut habeam ) plus unitatibus

DioPHANTUS, ed. Tannery. 8
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8 Al vd] é14° B Ba. 4 o7 scripsi, 0% AB. 11 zo® om.
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ita sumptis ut aliarum specierum in quadrato repe-
riendarum, nempe z et unitatum, coefficientes non
superent ambo eos qui sunt in 8z 4 4, sed alter
superetur, alter superet. Esto 3. Erit ergo
0O = 2® 4 6z 4 9: aequetur z* 4 8z + 4;
fit =2y

Ad positiones. Erit maximus = 30-}, minimus

= 6%, medius = 121, et problema solvunt.

XX.

Invenire duos numeros tales ut quadratus utrius- 21
que, alteri numero additus, faciat quadratum.

Ponatur X, =z, et X; =1+ 22, ut X? 4 X,
faciat quadratum. Restat ut quoque X ® 4 X, faciat
quadratum; sed X,* 4 X, facit:

422 + b5z + 1 =0.

Formo O a 2z — 2; erit ipse

O=4a"} 4 — 8z, et fit x=%-
Erit
8 19
X1=I§; X2=ﬁ)

et problema solvunt.

XXL
Invenire duos numeros tales ut quadratus utriusque, 22

altero numero subtracto, faciat quadratum.
8#
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Ponatur minor esse z plus quotlibet unitatibus
esto 1; maior vero ponatur aequalis minoris quadrato
minus 2% ut minoris quadratus, minus maiore, faciat OJ.

Et quoniam minoris quadratus est 2® 4 2z 4 1
maior erit quod sequitur z? hoc est 2z 4 1, et con-
stat minoris quadratum minus maiore facere 0[J.
Oportet et maioris quadratum, 42% 4 4z 4 1, minus
minore, facere [J; sed maioris quadratus minus mi-

nore facit
422 4 3z = 0.

Formo O a 3z, et fit x=%-

Erit minor == %, maior = %, et proposita faciunt.
XXII.

Invenire duos numeros tales ut quadratus utriusque, 23
plus amborum summa, faciat quadratum.

Ponatur minor = z, maior ==z -4 1, ut minoris
quadratus, hoc est 2% plus amborum summa, hoc est
2z 4 1, faciat O.

Restat ut maioris quadratus, plus amborum summa,
faciat O; sed maioris quadratus, plus amborum

summa, facit
2+ 4r42=0

.. .. 8idocovog]) éil& Ba. 12 wldrro B. 17 mouet
ABa. 21 moisl Ba (item p. 118, 10). 23 upiv om. B. 28
tadta loo B, foog A (1% m.), tadra low [lod?] A (2* m.).
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wAdoow tov O dnd SEMNMB: adrdg dge & 0%
- - 1
Zovow AY @ MO A 390, nod piveran & 5 .

n
fotor & plv éidacov B, & O} pelfov 17?, xol 7oL~
otior o modfinuc.
5 %y.
Edgety 0v¥o &ouduods Snewg & dmd éxavégov adrdw
TETQAY@VOG AE(PEL OUVAUPOTEQOV TOLf) TETOAYVOV.
Terdydo & ptv éldeooy 5&, & 0% pelfov 5&MQ,
tvee dpolwg & dmd vod pelfovog 1% Asliper Gvvaupo-
10 Tégov, mocfj 0.
devjeer dga xal Tov dmd vod éAdecovog (1 Aslyer
ovvapporégov mowely (1 Eorew dgo AY &M 3B Ma-
. todre oo (1%,
nldeow wov O dwd n* s& M My.
15 AY §pou & MO MNST loouw elal A¥aMsBMa xod
yiverow & s MB L.
forow & plv édosov MB [, & 0} ueltov My [/,
%ol moroBor O medPAinue.

%0.
20  Edgelv dvo doidpovg 8mmg 6 énd tod cvveugpo-
tépov mgodlafiv Exdregov moif) verodymvov.
Kol énel AY@&, édv e mgoeddfiy AYy, édv e
AY 5, mowet O, rdocw tdv émlnyrovpévav dodudw,
tov udv 4Yy, v 0t AY 7, tdv 0¥ émd evvaugporigov
25 AY@, nal péver 6 dnd evvauporépov mpocdafiov Exd-

7 mwowei ABa. 9 6 om. A, 9/10 lefpag wwampoﬂéwc
A (1® m.); item 11/12. 12 [Jov* forar &ox om. A (1* m.).
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Formo O a z — 2; erit

O=a*+4+4—4z et fit z=

®| 0

. . 2 . 10
Erit minor = &, maior = -, et problema solvunt.

XXIIL

Invenire duos numeros tales ut quadratus utrius- 24
que, minus amborum summa, faciat quadratam.

Ponatur minor = z et maior =« -+ 1, ut simi-
liter maioris quadratus, minus amborum summa, fa-
ciat O. ]

Oportebit igitur et minoris quadratum, minus am-
borum summa, facere [J; erit ergo

@ — 22 —1=0
Formo O a radice # — 3. Ergo
B 4+9—6r=2—20—1 et fit z=27-

Erit minor = 2%, maior = 3%, et problema sol-
vunt.

XXIV.

Invenire duos numeros tales ut summae quadratus, 25
plus utroque, faciat quadratum.

Quoniam z* sive addatur 322 sive 82% facit OJ,
quaesitorum numerorum alterum pono esse 32, alte-
rum 8% et summae quadratum esse z®. Constat
summae quadratum, plus utroque, facere OJ.

o] 4¥& A (2* m.) B, veredywvor Ba. 17 M prius om.
AB, suppl. Ba. 21 mwowei Ba. 22 moooidfe. Ba.
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zegoy moudy O0”. xal émel ovvoupdrepds éore AY ia,
6 dpa émd ovvaugporégov fovar A4 gxac GAN Eotiv
xal AYa.

A4 &g gue loow AY a.

5 &ove xal o «fj ot lon 5 &go & ldog AY e

xol wdvve mege: S* S dpe o loo M@, xel plvever
6 5 X M.

éml tdg vmoordesg. Eovaw & udv p oxe, & O

&regog 7, 6 0 émd ovvaugporigov Eﬁﬁa.ﬁxpu"”,
10 xal motover 1O mEOPAnuc.

x&.
Edgetv 0v¥o éoudpodg Omwg 6 dmd cvvauporégov
Aelper Exarégov moufj teTodymvov.
Aoeppdva modTéy twwe O, dp’ od dpeidy dvo
.15 Twag Gudpovs, xavedelro (17 Eotwm 07 6 1S, wadrdg
ydo édv te Astyy MB, plvevaw 0%, v ve mdiw
Mg, ytvawz 0Oes.
rdadn ody wdAw adrodg év AY, xal vdv plv 4Y.B,
oy 0t 4Y §, Tov 0t émd evvaugporépov AYig, xal
30 uéver & dmd ovvauporégov, N\ Exarépov, moudy 1.
detjose Aowmwdy Tov émd evveugorigov igov yi-
veadow AYS, &ove xel iy #t of) o*, rovrioriy AYi9
%4
focg 50, xal plvevar & 5 0.

2 #ons B. 4 loo] lon B. 6 Bove ... d¥ @ om, A
(1* m.). 6 wel . ... M% (7)] i@ tantum B, xel ylverer &
doifpds o'* suppl. Ba T 1™ M% A (2% m.), prior scriptura
discerni neqmt. 87 orex A (1*m. ), ¥ ExcoTo6TOEIRO6TOTQDTOV
A (2* m), y* B. 9 7% B et 2% . A Qra pwQLooTo-
rergaxntoytlioorosEonooror 0 romgbrov A (2% m.; prior
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Et quoniam amborum summa est 112% summae
quadratus erit 1212*; sed est quoque 2®. Ergo

1212* = 2%,
At radix radici aequalis est; ergo
z = 112"
Omnia per z; ergo
1
llz=1 et it z=1-
Ad positiones. Erit alter %, alter Tﬁ’ summae

quadratus l—ig%, et problema solvunt.

XXV.

Invenire duos numeros tales ut summae quadratus, 26
minus utroque, faciat quadratum.

Primo loco sumo quadratum, a quo, subtrahendo
duos quosdam numeros, remaneat quadratus. Esto
16; nam si ab eo subtraho 12, fit O, et rursus si 7,
fit etiam O

Pono rursus numeros [quaesitos, ut terminos] in
2%, alterum 122% alterum 72?, summae quadratum
162% Constat summae quadratum, minus utroque,
facere 1.

Reliquum oportebit summae quadratum fieri 162?;
sed radix radici aequalis est, hoc est

4
192* = 4z, et fit z= -

scriptura legi nequit), exa & Oﬁy.a B, ona''%4® Bg, 15 &7
scripsi, 8¢ AB. 16 isfper B, corr. Ba 20 fxdrsgoy A
(1* m.). 22 tovréor: B.



122 APIOMHTIKQN B.

o 113
forou & v a% @hapf, & 0% % @uf, xal moiover TO
wQofAnue.
%S,
Ebgetv 0¥0 doudpodg 8mog 6 O’ adrdv mgoo-

6 Aafoov Exdregov mouf] tevgdyovov, tdv 0 vevgayd-
vov of whevgel ovvredeloor mouder tdv émivaydévre
dotdudv.

’Emwrevdydo 01) moustv tdv §.
’Emel odv, v doe 0vo douduol dv & pelfwv Tod

10 éAdeeovds éori vevpamiadlov mwagd wovdde, & Y ad-
TdY mooslafdv vov éAdesova mouel TeTedywvov, Td66m
wov udv éAdodova 5, tov O pelfove 50 N Ma, xal
ovufaiver dpolwg TOV O adrdv mpooiefivia ToV
éidegove moety 1.

15 Aowdy domt xal tdv U’ adrdv mooeAwfévie TOV
uelbova, tovréerww 58 M M&, mowety 07, od % wievod
dove MM ©ov vilg mhevods Tod éidadovog 5B, We,
xate 10 modPinua, ovvredeloar tdv 0vYo of wiesvowl
nowdor Ms. GAX & udv On alrdv mooiefiv OV

20 uelfove mowst AYO syMMa, § 0% dnd MSAsB,
AY§ Mis A\ sxd. rtaire oo diifiowg xel plverow

*g
6 5 AL
éml vag vmoordeeig: Frafe tdv éAdedove S &, éoror
A€, tov O pslfova SOM Ma, Zevew gue, xol pévee
35 70 Tiig WQOTAOEWG.

11 Zidrrove B (item 14). 18 dpolwg om. Ba. 15 iot-
by dote nel) erfose &oo nal Opoimg Ba. 17 dot] 4 Ba.

s B] deududy g A (2% m.; prior scriptura legi nequit), 8-
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112

A 192
Erit primus o=, secundus =7,

et problema sol-

vant.

XXVL

Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus
plus utroque faciat quadratum, et summa radicum
quadratorum faciat propositum numerum.

Proponatur iam facere 6.

Quoniam, si sint duo numeri quorum maior mi-
noris sit 4*** minus unitate, horum productus plus
minore facit quadratum, pono minorem = z, maiorem
= 4z — 1, et similiter evenit horum productum plus
minore facere [J.

Restat et productum plus maiore, hoc est plus
4z — 1, facere quadratum, cuius radix est 6 — 2z
(ex radice minoris)*), ut secundum problema, summa
radicum amborum quadratorum faciat 6.

Sed productus plus maiore facit 42® 4 32 —1,
et quadratus a 6 — 2z est 42® 4 36 — 242. Ista

. 87
inter se aequantur et fit x = ke
iti i mi .. 87
Ad positiones. Statui minorem = gz, erit g,

. ., 121 .
maiorem = 42 — 1, erit o, et constat propositum.

1) Minoris quadrati 4x? quem facit productus « (4 — 1)
plus minore numero .

pav B. 18 xaza] peve Ba. 24 Denominatorem xf (bis)
sappl. Ba.

27
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x§.

Edgeiv 0Y0 édouduodg Smag 6 On’ adtdv Aslpe
énorégov mouf) wergdywvov, TdY 0 vevpaydvev of
mwhevgal ovvredeioar moidor Tov dodevre doududy.

5 ’Emrerdydo 07 tov &

Kol énel, éov der Vo douduol dv 6 uelfwv vod
éideoovdg éderve vevgomAadlov xel poveg ple, & Ox’
adrdy Aslper vod EAdodovog moisl Teredymvov, TdEGwm
vov pdv pelfova 50 Ma, tdov 0t éidedove S@&, xol

106 O’ adrdy Ashper Tod EAdadovog moiel TeTodymvo.

Aoumdy dave xol vOV On’ adrdv Ashper ToD pelfovog
mowely TeTpdymvor: dv af mwisvpal ovvdpovar 1og émi-
raydeloag ME AN & On’ advdw Aslper tod peifovog
ylveras AYO M sy Ma* vedve loe 0P vd dmd x>

- ¥
15 Mg S B, xal plveros & 5 xs.

Zoron & {udv) éidodov x5, 6 0t pelfov pxa, xol
moLodoL ve tijg meordeemg.

%7
Edgetv 0vo douduovg rergaydvovs Smwg 6 O’ ad-
20 TOY moooAafov Exdregov moif) TeTodywvoy.

"Eov oty vdfw fve tév tevpaydvev AYa, vov 0%
fregov verpdyavov M=, Zover & Un’ advdv veved-
yovog AY* defjoe. dgo vovrov, moosiafdvre Exdregov,
movety O dmijwrar oDy elg ©d {yrijoae vlg vevodymvog,

25 moodAafioy M, mouet I,

2/8 A éundregov moust A. 7 éidre. Ba (item 9 et 10).
8 Zldrrovdg B. 10 zergdyovoy] Ba add.: dvvdpsg & od 4
mhevod s P. 12 &y of mleveal ovvdyover] nel Tév Terouybyay

P .
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XXVIL

Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus 28
minus utroque faciat quadratum, et summa radicum
quadratorum faciat datum numerum.

Proponatur iam 5.

Quoniam, si sint duo numeri quorum maior sit
minoris 4°™ plus unitate, horum productus minus
minore facit quadratum, pono maiorem = 4z -} 1 et
minorem = z; sic productus minus minore facit OJ.

Restat ut productus minus maiore faciat [J, et
summa radicum det propositum 5. Sed productus

minus maiore fit 42 — 3x — 1. Ista aequantur O a

radice 5 — 22, et fit z = %g-

. . 26 . 121 . .
Erit minor = 17 maior = —, et proposita faciunt.

XXVIIIL

Invenire duos numeros quadratos tales ut ipsorum 29
productus plus utroque faciat quadratum.

Si pono alterum quadratum = #?, alterum =1,
productus erit quadratus 2%, quem oportebit utroque
addito facere O. Deductum est igitur ad quaerendum
quis quadratus, plus unitate, facit [J.

wAeveds ovvdyewy Ba. 16 piv addidi.  Denominatorem ¢f

suppl. Ba. 20 woiwsl Ba. 21 reredywvoy om. Ba. a7 la&
add. Ba.
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Terdydo & vergdyovog by déleo slvaw Om’ od-
tov, 4Ya.
'Eov &ga odrog mgooAdfy Mé, plveras AY & M&-
rodrov datfess loov elvou [19* mAdeow vdov O dmo ot
é
s 5&MMP. olrog loog AY & M@, xol piveror & S 7.
Zovon & pdv 9 15, & 0t is" xod evuPatver TV O
attdv, mgodiafévra iy Me, mowsty (1%,
defose dga ned tov O adrdv, meooAafévra TOV
B, mowety O, xal émel & O’ advdw doiv T 15,
10 dwoxsiodw viv v AY, tovréon. A¥Y 9 MY, mdvrov
e AY Ggou & M9 1o, OO
widaow oy 007 émd w sy MM adrdg dge 6
%0
0% Zoras AY9 MisAsxd. xel piverow & 5 .
905 @os
Zoror & pdv % Txd, 6 O} B wh, xal moiover O
15 wodfAnua.
%,
Edgeiv 0Y0 Gouduodg rergaydvovg Omag & On’
adrdy Aslpse Exarégov moifj Teredymvov.
Kol v pdv vdbw tov o dYa, tov 0t Evegov
0 M&, fotow & On’ adwdv AY & defoss Ggo nel adrdy
MAMé& mowsty O, xel ot § 4Y 0% émiren oo
&l T fyrijdon iy verpdyovog M Ma mowst [ Zom

5 M& om. Ba. 6 &is™] & A, wéx &’ B. 5B
(2* m., ut videtur). 10 4¥ 85 M9'S Ba.  10/11 ndvrow 1s™
scripsi, wdvroy fxncdendug A, mdvee Exxoudsxdwg B (Ba
add. zal ante mdyra). 11 foo A, looe B. 19 oy rafw
zov piv B. 20/21 nol adrov A] xel elpes adrdy A, abdrdy
nal letper B, adrdv Aelyer Ba.
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Ponatur quadratus quem volo esse productum,
= 2% Si additur unitas, fit 22 4 1, quod oportebit
esse (0. Formo OJ a radice # — 2 et eum aequo 2?4 1;
fit z = -:—- Alter [factorum] erit 19—6, alter %, et evenit
horum productum plus unitate, facere OJ.

Oportebit igitur et productum, plus altero, facere OJ.
Sed quoniam productus est i%’ nunc supponantur [ter-
mini] in 2% hoc est 92® 4+ 9, omnibus 16'°* sumptis.!)
Ergo

92 4 9=0

Formo O a radice 3z — 4; erit

O0=92"4 16 — 24z ot fit 2= -

324
Erit primus -, secundus -rr 576, et problema solvunt,

XXIX.

Invenire duos numeros quadratos tales ut ipsorum
productus minus utroque faciat quadratum.

Si alterum pono % alterum 1, productus erit z*
et hunc, subtracto 1, oportebit facere quadratum. Sed
2* est quadratus; deductum est igitur ad quaerendum
quis quadratus, minus unitate, facit quadratum; talis

1) Hoc est: ponatur primus quadratus quaesitus == IQE’

secundus = 2®. Productus plus primo erit Ex’ + %; ista

aequanda sunt quadrato; ergo, multiplicando in 16, remanet
quadratus,

30
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5 .5

0} tevpdyovog O xe' ovrog pde, M tdv vijg Mg,
5

wowel Tov O .

5
Tdo6o odv tov pdv AY&, tov OF %, xel & Ox
avrdv, N 4¥&, mowst O Oevjoee Hoo xal oV O’
15
s atr®v, N Mue, ldov slver 09 dAN & O% adrw,
5 s 5
N Mxe, pi. 4Y xe N Mxe' vavre loa 009 mdvia 15%¢
{nol TO %), _
nAdoow tov O dwd S& A MJ. adrds Hoo Eorar

7
AYE ME M7 t6. A¥GMNME xel plverar § 5 €.
& 3
0 dovow & v o an®, & O} B% %, xel molodoL T
700 moofifjuarog.
A
Edgeiv 0vo doiduodg Smog 6 On’ adrdv, édv e
weoaAdfy evvaugpdregov, édv te Alny, moif) Tevpdyovoy.
15 Kol énel mwdvriov 0do éoududv of éx’ adrdv evv-
redévreg, ddv ve mpoeddPwor tov Olg V7’ adrdw, ddv
te¢ Almod, mwowovar [0, éxvideusy dVo doudpovs, Ty
e B xal TV 7.
Kol Oijdov dg %) edvdsaig tow éx’ adzdw O,
%0 perd vod dlg On’ adrdw, cvvdyovee M xe, mwowst 17,
xal mddww dmd ilg ovwdéswg Tdy dn’ adrdy dpovgov-
pévov zov Olg O adrdv, piverew 0% 5§ M rdecwm
oty tov O’ adrdy A¥ip.

5
16 om A 2 chypost O B. 9] dmdat I' g A ex
corr., unde & V. 38, 5 et 6 Denomin. om, B, suppl. Ba. 8 ¢
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25 16
est quadratus [7; is enim, minus

16 sive unitate, facit

9
quadratum T

Pono igitur alterum 2%, alterum iE’ horum pro-

ductus, minus 2% facit quadratum. Oportebit igitur

et productum, minus 28 facere quadratum. Sed pro-

16’
.92 25 , 2
ductus, minus =, fit 72— - Ista aequentur O0.

1
5%
Formo O a x — 4; erit O

2+ 16—8z—=2—1, etfit z—

Omnia 16%* (et omnium
1]

. . 289
Erit primus —-

o1’ secundus

1&—0 , et problema sol-

vunt.

XXX.

Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus, s1
plus minusve amborum summa, faciat quadratum.

Omnium binorum numerorum summa quadrato-
rum, sive plus sive minus producto bis, facit qua-
dratam. Expono igitur duos numeros 2 et 3; patet
summam quadratorum, plus producto bis, facere 25,
hoc est quadratum, et rursus summam quadratorum,
minus producto bis, facere quadratum 1.

Productum igitur pono 132® et alter [factorum]

om. Ba. 6 ylvovran A, ylverow B. 7 %l 70 %% addidi.
Lacunam indicavit Ba et supplementum proposuit in commen-
tario: xel magd tov %, ylveraw AY & delper povddog & ion te-
roaydveo. 9 loog 4¥#E A M#z AB, corr. Ba in commentario.

14 isimy B. 17 lelmwer B. 18 ze¢ om. B. 20 ovwy-
ayovoe moLel tergdymvoy povadag %E Ba. 22 ylvevor] novo-
delnsrar B.

DroPHANTUS, ed. Tannery. 9
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Tevdgdo odv 8g pdv sa, 8g 0 Sip, xel plverou
6 O adwaw AVip. AY oo vy, ddv re mooAdfwar
A4Y B, v te AMmwei, moover (7. defos oo AY 1B
log slvar ovveuporépe® GAAS evvapgdrepds éoTiv
i
5810, AY dpa 1ff loar elolv 510, xel plveroar & 5 10,
s
rovréerw &

s
dorwv odv & udv o% &, Foraw &, & OF B 51y,
5
doror Fa, el mowobar T medPAnua.

Ac,

10 Edgetv dvo douduods ldovg tereaydve, Smwg 6
O’ adrdy, Sdv te meooAdfy cvveupbregov, ddv Te
Aelpy, mou) Terodywmvov.

‘Exel odv, v dew dvo douduol dv & fregog Tov
frégov dorly dumhAaelov, of én’ oadrdy evwTedévreg,

15 édv t& Aslpwer Tov dlg On’ adrdv, édv ve mwposidfwar,
motover (17, éxvldepsy vov 0 xal tov P.

Tevdgdoday odv dv AY, xal Eovw & pdv On’ abd-
tdv A¥x, § 0t ovvaupdregos 4Y 15" éorw 6 udv s B,
6 O 51, auvaupdregog O} 5 1B, GAAG xal AYTS.

s )

20 AY dpa 1S oo 8 1f° (xal plveven § 5 ), vovréars 7.

1 8¢ pdv .. 8¢ 0¥] 6 pdv ... 6 O Ba. 8 lelmmoe B,

AN A, 6 rovréore B. 12 mwoel A. 13 dot B. 14 Zo7l B.
Sumhaclmy] Ba addit: xel 6 On’ adrdy dlg revedymvds dome
ned. 15 islwwor B. 7’} én’ Ba. 16 #] Ba addit:
%al 8oy &g O dlg O’ abdrdy moist Tevodyawvoy Tdv IS xal %
odvdeois Ty ém’ adrdv %, ddv ve moooldfy tov is, ddv te

Asmy, moue tevodymvoy Tév e s xel 7dv 8. - 17 fora Ba.
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sit = 2, alter == 132, quorum productus est 132
Habemus
132% + 1248 = [0,
Oportebit igitur 122? esse summam; sed est summa
14z, Ergo
147

122% = 14z, et fit T=13=7%"

; secundus = 13z, erit :—1,

Est primus = 2, erit — 3

et problema solvunt.

XXX

Invenire duos numeros quorum summa sit qua-
dratus et productus plus minusve summa faciat qua-
dratum.

Quoniam, si sint duo numeri quorum alter alterius
sit 2°1"s summa quadratorum sive primus sive plus
producto bis, facit O, expono 4 et 2.7)

Ponantur [termini] in #*; est productus = 204*
et summa = 162*. Sit alter [factorum] 2z, alter 10z,
summa 12z; sed est quoque 16z%. Ergo

12 3
B ‘Mumlfix’ =12z, et fit v = =_-

1) Omnino x,® 4 2,? - 22,2, = [J. Sed si z, = 2z,,
insuper 2x, zy = [], quam consequentiam, quum ad so. llutlonem
propositi necessaria sit, num silentio praeterire potuerit Dio-
phantus, utpote per se ma.mfesta.m dubitandum est.

Qnoa.d reliquum, quaemtorum X, et X, statuit X, X,

SK. + z,")2" et X, +Xe==2w,w,w, sic X, 4 X, =
X, + X + X) =

17/18 & udv én’ atedv A¥ 7, of 8% &md cvwapgbregor 4% %

A ex corr. 2* m. 4Y 7 et 4¥% similiter B ex corr.; nu-
meros veros restituit Ba. 18 forw] Ba add. o, 20 xal

ylvetar & &ouBuds 1f'S suppl. Ba.

9*

32



132 APIOMHTIKRN B.

Zovow & pdv % 5, & O B A, uel mowoder TO
ndfinua.
iB.

Edgetv voely douduode Smawg 6 émd Exdorov adrdy
5 TeTpdpavog mwooddafby tov EEfig moif) rerodyovoy.
Tevdydo & pdv o s&, xal émel, ddv 9 doududg
doLduot dumiaaiov xal povddr pelfwv, 6 &md ToD
éAdaoovog Tergdyovog, meodhafly Tov uelfove, moiel
TETOdYyQVOY, TETdYd@ O B Tod a dimAadiov xal wo-
10 vdds pelfov, xol Eovar dniovére 8B Ma, xel &t & p
r0bTov dimAaciov xel povdde uelfov xol Eover 56 M7p.
xol ovufalver Tov dmd Tod a’ (0 mgosAafdvra Tov
B, yiveadaw O, AY & 3B M@, xal duolwg vov dmd
o B mpodAafvra Tov ', mowsty O, AY8 57 M.
15 delfee dpe xol TOv dmd vov v [0, meoclaflvia
oV a”, mowely 0. dAd’ 6 dmd wod p*, mgooiafiv
o o, mowsi AY1§ S%e M. vaivre loa 9.
widedo vov 0 dnd n* s O A MJ* adrdg toa EaTou
v§
AY S M5 A3 A, xad piverar & 5 €.
20 dovow & plv a% E 6 O B O, 6 OF p% ghd, ol
mowodaL o mebPinua.

Ay.
Ebgeiv tosls douduods Snag & énd éndotov adrdw
TeTQdyovog Astpel tov Efig moufy Tevodywvov.
% Kol énel, éov ¢oududg douduod 3 dumdasiov mogd
povdde, 6 émd Tod éAdodovog TeTpdywmvog, Asiper Tod

154 et 18’ B, 5% ot 2% Ba. 5 mowei’ AB, corr. Ba.

9 zerodyowvoy Ba. 20 Denominatores »{ notat B. 24

Asfper] ubique in hoc problemate A (1* m.) scripsit A et
postea accusativum pro genmitivo.
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Erit primus %, secundus §4—0, et problema solvunt.

XXXII

Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque 33
quadratus, plus sequente numero, faciat quadratum.
Ponatur X, = 2. Si numerus est numeri 2rlus
plus unitate, minoris quadratus, plus maiore, facit O.
Ponatur igitar X, = 2X, 4 1; erit scilicet 2z 4 1;
et adhue X; = 2X,; 4 1; erit 42 4 3.
Evenit
X4 X, fieri O=2*422+41,
et similiter
X+ X; fieri O = 42* 4 8z 4 4.
Oportebit et X, 4 X, facere OJ; sed
X? 4+ X, facit 162® 4 26z 4 9.
Ista aequentur OO, quem formo a radice 42 — 4;
erit ipse
O = 164"+ 16 — 324, et fit o= ;-
Erit
7 71 199
X1 = B7? X2=ﬁ, Xs‘=ﬁ,

et problema solvunt.

XXXIIL

Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque qua- 34
dratus, minus sequente numero, faciat quadratum.

Si numerus est numeri 2P** minus unitate, mi-
noris quadratus, minus maiore, facit quadratum.
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pelfovog, mwowst 01, tdeow vov pdv o S& M&, tov
o} B duolwg sBMa, tov 0 y” 50 Md, xal ovu-
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6 Aoy éovi xel TOV émd ToD YUy N TOD o, mously
0. &AL & dmd vod p* 0%, A 70D o®, mowst
AYE st tavre oo OI7.
wAdoow tov O dwd S&° AY dpa %& louw AYi5 s ¢,
i
nod pl. & S €.
10 Forow & udv a% i, & O B% wp, 6 O % AL, xal
péver 1o Tijg mPoTdoswg.

9.
Edgetv ety doiduods Snog & énd éxdarov adrdw,
moodiafbv TdOv Guyxslpevov éx TV TELOY, ToLf] TE-
15 TP OVOV.

- Kol émel, dov doidudg vmé tivog douduod uergijror,
xol AdPouey xad v pergetrow, xal dxd vod uslfovog,
10D pevgotwrog xal xed Ov pevosl, dpiAousy TOV
éAdooove, & émd Tod fuldeog vod Aowwod (1%, mpoo-

20 Aafoov tov € doyiig, mowet O, rdodo tov ulv ovy-
xeluevoy éx TdYV ToLdY, dwd AY Twdv épovedv ue-
roodwrag Tosls® date 09 & if. pevgst pog adrdv M &
xote, Tov 1B, xal MB xard vov §, xal My xavd tov d.
xal édv Gpélm TOv pergodvia dmd vod xad’ Sv uerel,

2 %ol TV Aowmdy Adfo to fuley, tdado tovg Toels,
vov pdv o M3z [, tov 8 B MB, vov 0% y» M [/,

10 Denominatores & notat B. 16 pet(iei’rm A 17 pe-
Tofjren Ba. 19 didrrove B, 22 d7] 0¢ AB. é om. B.
25 fjuiov Ba.
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Pono igitur X, =2 4 1 et similiter?)
X,=2z2+41 et Xy=42-4 1.

Evenit X,* — X, facere O et X, — X, facere O.
Restat ut X;? — X, faciat 0. Sed

X2 — X, facit 162* 4 Ta.

Ista aequentur [ quem formo a Hz; ergo

284% = 162° + Tz, ot fit z=1-
Erit

16 23 37

X1=3'; Xs=§: Xa=?;

et constat propositum.

XXXIV.

Invenire tres numeros tales ut uniuscuinsque 35
quadratus, plus summa trium, faciat quadratum.

Si numerus per quemdam numerum dividatur et
quotientem sumamus et a maiore ex divisore et quo-
tiente minorem subtrahamus, dimidii residui quadratus
plus numero ab initio proposito, facit quadratum.

Pono igitur summam trium esse 2* cum coefficiente
tres divisores habente. Sit nempe 12. Nam divisores
habet 1 cum quotiente 12, 2 cum quotiente 6, 3 cum
quotiente 4.

Si divisorem unumquemque a quotiente subtraho,
et residuorum dimidium sumo, ponam

1
X1=5‘;‘; X, =2, Xs=§’

1) Nempe X, =2X, — 1 et X, =2X, — 1. Cf pro-
blema XXXﬁe
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xel Ofjdov dg & dmd éxderov todrav 1%, meosdafiw
rov 1B, mowet 0, Sy udv of 0%, bv O} 15, Sv OF up ™.
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5
s dpa 7 leot 4Y Z nol piverar & S 0.

Zovew & ulv o xB, & O P 7, & O y B, wal
uéveL T vijg mwoordaswg.

10 Ae.

Edgety ety douduodg Snmg & dmd éxdorov adrdy
TeTQdyOvog, Amdy TOV Ovyxelusvov éx iy TELAY,
woLf] TeTdynvov.

Tdéoow Ouolwg doidudy twe Og uergotwrag Eyee

15 voels* &6t wdAw Tov 1 xel meoadelg TOV pergodvra
@ xad’ Ov upevoel, xal fjuov Aafdv, vdecw vodg
rely doudpovg, tov pdv S §L', tov Ot 5 0, Tov O}
s 7L xel evufalver tov dmwd éxderov (1%, Aiwévre
tov 1f, mowesty .

20 Aouwdv Ot vodg rosig slver ldovg AYuf. &AX ol
v9sly ovvTedévreg mowoBaw S 0.

s

S &g 10 oo &lol AY 1B, xal plverer & 5 ¢.

Zovow & pdv % uel', & O} P wn, 6 OF p% %8 [,
xol moovoL T Tilg WeoTdoEwg.

1oom BetA(15m).  2if »ad ¥B. T4 A
(1* m.), #f #zo. 3° B. 8 Denominatores s notat B.
12 Limdw] dowmdv Ba. 19 tdv of] dvwdpsg 1f Ba. 20 &1
oi Toeig ... .. 4¥1B (22) om. Ba. 28 Denominatores &
notat B.
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Patet horum uniuscuiusque quadratum, plus 12, fa-
cere [0, X, nempe 12{—, X, 16 et X, 42%-
Illos igitur pono in z:
X, =532, X,=2z, X,=zz,

et oportet summam trium facere 122%. Sed summa
trium est 8z; ergo :

82 =124%, et fit & —1-

Erit
22 8 2
X1=’5'; Xz=§; Xa=gr

et constat propositum.

XXXV.

Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque qua- 36
dratus, minus summa trium, faciat quadratum.

Sumo similiter quemdam numerum tres divisores
habentem. Sit rursus 12. Addens divisorem quotienti
et summam dimidiam sumens, pono tres numeros

X, = 6%56, X, =4z, X;,= 3%:1:,
et evenit uniuscuiusque quadratum, minus 124% fa-
cere quadratum.

Restat ut summa trium fiat 122%; sed summa
trium est 14z. Ergo

4o = 124% et fit z =<
Erit
455
X, = 8 X, =
et proposita faciunt.
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o.
Edgety toely ¢oudpodg Smwg & émd éxdovov «d-
5 Ty Tevedywvog Asipdelg dmd Tod ovyxeiuévov éx tdv
TQLdY ToLf] TeTQdy@vOY.

Exvidov ddo 0%, zdv plv émd s&, tdov 0% dmd

5B, xel plvovear of ¢’ adrdy O, AYE.
Tdeow tdov cvyxslpevov éx tdv toudy AYE, xal
10 tdy émfnrovpévav dodudv, tov udv «” S&, TOV
0t B sB, xel dom dVo taw Zmirayudrov Asdvudva-
xod émel Eyopsv TOv E drougodusvor el dvo [I1°%, mjy
te povdda xel Ty verpdde, Eorw peradizAdsly adrdv,
ne %xE
dog wPodEdsinTon, &l érdgovg ddo o, sig ve O xal pwc.
15 Td6ow viv TOV Y Tig mAsvedg Evdg tToYraw:*

&
dovw B S xod pévst mwddiw & 4’ et AsipPels dmd
ne

euveugorigov wordv 0 vdv gaa. Oevjost Todg Toels

1/2 Titulum om. Ba; A (2* m.) dat: deyy) zod ¢ Bifilov
Swgavrov élefavdoéme. b Angdelg AB (item 16). 18 pera
70 dtedeiv Ba. 14, 16 et 17 Denominatores om. A B, suppl. Ba.




DIOPHANTI ALEXANDRINI
ARITHMETICORUM LIBER TERTIUS,

LY

Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque qua-
dratus a summa trinm subtractus [residuum] faciat
quadratum.

Expone duos quadratos a radicibus z et 2z; fit
horum quadratorum summa 523

Pono summam (X, + X 4 X;) = 52? et quaesi-
torum numerorum

X,=z et X,=2z

Duobus conditionibus satisfactum est et quum

5 habemus in duos quadratos partitum, scilicet 4 et 1,

sit idem partiendus, ut supra monstratum est?), in
121
5
Nunec pro X; sumo radicem unius horum [ut

alios duos quadratos: erunt 255 et

coefficientem z]; sit %x. Constat rursus huius qua-

dratum, a summa amborum subtractum, relinquere
O 12
-5

1) Problemata I, IT, III, IV tertii libri, quum ultimis XXXIV

et XXXV secundi simillima sint, ex antiquo commentario in

textum irrepsisse suspicor.
2) Cf. II, .
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&
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oxe
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205 708 205

Eovou Goa & ptv o y, 6 OF B m, & OF y% g,
xal motovee TO medPinua.

20 7.
Edgetv toely doudpodg Smwg 6 émd Tod ovyxeL-
pévov éx TdY TQUaY Asipag Exadtov wouf] TeTRdy@VOY.
Terdydo & ovyxeiuevog éx tdv roidv 50, & 0%

8 fotow 0 piv «” we om. Ba.  Denominatores ¢xz notat
Ba. 7 tevodyovoy A, 12 =mowel’ B, corr. Ba. 18 8v o}
4¥9 om. AB, suppl. Ba. 16 tovtéore Ba. 17 éwdg #5°"]
& AB. 17 et 18 Denomin. suppl. Ba. 22 Aefpag] A AB.
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Oportebit X, 4+ X; + X; esse Hz?; sed
X, + X, 4 X, =32, et fit =

126"
Erit
Xi=35 Xi=ig X=i5
et proposita faciunt. .
IL

Invenire tres numeros tales ut summae trium qua- 2
dratus, plus unoquoque numero, faciat quadratum.
Ponatur summae trium quadratus esse 22,
Pono
X, =32, X;=282% X;=152%
sic enim summae trium quadratus, nempe z* plus
unoquoque numero, facit quadratum, scilicet 42* vel
92 vel 164°
Oportebit quoque summam trium fieri aequalem
radici quadrati a summa trium, hoc est .
Sed summa trium facit 2622 et fit 2 = Elé'
Erit
X1'=§%; Xi=€g—6’ Xs=6lT!:;:
et problema solvunt.

IIL.
Invenire tres numeros tales ut summae trium qua- 3
dratus, minus unoquoque numero, faciat quadratum.
Ponatur summa trium esse 4z et huins summae
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én’ adrod vergdywvog AY 15, dg Aslpag AYE, xal AY of, -
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Tevdydw 6 ovyxelpevog éx tdv Toudv S&, & OF
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b6 voiolv Ba. 6 eloe B. 7 ] of AB, corr. Ba. _ De-
nomin, if et om® supplet Ba (item 8). 12 inpdels AB.
18 mowei A. 18 zovvéone B. 20 mlsveay Ba qui add. fye,
mhevedy AB. 22 fvdg 1£°Y .. . évdg on®°’] & .. & AB, de-
nomin. suppl. Ba (item p. 144, 1).
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quadratus esse 162% qui facit quadratum, si sub-
trahitur vel 72® vel 122% vel 1522
Pono igitur

X, =144 X,=122" X, = 152>
Restat ut summa trium aequalis sit
X, + X + X,.

Sed summa trium supposita est 4z et
X, + X, + X, = 344",
Fit
2 4
€Xr == I;l- et a:’ = m .
Erit
28 48 60
Xl=§§) Xi‘:m’ Xs=r39;

et problema solvunt.

Iv.

Invenire tres numeros tales ut summae trinm qua- 4
dratus, ab unoquoque numero subtractus, [residuum]
faciat quadratum.

Ponatur summa trium esse x, et huius summae
quadratus 2% et sint tres quaesiti

222 ba?, 10a%;
constat unumquemque horum, minus quadrato summae
trium, nempe minus 2*, facere OJ.

Sed quum summae trium quadratus pro radice
manifeste habeat summam trium, hos tres addendo,
fiet et # et quoque 172

Fit igitur

1 1
x=—ﬁ et xz——m'
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Erit
X, =g Xa=gn) Xo= g,
et proposita faciunt.
V.

Invenire tres numeros quorum summa sit qua- &
dratus et bini simul additi reliquum superent quadrato.

Ponatur X, 4 X, 4+ X; =0 a radice (z 4 1), hoc
est = 2 - 22 4 1, et sit excessus

. X, +X—X;=1,
ergo erit
1
s = '§x2 + =,
ut X, -} X, superet X; unitate.
Rursus
X+ X, — X, =0; sit O=2a"

Erit similiter

1
X =z 9
et per differentiam habemus
1 1
X, =52+ 5

Reliquum oportet esse
X+ X — X, =105

X, + X; — X, =2x.

Ista aequentur quédra.to 16; fit z = 8.
Erit
X, =85, X,=325, X,=40,

sed

et proposita faciunt.
DioPHANTUs, 6d. Tannery. 10
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10 taig M1s] povddes is Ba. 17 sf Ma om. AB, suppl.
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Aliter.?)

Quaero primum tres numeros [quadratos] quorum ¢
summa sit quadratus.

Si addo duos numeros [quadratos], ut 4 et 9, et
quaero quis quadratus, addito 13, faciat quadratum,
inveniam 36, et horum trium quadratorum summa
erit quadratus.

Reliquum deductum est ad quaerendum: invenire
tres numeros tales ut binorum summa reliquum superet
proposito numero, nempe sit

X+ X—X=4, X4X—X, =9,

X, + X, — X; = 36.
Quod supra monstratum est.?)
Erit
X, =20, X,=63, X,=22I,
et proposita faciunt.
VI

Invenire tres numeros quorum summa sit quadra- 7
tus et tales ut bini quomodocumque simul additi qua-
dratum faciant.

Ponatur summa (X, 4 X, + X,) = 0, esto

422 4 1.
Sit autem
X, + X, =2%
erit ergo reliquus
Xy =2z 4 1.

Rursus, quum postulatur fore
X, + X, =0, sit 2*+1— 22,

1) Haec solutio altera valde elegans scholiastae vix tribui
potest. Nihilominus ob textum eam suspicari licet.
2) Cf. I, xvim.
10*
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a radice nempe x — 1. Est summa
X, + X, + X, — 2t + 20 + 1
ergo reliquus erit X, = 4.
Sed positus est X, + X; = 2%; ergo erit
X, =2 — 4.
Oportebit adbuc X, 4+ X;, hoc est 6z + 1,
aequari OJ.
Sit O =121, et fit = 20.
Erit
X, =80, X;,=320, X;=41,
et conditioni satisfaciunt.

Aliter. ")
Ponatur
X+ X+ Xy=2"+22+ 1.
Sit autem '
X +X;= x’_;
ergo reliquus X;= 2z -+ 1.
Sit alias
X+ X,=2"+1—2z;
quum sit
X, =2z 1;
ergo reliquus X, = 2* — 4x.
Sed
X, + X, =2
quum sit
X, = 2* — 4z,

ergo reliquus X, = 4.
Sic summa trium facit propositum quadratum,
24 22 + 1, et X, + X, sicut X; 4 X;, facit O.

1) Hanc secundam solutionem ex vetere commentario in
textum defluxisse cemseo.
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Oportebit adhue X; + X,, hoc est 62 4 1,
aequari 0.

Sit O = 36, et fit x=%.
Erit
140 840 3856 456
== Xi=5 XH=135

et problema solvunt.

VIL

Invenire tres numeros in differentia aequali, et 9
tales ut bini quomodocumque additi quadratum faciant.

Primum quaero tres quadratos in differentia aequali
et quorum trium summa dimidia maior sit quovis
ipsorum.

Ponatur igitur

O=2% 0Oy=24 224 1;
horum differentia est 22 - 1; sed si ad O, addo ista
2z + 1, fit
Oy =2+ 4z + 2.
Aequatur O a radice (z — 8), fiet O

2 464 — 160 =2 4 42 + 2
unde
62 31
$=§-6 vel ﬁ-
Erit
0, =961, 0O,=1681, 0O; = 2401,

et quaesitum problema solvunt, hoc est invenire tres
quadratos in differentia aequali et quorum trium
summa dimidia maior sit quovis ipsorum.

Nunc venio ad prius propositum, hoc est invenire
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tres numeros in differentia aequali et tales ut bini
quomodocumque additi quadratum faciant.

Primum quaero tres quadratos in differentia aequali
ut modo demonstratum est; sunt tres quadrati

0, =961, 0O,=1681, 0O, = 2401.
Nunc oportet esse
X, + X; = 961,
X, + X, = 2401,
invertendo ordinem propter differentiam, et
X, + X, = 1681.

X+ X; + X; = z;
quum summa trium sit z, si subtraho

X, + X, nempe 961,

Ponatur

habebo
X, =2z — 961.
Rursus si ab z subtraho
2401 = X, 4 Xj,
habebo
X, =z — 2401,
et si tandem ab z subtraho
1681 = X, + X,,
habebo
X, =z — 1681.
Restat ut sit ’
X+ X+ X =2

¢ fit
° o= 25211

Erit
X, = 1205, X,=8403, X,= 15607,

et constat propositum.
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VIII

Numero aliquo dato adinvenire alios tres ita ut 10

summa binorum quorumvis plus dato faciat quadra-
tum, et adhuc summa trium plus dato faciat quadratum.

Sit datus 3 et X, + X; =24 424 1, ut ad-
dito 3 fiat quadratus.

Sit antem

X, +X;=2"4+6x46
et X, 4+ X, + Xy =12+ 82 4 13,
ut etiam addito 3 fiant quadrati.

Quoniam -
X+ X%+ X=2"+82+13
et X+ X5=2'+42+1,
reliquus ergo

X, =4z 4 12.

Rursus quoniam

X, +X,+ X, =2+ 8z + 13

et X, + Xy=2a4 624 6,
reliquus ergo
X, =2z 1.
Sed et
X+ X,=a"t+42+1;

reliquus ergo
X, =2+ 22z — 6.
Restat ut (X, 4+ X;) 4 3 faciat 0. Sed
X + X;+ 3=>6x+4 22
Aequentur ista O = 100. Fiet 2 = 13.
Erit
X, =33, X,=189, X,=64,

et problema solvunt.
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IX.

Numero aliquo dato, adinvenire alios tres ita ut 11
summsa binorum quorumvis, minus dato, faciat qua-
dratum, et adhuc summa trium, minus dato, faciat
quadratum.

Esto rursus datus 3 et

X+ X;=2"43,
ut subtrahendo 3 fiat quadratus.
Sit autem
X+ Xs=22+2zx44
et X+ X4+ X=2"+4247,
ut quoque subtrahendo 3 fiant quadrati.

Quoniam '

X+ X+ X =2 +4a+T, ot X+ X, =23,
reliquus ergo X, = 4z | 4.

Rursus quoniam

X+ Xg=2'422+4, et X, =424,
reliquus ergo X; = 2® — 2.

Sed et X, 4+ X; =2+ 3, cum X, = 2? — 2z;
reliquus ergo X, = 2z -} 3.

Oportebit igitur et

X; + X, — 3 facere O

X+ X, —3=06z-+ 4
Ista aequentur O = 64. Fiet
z = 10.
Ad positiones. Erit
X, =123, X;,=280, X;—44,
et proposita faciunt.

Sed
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X.

Invenire tres numeros tales ut productus binorum
quorumvis plus dato numero faciat quadratum.

Proponatur iam 12,

Quoniam postulatur X, X; 4 12 facere quadratum,
si ab aliquo O subtraho 12, habebo X, X,. Sit iam
0O = 25. 8i ergo ab eo subtraho 12, reliquum habebo

X, X, = 13.

Sint igitur primus 13, secundus 1, (ut termini) in
x ita positi ut productus faciat 13. Esto

X, =132, X,—~.

Si nunc ab alio quadrato subtraho 12, habebo
X, X;; esto a 16; reliquus ergo erit X, X, = 4.
Ponantur item in « ita ut productus faciat 4.

Sed X, = :1”; ergo reliquus erit
Xs = 4.72.

Oportebit igitur et X, X; -+ 12 facere quadratum.
Sed :

X, X, = b2z,

Oportebit igitur 52z® 4 12 facere quadratum et
si 13, coefficiens in positione X, quadratus esset,
facile tractaretur aequatio. Quum autem non ita sit,
deducor ad inveniendum duos numeros quorum pro-
ductus sit quadratus et tales ut uterque addito 12
faciat quadratum. Sed si loco numerorum inveniam
quadratos, horum productus erit quadratus. Inveniendi
igitur sunt duo quadrati, tales ut uterque plus 12 faciat

12
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quadratam. Hoc autem facile est') et ut diximus
tractabilem reddit aequationem. Erunt hi numeri 4

et %; uterque enim plus 12 facit quadratum.

Illis inventis redeo ad primum propositum et pono
1 1
X1=4x, X2=;, Xs=zx.

Restat ut et X, X, 4 12 faciat 0. Sed
X, X, =2a% ergo 24 12 =0.
Formo O a radice z 4 3; erit ipse
1

O=2a"+6z+9 etfit 2=

Constat propositum.
XI.

Invenire tres numeros tales ut productus binorum
quorumvis, minus dato, faciat quadratum.
Proponatur iam 10.

Quoniam postulatur X, X; — 10 facere quadratum,
si alicui O addo 10, habebo X, X;; esto (0=4. Erit ergo
X, X; = 14,

Sit
X, =14; ergo erit X, =1
Sed rursus ponantur in z, ita ut productus faciat 14;
esto

1
X, =140, X,=--
1) Secundum problema II, x, bis quaerantur duo quadrati
quorum differentia data sit 12. Si ponimus 12 =6 >< 2, in-
. 6 + 2\* 6 —2\? .
veniemus | — = 16 et —5)= 4; si ponimus 12 =4 >< 3,

. 4+3)' 49 (4—3)’ 1 .
habebunus( ) =71 et ) =1 In utroque pari

minorem sumemus; uterque plus 12 facit maiorem.
DrorBEAXRTUS, ed. Tannery. 11

13
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Si rursus alteri quadrato addo 10, habebo X,X;;
esto [quadrato] 9; erit igitur

X, X, =19; sed X,==: ergo X,—19a.

Oportebit adhuec X; X, — 10 (facere [0. Sed
X; X, — 10> = 2662% — 10; ista aequanda [J.

Secundum ea quae in praecedenti dicta sunt, de-
ducor ad inveniendum duos quadratos quorum uterque,
minus 10, faciat quadratum. Quod facile est [et in-
venies?) quaerendo quis quadratus minus 10 faciat
quadratum.

Et quoniam, si alicui numero additur unitas, dimi-
diaque summa quadratur et a quadrato sic formato sub-
trahimus numerum ab initio sumptum, residuus rursus
quadratus erit, addo 10 et 1, dimidiam summam,

nempe 5%, quadro et ab eo qui fit, 30%, subtrahens
10, quadratum habebo 20 a radice 4
Pono?) igitur X, = 30 et X; = 2*

1) Vix ea quae uncis inclusi genuina credo. Satis erat
dicere ut in praecedenti: ‘Erunt hi quadrati 30—} et 12—1—;

uterque enim minus 10, facit quadratum.’
Si nempe (secundum II, x) ponimus 10 = 10 >< 1, invenien-

e
tar quadrati quorum differentia sit 10: (10:- 1) = 30% et
(10 —1
2
2 — 2
(5—_2*;3) = 12% et (y) =22. In utroque pari maiorem

2
) = 20—1—- Si ponimus 10 = 5 >< 2, inveniemus:

4
quadratum sumemus.

2) Melius dictum fuisset: X, X, = 30% et X, X, = «?.
Sed numeros auxiliares, de quibus agitur, ad postulatos sic
referri et longiore via obtineri, omnino displicet.

11*
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Oportebit quoque, si ab 2? subtraho 10, fieri qua-
dratum; ergo 2*— 10 =0, quem formo a radice
(& — 2); erit ipse O —2? + 4 — 42 et fit =33+
Posui X; =47, erit 12%: sed iam habemus X, = 30%-
Ambo illi, minus 10, faciunt quadratos.]

Revertor ad primum quaesitum et pono

1
X, =301z, X,=1 x,=(121)
et insuper nempe fieri

X, X, = (370 1 1) at.
Iste, minus 10, aequalis est OJ; ut autem coefficiens z*
integer sit, 16! eum sumo. Ergo
59292 — 160 = O a radice (17z — 2),

hoc est
= 59292% 4 4 — 308z,

et fit
!
-7
Posui
L 1240
X1=(301)x, erit ———;
1 . T
X, = 2 et o5
. _ s02 1
Xs = (121):1:, erit 7,

et constat propositum.

XII.

Invenire tres numeros tales ut productus binorum 14
quorumvis plus reliquo faciat quadratum.
Quoniam quaerimus X, X, 4 X, facere O, si

e
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vmdéeracy vod 5°7° ddv e yap pricousy rag Tod y,el,—
tovog MES ioag elvar St M m)‘ ovvdystor & 5 Ma-
by te mdly @ricopsy tag tod éAdesovog Mis loas
20 slvar ST MS, cvvdpsror & 5 Ma.
énl rag vmoordoeg. Eetar & wdv o Ma, 6 O
B Mt Eove 0F xal & y MP, xal mowobor ©d Zmi-
Tayue.
p.
5 Ebdgeiv totic dotdpuodg Snwg 6 vmd 0vo dmotwvodtv
Aedpag Tov Aouwdy mouf) Ter@dymvov.

8 ldoopsy AB. b terdyPo 6 y°° MBS A supra lineam
28 m., om. B, Zotw 0t 6 toivog M suppl. Ba, 8&v &ee dmd

todrov dopflo MT Auria. 7/8 Supplevi cum Ba nisi quod
addidi &qa post seﬂcez et xal ywéuevoy scripsi pro ToVTéoTL,

Auria dat: 5& M3 defost doo nod Tow Dmd f nel ¥ pete Tod
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sumpto aliquo quadrato, partem quandam ipsius po-
nimus Xj, et reliquam X, X,, unam conditionem sol-
vemus.

Formetur O ab (z 4 3); erit ipse 2* 4 62 4 9.
Ponatur X; = 9; ergo residuus X, X, = 2* 4 6z.
Ponatur X, = z; ergo reliquus X; = {z + 6.

Oportebit igitur et X, X, + X, qui fit)

10z 4 54, =0,
et adhue X, X, 4+ X, qui fit 10z 4 6, = 0.

Fit dupla aequatio, et est illorum differentia 48.
Oportebit igitur invenire duos quadratos quorum
differentia sit 48; quod est facile et fit infinitis modis.

Tales sunt minor = 16 et maior = 64; cuilibet
horum aequationem faciam, valorem z inveniam. &Si
enim dico maiorem

64 = 102 + 54, concluditur z=1;
si rursus dico minorem
16 =10z 4 6, concluditur z = 1.

Ad positiones. Erit X, =1, X; = T; est autem

X, =9, et conditioni satisfaciunt.

XITII.

Invenire tres numeros tales ut productus binorum
quorumvis minus reliquo faciat quadratum.

o mowely [J. &A& 6 dmd P nal ¢ perd tob o dore ST MwE-
d:l &g 10 xal ywépevov scripsi, éeududy ylvecdaur AB,
vovréorww Ba, loovg ylvesBar (17 Auria qui pergit: st dea MT
foov mwddww yl. 0% xal x. 7. & (11). 18 derfoee ... Muy (14)
A Ba, om. B. 19 éidrroveg B, non Ba. 20 7 Ba, & A,
évl B. 26 defpag Ba, Mifpes A, Jojyn B.

16
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Zorow O pdv % e, 6 OF B &, 6 O} p @, xal
uéver te tijg MQOTAGE®S.

t0.
Edgetv toeig doiduods 8mwg 6 vmd ddo dmoiwmvoiv
30 QOGAPOY TOY dmd TOD Aowmod TeTpdymvov moifj vs-
Tody@VvoY.

38—6 Suppl. Ba: Wowpev tv tadv imuzaypdrov. Aomdy L
%ol TOv dmd devrégov nal tolrov A Tdv modrov moieiv Terod-

yovoy xol Er (omisso xal 6). Awuria doimds Fovaw [J%- derfoer
boor ned tov dmd B nal ¥ A Tod o« moiely revedywwvoy. A in

mg. 28 m.: xelpevoy: forar 6 vmd o’ xal BV A vod y°Y mwordw
0% detjcer &oor wdv Hmd ﬁ‘"’ nal %Y A zov o’ moweiv 1%

nol fou vdy dmd ¢ wal @’ A o B mowsiv (3% (7). Ex
qulbus mea conflavi. 6 xal medrov Ba, doiduod & A, é&otd-
pod éwvdg B. 12 mwoifj Ba.  eiol Ba, foru AB. 18 7 om.
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Ponatur
X =z X,=2z4;
erit ergo
X, X, =24 4z.
Oportet istum, minus X, facere quadratum; ergo,
si pono X, = 4z, (unam conditionem solvemus.
Oportebit adhuc

X, X, — X, facere O,

et X, X, — X, facere O,

Sed
X, X, — X, est 42 + 162 =0

et XX, — X; est 42’ —2—4 =10,

et fit rursus dupla aequatio. Quum illorum differentia
sit 16z -4 4, quaero duos numeros quorum productus
sit 16z 4 4; sunt hi 4 et 42 4 1.

Rursus igitur vel horum dimidia summa in se-
ipsam aequalis est maiori vel dimidia differentia in

. . . . . 25
seipsam aequalis minori, et concluditur # = -

20°
Erit

26 105 100
X1=§67 X2=%‘7 Xs=?0‘)
et constat propositum.
XIV.

Invenire tres numeros tales ut productus binorum
quorumvis, plus quadrato reliqui, faciat quadratum.

B, non Ba. . 14 rijg dmeeoyiis Ba, wig tmegéyn A, tig dmee-
£re0 B. 15 #idrrove B, non Ba.  15/16 Denom. suppl. Ba
(item p. 170, 7 et 8). 20 zod om. B.

16



170 APIOMHTIK®N I
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20  zevdydo 6 p% sa, xal plveraw & Omd P xal p°,
mgoolafiv cvvauporigovs, St Ma igog (7, xal &ne
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ieog (1% xol yiverow meédw xol dvravda dimdi v l6weig
xal orv 7 Omegoyn SEME {qyrd odw wmddw ddo

2 doudpods by o Vw6 domv S& ME. xal slow dv To

1 & prius Ba, om. AB. & mosi Ba, yiveraw B, moiel
yi% A, xal ante I add. Ba. 18 & scripsi, % AB.
14 no;% Ba. 16 8, 6 84 M om. AB, s‘uppl. Ba. 21 & B‘a,
om. AB. 26 o7t Ba. v ©d dmd moel Ty dmegoyiy
(p. 172, 1) om. Ba.
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Ponatur
X=z X=42+4, X;=1,
ut satisfiat duabus conditionibus,
Restat ut X, X, 4 X,? faciat quadratum. Sed
X, X, + X,? facit 164® 4 33« 4 16, Ista aequen-
tur O a radice (42 — 5), hoc est 162 + 25 — 40x;

9
fit z = 73"
Erit
X, =9, X,—328, X,—"18,

et problema solvunt.

XV.

Invenire tres numeros tales ut productus binorum
quorumvis plus summa amborum faciat quadratum.
Quorumvis iam quadratorum duorum ex ordine
sumptorum productus plus summa amborum facit
quadratum.
Ponatur igitur
X, =4, X;=09,

ut productus, quadratus nempe 36, plus summa am-
borum, faciat quadratum. Restat ut et

X, X; + (X; + X5) et adhue XX, 4+ (X; + X))
faciant quadratos.
Ponatur Xy =2z. Fit
XX+ (X, + X)) =102+ 9=0
XX+ (X+ X)= bz+4=0.
Et rursus fit hic dupla aequatio et est differentia

5z 4+ 5. Quaero igitur rursus duos numeros quorum
productus sit 5z + 5.

17
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dmd mowsl vy Dmegoyfy, Og udv s& Ma, og 0 M.
xel Spolwg [t0 év T devrépw] 7 tijs ovvdédewg od-
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Ov fovw Mxz, xel plverar & 5 ME[. &oraw & plv
% Me[, 6 8% B Mp, xal Addviar Ev tdv ém-
15 raypdraov: 6 pog Vn adrdv petd 6vvauQoTipeY mousk
rov xe O Oefoer dga xal Tov dmd B xal p%, xal
o tov YmO p” el ¥, mooolafdvra ovvaupdregov,
moely 1.
revdydo 6 y% Sa, xal piveror & pdv Ymd B xal
20 p* moGiaBdy euvaupirsgovg mddw 50 My, 6 0% Omd

2 toig év Ba. td &v 1t dsvréew interpolata censeo. Non
secundus liber (II, x), sed Igroblema. 01, xm, (zd dswsqoﬁ mod
TodTov) mdlca.tur 4 q) favrd suppl Ba. éldrrom B,
non Ba. 7 té& tijg meordeswg A Ba, td medfinux B. 8 i~
iwg om. Ba. 9 zoeis doudpods Bo,
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Sunt hi (quorum productus facit differentiam), alter
z -+ 1, alter 5, et similiter [quod in secundol)] vel
horum dimidia summa in seipsam aequalis est maiori,
vel dimidia differentia in seipsam aequalis minori.
Fit 2 = 28,

Erit

X, =4, X,=9, X;,=28,

et proposita faciunt.

Aliter.?)

Invenire tres numeros tales ut productus binorum 18
quorumyvis plus summa amborum faciat quadratum.
Ponatur

X, =z, X,=3.
X, X, + (X, + X;) =42+ 3.

Ista aequentur O, esto 25, et fit = 5%-
Erit

Fit

X, =5+, X,=3

Una conditio soluta est; horum enim productus
plus summa amborum facit quadratum 25. Oportebit
adhuc et

XX+ (X4 X;) et XX, 4 (X5 + X))
facere quadratos.

Ponatur
X, =x;
fit ergo: rursus

X, X5 + (X; + X;) =42 + 3,

1) Vocem ‘similiter’ interpretatus est scholiasta et ad se-
cundum antecedens problema retulit, non ad secundum librum.
2) Haec altera solutio omnino genuina videtur,
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6 utv a% 7, 6 0 B upP tovrdore MS & xal péver Sv
OV émiTayudrav.

20 Aouwdy ot TOV Umd B el YU pere cvveugporipay
mowety 0. vdoow wov p* sS&* Eere 0% xal 6 B°°
Mo e plvetas & On odrdv perd Guveuporipmv
3EeX MO &X tavre loa 0o,

1 o] Ba addit mweosdafdw cvvepgorégovg quod desiderari
potest. & &ig ©d suppl. Ba. 6 ovvauglbregoy A, cvvaugo-
tégov B (item 18, 20). 7 oi povdde pelfoves adrdy suppl.

Ba. 9 rereamlaclov om. 18 m, A; 28 scripsit rei™
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20 y°”] Ba addit: el En by dmd elrov xel medrov. 28 [Jw]
AB addunt: #orw M % quae omnino delenda sunt.




ARITHMETICORUM LIBER TERTIUS. 175

et XX+ X+ X)) = (6%)-” + 5%;

uterque aequalis quadrato. Sed quum in altera for-
marum coefficientes 2 et unitatis sint superiores et
ad coefficientes alterius formae non rationem habeant
quadrati ad quadratum, inutilis est tentata positio.
Deductum est ad quaerendum duos numeros tales ut
productus ipsorum plus summa amborum faciat qua-
dratum et insuper (ipsi unitate aucti) inter se in
ratione fiant quadrati ad quadratum.

Quoniam, si numerus numeri 4** est plus 3, nu-
meni illi, unitate aucti, inter se in ratione fiunt qua-
drati ad quadratum, pono

X, =2 X,=4x+4 3.
Reliquum oportet
XX + (X + X)
facere quadratum. Sed est
X, X, + (X, + X,) = 42* + 82 + 3.
Ista aequentur [J, quem formo a (2z — 3); fit ipse
O=4a4 9 — 122, et

6 3
2 =— hoc est -

20 10
Erit
3 42 1
Xl=ﬁ’ X2=15=4?7

et constat una conditio.
Restat ut X; X, -+ X, + X; faciat quadratum,
Pono X, = z; est autem X, = 4%
Fit
XX+ X+ X, = (5%):; +41=0.
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Rursus quoniam X; =2z et X, = i%’ erit

13 8
X3X1+X3+Xl=ﬁx+ﬁ==l].
Multiplico
(5%)3: + 4% in 25; fit 130z 4 105 = O,
et similiter

13 8 .

16 & + 1o in 100; fit 180z + 30 = 1.
Est illorum differentia 75 et rursus dupla aequatio,

. 7
unde concluditur z = T

Erit X; = %; sunt autem X, = 22

3
— et Xgﬂ:ib_’

10
et conditioni satisfaciunt.

XVI

Invenire tres numeros tales ut productus binorum 19
quorumvis minus summa amborum faciat quadratum.

Ut in praecedenti, ponatur X, = z et X, unita-
tum quotlibet; similiter in impervium deveniemus. Ut
igitur habeamus coefficientem z ad coefficientem z in
ratione quadrati numeri ad quadratum numerum, de-
ducimur ad quaerendum duos numeros tales ut ipso-
rum productus, minus summa amborum, faciat qua-
dratum (et adhuc ipsi, unitate deminuti, inter se fiant
in ratione numeri quadrati ad numerum quadratum).

Et quoniam si numerus numeri est 4P** minus 3,
numeri illi) unitate deminuti, inter se in ratione fiunt

coves abviv meds &liflovs Aéyov Eymoww Bv reredywvos meds
tergoyovoy (20) suppl. Ba, quae mutavi ex seq. (22, 178, 1).
DioPEANTUS, od. Tannery. 12
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8 foriv o scripsi, loog A, lows B, dr. Ba. b rovtéon og
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(== ywouevog) scripsi, ylverar A, ylveoBar B, om. Ba. &
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12 M om. Ba. 18 péyes om. Ba. 14 ylvovrer AB,
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s° 7 A\ 18 M suppl. Auria. 18 %] Ba ultra suppl. loos ve-
Toaydve xal dpolos of s B af letya My & vevedwms yivov-




ARITHMETICORUM LIBER TERTIUS, 179

quadrati numeri ad quadratum numerum [ab utroque
enim unitate subtracta fiunt deminutiones 4 et 1 et
manifestum est, si a numeris in ratione 4r* gsub-
trahantur alii in ratione 4*®, residuos fore etiam in
ratione 4°%, hoc est quadrati ad quadratum], pono
igitur
X =z+1, X;=42-+1,
et constat
XX, — (X, + X;) =42"— 1.
Aequetur iste quadrato a radice (22 — 2), hoc est
42 44 — 8z, et fit 2= 3-
Erit
X, = _8—’ X, = §8§ ’
et uni conditioni satisfactum est.

Quoniam

13
1 =75 e X, =3],

pono X; = z, et constat X, X, (hoc est 3;), minus
amborum summa (a; -+ 3%), fieri
252 — 33 =0.
{Omnia 4°; fit 102 — 14.>
Est autem X; X, = -l—sx; minus amborum summa, fit

8

5 18
g2— g =0

Omnia 16'¢; fit 102 — 26.
Illorum est differentia 12 = 2 >< 6. Factorum

To st lelpar M8 loor methey Teroaydvm, 19 &) odox Ba;
signum interrogationis restitui.
12*



180 APIOMHTIK®N T,

xod MS* ovvappotégov o [ &’ favrd plverms Mg
loow Q3 pelfove, vovréomw Si A M. xad plveren
6 s Mp.

n
Zorar & ulv p% M7y vovréorw x0° Eousv 0% xa)

n o a
stov udv a” iy, tov 0% B My [ rovréerww xy, xel
motover TO medPAnua.

74

Ebesly 0vo doudpods Smwg 6 o7’ adrdv, édv te

nQooAdfy ovvauplregov, édv Te Exdreov, molf) TeTQd-
10 povov.

Tetdydw 6 pdv 8 &, 6 0% 30 N\ Ma, énadrjnsp dow
do1dudg doLduod ) retgamiaciov magd wovdde, 6 O’
atTdy moodAafhv tov éAdecove mousl teredywvov.

étije 0t wal Td Aowme OYo émrdypare xove-

15 ouevdoor, Gove tov O adrdy mpodAaPdvia {rdv B
woely O xal &ve wov O adrdv meosAafdvra) evv-
aupdregoy mworety 0. &AL 6 plv o7’ adrdv mgoo-
Aafov Tov B plverar AY 83y AM& e, O 6 8
% adrdv mgoohaPly evwaugpbregov ylverar AY 0 50

0 A\ M lo. O
xol plveron Oumdij 1) (66Tng xol Earwy adrdv Omep-

oyn) 8&, xel meguéyeton vmd M 8%, 5 0 nod ovvdyerus
oxd

65 Ee

1 ovvapgoréewy Ba. 2 tovtéom A. 4 toveéor. Ba
(item 5). 6 «”] Ba add. M. 12 povddas B, non Ba.

18 $ldrrova B, non Ba. 16 o7’ adrdv A. oy % nel
suppl. Awria, ©dv debregoy xal &ri Ba. Alia tentavi.
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dimidia summa in seipsam fit 16, aequalis maiori
(formae), hoc est 10z — 14, et fit 2 = 3.

Erit X; = 3, hoc est %é-

Habemus et X, =1—8§, X, = 35 hoc est .2_8§’ et
problema solvunt.

XVIL

Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus, 20
sive plus amborum summa, sive plus utroque, faciat
quadratum.

Ponatur X, = 2, X; = 42 — 1, quandoquidem, si
numerus numeri sit 4°™™ minus unitate, horum pro-
ductus plus minore facit quadratum.

Deinceps oportet caeteris quoque duabus conditio-
nibus satisfactionem praebere, scilicet

X, X+ Xy =0 e X X>+ X + X, =0
Sed
XX+ X, fit 4224+ 3z—1=10,
XX+ X+ X, fit 428 +42—1=0.

Et fit dupla aequatio. Illorum differentia est

1
& =< 4z,
et concluditur
65

x=m.

20 A M& [oog bis scripsit A. 21 fove Ba. 22 8%] Ba
add. zel. 28 Denom. suppl. Ba (item p. 182, 1).
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Zovow & plv o Ee, & O P A5, xal moovoL TO
woépAnpe. .
o).
Ebgety 0do éoudpodg 3mwg 6 Ox’ adrdv, dv te
s Aslypy Sxdregov, édv te dvvampéregov, woufj TeTedymvoy.
Tevdydo 6 yév s& Mw, 6 0} s 4, éxecdrfmg dov
doududs douduod 1 vergamiacloy mxpa‘: Méd, & o
avtdy Ashpag tov pelfove moiel rergdyovov.
Aouwdy Ost Tov O’ adrdv AsGpavra tov éAdocove
10 woegly (17, xal &ve tdov O advdw Aspovra evveugd-
regov mowsly (1 ¢AA’ & plv U7’ advdv Ashpas TOVv
éidadove plvetos AYS 3P AMaE & 6 O adrow
Astpog avvaupdregoy A¥ S A s Ma lo. (0%, xal Eovwy
 abtéw Omsgoy) S0 vdeow tdv pv SO, tov O Ma,
15 %ol plvevor & 5 Ma o>,
nol Zovow O pdv a5 MBO*, & 0} p5 Mi xol 4
émdédeibig poavegd.

(% 8
Edgety téooapag douduodg Snwg 6 dmd tod ovyxei-
20 pévov éx TV tegadgwy Tergdywvog, édv Te mPoGAdfy
&xaorov, édv vs Aslyy, moif] TeTodymvoy.

’Ensl mavrdg dpdopmviov zouydvov & émd rijg
Umorsvoveng tetpdywvog, édv te meodAdfy Tov dig
Umd Ty wegl Ty Sodfv, édv ve Aslym, mowst tergd-

% povov, fnr® mdregov tédonpe Telyave bedoydvix

b quu A, Xjyn B. 8 dslpag Ba, Aifype AB. 9 O¢i]

61‘) Ba. 1pe:, B, A ABa. 10 dglpavra Ba, A A, Lipe

11 la’}lwu Ba, A A, Ljpe B. 18 delpog Ba, A A

Mwu B. 21 Arjpee, mowet AB, Ay, wof Ba. 22 dodo-
ydwov AB, corr. Ba. 24 Mu:u AB, Ljyy Ba.
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Erit

65 36
X, = 2947 X, = 2947
et problema solvunt.
XVIIL

Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus,
sive minus utroque, sive minus summa amborum,
faciat quadratum.

Ponatur alter =z - 1, alter = 4z, quandoquidem,
si numerus numeri sit 4** minus 4, horum productus
minus maiore facit quadratum.

Reliquum oportet productum minus minore fa-
cere O, et adhuc productum minus summa amborum
facere 0.

Sed productus minus minore fit 42® 4+ 3z — 1, et
productus minus summa amborum, 42® — 2 — 1.

Uterque quadrato aequandus est; est illorum diffe-
rentia 4z; alterum (factorem) pono 4z, alterum 1,

et fit 2 =17-

Erit primus = 2, secundus = 5, et probatio
evidens.

XIX.

Invenire quatuor numeros tales ut summae quatuor
omnium quadratus, sive plus unoquoque ipsorum, sive
minus, faciat quadratum.

Quoniam omnis rectanguli trianguli quadratus
hypotenusae, sive plus sive minus duplo producto
laterum circa rectum (angulum), facit quadratum,
primum quaero quatuor triangula rectangula aequales

2t

22



184 APIGMHTIK®QN T

loag Eyovra tog vmotewwovons: to O adrd fovi Tergd-
yovéy Twve duedsty elg dvo terpaydvovg (teTouyds),
xal uddousy vov dodévra OO duedeiv &lg dvo 1
dmeLpaydg.

5  Niv odv éddusde dvo tolyove Spdoydvie vmd
aylotov doududy, olov 7, 8, & &, 1f, 1. %ol moAda-
whacladoy Exaerov tdv xxcpévov éxl iy Omovsi-
vovoay tol érégov, xal &orar TO piv o Telyawov,
9, vB, ke 1o 0% B %z, £, Ee. xod domwv Spdopdvia

10 Joag Eyovre tog VmoTEWOUOES.

. 0% guodg 6 Es Oatgelrar &lg Teroaydvoug
duydg, &g ve Tov S xal ToV pd, dAAd piw xal Tov ES
nol Ty M. todro 0% ovpPalver émel 6 Ee doiduds
meguéyeTar Ymd Tob 1y xel Tod F, dv Exwarog diawgsivon

15 glg §vo TETQAYDOVOUS.

viw 1oV xxciudvov, Tob e wh xel tod i§, Aeu-
Bdve tdg mAsveds: elaly 8 £ xal 8, xal widoow To
Telyavoy bedoydwiov dmd doududy dvo Tob T § xel
vod 0 xal fov Ay, 5, Ee.

0 Suolwg xal tod 8 ol vig M of misveed 7 xel
@, xol mwAdodw wdAiw én’ adrdv dgdopdviov Telymvoy
o of misveal 15, by, Ee.

Kol ylverou véaonpe tolyove dpdopdvia lous Eyovra
10g Vmorewovoag: Eddv odv éml td & doyijs med-

25 BAnue, tdodo TOv piv Guyxeluevov éx t®Y redadowv,
s s, Exagrov 0t vovraw vdv tedadgov, AY tododray

2 8do Ba, réccxpag AB.  zsrooyds supplevi pro quo Ba
zetoants post duedsty. 8 rolywovoy Ba, T’ A, rsrodyovov B.

9 8% om. A Ba. 11 &lg dvo Ba. 17 elol B. 70 A Ba,
zov B. 19 7ot ABa, om. B.
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habentia hypotenusas; idem est problema, quadratum
aliquem partiri in duos quadratos {quater), et didici-
mus datum quadratum partiri in duos quadratos in-
finitis modis.

Exponamus igitur nunc duo triangula rectangula
sub minimis numeris, ut 3. 4. 5 et 5. 12. 13, Multi-
plica unumquemque positorum in hypotenusam alte-
rius (trianguli); erit primum triangulum 39. 52. 65;
secundum 25. 60. 65. Sunt rectangula aequales ha-
bentia hypotenusas.

At naturaliter 65 partiri est in (duos) quadratos
duobus modis: in 16 et 49, aliter in 64 et 1. Quod
evenit quia numerus 65 est productus factorum 13
et b, quorum uterque partitur in duos quadratos.

Nunc expositorum 49 et 16 sumo radices, nempe
7 et 4, et formo triangulum rectangulum a duobus
numeris!) 7 et 4: est 33. 56. 65.

Similiter 64 et 1 radices habent 8 et 1; formo
rursus ab illis rectangulum triangulum cuius latera
sunt 16. 63. 65.

Sic fiunt quatuor triangula rectangula aequales
habentia hypotenusas; regressus igitur ad primitivum
problema, pono summam quatuor numerorum esse 65z,

1) Sint duo numeri p et ¢. Statuamus
a=p'+4¢, b=p'—g¢' c=2pg
a? == b? 4 ¢

Triangulum rectangulum (a. b. ¢.) dicitur formatum a
duobus numeris p et g.

Erit
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Soav éorl 0™ tov duPadod, tov piv a” {4Y dvs,
tov 0t B Ay, tdv 6% y7) 4Y yrls, xel v vdv
o AY fiz.

xol slaw of téoougss AY MY. M Byky looe s Ee,
s %ol plveven & S woplov MY. M ppEn, Ee.

3 'W‘; Y
il vog vmoovdeag. Eeraw & plv o MY. Mgy
aobl
6 6% B MY.Mz) poglov zod adrod, 6 0% p*

japba ove
Z&Y.M;Ei poglov rod adrod, 6 0% 8° MY.M &y po-

e, 7. e
elov Tod adrod’ ©d 0t udgrov MMY. MY. M awxd.

10 x.

dodévra doidudv Oiedeiv &l 0Vo douduods xal
mweodsvgely adroly Terodymvoy Og Aelpog éxdregov TV
dipenuévay moiel teTodymvoy.

"Eovw 07 & dodelg ML

1 Tevdgdo & mpocsvgioxdusvog vetpdymvog AY G s B

Ma: olvog éow pdv Aelyy 5B Ma, navodelmeron OI%,
dov O 50, mddw xavedetmsten 0%, vdo6w ody Tov
udv o sp Ma, vov 8t o sé.

1 4¥ 3vs ... vy (2) suppl. Ba; Auria dat, ut ex codice:
v pdv o AY yyhs, tov 8t 7 47 3000, zdv 82 v 47 4056 ().
4 et seq. Corruptos numeros restituit Ba: (4) ﬁ,pqun AB,

(8) i (Pokn om) AB, () s b T A, wh povddss 37 B, (8)

[ Jp— - , — o — —_—0 @ @ ——
i 5 A, B porddes 5 B, uis Fy A, B 12 B, @) Wi aaxd

et A (2* m.; prior scriptura legi nequit). 5 poglov scripsi,
u AB. 7 8% om. AB. 9 péetoy Ba, w AB, 11 Tov
Jdodéyvra B. 12 lslypag Ba, Mipse AB. 13 mowsi AB, mouf}
Ba. 14 3% scripsi, 63 AB. 16 A A, Mijper B, delper Ba.
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et unumquemque ipsorum esse 2 cum coefficiente
quadruplo areae, scilicet

X, = 40562, X, = 30004%, X, = 36962*,

X, — 201623,
Est summa quatuor numerorum
1276823 — 65,
et fit
65
% ==1o768

Ad positiones; erunt cum communi denominatore

X, =17136600, X,=12675000, X,== 15615600,
X, = 8517600,

et -denominator est 163021824.

XX.Y)

Datum numerum partiri in duos numeros et ad- 23
invenire quadratum qui minus utraque parte faciat
quadratum.

Sit datus 10.

Ponatur adinveniendus 0 = 2® 4 22 4 1.

Si ab illo subtrahitur 2z 4 1, residuus est qua-
dratus; item si subtrahitur 42, rursus residuus est
quadratus.

Pono igitur

X, =2z+1, X,=4ux.

1) Idem est hoc problema quod II, xv, et sequens quod
II, xtv.  Elegantius hic tractata ambo fuisse primo obtutu vi-
dentur; attamen, num genuinae sint hae novae solutiones,
ambigi potest, quum ex antiquo commentario quae defluxerunt
in textum praesertim in fine vel initio librorum occurrunmt.
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tadre &l ovvredévra mowsly tov dodévra, dAAe:
ovvredévea dotlv 5§ Ma- tedra loe Mi, xel plvston
6 s Mal'.
énl tog Omoovdasg Eovan & wiv o & M, & 0} fo
8EM, 6 8 O Mg o™,

xo.

Aodévre doududy Odiedsly &lg douduodg Vo xal
meodevgely adroly rerodywvov, dg mooolafby Exaevov
@y duonuévoy mowel rerodymvov.

10 "Eorm 6 dodelg Mx.

Kol tevdydo & tsvpdyavog AY& 5§ Ma tovre 0
v mgoadd SB My, fors 0%, GAd: wiy xal Zdv
npoad®d 50 M7. ouvveupdregog bga dotan 55 Mik.....

Zovou & pdv o vév dumenuévav IS, & 0 B M.,

156 0% O M§0*. xal gavepd 7 dmddebs.

2 fout Ba. 4 Ain mg. 22m.: 6 pdv 5 & revpdymvog
Ledper pdv vod & yl. u f & [Jos &md 7h. tod & [’ Aelpes 8% tdw
S, yl. & [1°5 émd mh. tod ['. T Tdv d08éwvza B. 8 ab-
tolg A Ba, atrdv B. 9 mowel AB, moifj Ba. 13 Post M7
Ba suppl. zdoow oy vdv piv medroy 5P M7, tdv 8t dedregoy
538 M#; item post Miw (18): vabre loa M=%, nel ylverar &
s& &, In mg. habet A 2% m.: émd dpolwy Buora Aoiwol 5T
foos 18 ol ylvezon 6 5 p& [’ valy ody S p moootBéuevog
O s ¥, [0 émd nh. vov B[, ylveraw f&, [Jos émd md. vod

FL vals 0 o8, ylvevow 6 % &, [Jos éxd #h. 7od 8/°. An
revera mutilum sit problema mihi dubium videtur.
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Horum summam oportet facere datum, sed facit
6z - 1; ista aequentur 10; fit x = 1%-
Ad positiones. Erit
X, =4, X, =6, O=67-

XXI.

Datum numerum partiri in duos numeros et ad- 24
invenire quadratum qui plus utraque parte faciat
quadratum.

Sit datus 20,

Ponatur O = 2% 4 22 4 1.

‘Huic si addo 22 4 38, fit quadratus; item si addo
4z -+ 8. Horum summa erit 6z 4 11....%)

Erit prima pars 6, secunda 14, quadratus 6, et
probatio evidens.

1) Manca solutio facile suppletur, Prima pars =22 - 8;
secunda == 42 + 8. Amborum summa 6z - 11 aequatur 20

dato; unde & = 1%.



AIOPANTOT AAEEANAPEQX
APIOMHTIESN A,

2
Tov dodévra doududv Biedsly &lg 8vo xvfovg v
5 al whevgal elor dodeloar.
"Eotw 07) tdov To Goududv diedely &l ddo xvPovg
by af mhevgal M.
Tevdgfo % vod o xdfov m*+ & ME tovréers vod
L vév wisvedv. Aoimdyv dga % vod érépov xbfov x*
10 éovor Mz M S & advol dga Eovrou of xifor A4Y 4 Mav-
redre loe M7o vovréor. vd dodévri, wel plveves
6 s MB.
éml tdg Ymoovdasig: Fovouw 1 {utv> Tod «® xVfov
ot ME, 5 0} vov p* My adrol 0} of xdfor & udv
15 a% TEy, & 0% B xL
8.
Edgety 0vo doudpodg 3mmg 1 vmegoyn adrdv mof)
dodévra, xal Eve 7 téY éx’ adrdv x¥fov Vmegoyf.
"Eatw 07 vy wdv dmegoyly edrdv mously MG,
20 Ty 0 dmsgoyiy @YV én’ adrdv xipov Med.

1/2 Titulum om. Ba. & elory A. 6 &% scripsi, 3¢ AB
(item 19).  8/9 rod fuwov -A, 70 fjuov B. 10 &ox om. Ba.



DIOPHANTI ALEXANDRINI
ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS.

L

Datum numerum partiri in duos cubos quorum 1
summa radicum data sit.

Esto iam 370 partiendus in duos cubos quorum
summa radicum sit 10.

Ponatur primi radix =2 4 5 (hoc est plus di-
midia summa radicum). Ergo subtrahendo erit alte-
rius radix =5 — 2.

Erit igitur summa cuborum = 302? 4 250; ista
aequantur 370, hoc est dato, et fit x = 2,

Ad positiones; Erit primi radix 7, secundi 3;
cuborum autem alter 343, alter 27.

. II.
Invenire duos numeros tales ut ipsorum differentia 2
faciat datum, sicut et differentia cuborum ab ipsis.

Sit iam ipsorum differentia = 6, et cuborum ab
ipeis differentia = 504.

6% ABa, 5 B. 13 uiv addidi. 17 mowst A. 18 do-
évra &oBudy nal Ba.
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Terdydw wddw 1§ tod pelfovog xifov w* 5 & (M7,
% 0 vov éAdaoovog SE> N M7* wal uéver dore iy
megoyny attdy slvew MG Aoumdv del vév adfav
iy Omsgoyiy elver M@d: 4N § vdv xvfov Omeo-
sopf dovs AY G Mvd* voiwe loe Moo, xal plvero
68 M=
éml tag vmoordosig' Eovar 17 udv vod uelfovog
wpov w+ M7, § 0 vod éAdegovog MB. abdrol 0% ol
#Pot, 8g udv gif, 8g O 7, xal % dmddsikig pavepd.

10 . .

’Enl vevpdyovov xel misvgov mollemwiadidect tov
adrdv doududy, xel mowsly Ty udv wisvoy xvfov,
Tov 0% rerpdymvov mievedy Tod xvfov.

Tevdydw 6 udv vevgdyavog A* &, % Hpo =t adrod

15 dovow S& 6 0% moldamAaciaféusvos é&ududg Eorw
éoidpooTdY xvfixdy d6wvdifmore: Eorem O SX7. énl
ptv oty iy A4Y & moAlemAadidoavres, evploxousy S7*
énl 0 vov 5<&) modlamdacidoavreg, shploxopsy M.

Qédopsy 0t todg 859 wvPuy slven wAsvedv TV

n
20 7 M M &ge. B lou 37, xed plveros & 8 B, & 8% moAde-
miacialduevog doududg MAB.
’Eov 6} Delfoousy pdoue p émnidévar, edgricousy
s7 leovg MB, xal plvevew & 3 0%.

1/2 My, vob 8t #desovos s & suppl. Ba, % 8 tod scripsi
cum Auria. 6 M (ante ) om. B, non Ba. 7 ¥orau om.
B, supplevit Ba post =*. 8 Zidrrovog B, non Ba. 11 xel]
Goubuoy AB, éoufpdy nel Ba. 156 62 om. Ba. 15/16 &qw-
pos &oro aeuﬁyoudw s & douiuds tdv AB, douBpoordy p_ Ba.

16 d7 scripsi, 6% A 18 & suppl. Ba. 19 &% scripsi, 87
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Ponatur rursus maioris radix = z - 3, et minoris
radix ==z — 3; constat differentiam ipsorum esse 6;
reliquum oportet cuborum differentiam esse 504; sed
cuborum differentia est

182® 4 H4; ista aequantur 504 et fit z = 5.

Ad positiones. Erit maioris cubi radix 8, mi-
noris 2; cuborum autem alter 512, alter 8, et pro-
batio evidens.

IIL.

Quadratum et radicem multiplicare in eundem
numerum, et radicem quidem facere cubum, quadratum
autem facere huius cubi radicem.

Ponatur quadratus = 2%, ipsius radix erit ; multi-

plicandus numerus sit % cum quolibet coefficiente
cubico; esto %- Multiplicantes in #? invenimus 8z;

multiplicantes in z, invenimus 8.
Volumus autem 8z esse cubicam radicem ex 8.
Ergo
2=28z et fit w==—§—;
multiplicandus numerus erit 32.

Si nolumus denominatores imponere?'), invenimus
1
8z=2 et fiet z=-

1) Hoc ad fractionum notationes apud autorem referen-
dum est.

AB. 19/20 t@v M7 Ba. 20 Denomin, om. AB, hic et
ubique infra, nisi contrarium adnotatum fuerit. nol yplveroe

.... loovg FIP (28) delenda censuit Ba cum Xylandro.
21 douBpds Af M1 AB.

DioPEANTUS, ¢d. Tannery. 18
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éml vag Omoovdesig. Forar & udv vevpdywvog 5%,
% 0} misvge 0%, & O} mordemAaciafdusvog & AB. &l
pag 6 8 dow 0%, to Gouduoovéy dowe MO. xel
émddeibig povegd. -

5 a.
Terpaydvo xel wleved mooadelvar Ttov adrov doud-
pov xel mosly @ adrd.
"Eorw 6 pdv tevpdymvog AY &, 1) fgo mAsvpe E6Ton
5@ 6 0% mooor®éusvos Eorw AY todovrav tve peve
10 4¥& moufj O”. &orw AYy alrow mpoeredeioar
ptv 4Y &) mowover (1 v 8% 5&, mowodar A¥§ 5 &-
redta low tf) vod O x* tdv AY 0, vovréorw 5B xal
plvezar & 8 évdg o
éml vog Omoerdosg' Fotaw & udv Tevpdywvog Evog

i
15 9, § 0% w* fvdg p°Y, 6 0} mpoardiusvog GeLdUdS 7.

&
Terpaydve xel wieved mpoodslvar Tov adtdv GoLd-

pov xal mosly @ SvadAdE.
"Eoto § vevodyovog AY e, % dpa mAsvee Forar sa-
20 § 0} mpoordéuevog, tve Ty &+ mof) O, 4% wevoe-
yovix®dy Ashper S tiig ToD TETQRydVOV TASVQRS. E6T®
0) AYOMs@ <{adrow mooorsdsioor pv tdd 5& wou-

1 zerodyovog Ba, & AB. 8 10] Ba add. é%. 11 &
suppl. Ba. 0] Ba add. rav 47 3. 12 zovréon. Ba.
18 fvog y*’] @ AB (item 15). 14/16 évdg 8°¥] @ AB.

18 v& Ba, vis AB. 20 A7) dvvdpewy Ba, 4747 AB.
21 Aelpee Ba, nal AB. oL@y tod retoaydyov tilg mAsv-
od¢ AB. 22 o7 scripsi, 8} AB.  adrar meocrePeicar piv s
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Ad positiones. Erit quadratus = %, radix = %,
et multiplicandus == 32; si enim z = 7}, :—; = 4. Est
probatio evidens.

Iv.

Quadrato et radici addere eundem numerum et 4
facere quadratum et radicem.

Sit quadratus = 2% erit igitur radix = 2. Ad-
dendus numerus sit 2® cum coefficiente ita sumpto ut,
addito 2% fiat quadratus; esto 3z2

Ista, si additur 2* faciunt O [= 42%]; si z, fa-
ciunt 322 4 2, quae aequantur radici quadrati 422
hoc est 2z, et fit

z=3

Ad positiones. Erit quadratus % , radix %, ad-

3
dendus numerus i

V.

Quadrato et radici addere eundem numerum et 5
inverso ordine facere radicem et quadratum.

Sit quadratus = 2% erit igitur radix = z; ad-
dendus, ut radicem faciat quadratum, sit #* cum coef-
ficiente quadratico minus z radice quadrati; esto iam
422 — 2.

(Ista, si additur z, faciunt O; si 2? faciunt

&) mowbor 478, tp 8 [ &vl, ATeAs & (p. 196, 1) suppl.

Auria, el 3oy moooredf té reroaydvo, ylverar 4¥E A s Ba.
18*
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over 007 tf) 0 AY &, mowoder A EAS @) tadra loa
5B =i o zov O vod yeyevquévov éx tijg mPooHé-
&

Gewg, %ol plverar 6 5 7.
nE

éxl vog vmoardosg: EoTar 6 piv tstouymmg &, 9

&
58¢ ot p, 6 OF azpoo'wﬁéyevog xe.

.
K¥fo xel reroaydve mooedelvar tov adtov Terod-
povov xel moiely e adrd.
"Eotw 6 pdv xdPog K&, 6 0% wevpdyovog AY
10 d6evdrfmore Terpayovindy, Eotw AT P.
ol énel Dédopey Tergdyovdy tve were AY 9 moisly
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52? — x>, quae aequantur 2z, radici quadrati ex ad-
ditione conflati, et fit
xr =

o] e

Ad positiones. Erit quadratus %, radix %, et

21
addendus %"

VI

Cubo et quadrato addere eundem quadratum et
facere cubum et quadratum.

Sit cubus = 2% quadratus vero 2 cum quolibet
coefficiente quadratico; esto = 9z2.

Quoniam volumus quendam quadratum, addito 92?2
facere [J, expono duos numeros quorum productus
sit 9; sint iam 1 et 9.

Si a 9 subtraho 1 et dimidium residuum in se-
ipsum multiplico, habeo 16 qui, addito 9, facit OJ.

Pono igitur addendum quadratum = 162?; si ad-
ditar 943 fit O; si 25 fit 23 4 162°

Ista aequentur cubo; esto iam 843; fiet

16

X =—-

2304

quadr atus TR

Ad positiones. Erit cubus t(fs ,

et illis addendus quadratus 096

8% AB, 8t 4Y¥ Ba. 11 8élopev A. 18 8% scripsi, 8¢ AB.
t&v M© Ba. 18 Zotw oy ndPoig 7 Ba.
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VIL

Cubo et quadrato addere eundem quadratum et
inverso ordine facere quadratum et cubum.

Sit cubus X,, quadratus X;, et addendus illis
quadratus X,.

Quoniam volo quadrétum X,, si additur quadrato
X, facere cubum, cubum faciat X, ; ita X, — X; =X,
hoc est quadrato; nam X; est quadratus.

Quoscumque duos numeros exponam, summa qua-
dratorum ab ipsis, sive plus sive minus duplo pro-
ducto, facit 0.

Debeo igitur, duos numeros sumens, ponere X,
esse summam quadratorum ab ipsis (quoniam X,
aequalis est summae duorum quadratorum, nempe
quaesiti et addendi, X, 4 X;) et X; esse duplum pro-
ductum. At X, est O; ergo duplus productus est OJ.

Ponatur igitur alter = z, alter == 22, ut duplus
productus sit 0. Sumens quadratorum summam, pono
X, = H2*®; duplum vero productum, pono X; = 4a%,

Subtrahendo, X; erit 2?; nam X, 4+ X; = X,.

Linquitur X, facere cubum. Ergo

Bat =28 et fit 2=0>0.

Ad positiones. Erit cubus X, = 125, quadratus
X, = 25, et addendus quadratus X; =100; est pro-
batio evidens.
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"Ailwg.

"Eero xvPog 6 a%, 6 O} wzevpdywvog 6 B%, & oF
woootidéusvog teTodyovog 6 y*.
"Ensl odv 8éio tdv mpoeridéusvor O mpooredévra
51 B* vovréere (1P mowsly xvfov, morelro tov a®* éxel
02 mddw oY «” ovwredévra Td y? morglv 01, dx-
djwrel por &lg ©d sbgeiv 0o 1% v %) cvvdedig perd
évdg adtdy mowst 0, [0ie vodro O1f, émel of 8o O,
8 te¢ mooondéusvog Td PY xal & P> mooder xVfov
10 rovréoTe TOV ).
terdyooay of dvo O0% & udv a% A¥&, 6 % p*
M0 xel % obvdeoig atrdv pere Evdg adrdv i
ATB M§ i6. 02, t@ Gmd w- SBAMB plveran & O%
478 (M O> A\ 57, nod piveraw & 5 M.
15 én) vdg Omoerdoeigs Earow & udv 8, & OF is. ‘
Nivw zdéov tov udv moootdduevor adroig O 4715,
wov 0% B AT+ & bge o Eoraw AT% Féhousv pig
ovvauporépm elvar adtdy loov. Aomdv det A% ldag
slvar K¥&, xol plveron & 5 M.
20 énl vdg vmoordeeig Eotow 6 utv a* 7, 6 0 B az,
6 0} mooor¥éusvog Sv° Todmo 0t dmegaydg delxvurar.

7
Kifop xal mAeved mooodetvoar tov adrdv doidudv
xod moiely o avvd.

1 "Awg om, ﬁa. b rovréomiv A. wowelvo Ba, moied
AB. 6 mdlw) Ba add. §éle. 8 woif} Ba. 8% scripsi,

8¢ AB.  8—10 du& zodro ... zdv «°”] interpolata censeo.
9 motdor Ba, moel AB. 12 ylverar ABa, ylvovrar B.

14 M suppl. Ba. M om. Ba. 16 dfov] tdesm Ba.




ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS. 201

Aliter.

Sit cubus X,, quadratus X; et addendus quadra- g
tus X,

Quoniam volo addendum quadratum, addito X, hoe
est O, facere cubum, faciat X,; quoniam rursus
X, + X, facit O, deductum est problema ad invenien-
dum duos quadraios, quorum summa plus altero ipso-
rum faciat OJ.

Ponantur quadrati duo, primus = 2%, secundus = 4.
Horum summa plus altero ipsorum fit 22% 4 4=0.
Esto a radice 22z — 2; fit O=42"+4+ 4 — 82z et
z=4

Ad positiones; erit alter = 4, alter = 16.

Nunc pone addendum quadratum == 16232, et
X, = 42°, ergo X, = 202*; volumus enim

X=X+ X,
Reliquum oportet
202 = 28, et fit = 20.
Ad positiones. Erit
X, = 8000, X,;= 1600, et addendus == 6400.

Hoc autem infinitis modis solvi monstratum est.

VIIL

Cubo et radici addere eundem numerum et facere 9
cubum et radicem.

17 9éwpev A. 18 lsov ABa, om. B. 8¢ 4¥% ABa, 47%
0tz B. 28 wdPov xol wieveaw AB, corr. Ba.
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Esto addendus == z; cubi radix sit 2 cum quolibet
coefficiente; esto = 2z; cubus igitur est 85

Si z additur 2z, fit 3z; si 8a° fit 82® 4 2. Ista
aequentur 272% Subtrahantur 82%; reliquum igitur

192 =z.
Omnia per z; ergo
192 = 1.

At 1 est O; si 19 coefficiens z? foret O, soluta
esset aequatio. Sed 192® ex differentia provenit
(272® — 82%); 272® est cubus a 3z; et 82° cubus a
2z; ita 19 ex differentia provenit cubi a 3z et cubi
a 2z. o

Sed 22 ex hypothesi est; coefficiens autem 3 uni-
tate maior est quam coefficiens z (in positione) ra-
dicis. Deductum est igitur problema ad inveniendum
duos numeros quorum differentia sit unitas et diffe-
rentia cuborum ab ipsis faciat quadratum.

Sit alter = z, alter = z 4 1; differentia cuborum
ab ipsis est 32® 4 3z + 1.

Ista aequentur O a radice 1 — 22z; fit 2 =1T.

Ad positiones, alter erit 7, alter 8.

Redeo nunc ad primitivam problema et pono ad-

dendum == 2z, cubique radicem = 7x; cubus erit
3432%. Additus z utrique alterum facit 8z, alterum
3432® 4 =z,

quae volumus esse cubum habentem radicem 8z.

om. A (et B in lacuna), suppl. Ba. 20 ré‘: om. Ba.  Ante
ylverar Ba add. xal. 28 §élopey A.
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Ergo
5124° = 8432° + &, et fit x = .-
Ad positiones.

. 343 . 7 1
Erit cubus = o5, radix = 15+ 8ddendus = -

IX.

Cubo et radici addere eundem numerum et in-
verso ordine facere radicem et cubum.

Sit cubus 2® cum quolibet coefficiente cubico,
esto 8; ergo radix erit 2o, (Addendus autem, ut ra-
dicem faciat cubum, sit = 2 cum coefficiente cubico,
minus 2z), hoc est minus radice cubi; esto

2728 — 2z, '

Iste, si additur 2z, facit 272% cubum a radice 3z.
Si additur 823 facit 852° — 22, quae volumus esse

10

radicem cubicam e conflato 274% hoc est 3z. Krgo -

35a% — 22 =3z, et fit Hx = 3Has

Omnia per z. Ergo
352® = b.

Fit z irrationalis quia coefficiens ad coefficientem non
habet rationem quadrati numeri ad quadratum nu-
merum. Sed 35 coefficiens 2? est summa duorum
coborum (27 + 8), et 5 coefficiens unitatis est summa
radicum eorundem cuborum. Deductum est igitur
problema ad inveniendum duos cubos quorum summa

11 z&w] 7o AB. KY om. AB, habet Ba. 12 x{ Ba, %5 AB.
Z2OBDW douBuod] dv revoaywvos doduds Ba. 21 éomt AB,
glot Ba.
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ad summam radicum ex ipsis rationem habeat quam
quadratus numerus ad quadratum numerum.

Sit summa radicum quilibet numerus unitatum;
esto 2.

Ponatur primi cubi radix = z; alterius radix erit
2 — z, et summa cuborum facit 62® 4+ 8 — 12z,
quae volumus ad summam radicum, hoe est 2, ratio-
nem habere quam quadratus numerus ad quadratum
numerum. Sed 2 est duplus quadrati; ergo

6z 4 8 — 12z
est 2°l"m i dimidium igitur est O, scilicet
32 4+ 4 — 62 = 0O: a radice (2 — 4z),

10
et fit 2= 13"
Ad positiones; alters radix erit 3v, altera 1o;

tollo (denominatorem) 13 et dimidia sumo. Erunt
cuborum radices altera 5, altera 8.

Redeo ad primitivum problema et pono cubi radi-
cem — Hz; erit ergo cubus = 1252%; addendus sit,
nempe ex cubo ab 8, 5122° — bz. Si additur 5z, facit
cubum; si 1252% facit 6372° — bz, quae volumus
esse radicem cubicam ex 5122°. Ergo

82 = 6372° — bz, et fit x==%-
o . 128 .8
Ad positiones. Erit cubus 577, radix -, et ad-

dend 267
enaus numerus 313

Tod 7] &md whv 7 S Aelyper Tiig mAeveds vod medrov udfov Ba.
19 KXY gwz Ba. 19/20 moooredelg om. Ba, xvfog add. AB,.
20 xvfixny] KXY A, wéPovg B, om. Ba. 23 évdg £°¥] @ AB,.
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X.

Invenire duos cubos quorum summa summae radi-
cum ipsorum aequalis sit.

Sint cuborum radices in z, altera 2z, altera 3z.

Ergo summa cuborum faciet 35z, aequales summae
radicum, hoc est 52. Omnia per z; ergo

352% = b.

Fit z irrationalis; sed 35, coefficiens 2%, est summa
cuborum duorum (8 4 27), et 5 summa radicum.
Deductus sum igitur ad inveniendum cubos duos quo-
rum summa, per summam radicum divisa, quotientem
_faciat quadratum.

Hoc autem supra demonstratum est') et sunt cu-
borum radices, altera 8z, altera 5x. Redeo igitur ad
primitivam problema et pono radices cuborum, alte-
ram 8z, alteram 5z; summa cuborum fit 6372% quae

aequantur summae radicum, hoc est 13z, et fit x=%

Ad positiones. Erit primi cubi radix -, alte-

7’

. 8 . s s 126 512
rius +; et cubi ipsi, alter o722, alter o=-
XI.

Invenire duos cubos quorum differentia differentiae
radicum ipsorum aequalis sit.

Sint horum radices 2z et 3z; est cuborum diffe-
rentia 192% et radicum differentia z. Ergo

z = 1928

1) In problemate praecedente.
DioPBANTUR, ed. Tannery. 14

11

12
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Fit z irrationalis quia species ad speciem ratio-
nem non habet quadrati ad quadratum; deductus sum
igitur ad inveniendum duos cubos quorum differentia
ad differentiam radicum rationem habeat quadrati
numeri ad quadratum numerum.

Sint cuborum radices, altera z, altera z 4 1, ut
illarum differentia sit O, scilicet 1. Quoniam alterius
radix est z, alterius z 4 1, radicum differentia erit 1
(et cuborum differentia 32* 4+ 32 4 1>. Volumus
igitur 32* 4 32 4+ 1 ad 1 (differentiam radicum)
rationem habere quadrati numeri ad quadratum nu-
merum; ergo productum oportet esse 0. Productus
autem est 32 4+ 32 4 1; ista aequentur O a radice
1 — 2z et fit z="7. Ad positiones. Erit radicum
altera 7T, altera 8.

Redeo ad primitivum problema et pono cuborum
radices: alteram 7z, alteram 8z. Illarum differentia

est z, et cuborum differentia 1692°% Ergo

1692% =z, et fit x=il§

Ad positiones. Erunt cuborum radices, altera 1-73-,

altera % .
XII.

Invenire duos numeros tales ut maioris cubus plus
minore numero aequalis sit minoris cubo plus maiore
numero.

15 Zcovrau scripsi, 8v A, av B, elol of udfos, B¢ pdv zmy, og
8% gif, & Ba (pro feovvon of mAeveal Auria coniicit dovas
TdY mALvedY). 19 #dfav Ba, KYKY A, svfondfor B.
21 KY &ox ¢E8 om. B,. évdg "] @ AB,. 26 ider. B,
(item 27). 27 »dfov B,.

14%
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2 &ouuod om. Ba. %¢ Ba, K¥ A, #9fov B. 4 mouei
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of Ba.  &lol %0 Ba. 9 dor Ba. 10 abrdv om. Ba.
15 ylveror Ba. 16 évdg 1y°’] @ AB,.  20/21 %l cvwaugd-
7egog Ba, nal 6 ovvepgbrsgog Auria, doududv cvvepgiéreeov
AB. 22 moel B,. 23 amd] & B,.



ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS. 213

Sit alter 2z, alter 3z. Cubus maioris numeri
plus minore facit 272® 4+ 22, et cubus minoris plus
maiore facit 8z° 4 3z.

Ergo

82% + 3 = 272 4 2.
Omnia per z; fit
1922 =1,
et z irrationalis.

Sed 19 (coefficiens z*) duorum est cuborum diffe-
rentia, et 1 radicum est differentia. Deductus sum
igitur ad inveniendum duos cubos quorum differentia
ad differentiam radicum rationem habeat quadrati nu-
meri ad quadratum numerum.

Hoc autem supra demonstratum est') et sunt cu-
borum radices, altera 7, altera 8. Redeo igitur ad
primitivam problema et pono alterum (numerum) 7z,
alterum 8z, et fit

3432° + 8x = 5124° 4 9z,

unde
1
@O == -E .
Ad positiones. Erit alter —1%, alter %, et pro-

batio evidens.

XI11.

Invenire duos numeros tales ut illorum sive uterque
sive summa sive differentia, addita unitate, faciat
quadratum.

Si a quodam quadrato subtraho 1, habebo X;

1) In problemate praecedente.

14
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10—12 %l elol 5& MS wel s& &y dmegoyy 57 MG xal
abriig v fwov 58 My suppl. Ba, [Jo, foracay 58 M7 (de-
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formo quadratum quendam ab z cum quolibet coef-
ficiente, plus 1; esto a 3« -} 1; ipse quadratus erit

928 4 62 + 1,
et si subtraho 1, pono
X, = 92% 4 62.
Rursus quoniam volumus X, 4 X, -} 1 facere O et
X+ X+ 1=X+1+09+ 6z,
et X, +1=0,
quaerendum habeo quis quadratus plus 92® 4+ 62
faciat O.
Expono duos numeros quorum productus sit
92% 4 6.

(Huius divisor et quotiens sunt 9z 4 6 et z; quorum

differentiam dimidiam si sumo pro minoris quadrati

radice, erit 4z -} 3); in seipsam multiplicata, fit
162 + 242 4 9;

subtraho 1 et pomno

X, = 162% 4+ 242 4 8.
Sed est
- X, =92® 4 6z.

et [sive] uterque [sive summa], plus unitate, facit O.
Restat differentiam plus unitate (est 72* 4 182+ 9)
aequare [J a radice 3 — 3z, et fit = 18.
Ad positiones. Erit

X, — 3024, X, = 5624,

et probatio evidens,
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XIV.

Invenire tres quadratos numeros quorum summa
aequalis sit summae differentiarum inter ipsos.

Quoniam summa differentiarum, maximi et medii,
‘medii et minimi, maximi et medii, aequalis est summae
trium (quadratorum), at summa differentiarum est
dupla differentia maximi et minimi, ergo dupla diffe-
rentia maximi et minimi aequalis est summae trium.

Ponatur minimus quadratus = 1, maximus

=z 4 224 1;

dupla differentia maximi et minimi est 22 + 4z et
est summa trium, quorum duo faciunt 2% 4 2z + 2,
{ergo, subtrahendo, medius erit 2® 4 22 — 2)>. Ista

oportet aequari [J; esto a radice  — 4, et fit z = %-

Ad positiones; erit maximus %‘-, medius -,
minimus 1.
Omnia 25%, Erit maximus 196, medius 121, mi-

nimus 25.

XV.

Invenire tres numeros tales ut omni modo summa
binorum in reliquum multiplicata faciat datum nu-
merum.

3% of moetg [Jo: (quae AB, habent post &v of dbo slo 47 &
s B M B)] ol &eu of teeis tevedymvor 4B 58 Ba.  14/15 La-

cunam suppl. Ba. 16 &**] p ABa, povddeg B. 23 nal
Ba, éouiuov AB,. :

16
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Proponatur iam
(X, + X;) >< X; facere 35,
(X; + X;) >< X, facere 27,

(X + X;) >< X; facere 32.

Ponatur X; = z; restat igitur

X1+Xs=%5

et adhuc

Sit .
Xl=;—0; erit X,,=2$—5-

Restant duae conditiones: '
(X; + X,) < X, =27, <{et (X, + X;) < X; = 32),

Sed (X, + X,) < X, facit 10 + 27; ergo
10 + 20 — 2.
Item (X; 4+ X)) >< X, facit

25 + 2 — 32,

quum sit

10 4+ 20 — o1,

Sed differentia datorum est 5; si haberemus quoque
250 250
(25 + %) — (10 + %) =5,
differentia aequalis foret.
Sed 25 coefficiens est ex Xj, 10 ex X,; horum
volumus differentiam esse 5. Sed X, et X, non sunt

ad libitum sumpti, quum summa coefficientium sit 35.
Est igitur mihi 35 partiendus in duos numeros quo-
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rum alter alterum superet 5 unitatibus.?) Est alter 15,
alter 20.
Pono igitur

16 20
(X + X,) >< X, facit 15 4+ 3% =27,
300

(X, + X;) >< X, facit 20 4 - = 92;
et si aequo
300
20+ -5 =32, fit z=>5.

Ad positiones. Erit
X, =3, X;=4, X;=05.

XVIL

Invenire {tres) numeros quorum summa sit qua- 17
drato aequalis, et uniuscuiusque quadratus, plus se-
quente numero, faciat quadratum.

Ponatur medius (X;) esse # cum coefficiente quo-
libet; esto 4z. Quoniam volo X,® 4 X, facere OJ,
deducor ad inveniendum quis quadratus, plus 4z,
faciat OJ.

Quaere primum numeros duos quorum productus
sit 4x; huius divisor et quotiens sunt 2z et 2, quo-
rum dimidiae differentiae si aequalem pono X, erit
z — 1, et soluta est conditio: X,*® 4 X, facere (.

Sed oportet quoque X;® 4 X, facere (I, hoc est
162* + X; facere 0. Ergo si a quodam [ subtraho

1) Problema I, 1.
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1622, habebo X;. Pono O (secundum radicem ex 16z%)
a 4z 4+ 1. Erit ipse O = 162* 4 8z 4 1. Si sub-
traho 162? remanebit

X; =8z 1.

Rursus, quoniam volo X, 4 X; 4 X; = [0, at
haec summa est 13z, aequetur [J; esto cum coeffi-
ciente quadratico, 1692%; fit x = 132 Ad positiones:
erit

X, =132 — 1, X;,=0522% X;=1042"+41,
et solutae sunt in indeterminato tres conditiones.

Restat ut X* (hoc est 10816z* 4 208z -+ 1)
plus X, (hoc est plus 132® — 1) faciat OJ; sed facit

108162* 4 2212 = O.
Omnia per z2; fit

108162% + 221 = O: a radice (1042 4 1)
unde

58
52

Ad positiones. Erit

36621 157300 817304
X, =000 %= 3500 X= 3700 "
XVII.

Invenire tres numeros quorum summa sit quadrato 18
aequalis, et uniuscuiusque quadratus, minus sequente
numero, faciat quadratum.

Ponatur rursus X;=42, et quoniam volo: X;*— X,
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(hoc est minus 4z) facere OJ, deducor ad inveniendum
quis quadratus, minus 4z, faciat 0.

Et quaero primum numeros duos quorum pro-
ductus sit 4x; huius 4z divisor et quotiens sunt 2
et 22; quorum nunc summam dimidiam sumens, pono
X, =z -4 1, et soluta est una conditio.

Rursus, quoniam volo X,;? (hoc est 162%) — X;
facere OJ, si a 162® subtrahimus quendam 0O, (esto

a 4z— 1, fit 42® 4+ 1 — 82z, quae subtrahimus a
16a%), remanent 8z — 1.

Pono igitur X; = 82 — 1, et soluta est secunda
conditio.

Rursus, quoniam volo (X, 4 X; 4+ X;), hoc est
13z, aequalem esse [J, esto aequalis 1692% et fit
x = 132%. Ad positiones. Erit

X, =13224+1, X, =>522% X,=1042%—1,
et rursus solutae sunt mihi in indeterminato tres con-
ditiones.

Restat ut X;* — X, faciat O; sed X, — X, facit
: 108162* — 2212® = (.

Omnia per 2?; fit
108162 — 221 = O : a radice (1042 — 1),

unde
111
X = m .
Ad positiones. Erit
X, = 170989 640892 X, — 1270568
1 10816 ? 27 10816 ’ 3 T 10816

toltog Ba. 13 rovréore Ba. 14 6 loog] 6 4 A, & &euBuds
B, om. Ba. 17 role] telte AB,.  18/19 Mijype rod mehrov
B,. 19 jpag AB. 22 ¢d] & AB,. 28 if. 4 nnd Ba.
24 3.5 yhp AB.
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20 éx 07 ziw M. ypépovev obv por sbgsiv avfov Og
0% pevdéuevog morel 1.

"Eetw 6 fnroduevog K¥a* odrog %4 yevéuevog moist
KY§ i6. O°. Zotw A5 xal plverar &6 5 MO, éml
vdg dmoerdesig: dorar & KY MED.
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2 zod suppl. Ba. 3 wdfog] xifov AB,. 8 xdfog]
#dfory AB,. 11—138 Lacunam suppl. Ba, isovg [J% ©é dwd =k
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XVIIL

Invenire duos numeros tales ut primi cubus plus 19
secundo faciat cubum, et secundi quadratus plus primo
faciat quadratum.

Ponatur X, = z. Erit igitur X, cum unitatibus
cubicis, esto 8 — 2% Et fit X2 4+ X, = cubo.

Restat ut X, 4+ X, faciat 0. Sed X,? 4 X, facit

2% 4+ z 4 64 — 162°% (ista aeq. O ab (2® 4 8),
hoc est 2% 4 162 4 64).

Utrimque addantur negata et auferantur similia a
similibus; linquitur

322% =z,
et omnia per z,

322 =1.

Sed 1 est O; si 32 coefficiens 2 foret quoque OJ,
solveretur aequatio; sed 32z* est ex 2. (162%); 1643
est 2.(8)>< 2% hoc est ex 2><8; sic 322® est ex
4 >< 8. Est igitur mihi quaerendus cubus qui, quater
sumptus, faciat 0.

Sit quaesitus = z°; quater sumptus, fit

423 = [O; esto = 162%, et it 2 =4.

.

Ad positiones; cubus erit 64.
Pono igitur X; = 64 — 28, et restat ut X,* 4 X,
faciat 0. Sed X,® + X, facit:
z® + 4096 + z — 1282 = O: a radice (z® 4 64).

14 éxd tdv opoloy Ba. 16 éotl Ba. 17 i6wcig corr. ex
lodzne A. &lol B. 17/18 éx rawv addidi. 18 dig] 3 oe
AB,. omod] émd Ba. 20 yéyove Ba. 21 0*] evednig

Ba, 4% A, dwnsnquuévos B.  moufj Ba. 22 8*%] Suanengr-
pévog AB,. 26 vod suppl. Ba. 27 éA’ ¢ Ba.

15%
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MEQ: xod piverew & 0% K¥Ka M 0455 K puyj.  xal
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0 doraw 6 0% AY9 3§ Ma. éov dge dopélo Ma, pi-
vovraw AY 9 35. 08t dga Tov Omwd P nal p*Y slvew
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59 Ms.

1 K¥ ganj Ba, dedpod @ AKon A, dotBuod Svds Aelps
wbfov gun B. 2/8 fvdg 15°Y) @ A, elg E B,. 4 évds is
AB,. 11 énd] & B. 12 mldrro B,. 14 doumdv Ba.

6] o AB. 16 & prius]  AB,. 19 y°Y] AB, add. moweiv
Tetpdywvoy.  memldooo Ba. 22 fote A Ba.
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Fit
0O = 2° 4 4096 + 12823
et remanent

2562 =z, unde z = .-

Ad positiones; erit

1
X1=1_6’ X2=

262143
4096

XIX.

Invenire tres numeros in indeterminato, tales ut 20
binorum quorumvis productus, plus unitate, faciat
quadratum.

Quoniam volo X, X, 4+ 1 facere O, si a quodam
quadrato subtraho 1, habebo X, X,.

Formo quadratum ab z cum quolibet coefficiente,
plus 1. KEsto ab z 4 1; erit ipse quadratus

2 4 2z 4 1;
si subtraho 1, remanent z® 4 22; quod erit X, X,.
Sit
X,=uz, erit ergo X, =z-42

Rursus quoniam volo X;X; + 1 facere OJ, si sub-
traho similiter 1 a quodam quadrato, habebo X;X,.

Formetur quadratus a (3z - 1); erit ipse

O=92*4 6241,
a quo si subtraho 1, fit 92* 4 62. Oportet igitur
X, X, = 92% 4 6z;
quum sit
X; =z,

Xy, =9z + 6.

remanet
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Rursus, quoniam volo X X, 4 1 facere [, at
X, X;+ 1 est
922 + 242z 4+ 13 =10

Habeo coefficientem 2* quadratum; {si foret quoque
quadraticus coefficiens unitatis) et duplus productus
radicum e coefficientibus 2 et 1 foret aequalis coef-
ficienti z, tres conditiones solverentur in indeterminato.

Sed 13 (coefficiens 1) factus est ex 2><6 4 1;
2 ex bis #>< 1, 6 rursus ex bis 32 >< 1. Volo igitur
2rlam coefficientem x in 2¢l"m coefficientem z, addito
1, facere 0. Sed 2P»s coefficiens z in 2rlum coef-
ficientem 2 est 4r™* productus coefficientium. Volo
igitur 4**= productum coefficientium, plus 1, facere O,
Sed omnium binorum numerorum 4°** productus plus
quadrato differentiae facit [J; ergo si quadratum dif-
ferentiae construamus aequalem 1, 4* productus,
plus 1, faciet O.

Sed si quadratus differentiae est 1 differentia
quoque erit 1; oportet igitur formare ab z, cum coef-
ficientibus deinceps sumptis, plus 1, esto ab (z 4 1)
et (22 4+ 1). Erit

(z+ 1P =24 22+ 1.
Si subtraho 1, remanet 2* 4+ 2x. Oportet igitur esse
X Xy =2+ 2a.
Ponatur
X, =z;
remanet igitur
X, =z+2.
Rursus, quoniam

Cz+ 1P =42+ 4041,
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gi subtraho similiter 1, remanet 44® 4 4z; oportet
nempe esse

X, Xy =42 + 4z2;
quorum quum sit
X, =z,
remanet
X, =4z 4+ 4.

Solutum est problema in indeterminato, ita ut
binorum quorumvis productus, plus unitate, faciat
quadratum, et z fit quoti quisque velit. Hoc est enim
in indeterminato quaerere talem fieri positionem ut,
quoti quisque velit esse z, ad positiones eundo, con-
ditioni satisfactum sit. ]

XX.

Invenire quatuor numeros tales ut binorum quo-
rumvis productus, plus unitate, faciat quadratum.

Quoniam volo X, X, 4+ 1 esse [J, si a quodam O
subtraho 1, habebo X, X,. Formo O ab (z 4 1) et
fit ipse

7 O=2+4 224 1.
Si subtraho 1, remanet 22 4 2z = X, X,.

Sit X, =z, {ergo X; =12) 4 1.

Rursus, quoniam volo X, X; -} 1 facere O, formo O
ab (2z 4 1), cum coefficiente 2 deinceps sumpto, se-
cundum praecedentem demonstrationem?’); quadratum
sumens, subtraho 1 et pono X, X, — 42* 4 4z, quo-
rum quum 8it X, = z, remanet igitur

X, =4z + 4.

1) Vide problema praecedens. Si

L oy Hi=[mat 1l ertt=(m+ Dot
i yzt+1=[mm+41) x4 2m+4 1]%

21
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tod om. B,. 7 Oov] Auria add. é=d =t 55 Mé. dmd)
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Rursus, quoniam volo X, X, 4 1 facere O, formo O
(cum coefficiente deinceps sumpto) a (3z + 1), et
quadratum sumens, subtrahens 1, habebo

X, X, =92% 4 6z,

quorum quum sit X, = 2, remanet X, = 9z 4 6.
Et quoniam evenit X3 X, 41 facere O, at X, X, + 1
facit

922 4 24z 4 13; ista aequo O a radice (3':0 — 4),
et fit

1
X = 16"
Ad positiones. Erit )

1 38 68 105
X1=1‘6‘, X2=E’ Xs=fg; X4="ﬁ'

XXIL

Invenire tres numeros in proportione, tales ut bi- 22
norum quorumvis differentia sit quadratus.

Ponatur minor (X,) =z, medius (X,) =z + 4,
ut differentia sit O; denique (maximus) X; =z 13,
ut huius quoque ad X, differentia sit 0.

Si adhuc X; — X, foret O, solveretur in indeter-
minato problema: binorum quorumvis differentiam
esse [.

Sed X; — X, =13 et 13 est summa quadrato-
rum, 4 4+ 9; quaerendi sunt igitur mihi duo qua-
drati quorum summa sit aequalis quadrato.

2 A, nel % B, & Ba. 20 7jv prius] 7 av delvpévov]
valslopévoy ABa té] =) ABa. 23 o‘vwﬁs(m elol Ba.
glow A. revodymvor AB,.
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Hoc est facile ex [aliquo] triangulo rectangulo;
[tales] sunt scilicet 9 et 16. Pono

X, =z, X,=2+4+9, X;=2-+ 25,

et binorum quorumvis differentia est OJ.

Restat ut sint in proportione. Si tres numeri sint
in proportione, productus extremorum aequalis est
quadrato medii.

Sed X X, hoc est productus extremorum, est
z* 4 25z;
quadratus medii est

2 + 182 + 81 — 28 + 25z, et fit z =11

Ad positiones; erit

81 144 256
X =5 &L= %=1

XXIIL

Invenire tres numeros tales ut productus ipsorum, 23
plus unoquoque, faciat quadratum.

Ponatur productus trium (X, X,X)= 2?4 2z,
et X, =1, ut X X,X; 4 X, faciat O.

Rursus quoniam volo X, X, X, 4 X, facere [J, si
a quodam quadrato subtraho #® 4 2z, habebo X,.
Formo O ab (z 4 3):

(z + 3)® — (2 4 2x) facit 42 + 9.

Ergo pono
X, =4z + 9.
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Sed quoniam
XX X, =242z, et X, X,=4z+9,

si divido 2* 4 2z per 4z + 9, habebo Xi.
At impossibilis est divisio, et ut possimus divi-
sionem facere, oporteret esse
2?idx::22:9,
et vicissim
2?:2x::4x: 9.
At coefficiens 2® est dimidius coefficiens 2z; ergo si
coefficiens 4z dimidius 9 esset, foret divisio; sed 4
factus est ex differentia 62 — 22; 62 ex bis 3 >< 2z,
hoc est 2 >< 3; 9 denique est 3%. Deducor igitur ad
inveniendum quendam numerum, ut 3, qui, duplicatus
et subtracto 2, sit dimidius quadratus ab ipso.
Sit quaesitus z; hic, duplicatus et subtracto 2, fit
2z — 2, et huius quadratus est z%. Volumus igitur

2z — 2) esse %x”. Ergo

=4z —4, et fit z=2
Nunc redeo ad primitivam problema; habebam
X, =1, XXX, =2+ 22
Oportet X, X, X, + X, facere OJ; ergo si a quo-
dam quadrafo subtraho 2* 4 2z, habebo X,. Formo O
ab z plus numero unitatum ita sumpto ut duplicatus

et subtracto 2, fiat dimidius quadratus ab ipso; quod
supra monstratum est, et est 2.

20 otzoedv B,. 23 wal M. .. éxd 5& (p. 240,1) om. B,.
25 adrod A.
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oV B nel Tov p* mowely (1 limdov 0% Sv pdv mousl
A¥Gs@aMNMa lo. O 8y 0t A¥& AMa ie. O
1/2 6 émé om. Ba. 3 rovtéomiy A.  3/4 xal Foruy 0]
¢l 8% nal tov omd vouiw oveesdy pelow elg tdv Ba. 4 s M3

. nal B°V (6) supplevi. 6 tovrést. Ba. M 3] Awuria
add.: &y doa A% @ 5 B mogafdlio meek sf M 8. 7 L] o
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ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS.
Formo O ab (z 4 2); erit igitur

O=2a2+4+ 42+ 4.
Si subtraho X, X, X, hoc est 2* 4 22, remanebit

241

X, =2z 4 4.

Est quoque X, X, = 2z 4 4; ergo si divido
X, X, X;, (hoc est z* 4 2z), per X, X,> (hoc est
2z + 4), habebo X;; sed quotiens est %x.

Restat ut X, X, X, + X, faciat 0. At

X, X, X, + X, facit 2 + (2%)% =0 =42%
et fit

b
€X == —-

Ad positiones; erit

2
[
XI=E’ Xs=

=|R
o] =
.

y Xy =

|

XXIIL

Invenire tres numeros tales ut productus ipsorum, 24
minus unoquoque, faciat quadratum.

Ponatur X, =z et X X, X; = 2® -} 2z, qui, sub-
tracto X, facit OJ.

Quoniam X, X, X, = 2? 4 2, et X, = 2, erit
X, X;=2-4 1.
Sit X; = 1; remanet ergo Xy =z + 1.
Restat ut X, X; X;, subtracto sive X, sive X,,
faciat 0. Sed

X, X, X, — X, facit 2’ +2—1=0,
XXX, — X, -1 =0,
DrorHANTUS, ed. Tannery.

16
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20 Kol & foav of S év éxarépe i) lodees idos,
Aoumdv éytvevo ledoar KY lgovg AY, xal & 8 v nrdg:
éAde of 3B éx vijg vmsgoyiig slow dmde s P, rovréeTiv
éx T olg Tdv BS° xal édw volg of B3 Astpwaw S B,

2 forww A. 6] 70 Ba. 8 7odroy scripsi, rodray AB.
M ©d fueow waze 8% g Ba, sB wark M[' B. & 7] po-

vadov AB (item 7). 11 0 scripsi, % AB, om. Ba.
12 «%] &lg B,. 14 d¢t] d7 Ba. oy S’ adrdv xdfov
om. B,. 15 forar A, doriv B. 17 &3] 6% AB. 18 Ael-

yag om. B,. 20 of om. B,. foog B,. 21 lowwds AB,.

22 ¢i1’ of Ba. eloww] tdv 555 add. Awria. dmie 5°¢
38%0 Ba, émsl édoudpol dvo AB. rovréors Ba. 28 sl
ypooe A Ba.
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et fit dupla aequatio; differentiam sumo, quae est z;
expono duos numeros quorum productus huic diffe-

rentiae aequalis sit. Dividatur z per —;— secundum 2z,

hoc est secundum duplam radicem termini in 2%

Aequatio fit ut scis'), et z = %.

Ad positiones. Erit
17

26
X1'='3‘ X, =1, Xs=_8"

XXIV.

Datum numerum partiri in duos numeros et facere
illorum productum cubum minus radice.

Esto iam datus 6.

Ponatur X, = z, ergo erit X; =6 — z.

Reliquum oportet X, X, esse cubum minus radice;
sed X, X, erit 62 — 2?; ista aequentur cubo minus
radice. Formo cubum ab z cum quolibet coefficiente,
minus unitate; esto ab (22 — 1); huius cubus, minus
ipsa radice, facit:

82° 4 4z — 122% Ista aequantur 6z — 2*.

Si coefficientes -z in utraque parte aequales essent,
restarent aequandi termini in 2® et 2%, foretque =
rationalis. At 4z ex differentia provenit supra 2z,
scilicet ex 3Pl° (22); et 3><2z — 2z faciunt 2 >< 2z;

)

)
16*

1) Nempe

—
I

vel

25
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6 vero fortuitus est secundum hypothesin: deducor
igitur ad inveniendum quendam numerum, ut 2 coef-
ficiens 2, qui duplicatus faciat 6. Est 3.

Quaero igitur 62 — 2#® aequanda cubo minus ra-
dice. Pono nunc cubi radicem = 3z — 1; huius
cubus minus ipsa radice facit

2723 + 62 — 272 = 6z — 2°,

unde
26
X = OY
Ad positiones. Erit
26 136
X, =g Xa=vy
XXV.

Datum numerum partiri in tres numeros ita ut
illorum productus faciat cubum cuius radix aequalis
sit summae differentiarum inter ipsos.

Esto datus 4.

Et quoniam X, X, X, est cubus, esto 8z® cuius
radix est 22. Sed

(X — X)) + (X — X)) + (X — X)) =2(X; — X)),

scilicet, si sint numeri tres inaequales, summa trium
differentiarum est dupla differentia extremorum.

Habemus in positione radicis cubi 2z, et oportet
2z esse summam trium differentiarum; ergo

Xs— X, =u.

Sit X, = 22 vel cum quolibet coefficiente; ergo

26
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X, = 3z, et quoniam X, X; X; =82° et X, X;=62°
reliquus X, = (1 -ls—) z.

Si foret X; > X, et X;< X, soluta esset quaestio.
Sed X, factus est ex 8 diviso per X,X,; at X, et
X; non sunt fortuiti, sed (ipsorum coefficientium)
differentia est unitas. Deducor igitur ad inveniendum
duos numeros quorum differentia sit unitas et pro-
ductus, dividens 8, (quotientem) faciat maiorem mi-
nore, minoremque maiore.

Ponatur minor = z, ergo erit maior = 2 4 1; si
divido 8 per ipsorum productum, hoc est per (z* +x),

invenietur medius = —,+—x
Hunc volumus esse > z, et <z 4 1; quum horum
differentia sit 1, differentia’) inter 1°® et 2" est < 1;

est scilicet 2% -+ 1 > 1° Sed 2°* 4 1, reductione ad
(denominatorem) z* -4 z, fit Lﬂi, quae sunt >

z 4 1. Omnia in denommatorem.+
B4 z48>2 422 Fa
A similibus similia; fit
8> 28 4 a2t

Formo cubum qui terminos habeat 2® 4 2%; erit
igitur cubi radix =z 4 %- Sed quoniam 8 > z® 4 2*

1) Hic “1°* vocatur idem numerus qui paulo antea ‘maior’
dictus est, et ‘2" idem qui ‘medius’; 3** erit idem qui minor.

22 elow B,. 28 M] Svvdues B,.  peifova AB,. 26 &AL’
énsl Ba.  elol om. B,.
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et est quoque (w + %)a> a® + 22, si radices aequo,
hoc est
1 b
2=x+§, fit r=3-

Ad positiones. Erit
s 2ns==

1% —

5
us 9.
3 3

| o
o ©
-

Omnia in 15. Erit
1w =40, 2% =27, 3% =25.

Sic sublatus est denominator 15 et inventi sunt
tres numeri tales ut ipsorum productus sit cubus ra-
dicem habens summam differentiarum.

Pono?) igitur

X, =40z, X,=27z, X;= 25x;
horum productus est cubus cuius radix aequalis est
summae differentiarum. Restat ut summa trium
aequetur dato numero; datus vero est 4; ergo

NPz =4, et fit x=§§

Ad positiones. Erit

40 27 26
Xi=g Xi=p XK=z
XXVL

Invenire duos numeros quorum productus plus 27
utroque faciat cubum.
Pono X, esse z cum coefficiente cubico; esto 8;

1) Ordinem ab initio propositum (X; < X, < Xs) invertit
Diophantus.
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X, =2"—1. Uni conditioni satisfactum est; nam
X, X; + X, facit cubum. '

Reliquum oportet X, X, 4+ X, facere cubum. Sed

X, X; + X; facit 82° - 2 — 82 — 1, aeq. cubo.

14

Formo cubum ab 2z — 1) et fit z = Th

Ad positiones. Erit

112 27
=T Xi=rg
XXVIL

Invenire duos numeros quorum productus minus 28
utroque faciat cubum.

Similiter ponatur cum coefficiente cubico X, =8z,
et semper X;=2* 4 1. Sic X, X, — X, facit cubum.

Rursus X, X, — X, facit 824° 4 82 — 2® — 1 aeq.
cubo; quod est impossibile.?)

Pono igitur alterum esse x cum coefficiente cubico,
plus unitate: esto 8z 4 1; alterum 2®. Horum pro-
ductus minus X; fit cubus; rursus

X, X;— X, facit 82® 4 2* — 82 — 1 aeq. cubo

a radice (2z — 1),
et fit
14

X =2

13"
1) Facile solvetur aequatio, si sumas cubum a radice
(2a: — %) vel (g-a: — 1), qua methodo usus est supra Dio-

3
phantus (IV, xxv).
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Ad positiones. Erit

125 196
=1 XHi=qi5
XXVIIL

Invenire duos numeros quorum productus, sive
plus sive minus summa ipsorum, faciat cubum.
Quoniam :
X, X, 4 (X, + X,) facit cubum, faciat 64,
et quoniam
X, X, — (X, + X,) facit cubum, faciat 8.
Ergo 2(X, 4 X,) facit differentiam [64 — 8]; erit 56, et

X + X, =28.

Sed X, X, 4+ (X, + X;) facit 64; reliquus ergo
X, X, erit 36.

Deducor igitur ad inveniendum duos numeros quo-
rum summa faciat 28 et productus 36.

Ponatur’) maior = z 4 14; erit igitur minor
=14 — 2.

Restat ut productus, hoc est 196 — z*, aequetur
36, et fit

z* = 160.

Si foret coefficiens unitatis, 160, quadraticus, so-

luta esset quaestio. Sed

160 = 196 — 36; 196 = (14) et 14 =  >< 28,
Sic 196 —= (3 >< 28)". Sed 28 — L >< 36; ergo

14 = - >< 56,

1) Cf. problema I, xxv.

29
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AB. 4/6 ovvapgléregoy AB,. 6 mowei AB,. 8 K¥a
suppl. Ba. 10 8% suppl. Ba. 11 lelyer ovvappdregos A,
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om. Ba. 16 loag AB, ooy Ba. &4Y om. B,. 17 ijpisA.
20—22 Denomin. add. Ba.
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et 56 est differentia duorum cuborum 64 et 8; de-
nique 36 est horum cuborum dimidia summa.

Deducor igitur ad inveniendum duos cubos quorum
. differentiae quarta pars, in seipsam multiplicata, minus
dimidia summa, faciat quadratum.

Sit maioris cubi radix # 4+ 1, et minoris radix
z— 1. Fiunt cubi, maior = 2%+ 32?4 324 1,
minor == z® 4 32 — 32® — 1; et horum differentiae

quarta pars, (1 %) x4 12, in seipsam multiplicata, fit

(3)e + (13)a + ¢
Si subtraho dimidiam summam cuborum, quae est
2% 4 3z, remanent
(2H)at + (13)a 4+ 1 —o* — 32 =00

Omnia in 4, propter denominatorem; fit
9zt 462241 —42°— 122=0 a radice (32* 4+ 1 —62).
Erit

O=92" 4422 4+ 1 — 362% — 122

=924 627+ 1 — 42°— 122

Utrimque addantur negata et a similibus similia,
Remanent

320% = 362%, et fit z = -

8
Ad positiones. Statui cuborum radices, alteram
z 4+ 1, alteram z — 1; erit altera %7, altera %, et
cuborum
w18 gy 1



256 APIOMHTIERQN A.

"Eoyouot ovv éml vo & doyfic xel fqrd vov Um’
adrdy uerd ovveuporépov mously xVfov Tdv Oy,
Tov 0% U adrdv Asipavie cvvaupdreoov moisly xv-
Bov o a.

5 ’Emsl otw 6 pdv Ox a;’w&'w pere  Gvvauporégov
@L
mousl xVPov, vovtéere M 0Quy, b & O advdw Astpag

11
ovvaugdrsgov moisl xVPov, vovréors M q)_a 6 dlg épu
ovveu@dregds éomiy adrdv 4 megoyr, Tovréoe OB,
Gore Guvaupdrsgos Eovon fuvs: dAde & Y edrav

10 pezd ovvapgorépov OQuy, dv ovvaugdrsgos Puvs:

fovon Goo 6 Om’ advév M ,',3?{: %ol wEoOédeLxTan
abry § dndédebig dv vd modre PifAlp, xal viv OF
dsiydjoerar 0w To meoBAnua.

Tevdydo 6 a*, 5@ xal M vod ' &v eler ovv-

LA . 9P
15 augdrege, tovréore M aexy & % &evaw M a6xnMs a
9
xel Eovi pdv Gvveppdregog M Puvs: éide 6 On’ ad-

vov don M ov. EQmd woglov %5 . Poud N AY & vavre
_9f

loa M M puvt xel mdvre éml {zd) wéeiov, rovrieTiv

5. Poud* xel dmd dpolwv Spove. plveraw A¥%S. Poud

98
30 loow M7e. xel ylveton 6 S M Q.

2 t@v] tov B. 2 et 4 Denomin. add. Ba. 3 lsiypag AB,.
4 zd] wov AB. 6 rovréorww A (item 7). 8 Zor. A Ba.
8—10 Denomin, add. Ba (item p. 258,1). 9 &A1’ 6 Ba.
10 ovvapgorégov| Ba add. éorl. 12 "8t om. B,. 14 zov [’}

4
tijs Huoeleg AB.  14/18 ovvapgdregor Ba. 17 M) povddag
. Y .
AB. 18 6 addidi. zovréor. ABa. 20 M] povddwv A, MB.



ARITHMETICORUM LIBER QUARTUS. 257

Redeo nunc ad primitivuam problema et quaero

X X, 4+ (X, + X,) facere cubum %,

X, X; — (X, + X;) facere cubum 51_2.

Quoniam

X, X; + (X, + X;) facit cubum, hoc est %1;,

et
X, X, — (X, + X;) facit cubum, hoc est 5%,
ergo
2(X, + X,) est differentia %}, et X, 4+ X, = 1_41‘;‘5,
Sed

4913 245
XX, + (X, + X)) = 535, quorum X, + X, =35
ergo

2457
XX =%m

Jam demonstrata est in Libro I solutio'); nunc
quoque demonstrabitur huius problematis gratia.

Ponatur X, esse z plus dimidia summa, hoc est
1228
‘m; ergo

1228 2456
X, =35 — % et X+ X;=15
et
1507984 2457
X Xy = 60104 — 7 %0 Gy

Omnia in denominatorem, hoc est 262144, et a

similibus similia; fit

2621442* — 250000, et ©— oo

1) I, xxvir,
DioPEANTUS, 6d. Tannery. 17
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Ad positiones. Erit

1728 728
X, = B12 ? Xy = 512
et probatio evidens.
Aliter.?)

Invenire duos numeros quorum productus, sive plus 30
sive minus summa ipsorum, faciat cubum.

In tali quaestione, omnis quadratus numerus, par-
titus in radicem ipsius et residuum, facit duos nu-
meros quorum productus, plus summa, est cubus.

Ponatur igitur quadratus z?, et partes sint radix
et residuus, scilicet z et 2 — z; productus plus summa
est cubus.

Reliquum oportet productum minus summa facere
cubum, sed productus minus summa facit 2°®— 22%;

ista aequentur cubo qui sit < 2% Formo —;— z°, et
omnia 8. Fit
82° — 162 = 4%, et w=— o

Ad positiones. Erit

16 144
XXIX.

Invenire quatuor numeros quadratos quorum 381
summa, plus ipsorum radicum summa, faciat datum
numernm.

Esto iam 12.

1) Haec solutio altera, priore elegantior, a Diophanti ab-
iudicarf nequit.
17*
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. . s 1
Quoniam omnis quadratus, plus radice ipsius et T

facit quadratum cuius radix minus —;— facit numerum
qui radix est primitivi quadrati, ergo samma quatuor
(quaesitorum), plus radicibus ipsorum, facit 12, et

plus 4 ><% insuper, facit summam quatuor quadra-
torum; at 12 plus 4 x% (hoc est 1) est 13; oportet

partiri 13 in quatuor quadratos, quorum ab unaquaque

radice subtrahens —%, habebo radices quatuor quaesi-
torum.

Partitur autem 13 in duos quadratos 4 et 9, et

rursus uterque in duos quadratos, alter in 54 ot 26

25 = 25’
. 144 , 81 ' . . e
alter in 5 et 35" Sumens uniuscuiusque radicem,

8 6 12 9

5’ 5’ 5’ B’

. 1. .
ab unaquaque radice subtraho 3 erunt quaesitorum
quadratorum radices

11 7 19 13

10’ 10’ 10’ 10’
et quadrati ipsi

121 49 361 169

100’ 100’ 100’ 100

XXX,
Invenire quatuor quadratos quorum -summa, minus 32
ipsorum radicum’ summa, faciat datum numerum.
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Esto iam 4.

Quoniam oportet [simul additos] 1™ minus ipsius
radice, et 2°™ minus ipsius radice, et similiter 3=
et 4™ minus radicibus, facere 4; sed omnis qua-

dratus, minus radice ipsius, et plus —1—, quadratum facit
cuius radix plus —;— facit primitivi quadrati radicem;
quatuor quaesitorum summa, minus radicibus ipsorum
et plus 4 >< %, hoc est 1, faciet summam quatuor
quadratorum. Sed summa quatuor (quaesitorum),
minus radicibus ipsorum, facit 4; et insuper addito 1,
facit 5.

Deducor igitur ad partiendum 5 in quatuor qua-
dratos; [unicuique radix addens % , habeo quaesitorum
quadratorum radius].

Partitur autem 5 in quatuor quadratos,

9 16 64 36,
25’ 257 257 25’
horum sumo radices, fiunt

3 8 6,
B! >’ B B?

o= o

unicuique horum addo - et invenio radices

u o1 ouow
10° 10’ 10’ 10
Erunt igitur quaesiti quadrati,

121 169 441 289
100’ 100’ 100’ 100
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XXXI.

Unitatem partiri in duos numeros et utrique ad- 33
dere datum numerum, ita ut productus summarum
faciat quadratum.

Sit unitas partienda in duos numeros, et addendus
alteri 3, alteri 4, ita ut productus summarum faciat
quadratum.

Ponatur X, =z, erit X; =1 — z.

Si ad X, addo 3, fiet z + 3; si ad X, addo 5,
fiet 6 — 2. Erit productus

3z + 18 — 2 aeq. O; esto 442
Utrimque addantur negata, fiet
3z + 18 = H2?,
quae aequatio non est rationalis. .

Sed 5, coefficiens 2% est quadratus plus unitate;
oportet hunc coefficientem, in 18 multiplicatum, addito
quadrato a dimidio 3 coefficiente z, hoc est 2%, fa-
cere quadratum.

Propter hoc deducor ad quaerendum quadratum
qui, addito 1, summa in 18 multiplicata, producto
addito 2—:—, faciat 0.

Sit quadratus z?; addo 1, multiplico in 18, addo
25, fit

182% - 20% = [
Omnia in 4, fit
22 4+ 81 =0.
Formo O ab (82 4+ 9); fit
z =18
Ad positiones; quadratus erit 324,
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Redeo nunc ad primitivam problema; aequandum
3z 4+ 18 — 22 =01

78 6
Nunc pono 32422 et fit = 305 hoc est -
Ad positiones. Erit
6 19
X, =5, Xi=g
Aliter.

Unitatem partiri in duos numeros et utrique ad- 34

dere datum numerum ita ut productus summarum
faciat quadratum.

Sit iam unitas partienda in duos numeros, et ad-
dendus alteri 3, alteri 5, ita ut productus summarum
faciat quadratum.

Ponatur
X =z—3,
nempe minus addendo numero. Erit igitur
X, =4 —u

Et si ad X, addo 3, fit z; si ad X| addo 5, fit 9 —uz,
eritque productus 9z — z® = OJ; esto = 44? et fit

g}
3

Ad positiones; non possum subtrahere 3 ab z.
Oportet igitur esse >3 et <4. Sed z inventus est
ex divisione 9 per 5, qui est quadratus plus unitate;
si autem 9, divisus per summam (O 4 1), dat quo-

A, dotww 6 B. 23 moust] doudpdy mwouel peifove Ba.. 24 Eoti
&7 6 7 scripsi, ¥orv 0% 6 tolvos AB, #doowy dotl tdv 7 Ba.
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for. M ﬁa , &lg dv O usgl{szm suppl. .Ba ; aliter tentavi.

7 psltww fotl povddos wal & Ba. 8 fdecwy B [Jos scripsi,
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tientem') 3, divisor est 3; sed divisor est OO 4- 1;
ergo 0O 4 1 < 3; tollatur 1; ergo O < 2.

Rursus si volumus 9 divisum per (O + 1) dare
quotientem 4, divisor est 2%; sed divisor est O -} 1;
ergo O+ 1> 2%; tollatur 1; ergo O > 1}-

Sed monstratus quoque est < 2; est igitur mihi in-
veniendus O qui sit > 1%, ot <2.

Ista reduco ad denominatorem quadraticum 64;

fiunt 80 et 128. Facile est invenire 01 = 2 hoc

64’
26
est TS
Redeo nunc ad primitivum problema; quaerebam
. 5 ‘
9 — 22 = [, hoc est invento -f—ea;’, et fit x=?—:-

Ad positiones. Erit

21 20
X1=H’ X2=H'

XXXII.

Datum numerum partiri in tres numeros ita ut 35
primi et secundi productus, sive plus sive minus tertio,
faciat quadratum.

Sit datus 6.

Ponatur X; = 2z, et X, esse numerum unitatum

1) De textu dubitare licet; attamen Diophantus inaequali-
tates tractare videtur primo ut aequationes.

6 dsbregog (19 AB, idcowv M § Ba.  yéyove Ba. 10 ze-
a a

zoayovind Ba, ] [J A, teredyova B. 14 zovtéomy A.
16 Denomin. add. Ba. 20 1siyer, worst A. 28 élaccdévay

tob § scripsi, 4’ & ©d W A, dxde &v ©d § B, dnbe &v b Ba.
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Zovwo MB- & &po o Eorar MOMNSa xal Aoumd éove
0o mirdypare, Tov Omd a° xal B, ddv te mQooAdfy
Tov 9y, &dv ve Aslpy, mowely 0. xol piverar dumidj
% lobtng” M Asa te. O xel MijA\ sy to. O xal
5 00 $nrév dore e TO p1) slvanw Todg S mdg dAdfAove
Abyov Egovvag dv 0% doiduds mede 01 éotdudv.

GAde & 5 6 @ povdd. Zidecwv oD ﬁ, of 0t sy
6yo[mg pelt. <M vod . daiprar ody y,oz &lg o
edQely doLdudy Twa, bg tov B, ve & M adrod pei-

10 {ov, wedg Tov M {adrod éAdecova, Adyov &y dv 0%
Goududs wedgy O dordudy.

"Eote % tyroduevog S &, xal (8> M'@ adtod pelfov
dovar 5@ Ma, &6 0 M adrod éidecav sa& A Ma.
Délousy oy adrodg meds dAMfAovs Adyov Egew Sy OO%

15 Goudpds modg O doududy. Eotw bv & medg @ Bore
saMMa énxt MO plvovter SOMN MO xel sa Ma
éml vy Ma {ylvoveaw s& M&). xal elew odror of
éuxsiusvor doidpol Adyov Eyovres medg dAdjAovg Sv
Eee O% doududs mede O apt&pdv viv 56 AMd

0 l6. s& M@&, xol plverar & 5 M E.
o ¥
rde6m oty Tov B Me* & pog p* dorlv s&° 6 dpa

o l_ —
a% Eoror My MNsa.

18] aA.  Aowd ot b0 Ba, londg dore Sedregog AB.

8 Aelpss, morei A, 4 lodbtng ABa. Ssa&....A om. B,
7 0 (ante &) om. Ba. 8 pslf.] pelfov A, yelgovg B, psi—
toves Ba. povdde suppl. Ba. por om. Ba. 9 mwd&
wé& Ba. 10 atdrod ... weds (11) suppl. Ba. 12 6 suppl.
V. abrod . ... Ma om. B,. 15 8 om. Ba. 17 yb-

weter 5@ M & suppl. Ba. 20 M post. om. B,. 21 Zoz: Ba.
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minorem quam 6; esto 2. Erit igitur X, =4 — 2.
Supersunt duae conditiones:

X, X, + X, =0;
et fit dupla aequatio: )
8 —z=0, 8—3z=0;

quod haud rationale est quia coefficientes z inter se
non habent rationem quadrati numeri ad quadratum
numerum.

Sed 1 coefficiens z est (2 — 1), et 3 coefficiens z
est similiter (2 4 1); deducor igitur ad inveniendum
numerum talem ut, addita et subtracta unitate, nu-
meri facti inter se habeant rationem quadrati numeri
ad quadratum numerum.

Sit quaesitus z; si additur 1, fit £ 4 1; si sub-
trahitur 1, # — 1; illos volumus inter se rationem
habere quadrati numeri ad quadratum numerum:
esto 4 ad 1. Ergo

(x—1)><4 fit 4z — 4, et (z41)>1 fit 24 1.

Et sunt hi numeri expositi’) rationem habentes inter
se quadrati numeri ad numerum quadratum. Nune
aequo

dr—4=z4+1, et fit 2—=--

3
. . 5 .
Pono igitur X, = +; nam X, = z; erit
13
Xl = —3" — 2.

1) Haud iunteger esse videtur textus.
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Aowwdy Oel elvan 10 émivaype, é6rm TOV VWO &
xal B, mooolafdvrea Tov p*, mwowsiv O, xal Astpavra
Tov p*, mowgly (0% GAA° 6 Vmd «° xal Y, mgociafiov

L)

Tov p”, moiel MEsAsw lo. O% A 8% tod %, mouel
@

s MEMNSBuw le. 0. xal mdvea éml tov &, xal pi-
vovrar MEe M55 lo. O0%, xal MEe Asxd le. (0%, xal
éed, Tovg S tijg welfovog (6bétyTog moujeag 0%, xel
éote

MeEMsxd lo. O xal MEs A sxd le. 02,

10 viv rodrav Aaufdve vy dregoyiy xal Eove Mg he
xal Sxridsuou 0o douduovg v o mé der Mo,
xol elov s el 1yt el Tilg Tovvov Umegoyfis TO [’
ép’ éavrd loov éatl Td Ehdacov. (12, xal piverar 65 y™ .

éml tag vmoordesg. fovon & pdv a% T 6 OF B E,

156 0 p° 7. xal B énddeabic pavegd.

Ayp.

Edgetv Vo doiduodg Ommg 6 Ervegog, maga vod
ézégov mwgoodafov TO adrd wégog 1) Te adre wien,
Adyov &m medg tOv megidsupdévra Vmd tod dodévrog

20 oV émraydévra.

Envievdydo 09 tov o, mgosiafdvre mage tod B
uégog . % wégn, Tod Aoumod elvan p™, ToOv 0% B,

1 Zotw) rovréon Ba. 2 lefpag A. 3 &I’ 6 Ba.
4 w] $A, BB, f7ss Ba. A 8% ©h rolzo A, delypos 8t sov
tolzov Ba. 5 sBwlyys A, deBpuadv § B, ss 7' Ba.
éml scripsi, elg AB. 6  Ba, 6 AB. 7 psifovog] g Ba.
8 Zouwv B,. 10 ¥ouww A. 12 el Ba, f6rv AB.
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Reliquum oportet conditioni satisfacere; esto
XX+ X,=0, ¢ X X,—X,=0.
2

XX+ X, facit &> 5 ——-ga:==D;

Sed

XX, — X, facit 5 — 22 =0

Omnia in 9; fiunt
66 —6z=0, et 65— 24z=10.
Coefficientes 2 exaequo, maioris formae terminos
multiplicando in 4; fit
260 — 24z =0, et 66 —242=0
Nunc illarum sumo differentiam, quae est 195, et
expono duos numeros quorum productus sit 195; tales
sunt 15 et 13, quorum dimidia differentia, in seipsam
multiplicata, aequalis est minori quadrato, et fit z =
Ad positiones. Erit

5 5
X1=" X2=§r s T 3

8 b
et probatio evidens.

[¢ ]

XXXIIL

Invenire duos numeros tales ut uterque, ab altero 36
accipiens eandem fractionem aliquotam vel non ali-
quotam, ad residuum ex dante rationem habeat pro-
positam.

Proponatur iam X, ab X, accipientem quandam
huius fractionem (aliquotam vel non aliquotam), re-

13 é¢’ favrod loa elol AB,. q 19 9md zod do-
8évrog om. Ba, émd tod Gwéwog i entms scriberem.
21 wagi] meds A.

DioPHANTUE, ed. Tannery. 18
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mpocAafdvre mage Tod a TO avTd pégog 7 ve avre
uéen, Tod Aoiwod elvar &
Terdydw 6 B 5& Ma, vo 0 udpos 7 uéen adrod
Zovo Ma- 6 Gpo % Zoves 57 M Ma, xel 6 %, v
5 moooAdfy vov B ulog v %) wéen, rovvéom Ma, yi-
verar tod Aoumwod y™. @éhopsv 0% xal OV B, mEOG-
Aafévre (Tod «) Td adrd pégog % e avre wéom,
100 Aowwod eivar &
GAX émendn) of Vo slolv 30 xal & B Aeufdve Te
10 mxl 6 a% 0l0wot, xel & yevdusvog Tod Aouwod yplverae
, &6te & evvoupdregog, & yevduevog xal & Aoiwdg,
é’o’wz 50, Bore & Aoumds Eover ddv tdv 80 Adfouey
70 §°, zovte’o‘rw Sw* v dga dmd Sy M Ma dpousy
Sw, &ouev o «¥ uégog 7 uéon.

Z o
15 oy 0% Hpwpsv, Aomdg éere yevdusvog S EM Ma-

Y
AaPov pog & B%, & s&@ M&, mage: tov a S EA MG,
plvetar € o xaradiumavousvov Tod o,
Aowwdv Ost vddde fyrijoar, €0 O uégog éotly 7} uéon
Ma, 5°°a M&, vo adrd pégog 7 1o avrd udpn 5™y

Z o
20 MNMa of SEA Ma.

Y
Srav 04 © vowotro fnriig, TO Vmd (zdv) SENAMe
xal 58 Ma lgov Zotl 1 Omd SN Ma énl vy M,
6 t©/ péoog B,. 6 0] o7 AB. 7 70 medhrov suppl.
Ba. 13 ¢ &gutmoatdv AB,. rovréor. Ba. uY] 80 A,
g B,. 14 W] @ AB,. 15 loméc dore yevdpevog] N\ /. 1'
1
AB, yfverer Ba. sy A M&] Ba add. rofro deo T0d medh-
Tov péeog dotly 7 péen. 16 6 s& M& om. Ba. 18 Zorl
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gidui esse 3#"m; et X,, ab X, accipientem eandem
huius fractionem?), residui esse 5Hrlum,

Ponatur X; = z 4 1, et fractio huius sit 1.

Erit igitur X, = 32 — 1; sic enim X, ab X,
accipiens fractionem huius quandam, hoc est 1, rec-
sidui fit 3relus,

Volumus adhuc et X;, ab X, accipientem eandem
fractionem huius, residui esse Hrlum,

Sed quoniam X, 4 X; = 42, et quod X, accipit,
hoc dat X;, et auctus residui fit 5°*%, ergo summa
aucti et residui erit 4z, et residuum habebimus, si

sumpserimus % >< 4z, hoc est %x. Ergo siab (3z—1)

subtrahimus %x, habebimus fractionem ipsius X,.

Subtrahendo, residuus factus est %x — 1; sic X,

hoe est z 4 1, ab X, accipiens %a: — 1, fit 5¥1% re-
sidui ex X,.

Reliquum oportet hic quaerere num quae fractio
est 1 ad (z+4 1), eadem fractio sit (%x - 1) ad
Bz —1).

Quando tale quid quaeris, aequales sunt producti

Goz—1)=<@+1) et Gz—1)>1;

fractiones nempe invertendo multiplicantur.

1) Hic et ubique infra subaudi ‘aliquotam vel non ali-
quotam’.

A. 20 of] &lol of Ba. 21 7o 9md vdv Ba, rovg AL.
22 9md] vmo tdv Ba.

18%*
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tovtéor va uépn dvadddf moAdamiaoidicrar v eloy

rro - , ¢
A¥ts8 A Ma lo. syAMa: xel plvetar 6 5 E.
¢ £
énl vag vmoerdosig. EoTar & piv o« 7, & 0F B% uf.
"Hy 0% tod o udon M@ oxemrduedar §f Ma tod
B
5 B elol 0 §° xal moud £ todg 0o dgudpovs. EoTau

— 4
6 % M7, 6 B MiB, o O ploy €. éAde émel 6
o odx &yer 1B, mord avra TQlg, Wwa ui &lg udgu
— — #
duminiy: forar & a* %0, & B> As, Ta 0% udon TdV ¢,
xal 1) anddekig pavegd.

10 Aijppa elg 1o Efjs.
Edgeiv 0v¥0 douduovg Goglorovg Smwmg & vx’ ad-
TOV pere Guvaugorégov moufi Tov dodévra doLdudy.
mowslro M.
Tevdgdo & o 3&, & 5 My xal & On' edrdv
15 UETR Guvauporégov darly 50 My* vavra loa M. xal
plverar & 8 0% (&). éml vdg Omoordesig’ E6Tar & a%
0 & B My.

0
Niwv exéwropar 6 S médev épdvero & éx 0¥ TOv &
ysgwﬁnvm &lg Todg 50° GAL & F dovlv éx tijg Dmep-

1 & om. B,. 2 4Y] ¢ouolAB,. s pnmum] xol AB,.
8 7] i AB,. 4 15 scripsi, 7} AB, & péon 7
Auria add. 8’ péeos 7 wéen Zora. eloly K éorl Ba. 56

7 pboue scripsi, povdda AB. 8 duminre ABa ¢f] Ba
add. Tod pdv J, Tod 0% xa. 10 ljjppe els zo éEfic om. Ba. }
16 6“"] & AB,. 17 0%%] wovddwv AB.
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Ex quibus

3| ot

7 4

Ad positiones. Erit

8 12
X,=v, X=17

Fractio ex X, erat 1; consideramus: 1 ad X,
Est %- Duos numeros multiplico in 7.
Erit X, =8, X, = 12, et horum fractio %

Sed quoniam X, per 12 non dividitur, ista multi-
plico in 3, ut fractiones vitemus., Erit X, = 24,

X, = 36, horum fractio %, et probatio evidens.

Lemma ad sequens problema.

Invenire duos numeros indeterminatos tales ut pro- 37
ductus ipsorum plus summa faciat datum numerum.
Faciat 8.
Ponatur
X, =z X,=3;
X, X; + X, + X; =4z -+ 3: ista aequentur 8.

Et fit =%- Ad positiones. Erit

5
Xl——_z’ X2=3.

. 5 . .
Nunc considero unde z factus est ; ex 5 diviso
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oxilg Tod 7 fg Umepéyes Tov P. of 8 38 slow & M
uelfov Tod oV
dov &po teEmpey Tov B 5°7 olovdjmore, xal dpw
adtdy dmd Mij, xel té Aoume peplow magd tov M
5 pecfove Tod B, &w TOV .
 olov, oo & % sEMNMa tevre alpw dxd M7-
Aoimdy MO M\ s @ raitre usolfo &g vov M'& peitove,
vovréony &lg S&, xol plverow SXF M Ma- E6ror & %,
Kol Addvrer év tfj doplove, Gere tov v’ edrdv
10 pev Gvvepporégov mowty M7. Td 0% év vfj doglore
TolodTéy dotiv, Wwa TOv S, Sowv dv mg 9éiy M elveu,
énl vag dmoordesig moufoag, megavi) To meéPAnue.

0.
Edgetv tgels doiduodg Smeg 6 vmd 0vo dmorwvody
15 wgooAefov evvaupdregov moifi Tovg dodévrag doid-
podg. — et Oy todg dodévrag terpaydvovs slvar
waga povdde mley.

Emvrevdydo 0y tov dmd o xel % perd ovvau-
gotépov mowsty M7, tov Omd wod P xal p™ merd

20 guvapgporégov mowsly Mie, tov 0% Vmd Tod o xal
70D 9 perd Guvapgorigov mowsiv Mxd.

'Exel odv 9édwm tdv Omd o xal B usre evveu-
potégov mousty M7, édv dgu vdkw Tov B ddovdifmore
xel Gmd M7y dpw adrév, xal psplow mage Tov M:

5 pelfove o B, &w Tov .

14| fAB,. #]4B,. 4 viv povdda AB, (1tem 7, 24).
7 pelfove] Ba add. vod Gsm:éqov 9 omd atraw A
10 ovvapgdregor A (item 18/19). 0 0] ©é o AB,, w5 82
Ba. 11 dom A. &éler A Ba. 12 nozﬁaag, weQawf 1O
nedfinue om. Ba. 14 dvo om. Ba. 15 zobs om. Ba.
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per 4 coefficientem z. Sed 5 est excessus 8 supra 3,
et 4 coefficiens = est X, + 1.

Ergo si ponamus X, quocumque modo in z, et
illum subtrahamus a 8, et residuum dividamus per
(X; + 1), habebimus X,.

Exempli gratia, esto X; = 2 — 1; hunc subtraho
a 8; residuus est 9 — 2; dividimus per X -+ 1, hoe
est per z; ﬁt——l—X

Haec est solutlo indeterminata quaestionis: pro-
ductum plus summa facere 8. Indeterminata nempe
solutio est quum sumendo in positionibus # quot uni-
tatum quisque velit, peragatur problema.

XXXIV.

Invenire tres numeros tales ut binorum quorumvis
productus plus eorundem summa faciat datum nu-
merum. Oportet datos esse quadratos minus unitate.

Proponatur iam facere

XX+ X +X=8 XX+ X+ X;=15
XX, + X, + X, =24

Quoniam volo
XX+ X + X, =38,

si ponam X, quocumque modo, et illum subtraham
a 8, et residuum dividam per X; 4 1, habebo X,.

19 §°] «”’ AB,. 21 rod om. Ba. moteiy om. B,.
24 peolom] Tov “loumdy peoico Ba.

88
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vevdg®o & B S& M Ma xol dov dnd M7 dpw
adrd, xel peglow magd vov M'a usifove vob B, éotar
6 a% sXg A\ Ma.
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5 were: ouvaugotégov mowely Miz, {édv dmd Mic) dpéim
SEMAME xal peoiow slg vov M@ usifove vod B,
rovrédotw &l S&, plvovear 5X 5 AN M, &o wov p°.
Aoy dote TOVY VWO @ xal PV pETd GVvauEo-
vépov mowsl AYXoud N M &* veire loe Mxd, xal pi-
&
10 yerew & 5 .

® £
énl tag vmoordesig: Eorow 6 piv «% iy, & 0 B E,
[
6 0% ps En. xal mdvee elg Ev pdgrov xal piverar 6

£ £ 3
o% ote, 6 B md, 6 0% p* Tu.

Aijppe &lg o EEijg.

15 Edgelv 0vo doidpodg doglorovs, Gete tov O’ ad-
Ty Asipavie ovvaupdregoy moislv tov dodévra.
"Eote tov 1.

Tevdygdo & a% S&, & B M7, xal & On’ advdv
Asipag auvaupdregov mowel 5B MMy lo. M7. xod pi-

Wyerar & 5 Mz[. émd vdg Omoordesg: foraw & ulv
a*s M3EL', 6 0% B M7y.

2 el v& doume peolsw Ba.  moel Ty povdde ple AB,.
@ om. Ba. 3 Ma&] AB, add. zdoow tov o dodudv &

Aetyus B & 4 vod post. om. ABa. & 2&w émd Mz suppl.
Auria. 6 xal 70y loumdy peelow Ba. ©ov] w» AB,.

@ post. om. Ba.  f°’] medrov AB,. 7 zovréors Ba. 9 moei)
moweiv AB,, mowstv M - mowel 8¢ Ba. ioec om, AB,.
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Ponatur X; =2 — 1.
Si ista subtrahimus a 8, et residuum dividimus
per X; + 1, erit
X =2_1
z
Rursus similiter quoniam volo X, X, + X, 4+ X
facere 15, si a 15 subtraho z — 1, et residuum divido

per X; 4+ 1, hoc est per z, fit
16

"; -_ 1 = XS'
Restat X, X; + X, 4 X;; facit
1—:,3 — 1; quae aequantur 24, et fit z = 1—:-

Ad positiones. Erit

33 7 68
X, =12’ X, =% X3=1—2'

Omnia reducamus ad eundem denominatorem; fit
166 84 340
Ki=%r H=6 XH=%
Lemma ad sequens problema.

Invenire duos numeros indeterminatos tales ut 39
productus ipsorum minus summa faciat datum. Esto 8.
Ponatur
X, =z X;=3.
X, X; — (X, + X;) facit 2a —3 =38, et fit =55
Ad positiones. Erit
X, =55, X;=3.

11 ¢ om. AB,. 18 7u] ou AB. 14 jjppe el o EEfjs
om. Ba. 16 lelyper ovvapgorégov B, (item 19). 19 moweiv
A. 21 6% om. AB.
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duxds Ba. b zdEopey Ba. 6 zo om, B,. 6/7 mago
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Rursus considero unde z factus est 53; ex 11
diviso per 2. Sed 11 est datus plus X;, et 2, coeffi-
ciens z, est X, — 1.

Ergo si ponamus X; quocumque modo et addamus
eum dato, summamque dividamus per (X, — 1), in-
veniemus X,.

Sit X, = z -+ 1; addendo 8, fit z + 9; dividendo
per X; — 1, hoc est per z, fit 1 —l—‘%-

Solutio est indeterminata quaestionis: productum
minus summa facere 8.

XXXV.

Invenire tres numeros tales ut binorum quorumvis 40
productus minus eorundem summa faciat datum nuo-
merum. Oportet datos esse quadratos minus unitate.

Proponatur iam
XX, — (X + X)) =38, X,X;— (X;+ X;)=15,
X, X, — (X, + X)) =24
Quoniam volo X X; — (X, + X,) facere 8, si
ponam X, quocumque modo, et addamus eum ad §,

summamque dividam per X, — 1, habebimus X, se-
cundum praecedens lemma.

uovdde dldesova puis tod U B,. vovtéor. Ba. 11 dmd
abrdv A. 12 lslyse cvvepgotigov B, (item 15).  17/18 lel-
e ovvapgorégov B (item 19, 20, 22/28).  19/20 zov 8% dmd
Tob medbrov xal volb dsvrégov Ba. 24 meocHd Ba. - 26 pe-
eltw Ba.
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dotw & B s& Ma- mgooridnue avtd M7 piverar
s& MO tavre peoito &g tov mpdrov éAdodove Tod
B°?, rovtéorw elg 8 &, %ol pivevon Mas* & Eovan § o
buolwg 0% xal & p*s Eovaw M@ S*i5, xel Aédvral
5 wor 0vo Emirdypare.
Aoumdv sl zov Omd @ xal p°U Aslpovre Gvveu-
@éregov: mowst AY* oud M M@ 6. Mxd* xal plvera
&
6 s uf.
L &
énl tog dmoordosig fotar & udv a% vg, & OF B i,
B
106 0% p% 6B xel bow 9édng adrodg slvar évdg uoglov,
mdvre &lg £°, Zoton (6 o) GmE, & B 60, & p*5 vE.

Aijppe &lg 10 EEdjg.
Ebesty douduodg dogletovg 0vo, 8mwg & vx’ ad-
TV wPdg Guvaupdregov Adyov &y dedousvov.
15 Emrerdgdo 07) tov Omd adidv Gvvaupdregov
elvor Tolg.
Kol tevdgdo & a% s&, & f5 Mz xel &ouv &
O adrdw 5% tevre délousy slvas tolg S& M3 Gore
sy Miz leov elolv 5%, xel plvsrar & 8 MEL. Znd
2 tég Vmoordasig Eovar & o MEL, § p5 ME.

2 medvov AB, povdde Ba, forsan Mé& 8 rvovtéon Ba.
4 6yoimg 0% Ba, 0 & AB.  y%) dedregos AB,. ,6/7 Asipe
svvapgorégov B,. 7 mowel] moteiv AB,, moiely M %3 mows
6% Ba. 8 tﬁ] 1z AB,. 11 6 modrog suppl. Ba. De-
nom. add. Ba. 12 lﬂmm &lg vd &Efjg A, &ldwg B, om. Ba.
13 avo éGoiBpodg &oo;’uovc B,. 15 9%’ adrav Ba.  ovr
ap,qzozsgo'v Ba. 16 zolg] ¢ AB toumdaciove Ba. 18 7zplg]
y AB,, vouwideie Ba.
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Sit X; =« + 1; addendo 8, fit 4 9; dividendo
per (X; — 1) hoc est per z, fit

9
14 —= X,.
Similiter erit
16
Xa 3 1 + ; ’

et duabus conditionibus satisfactum est.
Reliquum oportet X; X; — (X, + Xj): facit

M —1—24, et fit o=".

x!
Ad positiones. Erit

57 17 92
Xx°=§) Xe='5'; Xs=1_2‘

Et si velis communem esse denominatorem, sit 60;
erit

285

204
Xl = 80

60’

460

X, = Xs=6—0'

Lemma ad sequens problema.

Invenire numeros indeterminatos duos quorum pro- 41
ductus ad summam rationem habeat datam.

Proponatur iam productum summae esse 3Pi°m,

Ponatur X, = z, X, = 5; est X, X; = 5z, quod
volumus esse 3*"® (z 4 5). Ergo

8z 415=>5z, et fit =T
Ad positiones. Erit
X, = 7%: X; =5.
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Biérnw oty {(wéBevd & 5 péyovev MEL'- éx vod
v i peouodivar &lg BS. dddd & iE & B modda-
nAaoiatéusvés forw éml tov Adyov. & O} B édorlv ix
ijg Umegoyije Mg Vmegéyxer & B Tov Adyov.

5 ’Eov obv vdEouey tov B olovdifwore S, xal moAda-
whoGideousy adrdy éxl Tov Adpov, moiel 87, xal dov
ueouadi) &lg Ty Vmegoyny 1§ dmegéys 6 B Tod Adyov,
rovtéorw elg SEMN My, plveror & a% 57 év uogie
samMy.

10 As.

Ebgeiy douduodg toeig Smwmg 6 dmd 0vo dmorwmvody
medg ovvaupdregoy Adyov &m dedouivov.

Emivevdydo 07 tdv dmd a® xal % evveugorigovg
slvar y%, Tov 0% Omd vod P xal Y’ cvvaugorégovs

15 slven 074, Tov 0F Vmd o™ xal TOD p°’ cvvaugorégovg
elvor &%

Terdgdo 6-f% s Eovar 0, Ote 7o Afjupe, 6 o
57 &v poglo SEM My duolwg xal & y% 50 év po-
ole sa&NMo.

20  Aowwdv Ol Tov VmO tod o xel TOD Y™ Gvvaugo-
végovg elvow &5, dAAd & Vmd ToD « xal y AY.B
v pogley A¥& Muf A\ 5 ¢, ovvaugbregog 0¢ domiv & oo
xel & p% AYEMN5%8 woglov A¥a@ M NSt

1 wédev suppl. Ba, Awria. 6] 6 AB,. 2 ] # AB,.

s om. Ba.  é&Md& of & A, éA1° ol 1 Ba. % mollamlacloy
AB,, dsvtégov moldamlxelwy Ba. 5 s] Awria add. olov
s% a. 6 16yov] Ba add. xal yevéuevov peolcmpsy sl iy
dmegoyny Mg énsoéz_sz 6 dedregog Tod Abyov, EEopey TOV modTOY.
éotw 6 Osdregog S°Y @ odrog Eml Tdv Adyow. 8 rovréere A.

11 edoeiv voeis douduovs Ba. 14 zod om. Ba (item 15).

16 9md zod «°¥ B,. 18 7. dpolas ... A M (19) om. B,.
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Considero unde z factus est 7%; ex 15 diviso

per 2 coefficientem z. Sed 15 est X, multiplicatus
in rationem, et 2 excessus X; supra rationem,

Ergo si ponamus X; quocumque modo in 2, esto z,
et multiplicemus in rationem, quod facit 3z, et divi-
damus per excessum X, supra rationem, hoc est per
z— 3, fit '

3z
X=z=%

XXXVIL :
Invenire numeros tres tales ut binorum quorumvis 42
productus ad summam rationem habeat datam.
Proponatur iam esse
X, X;=3(X;+ X;); XXy =4(X; + Xp);
X, X =5 (X, + Xy).
Ponatur X; = z.

Erit, secundum lemma,
Sz
X, = z—3)
et similiter

Reliquum oportet
X, X, =5 (X, + Xy)

Sed \
122
X, Xy = ZF 12 — 1z
et \
Tx? — 242
X, + X2=z,+ 12— 1z

19 8] & AB,. 2021 cvvapgpdéregov B,. 21 A1’ § Ba.
y°’] Ba add. éorl. 23 M om. AB,.
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Obrag* Svav pdg dsifoy evvdsivar udgia, olov:
Sy wog. SEMMy xal 50 pop. S&AMI,
of 5 rov uégovg éml ro vaddef udeie moAdamAacia-
odvjeovran, olov Sy éml vd wod Erégov udgie TovT-
5oy éml SEAMJ, xel mdiw of 38 énl vd udoi
tod érégov, émi sa NMy. oirwg émolnasy % @dv-
deorg A4Y §/1\5x8 poglov 7ol Vmd TdHY poglwv, TovT-
dov A¥a MBASE.
Egouev O xal TOV VEd oD a® xal yv AYf po-
10 glov 4¥& MiB A SE.

A7 &go 1f {uwoglov A¥& MY NSt & slov Tijg
owwdégews. & Gou % ovvdeais’ plveraw AY s A sox
pogiov AY& MBMSE ol mdvta dxl 10 xowdy ad-
T@v uéguov éml AYa MBMSE xel plvovier AY.f

%
15 loow AY %e A\ sox° %l yt’vswl. 0 s b—:
énl tog dmogrdasig siyss 07 TOV wiv @ Sy poo.
S& M My, tov 8} ﬁ”.s«x, vov 0} y° 58 pop. s&M M.

sbpédn 0t 8 5 Q_x. &ov udv éml tov «” mofjg, émi
57, &oovvar Mtk Aoimdg éml tdo udgiov, Mox énml
) {4

20Sa& NMp. plvoveer Mva. Aoumds &ge & a* vk & 0%

1 6s7i¢m Ba. 2 s& post om. AB,. 8 5 7od uéeovg]

gn vob p® AB,, wiv s5° Ba. 457] uy s 7 A, éouol
sy B,. 6 15,“] AB, add. povddag &' xal mdiww of Téo6apes

&ou&(wl 31:). T& poLe 105 érégov éml doududy & (ex repet.).

/8 fOWéo‘ﬂ A. 9 elyouev B. 7ov] o AB. 11 poglov

4¥a Mg suppl. Ba. elolv A. 18 st] Ba add. foar 4¥ 1

poglov Tod adrod. 14 éxl] & A, om. B. 16 &lyz B, elzoy
Ba. 0%] 68 AB.  poelov Ba, pelfovos AB,. 19 7E] téa
Ba. M ante g% om. Ba. Denom. add Ba (item 20,

p. 290, 2, 8).
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Sic: quando oportebit addere fractiones, ut

3z ot 4z
x—3 x—4’

numeratores in denominatores invertendo multiplica-
buntur, ut 3z in denominatorem alterius, hoc est in
(x — 4); et rursus 4z in denominatorem alterius, in
(z — 3). Sic fecit numeratorum additio 72* — 24z,
cum denominatore, producto denominatorum, hoc est

2t 4 12 — Tz,

Habemus autem
1223
X, X, = ?F 12 — Tz
2
Ergo m—+‘f;'_—m est 5>< (X, + X,); sed
35z — 120z

<X+ X)=pmrn—7s

Omnia in communem denominatorem, (2% 12 — 7z);

fit

122% = 352® — 120z, et z = 120

23
Ad positiones. Habebas

LY 4z
Xl =z—-3’ X2=x; X3=z__4-

120 . I .
Inventus est autem z = - Si facis in X;, in

3z, erit 360; restat in denominatorem®), 120 in z — 3;
fit 51. Erit ergo
360

120
Xl —31—, et X, = —

28 )

non habet enim denominatorem in z.

1) 120 — 8 >< 28 =561, Ibidem infra 120 — 4 >< 23 =28,
DIOPHANTUS, ed. Tannery. 19
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xy

B> ox, ob pag elyev doidunmxdy pdgiov: & 0% pos
duolwg gx érl vodg 0 5, plvovten vm dpolmg xal éml
10 wbgiov, ox énl S&MMJ, yivovtar Mun, Aoimdg

o ¥7
dga & y% Mum. xel 7 dmé0eifig pavegd.

5 Ag.

Edgetv tgeis doiduovg dmewg 6 vmd 0Yo dmotwvody
7Qdg TOV ovyxeluevoy éx TdY TELdY Adpov &y dedoutvov.

Emwverdydo 07 tov pdv Omd tod « xal tod B
TV TQIdY slvew y*r, Tov OF vmd tod PO xel tob p*

10 T®Y TQUEY Elvar 0™, Tov 0% Dmd Tod P xal TOD @
TV TudY slvon &,

"Emel oty & vmd dvo dmorwvodv medg Tov éx TV
Tudv Adyov &ger dedousvov, inTd modregov Toels doud-
uovg xal tvybvre 8mwmg 6-Umd 0vo Omorwvodv mdg

15 7OV wvydvra Adyov &gy Tov émireydévra.

fotw & Tugovy ME xol émel & Omd TOD @ xal
tov B, tvydvrog derl y™*, vovréert Tod F, & Vmd Tod
o oo xal Tov P fovaw Miz. &6t & B% Sa&, & dpa
o% Zotar s¥ie.

0  wdhw émel & Vmd Tod BV xal TOd Y vod E éorl
0™, & &ga Vmd B xed p¥ dorew Mx. Eori O & B
sa* & dga y* Eovaw 5X%.

Aowmdy ot xal Tov Omd Tod YU xal o a®, g
AYX glow T, tavte Tob F elvar &% plvovrar AYXT

25 10, M xE.

8 ©d pborov Ba, tadv pooloy AB,. x7] % AB,. 9 zaw
touidy Ba, tdv tolrov AB, (item 10, 11). 12 ddo Ba, £ AB,.

15 ¥n Ba, £ AB. 16 wogoy A. 18 f% Ma AB,
(item 21/22). 20 dozlv A,  24/25 ylvoyvaw M7 locw 4% %& Ba.
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X,: similiter T2
torem, 120 in z — 4, fit 28; erit ergo X; =

probatio evidens.

in 4z, fit 480; et in denomina-

480
Eé-, et

XXXVIIL

Invenire tres numeros tales ut binorum quorumvis
productus ad summam trium rationem habeat datam.
Proponatur iam

X, X, =3(X,+X,+X,); X,X;=4(X,+X;+X;);
XX, —5(X, + X, + X,).

Quoniam binorum quorumvis productus ad sum-
mam trium rationem habet datam, quaero primum
tres numeros et alium arbitrarium ita ut binorum
quorumvis productus ad arbitrarium rationem habeat
propositam.

Sit arbitrarius 5. Quoniam X, X; est 3*®* arbi-
trarii, hoc est 5,

Sit

Xl Xg = 15.

X, =u2; erit X, =_.
Rursus quoniam X;X; est 49" 5, ergo

X, X, = 20.
Sed

X, =z igitur X, =%
Restat ut X, X, qui est 2 , , sit 5°"¢ 5. Fiunt
399 = 25,
3
19+

43



292 APIOMHTIEKQN A.

Kol & v 10 &ldog medg 70 &ldog Adyov Eyov dv
0% medg O, Asdvuévov 8v 4y por Td fyrodusvov.
&Ade 1o T AYX Dmd tod iE ot wel ToD x. GAAa 6 e
y™- orl Tob E, 6 0% x 0™ 7Tob E Bédousv odv TOv

5 ™ poiy § éml Tov 0™ ToD F pevdusvov medg TOV -
Tod & Abyov Egew Ov O mpdg O & 0% T Tuydw
dorw. dmijxror odv por slg O fyrely Tive Goududv,
8rwg 6 p™ adrod moAdamiaciacdelg énl Tov 0™ adrod
xal O yevduevog wedg Tov &™ adrov Adyov &y Sv 0%

10 wpog 1.

"Eoto 6 {qrovpsvog S & xal & y™* adrod modda-
nAocloucdelg énl oy 0™ adrod moislrw AYif* Osi vol-
voy Todrov mEOg TOV & adrod Adyov Eyewv Sy %
modg O, AY dga 1 medg 5% Héhousy elveu v Abyw

15 Eyew 0% doiBudg medg 017 doududy: § dga O’ ab-
@y xol adrdg fevar (0% KY dpuo £ l6. 0% tobro
o} ggdiov lo. A¥Y. nel plvsren 6 5 Mie. éml vog
vmoardeeg Eotan & Emroduevog Miz.

Tdoow oty atrdy Mz Eovow Hpo & Omd TOD @

2 xel ToD BV Mpe. xol Egrv 6 B 5 @ & dge a% EoTon
SXue. Ouolwg xad & y> sXE.

Aoty o oy Omd a xal y, Tovtéer. AV By,
v Mz xevaoxsvdou e AYX By lo. Moi. xal
ylveraw & 3 M§. Zml tdg OUmodrdosig: Eoraw & e

5 MEL', & 0 B MS, 6 o y* M.

3 éM& v& T 4] éld& of T Svvdueg AB, 44’ of M3
Ba. ot A (item 4). ~ &AL’ of i Ba. 4/5 7od toimlaciovog Ba.
b yevbuevor] yevouévov A B, moldamlaciacdévros yevduevoy Ba.

7 dor ABa. 12 mowslrw] wotet Ba. 14 meds [Jov] AB,
repet. forw 6 Enroduevog (11) ... .. meds [Jov. édélopsy
Ba. 16 §] v Ba.  ‘&oudpds om. B,.  &euBudy om. B,.
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Si coefficiens ad coefficientem rationem haberet
quadrati ad quadratum, soluta mihi foret quaestio.

Sed 300, coefficiens %,, est 15><20; 15 est 3 >< 5;

20 est 4><5. Volumus igitur productum 3*! 5 et
4?81 5 ad 5elam 5 rationem habere quadrati ad qua-
dratum; at 5 arbitrarius est. Deducor igitur ad quae-
rendum quendam numerum talem ut productus 3t
ipsius et 4°M ipsius ad 5P jpgius rationem habeat
quadrati ad quadratum.

Sit quaesitus = . 3P ipsius multiplicatus in
4elum jpsing faciat 1222 Oportet hunc ad H*= jpsius
rationem habere quadrati ad quadratum. Volumus
ergo 122% ad Hz rationem habere quadrati numeri
ad quadratum numerum. Illorum ergo productus erit
ipse quadratus; ergo 60z® = O.

Hoc facile est; aequo 9004%, et fit z = 15. Ad
positiones. Quaesitus erit 15.

Illum igitur pono = 15. Erit ergo X, X; = 45;
est X, =2x. Ergo

X, = 2%, Similiter Xy =—
x .'c
Restat ut X, X;, hoc est 27(,)0, fiat 571 15. Ergo

TR =15, et fit z=86.

Ad positiones. Erit _
X, =15, X;=6, X,=10.

16 zobro] odvog Ba. 17 §ediov] &qu Ba 9 Ba, u AB.
Bfom. B, ‘21 @] % B,. 28 &™) Ba add. 0 &ga.
6 Ba, o8 AB.
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Kol Gael fv % ocvpxeluevos éx tow toudov MiE,
Asdvpdvoy Qv v por TO fyrodusvov' tddcm ovv TOHV
evyxelucvov éx tdw toudy AYiE, adrodg 0t Tovg Tesis
év 5, hg ebgouev, tov plv o SEL’, vov Ot P S5,

5zov 0 p> S
Kol Aoumdy del tovg toeig elvar AYie' elol 0t of

roelg Sxy L’
i

s &po xy [ 16, AY 5, nal plveron 6 3 M ut.
éml vag dmoordeeig. Eovow & plv o whl’, & 8}
10 B° 6B, 6 8% y* vo.

.

Edbgeiv toely doiduodg Smwg & evyxeluevos €x todov
ToLdY moddamwdacialéusvos éml udv OV medrov mouf
rolyovov, éxl 0t tov dsdregov moifj tetpdymvov, éml

15 0% Tov Tolrov moufj wVPov.

TerdyPo 07 of zoels A4Y&, 6 0 o dvvauocrdv
roiyovixdy: Eotm AYXS § O} B% AYXE, & OF y
dvvepooTdy xvfudv: Eoto Y7,

Kal %) A4Y&@ moidemAacieadelon énl uiv tov o

s0 woel MS 8g dowu volyavog: énl 0 tov B most M,
8 dove 005 émd O wov p° mowet M7, 8g éor xVfog.
Aoy éeri tovg Tgely elvaw AY&@: dAAa of rgeis

1 doel] &£ B. 2 &y om. ABa. 7drro B,. 4 5 ante
s et 7 (5) om. B,. 8 Denom. add. B 28 m. (item 9/10).

9 7 AB,. 10 onf [’ AB,. 16 dvvepoctdv] Svvdusow
A, dvvdpewg B, dvvapoordy povddoy Ba (item 18). 17 %]
Ba add. dvvapocrdy povddov tergaymvindy: ¥orm. 20 mwousl
post.] mowelro AB, (item 21). 21 domy Bis A, M om.
AB, 22 éi%’ of Ba.
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Ita si foret
X, + X, + X, — 15,
soluta mihi esset quaestio. Pono igitur
X, + X, + X, = 1527,
et unumquemque trium in z cum coefficiente invento:
X = (7§)x, X, =6z, X,= 10z

Reliquum oportet summam trium esse 152%; sed
summa trium est (23—;—) z. Ergo

(28%)z = 1522, et it & =15

Ad positiones. Erit
1
3 > T 30

470
X3 =30

1.=

: XXXVIIL

Invenire tres numeros tales ut summa trium mul- 44
tiplicata in primum faciat triangulum, in secundum
faciat quadratum, in tertium faciat cubum.

Ponatur X + X; 4+ Xy =22

X, sit _; cum coefficiente triangulo; esto _; 6

X, sit o oi» €6 Xy sit —5 cum coefficiente cublco,
esto 3,-

x

Sic 2® multiplicata in X, facit 6 qui est trian-
gulus, in X, facit 4 qui est quadratus, in X facit 8
qui est cubus.

Restat ut summa trium sit 2%; sed summa trium est



296 APIOMHTIESN A.

glov A¥in le. A¥a. nol wmdvra émxl A¥a* plveron
A%4& te. M.
dst odv v i slver O, mievgov Eovre O,
dAde & o evvdeols éot TEUyDdVOV xal TETQAYDVOV Al
8 xUfov. dmijxvar oty pov sdgetv: [0, mAsvodv Eyovia
O, duedelv elg tolyavov xal teredymvov xal xvfov.
fotw & vevpdyavog A'AaE MaM A¥B. v édga
dmd A"4& bgwy A A& M@ p\ A B, Aoimdg naredslmerar
AYBAMa: wddw vadre Ot diugediver sls te xbfov
10 xal Tolywwvov. xel &6t § xfog M7. Aoumds &ge &
tolyovog A¥BA MY la. QLY V.
nig 0 Tolywvog, W™ pevduevog xel mgooiafiv
Mg, O% plveror.
A4Y ge 1§ N\ Mow l6. O midecw rov 07 émd
155OMNMaE  piverew & 0% AYiE ME{AST" xal pi-
verow & 5 M. éx) tog dmoordesg Eovon 6 piv Tol-
yovog Movy, & 0t vergdyovos M v, & 0 xdfog M.
"Egyopor &g zd EE doyiis xal tdo6m Tov éx TdV
ToLdY Guyxelusvov tetpdpovor AYx, oy 0% o
20 AYXovy, énel O0el volyovov pevéedar, Tov O% For
AYXgv, émel Osl vevpdyovov yevéedar, tdv OF P
AYXq, émel 0et xVPov yevéodar: xal ) A¥&, tevod-
yovog ovowe, ép’ dv dv moddewdeaiwcdfj, mowsl Sv ulv
Tolyovov, bv 0t retgdyovov, Sv 0t xvfov.

1 glow A. 3 [Jor misveay yévroy [Juv AB, Svvapo-
8Yvapy Ba. 4 AV 6 Ba. 6 [(Jor om. AB,, Ba add.
%ol abrdv. 7 6] 6 & Ba. Me& om. AB,. 11 foag
Tetoaybve A, om. Ba. 13 & om. Ba. 14 ddvous doa
a¥ A, 15 ylvevew ... A 57 nel om. B, ultima supplevi.
i 17 M sv] < 5 AB,, v Ba. 20 Zmel dei] émerdn AB,
i (item 21, 22).
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Omnia in 2% fit 2* = 18.

Oportet igitur 18 esse quadratum pro radice ha-
bentem quadratum. Sed 18 summa est trianguli,
quadrati et cubi. Deducor igitur: invenire quadratum
pro radice habentem quadratum et partiendum in
triangulum, quadratum et cubum.

Sit quadratus = 2* 4+ 1 — 22% Si ab z* sub-
traho (z* + 1 — 22%), residuus superest (22® — 1),
quem rursus oportet partiri in cubum et triangulum.
Sit cubus 8. Reliquus ergo triangulus

22% — 9 = triangulo.
Omnis triangulus, 8! sumptus et addito 1, fit
quadratus. Ergo
162* — 71 = 0.
Formo O ab (4z— 1); fit ipse 0 =162* 41— 8z et
z=29.
Ad pt;sitiones. Erit triangulus 153, quadratus

6400, cubus 8.
Redeo ad primitivum problema et pono

X, + X+ Xy =12,
X, = %ﬁ, quoniam debet triangulus fieri,

%23, quoniam debet quadratus fieri,

X, =
X, =%, quoniam debet cubus fieri.

Quadratus enim quum sit #% si multiplicatur in
unumquemque horum, illum facit triangulum, illum
quadratum, hunc cubum.
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det 07 Tovg tgely elvaw AYa elol 0F AYX spke
lo. 4Y&. xal mdvra éxl A7 plveros 44 ts. M spfa-

xel EoTiv & 5 M.
o

énl tag Umoordeeigs Eovon & udv «% vy, 6 OF
o o ’
5 8% sv, 6 0% % . xal %) éwddebig pavegd.

AD.

Edgeiv toely Goiduods Omawg 7 vmegoyn tob pel-
fovog xel ToU péaov medg TV Omegoyny tod méeov
%ol Tod éAdedovog Adyov &yn dsdoudvov, &re 0% xal

10 6Vv 0Vo Aaufavduevor, molddr TETQdY@YOY.

Emirevdydo 07 ty Omegoyny tod pelfovos xal tod
péoov tijg Umegoyile Tob pégov xal Tod éAaylotov
slvan y™,

’Emel 0% ovvaugdregog & uéeog xal 6 éAdecov

15 wovet 0, mowslvw M. & &po pédos pelfov dotl
dvddog* Eorw S& MPB. & &go é&idyavos Fovew MB
Asa. ,

Kol émeids) 5 Omegoyn tod uelfovog xel tod uésov

ijg Omegoyiic Tod wéaov xal Tod EAaylerov y™ (éarl),

20 %ol % Omegoyy) Tod péoov xal tod fhaylerov SB, 7
doa Omegoyn) Tod pelfovog xel Tod péoov Eorar ST, xal
6 peltov oo dover sE MB.

Aoundy éore 0¥o Emurdypara, 6 Te Gvvaugpdregov

(rdv peltova xal tov éddyiorov mowely O, xal ©d Tdv
25 welfove) xoal vov uéoov moelyv O”. xal plveral por
dumdij 1 lodrng:
STMJ te. O°, xel 5§ M4 le. O

1 ellv A. 2 4¥] B, add. plov. 8 Zor. Ba. 4 d:
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Summam trium oportet esse z*%; est autem

6561 .
=%

Omnia in 2*; fit 2* = 6561, et est z =9.
Ad positiones. Erit

153
X, = 81 X;=

et probatio evidens.

8

6400
X; = 81’

81 ?

XXXIX.

Invenire tres numeros tales ut differentia maximi 45
et medii ad differentiam medii et minimi rationem
habeat datam, et adhuc bini quomodocumque additi
faciant quadratum.

Proponatur iam differentiam maximi (G) et medii
(M) differentiae medii (M) et minimi (P) esse 3rs=m,

Quoniam (M -+ P) facit O, faciat 4. Ergo

M>2; esto M=z -+ 2; igitar P=2 — z.

Et quoniam (G — M) est 3** (M — P), et

M— P =2z,
ergo G — M erit 6z, et G =Tz 4 2.

Restant duae conditiones:

G+ P=0, ¢ G+ M=0O.
Mihi fit dupla aequatio:
8z+4=0, et 624+4=0.

om. AB,. 15 dotly A. 19 Zozl suppl. Ba.  20/21 4) &ec
7 A. 24/25 Tdv peltova mol Tov pécov moielv Teredywvov T
te tdv pelfova nar 7oy éldyietov mowelv Ba; supplementum
paulum mautavi. 25 zov] 70 AB,. 26 lobrns A.
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xol 0t 7o Tog M elvon tevgayovindg, sdysers dotw
1 lowaig.

nideow dgiduods ddo e & On’ adrdwv 7 S B,
xaddbg lousy dumijy labryre: Eorw odw s xal MJ-

5 xel piverow 6 5 Moif. éAddov éml tog dmoordasig, od
dvvaper doedsty énd MB tov 5& tovréon vag Moup
9élo obv v 5 edgedijver éhdrrove MPB, &Hore xal
5§ M3 didogoves Egovrar Mis. éow pog % dvig éml
5§ pévqron xel moooddfy MO, mowet Mis.

10 énel odv fyrd 87 MO le. O xel 55 MO le. O,
dAd xel & &md tilg dvddog, Tovréom MO, 0% dou,
yeybvace tosig 0%, 57 M0, xal 8§ MO, xal M9, xal
1 Omegoyn vod uelfovog xal Tov uéoov tijs Vmegoyis
700 uéoov xal vod EAaylerov p° uégog éotiv. dmij-

15 xron oOv wor &lg Td evgety {reels) TeTgaydvovs, dmwmg
7 Umegoyn Tov uelfovog xal Tob péoov tijg Vmegoyiic
ToD pédov xal vod éAeyleTov p** uégog 7, Fru Ot 6
pdv édyiarog §) M3, 6 0 uloog éidsewv Mis.

Terdydw & udv didyorog M9, % 0F 7od wéeov x*

208& MB* adedg oo éover & 0%, A¥@ 58 M.

énel odv % Umegoyn) Tod welfovog xal Tod wéoov
tilg Umegoyilg Tod wéoov xal vod Aeylerov > uégog
éotiv, xal &etiv %) Omegoyn vo¥ wioov xal rod EAayl-
orov 4YG 508, Gore 5 Omegoyn) vod peplorov xel Tod

35 uéoov dotar A¥pX s@pX- xal forw & wloog A¥& 58
M3- & bga uépovog forow A¥@y* 3FyX M3 lo. O

3 ©0 9n’ AB, td 9md Ba. 4 Zovwoay 5°7 vd fuwsv Ba.
5 eif] ¢ B,. 6 tovtéoTwy A. 16 zoeis suppl. Ba.
tevodyovoy A, 23 dorl prius B. 25 y* alterum om. AB,.
& (post 4%) om. Ba. 26 y* prius om. A (1*m.) B,.
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Quum coefficientes unitatis sint quadratici, tractabilis
est aequatio.

Formo duos numeros quorum productus sit 2z,
secundum quod scimus de dupla aequatione. Sint %x
et 4; fit z = 112.

Ad positiones transiens, non possum a 2 sub-
trahere z, hoc est 112; volo igitur inventum iri 2 <2,
itaque 62 + 4 <16. Nam si 2 multiplicetur in 6
coefficientem z et addatur 4, fit 16.

Quoniam igitur quaero

8zxz+4=0, et 62z4+4=0,
est autem (2)% hoc est 4, quadratus, sunt tres quadrati
8z+ 4, 6244, 4,

et differentia maximi et medii differentiae medii et
minimi tertia pars est. Deducor igitur ad invenien-
dum tres quadratos [O,, On, O,), tales ut (O, — O.)
sit 3 (On — Op), et adhuc sit O, = 4, O, < 16,

Ponatur O, = 4, O, radix ==z -+ 2; ergo erit ipse

On=2a"+ 424 4.

Quoniam igitur

(O— On) est 3 (On—Op),

et est

On— Op=2* 4 42,
erit :

O,— On= 32 + 132

Sed est

On = 2* + 42 + 4;
£rgo

Oy=152"+ 552+ 4 =0.
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mdvra 9% AY Hgo of SEN Mis le. Ov* xal td 87
atrdv: A5 5.8 M9 ls. 0.
& 0t 9éhw OV péoov rerpdymvov Adoove slvas
Mg, xel vy m* dniady didadovog M. % 0F misved
510D péoov fotlv s& MPB- édrvovés slov M. xal
xowdy Gougedacdy tov B M, & 5 Eotaw éAdado-
vog MB. .
yéyovev odv por AYF 5 M l6. morijear 1.
nAdoew 0% twe dxd My Aamovedy S twvag: xal pi-
10 veTow O 5 & Twog GeudRod §*% pevouévov xal mwEOs-
Aafovrog Tov 1ff, Tovtier. tiig lodeswg Tijg Sif, xel
uegLedévrog elg Ty Umegoyy i Vmegéyer 6 dmd Tob
doidpot 0% tdv AY wdv év 7 ledde p. Gmixroan
olv pou &lg TO edgely Twe doududy, dg % yevdusvog
15 kel moodAafdy M B xal psgilduevog &lg Ty Gmegoyiy
7 Omegéyse 6 dmd to¥ adrod 0% rouddog, moisl TRy
nagafory éAdedovos MB.
"Eere 6 fnroduevog S & olrwg 6% pevduevog xal
npociafiov M, mowst 35 M & 0% én’ adrov 1%,
20 N\ M7, mowst A¥& M My. 8éio odv 3§ M peolts-
odas elg AYaNM7y xel mowsty Ty magefoiy éAde-
dovog MB. ¢ide xed & B pegufduevog elg M &, moust
iy megafoiny B+ &ore 3§ Mif medg A¥a A My
idaaova Adyov Eyovaw fimeg B meds @.

1 8] téotov 8% A, vé (lacunam 4 litter) 8¢ B,. 2 4Y]
povadar A. 3 o 0% ... rerodywvov] Ol 0% nal Tdv pécoy
Ba. fldeoova] éldoowy A. 4 ldooovos A, fldrrove B,
éidocove Ba qui add. elves. 5 ] Ba add.: éeududs &ea
el wB. 61 dooswy B. 8 yéyove Ba.  moufjoc om. B,

9 lelmovree AB, deimévray Ba. 10 fidwe A (item 14, 18).
yevouevog A. 11 rovtéotww A.  tijg post.] rovg Ba. 14 o]
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Omnia 9les;
122® 4 482 + 36 = 0O,

et sumendo 4*= partem:
328 4+ 1224+ 9 =10.

Adhuc volo esse [,< 16, scilicet- huius radi-
cem < 4.

Sed O}, radix est z 4+ 2. Ista sunt <4. Com-
munibus ablatis 2, erit z < 2.

Mihi igitur aequandum est

32% + 122 + 9 = O0.

Formo O ab 3 minus # cum quodam coefficiente.
Fiet # ex quodam numero 6!** sumpto, cui addito 12
(hoc est coefficiens 122 in aequatione), summa divi-
detur per excessum quadrati a numero supra 3 coef-
ficientem z® in aequatione.

Deducor igitur ad inveniendum numerum qui 6*
sumptus, si addatur 12 et summa dividatur per ex-
cessum supra 3 quadrati ab ipso numero, quotientem
det minorem quam 2.

Sit quaesitus 2. Sumatur 6! et addatur 12,
facit 6z 4+ 12; quadratus ab ipso, ‘minus 3, facit
2 — 3. Volo igitur dividere 6x 4 12 per z* — 3 et
facere quotientem minorem quam 2. Sed 2 divisus
per 1, facit quotientem 2. Ergo

6r+412:2° —3<2:1

© ¥ A 15 4f] yif A (foag 1f?). xal (post ¢f) om. Ba.
nal pegifduevog . . . wooslafov Mf (19) om. B,. 17 Zlddsove
Ba. 18 ofvog Ba. 19 airav B,. 21/22 éldrrova B, élde-
dove Ba. 22 éll& om. Ba. 28 ] 84 AB, dvdde Ba.
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Kol yoglov yoelo évdov: & éga tmd 5§ Mif xal
M@ éidocav doriv Tod Omd duddog xal AYa A My, rovr-
doviv 3§ Mp Adadovés elaw AY BN M5. xol xowal
ngooxcioYwoey af MS. 5§ My éAdacoveg AT f.

5 Brav 0} rowadryy lowow (6dowpev, mwooDusy Tdw
s 1o L 4 éavrd, plveraw B, xal tdg AYB émd vdg
M, plvovias As* mobéedeg toly &, ylvovrew ue, dw
wh+ ovx Elavréy dor ME mododes Td fuldevua rdv 5°
{plveroan odx Elevvov Mi xal ulgusov slg tog AT+

10 plvetor odx EAavvov ME.

yéyovev obv pov A¥y 54 M& ls. O 76 dnd x>
»p (7.4

M.?A\,SE, nal plveror & 3 M up tovréonv xa.
vévaga 0} vy tov uégov O n* s& MB* Eoraw 4

oxe

w
rov O ot Mup. adrdg 02 & 0% M coud.

_onx
15 “Egyopes obv éml vd & doyis xel tdocm M aopd,
Bvre O, 6. tolg 55 M3 ol mdvva sly pra: xal yt-
Prs
vetaw & S ovke, xal fovww éAdaowv dvddog.

énl tdg Ymoerdosig Tov mofhfuarog Tob & deyijs
vméarnuey 01 Tov pdv pédov 5a& Mp, tdv ot éddyiorov
0 MBA 3@, tov 0% pépiarov SE MPB. fovar & pdv ué-

1 zwelov corr. ex yweloy A (1* m.?). éwiso B,. 2 éide-
oovég elor Ba. éotl B,. 2/3 tovtéens Ba. 8eloe B. 43
(prius) scripsi, peffoves AB. #idocoves) of Ba. 4¥] p AB,.

9 xal péoifov sls dvvduers suppl. Ba, alia tentavi. = 10 1L
vezaw 6 S odw éldrrev Ba. 12 zovréer: Ba. 13 zéraye]
té@axe Ba. 14 oovd AB, (item 16). 17 .awpés AB,.

19 &7 scripsi, 82 AB. uiv om. B,. g] & AB,.
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Productus producto inaequale: ergo
6z 4+ 12) <1 < 2 >< (2 — 3),

6z + 12 < 22 — 6.
Utrimque addantur 6:
6z + 18 < 222

Quando talem aequationem solvimus, multiplica-
mus dimidium coefficientem z in seipsum, — fit 9 —;
2 coefficientem z* in coefficientem unitatis 18, —
fit 36 —; adde ad 9, fit 45, cuius radix: haud minor?)
quam 7; adde dimidium coefficientem z: fit haud minor
quam 10; divide per coefficientem 2*: fit haud minor
quam 5.

Mihi igitur aequandum est

324 122 4+ 9 = 0O a radice (3 — bz),

et fit

hoc est

42 21
T =, hoc est o

Posui medii quadrati radicem esse z - 2; erit
1849
121

e ey 1849 .
Redeo ad primitivum problema et pono Tor v Qui
1865
726 ’

quadrati radix %, quadratus ipse

est 0, =6z + 4. Omnia in 121. Fit z = et

est minor quam 2.
Ad positiones problematis primitivi Posuimus
nempe

M=z+2, P=2—z e G=Tz+2

1) Exactum limitem 2 haud quaerit Diophantus; sed quum

cadat /45 inter integros 6 et 7, maiorem sumit 7 et notat
sibi licere numero ex operatiombus fingendo aequalem vel
maiorem ponere z.

DI1oPHAXTUS, ed. Tannery. 20
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yovog «. af, & O p% Pwif, & 0} dyores & p*5 k.
xal éwsl ©o udgiov, fory Td Pxs”, odwx feviy (1%, &
0¢ éotww avrov, dov AdBopcy oxa, 8 éore 0%, mdvray
ovv 7d s, xol dpolwg Foraw & udv as exa® awAd [,
56 O} B vEDL, & 0} p5 0L
Kol do0v év Sdoxidfgorg 8éAng e p) ©0 L éme-

vnd

0éxn, ;tg 0* fuPade. xol Forer 6 o frdn, 6 O
VR

vxnd
pos awom, 6 6% y* vn. =xal 9 dmddekig pavsed.

@.

10 Ebdesiv tgely douduovs, Smwg 4 vmsgoyn §i Vmee-
éee & Gmd tov peylorov terpdywvog Tod Gmd TOD
uédov TeTQaydvov, medg TRy Vmegoyny TOU uidov xal
tod éAaglotov, Adyov &y Ocdoudvov, Fr Ot odw Ovo
AapPavéusvor motdoL TeTQdymvov.

15 ‘H 0) Omsgoyn 7 Umeéyst & dmd tot wr- 0% Tod
dmd Tod wo O, tijg vmegoyils fg Vmeoéyer 6 w® rod
é, ot p™.

'Exsl 6 ur xal 6 u* morover O, moelrwaay AYis*
b dga wr Eoraw pslfov A Eove AY§ MB.

20 xal émel ovvapgpiregog & u- xal & p* pelfov éotl
cvvaupotégov Tod ur xal tov &, xal &6t evveupd-
tegog & wr xal & p* AY 5, Guvapgdregos O &po p'-
xal & éAdoeov uév dov AY15, pelfov 0% AY . form

1, 4, 56 Denom. add. Ba. 1 éidyworog 6 om. B,.  =f]
ont AB,. 2 #orv prius om. Ba. 3 4or. (ante a(uoﬁ) A,

on& Ba, xa AB. 4 gna™] povddov AB,.  6/7 émireézse
B,. 7 8%] téscagx ABa. #ppaiss Ba. 15 &) scripsi,
0t AB.  u" = peylorov] péoov AB, (item 21). 16 §g AB,
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Erit

6="200, M=T0, P=on.
Quoniam denominator 726 non est OJ, sed tan-
tum—;- huius, si sumimus 121 qui est 0, omnia

per 6; similiter erit

1 1 1
1884;. =469? o P—M?-
121 ? 121 11

Si mavis in integris, ne excurrat -, in 4 resolve.

Erit

2 ?
7338 1878 58
C=% M=% P=gm>
et probatio evidens.

XL.

Invenire tres numeros tales ut differentia qua
maximi quadratus superat medii quadratum ad diffe-
rentiam medii et minimi rationem habeat datam, et
adhuc bini quocumque modo additi faciant quadratum.

Sit differentia quadrati a G supra quadratum ab M,
differentiae (M — P) 3¢ls,

Quoniam G 4+ M = 0O, faciant 16z° Ergo
G > 82 Sit

G =8z 4 2.
Et quoniam G + M > G + P, et G+ M =162,
ergo
162* > G + P > 82

19 forar B,. 22 p” posterius] pésog AB,. 28 xal
g ﬂ.azmoc Ba.

20%

46
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oty auveupdregog & w xal & & AY9. Eorw el &
pr xel & uo AYis, v & w- dove A¥i MB. Eorou
oo xal & p AYTMAMB, & 0 y% A¥a A MB.
xol émel YéAw Ty Omegoyny v UVmegéyer 6 amd
570D w" TOv Emd Tod u, vijg Vwegoyijc Tov u® xal Tod
& elvow ™, dAAe %) Umegoyn 1 Vmegéyss 6 dmd TOD
pr 0% 1od dwd od po O éatly AYES, 5 0} dmeo-
og)) o pu* xal tod & dovv AYE xal déhousy vag
AYED vaw AYE elvar y™ GAAe: of AYE y™ pevbusvor
10 morovoL AYxa. Ak af AYED éx wov AP*S éoti Taw
MB- yépovev odw pou ebgsiv Twva doududv, Sg Ap*s
i i
yevéuevog mowet Mxa: éotwv 07 o Fg?.

rdecw otv tov udv o AY i M xd, tov 0k u™ A¥
o 1ﬂ o 1ﬂ
A M xa, ©ov 0% p AY& A M %a.
15 xal Aoumby fotww v émlraypa ovveupdregov Tov
g xel tov & glvew O orww 08 6 p” xal 6 &
_ L
AYINMyuf to. O émd o> sp A M5, xod plvevar
205
6 s pht. .
__ éml tdg dmoovdesigs Eovar & piv «* 75. 9 woe.
20 Ay. apos, & 0t B ety. youd, 6 0t p* iy. qyma.

1 & B. 4 #»] 3 Ba. 5 7ov] o A. 7 é6t. B
(item 8,12,16). 8 £/’ AB,.  &éiopsv Ba. 9 ¢’ of
B. 10 &1’ «i Ba. 12 mowelv A, moifj Ba. ] 8¢ AB.

¥
14 70w & v A aAM ’ig om. Ba. 15 ot A, 16 &
prius] éAdeoova A B, ubique supra éldyier. 19/20 75 . & uoe.
1y . .apos] s (correcta ex iz A) & &eu relros wios AB,.
20 cfy . pud AB,.
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Sit igitur
G+ P=92"
Est autem
G+ M=162% et G =824 2
Erit igitur
M=282—2, P=2a—2
Et quoniam volo esse
(6)* — (M) = 3= (M — P),

(G?— (M) =642% et M — P= T4
et volumus 642% esse 3°l" (72?%), sed 3 ><(72%)
facit 212% quum 64 coefficiens 2?® factus sit ex 32l
.2 coefficiente unitatis, mihi inveniendus est numerus
qui 32" sumptus faciat 21. Est ille Z—;
Pono igitur

sed

21 21 21
G=8x2-|—§§, M=8x2—§§, P=x’-"3—2‘
Restat una conditio:
M+ P=0.
Sed est
M+ P=9s* — & — O:a radice (3z — 6).
Fit
597
xr = 576"
Ad positiones. Erit
G — 3069000 2633544 138681

331776 ? = 331776 ’ = 331776



AIOPANTOT AAEEANAPEQX
APIOMHTIK®QN E.

a.
Ebeetv toels douduods év i yemueroixi) dvadoyie,
5 §mawg Exaorog adrdv Asfpag oV dodévra doidudv moifi
TETQdYROVOY.
"Eorw & dodelg Mf.
Teoperguny 01 éovwy dvaldoyio Srav 6 md téw
dngov doududs mAsvoay é’m Tov puéoov. — fnrd med-
10 vegov i {verodyovos N M l,ﬂ {moeer D"’) dotiv 0
rodro §ddiov xal Eoviwv & up 6%
{Td66w odv tov a* vav éxgav Muf 0%, vdv 0}
o A¥a § dpa uéeog Earuw S5/
Aouméy ot Exdregov Tdv Aoiwdy M M mousty
15 O %ol éoriv

AYEANMB lo. O xal 35LAMB lo. O
9 tovrov Omegoyr doriv A& M SS[' 1 mévoneis:

1/2 Tit. om. Ba. 1 dlefavdoémg om. A. 2 fufidioy &
A. 8 &f scripsi, 84 AB.  Zott Ba. 9 mlaveay] a:léova
AB,. 9/10 mebrzgov vis Ba, mbregov vijg AB. 10 zevoa-
yovog et mowel reTpaywvoy suppl. B éo7u B. 10/11 8%

zoiro A Ba, rovro & B. 12 vdecw odv tdv Eve tdv &xngmy



DIOPHANTI ALEXANDRINI
ARITHMETICORUM LIBER QUINTUS.

L

Invenire tres numeros in geometrica proportione, 1
ita ut unusquisque ipsorum minus dato numero faciat
quadratum.

Esto datus 12.

Geometrica proportio est quando extremorum pro-
ductus medium habet ut radicem. Quaero quis (qua-
dratus), minus 12, quadratus sit. Hoc est facile?);
talis erit 42 -

Pono igitur extremorum 1%™ == 427, et 2%=— 2%,
Ergo medius erit 63 2.

Restat ut uterque caeterorum, minus 12, faciat O,

et est
2 —12=0, et 6;2— 12=0.

Horum differentia est 2* — 6% z. Divisio: dividit

1) Vide problema II, x.

o — -d oV .
@ pf &° suppl. Ba. 18 %) Ereeov Ba melius. 14 dote
A. 16 fors B. 16 ls. post. om. AB,.
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pevgel 5@ xore SAMMS . g dmegoyis to L' g’
s ’
éavtd dove MoED* taivre low 1 éAdedovi, tovréomy
— KLl
SELMAMB. xal yi. {6 5> tEa. .
énl tog Umoordoes. Eovar & pdv a% MufdX%, 6 oF
e @ . oS

5 8% Brusl’, 6 0 y* 1y . Taa.

B.

Edgsiv toeig ¢ouduovg év tf) pewperoinf] dvaioyie,
Omwg Exaorog adtdv moocdafiv tov dodévre o)
TETQAYOVOV.

10 "Eeto 07 tov %.

IIdaw tped tle 0% meociafiov M% mowst o
doriv 0% & 15. tdoew Tolvvy Eva TdY dxgov Mis,
tov 0} Teregov tdw dxgaov A¥ & & Hgou uéeog E6rou
50" xal xote Ty mgotégav Aomdv plvevew tyrelw

15 S0 M#% lo. O° xal AY& Mx lo. O7.
xol Eovww advdw B vmsgoyy AYEM SO uéronoig: ue-
toel (3 & xare) saMMJ. wiig Omegoyis to L ép
éovrd movet M O loag veh éAdadovy 50 Mix* Smep &vomov,
det pog tag 0 M us 8idadovag elvar M.

20 dAAd af 0 M, 0 vawv i5* of 08 MiS odx &loly of
rugodeae, dAde & 0% dotw & mgodiafoy M#% xal
mocdy O drijxrar odv por {nrijoar vy 0% Eyer udoog

2 zovtéers A Ba. 3 yi.]_y[vowtm. A, ylveror B. 65
suppl. Ba. 5 B° s [’ oud [corruptum ex B% Brus [’

o
ﬁ(oglov) ?] A, 8 mowsl A. 10 4] 8% AB. 13 Poregov]
&reoov Ba. 14 mgotéeav B, med A (an mwed zaduyg).
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z secundum (w —6%)- Factorum dimidia differentia

. . 169
in seipsam est J=-

361

Aequetur minori, hoc est 6%.1; — 12, fit z = oi"

Ad positiones. Erit

1
2346 5 130821

1
X, =427, X;= 104 8 7 10816

II.

Invenire tres numeros in geometrica proportione, 2
ita ut unusquisque ipsorum plus dato faciat qua-
dratum.

Esto plus 20.

Rursus quaero quis quadratus plus 20 faciat qua-
dratum; est 16. Pono igitur unum extremorum 16,
alterum extremorum 2% Erit igitur medius 4z, et
secundum primam propositionem restat quaerendum:

42+ 20=0, et 24 20=0.

Illorum differentia est 2> — 42. Divisio: dividit
secundum z — 4. Factorum dimidia differentia in se-
ipsam facit 4 aequandum minori (4z - 20), quod
est absurdum. Oportet enim 4 non esse minorem
quam 20.

Sed 4 est %>< 16, et 16 non est quilibet, sed

est O qui, plus 20, facit O. Deducor igitui' ad quae-
rendum quis quadratus habeat 4% partem maiorem

16 5:3 AB,. 7 uérenos Ba. 17 s @ noré suppl. Ba.
19 &g om. Ba. #ldrrovag B,. 20 4i1’> of Md Ba.
8°"] Ba add. &lec. 21 &3’ 6 Ba.
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dpelie yevéadar 0% orwv dga AYE 3 i Moa lo. 0%,
Zorw Gmd w- sEMMia & dga 0% dovar A¥a Moxa
MNsxp tavre loa AYE siq Mea. xel pivevar & S
M. Fv 8 % vob iyvovuévor O% x* s& M9+ orou
1 foa & 0% MM 6%
Now dvargéyo énl ©d € doyils xal tdodw fve tdv
tngoy Mt 0%, tov 8% p AT& § Hge uddog Eavas
58" xol Eggopar &lg Td Enretv

A¥a Mx l6. 0% xal s8&[ Mx le. 0%,

15 xol Eorw 1 Omegoyy AYEMSHL: pevesl 5& xere
5

sSaANMI/. tiig Omegoyije ©0 L' ép’ Savtd éomi ko
loa td éAdegove, tovrioTv SOL Mx xal plverou

P
6 3 ma.
énl vog dmogvdasig. Eorow & udv a% 90%, § ()

v g. yod
g0 B% wmd L', & (08 y* oyma.

. 1 aal pettoy éozly (dorl B) povddoy % AB,, B petfoy dacly
M3z Ba. 8 foz. B. 6 oa Ba, o%ax AB. 8 ¢z Ba, wa
AB. 11 &ve] wodrov Ba. 14 [’] el add. AB,. 15 A
om. AB,. 17 vovréor. A Ba. 19°9% supplevi (item 20).
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quam 20, et plus 20 faciat O; ille quadratus erit
maior quam 80.

Sed 81 quadratus maior est quam 80; ergo si con-
struimus quaesiti quadrati radicem = z - 9, erit ipse
quadratus z* 4 18z 4 81, et addito 20 debet fieri OJ.
Ergo

2 4 18z 4 101 = 0. Esto O a radice z — 11.
Erit igitur
O =2+ 121 — 222 = 2* 4 182 4 101,

et fit
1
x — .

2

Erat quaesiti quadrati radix = 2 4+ 9. Erit igitur
quadratus = 90% .

Nunc redeo ad primitivam problema et pono ex-
tremorum

X, =907, X;=2a
Ergo medius erit Q%x, et venio ad quaerendum
B +20=0, et 932+ 20 =0.

Illorum differentia est #* — 93, quam dividit «

secundum x — 9%. Factorum dimidia differentia in

seipsam est —31%1, aequanda minori, hoc est
)1 4
952+ 20, et fit z= 0

Ad positiones. Erit
1

389
1 3 1681
X, =907, =5 X =450
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7.

AoBévr b1dud mooodeivar Toely Gouduods Bmamg
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5 "Eotw 07) tov &

Kol énel éyousv év toig ITogilouaoy 8ri “éov ddo
douduol éxdregds te el & VA’ adrdY perd TOd adrov
dodévrog moujj tergdywvov, peydvady émd dvo Tergae-
ydvov tédv xeve o &g, dxtldepar oy 8o [1°% Tadw

10 xever To EEdjg, Ov pdv dmd s& M7, v O dnd sa& M.
%ol plvovres of 0%, 8¢ udv AY& 35 M9, &3 0}
A¥a 57 M. clpo dmd éxdorov ME xel tdeow Sv
ptv A¥& 55 Mo, dv 0t A¥a sy Mg, wov 0t p~,
evvaupéregoy tov Olg mage M@, tovtéoriv AY O

15 8% M 9.

Aouwdy doa xol tovrov wevra ME Ost mowsiv 1o,
AY ga 8 5%y MAd Is. 0% ©@ dmd = 5B M M5. xal
ylverow & (0% AYd Mis N Mxd lo. AY 3 sxq MAd.
xal plvetan & 5 M évdg x5

5 07 scripsi, 6 AB. 8 doféy A. 12 fxaorov A.
13 iw] 1f B,.  *"] Ba add. tdw. 14 zov 8lg] 8/c Ba, tav
dv0 AB. tovtéor B. 8 Ba, @ AB (item 18 post.).
19 fvdg %5°Y] @ %5 A, ple %5 B,.
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1IIL.

" Dato numero adinvenire tres numeros tales ut sive 3
unusquisque ipsorum sive binorum quorumvis pro-
ductus, plus dato numero, faciat quadratum.

Esto plus 5. Quoniam habemus in Porismatis?):
‘Si duorum numerorum sive uterque sive productus,
plus eodem dato, facit quadratum, orti sunt a duobus
quadratis ex ordine sumptis’, expono duos quadratos
ex ordine, alterum ab (z 4 3), alterum ab (z + 4),
et fiunt quadrati, alter = 2® 4 62 + 9, alter

= 2% 4 8z + 16.
Ab utroque subtraho 5 et pono
X,=2*46z+4+4, X;=2"4+ 82411,
et
X, =2X,+ X;) — 1, hoc est, 4z®+ 28z 4 29.
Restat ut et X; 4 5 faciat 0. Ergo
4z° 4 28z + 34 = O : a radice (22 — 6).
Fit O:
42% 4 36 — 24z = 42a® 4 28z + 34,
_ 1
=3

1) Hoc porisma pertinere videtur ad secundam solutionem
similiter deperditam problematis IIL, x, ubi quaeritur

Ha,+a=0; %2Z5+a=0; %5 +ae=0;
vel, supponendo z; = 1,

o, +a=0, xy+a=[00, 2+ a=[];
quibus conditionibus satisfit, si secundum porisma sumpti sunt
2, =a'—a, z,=(x+1)"—a,

et
z

nam

2,8 = (24 2 — a)* — a.
Hanc autem solutionem haud generalem esse animadverten-
dum est.
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_a0s
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*n
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1 & om. B. 2 fris AB,. 6 &ouudy om. Ba.
10 vdrrm B,. vdv piv] pdv vov Ba. 11 &} prius om. Ba.

4% post. om. B,. 12 8lg] dumlaclovos A Ba, dixlaclov B.
ovvaugporégov Ba. tovréore B. 18—15 % ... M suppl.
Ba, % alpo &nd vobrov M3 lomdy &oe 4¥ 338 M Auria,
qui post (& (16) add. lo. ()% dwd 7~ SPAMS. 17 8Qhs...
yxf (18) AB,. & om. B,.
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Ad positiones. Erit

20836

2861 7645
X, X, 676

= %76’ = %16 Xs=

IV.

Dato numero adinvenire tres numeros tales ut sive 4
unusquisque ipsorum, sive binorum quorumvis pro-
ductus, minus dato numero, faciat quadratum.

Esto datus 6.

Rursus similiter expono duos quadratos deinceps;
scilicet 2 et 2% 4 22 4 1, illisque addo datum et pono

X, =246, X,=2'4+22-41,

et similiter
Xs = 2(X1 + Xz) -1,
hoc est,
42° 4+ 42 4 25.

(Restat ut X; — 6 faciat 0. Ergo
42 4+ 4z + 19 = O: a radice (2z — 6).

Fit O:
42 4+ 36 — 24x = 42® 4+ 42 + 19),

et

o
28

Ad positiones. Erit

4993 6729 22660
X, =m0 X =g Xo= 3"
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i
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8/4 tov dowméy A, ielyp B, Mmrév Ba. 7 6] d¢ Ba.
8lg] dumdaoloy AB. ovmxmpoteqw Ba. /8 dvdde peifor:

AB,. 8 fotig Tov Ewnaldena petfova fouc &owyoi;c woiel
ov (9) AB,, toels doLdpodg moel dv 6 B 9 dore suppl.
Auria. 10 ©ov lowwéy] Aelyper A, 15{1[:1] B, loméy Ba.

motei B, 11 ra_c_r_ampsv Ba. tetedyovoy Ba. 13 M f
suppl. Ba, xal M Lﬁ Auria. 15 M f suppl. Ba. %x0Lvdv]

inelvov Ba. 18 o uy” A, §I" B,  p? Ba. 19 4% om.
A, 20 6 om. Ba.
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V.

Invenire tres quadratos tales ut binorum quorumvis 5
productus, plus sive amborum summa sive reliquo,
faciat quadratum.

Habemus rursus in Porismatis'): ‘Omnibus binis
quadratis ex ordine sumptis adinvenitur alius numerus,
scilicet dupla amborum summa, binario aucta, qui fit
maximus trium numerorum talium ut binorum quo-
rumvis productus plus sive amborum summa sive re-
liquo faciat quadratum.’

Ponimus ergo trium expositorum quadratorum,
alterum 2* 4 2z 4 1, alterum 2® 4 42 4 4, 3=
vero 42 4+ 12z 4 12.

Reliquum oportet construere 3*=, hoc est:
42° 4+ 122 + 12 = 0O0.

Utrimque 4* pars: fit
2432+ 3=0.

Formo O ab (z — 3); fit ergo O ipse

22+ 9—6zx=24 324 3,
et

@Xr ==—-

3
Ad positiones. Erit

25 64 196
lu.=_;’ 2nl=.?’ 3lu=_9_,

1) Hoc porisma deperditum videtur referendum ad pro-
blema III, xv. Cf. quoque III, xm.

DioPHANTUS, 6d. Tannery. 21
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Afjupe &ly ©o &g,
20 Ebgety 8Vo doiduods 8mwg &6 U’ adrdyv mpoo-
AaPov tov dmd Exderov adrdv (tov) vilg ovvPédcng
woLjj terpdymvov.

4 lefpar A. tov loumdéy] vdv 8loy A, louméy Ba.
9 tdocopsy Ba. y&e om. B,. 10 478 Ba, 4a AB
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VL

Invenire tres numeros tales ut unusquisque ipso- 6
rum minus 2 faciat quadratum, et binorum quorumvis
productus, minus sive amborum summa sive reliquo,
faciat quadratum.

Si unicuique inventorum?) in praecedenti numero-
rum addo 2, facti propositum solvunt: nempe hocce
dicimus:

Ponimus unum quaesitorum 2* 4 2, alterum
2} 4 2z + 3, 3" vero 42® 4 4z 4 6; constant pro-
posita.

Restat aequandum

42+ 4z 4+ 4 =0,
et 4*@ partem, hoc est
24z+1=0
Si ponimus radicem O esse differentiam, esto (z— 2),

fit O
» P?t+4—da=22+4+2+4+1,

et
xXr = E .
Ad positiones. Erit
59 114 246
Xl"’ggy Xs=ﬁ: Xs=2_5;

et probatio evidens.

{Primum) lemma ad sequens.

Invenire duos numeros tales ut ipsorum productus 7
plus summa quadratorum ab ipsis faciat quadratum.

1) Dicendum erat: ‘numerorum quos praebet Porisma in
praecedenti’.

21°
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2 dmd A, 9=’ B. 8 mowei] xal moel B,. © 4 s & prius
Ba, lon dvvduer g AB,. 5 @ prius om. A. 8 7 M A,
M7 Ba, povddwy 7 B. ot supplevi. 9 & . .. Teredymva
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Sit X, =z, X; quotlibet unitatum, esto 1; fit
XX,=2 e X4+ XP=2"41.

Addito z, fit 22424 1=0:esto a radice (z —2)-
FtO =2'"4+4—4dz=2"+z+1, et

z =23
=z
Ad positiones. Erit
3 5
X | = g , 82 == ~5— y

et sublato denominatore,
X, =3, X,=05.

Faciunt propositum: nam summa quadratorum ab
ipsis plus ipsorum producto facit O, et in quemcumgque
numerum multiplicare velis 3 et 5, producti condi-
tioni satisfacient.

(Secundum) lemma ad sequens.

Invenire tria triangula rectangula aequales haben- 8
tia areas.

Primo oportet quaerere duos numeros tales ut
summa quadratorum ab ipsis plus ipsorum producto
faciat {(quadratum.

Hoc supra demonstratum est; sunt 3 et 5 quorum
summa quadratorum plus producto facit quadratum)
cuius radix est 7.

Nunc formo tria triangula rectangula a duobus
numeris, nempe 7 et 3, rursus 7 et 5, denique 7 et

o’ abvdwy (17)] 0 o’ abtdy pere tdv én’ adrdy Ba (item
18/19. 17 zetedyavoy . . . tevedyovoy (19) suppl. Ba.
21 »9» rdoom scripsi, cvvtdecw AB.
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14 lelper A, 16 dpOoydwior tolyovor AB, corr, Ba. 3
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amborum inventorum 3 et 5 summa, hoc est 8, ergo
a T et8
Erunt triangula

40.42.58, et 24.70.74, et 15.112. 113,
et sunt triangula aequales habentia areas, scilicet 840.

VIL

Invenire tres numeros tales ut uniuscuiusque qua- 9
dratus, sive plus sive minus summa trium, faciat
quadratum.

Quoniam quaerimus X;® 4 (X, 4+ X, + X;) fa-
cere O, et omnis trianguli rectanguli hypotenusae qua-
dratus, sive plus sive minus area 4°, facit O, illi tres
numeri (quaesiti) erunt rectanguli trianguli hypote-
nusae, et summa trium erit 4% area triangulorum quo-
rum sunt hypotenusae. Deducor igitur ad quaerendum
triangula tria aequales habentia areas. Hoc supra
monstratum est et sunt triangula:

40.42.58, et 24 70.74, et 15.112.113.

Nune, revertens ad primitivum problema, pono tres
quaesitos in z cum hypotenusis triangulorum (pro
coefficientibus). Erit

X, =58z, X;=T4z, X;=113=z.

Summam trium pono in z* cum 4** area (pro

coefficiente). Ergo

7
33602® == 2452, et fit z = -
kyﬂad& Ba. tdv post. suppl. Aurda. 17 < uy;vmv B, rolyove
A (B, add. cvyxeipévayv, A sup. lin. cvyxelpeve). 18 rola
tolyove Ba. £yovra suppl. Ba. 19 ¢lo B. 7& om. B,.
21 zodg toeis Ba, tijc teirng AB. 23 o8 Ba, of AB.
24 8™ revoamlaolovos Ba, tevdorov AB.
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medrov nal tod devréeov Ba. 19 domt B. 21 wower Ba.
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Ad positiones. Erit

406
X, = 96 X; =

518
96 ’

791

Xy =5

Lemma ad sequens.

A tribus quadratis datis possibile est invenire tres
numeros ita ut binorum quorumvis productus faciat
datos quadratos.

Si enim sint dati quadrat1 4 et 9 et 16, et
unum quaesitorum ponamus #, reliquorum duorum erit

alter (X;) % , alter (Xj) %, et restat ut X; X, faciat 16.
Sed X, X est g; aeq. quadrato 16, et fit x= 1%-
Ad positiones. Erit

X, =13, X,=253, X,=6.
Sed ut hoc in methodum redigatur, inveni
3 =16, et omnia in #* funt 162® = 36,

36 . . 6
unde #? =17, cuius radix est -

At 6 est productus radicum ex 4 et 9, hoc est
(coefficientium) X; et X;; denominator autem, qui est
4, radix est quadrati 16.

Quando igitur tibi propositum fuerit invenire tres
numeros ita ut binorum quorumvis productus faciat
datos quadratos, ut 4 et 9 et 16, fac productum radi-
cum ex 4 et 9, ﬁt 6; divide per radicem ex 16 qua-

drato: fit X, =-, -
28 o] Tov Ba yévovzar B,. pé(ncov] péguaey A, ueoloss
B. 24 xal B, om. ABa.  oa%] s Ba, a® s Awria.

10
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_ & s
viw wddw tov 0 O mage tov §, pivovrar {is, xal
_ 3 . ,
e zov & O mage tov 5, ylvovreu) MS.
é s
farau Goa 6 a*% §, 6 B 15, 6 ¥ Ms.

n.

5 Edgelv toelg doduode Snwg 8 vmd 0vo dmorwvodw,
édv te mEooAdfy tov ovyxelucvov €x Tdv TELdY, ddv
te Aslpy, mouf] teTpdyovov.

Hdiw {yroducy modrov vole tolywve {l6e Exovia
1) duPadd, xal eVpdvreg, Aoufdvousy tovg dmd TV

10 dmoreivovedy Tevgaydvovg: gty 0% § ulv yrkd, 6 8
w008, & 0t &@. PyYkd. xel Eovreg rovrovg, edolonousy
b mooyéypamron woeig doiduodg dmeg & Omd dvo
dmotovody moifj Tovg dodévrag [1°%, Forw 07) Todg x&i-
wévovg.

15 Todvovg 0} #Eedéucda, dix 10 Exaorov Tadw O,
v ve mgooddfy M yik, édv ve Astyy, mowstv (I
GAX ol ytE M & 0 Zovl vod éufadod tob éxdarov
1OV TELydvav, xal Ot todro Tolvuy Tdedw év S, Ov

oLy Sohf Oouf
piv 5 06590, dv 0F xel T 0. ypiB, Sv O §. womy, xal
20 6 Ymd 0vo adTdY moisl Tovg émdve [0,

1 7o om B,. 1/2 @ 5% %ol mdlw oy & tevedyovoy

T v &7, ylvom:az suppl. Ba, quae paulum mutavi.
7 dedper A (item 16). 8 modrov] medregov Ba. 8/9 loa

£yovve o suppl. Ba. 10 Zozt Ba. yvE0 Ba, teltog 18
AB. 11 #vos Ba, méumrog wos AB. &. pyE® Ba, medros

pvEs AB. 13 53] 6 AB. 16 moust A, mouf) B,. 17 8
g AB, terednig Ba. 18 tdv zoiydwaw scripsi, -wb ToLydYoy
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6
1’

£t 18.

Nunc rursus divide quadratum 4 per 3

et adhuc quadratum 9 per , fit 6.
Erit igitur
6 16
X1=Z’ XQE‘?, X3='6

VIIL

Invenire tres numeros ita ut binorum quorumrvis
productus, sive plus sive minus summa trium, faciat
quadratum.

Rursus quaerimus primo tria triangula {aequales
habentia) areas, et inventorum sumimus hypotenusa-
rum quadratos. Sunt 3364 et 5476 et 12769. Illos
habentes, invenimus, ut supra descriptum est, tres
numeros ita ut binorum quorumvis productus faciat
datos quadratos, nempe supra expositos.

Illos autem sumpsimus quia unusquisque illorum
quadratorum, sive plus sive minus 3360, facit O; sed
3360 est 471"™ areae uniuscuiusque trianguli. Propter
hoc igitur pono quaesitos in x;

oum 4292 lterum?) [380132
unum Hg®, 8 4292
) 618788]
tertmm W

et binorum productus facit supradictos quadratos.

1) Numeros uncis inclusos restitui, correcto errore calculi
in textu graeco, ubi pro factore 113 snmptus est 13.

AB. 19 + Abhinc usque ad finem problematis, numeri men-
dosi sunt quum in calculo pro gty sumptus sit y. Denomin.

ex mente autoris addidi. é. yvin Ba. . xonwi AB.

11
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Aoumdy sl todg Tosig lodom AY yrk, nal mdvra,
wa Ev udgiov yévyrar, fdAdopev (elg) E. sp"25. xad
(ybvetar & o 3 aopf . aotd poplov E. gps> b B*
s 5. 7Mgis poglov tob adrodt 6 y% 3 hf. svud
poglov Tod adrod. xal pivovrow of Toels 5 aYhaa. soxd
poglov E. gptis 6. AY ytk. xal mivre &l T. splas.
xel plveror S o Phe . goxd 6. AYE. qyul . Sk xal

ylverew & 5 aQha . goxd poglov f Jtyl & xel o . qyput
ol M d‘—<p§ poglov xowod Angdévros wwds, [Bmeo
éatly @dvvarov, modrol y&p medg dAMfjdovs &laly
of dpudpol], &ovar 6 S [M aQtie . goxd poglov
a. mpub. Optl. &l tag dmoordesg. Eovow & wiv

%t ...,

i

T povdda Oiedeiv &lg 0¥o udgie xal mooadseiver
Snaréoe tdv Tunudrov Tov dodévre xal mously Tevpd-
yovov. — det 07 tdv dudduevov mifre meQuoody slva,
pijre T tov dimddoiov avrod xal povddr wd pelfove

2 &lg supplevi, item (3) yiwerar ... &. sphs. 3 %]
GoiBpds AB. 4 5. nep¢ AB. 4f . svie AB.
5 aQle. gore AB (item 7). 7 s] 6s AB.  &. nypf. dput
Ba. 8 s] M add. Ba. omhe. zad AB (item 11).
poelov dsvrégov pwerddog (pogm&og A) @ nol mohtov mppg
AB. 9 xel om. Ba. 9—11 8mee ... dobpol mterpolata
esse manifestum; (item valorem s 11/12) 10 1:969] A
fjuov Ba. &llﬂlovc] &'llovc A, &llot B, &in Ba. 11 0
on. Ba. 12 &. nyut .o gke AB. 12/13 fotar 6 piv o
om. B,. 13 + Lacunam fere totius lineae A, dimidiae B
praebet. 16 xal] éodudy AB, doBudy xnal Ba. 18 wifze
tov . ... téragroy (p. 334, 2)] mfrs 6 duwlacloy adrod | (&eid-
udy B) g (povdde B) & peltova &gy péeos 8’ (téragrov B) 7
peveivar 91d Tod medrov detduod AB. De loco desperavit Ba:
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Restat ut summa trium aequetur 336022, et omnia,
ut unum denominatorem habeamus, reducimus in
[484996]. <(Fit

X — 18421264 > 42954916
1 484996 77 "484996 .
69923044
X, = [ 184996
Summa trium fit
131299224 o
—t5996 1% = 3360x2.
Et omnia in [484996]:

Fit
[131299224] z — [1629586560] 22,
et
131200224 ]
% = 1629586560 "

Communi divisore sumpto quodam?), erit

_ [781543
~ 19699920
Ad positiones. Erit
781543 781543 781548
<Xy = 355380’ X* = 109530’ 3™ G72s0 67280
1X.

Unitatem partiri in duas fractiones et addere 12
utrique segmento datum numerum ita ut fiat qua-
dratus. Oportet nempe datum neque imparem esse

1) Imperitus scholiasta add1d1t '3 uod est impossibile,
primi enim inter se sunt numeri’, emque va.lorem x re-
petivit.

wite tov Oiwlaclove aitod doududy povddr pelfova Eyew, B¢
petoeital Owé Tivog medroy doudpod propos. Nesselmann et Schulz.
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uergelodar Ymé Tov medrov deuduod (0¥ 6 wpovdd:
& peltov) &n uépos téragrov t.

‘Emrerdyda 01) éxatépm tdv tunudrov weoodsivas
M5 xal mwowsiv 0.

5 CEmel odv 9éhopsv vy M vepelv xal éxaréop vdv
runudrov mgoadelvas M xal mowsty 0, ©d ga 6vv-
Oepe tov O dotlv Mip. Oamjoe dga tov iy Oucdsiy
&lg 0vo 0o Smwg éxdregog adtdwv uelfwv 7; MS.

éow odv v 1y Oiéhe &lg dvo [1°%, dv ) Omegoxm

10 gAdocay datlv M&, Ao o fyroducvov: Aeufdve Tod
1 Ly ylvetow Sy xol fyrd vl pdpiov mgoodelvae
M35 ol mossty 0. xal mdvre 0% fped dpo ud-
oLov Tergayovixdy meoadelvon tols %8 M, xal mously
O éorm 10 mEoarLdéucvor udorov A¥ *Xa xal plvovrar

15 Mxg 4% *& lo. O°.

xol mdvve éml AY* plvovven A% x5 M@ ig. O%-
éoto v dnmd 7 3T Ma, xal plvever & 3 M1 A ga
Me, to AY* Mo*. &otor dga ©d vals #5 mEoGTLL-
pevov X o Hoa valy MS [ xel plvevor vX xol moiel

2®
20 O tov énd = ve.

dst oy tov @y duagodpsvor &l Yo 1% xara-

”®
oxsvdfew Ty xdorov m* dg Eypiora va, xal Enrd vl

1 TQiag Aslpade, mposlafodon Ovag moiel TOv adrdy,
%
TovtéaTiv va.

7 éotl B (item 10). 9 [Jovs] dowduodg A. 10/11 zod
iy o ['] tov 1y fjpov A, 12 mad A. 18 zevodxs A.
17 @] 7o A. i Ba, i AB. &oc scripsi, yke AB.
19 xal prius om. Ba. 28 adtdv Ba. 24 tovréor: B.
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neque huius duplum plus 1 dividi per aliquem primum
numerum qui, addito 1, habeat quadrantem.

Proponatur iam utrique segmento addere 6 et
facere O.

Quoniam volumus unitatem secare et utrique seg-
mento addere 6 et facere 00, summa quadratorum
est 13. Oportebit igitur partiri 13 in duos quadratos
quorum uterque maior sit quam 6.

Si partior 13 in duos quadratos quorum differentia
sit minor quam 1, solvo quaesitum. Sumo dimidium
13, fit 65, et quaero fractionem quae, addito 63,

faciat 0.
Omnia 4°*. Quaero igitur fractionem quadraticam

addendam ad 26, ut fist . Sit addenda fractio ;;
fit 26 4 5 =0

Omnia in #. Fiunt

262* 4+ 1 = O:esto a radice (bz + 1),
et fit

z = 10.
Ergo 2* = 100, % = i(l)_o' Addendum igitur ad 26
erit i%)’ ergo ad 6% fit 4(1)—0, et facit quadratum a
di 61
radice g5 -

Oportet igitur utriusque quadratorum quorum est

. . 51

summa 13, radicem construere quam proximam 25?
et quaero quid subtractum a 3 et additum ad 2, hunc

. 51
faciat, nempe -
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vdo6w ody 8bo %, fve wlv 4md sie MB, tov
Ot Fregov dmd My Ms®, xal yplvevar & ovyxeluevog
éx tow dn’ adrdv Y, 4Yef Miy N5t to. Mip. xal
(L ox
plvetow & 5 &. &otaw dga Evdg Tov O 5 =t ovi,
o
51 0 Tod érégov 3917:7.
xol v dmd Exarégov T én’ adrdy O Hoouey
.o
M3, Fovouw vo udv ¥y tudjue viig povddog M FTvy, Td
Q.6
0} Fregov douy, xal Ofdov dg éxdregov pera M3
moeet 1.
10 .

| |
4 AT B E

Movdda veusiv {elg 0o pdoie)d xal mooadeiver
énorépe dAdov xal &Adov dodévra doubudy xel moisiv
TeTQdyOYOY.

15 Emwevdydo 07 M teuciv, xal mgoodevar & uiv
MB, & 0% M5, xal mowsiv éxdregoy 17,

’Exxelodo woveg 7 AB, xal verwiodo xerd vo I,
xoel v pdv AI mgooxsiodw dvag 4 Ad, g 0¢ I'B
§tdg % BE- éndregog boa vadv I'd, T'E éorww 0%

20 kol émsl & ptv AB Eoviv M &, evvaugpdregog 6 0 A,
BE éxvdg, 8iog bge & AE [énl vijg M &) plverar M ¥,
xol tovvag gen) Ouedeiv elg 0vo [O°% tovg I'd, I'E.

1 8d0 Ba, 4 dv%0 A, & § B. 2 A om. AB,. 8 lo.
M i7) loog tevgaydvo AB,. 4 ovf Ba, 555 AB. 7 M post.)
povddsg AB, om. Ba. 7/8 ©d 8% repet. AB,. 8 fxdregog
Ba. 11 Figuram suppl. Ba. 12 &ig ddo pbesx suppl. Auria.
13 éxaréow] Ba add. tdv tpnudrov. 18 véd post.] 7o AB,.
19 %] 6 A.”  dorl B (item 20, p. 338,1). 21 8lmg A.
éxl tijg M a delevit Ba. 22 robg Ba, tijs A, tav B.
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Pono igitur duos quadratos?), alterum ab (11z - 2),
alterum ab (83xz — 9), et fit summa illorum quadra-
torum

2024° 4 13 — 102 =13, et z =y

Erit igitur quadratorum alterius radix -f—g—:

rius i—?g, et ab utroque quadratorum si subtrahimus 6,

4843
10201’

, alte-

erit unum segmentum unitatis 5858
gm 10201

et manifeste utrumque plus 6 facit quadratum.

, alterum

X.

1 — 1
Ll L L) L}

4 AT B E

Unitatem partiri in duas fractiones et utrique ad-
dere alium et alium datum numerum ita ut fiat qua-
dratus.

Proponatur iam unitatem secare et alteri (seg-
mento) addere 2, alteri 6, ita ut utrimque fiat qua-
dratus. '

Exponatur unitas 4B, seceturque in I', et ad AT"
addatur binarius 44, ad I'B senarius BE; ergo
uterque I'd, I'E est O0. Et quoniam

AB=1, et A4+ BE=S§,
totus 4E fit 9, quem oportet partiri in duos qua-
dratos I'd, 'E. Sed quoniam alter quadratorum est

1) Quum sit 2% 4 3%* = 18, coefficientes deducuntur ex
aequationibus: :
+ 11 51 3 51
20 20 ° 2 20
Di1oPEANTUS, ed. Tannery. 22

13
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dAde: émgl &lg tow O 100 pdv Ad Eovw pelfov,
rovréeriy dvddog, tov 8% 4B Eeriv éAdecav vovricTw
rouddog, dnipxral pot &lg T TOV émivaydévra O, olovel
tov 9, kel &lg 0%o O°% zodg AT, I'E, &ove &ve

sty I'd slvar év v pevald témo vijg ve dvddog xai
vijg tLddog. eVQedévrog ydp ot I'A, dodslg dv 6
AAd Erw dvdg, Aomdg dga & AL dodelg* Fovw O
6 AB Ma, xal Aoimdg &g & BI' Zotww dodels dodlv
dpa xal ©d I, xa®’ O téuveraw % povds.

10 ‘H 0t dywypy) dmoygagifeerar. Eotw pyoo & &ls Tdw
O, uerafd ve dvddog xal vijc Toiddog, A& 6 &ou
Aoumdg dovou MG N\ A¥e: vadre loo 0%,

xel todre loa O wowslv §ddidy édorww, Oel 0%
ebpsty AY perakd vod te B xal vod 7. Acufdvopey

16 0vo (0%, fve ulv pelfove tod B, tov 0} Fregov éAdo-

ol eud
dova tod p. &loly 6% ve emd xul the' édv oy Ty
A¥ & novaoxsvddopey v t@ peratd téne ThY meosgy-
pévov 8vo O, Avoousy zd {nrovpevov.
0ct otw xal vy whsvedy AY &, rovréoTww S &, pei-
f f

20 fove plv elvas 1§, éAdadova 0% 19, Bere det, Enrovvra

— ®
Mo M d¥a le. O, edpsly tov S pelfova pv of, éido-
8 .
Gova 0% 9.

2 tovréors bis B.  4B] B8 Ba. 4 AT'] y& Ba.
6 v0v Ba, tdv AB. ° 7 éovl bis B (item 8). 10 dmoyeua-
@restar scripsi, dwoyeapfls AB. 11 te om. B, (item 14).
18 xal tedra foe (J» om. B,. loa] A add. §.  Zons B.
8% Ba, 3% AB. 14 47] oy 3bvaury Ba. 15/16 &ider.
B, (item 20, 21/22, p. 840, 7/8). 16 elsl B. 17 & om. Ba.
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maior quam A4, hoc est >2, et minor quam 4B,
hoc est <3, deducor ad propositum quadratum, sci-
licet 9, partiendum in duos quadratos 4T, T'E, ita
ut horum unus I'd cadat in intervallo binarii et
ternarii.

Invento enim I'd, quum datus sit 44 = 2, resi-
duus 4I' datur. At 4B est 1, residuus igitur BI’
datur; datur igitur et I', punctum sectionis unitatis.
Processus autem infra describetur.

Sit enim unus quadratorum, inter 2 et 3, positus
= 2*%; reliquus erit
9—a2=0.

Ista facere O, facile est; sed oportet invenire 2* inter
2 et 3.

Sumimus duos quadratos, alterum maiorem quam 2,

289 361

alteram minorem quam 3; sunt T Si con-

struimus 2® in intervallo illorum duorum quadratorum,
solvemus quaesitum.

Oportet ergo radicem ex z® scilicet x, esse maio-

17 . 19 . d
rem quam —o et minorem quam i) 81C, quaerendao

12
9—2=10,
. . . 17 .
invenire oportet 2 maiorem quam 75 et minorem
19
quam o

21 %. [Jv om. B,. 5] &euﬂ.p.bv tezeayaovoy B, pelfove
om. A. piv MB. 228 MB,
223
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v 02 MO M AY& nouwpey loag (17, mAdacouey
vy vod O x* dmd My ANs wwog, xol sdoloxopsy
oy 5 pwdusvov Ex tivog &oudpod s yevopévov xal
peglopdvov &g tov Ma pelfove vod dx’ adrod O

5 dmijxvon oDy &lg vd edgely mwae dpududv bg §*¢ yevd-
pevog ol megaPindels slg tov Ma pelfove tod dn’
B
adrod 0%, vy magafory mowel pelfove ptv if, éide-
B
gove. 0% 19.
"Eotw 6 fqrodusvos S & xal f{nqrd xerve TOv mEOG-
$
10 dtoguoudy 3§ v pogi A¥a Ma psliove iy slvos if,
B
éAdagove 0% oD.
GARe: xad & 1t moagafindels mage Tov 1B, THY maga-
B
Body mowst MiE, &are dsi 8§ moog AY & M& pellove
Aéyov ey 'ifn:e@ 13 wdg . o dga wd Tdw 5(5)
15 xel M1, tovtéomy 50f 6<psllovo‘l. ya[{wsg elvar (vod
omd A¥& M& xal Mt, voveéor A% & Mip).

v S ©o L' ép’ euW(}__wvstal. ,o:d‘:s _vq:els Tag
4" én) veg M, vovréovw ond, Aomdg b b todrov
wAsvod: o0 pelfov Ao mpdedeg td L' TdV S° plveren

1 woudpey om. B,. 2 A s mwog scripsi, delpeg &QLO—
pods Twag A, le(«pst SGedudy vy B. 8 7w6£svov] i
AB, yevéedo Ba £Edwue A (item b). 4 pelfloy (1tem 6).

6 tov Ba, tiy AB. 7 moijj Ba. 9 Sa] AB, add. Ma.
Lacunam suspicari licet. xal fmrds . M& (10)] 940 &oa
550 g nogefindéveag elg A¥a M& mowiv iy mzeuﬁolnv Ba.

10 poglw] povdde AB. &lvoar om. Ba. 18 M] y.slgova
AB, om. Ba. d¢f] 67 AB. 14 zaw] [ A, om.
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Si facimus 9 — 2® = [0, formamus radicem i a
3 minus 2 cum coefficiente quodam, et invenimus z
ex illo coefficiente quodam 6%** sumpto et diviso per
quadratum ipsius unitate auctum. Deducor igitur ad
inveniendum quendam numerum, qui 6% sumptus et
divisus per quadratum ipsius unitate auctum, quo-

. . 17 . 19
tientem det maiorem quam 1z et minorem quam -

Sit quaesitus = z; quaero secundum conditionem

17 6x 19
12 < z?4-1 < 12
Sed 17, divisus per 12, quotientem dat 1—; Ita
oportet ‘
6z:2*4+1>17:12
Ergo

62 >< 12, hoc est T2z,
debet maior esse quam
(@ 4+ 1) >< 17, hoc est 17a* - 17.

Dimidius coefficiens # in seipsum fit 1296; sub-
trahe productum coefficientium 2* et unitatis, hoc
est 289; residuus est 1007; huius radix: haud maior
quam 31. Adde dimidium coefficientem z: fit haud

§ suppl. Ba. 16 dpelder Ba. pettov A, pettor Ba.

vaw . .. dYE Mt (16) suppl. Ba (omisso M post xzal) et
Auria (addito éAla ante xal). 17 tav] wov A. 0 [']
t0f jplocog A Ba, tob fploeos B. &oele Ba. 18 rovréere

B. on®] ueltwy oxd A.  lomdv Ba.
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ob pelfov EE magdfeds magd to whiBog TRV A,
tf
yiveraw & 5 {od pelfov) EEL.
Kel Suolwg Oerjoe S5 medg A¥a Ma édAdaoova
Abyov Eyew (Rimsp 1B modg 1B sdprfdoper TdHY S odx
73 14
s édogove Es, dAde xal od pelfova 13
forw My['* mldedo obv vy w* vov O émd
MyAsyl' plvetw § O% Y 1B 6% M@ N\sxa* tedre
vy ot
low MINAYE, 30ev & 5 nd, § A" fvs. xol éow
amd rovrov dpilmusy iy Ovdde, Eorar v Tudjue Tijg

ot pod
1w M, aviy, Bate 10 Eregov Eovow avod. xel péver TO
éxiroypo. .

.

Movdda dichely &lg voeis douduods xal mpoedeivos
éxdove adrdy medregov THY adrdy dodévre (xal)
15 woLely ExeedTOoV TETEAYWYVOV.
dst 7)) tov 8iddusvov deuBudy wijre dvdda slvar
wire Tive tdy drwd dvddog Sxrdde megavievoudvey.
Emvrevdydo 07 iy M duedslv els toeic doduovdg
xo) mgoedslvon éxdere M7y xel mowsly Exaarov 1.

-

welfov] odx flarrov AB,. 4%] s AB,. 2 od

pu{mv] o AB 8 derjost] Ov & slg A, dvvdpew & sig B, &mel
8s1jcer Ba. éidrrova B,. 4 dimeg & meds 1f suppl. Ba.

Auria add.: vd &oax md ss""'? xel M toveéoriy douipol of
Spellovor peltoves siol elvar tob omd A& M& nel M9 xal
v fjpov tdw 55 89’ adtd yl. achs: Sgels vig AT ixl vag M,
tovréory tha: Aomds &ex tovrdor. wh- £ 1 mebodes o
Ty @ S5 o pelfoy Es wal t& Aowmd. 5 flagoov A, fldc-
tove B, éldocove Ba. Es] E A, E"B,. E] £ A, £ B,.
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maior quam 67. Divide per coefficientem 2* Fit z
haud maior quam %-
Similiter oportebit
6z:2°+1<19:12;
inveniemus # haud minorem quam %, sed haud maior

est quam :—;- Sit z =31
Formo igitur radicem Ot a (3 —3; x) Fit O

12728+ 9 — 21z =9 — 2t

unde
84 70566
=t & =509
a quo si subtrahimus 2, erit unum segmentum uni-

1371

tatis ig; ita alterum erit 3509 b constat conditio.

280

XL

Unitatem partiri in tres numeros et unicuique
horum addere primo eundem datum, ita ut fiat qua-
dratus.

Oportet nempe datum numerum neque esse bi-
narium neque aliquem progredientium a binario se-
cundum octonarii additionem.

Proponatur iam partiri unitatem in tres numeros
quorum unicuique addendo 3 fiat [OJ.

7 xal ylverar Ba.  B0*] B A, i@ B, 8 A7 post.] y&e
AB, 5% 8b6vapis Ba. 10 awin AB,. Tama AB,. 14 med-
tegoy om. Ba. 7 suppl Ba. 16 &qptmbv om. B,.

17 tdv Ba, vov A, om. B. dnrdde scripsi, dnrdus A, "dxvd-
xig B. 19 xnel post.] xdv A,

14
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IToAww Ot rov 7 OueAeiy st'g toetg [0°% Bwmg Exaerog
attdv pellov § My, éow oty mddw v i dze'lwm
elg voely 0°%, ©f) tiig mapiodrnrog dywyfi, Eoron Exa-
6rog adrdv upelfov rouddog xal Svvnoducda, dp’ Exd-

5 orov adrdv dpeddvreg My, Eaw &g odg % M O
atpsitar.

Aeufdvopsv &ore ToD T TO ¥, Yl yX, xal Inrodusy
©l mgoordévrsg pborov Tevgayovixdy taly M7 pX,
moujoousy {1 mdvra H*5. del xel tvd A mpoodsival

10 7o plgiov tergayovixdy xel mowsly tov Aoy O,

éoro 70 mpooTBéusvoy ubeiov AYX& xal mdvra
dml A7 plvovrar A¥A M lo. 09 v dmd mAsvgiis
3t Ma yiveraw 6 0% AVuz 5T Ma le. AY2 Ma:
89ev & 5 MB, §§ AY M, vo A¥* ME>,
15 El obv tatg (MDA mooariderar MO, tatg MppX
is
mgooredjostar ASX xal ylvever oxac Ot odv ToW

dwedeiv el toele O°% Bmwg éxdovov O ¥ mAsvee

s
ndgicog §) M ia.
dAde xal & T aYyxevron éx 0o 0%, rod e & xal

nE

20 vilg M. Sugodpey i M slg ddo 0 tvd ve & xal

nE —
ta 15, Bore vov [ ovpxeledar éx toudy 1%, &x ve Tob &

oy om, B,. 8 [Jovs] B, a.dd Onos péifor 7 Exa-
ctog abTdv, 9 zeredywvoy suppi %ol 8¢t Ba.
10 zstoayanwubr] veroayavoy AB,. 13 7 Ba, nal A, widg B.
WM& prius om. Ba. 7 Ba, & AB. 16 M suppl. Ba.
16 ylverar] Ba add. 6 rerodyawwos. 18 iw] & A. 20 tijg
Ba, tvob AB.  Suxigoduev] Ba add. odv. 21 rod om. A.
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Rursus oportet partiri 10 in tres quadratos ita ut
unusquisque horum maior sit quam 3. Ergo si rursus
partimur 10 in tres quadratos secundum processum
appropinquationis?), erit unusquisque horum maior
ternario, et poterimus, ab unoquoque subtrahendo 3,
habere fractiones in quas partienda est unitas.

Sumimus ergo ++10; fit 33, et quaerimus frac-
tionem quadratlcam quae addita ad 33 faciat Ol.
Omnia 9%, Oportet ad 30 addere quandam fractio-
nem quadraticam, ita ut summa fiat O.

Sit addends fractio xl Omnia in 2°. Fit

302% 4+ 1 = :a radice 5z -+ 1.

Fit O
252 4+ 10z 4+ 1 = 3022 4 1,
unde
=2 =4, =1

Si ergo ad 30 additur —, ad 33 addetur % ot
fiet —— 121 - Oportet igitur partiri 10 in tres quadratos

quorum uniuscuiusque radix sit quam proxima —16—1-
Sed 10 componitur ex duobus quadratis, 9 - 1.

Partimur 1 in duos qua.dra.tos, et ;:; sic 10 com-

ponitur ex tribus quadratis, 9 + % + 2—5' Oportet

1) Processum expositum in problemate V, ix,
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%e it
xol vod 15 xel Tod &. Ol odv Exderyy THY m* voU-

g
TOV TRPEOXEVEONL TEQLOOY L,

€ [

éAde xol of m* adrdv slow M7 xel M xoal My

xol mdvee A5 xal pivoviar M % xel Mxd xel M.

ste 0 1 6% plvovraw My 05t odv Exderyy =™ xava-
oxcvdooL VE. .

nAdodousy fvdg mhevgowy M7y M 5le, Erdpov O

sie M3 &, vov 0% évdpov SAE My (e, yplvovrau

ol émd tdv slonuéveoy O, AY ypve Mi A s pis’

. Jove
10 tedre e Mi. Ofev ebploxerar 6 5 @i5 .

énl vog Omoordosig® xel plvovier af wisveel Tdw
rerpaydvoy dodeidul, Hare xal adrol. vd Aoume Ofjia.

tB.
Movdda diedely &lg Toely Gotduodg xel mpoodelvas
16 éxdore avrdy HAlov xal EAdov doBévre xal mouslv
Exaorov TETEdy@VOV.
"Eotwdey of 0odévreg 8 te B xal & 7 xol & 0.
Kol mdiw émdyetar elg ©d vov T Oiedely &lg toels
0%, §rnog adtdv & pdv o welfov g Gvdﬁog, 6 o
20 {Tegog y.elgaw ] Touidog, & o 9% uslfov § M.
dov odv tepdvreg M&@ dlya, mgocdduey volg do-

1 Momv] éndorij A, Enaotov B, fudorny Ba. 2 mdeisoy

i@ Ba, mdoeiow 18 A, mxgsun ¥ B. 3 &lo B, 7 Ba,
§AB. b ia® Ba, s s’ A, 3 B. #%. 8¢t Ba, 7. £0ec AB.
6 7] 7 AB,. 71 Ba, §AB. o] & Ba. 87 &)

7 AB,. 9 A¥ypve Ba, yue AB. 1] & AB,. 10 ¢hs
AB,. 21 8/ya’scripsi, iz AB. tolg] dvel AB, teisl Ba.
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igitur unamquamque radicem horum construere quam

roximam 1
proxim s

Sed radices horum sunt 3, %, 8

5

Fiunt 90, 24, 18; et &' fiunt 55. Oportet unam-

quamque radicem construere (quam prbximam) 55.
Formamus tres radices?):

Omnia in 30.

3—35z, Slz+g, 3Tz+ 3

Quadratorum ab ipsis summa fit

35565z% + 10 — 116z.

116
35666

Ad positiones. Dantur radices quadratorum, ergo
quadrati ipsi. Reliqua manifesta.

Ista aequantur 10, unde invenitur z =

XII

Unitatem partiri in tres numeros et addere uni-
cuique horum alium et alium datum ita ut unus-
quisque fiat quadratus.

Sint dati 2, 3, 4.

" Rursus deducitur quaestio ad partiendum 10 in
tres quadratos, quorum 1% maior sit quam 2, 2%
maior quam 3, 3" maior quam 4.

Si, unitate bifariam secta, unicuique datorum ad-

1) Ex aequationibus

15
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dslaw dve ML, ylveren fve vov O tyretv pelfove
udv duddog, éddadove 0t MB [, tov 8} Ersgov peifove
udv My, éAdodova 02 <M)>y['y vov 0% p” pelfove
plv M3, éAdecove 0 MO['. xod dmdyever Gmavra
5 &lg O TOv T ovpnelusvov éx 0vo O0** peradieAeiv elo
évdgovg Yo 0% Jmag iy advaw pslfov plv ) MB,
dAdaooy 0 MPB['. xol v dmd todrov dpfimuey
dvdde, sogicousy Eva tdv dmd ijg M.
Kol mdlww tdv Eregov vov O peradiaigodusy &l
1 ézdgovg dbo 0%, Smag &y ulv adwdv pelfov § My,
é\daooy 0 My [+ xel mdiw éow émd todrov d@éim-
pev M7, edgffidousy Eva tov tprovpévov, Hore xal
tov p° duolmg edgrjooucy.

tp.
18 Tov émwaydévia douduov Oiedelv &lg toels doid-
povg Oxwg adv Yo Aapfavipsvor woidoL TeTpdymvOY.
’Enitstdydo 01 tov i
Kal énel év volg fmrovuévoig toialy dguduols &
pelov xal 6 péoog moiover 17, Sduolwg xal & uéeog
20 were oD P moroder 1, xal 6 p* merd vod a, of
doa toels dlg yevdusvor moiovar tosis (15, &v Exaorog
édogoy et Mi. &Aie dlg ol toety mowobar M i st
otv ﬁ’;lw % duehety &l voels (0°%, 8nwg Exaorog (éAdecmy)
n M:

2% & 02 % ovyxnetron €x 0Yo 0%, vod 7e (§ xal 7o

1 {nreiv om. B,. 2 éldrr. B, (item 3, 4). oy 8%
om. Ba. 8 M suppl. Ba. 6 &lg) Zxacrog A. . 11 rodraw
AB,. 15/18 &ouots Ba, tetoaydvovg AB. 19 pésog prius]
AB, add. peré Top y°, 22 motover] &lor Ba. 28 adray
éidocoy suppl. Ba
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dlmus =, fit quaerendum: unum quadratorum maiorem

quam 2, minorem quam 2> 5 alterum maiorem quam 3,
minorem quam 3%; 3" maiorem quam 4, minorem
quam 4%. Et omnia deducuntur ad partiendum 10,
summam duorum quadratorum, in alios duos quadratos,
ita ut unus illorum sit maior quam 2, et minor
quam 2—;—; et si ab illo quadrato subtrahimus 2, in-
veniemus unam ex partibus unitatis.

Rursus alterum quadratum partimur in alios duos
quadratos, ita ut unus illorum sit maior quam 3 et
minor quam 3%- Et rursus si ab illo subtrabimus
3, inveniemus alterum quaesitorum; tertium simili
modo inveniemus.

XIII.

Propositum numerum partiri in tres numeros ita
ut binorum quorumvis summa faciat quadratum.

Proponatur iam 10.

Quoniam trium quaesitorum numerorum maximi
(X,) et medii (X;) summa facit [J, et similiter

X+ X; facit O, et X+ X, facit O,
ergo
2(X, + X, + X;)

facit summam trium quadratorum, quorum unusquisque
est minor quam 10.

Sed 2(X, 4+ X; + X;) facit 20; oportet igitur
partiri 20 in tres quadratos quorum unusqmsque minor
sit quam 10.

At 20 summa est duorum quadratorum 16 et 4,

16
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0 xal dov vdkousy fva tdv iyrovuévay MO, dsfes
oV 1§ duehely &l3 dvo [0°%, Snwg Exaerog adrdy éAdo-
oov ) Mi. éuddopsy 8% vdv 0odévra 1 duecdstv elg
ddo 0%, Snag &y advav peftov pdv § MG, éide-
5 oy 0 ML

lotw ovvapgpdregog M5, Hare dimpfiode &lg O°v
Smwg Exaarog atrdv éddecwv §) Mi xal éov Exaarov
dpélopey dnd Mi, edgrjgopsy Todg Aoimodg of avw ddo
Aopfovéusvor moroteL TeTodywvoy.

10 ¢0.
AdoBévre boududv ely téodagag dguduods dusdsiv,
ol ovv tgels Aapfaviuevor molodar Tergdywvov.
’Emurerdydao 01 tov i
‘Emel oty of dmd tod e« {vgelz Aapfovipevor) of
15 xare v EEfjc mowoder O, dAAe xal of dmd Tov B
Toelg TO avrd moovor, xal of dmd Tob P Teelg TO
atrd motodor, xal of émd vod I teels, of dpa Téo-
ougss Tolg moiobor téeeageg 0%, dAdd of téadages
Tolg morodar Mz derjoee Ego M1 duehety &lg téooagag
20 00°%, 3mag Exadrog éAdoewv §; Mi* toiro O} obrwg
sgedjoeTan.
édv te Oua vijg meguodryrog tafavreg Exadrov av-
oy MEL, xel Exaovov (0 dpélopsy dnd MI, edgi-
dousy tovg Lyrovuévovg: & 0F wif, 09 Tdv A cvpxel-
25 uevov &x e vod 15 xal vod 8 ol tov 0 xal rijg Ma.

4 &lg tav abdtéyv Ba. 6 #orm cuvapgdragos scripsi,
formoay &pgpbregor AB. els] [ A, roeis B, x &ls zoels Ba.
7 Exaorvov prius Ba, é#idecova slvar Ba. 11 Siedeiv om. A,
suppl. Ba post doududy. 12 noudor Ba. 13 émirsrdydm
scripsi, terdydw A Ba. émiterdyfo 0% vov T om. B,
14 roely lapPavéuevor of scripsi, toeig Ba, of A (post lacun.
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et si ponimus unum quaesitorum (quadratorum) esse
4, oportebit partiri 16 in duos quadratos quorum
uterque sit minor quam 10. Sed didicimus datum
quadratum partiri in duos quadratos quorum unus sit
maior quam 6 et minor quam 10.

Ita sit summa data 16, partita in quadratos (duos)
quorum uterque sit minor quam 10. Si utrumque
subtrahimus a 10, inveniemus residuos quorum bi-
norum summa facit quadratum.

XIV.

Datum pumerum in quatuor numeros partiri, ita
ut terni simul additi faciant quadratum.

Proponatur iam 10.

Quoniam summa trium a 1° facit O et similiter
summa triom a 2°, summa trium a 3°, et summa
trium a 4° ergo ter summa quatuor omnium facit
summam quatuor quadratorum. Sed ter summa qua-
tuor numerorum facit 30; oportebit igitur partiri 30
in quatuor quadratos quorum unusquisque sit minor
quam 10; quod sic invenietur.

Vel appropinquationis processu!) construemus

unumgquemque quadratum (quam proximum) 73, et

unumquemgque subtrahentes a 10, inveniemus quae-
sitos; vel aliter, video 30 esse 16 4+ 9 + 4 4 1. Po-

1) Cf V, x.

7 lit.) B. "18 zésoapag] rodg técoagas B,. @12’ of Ba,
éAd& 7 B. 23 /' om. AB, (item p. 8562, b). TeTQuydvay
AB. 24 py AB, piv Ba.

17
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oducy Tov 0 xod tov &, nedn) Enaorog adrdy Ade-
ooy éoviv Mi* Aoumdyv plveron Mt Ouchely &lg Ovo
0%, $nwg éxdregog adrdv éAdrrav §) ML
0w ody tdv f difhopsy el dbo 0%, bg Zuddo-
s uev, Gove fve adrdv pelfove slva M7 L', éAdodova
0t Mi, Zovaw éxdregog adrdy éAdedov Mi, xel dov
éndrsgov atr®dy Gpéloucsy dxd Mi, edprfdouey Todg
Aotmovg v@v Eqrovulvaw, [8v ulv M3, Sv & Ma,
Hore Aedveder 10 fyrovpevov].

10 .
Edgetv voely doiduodg 8mwg 6 Gmd tob ovyxei-
uévov éx Tdv Touiy x%Vfog mgosieflov Exaorov moif)
xVfov.
Terdydw 6 quyxslpcvog éx Tt TQUdY S &, Exadrog
15 0% @y tyrovuévov, & utv K¥E, 6 0 K¥x5, 6 &
KY Ep, xod péver: 6 dmd vov qupxauévov éx taw teidY
#xVfog wpociefdv Exnerov avrdy moisl xVfov' Aoimdy
éare vovg tgsly lomoa S &.
dAdd of veety slow KY hs* Havs KY hs loo s &
20 xod wdvre moge S° AY ks looww M.

Cxel forw § M 0% & foav xel of Mhtg es,
Asdvudvov v dv Td {nroduevov: 8dev fnrd médev
dorlv & T fouw 0} vy dedudy GvvBeua v
Exootog adtdy pere M&E mousl xdfov. dmdysvar oy

- 5 elg TO edgely Toely doudpods, Bmwg Exadrog adTdw

2 dotl B. 8 Zidoowv B,. b Bva scripsi, fxdregoy AB.
#drrove B,. /8 tobg dowwodg Ba, tot loimed AB. 8 fnrov-
wévav] Ba add.: 8bo y&e i0n edermapev. Quae sequuntur, dy
udv . .. fnrodpevov (9), interpolata fuisse libentius credo.

9 70 Ba, tov AB. 18 %dfoy A. 15 % om. in lac. AB,.
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namus 4 et 9, quoniam uterque est minor quam 10.
Reliquum fit 17 partiri in duos quadratos quorum
uterque sit minor quam 10.

Ergo si partimur 17, ut didicimus?), in duos qua-

. . 1 .
dratos quorum unus sit maior quam 84, et minor

quam 10, horum uterque erit minor quam 10, et si
utrumque subtrahimus a 10, inveniemus reliquos e
quaesitis [iam inventi sunt 6 et 1; ita quaestio so-
luta est].

XV.

Invenire tres numeros ita ut cubus a summa trium,
plus unoquoque ipsorum, faciat cubum.

Ponatur summa trium esse 2, et quaesitorum

X, =125 X,=262% X;=6325
et constat cubum a summa trium plus unoquoque
ipsorum facere cubum. Restat ut summa trium aeque-
tur z.
At
X, + X; + X; =962% ita 962° =
Omnia per z: :
962 = 1.

1 est [J; si foret quoque 96 = O, quaestio soluta
esset: quaero igitur unde provenit 96. Est summa
trium numerorum quorum unusquisque plus 1 facit
cubum. Deducitur ergo quaestio ad inveniendum tres

1) Cf. V, x.

17 xdfwy prius A. 21 «f om. B,. rzeredywvor post. B,.
23 Zote prius Ba. #orw post. B. 24 adrdv om. Ba. woui
B,. 26 &ouipovg tetic Ba.

DIoPHANTUS, ed. Tannery. 23

18
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pere M& mouf) xbfov, &t 0% 0 ovvdepa TdV TELDY
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Exxslofo 5 piv tod e n* 5& M@, 4 0 vod
MBAsa, 6 0t vov y MB. of xbpor ylvovrer, &
subv K¥Y@ A¥y sy Ma, 6 0 A4S MiNK¥ @58, §
0t M7. oalpw émd éxdarov M&, xel vdeow vov udv
«” K¥a Ay 59, vov 0 B 45 MENKY& 5.8,
wov 8} p ME.
Aowwdy éotiv adrodg evvredévrag moely 1. i
100 4Y3 M AS® lo. O ©d dnd x> sy AMJ, xal
LE
yiveter 6 5 B.
Jeoe arvoe
dovar tav {nrovpéver 6 udv aply, 6 0% a. mpok,
6 0 Mt
"Eoyouos éml td € doyfic xal mdAww tdecopey Tovs
Jyroe yToE
15 TQelg doLduodg xal vov pdv K¥ aphy, vov 0% K ¥a. neot,
oy 0% KYE.
mdAw TdeGousy Tovg tTQEly S &, xal ylvovra
yToE
KY . ypu loo s& xal wdvrov ©d 18" xel mwagd S*

) »3
xal ylvovrar AY fWs loow Moxe. xol ylveroar 6 S is.

20 énl vog vmoevdeeig nal wéver.

1 mosl AB,. ©0 oovPeue om. B,. 2 zergdymvoy A.

4 Mp prius] deidpiy B B,. A s &] sitpg povddog pids A,
Aelper povadog puis B,. 6 M& om. AB,. 6 plev povada
B,. 7465 AB,. 9 dtu ABa.  ylverar ABa, ylvovren
B. 10 48] 75 AB,. 12 pdv] Ba add. medrog: item Jedreoog
et zolrog post alterutrum 0 (12 et 18).  «. ngof] medros . npot
AB,. 18 M om. Ba. 14/15 wddw tdodopsy Todg TQEls
&oudpobs xal] tdodw Ba. 16 K¥ a. noot) medrov nmpot A,
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numeros (X';, X5, X';) quorum unusquisque plus 1
faciat cubum, et summa trium sit O
Exponantur (cuborum) radices:
:z+41, 20:2—2, 3:2
Fiunt cubi:
2+ 32432+ 1, 622 +8—a®— 122, 8.

Ab unoquoque subtraho 1 et pono :
X, =2*4+32"4 3z, Xy;=0624T—2%— 12z, .

X, =1
Restat ut
X, + X; + X, faciat 0.
Fit
92% 4 14 — 92z = O: a radice (32 — 4).
Fit
2
X = i—ﬁ- .
Erunt quaesiti:
1688 18577
3376’ 3875’
Revertor ad primitivam problema et rursus poni-
mus tres numeros esse mempe
1588 , 18577
st %" 316 2

Rursus ponimus summam trium esse x et fit

43740 4
3376 ©

Omnium 15* pars, et per z; fit
15

29164 — 225, et z =,

1.

T8,

Ad positiones, et constat.

modrov jjgos B,. 17 mwddw] el wely Ba. 18 xal prius
om, Ba. 19 ylverar 6 5] P c s AB,.

23 %
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18.
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56 udv KYC, 6 o ertg’ 6 0 KY Ey.

Aoumdy domi Tovg Toely lodowt S & ylverow xvfixdy
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dovly Ma xol dmdyeron &lg td edgelv toels xVfovg,
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avtdy &bty dmd Touddog moufi (1.

15 xal &t fyroduey Exacrov adrdv xvfov éidecova
slvow M- éov dpe naraonevdcopsy rods toels doud-
podg éAdodovag M@, moddd Exacros adrdv éAdacov
Ma: &ove dpelher & noradanduevog (1% peltov elveu
dvddog.

20 verdydo 6 xeradsiméusvog 0% pelfwv slvor Svddog:

- é
forw MBOX. del oy e p dwehsiv el {voely) xv-
Povg, xal T rovrwy modlamAdeix xatrd Twev xlfev

3 #dfog prius Ba, xdfov AB. 4 mdlw om. Ba. T mu
nlﬁ&og scnpsi, 7 7 AB) dwof¥*" Ba (item 8). xal xdvra
. g dvvapostdy male Ba. 10 ozl B gtﬁm 12)
18 é1dve. B, (item 15, 17 priore loco). 14 mouet 16 &)
énel Ba. 17/18 pmxaé‘og piég ldedwy B,. 19 dvedog] dvvd-
pewg & A, Svwdusog pss B, (item 20). 20 pelfoy elvar dvddog:
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XVI

Invenire tres numeros ita ut cubus a summa trium
minus unoquoque faciat cubum. '

Ponatur rursus summa trium esse # et sint ipsi:

1
8

26
27

a8, a5, g—ix”.
Restat ut summa trium aequetur 2; fit quidam ter-
minus in 2% aeq. #; omnia per z; fit quidam terminus

in 2% aeq. 1.

At 1 est O; oportebit igitur coefficientem 2*® esse
0. Unde provenit coefficiens 2#? excessus est ternarii
supra summam trium cuborum guorum unusquisque est
minor quam 1. Deducitur quaestio ad inveniendum
tres cubos quorum unusquisque sit minor quam 1, et
summa, a 3 subtracta, faciat quadratum.

Et adhuc quaerimus unumquemque cuborum esse
minorem quam 1; si igitur construamus summam
trium esse minorem quam 1, multo minor quam 1
erit unusquisque; sic debet residuus O esse maior
quam 2.

19

. . 1
Ponatur residuus [J maior quam 2; esto 2 -

Oportet igitur in tres cubos partiri % vel istius frac-

tionis multiplicia secundum aliquos cubos partitos.

#6tw (21) om. Ba. 21 fotw MB 8% supra lineam (fotm du-
bium in compendio) A, om. B,.  7eeig suppl. Ba. 22 z&]
xate A Ba.
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duugeBévrav. Eotwm O xave: vob G5 dpelhopsy otw
Tov EEB deedeiv elg Toeig xVfovg.
ovyxeizar 0% & o &x te xfov tod gue wal dvo
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TOV 4O ToD ovyxeluévov éx TdY ToLdY xVfov Aslpovre
10 ExeeeTov movely xVfov.
Aouwdy ot Todg Tgelg ledoar S&° ylvovrer 0% of
vosts KY B 0% ravwe low S&° 33sv plverar & 5 p™ B.
énl tag Omoordecig.

14
15 Edgely toeis douuodg dmwg 6 dmd Tod euyxsi-
pévov éx 1@y ToudY xPog dodels dmd éxdavov moufi
xVfov.
TerdyBmcay mwddw of tosic S&, tdv 0t Toudy &
utv K¥B, 6 0 K¥9, 6 6 K¥%y. Aowwdv o tovg
20 toely loddar S &° dAAe of tgely elow KY 13, &ore
KY29 6. 5d. xal moge 8* Gore AV A9 lo. Ma.

1 3] 0% AB. 70%] tév A Ba. 6 wdfor] =¥ A, *Vfog
B,. 8%0 cdvdepd éoriv supplevi. 8 tév om. Ba.

9 zév] 7o B,. 11 yvovear ... sa (12) om. B,. 12 y*¥]
M AB. 17 wdfav A, 20 &u’ of Ba. ¢&lol B. &ore
K¥18 (21) om. B,. 21 wal] wdvta Ba, xel mdvra Auria.
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Esto!) secundum 216; -debemus igitur partiri 162 in
tres cubos.

At 162 est summa cubi 125 et differentiae duorum
cuborum 64 et 27, et habemus in Porismatis®): ‘Om-
nium duorum cuborum differentia {est summa duorum)
cuborum.’

Recurrimus ad primitivam problema et ponimus
unumquemque quaesitorum esse z° cum uno ex numeris
inventis pro coefficiente; summam trium esse z. Eveniet
cubum a summa trium minus unoquoque facere cubum.
Restat ut summa trium aequetur z. Fit summa trium

21 2% aeq. z; unde fit x=—:--
Ad positiones.
XVIIL
Invenire duos numeros tales ut cubus a summa

trium, ab unoquoque subtractus, faciat cubum.
Ponatur rursus summa trium esse z, et tres nu-
meri sint 225, 9a° 282%
Restat ut summa trium aequetur x; sed est summa
trium 392% Sic
392® = x; omnia per z: 392° =
1) Notum est 216 vel 6° aequari 5% -4 4% 4 8%, Quum
LAy
‘e 8’
est % >< 216 = 162 =57 4 4% — 35,

2) Hoc porisma deperditum referendum videtur ad prob1e~
mata IV, 1, 0. Si, cum Bacheto, pommus
s (2a® — b9),

@ y= g

erit z® + ya = q% — b3,

X =

20
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Kol & deov af 4740 {O%, Asdvpévov &v v 7d
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Tovg To&ls loddar S ylvovrar of tosty KY ond - ratre

o
15 loe 5&, nol ylverow 6 S &.

énl vég vmoardesig.

o

Edgsty tgsig doiduodg ldovg (rergaydve) 3mag 6

émd Tod ovyxelufvov éx TdY TEIdY xVfog mEooAefiv
20 fxQoTOY WOLY) TETQEY@VOY.

Tevdgdw 6 ovyxelusvog éx tdv toidy, e 71 0%

A7, nal @Y fprovuévov, 6 utv KYKyp, 6 0% K¥K7,

1 [Jos.. 6 1@ (2) suppl. Ba. 5 loumy)] zod Aowwod Ba.
6 M wwég] povddoy Tvdy Ba. 7 A ss ¢ suppl. Ba.

8 lsoy suppl. Ba. M¢ Ba, dedudy { AB. 9 Zoter ... S
suppl. Awria, 9 éorl wievea tod modrov xdfov Ba. 9/10 De-
nom. add. Ba. 11 z@] 70 AB,. 12/18 rocodrov A B.

18 dmori@épsvov tiig 7 S & A, dmordéuevoy tdv ¥ 5 & B, om.

xe
Ba. 14 .m_a] . 18" Ba, B8/ AB. 15 6 om. A.
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Si foret 39 (quadratus, soluta esset quaestio, sed
39) est summa trium cuborum plus 3. Oportebit
igitur invenire tres cubos quorum summa plus 3 fa-
ciat 0. Ponatur ergo radix primi ==z, radix se-
cundi = 3 — z, reliqua quotlibet unitatum; esto 1.
Fit summa trium cuborum 9z* 4 28 — 27z, Ad-
_ dendo 3, fit 4

92% 4 31 — 272 = O : a radice Bz — 7);
et fit

oo

X =

Erit radix primi % , secundi %, reliqui 1.

Cubo ab unoquoque istorum addo 1 et revertor ad
primitivum problema. Pono quaesitos in 2® cum
coefficientibus inventis, summa trium supposita esse z.

Restat ut summa trium aequetur z; sed est summa

trium -’%gz’. Ista aequentur z. Fit 2 = 1%-

Ad positiones.

XVIIL

Invenire tres numeros quorum summa sit quadra-
tus, et cubus a summa trium plus unoquoque ipsorum
faciat quadratum.

Ponatur summa trium esse 2%, ut sit O; et tres

numeri .
328 . 8a% 15af

g Ba, TP (; ?) AB. 18 zerpaydve suppl. Ba. 19 xd-
for AB,.

21
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60t K¥Kie. xal ovpPaiver tov dmd tod ovyxepévov
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TerdgPo ey tdv Iprovudvoy AUa M AT B, § 6}
fregog AT@sP, & O Aomdg AY&M 3P, xel péve

15 Exoorog atrdy pere Ma mody 0%, Fu 02 of voels
ovvredévreg mwowover O {mAevgay Eyovva 0O°), xal
év doglaroig 5 AéAvrar 1o {yrovduevor.

moxsloBo oy & 3 My Eovaw dge el vav Enrov-
uévov MEy, & 0t B Miz, & 8 y M7.

20 Avargéqopev éml vd & doyiic xel vdogousy mdiw
rovg 1Qely AY&, tov 0t Iprovudvov dv uiv KTKEy,
v 8% K'Kiz, bv 8 K'K7.

Aowmdy dari Todg toeiy lodoa ATa xal plvovraw
K'K7a loow 4¥&. xol piverow & S p*.
% te Aoma Ofjda.

2 xdfov A. 4 glol B. - 6 rerpdywvoy wheveay Eyov
(8yovoay B,) zerodyowoy AB,. dove] forer AB,. el
om. Ba. 7 &yovrve] &gov B,. 8 b elonuévorv] vav elonuévay
Ba. 9 émfjwrar ... [Jov (11) suppl, Ba. 14 loimds] ielpag
AB,. 15 M) 4T AB,.  wowsiv Ba. 16 mievedy Eyovra
terodywvoy suppl. Ba. 21 3v] 8 AB, 6 Ba (item bis 22) qui

add, Zoroe post uly. 28 nal ... ¥ & (24) om. B,.
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Evenit cubum a summa trium plus unoquoque ipso-
rum facere 0. Restat ut summa trium aequetur 22

Sed est summa trium 262°% ista aequentar 22
Omnia per 2% Fit
262 = 1.
At est 1 O cuius radix est (J; oportebit ergo et
262* esse O cuius radix sit O; sed praedictus coeffi-
ciens z* provenit ex summa trium numerorum quorum
unusquisque plus 1 facit O; (deducta est. igitur
quaestio ad inveniendum tres numeros quorum unus-
-quisque plus 1 faciat quadratum), et adhuc summa
trium .sit O cuius radix sit O.

Ponatur quaesitorum

unus = z* — 22%,  alter = a® 4 2z,
reliquus = 2* — 2.

Constat unumquemque plus 1 facere [0, et summa
trium facit O cuius radix est 0. Sic quaestio soluta
est in indeterminato z.

Supponatur ergo z = 3; erunt quaesiti
1% == 63, 2% =15, 32 =23

Recurrimus ad primitivum .problema et ponimus rursus
summam trium esse z? et quaesitos:

6325 16x%5 3%
Restat ut summa trium aequetur 23 et fit
812% = 2% unde 2z = %-

Reliqua patent.
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oo
Edgetv vty coudpods ldovg tergaydve, Smog 6
émd ToD ovyxelpuévov éx TdY TOLdY xVPog Aslpag Exa-
atov adtdy mWoLf] TETPEY@VOY.
B e e e e e e e e e e e e e e e
xel plveven Rty mddw tov B dwsdsty bg xal med-
regov xol Eoviv & Gmd tob B doubuod xbPog M7. dei
oy dmd My dpedely Exaorov xal mowely (1. devjoee
oty tHy ;q—8 Ouedsty elg toety [0°%, Bmwg Exadrog ad-
10 t@v pelfov §) MS. . xal ddv dnd M7 dpouev Exaorov
Tovtov, sdofdousy Todg {yrovuévovs douBpovg Teels.
roiro O meosdelydn, mwdg s Tov %P dusdelv el Toeis
0w, 8nwg fxaerog adraw pelfov ) MS.

x.

15 To do%%v udgiov duedsiv elg tole upbger, Bmag
éaaroy adrdv, Astpav TOv Emd ToD Ovpxauévov éx
TV TeUdY %VPov, moifj TeTQdyavov.

_ "Eoto > 00dtv ubgiov MO* xal déov Eorw T 0%
OusAely &lg tole pdoia xabdg émevdyd.

8 7ob ovyxewpévov scripsi, taw ovyxepévoy AB.  wdfog]
x0foy A, xéfov f Ba.  8/4 Exxorog A. 5 Lacunam non
agnoscunt codices. 7 émd] éx Ba. B] devtégov AB.

M] wovddag Ba. 11 gderjoopey A Ba. 12 %f] x5 AB.
15 70 om. B,. 16 dedpav Ba, leipag B,, A A. tov] Tdv
A, 17 wdfov AB,. 19 Zzdyé Ba.
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XIX.

Invenire tres numeros quorum summa sit quadra-
tus et cubus a summa trium minus unoquoque ipso-
rum faciat quadratum.?)

. . . . . . . . . . . . . . . . . . .

Habemus rursus 2 partiendum ut prius, et cubus
a 2 est 8 Oportet igitur ab 8 subtrahere unum-
quemque et facere OJ. Oportebit igitur partiri 22 in
tres quadratos quorum unusquisque sit maior quam 6.
Et ab 8 subtrahendo unumquemque istorum, invenie-
mus quaesitos numeros tres. Hoc autem antea®)
monstratum est quomodo oportet partiri 22 in tres
quadratos quorum unusquisque. sit maior quam 6.

XX.

Datam fractionem partiri in tres fractiones, ita ut
unaquaeque ipsarum, minus cubo a summa trium,
faciat quadratum.

Sit data fractio % et oporteat partiri % in tres

fractiones sicut propositum est.

1) Desiderantur solutio huius problematis, duae quaestiones
sic fere conceptae:

XIX,. Invenire tres numeros quorum summa sit quadratus
et cubus a summa -trium subtractus ab unoquoque ipsorum
faciat quadratum.

XIX,. Invenire tres numeros quorum summa data sit et
cubus a summa trium plus unoquoque ipsorum faciat qua-
dratum.

denique solutionis initium sequentis problematis:

XIX,. Invenire tres numeros quorum summa data sit et
cubus & summa trium minus unoquoque ipsorum faciat qua-
dratum. — Sit summa data 2.

2) Cf. problema V, xr.

22

23
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15 Tdv dp8d. xal edgridousy Todg (1%, fve udv AY 9,
eud o

tov 0% &vsgov AY xe, wov 0% p AYED. xal uéve

xaorog adrdy pere AYa mowdy 0.

3 ederjoopey A Ba. b o7] 0¢ ABa. 11 mouel A.
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Ita oportebit illarum unamquamque, minus 1 fa-

64’

. . 3 .
cere 0. Ergo summa trium, minus —, facit sum-

64’
mam trium quadratorum et, unicuique quadrato ad-

dend 1 . et . ito
enao 8’ nvenietur unusquisque quaesitorum.

Hoc est facile; devenit!) nempe ad g partiendum
in tres quadratos, quod facile est.

XXIL

Invenire tres quadratos quorum trium productus 24
plus unoquoque faciat quadratum.

Ponatur trium productus esse z?; quaerimus tres
quadratos quorum unusquisque, plus 1, faciat .

Hoc fit ab omni triangulo rectangulo.’) Expono
tria triangula rectangula, et sumens quadratum ab
una perpendiculari, eum divido per quadratum alte-
rius perpendicularis; sic inveniemus quadratos,

igé x” j% x27 .;Ti x”

et constat horum unumnquemque plus 2* facere CJ.

1 3 18
DiTaT e
2) Sit triangulum rectangulum a. b. ¢, nempe a*==b* -} c*.
Manifestum est

bt a?
Catt=a=h
Diophantus sumit triangula:
5. 4. 3; 18.12 5; 17. 16. 8.
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e% AB,, 6] aflB,. TémB,. 8 c‘ m. A Ba.
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Restat ut trium produectus aequetur 2*; at fit trium
14400

productus 518400

2% Aequetur 2* et omnia per x*:

14400
518400
et radix radici; fit

A =1,

120
ot =1,

1 est O; si ;11:—3 (coefficiens 2?) foret OJ, soluta

esset quaestio. Quum non ita sit, dedueitur ad in-
veniendum tria triangula rectangula quorum productus
trium altitudinum in productum trium basium multi-
plicatus faciat OJ.

Radicem habeat ille [0 productum laterum circa
rectum (angulum) unius trianguli rectanguli; si omnia
dividimus per productum laterum circa rectum dicti
trianguli, fiet hic aequalis producto laterum circa rectum
unius trianguli in productum laterum circa rectum
alterius trianguli multiplicato.

Si ponimus unum triangulum: 3. 4. 5, deducitur
quaestio ad inveniendum duo triangula rectangula ita
ut productus laterum circa rectum (in uno) sit 12vi=e
producti “ laterum circa rectum (in altero), vel area
unius 12P* areae alterius. Sed loco 12 (rationis),
gelam gumere possumus. Quaestio facilis est, et tri-
angula sunt similia hisce:

9. 40. 41; 8. 15. 17.

B,.  4md taw supplevi. 17 ¥4] 4 A, xel post.] X AB,
om. Ba. _ 19 f™*] dobpdv f AB. 21 ©d udv supplevi.
22 #] o8 AB. . 1. if] & f. iy AB.

DiorBANTUS, ed. Tannery. 24
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3¢ AB. 8 adrdy om. B,. 10 zoeig om. Ba. 12 lelypss
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 Habentes igitur tria triangula invenienda, reverti-
mur ad primitivam problema et ponimus quaesitos

quadratos tres
9 g2, 2 8L s
162" w2 1600 %"
et si productum illorum aequamus 2%, fiet z rationalis.
Ad positiones.

XXIIL
Invenire tres quadratos quorum trium productus 25
minus unoquoque ipsorum faciat quadratum.
Ponatur productus-ipsorum esse z? et rursus quae-
siti tres quadrati, a triangulis rectangulis-sint
16 % 64
267 169’ 289
Hos pono in 2* et constat 2% minus horum unoquoqué,
facere OJ.
Restat ut trium productus aequetur z?; at trium

productus est 1—:—%‘—%;33 2% Ista aequentur 2* et omnia
per «*; fit

26600 4 4

1221025

At 1 est O cuius radix est [J; oportebit igitur

25600
1221025

quaestio ad inveniendum tria triangula rectangula quo-

rum altitudinum productus multiplicatus in productum
24°*

* esse [J cuius radix sit 0. Rursus deducitur
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supplevi. 14 ro® udy ... zob 8% M1 (15) supplevi. 16 uel-
fov B,. 17 Denomin. addidi hic et infra in hoc problemate.
18 meol Ty 69&1}: yoviay scripsi, & tév épfoybvay A Ba,
nodry tév dedoyoviny B
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hypotenusarum faciat quadratum?); vel, si omnia divi-
dimus per productum hypotenusae et altitudinis unius
trianguli, oportebit productum hypotenusae et alti-
tudinis (huius trianguli) esse multiplicem producti
hypotenusae. et altitudinis (in 2° triangulo) secundum
productum hypotenusae et altitudinis cuiusdam (3')
trianguli. Esto istud (8!*) triangulum: 3, 4. 5.
Deducitur igitur ad inveniendum duo triangula rectan-
gula ita ut productus hypotenusae et altitudinis (in
uno) sit 20 producti hypotenusae et altitudinis (in
altero).

Sed loco 20 rationis, 5¥'*™ sumere possumus, et
{quoad areas) hoc facile est. Maius triangulum est:
5. 12. 13; minus: 3. 4. 5. Quaerendum est ab illis
alia duo quorum producti hypotenusae et altitudinis
sint: unius 6, {alterius 30).

Maioris. trianguli hypotenusa est 6%, altitudo :—g,

. . . 12
minoris hypotenusa est 2%, latus circa rectum -+

1) Sint tria triangula:
(@, . by .05 (@ .by.¢); (a5 .Dbs.¢)
cum hypotenusis a,, a;, a;. Quaeritur esse
a, b, . ayb, . agh, = .
Ut in praecedenti, Diophantus supponit [] = a,*b,*; utrimque
dividendo per a,b,, fit
a, b, = ayb, . azb;.
Eligit ad libitum triangulum (a, . by . ¢;) esse 5. 4. 8; vel potius
reipsa 5,43, Ergo a,b; = ba,b,. Deinde sumit auxi-
liaria triangula (e, . B, . 7;), (¢ - By - 75), ita ub sit By, = 5ﬂa Ya.
A quibus construit:
[+ 4 [+4
1 b]_ﬁl?’x oy b’=glz_.

a, = _— = Ay ==
1 92! ax’ 2 9 o,
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xol AaPdvreg vo éAdyiore TV dpolov, dvareéyoucy &lg
t0 & doyfig, xol rdaodousy TOv éx TOV TOLDY 6TEQEOLY

nE %RE
A4Ya, edrdv 0% oy O, Sy ptv 4Y g, bv 0t 4¥ qug,
bv 0 A¥a. dv év poolw B . moke.
5 Aomdy éove tdv éx vV TQIdY OrTEQEdy lodoar AYa
%ol mwdvve wage AT xel N wt T xtc xel edploncvon
M
6 5 Ee
éxl 1o Vmoordacig.

xy.

10 Ebgsiv toelg rstodyofwovg Onwg 0 & adtdv Aei-
@delg dnd Exdovov adrdv mouf] Tevpdywvov.

Tevdydw mddww 6 & oadvdy avegsdg A¥a, avrol

0’ dg’ olwvdimors ToudY dedoywviov: xal mdlw dm-

dysran xal évradde &lg te {nrodusve v i) mPd TavTyg
15 atgotadu .

& yoduede odv xal év wvm Toig avrolg dpdo-

ymv[o:,g, xal ufdo'oy,w tdy fprovpéveay O dv udv

« . 0v
Arxe, v o A"zxe, bv 0t 4YB . npta n(pga xol mwdAw
péver & éx T@Y TQLOY 6reQeds dpBelg dmd ExderTov
30 goudy [,
Aouwéy éove xel Tov On’ adrdv oregedv lodeur AT &,

Ee
30ev sdploncron 6 5 un.
xol péver.
génu &lg om. A. 8 adrdy 8t tdv rered-
1awo11 A 1a. 61:] plev, dvvdpswg B, & Ba. 6 1) om.

Ba. 10 adrdv] Ba add. oTeQEds. 16 al zedusda) éyon-
pede B,. 16/17 dodoydvois A Ba. 17 tdeoopsy A Ba.
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Sumendo minima similium, recurrimus ad primitivum
problema et ponimus trium productum esse 2%, et
quadratos ipsos:

16 576 14400
ﬁ"’” s—ﬁ“‘” 28561 .

Restat ut trium productus aequetur 2%, et omnia per

. e . . 66
23 et radix radici: invenietur z =

25’ Ad positiones.

XXIIL

Invenire tres quadratos quorum productus ab uno-
quoque subtractus faciat quadratum.

Ponatur rursus productus esse z*, et ipsi a qui-
busvis triangulis rectangulis formentur; rursus hic
quoque deducitur res ad quaesita in praecedente pro-
positione.

Si utimur iisdem triangulis rectangulis et ponimus
quaesitos quadratos:

26 26 28561

16 576 % 14400%"

constat istorum trium productum, ab unoquoque sub-
tractum, facere quadratum.

Restat ut trium productus aequetur z?; unde in-

. 48
venitur # = &, et constat.

18 Denom. addidi (item 22). f . noke] &. Synd ABa, pds
Synd B. 19 de@dv A. 21 Ox’] én” ABa. 22 py] pel-
fov 7 AB.

26
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%0.
Edgeiv 1gels tergaydvovg dmag 6 vmd dvo dmotmv-
otw moochafiv povdde uley moij) TeTodymvov.
Kol énel tyrd tov omd o nal v peve Ma mou-
s sty 0, mdvre éxl tov p° Svre O Gore derjger Tov
omd ¥ xel v (ml Tov 9D, zouréem TOV éx TdW
TQLOY OreQedy, et Tod Y, moely (O, dg xal peve
ro¥ ¥ xal (zod) BU. tovro yap mgosdelfapcy: Gare
énsivor of dgudpol morovor xel vovro To Hrfrnue.

10 xe.
Edgsty toclg tergaydvovg Srnog 6 vmd dvo éxorwv-
ow Aetpag povdde play molf] Teredywvov.
novre éxl tov P Bore O Vmd « xal BV éml
Tov p, tovtéory O éx TV ToLdY aregeds, Ashpag Tov
15, mwoust [0 GHove xal Sxdregov Tév 6 o xal TOV
B> Asipag & éx tdv ToUdY 6TEQedg moel OO, rTodro
0 moodédsixtar: éxelvor odv of doiduol morover xal
rodro.

xS,
20 Edgelv toely vergaydvovg dmmg 6 Ymd dvo dmormv-
odv Gpaipedely dnd povddog widg moif) TeTedymvov.
HdAw, iyrodvreg tou Hmd 0vo dxotwvod dodévra drd
Ma mowiv O, fov mdvre movjoousy éxl tov 7,
medw dmayeran elg TO eVpeiy Toelg douduovg, Sxwg &

6 éxl tov tolrov sup%l. Ba. tovréoniy éml tov éx A,
tovréons oy éml tdv éx B,. 7 [Jo* suppl. Ba. 8 Tod
supplevi. 12 povada] Svwvamiy AB,. 13 ¢ A, vy B, é
Ba. 14 tovréors ABa. Afjyag Aﬁ’, (item 16). 21 wouel
A (item p. 378, 1, 10 bis, 12). 28 &dv 7 B,

.
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XXIV.

Invenire tres quadratos ita ut binorum quorumvis 27
productus plus unitate faciat quadratum.

Quoniam quaero [, > O, 4+ 1 facere O, omnia
in O,, quum quadratus sit. Oportebit igitur

0O, >< Og >< Oy

(boc est trium productum), plus Ol;, facere 0. Simi-
liter productus, vel plus O,, vel plus O,, faciet O
Sed hoc iam supra monstravimus?); ita iidem numeri
praesentem quoque quaestionem solvunt.

XXV.

Invenire tres quadratos ita ut binorum quorumvis 28 -
productus minus unitate faciat quadratum.

Omnia in Og: ita O, >< Oy >< O; (hoe est trium
_productus), minus OJ;, facit 0. Similiter trium pro-
ductus, minus sive O, sive O,, facit O. Sed hoc
supra monstratum est?®); iidem igitur numeri praesenti
quaestioni satisfaciunt.

XXVI.

Invenire tres quadratos ita ut binorum quorumvis 29
productus ab unitate subtractus faciat quadratum.

Rursus, quoniam quaerimus binorum quorumrvis
productum ab unitate subtractum facere [J, si omnia
multiplicamus in reliquum, deducitur quaestio ad in-
veniendum tres numeros (quadratos) ita ut trium pro-

1) In problemate V, xxi.
2) In problemate V, xxm.
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Mx8 movj O, AouPdvousy todg petgotvrag Mxd
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() 0t tod Erdgov dmd Suapopis SX &L xel 30D, xal
20 péver fxdregog atndy usrd Mxd mody O,

1 mously B,. 2 modédeinrar B,. 4 voelg] B, add.
éotdpods. 6 moif) A. 7 ZE]BLﬂ A. 8 z&v om. Ba.
10 ovvapgdrsgog . . .. [Jov om, B,. 11 &xdzeeog] AB, add.
p¥v.  -14/15 forw ... mdiwy suppl. Ba. 16 ovvapgdregog
AB,. 18 duxgoedy B,. 19 %) 0t zob frégov mlevod &xd
... Gofudy & suppl. Ba.
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ductus ab unoquoque subtractus faciat 0. Sed hoc
supra monstravimus.?)

XXVIIL
Dato numero adinvenire tres quadratos ita ut bi-
norum quorumvis summa plus dato numero faciat
quadratum.
Esto datus 15.

Sit unus quaesitorum 9. Quaerendi igitur sunt
alii duo ita ut ipsorum uterque plus 24 faciat OJ, et
summa amborum plus 15 faciat 0.

Oportet igitur quaerere duos quadratos ita ut
ipsorum uterque plus 24 faciat 0. Sumimus divi-
dentes 24 et trianguli rectanguli latera circa rectum.?)

(8it secundum i oppositus 6z; dimidia summa
fit = + 3>

Sit secundum % oppositus 8z, dimidia summa fit
1
15 4
- + 4z.

Sit unius quadrati radix differentia %— 3z, alte-
1

11 .
rius differentia ?’ — 4z. Constat utrumque plus 24
facere O.

1) In problemate V, xxur.
2) Unum latus supponitur esse 24; alterum —;— (p — 2—4),

p
o 1 24
hypotenusa erit T (p + _.) .
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1 ovvapgorégovg Ba. 2 %] Ba add. xal 45 AM .
47 alt.]AB add. &ea. % prius] Ba add. xel dvvapostdv 5 &°.

io. post.] foto Ba. 3 Ms™ 5] ace A, povddsg ¢ B, &
Ba. 9 iy] +f AB,. 11 {neqréor . .. 3wwg suppl. Ba.

12 moufj] woweiy A, mouet B, (item 18). ;y] 5 AB,. 14 &%
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Restat ut summa amborum (quadratorum) plus 15
faciat 0. Fit

1

6
?E:' + 252 — 9 = O : esto 2522,

unde
5
X == e
Ad positiones.
XXVIIL

Dato numero adinvenire tres quadratos ita ut bi- 81
norum quorumvis summa minus dato faciat quadratum,

Esto datus 13. A

Ponatur rursus unus quaesitornm quadratorum
esse 25. (Quaerendi sunt alii duo ita ut) ipsorum
uterque plus 12 faciat OJ, et summa minus 13 faciat O,

. . . 4 . . .
Rursus sumimus divisores 3z et 7" Fit primi

radix ex differentia 1—;— x — 52- , alterius radix ex diffe-
1

rentia 2z — —xz- Ulriusque quadratum plus 12 con-

stat facere (0. Restat ut summa amborum quadra-
torum minus 13 faciat O. Fit
6% 1 6'1‘
-x—,+67x’—25=D : esto ?—;
unde
. z =2
Ad positiones.

XXIX.

Invenire tres quadratos ita ut summa quadratorum 32
ab ipsis faciat quadratum.
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AB,. wmowi A. &ofuéy suppl. Ba. 9 &y Ba. 10 &oid-
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Ponantur quaesiti: % 4, 9. Fit summa quadra-
torum ab ipsis #* 4 97. Aeq. O a radice (2* — 10).
Remanet

202® = 3.

Si uterque coefficiens quadratus foret, soluta esset
quaestio; sic deducitur ad inveniendum duos quadratos
et quendam numerum ita ut quadratus ab ipso, minus
summa quadratorum a quaesitis, faciat numerum qui
ad duplum primi rationem habeat quadrati numeri ad
quadratum numerum.?)

Ponantur quaesiti quadrati esse 2 et 4, et.nu-
merus eligendus 2* 4 4, cuius quadratus, minus summa
quadratorum a quaesitis, linquit 82® Ista volumus
ad 2><(2® 4 4), hoc est ad (24® 4 8), rationem
habere quadrati ad quadratum. Omnium dimidium;
42 ad 2*® 4 4 rationem habere debent quadrati ad
quadratum.

Sed 42* est O; ergo 2 4 4 aequentur O a radice
(x+ 1). Unde z = 1-}- Erunt quaesiti quadrati 2%
et 4, numerusque eligendus 6%- Omnia in 4. Fiunt
quadrati 9 et 16, numerusque eligendus 25.

Recurrimus ad primitivum problema et ponimus
tres quadratos: 2%, 9, 16; fit summa quadratorum ab

1) Hoc est: positum est

zt 4 at + bt = (x* — y)%

Quaerendi sunt a?, b* et y ita ut
y’ — a!n_ b4

2y =0

A. 21 § 8% %’ Ba. tevedxne A Ba. 23 tddognyw
sic A.
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ipsis z* 4 337. Ista aequentur O a radice (2® — 25);

unde
12

X =—-

Ad positiones.
XXX.

‘Octo drachmarum et quinque drachmarum congios
miscuit aliquis, navigationis sociis utilia facere jussus.
Pro omnium pretio solvit numerum quadratum qui,
propositas accipiens unitates, tibi rursus dabit alium
quadratum, cuius radix est summa congiorum. Ergo
distingue, puer, et dic quot erant congii octo drach-
marum et rursus quot drachmarum quinque.’

Huius epigrammatis significatio talis est:

Quidam vinum emit dvarum qualitatum; unius
constat congius 8 drachmis, alterius 5 drachmis. Pro
totius vini pretio solvit numerum quadratum qui,
plus 60, fecit quadratum cuius radix est congiorum
quantitas; distingue congios 89~ et congios 5.

Sit congiorum quantitas = z; pretium erit 2* — 60.
Reliquum oportet facere 2 — 60 = O, et formare O
radicem ab z minus quolibet unitatum numero.

Sed 2 — 60 est summa duorum numerorum,
scilicet pretii congiorum 89~ et pretii congiorum 59,

Ba. mwoceiy AB, moelv Ba. yerjor’ émirovrépevog scripsi,

gomotdy émursrayuévog AB, yofior’ dmorafdusvog Ba. 9 defd-

pevos AB,. 10 zevpaydvay AB,. 11 xeneduevov] defe-

pevoy B, 12 mdooe Smxv Ba, mofnoov A, om. B. 18 malw

AB,. 14 onpaivoy AB. 16 fiyboaoe B.  évfj A, évi) B.
20 dwxoreldag AB,. 23 moeel A. 24 @ om. AB,.

26 fy ABa, ety B.

DiorEANTUS, ed. Tannery. 25

33
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Et i— pretii congiorum 5% facit quantitatem con-
giorum 5%; -;— pretii congiorum 84" facit quantitatem

congiorum 83,
Denique, quia tota quantitas congiorum facit z,

partiendus est 2* — 60 in duos numeros tales ut —:—

unius plus % alterius faciat .
At hoc ubique non possum facere, nisi construatur
& maior quam % (#* — 60) et minor quam -;— («* — 60).

Esto bz < 2? — 60 < 8z.

Quoniam 2z — 60 > bz, utrimque addantar 60.
Fiet 2* > b2 + 60 vel 2* aeq. 5z plus numero maiore
quam 60. Ergo oportebit # non esse minorem quam 11.

Rursus quoniam 2? — 60 < 82, utrimque addan-
tar 60. Fiet 2* aeq. 82 plus numero minore quam
60: unde oportet inveniri # haud maiorem quam 12.%)
Sed monstratus est haud minor quam 11. Ergo

oportebit invenire
1<z <12

Si quaerimus: #? — 60 == [J, formamus ! radicer
ab z minus quodam unitatum numero, et z provenit
ex illo quodam numero, cuius productus in seipsum,
auctus 60 unitatibus, dividitur per duplum ipsius nu-

1) Numerum 13 hic et infra loco 12, ex errore calculi,
codices praebent.

p. 888, 4, 7).  flarrov A, fldrrove B,. 20 pelfova piv Ba.
22 tergaydve suppl. Ba. wAdrrouey B,. 26 magafin-
delg AB,. t0v dimlgciova Ba, zov 4Yi A, td dvvdperg B.
. 25*
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adrot” xal dmdyerar &l TO &VoEly Tive doUdudy, Srawg
6 éx’ adwod 1% mgosdafoy ME xul magafindels mxpa
wov g avrov, T magefoliy mwouf) pelfove pdv M:a,
é\dagove 0 M.p.

5 [xod dov réfopey Tov fyrodusvoy S &, Ol 4¥a MEg
ps@[ﬁom’a wegd 5B m}v wogafolny movely pelfove udv
Miw, éidadove 0% Mif] xel &v tagmpw Tov fnrov-
pevoy Goududy 3&, del odv A& ME peoitovra zapa
s B [wepafoiny] mowsty y,ettova pdv M, Bare A& ME

10 pslfoveg dgpeidovew elvew Sxf* Hove sxp loor slalv
A¥E xol Goudud T éAdadove ME &ore & 5 odx
dpeider slvar éddacoy M.9.

nddw Ot A& ME usolfovra b 3B [vov s]
&vQely édeoove M &ore AT& ME éidadovg sloly

15 5%8° S doa x0 ldou sloly AY& xol doudud mwve pelfove
ME 89ev 6 8 dpeider éAdodoy elvaw Mxa, GAAY xed
peifov M9 Eorw M.

Gove dst ATa N ME is. O? mowodvre, tddasw Ty
rod O 7’ dnd Sa M Mz 89ev sboloneron 65 Mia [,

0§ 0% gif 0.

alpw ME Aoumal Mofd*. det odv vdg Mof 0>
duedely elg dvo Goudpovg drwg TO ToD @ & uere Tov
rod oY {q™> moufj Miad*. Eotm 1O TOD @ & pégog
S td dpa tod B n° Eovew Mig [ A sa adrol &pa

8 mowei AB. 4 ldrr. B, (item 7, 12). 5 xal éaw
M B mt.erpolaton tribuo. 6 pee mac Ba, peotfovreg
AB. Txaldv....sa (8) om. Ba. v] éev B. 8 ueol-

toviag Ba (item 13) 9 magafodiyy Ba, nagefin® AB, de-
lendum censeo. piv om. Ba. 10 pelfov ABa. 11 &prqi

v Ba, 6 iy AB. éldocova povado AB,. @oze Ba,
foraee AB. 6 om. B,. 12 fecoov A. 18 wdy s_delen-
dum censeo. 14 1f Ba, = (hoc est iy) AB. 16 %6 Ba,

% prius, % post. AB. 16 %& Ba, % AB. 17 oo Mx%)]
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meri. Deducitur res ad inveniendum quendam nume-
rum cuius quadratus plus 60, divisus per duplum
ipsius numeri, quotientem faciat maiorem quam 11 et
minorem quam 12.

Si quaesitum numerum ponimus esse z, oportet
(«® 4 60), divisum per 2z, quotientem facere maiorem
quam 11. Ergo debet esse 2* 4 60 > 22z; vel 222
aequantur 2* plus numero minore quam 60. Ergo z
non debet esse minor quam 19.

Rursus oportet (2* + 60), divisum per 2z, quo-
tientem facere minorem quam 12. Ergo debet esse
2® 4+ 60 < 24z, vel 24z aequantur 2* plus numero
maiore quam 60. Ergo x debet esse minor quam 21.%)
Sed maior est quam 19; esto z = 20.

Ita, aequando #® — 60 = [, oportet pomere '
radicem = z — 20. Et invenitur

z=113, a*=132;-

Subtraho 60; remanet 725- Oportet igitur par-
tiri 72% in duos numeros tales ut
1 1 1
E‘ Xl+ §X2== 11?'
Sit
1
g Xl = x;
ergo
1 1
'§X2 == 11—{ — &.
1) Secundum errorem supra correctum, debebatur hic in-
veniri 28. Codices falso numerum 26 indicant.

uelfoy M% AB, om. Ba. 18 [J¢] terodymvov Ba.
23 6ydéov suppl. Ba.
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Zgovrou 6 pdv SE, 6 8 M G A\ s 7 raira i (M>ofo>.

i
Zovon Gpa <6 8> Mod.
©d dgu whijdog vdv mevvadedyuwy Eovew yoiww §
xomddy §, vd O} vdv buradodyuov yoéwy & xorv-
5A0v ie. td Aowwe Ojde. .

1 M supplevi. 2 &po om. Ba. 6 s suppl. Ba.
8 yoéwy forew Ba. 8/4 § nordlov £ Scripsi, doufudr u¢ AB,
00 Ba. 4/6 & novélaw iw scripsi, d p iz A, § povddov i
B, »#f Ba (debebat »8F), 5 z&] xel z& Ba.
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Erunt igitur

Xl=5x’ Xiﬂ=92—8x.
Aequetur

X,+X,==72%; erit x=-17—:-

Ergo quantitas 5% erit 6 congiorum 7 heminarum*)
et quantitas 8% erit 4 congiorum 11 heminarum.
Reliqua patent.

1) 1 Congius = 12 heminis.
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APIOGMHTIKQN BIBAION 6.

o.

Edgeiv tolyovov bgloydwviov 3mwog 6 év tfj vmo-

5 TELVOVOY Asipag TOV &y éxatdpe THY SgddY mouf) xvfov.

"Eoro td {nrovpevov tolymvov memAweufvov dmwd
dvo doidudv, xel doto 6 utv 5@, 6 O Mp. piveraw
obv % udv motslvovee AY& M@, % 0% xddevog 55,
% 8% Bdowg A¥& A\ M3.

10 xal 7 Omovslvovow, éov Aslyy TOV v wid TdY
dp0dv, tovtéory AT& AN M9, ypiveraw My, xal odx
&oTL xVPog. 4

wédev 6 1n; 6 amd vod p doviv (1%, dlg pevdusvog.
dst odv ebgeiv dududy Twe, Bmog 6 dmd Tovrov 1%

15 0lg yevdusvog moifj xvfov. Eorw 6 fnyrodusvog sa”
nod plvetar A7 B 16, x6po. Eorw lo. K&, xal plvevos
68 MB.

ndAw wAdeow to Telywvov dmd S & xel odxéve M7y,
dide MPB. xod plveran % {utv) dmotelvovee ATa M4,

20 ) 8} xddetog 50, % OF Pdowg ATE M MS. xel péve

1/2 Titulum om. Ba.. 2 deufunrixdy om. A. 4 8o8d-
yovoy A. b Ty dpddv] zov | AB, tadv meel Thv dedny
 Ba (item 10/11). 10 Aofpes AB, bfyy Ba. by év mua scripsi,



DIOPHANTI ALEXANDRINI

ARITHMETICORUM LIBER SEXTUS.

I

Invenire triangulum rectangulum tale ut hypo- 1
tenusa, minus utraque perpendiculari; faciat cubum.

Sit quaesitum triangulum a duobus numeris for-
matum; sint z et 3. Fit hypotenusa = 2® 4 9, alti-
tudo = 6z, basis = 2 — 9.

Hypotenusa, minus altera perpendicularium, nempe
minus (2® — 9), fit 18, qui non cubus est. At unde
est 18?7 Est 27"t quadrati a 3. Oportet igitur in-
venire numerum talem ut ipsius quadratus bis sumptus
faciat cubum. Sit quaesitus x: fit 22® aeq. cubo;
esto = 2% BErit 2 =2,

Formo igitur triangulum ab 2 et non 3 amplius,
sed 2. Fit hypotenusa = 2% 4 4, altitudo = 4z,

tov #ve AB, fva Ba. 11 zovréere B (item p. 394, 1).  yi-
vovear B,. 13 &7l B,. 15 mouei A. 16 ylvovrau prius
Ba. io. post.] y A, deududs A, om. Ba. 18 76] zoév AB.

19 piv supplevi. 20 ¢ prius] 7 A.
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# Umorelvovea Aslpaca tov év tfj Pdee, rovréeTww
475 N\ M8, mowobee xvpov.

Aoumdy xal Ty oboay 50 plverow 0 ATG MO M S0
lo. x6Po. xel Eorwv vevedymvog dmd mhevgig 5& M MB.

5y obv 5@ A MB lobenusy xifp, Aveousy td tyrov-

uevov. &otw lo. M xel plveros & 5 M.

&ove mhaodjosra T Telyovoy dnd M1 xal M (B,
nel plverer 4§ pv vmovelvoven Mgd, % 0% xd®evog
Mu, % 8 Bdowg Mus, xol péves. -

10 B.

Edgetv tolyovov dpdopdviov, dmmg 6 év tfj vmo-
Tewovey mweosiefiv tov v éxatépe Tdv beddY mouf
xVfov.

’Eov mAideoousy 0 {nrodusvov dmd doidudy dvo,

15 g xl mEd TOVTOV, piverar fnyrelv TETQdyOVeY TIve
Smog 6 Omlamog adrod () xVPog, ol E6Tiv & dmd
misvgic M.

ITidooousy odv o fyrodusvov amd s [xal] MB,

xal ylvetor Spolwg 7 ptv dmotslvoven A¥a M3é, wia
2 0} rdy dp8dY 548, § O} Aowwd MEA A¥&).

Aouwdy Tov év 7 Vmorewovoy meosiaflvre Tov év
i) évépa T S0ddY mowsly xVPov, dAAe diedddvre &lg
iy Oméoreaw edgstv iy AY édooove M- & Hox
(s) éidaowv éovl MPB, ol dmdysvar ely td ebosty

1 fdone A. 8 louwdv] Ba add. doze. 7iv] Ba add.
nedevov. 0 prius] Ba add. dep@eicov énd vijg dmovevodong
moLely % 6ﬂ 4 fon. B. 1 B suppl. Ba. 8 M om. B,

11/12 mwg 6 év ©fj Smorewodep om. 11 7§} om. Ba.
12 zdv Geddv] ov | AB, t&v meQl 1:1‘71: 8¢®» Ba (item 20,
22). 14 zmldecopey Ba, nollanlummowyev AB. 15 zeroa~
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basis = 2® — 4; et constat hypotenusam minus basi,
hoc est minus (2* — 4), facere cubum.
Restat minus perpendiculari 42. Fit

2? + 4 — 4z aeq. cubo.

Sed est quadratus a radice (x — 2). Ergo si cubo
aequamus (z — 2), solvemus quaestionem. Aeque-
tur 8. Fit z = 10. '

Ita formabitur triangulum a 10 et 2 et fit

hypotenusa == 104, altitudo = 40, basis = 96,
et constat (propositum).

IL

Invenire triangulum rectangulum tale ut hypo-
tenusa plus utraque perpendiculari faciat cubum.

Si formamus quaesitum a duobus numeris ut in
praecedente, quaerendus fit quadratus cuius duplus sit
cubus. Est O a radice 2.

Formamus ergo triangulum ab z et 2; fit simi-
liter:
hypotenusa = 2* + 4; perpendicularium una == 4z;

altera = 4 — 2%

Restat ut hypotenusa, plus perpendiculari prima,
faciat cubum, et, transeundo ad positionem, inveniatur
2® < 4, ergo < 2. Deducitur quaestio ad invenien-

ybvov A, 16 5 suppl. Ba. 18 ©0 Ba, tov AB.  aal
add. Ba. 20 50] 8 éofudv AB,. decper 4% & suppl. Ba.
21 loiwdy] Ba add. dore. 22 wowel AB,.  éild] Ba add.

nol. diedBbve A, dueldévre B, dueAbévrag Ba. 24 5
suppl. Ba.
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x¥fov éAdodove {uiv) M3, pelfove 0% MB, xal Eaviv
7™ %t ol drw 5& MB lo. n°5 xf, xal plverar 6 S ta.
&
Zovou dga %) pdv Omorelvovoe vof, Tdv (0%) deddV
&0
3 wiv gle, % 0 ME['. xal eig £0°° Eorou Gga Td TOL-
s yovov tot xel ods xal tvf, xel péver.

P
Edgstv tolyovov dpdoyawiov 8mwg 6 év td Su-
padd adrod mgosAafiv Tov Jdodévre deidudv moLf;
TETQdYOVOY.
1 "Eoro & dodslg ME.
xal terdyde O TElyovov dsdoudvov T &lde Sy,
50, 5E, xel plveras & v vi duPadd pere M3, AYE
M7 lo. 0.
forw 6. AT xal émd Tdv dpolov e Guore:
15 Aoumel A%y lo. ME xal dst td sidog medg To &ldog
Abpov &g Sy O% agududs medg [ doududv.
[bpeider xal TO mAijdog meds T wATPog'] xal dmdysTar
el ©o &pelv Toipovov Sgdoydviov xal I douduov
rwg 6 0% Asipag tov év 6 éufadd Tod ToLpdvoL
20 ;oLfj & TETQUYDYOU, émadijmep & doPelg Mz éorlv.
wenhdedo {r0 Telyawov &md) s& {xal 5*X&), xal
plverar & dv td dufadd A¥ & (N AY* &) Eoro 1) Tod

1 pdy supplew fon. B. 2 1™ ... 9°¢ scripsi, in
utroque loco govddmy AB s& B, @as A, Denomin. hic
et infra add. Ba. 3 raw GQ&M B zov | A, tdv 0% mepl

v 8087y Ba. 4. .. ok ual (6) om. Ba /8 Té
éupadd Ba, tjj éuPdoe AB. 11 Ba, ©bv AB., 12 & prius

Ba, f AB. 14 ic. om. Ba. 16 &oduds et dududy om. B,.
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dum cubum minorem quam 4 et-maiorem vquam 2.
Talis est 5 - Sit
11

rt2="; fit =1

Erunt hypotenusa 36 T perpendlculares 5 ot 55 1.

Reducantur ad denominatorem 64. Erit tnangulum.
377. 135. 352,
et constat (propositum).

IIL

Invenire triangulum rectangulum tale ut eius area
plus dato numero faciat quadratum.

Esto datus 5.

Ponatur triangulum specie datum 3z. 4z. Hz; fit

area plus 5:
62% 4 b = [: esto = 92°.

A similibus similia; remanent
32% = b.

Oportet speciem ad speciem rationem habere qua-
drati numeri ad quadratum numerum, et deducitur
quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum et O
numerum, ita ut O minus area trianguli faciat % qua-
drati, quum datus sit 5.

Formetur triangulum ab z et %, fit area x’——%

17 8gelle . . . whijdos interpolata censeo. 19 Jjypag AB.
20 mowel A. & vetoaydwovs AB,. M: Ba, doidpav & AB.

dovi B. 21 ©b velywvov émd Ba,vd & AB. xal s¥ & suppl.
ex Ba (item 22, p. 898, 4 A 47 ).
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Ow misvee sa xel 5* vogovtov Jowv dotlv & di-
wAdaiog ToD O0odévrog deLduod, tovréeTv S*¥i  xal
ylvevar & 0% AY& A7Xg Mx. xol éow dmd vovrov
doousy ©d dupaddy, tovréeriy 47a (M 47*&), Aoimwdv
5 plverar A7 ga Mx- vavre &5 plvetor 47> @ Mo
loog 6 O%. xal mdvia éml A¥a pvovrer A7 g Mpe
te. <O)* &t 6. ©@d émd m* 87 Me 38ev edoloxevar
6 5 & x0.

éml vag vmoordosg. mAdederar &g O TElywvov

& % 3
10 4md %8 xed &, 1) 6% vov O x* vip* ddv odv 10 dpPo-
ydviov tdkopey v 5, xal td dufaddy adrod perd ME
/%
woidusy loov AYf. kY, Eoron fuiv te Aoume dfjde.

0.

Edgetv tolyovov Spdoydviov Sxwg 6 év ©d éu-
15 fad@ adrod Ashpag tov dodévra [doududv] mouf) ve-
Todyovoy.
"Eero & dodelg MS.
xal tevdgdw td tolywovov Osdouévov T &ider, xal
0wt Ty médeow, 475 A Ms lo. O Zoro 6. 470,
20 %0l wkALy Gmdyeron elg TO sbgely Tlyovov dedoydviov

1 zogovzor oov A, povddaov tocotrav Gowv Ba. 3 %]
AB, add. ratta mevrdur (mevvdxig B)) ylverar.  é&v Ba, fve
AB. 4 rovréor. B. lotmog AB,. 6 loog 6] loov Ba.

7 tetQaydve suppl. Ba. Is. post. om. Ba. 8 £””] pove-
dov AB. 9 midooztar_Ba, _nouamlamao&riaewa AB.

10 viy] oky AB,. 12 if. kD] B. e@fd A, c@fd B,. 18 §]
& A, qui abhinc numeros problematum unitate auget. 15 14~
pag AB.  &oufpdv add. Ba. 18 &ide] Ba add. 557, 85 6,
55 8. 19 § prius] # AB,. _ [lo. prius] ico. eiol Ba. o,
post. et xal (20) om. Ba. 4] 41 AB,.
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Sit O radix z plus a—:- cum coefficiente duplo dati
numeri, hoc est plus 1—:- Fit
0 =24 22 4 20.
1

A quo si subtrahimus aream, hoc est 2® — 25

remanet % + 20. Omnia 5'*; fit

5_;);9+100=D:et omnia in %

1002% 4 505 = O : esto a radice 10z - 5.

Invenietur

24
X = —-
Ad positiones. Formatur triangulum a 2 ot >
) 5 24°
et O radix est 56!02- Si ponimus triangulum in 2z et

170669

huius aream plus 5 aequamus 300 £ nobis mani-

festa sunt reliqua.

IV.

Invenire triangulum rectangulum tale ut eius area 4
minus dato numero faciat quadratum. ‘
Esto datus 6.
Ponatur triangulum specie!) datum, et secundum
hypothesin
62 — 6 = O: esto = 42°

Rursus deducitur quaestio ad inveniendum trian-

1) Ut supra: 8z. 42. bx.
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xal O doududv Bmwg & dmd Tod éufadod dedf 0%,
xel te Aowmwe %% yevdueve mor) (1. memddodo mdiiv
70 Tolyavov émd Sa xel S*X&, 7 0t vod O a* sa
{A\ 3% rogovrev Bowv) xal Eoter 10 L' Tod mAifPovg
5 tov dodévrog doudpod, tovtéoTiy 5.
M3 M A7 [lo. O], xal 6*5° pivevar ATis A ME
lo. 09 ©f dnd n* 55 N\ MB, 80sv sdgloxstoar 6 s
.
zldadng:, dpa 10 Telywvov dmd % xock g, 1 0% Tod
%

10 0% (> AL xal edobv Td Tolyovoy tdeew év 5, xal
dxodovdfoag tfj mgorddsl, edgridm Tov S5 ¢nrdv, xal
pévee. ’

&
Ebgetv tolyovoy Sodoydviov 3nwg 6 év vdd du-

15 fad@ adrod dpapedely dmd Tod Oodévrog doLduod
woLf) TETQEYDYOY.

"Eere & dodelg M.
xel wddw revdydo O volyovov S, SO, SF pi-
verow MIMNAYE loow 0%, xal dov modusy lo. AY

20 TETQRYOVIXNIG, GmdysTar R &l TO EVQElY Telyovov
dodoydviov xal 01 deuBudy, Smmg 6 (0% mosiafiov
tov év ©@ éufadd mouf ¢ 01

1 & scripsi, do®y AB, dofels Ba. 2 mwowel AB,.
4 lelpsr douipocTod povadwy rododtav dowv suppl. Ba. nal

Zorou] dorl Ba. b vovtéon Ba. 5*7) Ba add. xal ylveren
6 vevodyawog AT& ATXH A M3, nal ddv abrdyv &owpev émd
r0d duPadod, rovréorww dmd AT & A 47X &, doumds ylveran. An
revera lacuna exstet, dubium mihi videtur. 6 M prius] 47
AB,. [o. O delevit Ba; forsan legendum fo. §¥ [Jov, xadi]
Ba add. ravre. §*°] Ba add. xol mepd ddvapy. 8 y¥]

]
povddoy AB. 9 3] y" A, ylverew B,. 10 mlsvea suppl. Ba.
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gulum rectangulum et [0 numerum, ita ut, ab area
subtracto illo O, residuus 6* sumptus faciat quadra-

. 1 .
tum. Rursus formetur triangulum ab z et 7 et sit
Ot radix 2 minus a:l cum coefficiente dimidio dati

. . 3
numeri, hoe est minus =
10 1 .
0, et 6 [et in 27;

6 — s ==
x 6

362 — 60 = O : a radice (62 — 2);

unde invenitur

X = —-

Formatur igitur triangulum ab -g— et %; et quadrati

radix est gfi- Invento triangulo, illud pono in z et

secutus propositionem, inveniam z rationalem. Et
constat (propositum).

V.

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, a 5
dato numero subtracta, faciat quadratum.

Esto datus 10.

Rursus ponatur triangulum 3z, 4z, Sz; fit:

10 — 62 =0,

et aequando ad z® cum coefficiente quadratico, dedu-
citur quaestio rursus ad inveniendum triangulum
rectangulum et (0 numerum ita ut ille O plus area

faciat 1_16 quadrati.

v0] vov AB,. 18 57.58] dwd douduod @ AB,. 22 mouei
AB,. 7 [Jovs AB, déxatov rergaydvov Ba.

DioPHANTUS, ed. Tannery. 26
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wewAdodo ©d Telyovoy dxd S& xel 3% &, 7 02 Tod
Ovat, s¥a xal 83, xal plvetar 6 ovyxnslusvog éx Tod
éupadod xel tov (O, 4¥ x5 Mi* vavre s plvstas
AY 6t Mg lo. 0% xal ze 8 plvovier AYEe Mxz lo.
5 09 ©j dwd n+ M3 51, 80ev sdgloxstan 6 5 M.
énd 1og moovdosg® xal Spolwg Toly wed Tovrov
svgridousy.
s. .o
Edgetv tolyavov Spdoydviov Bmwg 6 év ¢ éu-
10 fad@d moociafiov TOv év wiE TdY dg8dY moifi dodévre
Gouiudy. _
"Eete 6 dodslg Mt
Terdydw mddw o Telyovov dedoudvov vd &idee
57, 50, 8% xal pvovias A¥S 8y lo. Mt xal Ot
1By S 1@ [ dp Eaved mgoadelvar vog AT (éml vag
M), xal mowsty 00" od moiel 0¢° &ore derjoss evgely
Tolyavov dgdoydwiov dmwg 6 dmd vod L g TV
Spdadv moooiafiov Tov §* vod &v 1 dufedd moufi O,
fotw & dv wad tdv Seddv s&, 6 O dv tf) Evdpa
30 Ma- xod plvoveas 3y [’ MO*: xal mdvre %5 plvovve
518 (Md) lo. O
xel Tve xel ©d Spdoydwviov $nrdv xaracxsvdomucy,
dst xel AY & peve Ma elvew O :

1 émd s¥@ »al 5@ Ba. 258§ xal A 3 zeroa-
ydvov suppl. Ba. 4 o) <€ Ba. 5 Mz s &oPudv
povddwy ¥ AB,. x] 7 AB,. 10 &y pig tdv 8ofdv] Bve
oy L AB, 8vo tdv meel Ty 898y Ba. 18 6 t&bymoc de-
dopévog A Ba. 14/16 8:i tov doBpdy 1o fuiov ép’ favrdy
A.  16tp] ©0 B,. &g’ faveé Ba.  15/16 énl vog M
supplevi, émzdxig ysvopévag Ba. 16 mowel] mowelv AB, mor-
siror Ba. 18 dpf@v] | AB, meol iy dov Ba (item 19
p. 404, 4, 7).  émvomidoiov tov év Ba. mowel AB,. 19 zév
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Formetur triangulum ab z et zl, et sit 0! radix:

;1+ Hz; fit summa [ et areae: 264* 4+ 10. Ista
10t fit
2602® 4 100 = O; et % sumendo,

652 4+ 25 = 0O:a radice (54 8x);.
unde .invenitur:
x = 80,

Ad positiones, et inveniemus sicut in praecedentibus.

VI

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, plus 6
una perpendicularium, faciat datum numerum.

Esto datus 7.

Ponatur rursus triangulum specie datum: 32. 4. 5z.
Fit:

. 624 3z =T.

Oportet dimidio coefficienti # in seipsum multiplicato
addere productum coefficientium z*® et unitatis et fa-
cere OJ; sed haud ita fit; oportebit igitur invenire
triangulum rectangulum tale ut quadratus a dimidia
perpendiculari una, plus 7P° areae, faciat quadratum.

Sit perpendicularis una z, altera 1. Fit 3%3: -+ —i—,
et omnia quater:
: 14z 4+ 1=10,
et, ut triangulum rationale construamus, oportet quoque
2?41 =0.

zdv AB, (item p. 404, 4, 7). 21 M& suppl. Ba. 22 nal

prius om. Ba. 23 pevd Ba, & AB. & post.] § AB,.  slvau
[ov] loag slver vevoaydvo Ba.

26*
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m vﬂeooxﬁ ylvetos ATE M 310° § péronois” 8 & Ll
5 &M MiS vijg dmegoyiig vo L &g’ Eanrd ylvetar M uo
¢
loar v éldadove, xal piverar & 5 x%0.

énl tag vmootdesg. vddom odv ulwv TdY deddv

5 ToD ToUydvov %0, T O frdpav MA. xal mdvre £
yiverow § udv x0, % 0t §, % O} Omorslvovoa xe. _[xal]
yiveran & v v uPadd uero f @y bebdY ATd SE.
radra loe M { 89ev & s edgloxeror (0% Eovau Hoa
7 tolyovov) MS, 8 §, 0 %z, xal uéver.

10 £
Edgetv tglyovov dgdoydviov dmmg 6 év v éu-
Pad@ adrod Astpag TOV v miE THY bedHY moif) TOV
dodévra doidudy.
*Egzo & dodslg ME.

s Kel wdiw, v vdfopsy adrd dsdouévov @ &lde,
dmwdyerar &g 1O &gty Telyovov dedopdviov Bwag
widg bdije ©d L' &’ Eavrd pevéusvov xal mgociafdv
tov & tob v td ufedd adrod, moif O xal
stonrar by §, 0, xe.

18] i AB,. & post] & AB,. 2 i3] & AB,.
8 #ldvs. B,. 5 %d] xt AB,. C’"’] Ba add. xal év Gou-
wots, deinde &oBudv ante 3 £ et x2(6). 6 xel Ba,p A, om.
B. 78 AB devtéoay Ba.  8/9 8% foran o Td Telyovoy
supplev1, &, ol 8 7ot teydvov mhevoal Ba. 9 8% bis)

uw AB. 12 afrod om. B,. v i rdv dedav] Eva zov
éoﬂoya'wwv AB, &va Ty ﬂspl oy e Ba. 15 adrdv AB.
17 d97js) 1 AB, t@v meel iy S8y Ba. mooolafiaw
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Differentia est 2* — 14z; facfores, z et x— 14
istorum differentia dimidia in seipsam fit 49, aequan-
dum minori (quadrato), et fit

24
z ="

7
Ad positiones. Pono unam perpendicularem tri-
anguli esse —273 , alteram 1, et omnia Tl*; fit una 24,

altera 7, hypotenusa 25. Et (omnibus in z sumptis)
area plus secunda perpendiculari fit

842 + Tz =1,
unde invenitur

Pln—

r =
Erit igitur triangulum:
7

64

et constat (propositum).

25
1

VIL

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, minus
una perpendicularium, faciat datum numerum.

Esto datus 7.

Si rursus ponimus triangulum specie datum, dedu-
citur quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum
tale ut dimidia perpendicularis una in seipsam multi-
plicata, addito TP° areae, faciat 00. Inventum est:

7. 24. 25.

AB. 18 {mramldoioy Ba.  wowel A. 19 s¥onre Ba.
8 scripsi, 8 v AB.
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rdadm ody dv 3%, xal 10 dufaddy, Astpav TV &y
wa tdv dpdaw, yt AT N5t vavve loa ME xad
plveton & 8 M pX.

énl vog Omoordacig.

5 2. .

Edgety tolyovor Sedoydwviov Bmwg &6 &v vdd u-
padd adrod, mgodAaflv Tdv év Guvaupotépe TAY
dpdav, moifj dodévra.

"Eorw & dodelg MS.

10 Kel nddww verdydm dsdopévov v &ldel, xal mdiy
drdyerar &lg ©d edgely vplywvov dgBopdviov Fmwg
ovvapporégov tdY deBdv vd L' ép’ favrd werd Tod
s vod v @ fufadd moufy O,

Kol mddww dmoxeladw {ule) tdv dpddv S&, % 0F

15 évdpe M &, xal ylvevow fyrsiv AY 0% sy [’ MOX te. O,
xol mdvre 0%, plvevar AY& 810 M lo. 0%, xal
4¥g M& le. {O%).

% Omeoyny Si0° % uroneigr 5P xazd M f g
TovToy Umsgoydic To L ép’ favrd y[vstou A¥& M of 0%

0 MNst lo. 4¥a Ma. mxl yc’vemz 65 Mys.

&ovau dgo TO TElpmVOV M gTs, Ma, M 137' xol wovra

1 Ljpag AB. 1/2 & i oy e8] Sva wy | A&

w0y | B, Eva vav uagl v 8o8y Ba. 8 y¥] & AB,.
7 dwampwéqow ozé awc Ba. /8 tav deﬂdw 0y
| AB, oy mql oy aﬂ m 12, 14). 8 dodévia] Ba
add. (wﬂpdv 10 6560 évoc AB. 12 ovvapgéregog A B,
ovvepporieas Ba. Eanlaclov Ba. 14 ple suppl. Ba.
16 7/'] £ AB, & Bah 16 xal post.] 424& xel Ba. 17 7e-

Teaydwve suppl. Ba. 19 vobrg A, todtov B,. £avrd om. A,
20 A om. A.
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Illud pono in z, et area, minus una perpendicu-
lari, fit

842 — Mo =1,
unde
1
T = 3"
Ad positiones.
VIIL

Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus
summa perpendicularium faciat datum.

Esto datus 6.

Rursus posito specie dato, deducitur quaestio ad
inveniendum tiriangulum rectangulum tale ut summa
perpendicularium dimidia in seipsam multiplicata, ad-
dito 6°!° areae, faciat [J.

Rursus supponatur perpendicularium una esse 2z,
altera 1; fit quaerendum

1 1
1@+ 3324+ 7=0,
et omnia quater: .
241424 1=0,
24+ 1=0

Differentia: 142. Factores: 22 et 7. Istorum di-
midia differentia in seipsam fit:

w’+12%—7x—z’+1;.

cum

unde
45
x 2—8 .
Erit icitur tri (48 4 88 L a 98les:
rit igitur triangulum: 52- 1. 525 et omnia 3

8
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x*se plvevon Goe O Tolyovov Sue, Sxn, Svy, xal
plverar ©d Eufaddv pere. evveuporégov TdY SpPdY
AY g s0p 6. MS, nal plvevas & 5 ¢qrdg.

énl tdg Vmwoerdesig:

5 9.

Edgetv tolyovov Spdoyadviov Smwg 6 év td éu-
Pad adrod, Astpag vov {év) ovvauporipn tdY Spddv,
mocfj dodévre douBudy.

"Eeve & dodele M.

10 Kol mddw, éov vdbopsy %o fnrodusvov tolymvov
dcdopsvov t@ &idew, plverar §nrely tolymvov Obpdo-
yoviov 8rmg evvauporégov tdv dpddy vd L' ép’ favtd
weochafdv tov ¢ vob év 1@ uPadd moify 0. rovro
0% mpodédeixtar nal Eovv %y, ue, vy.

15 rddoo odv adre év S, xal mdlw plvevar A¥yA

de
MAsop lo. MG 30sv sboloxston & 8 MS.
énl veg Vmodrdeosg.

3
Ebesty tolyovov dgdoydviov Srmg 6 & td éu-
20 fad@ adrod, mgoclafhv Tov év ovveugorépe Tijg Te

Umotewodong xel widEs Tdv dddV,  moufj dodévre -

Goududv. _
"Eovw & dodslg MO.
Kol mddw vdEopev adrd dedouévov @ &idee: dn-

1 #n*“] uy AB, &lg xy Ba. 2 evvappiregoy AB, cvy-
apgotépas Ba.  tdv dpfav] tév | AB, tdv meel iy Sdny
Ba (item 7, 12, 21). 5 Numerum & et litera initialis E (6)
desunt in B,. 7 Mlfpag AB. év suppl. Ba. cvvapgirsgov
AB, evvapgoréee Ba. 9 M om. Ba. 10 & rdfopsy]
zafopey B,. 12 cvvapgotéoay A, cvvappiregov B, cvvaugo-
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fit triangulum: 45z. 28z. 53z, et area plus summa
perpendicularium:

6302* + T3z — 6;

unde fit 2 rationalis.

Ad positiones.

IX.

Invenire triangulum reetangulum tale ut area minus 9
summa perpendicularium faciat datam numerum.

Esto datus 6. '

Rursus, si®specie datum ponimus triangulum quae-
situm, inveniendum est triangulum rectangulum tale
ut summa perpendicularium dimidia in seipsam multi-
plicata, addito 6*° areae, faciat (0. Hoc supra mon-
stratum est: habemus 28. 45. 53.

Ista ponimus in z et fit rursus:

6302* — 132 = 6,
unde invenitur

z =
. 8

Ad positiones.

X.

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, plus 10
summa hypotenusae et perpendicularium unius, faciat
datum numerum. -

Esto datus 4.

Rursus illud ponemus specie datum; deducitur

téoas Ba. 13 moociefov Ba, Mipas AB.  éanideioy Ba.
motel AB. 15 év om. B,. 7A] 26 B,. 18 7] 77 B,.
20 ovvapgorée Ba. ‘
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dysvar wddww &lg 1O eVgely Tolyovov dpdoydviov Srwg
ovvaugorégov riig) TE Umorawoveng xel wikg TV
Spd®y 10 fjwov 9’ favrd {ueve tob v v duPadd
0 yevouévov, moif) Teredymvor.

5 memddedw vd tolyovov dnd Ma xel S& M&, xal
yiverar ovvaugorégov tilg e UmorEwoveng xal wmidg
@Y 8pPdY 70 fuiov &p’ fxvrd 4"4& K¥0 4¥5 30 Ma-
6 0 0™ rob év v ZuPadd KO AYEP—Sn Hove
Oerfoee Cmetv A4a K"'r] A¥ iy 3 M& le. O 16

10 grd w* 85 Ma M A¥a, xal ylvevow & s, 0 &, mido-

aeton dga 10 tolywvov dmd M& xal) 5' xal Gmavie
& miaotjosrar mdiw TO Telyovoy dmd & xal T

Kal Axpov e éAdadove 1dv duolov, tdecm adrd

év 3° ylveraw Sx7, Suc, Svy. xel plverar & v TH

15 ufadd, pere ovveuporipov tijg Teé Vmorewodeng xal

(1]

g Ty dgddv, AY yi swa 16, MO+ xel plveres 6 8 8.

&l tog vmoordocug. :

L,
Edgstv tolyavov dgdoydviov 8rag 6 év v éupadd
20 adrod, Ashpag tov év ovvaugorépp tijg Te Vmovawod-
ong xal wag tdy dpddv, moif) dodévre GoLdudy. '
"Egrw & dodelg M.

2 awampdtegoc AB, evvapgoréeas Ba, qui suppl. rjs.
2/8 tdw 8pBdv] Tov L AB Tdv megl Ty dody Ba (ltem 16, 21).
8—17 meoclafoy tdv 0% dupadod tetoamlaclove mouf tszpa—
-yawov nenliodo o telyovoy &md sa xal M & xal mowel ovy-
usl,q;ot eas tiig e dmotewodons nal pilis tdv meel iy Sduw
fuov ég’ favrd suppl. Ba, quae paulum mutavi. 8 7e-
reanlacloy Ba, Aﬁ AB. K3 4%47a AB, K" & Ba.
7] & Ba. Y5 AB,. 7] # Ba. f] 7 Ba.
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quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum tale
ut hypotenusae et perpendicularium unius dimidia
summa in seipsam multiplicata, {(plus 4**° areae, fa-
ciat O.

Formetur triangulum ab 1 et  + 1. Hypotenusae
et perpendicularium unius dimidia summa in seipsam
multiplicata), fit 2* 4 42® 4 62® 4 42 4 1; et 4elus
areae, 42° 4 122% 4 82. Sic oportebit quaerere

x* 4 82°+182%+ 122+ 1=0: a radice (6z4 1 —z%).
Fit

rr=—-

Formatur igitur triangulum ab 1 et %~ Omnia 5%
formabitur triangulum a 9 et 5.

Similium minima sumens, pono triangulum in z;
fit 282. 452. 53z, et area plus summa hypotenusae
et perpendicularium unius: )

6302% 4 81z = 4,
unde

Ad positiones.
XL

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, minus
summa hypotenusae et perpendicularium unius, faciat
datum numerum.

Esto datus 4.

10 mlevols 4¥& ss§ A M & Ba. d¢ AB, # Ba. 11 Ma&

xal supplevi, 2 xal Ba. &’ Ba. 12 &) tergdns Ba.

7] 8 AB,. 13 atrdy AB. 16 ovvepgoréeas Ba. 18 Nu-

merum :x et literam initialem E (19) om. B,. 20 1sfypag AB.
ovvaugporégos AB, cvvapgporige Ba.

11
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Kol mdlww tdfopsy adrd dedoubvov © &lder. Gn-
dyetae &lg ©d sOgely Tolyovov bpdoydviov Smmg & év
@ éufadd adrod 0 ysvdéucvog moslafby cvvaupo-
tégov tilg TE Omovewovons xal uids Tdv SefdY TO

5 fiwov ép’ faxvrd mouf) tergéymvov, xed Ssuydjaeror Bue
Sorv a0y, y,e, vp.

rdeom adtd év 5 xal plvovrar ATyA M\ 5 7a to. M 9.
nel plveraw & 3 MeX.

énl tdg Omoordosig.

10 Aijpue elg vo &g,

Edgetv tolyovov dpdoydviov Smmg {3 vmegoyy) tdv
b0y 7 revodywvog), xal & év i) pelfove Tdv dpddY
7 revodyovog, fve 0% xal & v vd duPadd adrod perd
éAdadovog bpdjg moLj Terodymvoy.

15 Ilemddodo tolyovov émd éoududy 0vo xel vmo-
xeloBw 1 pelfov 898 pevoudvy éx tod dlg O ad-
Tdv. Oel odv ebgely 0Vo doidpods Bmwg & dlg vn’
adndy 7 vevpdywvog, xal ¥ Vmsgoyd, 1 Vmegéys & dlg
O adrdy Tilg Vmegoyfic TV éx’ adrdv TeTQAydvev,

g0 woef) OI°". rodro 0% év miew dvoly douPuols, Frav 6
usliov vod éidodovog 7 diwAaclwv.

Aoumdy fmrodpev xal td dufaddv Tod Teuydvov
peve tijg éAdacovog Ty dpddY moesly (1 plvevon O

1 2&v vdfopey Ba. 2/3 v ©d dufadd Ba, dufodés AB.
3 nqoalaﬁmv] mods AB.  8/4 ovvapporegoy A, , CVYEUQOTEQmY
B. 4 tdv bdeBdv] oy L AB, tdv megpl v S0y Ba
(1tem 12, 23 76 | AB). 6 mowsi AB. 7 abrdy AB.
8 M om. Ba. 10 Afjppe elg ©d &7 om. Ba. 11/12 % o=
oyn tdv mql T 698sv gpl Ba, quae mutavi. /12 zﬂ psct-_-
fovt Ba, t$ @ AB 7o B, fomuv A. »al om. Ba.
14 8o9j¢] L AB, @y nsql o dqﬂi)r Ba (item pro d¢@4), 16).
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Rursus ponemus illud specie datum; -deducitur
quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum ‘tale
ut 4°"¢ areae, plus hypotenusae et perpendicularium
unius summa dimidia in seipsam multiplicata, faciat OJ.
Monstrabitur esse 28. 45. 53.

Illud pono in z et fit:

6302 — 81z = 4; unde z — -

Ad positiones.

Lemma ad sequens.

Invenire triangulum rectangulum tale ut {perpen-
dicularium differentia), sicut et maior perpendicularis,
sit quadratus, et adhuc area plus minore perpendicu-
lari faciat quadratum.

Formetur triangulum a duobus numeris et suppo-
natar Baior perpendicularis fieri ex istorum producto
bis. Oportet igitur invenire duos numeros ita ut
ipsorum producti 2P sit [, et excessus quo producti
2rlus guperat differentiam quadratorum ab ipsis, fa-
ciat 0. Sed hoc fit cum binis numeris quibuslibet,
quando maior minoris est 2rl,

Reliquum quaerimus ut area trianguli plus minore
perpendiculari faciat 0. Est trianguli area 6°™ bi-

woiel AB, (item 20, 23). 15 zoiywvog AB. 18 4] =
AB. 21 fdrr. B,. dumlaclov] Ba add. wemidoo 7o Tol-

yovoy &xd 5& nel 55 nal Adetar ddo tdv dmiraypdrar.
28 pere v éldocove AB. ylverar . . . tevedyovoy (p. 414, 4)]

ylverar 8% 4745 47y, nel mdvte moagk ddvepw, ylveta
A4%§ M7 toor teroaydve Ba, de loco desperans.
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70 uPaddv tod reuydvov §7* tijg dnd vov (éAdasovog)
Gouduod dvvapodvvdusog: & 0 év tf Tdv dpdav
é\dadov. y tdY &nd éAdocovog reTaydvav: xal movia
wagd vov Emwd tod éAdodovog terpdywovov: fyrijGousy
5 fge doududy Tiwe Smmg xal of § dn’ adrod vevedymvor
uere My moubor vevodyavor.
orv 0% %) wovag wle xal &AAov ¥msigor doudpol
Bore ToO Cmovy.evov Spdoydviov Zovow memAdaouévov
émd M@ xel MB.

10 “Exgoov &lg 1o adrd ypsidieg.

dVo Goududv dodévrov dv Td GVvdeua mousl Te-
rodyovov, edgloxovra dmeigor verpdymvor dv Exadrog
nwoAdandaciacdels énl Sva tov dodévra (xal mpooiafiov
Tov fregov) mouel teTodymvov.

15 "Eotwoav of dodévreg doudpol 0¥ & ve ¥ xal 6 §,
xoal 0fov form mgocevoely (07, 83 mollamAaoixodsls
énl tdv 7 xal mgociePiv MT mowst 1.

"Eorm & tyrovuevog (0%, A7 & 3B Ma- xal ylvovror
A%y 5§ Mo io. 09, xal dvvaréy dovwv dmsgaydg

20 ehgely O 1O Tog M elvas Tevgayovinds.

Zovw obv T dmd w My NSy, xel plverar 6 8
M- Gove dpa % vod O = ME.
xel EveQde &mergor ebglaxovral.

.
25 Ebgetv tolyovoy dpdoydviov Snwg 6 év td éuPadd
adrod mgodiaflv tov-év Exaripn TdY 698&')11 woLfj
terpaxymvov

1 élaco'ovoc supplevi. 2 6 8° év] 80ev AB,. v dpBav
v | AB ?laccom 7] &% Toudy AB,. tdv ... TG‘er!
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quadrati a minore numero; et minor perpendicularis
3wt quadrati ab eodem numero. Omnia per quadra-
tum a minore numero; quaeremus igitur numerum
talem ut 6°™* quadrati ab ipso, plus 3, faciat OJ.

Tales sunt 1 et alii infinite numeri; sic quaesitum
triangulum formabitur ab 1 et 2.

Alferum ad idem utile.

Duobus numeris datis quorum summa facit qua-
dratum, adinvenientur infinite quadrati, quorum unus-
quisque, in unum datorum maultiplicatus, altero addito,
facit quadratum.

Sint dati numeri duo, 3 et 6.

Oporteat adinvenire quadratum, cuius productus
in 3, addito 6, faciat [1.

Sit quaesitus quadratus: z? 4 2z 4 1; fit:

322+ 62+9=0

Possibile est hoc invenire infinitis modis, quia
coefficiens unitatis est quadraticus.

Esto O a radice 3 — 3z; fit z = 4.

Radix quadrati quaesiti erit 5, et alii inveniuntur
infinite.

, XII.

Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus

alterutra perpendiculari faciat quadratum.

yovoy AB 5 %ol om. Ba.  adtév AB,. 8 doddyavoy

A, éneov ... yoaddeg) Afjppex Ba. 11 mouf) A

13 zov Bo-ﬂéwu A, by dmodoBivre B, zdv dodévriay Ba.

18/14 xel nqoo‘laﬁdw tdv Fregov su l Ba. 17 M] zbv Ba.
moifj Ba. 19 2ot Ba. oze] foroar Ba. 24 f]

& B,, qui abhinc problemata numerat cum defectu trium uni-

tatum. 26 tdv 6¢d@v] zov | AB, t@v megl iy b¢diy Ba.
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Terdyfo 70 Tolywvov dsdopsvoy T &ide 56, 58,
S1y* xal plverer A"ls;ﬁ te. 0%, [xal A¥A 5% le. O]
xel Eorw lo. AT s, el plvevew & 5 MB.

xal Tob 5 Svrog MG, d‘eﬂo'sa nod AYA 3F elvew OOv*

5 00x Eomwv 04 émdystan odv &l Td edgsiv 19 Tva,
Astyy Og oy A xel mogd vOv Aoumdyv peeued & of,
xal & pevéusvog doiduds &p’ Eaviov A xal moo-
Aafov Tov €™ rod edgedévrog doLduod, dodudy morfi
TETQEYOVOV.

v "Eorw 6 fnroduevos mously vergdyovov A& xal
(éow lan[:y Tov A el mogd Tov Aoiwdy ueQuady 6 B,
yiverar) & doududs M t,ﬁ év poglp AYGAMA & ve-
rodyovog yivevar (M) oud év pogipp A4 M % Na¥ g
vadre A pevd tod & adrod, plveraw AVE M Pox

15 &y poolw A4z MPM ATE.

xal Zore vd wlgiov verpdywmvog, xal Osjos dou
ATE M Box siver O, xal Eoviv & 5 &x vergaydvov
wwdg {Enryréov dga zovrov) AY E*S pevduesvov xal
ngodlafévre M Box xal mowobvre O0”. & obw éA-

20 lagoopdve 3. dpdoyovin xeracxevdsousy Tov E uera
vod Pox mowety O, Mdoopsy ©d Envodusvov. ylverau
0 & udv £ éx vod dmd vdv megl Ty Sy, 6 OF Pox
éx tob oregeod megueyousvov éx wilg uelfovog W

1 70 zolyovov dedopévov Ba, vé I' dedopéve AB,.
2 7 prius] @ AB,. 7 post] 7 AB,. xal 4Y1 5% f6. (o
delet Ba. 8 6. om. Ba. Mom.B. 41] & AB,.
6 #ome B. 6 A 0 AB, 8¢ iedpag Ba. #ol scripsi, &Qzﬂ—

wov AB. 8 s"z] weveanmhaclove Ba, éml AB. GoLBudy
om. Ba. mowei AB,. 10 moiely vergdywvoy] zetedywvog Ba.
11 o Aafyy ... .. ylveron (12) suppl. Ba, qui om, & d&et¥-

pds (12). 121) 7 AB,. 13 M supplevi. 47 post.] 2T AB,.
14 adrob) i &xmoé nwleveds Ba.  Poxr] otx AB. 15 §]
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Ponatur triangulum specie datum: 5z, 12z, 132.

Fit
302 4+ 122 =0, [et 302® 4 bz = 0]
Sit 3022 4 12z = 362% fit z = 2.

Quum sit 2 = 2, oportebit et 302® -+ 5z esse O1.
Sed haud ita est. Deducitur igitur quaestio ad in-
veniendum quadratum, cuius excessus supra 30, divi-
dens 12, quotientem faciat, a quo quadratus 30's
sumptus, addito 57 ipsius quotientis, faciat quadratum.

Quaesitus faciat quadratum z?: (subtrahendo 30 et

per residuum dividendo 12), fit quotiens ;sz, cuius

#—_'_3%3}:—36,5.- Multiplicando in 30 et

. 60 - 2520
addendo 5'** radicem, fit 2900 —362%"
Denominator est [J. Oportebit igitur et

602% 4 2520 esse OJ.

quadratus est

Sed z radix est ex quadrato quodam, qui igitur quae-
rendus est ita ut 60'* sumptus et additus ad 2520
faciat 0. Ergo si, mutato triangulo, construamus
numeros, ut 60 et 2520, quorum summa sit [J, solve-
mus quaestionem. At 60 est productus laterum circa
rectum, 2520 productus maioris perpendicularium,

Ba add. ooy tergayove. 18 xal ¥otrwv . .. Spdoyoviem (20)]

zovréort del Teredyowdy Twwe Efamovrdxi yevépevov, xal meoo-

Lafovra M Pox, moiely retedywvoy. dkv ody whdocovres Td dobo-

yoviov Ba de loco desperans. 18 fnenréov deo Todrov

supplevi, zo» AB,. 19/20 dAlacoouéve scripsi, élasom AB,.
21 fopf AB, (et 22 frx). 22 zdv] tov AB, (item fere

ubique infra, quae notare supersedeo). 23 mequszdpevog AB,.
tod pelfovog AB, (item p. 418, 4).

DIoPHANTUS, ed. Tannery. 27
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Sodaw, xal tijg Omegoyiic Tdv dpPdv, xal Tod éufadod.
xol dmdyeron elg 1O edgely Tolywvov dpdoydvioy Smawg
6 vmd tdv mepl Ty bGPy adrod, mgosiefiv TOV
oregedy TOv megueydusvov &x e Tijc welfovog TdV Og-
5 9@y, xal tijg Vwegoyiic Tdv SpddY, xal vot éufadod
adrod, moidj revedyavov. xal v vdEwusy Ty pelfove
oy dpfdv O7, xal Gravre negpafdiousy wap’ adriy,
Envifoousy tov év tfj éAdodove @Y dpddY adrod, pete
Tod Ymd Tod dufadod xal vijc Vmsgoyfic Tdv Spddv,
10 {moegty) O,
drdysvon &lg T0 00 doduods svpdvrag {rdv tTe
V0D tod dufadod xal vijc Omegoyiis Tdwv dpbdv, {xal
v v v} éAdadove tdv dgdBYV), addhg fyrety [16¥
Twa, 8¢ moAdemdaciaodels énl Eva tov dodévra, (wel
15 woooAaforv Tov Eregov), moiel TETodywvOV.
tadre 0 Mjupare mooedslydn xal E6riv 1d Spdo-
ydviov 7, 0, & vdaom adtd év 8 xel plvevew tyreiv
A4Y5 39 1. O, xal A¥§ 5y lo. 007, xod wdiw dov
dmodvoousy Ty uslfove lodtnre, plverar & douduodg
20 M3 v poglo A& MNMS. % Goa Ovvamg plverar
ME év poplp AM& Mis N AY p. Eovew Gge dvvd-
peg § peve Goibudv 7, pl. AT Mxd v poplo
A745 Mis A 47 B+ {Bore MB xal) Mxd dgpelhovor

1 é¢8adv bis] _| AB, ut ubique, meol ziy dpdv Ba (item
4/6, 5, 1, 8, 9). 2 doddymvoy A. 6 moweiy AB,. oy
7ov AB,. 7 xal] doBudv AB, doubudy xal Ba. 8 adrod
attijs AB,, om. Ba. 9 9md vod éufadod)] on’ adrod AB,.
10 moweiv supplevi. 11 0] B, add. edesiv.  édeBuois ...
adfg (18)] dovbudy Sobévimy tob 12 uPadod m‘i tiig éAdo-
covog Tdv megl Thy 6o87y Ba, de loco desperans.  edobrrag
scripsi, dvrag AB,. 11/12 zév ze dmd et 12/18 xal Tov év
... tdv 6gfdv supplevi. 18 addug scripsi, adriis AB,.
14/16 xal moosiefav tdv Eregov suppl. Ba. 18 Zov. B
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differentiae perpendicularium, et areae. Deducitur
quaestio ad inveniendum triangulum rectangulum tale
ut productus laterum circa rectum, addito producto
maioris perpendicularium, differentiae perpendicularium,
et areae, faciat (0. Vel si ponimus maiorem perpen-
dicularium esse [0 et omnia per illam dividimus,
quaeremus: minorem perpendicularium, plus producto
areae et differentiae perpendicularium, facere OJ.

Deducitur res, duobus numeris inventis, nempe pro-
ducto areae differentiaeque perpendicularium, et minore
perpendicularium, ad quaerendum rursus quadratum
quendam, qui multiplicatus in unum datorum, altero
addito, faciat OJ-

Ista lemmata supra monstrata sunt, et est trian-
gulum: 3. 4. 5. TIllud pono in z; fit quaerendum:

62 4 42z =0, et 62°+ 3z=0.

Si rursus resolvimus maiorem aequationem, fit nu-
16
z*F 86 — 122°
122° 4 24
Z'F 86— 122%’
et 12 et 24 quadratum praebere debent qui multipli-

4 .
merus') ——; cuius quadratus est

Ergo 6les quadratus plus ter numero erit

1) Nempe numerus incognitus antea positus 2. Novus in-
cognitus introducitur sub eadem designatione.

(item p. 420, 2). 17 adzdv AB. 20 poglo A7) p A, po- .
vdd B,. 21/22 dvvdpeig §] dvvdueag ffamlaciov Ba.
22 yl.] yfvovrer AB, om. Ba. 28 dvvduetg &oe of suppl. in
lacuna Ba, quae mutavi. 8gellover] Ba add. foaw elvoer e-
toaydve, %ol Grdysror elg o edoeiv.

27*
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rerpdyovov Og moldamAacinadels énl éAdocove Tov do-
dévra, xal mooolafiv tov pelfove, mowel 0. Eorwv
0k & n&* Gove % AT plvevar Muz, & &pa 8 Eovas ME.
Entodwreg odw A4S 89 lodoar, mowodusy 6. A7 xz,
5 %el plverow & 5 8 LB,
ovaw dga TO Telywvov if, 15, %, xel uéver.

.

Edgetv rolyovov dpdopdviov Snag 6 év ¢ éufadd

adrod Astpog tov dv éxarépa Tdv S0dBY moifj Tevod-
10 povov.

Ilddww éev rdfopsy abrd dedopfvov td &lde,
dpolwg ©@ wed Tovrov, dmdyetar &lg TO sbgelyv TQLl-
yovoy 6pﬂoymoov Buowov @ 7, 0, =. rerdydo ody
év 5 xal plvevas 37, 50, 3% xal AYEAN 30 lo. O%.

15 xel vdfopsy TOv rerodyavov éidrrova A7E: Eoystan
6 5 Mo &v poolw tijg dmegoyiic § Omeoéyse & (&) ve-
Toaydvov Tivdg.

xal dov vdfopsy TOv verodyovov A¥a, yivero,

tnAuovrov Jvrog tov 5%, 4TSNSy mowsty le. Ov-

20 kol of pdv 475, MGS v poglp A74& Mis N A¥ 8-
Tijg 0} mheveas y, M B év pogle MS M A7&, tovr-
dorv Mo N\ ATif év popleo v@ adrd.

1 énl élao'o'ovu] ¢ év #dooov. AB, éxl tdv éidooove Ba.

1/2 tdv dodévtov Ba. 2 xal Ba, &Qb&pbr AB. 4 loa-
out] Ba add. reroaydve. 5 & L0%”] dodelg AB, & Ba.

6 Denomin. add. Ba. 9 do8dv] megl Ty dodw "Ba. 12 o

B, 7o A. 14 ylvetan] AB, add. 6. 16 dav rdfopsy Ba,

1u€mp,w AB. 16 § suppl Ba. 19 wowei AB,. 20 af

piv AY5] 9 udv dbvapg Skdnis docd Ba. 21 wievols Ba,

dmegoziis AB. 21/32 rovréore B. 22 1 adrd Ba, tod avre
avie A, tod abrod B.
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catus in minorem datum, maiore addito, faciat 3.
- Talis est 25; ita fit
: 2} =25, et x=2>5.
Quaerentes?) igitur 62 4- 42 = 0O, aequamus ad
2543, et fit

x =—4—
19
oL se . 12 16 20
Erit igitur triangulum: o- I 19v ¢t constat

propositum.
XIII.

Invenire triangulum rectangulum tale ut area,
minus alterutra perpendiculari, faciat quadratum.

Rursus si ponimus illud specie datum, ut in prae-
cedenti, deducitur res ad inveniendum triangulum
rectangulum simile ad 3. 4. 5. Ponatur ergo in z;
fit 32. 42. bz, et .

62 — 42 = 0.

Ponemus O minorem quam 62*; veniet # quotiens
ex 4 diviso per excessum quo 6 superat quendam
quadratum.

Hunc quadratum?) si ponimus esse z,% fit, quum

talis sit 2 ut :
62 — 3z aequetur O,
nempe . 96

’=———_——_
6z z,* 4 36 — 122, %7

12 72 — 12,2

3z = 6 —uz,? =a;,"+36—-12a:1"

1) Ad primum incognitum z revertitur Diophantus.

2) Novos incognitos numeros, quorum unus nunc et mox
alter introducetur, notavimus x, et &, ob perspicuitatem; fide-
lius = simpliciter dicti fuissent. Idem in sequentibus proble-
matis intelligendum est.

14
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wal éov tavre alpopey dmd Mb4s v woglp T
aded, Aouwel slow AT B (Mxd> év woglm A4 Mis -
A A7B xed dovv to pbgrov 0%, Bave xel AT Mxd
lo. O xal éoriv 6 3 Ma.

5 tdoow oty ATSANSO lo. AT&, xol plvevar &
& 8- Zgovrar odv Tod {yrovuévov Sgdoyaviov mAsv-
&
ool 1B, é, Ma3.

Kol éov u) 8és yeoeede tfj M, vikov tov

éAdadove. 3@ Ma* Gove af A%y M§ laydovor AT5 5§
10 M9 xel vodre loe OF mowsly §¢didy dote, xal sdgs-

i
Sfjoetan & 3 00 pelfov iyt Gy Ot 6 3, sa Ma* v
L]
g & 5 ob pelfov xB, xal & dmd vodrav 0% dodsls

dnd MT mowst S $qrdv.

0.

15 Edgetv tolyavov dpBoydviov Swmg 6 év v dufadd
adrod, Asipag tdv v éxavépy tilg Te Vmorawoveng xal
wég oy Spddv, moijj TeToayovov.

2¢los B. M#d suppl. Ba. 8%t Ba. =xel post.] Ba add.

dst. 4 Io.] lodocs Ba. 6 £™] ABa, povddeg B. 7 M om.

Ba. 8/9 zdov #ldooove] Ty Tod TerQaydvov mievedy Ba.

9 of 4¥7) 6 revedyavos Tols nal Ba. loydoves] moodoe Ba.
11 4y 8% 6 s] % 0} vob tereaydyov mieved 7) dotly Ba.

12 &z 6 S om. Ba. peltov Ba, pévov AB,. 16 oy e

AB,. 7e om, AB,. 17 8pddv] meol =y deb9y Ba.

woel AB,.
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Hune numeratorem si subtrahimus a 96, quum sit
12z,* 4 24

idem denominator, residuus est T e —12a

At denominator est [J; ergo
122*4-24=0, et 2z =1
Pono igitur
62 — 42 = 2%, unde fit x=i;—-

12 16
B 5!
Si  valore 1 uti non velis, pone minorem
(@) =2+ 1.
3z, + 6 aequivalent 3x,* 4 6z, + 9,

quae quadrato aequare facile est. Invenietur z; haud

Erunt ergo quaesiti trianguli latera: 4.

Tta?)

- 18
maior®) quam —;

haud maior erit quam %2, et eius quadratus a 6 sub-

sed erat z, = z, + 1; ergo z,

tractus faciet 2 rationalem.

XIV.

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, 15
minus sive hypotenusa sive una perpendicularium, fa-
ciat quadratum.

1) Forma (12x,%- 24), aequanda quadrato, per 4 quadra-
tum dividitar.
2) Ut sit «,* minor quam 6. Ex. gr., ponendo:

5  §
saptom+9=(3423),
invenietur
24 47 4 1058

==—2—§, w1==l—23, X == —

% 66—, 1808
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"Eato 1o telyovov dedoudvov véd &lde 87, 80, ST,
xal mdAw plvevan fyreiv 4Y§MsE l6. O, xal 4YS
MAsy le. O xal édv movjow A¥ SMsy le. O, yi-
vetaw & 5 My év poglp MG M 4.

5 xel towodrov edgsdévrog, af AYS ylvoveer Mvd
év poglp A¥AT Mis M A% 1f. xal Ot énd Mvd év
poplo AYA& Mis A A |f {bpeisty tovg E8), Eovrar
dige of MU NAY G dv poelp td adrd, xal v Aotwe
mowsty I, 09 plvovrar 0 Aoumal AYie A M1s év po-

1 olw A& Mis A 47§ 6. 09 xal Zorww vd udgiov
O &ors xal A71ie AN Mas io. 7.

Kol atvy pdv 1 lobrmg ddvvards éeve i vod Tov
1 uy Onpelodar sl 0vo Tergaydvovg® 00 mwdvrwg 0%
td & doyfic doVvardy éori: Béov odv diogllcodor megl

15 ToD TQLydVOV. pepbvacy pag ol utv AVie &x twog 1Y,
é\daoovog Tod &v v duPudd, moAdawAaciacdévrog énl
tov Omd tijg Umovewodong xal midg tdv deddv: el
O v Astper MAs éx tob ovepeod Tod megueyoudvov
& e vod éuPadod xal widg TdY bgd®Y xal Tijg Vwep-

2 oxiie ) Vmegéyse % Omorelvovea vilg slonuévng ToV
Spddv. xal dmijxvon elg 1O modregov evgelv Tolymvov
dpdoydviov xol tergdyovov doududy éAdesove Bvra
tod duPadod, Bmag 6 revpdywvos moldamAaciodels
éml tov (Ymd tijg) Umorawodeng xal mds Tdv dpddw,

25 (Aelper) oD Gregeod Tod megueyousvov &x ve Tob u-
Badot xel zijg elonuérng tdv dpddY xal tilg Vmegoydjs

7 &gelely zodg & s°U dubitanter supplevi. __ /8 Zeovran
&oa of] .dopelsiv Ba. 9 ylvovear .. .. dyzp fe. O (10)
om. Ba. M] 4¥ AB,. 10 Zor. B. 18 mdwrog Ba.

17 dxd] énl AB,. 698&7]1 el Ty SO Ba (item 19, 24,
26, p. 426, 4). 18 0 év Ba. neguézovtog AB
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Esto triangulum datum specie: 3z, 4z, 52. Rursus
. fit quaerendum:

622 — bz =0, et 62— 3z=0.

Si 62 — 32 aequo O, fit z quotiens ex 3 diviso
per (6 — z,%).
Sic invento z, fiunt

54
2 P S
622 = x14 F 36 — 12%:
b4
et a 7T F 36 — 12z oportet {(subtrahere 5z), hoc est
90 — 152,2

T T 86— 125 et residuum aequare quadrato. At

residuus est
16x,* — 86
x4 36 — 122,
et denominator est [J; ergo 15z, — 36 = O, quae
aequatio impossibilis est quia 15 haud partitur in duos
quadratos. Sed omnino primitivum problema haud
impossibile est; tantum limitatio adhibenda est circa
triangulum. Nam 152® est quidam quadratus, area
minor, multiplicatus in productum hypotenusae et
unius perpendicularium; et quae in minus, 36, sunt
productus areae, unius perpendicularium, et excessus
hypotenusae supra praedictam perpendicularem. De-
ducitur igitur res ad inveniendum primo triangulum
rectangulum et quadratum numerum area minorem,
ita ut quadratus multiplicatus in productum hypo-
tenusae et unius perpendicularium, minus producto
areae, praedictae perperidicularis et excessus hypo-

a,

22 8oddymvoy A. 24 dmd ijg supplevi. 26 Aséper suppl
Ba.  tég oregecs AB,.
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7 vmegéyer % vmovelvovea {rijg elgnuévng TdY SpddV
moLj TETPLYVOV.

Kol éov mAdooousy to Tolyovov dnd 8vo doidudy
xol Omoddusda) Ty slonuévny tdv SpddY yeyevij-
s 6o &x tod Olg U’ adrdw, xal mdvve magefdiousy
wage tOv dnd vije Vmegoyije {avrdv rovréar. Ty Dmeo-
oxny) tilg vmovewovong xel tTig mQOsLEnuUévng widg
t@v bpfdv, Iyrijooucsy mdAw &ldov Twwe vergpdywvov
(bg) morramAaciacdelg énxl Tov Omd Tijg Vmorawoleng
10 xal pidg T@Y 6@V, tod duPadod éml iy ulev TV
do0dy Uvmegéyer tevpaydve. xal dov rdfmpev vodg
wAdocovtag 10 dpdoydviov Oduolovg elvar émimédovg,
Owaxdvooucy 10 fnrovpcvov.

Memidodo o tolyovov dmd MJ xel Ma & O}

15 Tevpdyovog Eotm, va éAdoov f) tod duPadod, Mis-

%ol mAdoag td TElyovov, mAdoowm aitd v ST, SiE,

st xel ylvetan & év v éuPadd Asipeg Tov év wid

@y Spdav, 47 ENsT radra loo 4 Yis* xal plvsvaw
68 MyX.

yy ¥

00 éml tdg vmoordocg. Eavou dgo TO Tolyovov 1), L&, 1§,
%ol pévet.

1—4 tijg elonpévng . dmoddpeda supplevi. 4 Sobdw
Ba add. wouf f:‘;r:uymvov b attdy A, wbrod B,. eﬁoti)z'
dmegoyfis om. Ba. 6/T adrdv tovtéers tnw dmegoyny supplevi.
8 épdav] | AB. 9 8¢ moldamdaoiacdelg| wollyy A%
10 é¢9@v om. Ba. 10/11 play zdw 698&?] nehTny oy |
AB. 11 dmepéyer] dmegoyfis AB. tetoaymvw B. 12 émi-
nédp AB. 18 dwxddomusy A Ba. 16 mldooas A, mhdsowy
B. 0] vov AB,.  abrdv AB,. &) Ba add.-ss™S ¥orau.
17 & md) g A, fva B. 18 dodav] meel =iy do-
&1y Ba. :
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tenusae supra {eandem perpendicularem, faciat qua-
dratum.

Si formemus triangulum a duobus numeris (X,
X,) et supponamus) praedictam perpendicularem fieri
ex 2X,X,, et omnia dividamus per (X, — Xj)?% hoc
est per differentiam hypotenusae et praedictae perpen-
dicularis?), quaeremus rursus alium quendam quadra-
tum qui multiplicatus in productum hypotenusae et
unius perpendicularium, quadrato superet productum
areae in dictam perpendicularem. Si autem numeros
triangulum formantes ponimus esse similes planos?),
resolvemus quaesitum.

Formetur triangulum a 4 et 1. Quadratus, ut
minor sit quam area, esto 36. Formato triangulo,
illud pono in z:

8z. 16z. 17z;

fit area, minus una perpendicularium,

. 602® — 8z : aequentur 364%
t

x_l
T3

Ad positiones. Erit triangulum:
8 15 17
3’ 3’ 37
et constat (propositum).

1) Hypotenusa est X,*-- X,% Subtrahendo perpendicu-
larem 2 X, X,, fit (X; — X,)*. Altera perpendicularis est
X '— X,

! 2) Hoc est: numeros in ratione quadrati ad quadratum.
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Aijppe &lg td EEfs.

dbo ¢oududy dodéviav, éav Tevodywvds Tig modda-
wAooiaodsly énl Eve adrdv xol Aslpag ToOV Ersgov
woLf] TETPdYovoY, xal edploncrarl TeTodywvog xal Erepog

5 uelfov Tod moosipnuévov TETQaydYOV, TO QVTO TOLDHY.

Adedbodwcay 0V éouduol 8 te ¥ xol O o, xal TE-
Tedyovds Tig, 6 &md Tod E, woAdamwiaciaodels énl Tov
7 wel Astpog tOV @, moielro tergdymvov, Tov Svre
énd mhevpig M. Oéov Zorw {yustv Eregov vergd-

10 yovov uelfove Tod xe, T adrd morodvre.

"Eove % vob O ot sa& M& 6 0% piveror A¥a 31
Mxs ravre role A M, yvovvas A7y SA MES le.
02 v dmd o> MM sp xol plvevar 6 5 MEB. Eorou
doa § w+ MEE, 6 0% Jund, xal odrog mousl 7o émi-

15 Taydév.

L.

Edgetv tolyavov dpdoydviov nmg § év ©d dufadd
adrov, meoclafly tov dv éxaréoe tijg Te UmorEwovens
xel widg Ty dpddv, mwoufj revodywvov.

0 Kol éov rdbopsy adrd dsdouévov ©d &lde, mdiow
Eoysran Afuly Odropllecdar xal fyrely tolymvov dedo-
ydviov xol terodyovov doududy uslfova Svia tod év
T3 dufadd, Bxwg O vevpdywvog moAdamwAaciacdels éxl
tov (Omd rijg) Omovewovons xal miEs v Spddv

1 Afjppe ely vd Efg om. Ba. 2 doiBuol dodévreg AB,.
2/8 moldamlacwioy AB. 8 adtdv AB,.  lelpag] laxi} AB,.
4 nel prius om. Ba. xel freog rereayovos Ba. 5 weroa-
ydvov] Ba add. 3g. nowdy B, moufj A (ex corr.) Ba.
6 ddo0 &ouBpol Ba, Svvdusg deududv AB. i@ Ba, @ AB.
10 moiodvros AB,. 11 7o om. Ba. 17Ba, § AB. 12 i Ba,
& AB. 13 zé om. Ba. EB] & A. 14 oftwg AB,.
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Lemma ad sequens.

Duobus numeris datis, si quadratus aliquis multi-
plicatus in unum ipsorum, altero subtracto, facit qua-
dratum, invenitur quoque alius quadratus maior prae-
dicto quadrato eademque faciens.

Dati sint duo numeri 3 et 11, et quadratus aliquis,
nempe a b, talis ut 3 >< 5% — 11 faciat quadratum a
radice 8. Oporteat quaerere alium quadratum maiorem
quam 25, eademque facientem.

Sit quadrati radix = z -} 5; fit quadratus

= 2* 4 10z + 25.
Ista ter et minus 11, fiunt

82® 4 302 4 64 = O : a radice (8 — 2z);
unde
z = 62. °

Erit radix = 67, et quadratus = 4489, proposito
satisfacit.

XV.

Invenire triangulum rectangulum tale ut area, plus
sive hypotenusa sive una perpendicularium, faciat qua-
dratum.

INlud si ponimus datum specie, rursus devenimus
ad limitandum et quaerendum triangulum rectangulum
et quadratum numerum, area maiorem, ita ut qua-
dratus, multiplicatus in productum hypotenusae et

18 ﬂ:poclaﬁdwg A A, lslpag B,. te om. B,. 19 zawv do-
dadv] tov mepl v 6pdvy Ba. 24 d7md zfig suppl. Ba.
800 @v] meol Ty S8y Ba (item p. 430, 3, 9, 11).
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To¥ fyrovpdvov dgdoywviov, (Aslper) Tod orepeod TOD
megueyopivov {&x tod) &v td ufadd xal tijg mgo-
slpnuévng mig tév dpddv xal tijg Vmegoyils 1§ Omeg-
éxeL 1 Vmorelvoven tijg moslguivng widg, Tijg Vmeg-
5 oyilg tevgaydvov {odong, moif] Tergdymvov).
Menidodo ody ©d telyavov éwd MO xel Ma, 6
0 0% Mas xal odx Zovwv pelfov vod LuPadod-
&ovreg oy 0%0 douduovs, TOV piv Eva, TOV Hmd Tijg
Omorewovong xal widg OV d9ddv, rovrdor. Mois:
10 7ov 02 Aouwdy, vdv avegedy Tdv megueyduevov Hmd TOD
duPadod xel widg Todv bpPdY xal tijg Vmegoyiie Tijc TE
dmorswvoveng xal tiig nposconye’m;g widg Tdv dedaw,
vov drer émel obv (0% mg, & dv Mis, moAdamiacia-
a&slg énl tdv oAs med Aslpeg tov dvx, mower O,
15 nrovpey 0% tov [0 peifove slvaw vod As, édv oz’w
vdbopey ATE 318 M2s, xel dxodovdfoousy i mgo-
dcdecyuéyy amodelter, edorfoousy dmelpovg [1°% morody-
rag 10 medPAnua, v &l Eovaw & dv M7os.
TéEouev odv 1o bpPoydwiov 31, Sz, S.E, xal pi-
2 vovrar AYE 87 lo. AY 705" xal plveroar & 5 of™.
énl vog Ymoordasig.

5.
Edgeiv tolyovov bpdoydviov Ommg, tdv OSEadv
{uag) adrod yovidv tundeleng Olye, 6 Tijg TEUVOU-
5 ong vy yoviey ¢oudude 7 $nrds.

1 zod {nrovuévov dedoywviov om. Ba. Aelypee suppl. Ba
et éx zod (2). 7o¥ (post orepeod) om. Ba. 4/6 zijg dmee-
oyfis tstoaywvo'v] édv meel Ty 8pd7y Ba. b obeng supplevi,
moLf) zetoayawov suppl. Ba. 7 &t B. 8 ¥youev Ba.
piv #va Ba, pelfova AB, 9 dmorewodone] dmegoxfis A.

16 zafopsv A] Ba add. adrdw. 17 eégZowyev [Qovs
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unius perpendicularis quaesiti trianguli, minus pro-
ducto areae, praedictae perpendicularis et excessus
hypotenusae supra praedictam (excessu illo exstante
quadrato) faciat quadratum.

Ergo formetur triangulum a 4 et 1, et quadra-
tus 36. Non est maior quam area; sic habemus duos
numeros: alterum, productum hypotenusae et unius
perpendicularium, nempe 136; alterum, productum
areae, unius perpendicularis, et excessus hypotenusae
supra praedictam perpendicularem, nempe 4320. Qua-
dratus quidam, scilicet 36, multiplicatus in 136, sub-
tracto 4320, facit O : quadratum autem maiorem
quam 36 quaerimus. Si ponamus illum esse

@ + 12z + 36,

et praecedentem demonstrationem sequamur, invenie-
mus infinite quadratos quaestioni satisfacientes, quo-
rum unus erit 676.
Ponemus igitur triangulum: 8x. 15z. 17z; et fit
602* + 82 — 6762, unde z = ;-
Ad positiones.

XVI

Invenire triangulum rectangulum tale ut, bisecto
angulorum acutorum uno, bisectricis numerus sit ra-
tionalis.

om. Ba. 19 zdfopey AB,. 20 og).(] 62’ A, 24 pidg
supplevi. rundeloov Ba. &y scripsi] dsydg AB hic et
in}"m in hoc problemate.
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Tevdydo % wpdv téuvovee yoviev dlye ST, 74 0
ule Tous) tilg Pdosowg 57, 4 Hge xddevog Eorar S 4.
vevdgdo Of xal % & doyiie Pdorg M dcwvdrimors
égovody p”, Eotw Oy Mp* Bore 0 1o Aoumdy Tuijua
s tiig fdoswg, M7 A 5P. &AL émel % yowle Ol
St xel Eorwv ) xddsvog émoroudie émivgiros, Hare
xal 1) Umorelvovea rod Aowmod tijg Pdocmg dorlv éwi-
ToT08, xal vévoxrar TO Aotmwdv tuijpe_vilg Pdosmg
My A\ sp, % dpa dmoreivovad {éove) M3 M3 3d.
10 Aouwdy éote ToOv dmd TovrwY TETRdy@VOV, TOUTEOTIV
AYis Mis A 3iB, ledcor toly dnd tdv d9ddy verga-
ig
ydvoig, tovtéor, AYis M9, xal plvevar & 8 £ o
Aoume dfjAa.
xol ddv mwlvre AB*S moujow, Eora Hoa 1 uiv xdd-
15 ezog Mauv, % O Bdowg M Gs, % 0% Omorsivovoe My,
% 0} véuvovee Ty poviey Mie, of 0% {voual rijg
Bdocws, § udv Mia, § 0% Moe).

£
Edgety tolyovov bgdoydviov 8w & év vdd dufadd
20 adtod, mgoslaBov Tov v tfy vmorewovep, mouf) ve-
Todyavov, & 0t év i xepzye’rpw avrod ) xfos.
Tevdydo 6 év v Sufadd adrod Sa, 6 0 &
ml:orswovdn atrod M tvdv vergeyovixdy M 8 é, dotw
MiEAsa.
% QAN émel Omedéucda vov dv vd dufad@ adrod slvar

1 yowla A. 8 07 »al om, B,. 4 Botc B, fovw A in
comp. forer Ba. 7 % om. B,. 9 Zore suppl. Ba. M3 A)
A M3 AB,. 10 rodrmy A, todrov B, tadrng Ba. Tovs-
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Ponatur bisectrix esse 5z, et baseos unum segmen-
tum esse 3z; altitudo erit 4z.

Ponatur deinde basis tota aequalis numero uni-
tatum trientem habenti; esto 3. Reliquum baseos

segmentum erit 3 — 32. Sed angulus bisectus est et
altitudo est % segmenti adiacentis; ergo % reliqui
segmenti erit hypotenusa; at reliquum segmentum

positum est 3 — 32; hypotenusa ergo erit 4 — 4x.
Restat ut istius quadratus, hic est
162% + 16 — 32z,
aequetur- summae quadratorum a perpendicularibus,
haec est 162 + 9. Fit 2z = % Reliqua patent.
Si omnia 32'®* sumimus, erit:
altitudo = 28, basis =96, hypotenusa = 100,
bisectrix = 35 et (baseos segmenta: 21 et 75).

XVIL
Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus
hypotenusa faciat quadratum, et perimetrus sit cubus.
Ponatur area = x, et hypotenusa sit numerus uni-
tatum quadraticus, minus z; esto 16 — z.
Quoniam supposuimus aream = z, productus late-

sore B. 11 8¢@@v] megl Tow by Ba. 12 zovrecry Ba.
s ME AB. 16 of 6% om. B. Caetera supplevi; hic A

mutilus est. 21 7 #xdPog] 7 ndfovg A. 22 @] zj A.

26 zov] 76 AB,.

DIOPHANTUS, ed. Tannery. 28

19
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5&, § bga vmd TV wegl Ty dePiy adrod piveren s B.
éAde 8B meguéyovran Omd S& xol MB v odv vdfw-
pev ploy vow Spddv MP, Eovew 4 érépa Sa.

xel plvevaw % megiuergog Mt xal odx Eows xv¥Pog*

56 0 i péyovev & twog O xal MB* derfoer &ga

ebpety 0% vwwe, 8g, mpoclafiov M B, moel xipov, GHove
xPov 0% dmepéyerv M.

Terdydo odv 4 wiv vod O (at) sa Ma, 4 o

70D xVPov SEM Ma. pivevew 6 pdv 0%, 4¥a s Ma,

106 0% xfog, <K¥a) sSyMA¥y Ma. 9ée olv zdv

xVfov tov O dmepéyery dvdde: & &pa (1% uerd dvd-

dog, tovtdorv AY@ sp My, dowv ileog K¥@ s<j
MNA¥p M> &, 89ev & s edolonerar M.

dovan odv %) udv vov 01 w* ME, % O} vod xVfov
15 My, adrol dpe & plv 0% Mxe, & Ot x¥Pog MxE.

Medvplerapor odv 1o dgBoydviov, xal rdkag adrod
70 duPaddy S @, vdeow Ty Vmorelvovoay MxiANsa
uéver 0% xal § Pdowg MPB, % 0} xdderog SQ.

Aowwdy édotiv TOV émd Tijg Umorswodeng ldov sivou
2 T0lg dmd TOV megl Ty befv* piverow 02 AY& M yxe

- . ¥
MNsv éovouw loy 4¥a MO. 08ev & 5 Myxa.
énl rog vmoerdesig xol wéver.

2 9md] émd Ba. »el om. Ba. 8 dpddv] mepl Ty
6087w Ba. 6 &ots Ba, forw AB. 8 mlevew suppl. Ba.
10 X¥& suppl. Ba. 12 zovréors B. forww loog] o y A, 6
&oiduds B, lodg éore Ba.  12/13 7 A 4¥ 7 M1 suppl. Ba.

17 dmotelvovoay Ba, dméoracy AB. 19 4ozt B.  émd Ba,

éml AB. 20 y% ] ene AB,. 21 38sv] Ba add. ylvereu.
7#a) o7& AB,.
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rum circa rectum fit 22 = 2 >< 2. Ergo, si ponimus
unam perpendicularium esse 2, altera erit z.

Fit perimetrus 18, qui non est cubus; sed 18 factus
est ex aliquo quadrato plus 2. Oportebit igitur in-
venire quadratum aliquem qui plus 2 faciat cubum,
ita ut cubus quadratum superet unitatibus 2.

Ponatur quadrati radix =z 4 1,

cubi radix =z — 1.
Fit
quadratus = 2*® 4 2z + 1,
cubus = 2% 4 3z — 32 — 1.

Volo cubum esse quadratum plus 2. Ergo quadratus
plus 2, hoc est:

24224+ 3=2"+32z—32"—1,

unde invenitur
z =4

Erit igitur quadrati radix = 5, cubi radix = 3; et
ipsi: quadratus = 25, cubus == 27.

Transformo igitur triangulum et, posita huius
area == 7, pono hypotenusam = 25 — 2. Restat

basis = 2, altitudo = .

Reliquum oportet quadratum hypotenusae aequari
summae quadratorum a lateribus circa rectum; fit
2t 4 625 — 50z = 2 4 4,
unde
- 521
= %0

Ad positiones; et constat propositum.
28*
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Edgetv volyovov bodoydviov Bmwg 6 év tdd du-

Padd adrod, moosAefov Tov év Tf) vmorawoiley, moif
xVPov, & 0t év tij meguuéree adrod g Teredywvog.

5 ’Ecv 07) dpolwg t( mod Tovrov tekwmusy tov v @
dufadd 5@, tov 0t év i) vmorawodoy M xvfixdw
M\ 5@, Eogeran Enrety i xVPog were M B mouet verod-
yovov.

Tevdgdo % vod xbfov ot s@ M Ma & xdfog

10 {pevd M B> plveves K¥& 55 Ma@MN A¥ 3+ Eovew 0%
éoro dmd wt sa [ Ma. xel plvston & S povddog xo 0.

é
iovow doo 1§ tod xVPov mAsvod 1f, adrdg doo Eovew
£d
OQup-
Tdeow mddw tov & ¢ Sufedd S &, vy Ok Omo-
&0

15 tetvovday M Oy A 8@ yopev O xol vy Pdow
MB, viy 0 xddevov 8& xal v ledoopey oV dmd
tijg Ymorewodeng (1% loov tolg dmd tdv mepl Ty bo-
Bp O, edorffidousy tov 5 $yrdv.

58
20  Edgetv volyovov dpdoydwviov dmaog 6 v ted u-
fadd adrod, mpocafov Tov v wd TdY doddV, mof
reredyavov, & 0 v T} meouuéroe adtod 7 xVPog.

B duds 70 AB,. T tyreiv wdfov perd M P mowely B,.
worely A. 10 perd povddwy f suppl. Ba post yiverar.
4% 7] Ba add. zavre oo tetoaydve. fozor [os] f6r0 Ba.

11 forw] 76 AB. L' M& om. AB,. 28 8/ AB.
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XVIIIL

Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus
hypotenusa faciat cubum, et perimetrus sit qua-
dratus.

Si ponimus, ut in praecedente, aream = z, et
hypotenusam aequamus numero unitatum cubico mi-
nus z, devenimus ad quaerendum cubum qui, plus 2,
faciat quadratum.

Ponatur cubi radix = z — 1; cubus, plus 2, fit

2° 4+ 32 4+ 1 — 32% = [0 : esto a radice (1%x -+ 1)-
Fit

P
T4
o s s .o 17 . 4913
Erit igitur cubi radix = —-; ipse = —~-
4913
Pono rursus aream = z, hypotenusam = - — 2.

Habemus autem basin = 2, altitudinem = #. Si nune
hypotenusae quadratum aequamus summae quadrato-
rum laterum circa rectum, inveniemus 2 rationalem.

XIX.
Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus
una perpendicularium faciat quadratum, et perimetrus
sit cubus.

15 0QEy AB,. 16 loboopey B. 17 loov om, Ba. 21 &
wé] fvae AB.  boBav] megl Ty Sodny Ba.  mowsi A.

20

21
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Terdydo 1O dpdopdviov dmd douduod Tvog dogi-
orov meguadod: Eorem O SP Ma. lerow g B piv
ndderog 5B Ma, 5 O Pdag AYB sB, % 0 Omorel-
vovee A¥YB 5B Ma Aomév donww Ty meglucrgov

5 adrod elvar xfov, tov O & vd uPadd peve widg
tédv 6pd@Y moiely TeTpdywvov.

plverar 0 % udv meoluergog AY8 5§ MP low
#9po° xal EoTvv 6vvderog Goududs” megiéysTon pag Vwd
50 MB el s& M@ v obv éxdorny misvodv pegi-

10 Gopey wege S& M&, fouev v meolusrgov adrod
50 MB* Zorow xvpog.

Aoumdy bga 6 év T uPadd adrod ueve midEs TdV
dod@v mowst O”. plverar 0% 6 pdv v ¢ EuPadd
atrod K¥YB AYy 3@ év poglo AYa sf Ma, % 8 ple

1510y Sddy SP Ma v poglo S& Ma. xal év mouf-
cousy Td 0o &lg o adrd wégiov, ptvovrar K¥YB A¥E
50 M& xal &over xowbdv uboiov A¥& 58 Ma, Hore
r® 0o ovvredévra mowsiv 5B M& lo. 09 éfnroduey
0% xal 50 MB lo. xifo. xal dmdpsvar elg vd edgeiv
2 wifov OO dumdaoiove: Eovv 0% & 7, M.
dorw 50 MPB lo. M#j* xel plveras & 5 @[ .
e &

&
Zorar Hoa bgdoydwiov 1, 1&, 1§ xol uéver.

2 meQLo6od] xal dmd vod povdde pelfovog adrod Ba.  87))
8t émd s @& nol émd Ba. 4 loumdv ... Ma& (9) om. B,.

éore B (item 8, 20). 5 adrod dublta.nter seripsi, U T A om,
Ba. 6 Tav Ba, tovtéoniy A, 8o9®v] meol TH 6901}1! Ba

(item 13, 15, p. 440, 3). 7 M) ddvoug A. 11 Zovan] fony
Ba. 12 6] zov Ba. 13 moweiv Ba. 14 was A. 16 sig

70 abtd pbeiov] émd tod abrod moglov B,. 17 M& prius] AB,
add. év poelo doBudy B povddos &. xal Eyover . .. a¥ &)
v poglp A& s5P Ma. 2av 8 pegrfoopsy magd to pdoiov,

~
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Ponatur triangulum rectangulum ab aliquo numero

indeterminato impari'): esto 22 4 1. Erit igitur
altitudo = 22 4+ 1, basis = 22% 4 2z,
hypotenusa = 22% 4 2z 4 1.

Restat ut perimetrus sit cubus, et area plus una
perpendicularium faciat quadratum.

Fit perimetrus: 42® 4 6z 4 2 = cubo. Hic nu-
merus est compositus, scilicet ex (42 4 2)><(z + 1).
Ergo si unumquodque latus dividimus per (z 4 1),
habebimus ut perimetrum: 4z 4 2, qui cubus erit.

Adhuc autem area plus una perpendicularium fa-

cit 0. Fit area = ?gi 23 : '_:—Ta:, et una perpendicu-
22 4 1

- Quae si reducimus ad eundem
x4+ 1

denominatorem, summa numeratorum fit

228 + 52 + 4o+ 1

et cum denominatore communem habet divisorem,

2?4 2z + 1.
Ergo summa amborum facit: 22 4 1 =[O, et quae-
rimus insuper 4z 4 2 = cubo. Deducitur res ad in-
veniendum cubum quadrati duplum; talis est 8 du-
plus 4.
Esto

larium est

dr4+2=28; fit z=15-
o s 8 15 17 .
Erit triangulum -, =, +, et constat (propositum).

1) Haec formatio trianguli rectanguli ab impari numero
Pythagorae tribuitur in Geometria quae fertur Heronis, 12.

yiveroar Ba. 21 {6t0] Ba add. &ee  nal ylveroar ... [’ om.
B,. [‘om A,
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Edbgciv tolyavov dodoyidviov dmamg 6 v ©d du-

Padé avrod, meociafov Tov v wid tdv beddv, moif)
xVPov, & 0t év tf) meguuérom avTod 7 TETEAY@YVOS.

5 ITddw éav 7ff adrf dyapf yenodusde ti 7ed T0¥-
rov, dmdyerar &lg to 50 MpB mowsty lo. 0, xal 58 M&
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Zorwv 1S wal 7 el wdAw lodfopsy M5, S8 MB. xal

g v ¥
yivevaw & 5 My [+ Eotou &ge ©d dpPoydwiov is, Ep, Ee.

10 xe.

Edgetv volywvov - bpdoydviov Smmg 6 év = megr-
uéree adrod 7 vevedywvog, xel meociafhy Tov v T
Eufoadd adrod mouf) xvfov.

emidodo 1o dgdopdviov dmd s&, Ma ypivero

15 i udv tdv dpddv 5P, 5 0F frdpe AYE M ME, % O
bmotelvovew AY& M. xel plveven Enzeiv AYB s B
lo. 0%, xal K¥& AY B 3& I6. »0fo. xal 1o utv AYB B
xavaoxsvdalery O §adidy éoriv: éov pag Ovdda uegi-
one &lg O maga dvdda, eOrfoeg Ttov S Eve dAda el

0 zotodrov ebgloxeoPar, Hare tov dn’ adrov KY xel B
tovg dn’ edrod [0°% xal adrdv cvvridéuevov moisiv
xVfov.

3 & wa)] &ve AB. 8/4 moujj udov] 7§ wifos Ba.
4 rerodymvog Ba, xvfos AB. 7 uvﬁm] oy B A, wdfog B
B,. 8 fom B, (item 18). Mig] M35 A. 9 i5] uy A.
11 7§ om. Ba. 18 mowetv AB,. 15 doddv] meol iy do-

99y Ba. 16 M& om. AB,. Ayﬁ] 890 dvvapes AB,.
19 dei] 07 B,. 21 adrod) wbray A.
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XX.

Invenire triangulum rectangulum tale ut area plus 22
una perpendicularium faciat cubum, et perimetrus sit
quadratus.

Si eodem rursus processu utimur quo in praecedente,
deducitur res ad aequandum

4z 4+ 2=0, 2z -4 1= cubo.

Quaerendus est quadratus cubi duplus; est 16 duplus 8.
Rursus aequamus:

16=4z+2, et fit z=3.

Triangulum erit: 1;- %- %ﬁ
XXL

Invenire triangulum rectangulum tale ut perimetrus 23
sit quadratus, et plus area faciat cubum.

Formetur triangulum ab z et 1; fit perpendicula-
rium una = 2z, altera =2*— 1, hypotenusa = 2*4- 1,
et quaerendum:

222 4 22 =0, et a4 22+ x = cubo.

Facile est construere 22%® 4 2z = [J; si enim
dividis 2 per quendam quadratum minus 2, invenies z;
sed hunc oportet talem inveniri ut 24 22 4
faciat cubum.
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AYAB v poplp v dnd AY& M MB xfo.

xeld Eorw o pbgiov xwPixbv: édrm A4 B s, xife-
xel mdvve magh KY&@: plvoviaw 5B lo. {ofe).  xel
dov vdtopev 6. M nvPuxals, edgloxstar & 8 xvfov

10 uvdg vd L. &6tm 6 xVPog M " piverae dpo Tov [,
M§........

0% plvevar pd* xal det dmd wodrov doaw M@,
éneudijmsg % ple tdv 690V domiv AYEaMMa xal
drdyeror &l 10 fyrijear xBov 8mwg Td 0°7 To¥U dx’

15 adrod tevgaydvov ueifov udv MB 1§, Eaceov 0% M.

xod dow mgmysv zov x¥fov K¥&, tnrjeousy KYK X

yetgov uv MB, Eacoov 02 MS- § &oa K¥K psttov

§6‘
udv M7, didacoy 0% Mis. louw O} 1o yxd, Bere &
7
xVPog «§.

(54
w0  vdeow odv 5B le. M xg, nol plveraw & 5 xE, N AY,
[ 121
Yud. xal dov Ovdde usoldouey &l Tov tovde dvdde

1 Zorou B,. slg] énl Ba (item 5). 2 6] Ba add. é2.
8 atrod] adrédv B,. 5 yi. A, ylverew B, yivovron Ba.

7 fone B. Ztw] Ba add. ofy xal. f§ om. AB,.  xdfw]
AB, add. &4f. 8 & om. AB,. xffo suppl. Ba. =xal post.
. 7o [’ (10) om. B,. 10 orw B,. &oa] Ba add. é s

zod [’] ©od mutw A 70 fjuev B, zobrov 7juov Ba.
11 8] Ba add. od 6 nmwymvdc Gau Mis: rdooo v Svvdpeo,

nal ylvoveaw AYig loaw A¥f 55P. xal ylyveraw 6 sat. & &
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Erit igitar 2 quotiens 2 per 2, — 2. Fit
', 8 f— _—8 = .__2 .

X = (@, — 2)8? 22" = (-”1'— 2)%? X = xlz_g
Omnia in eundem denominatorem reducantur; fit

summa et denominator est cubicus. Sit

2 1
(-'51' — 2)8 J
ergo '

22,* = cubo,
et omnia per z,:
2z, = cubo.
Si aequamus numero unitatum cubico, fit 2, dimi-

dium cubi alicuius. Esto cubus 8; dimidium est 4.
Fit 2® = 4—19, a quo oportet subtrahere 1, quoniam

una perpendicularium est 2 — 1; deducitur res ad

quaerendum cubum, talem ut i— quadrati ab ipso cubo

sit maior quam 2 et minor quam 4. Si ponimus cu-
bum = z% quaeremus

2< % 28 < 4.
Ergo
8 < 2% < 16.
Talis est %; ergo cubus erit 281-
Pono igitur 22, = %Z, et -fit
27 g 729
xl = -1—-6’ xl == m .

Lacunam indicare malui. 12 door] dpelety Ba. 13 éedav]
meol Ty 890y Ba.  #oru B (item 18). 15 peffwy AB,.
% M Ba. flarrov B, éldesov A, #ideso Ba. 16 zdv
#9fov] edrdy Ba. tnrrfoopsy A, 17 pelfovag . . . éido-
covag AB, peffove ... éldcsove Ba. 18 5] 7 AB,.

21 zodde] rovrov Ba.
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1 éldrrove B,. povddog om. Ba. 2 doou] &ea AB,.

4/5 ) nsgzp&rqm Ba, 6 #upadd AB. 7 &oLBuovg dodév-
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. geeae . . 512
Si dividimus 2 per z,® — 2, inveniemus z = o170 b

a quadrato huius possumus subtrahere 1.

XXIIL

Invenire triangulum rectangulum tale ut perimetrus
sit cubus, et plus area faciat quadratum.

Primo oportet considerare quomodo, duobus datis
numeris, invenietur triangulum rectangulum tale ut
perimetrus aequalis sit uni datorum, et area alteri.

Sint dati duo numeri 12 et 7. Proponatur 12
esse perimetrum, 7 esse aream. KErgo productus la-
terum circa rectum erit 14, et posita una perpendicu-

lari l, altera erit 142. Sed perimetrus est 12; ergo
[
hypotenusa erit 12 — -:IE — 142. Restat ut istius
quadratus, hoc est
5+ 19622 4+ 172 — 2 — 3362,
aequetur summae quadratorum a lateribus circa rectum,
hoc est 513 -+ 19622 Utrimque addantur negata et a
similibus similia et omnia in z; fit
1722 = 33642 + 24.

Quod haud semper possibile est, nisi dimidius coeffi-
ciens z in seipsum multiplicatus, minus producto
coefficientium 2z? et unitatis, faciat quadratum. At

A, xal ol § B,. 18 ©dv én’ adrod reroaydvaw, domee AB,.
8meo Ba. 20 zovzéore B. 22 yl A, ylverew B, 'y?vowou

Ba. spost. om. AB,.. 47%3 Mris AB,. 28 4or. Ba.
24 tég post.] B, add. dmoordeeis. . motfj Ba.

24
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elow of utv 5 & 10D dmd Tijg megLuéTeov Kl 0% 07
100 v v Sufadd, af 02 AY émd vog M éx tov 4*s
and tijg meguuiroov éml td Eufaddv.
Qeore v towovror doddow of douduol, xal EoTw
56 utv v v duPadd 5@, & & &y vl meguuérow, xVPog
duo xed 0%, MEO, xol iva Gveradd o tolyavov, Ol
vod dmd MES O° xad 50 70 [ movfeavre (8p’ faxvrd)
dpedely TOv n* &md vijg meouuérgov éml S, xel Aoi-
nov §yrijoar va Aowwe lee OI%.

I
10 pivovrow A¥ 0 Mud . 0td ASB . Opos: xal mdv-

Y __ S
Tov 10 8 plveraw AYa M@0 . qpos N3 soud Is. OI7°
Fru O xal 5@ MEO lo. 0% xal ioovedwsay of M
xal 7 Omegoyn xol 1) uéveneig xal o Aowme OfjAe.

%Y.

15 Edgelv trolyovov dpdoydviov Srnwg 6 énd Tijg vmo-
rewoveng revpdyavog §) §AAwg Tetpdyavog xel mAsvod,
{nal) peguedels maga Tov dv wg Tdv deddY moif)
x0fov xal mievody.

Tevdydw % pile tdv 6pddv Sa, 7 0% évépa A¥a:

20 xel wéver 6 dmd Tijg dmorewoveng MY TETPEYDYOV Kl
wAsVQaEg.

Aowwdy dove A*Aa AY @ ledoer 0%, xal mdvre mage

1 0™*) zevgumdaclov Ba, tevamiedgov AB. 4 xnal] A6-
oston 10 {nrodusvov Ba. b o év Ba. 7 ¢’ fawrd suppl.
Ba. 8 énl] fwg AB, &ig Ba. 8/9 dowmdy om. Ba.

Y
10 M scripsi, M AB. & bis] § AB,. 11 ¢ om. AB,.

Sopd] &yxd AB,. 12 2icodedwoey of M scripsi, #iohodws
&pu&y.oi AB, ékohodw cor douduol Ba. 16 &ilos B.
17 xal suppl. Ba. dv mg] Eva AB. SoB@v] meol Thw
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coefficiens 2 provenit ex summa quadrati a perimetro
et 44 areae, productus coefficientium z® et unitatis
ex 8 producto quadrati a perimetro et areae.

Ita, si tales dentur numeri, et sit area = z, peri-
metrus (simul quadratus et cubus) = 64, ut construa-

tur triangulum, oportet a [M’—jﬂ]z subtrahere 8ie®

productum z in quadratum a perimetro, et residuum
aequare quadrato. Fit

42° 4 4194304 — 24576z;

. 1
omnium 1 H

#* 4 1048576 — 6144z = 0O,
et adhuc
z+ 64=0.
Reducantur ad aequalitatem coefficientes unitatis,
et sumantur differentia, factores, et caetera patent.

XXIIL

Invenire triangulum rectangulum tale ut quadratus
hypotenusae sit aliter summa quadrati alicuius et
radicis ex isto, divisusque per unam perpendicularium,
faciat summam cubi alicuius et radicis ex isto.

Ponatur una perpendicularium esse z, altera z*
Constat quadratum hypotenusae esse summam qua-
drati et radicis.

Restat ut

zt + 2 = 0.

8097 Ba (item 19). 20/21 tergdymvog nel wisved Ba.

20 xal post. om. B,. 21 mieveds] Ba add.: ol peouodelg

moglk oV Eva tdv mepl Ty Sedfy, motdy xdfov xnal mAsvody.
22 lowodar Ba.

25
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AY plvevas A¥& M@ 6. O v dmd = sa N MpB:
J
89ev 6 5 ylverar povddog 7.

ta Aouwe Ofjde.
%0.

5 Ebgelv volyovov Sodopdwviov Breog 6 udv &v wd
oV dpddv 7 xPfog, & 0F v tf) érége wfog mage:
whevody, 6 0% év tf) Umorewwodon xUPog xal mwAsved.

Tevdgdo 6 év =i vmorewwodeoy K¥asa, & 0t év
mg tdv 6pddv K¥aMsa 6 doa év vf) évépe Eerar

10 4Y B.

Aouwéy éoms AY B lowew e’ Eore lepeas KYa-
nod plvevon & 8 M.

énl vog dmoordosig. xel Forouw tO Tolywvov T, 7, I
xed péver.

3 v&] nal t& Ba. 5 piv ] piv AB, & Ba. 6 éefav]

el T 69Ny Ba (item 9). 9 wi] émd A, & émd B,.
11 foto ... & om. B,. {lodoow post. om. Ba. 13 =l om. B.
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Omnia per 2%; fit

2?4+ 1 =0:a radice (x — 2).
Unde fit

xXr =

| w

Reliqua patent.

XXIV.

Invenire triangulum rectangulum tale ut una per- 26
pendicularium sit cubus, altera cubus minus radice,
hypotenusa cubus plus radice.

Ponatur hypotenusa = 2°® + z, una perpendicula-
rium = 2% — z; erit altera = 22%.

Restat ut 22® = cubo : esto = 2% Fit z = 2.

Ad positiones: erit triangulum 6. 8. 10, et constat
(propositum).

DIOPHANTUS, ed. Tannery. 29



AIOPANTOT AAEEANAPEQX
TIEPI TIOATTQNQN APIOMSN.

"Exae6rog tdv dmd Tijg Toiddog doududy adfoudvev
povddi, moAvyavds éavt modrov émd tijg movddog, xal
5 &yer yovieg vooavrag Soov éerly vd wmAijdos TdV év
ot povddov: mAsved te avrod ovw & EEfjg Tiig po-
vddog doidudg, 6 . Eovaw 8 & plv P tolywvog, & 8%
0 revpdymvog, & 0% F mevedywvog, xal roiro EEijg.
Tov 07 vevgaydvov meodfiov Gvrov Gre xed-
10 s6TrfxaoL TeTgdymvor Ot TO yeyovévar adrodg €€ doud-
pot twog ép’ Exvrdv moAdamAasiacdévrog, Edoxiudady
Exaotov TV molvydvav, molvwieciafbusvov énl Twve
GoududY xate Ty dveldoylav Tot mwifdovg TdY yovidy
avrod, xal mwoodlefévie Terpdyaviy twe mdAw xete
15 TV évadoploy Tod mAdovg THY povidy avrdv, @ai-
veodar tergdyovov: 8§ 01) magaerjcousy vmodelEavres
ndg Gwd Oodelong mAsvois 6 émiraydelg moAdywvog
evgloxerar, xel wdg 009yt moAvydve 7 wAtvge Aeu-
Bdverow: mpodelEopsv 0% 1 &lg adra Aapfaviusve.

1/2 Titulom om. Ba. 4 medrog Ba. 5 Zom B.
6 abriig AB,.  9/10 nerecrixact Ba. 11 fxvrod AB.
12 Exaorog AB. nolvrlaciatbuevos A B, mollarlasiafouevos



DIOPHANTI ALEXANDRINI
DE POLYGONIS NUMERIS.

Unusquisque a ternario numerorum progredientium 1
secundum unitatem, polygonus est primus ab unitate,
et habet tot angulos quot in ipso sunt unitates; eius
autem latus est numerus qui sequitur unitatem,
nempe 2. Ita erit 3 triangulus, 4 quadratus, 5 penta-
gonus, et sic deinceps.

Quum quadratos manifestum sit constitui quadratos
quia fiunt ex aliquo numero in seipsum multiplicato,
compertum est unumquemque polygonum, multiplica-
tum in quendam numerum in ratione quoti angulo-
rum, si producto addatur quidam quadratus in ratione
quoti angulorum, apparere quadratum. Quod stabilie-
mus, monstrato insuper quo modo a dato latere pro-
positus polygonus invenitur et quo modo dati poly-
goni latus sumitur; prius autem demonstrabimus quae
ad haec assumuntur.

Ba. 12/13 nwog &oudpod AB.  18/14 tod miijdovs tdv yo-
ndv abdrod Ba, tdv wievedy tijg yovleg adrdv AB. 14 malw
om. Ba. 17 émd dodelong mhevods] émododels. = A, éx do-
delong ® B, éndoPeloy wieved Ba. 18 mdg] mieves: AB,.

19 8% om. B,.
29*
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o
’Ecv toely éoudpol t@ loo dAljdov vmegpéymouy,
0 Oxrdxig Omwd TOb peylerov xal Tod péeov, meociafiv
Tov émd Tod éAeylorov terpdymvov, ylverar TETQd-
5 yovog, o 1 wAsvea lon (dotl) T ovyxsaipuéve Ex Te
To¥ pepleTov xal 0vo tdY uéewv.
Tocig yag Goiduol, 6 AB, BI', B4, © l6 GAdij-
Aov Dmegegérooay: deuxtéov Bre & y*s Omd AB.BT,
{mgooiafoov Tov éwd Tov AB (1, mowsi (1, od % n*
1 l6. ©3 1¢ AB xal B voig BI.

¥ 1) L | —"'
E A r 4 B

dvougeirar yag 6 n* Owd AB.BI &ig 16 tov ¥*s

éxd BI' O xal el tov p*¢ vnd AIL. BI) xal
wddww Owgelron Exacrog tdv elonuévov dlye, &lp te
1570y 0% Omd AB.I'B, xal &lg zov 0% éxd BI O
xol &lg uny tov 0% Umd AT .IT'B [rovréeny & Tergd-
%15 Umd BI'.I'4* lgog yeg 6 AT vy I' 4" pere tod émod
4B, ylverar tergdyovog & émd AB]l. & 0% dedregog
dv 0%5, vmd AI'.I'B, wipelg évi vergaydve éxd tov
20 4B, mowel Tdv reTedywvoy and tod BA. xal Inveive
ndg 6 émwd tod AB %, xal 6 0 vwd AB.BI, xal
6 0*¢ dmd Tod BI evvredévreg moroder 1. édov On
douev ©d BI loov tov AE, pevafnoducda tov 0%
tnd AB.BI e&lg tov 0% Omd BA.AE, bg wyels ©6h
25 0" ¢md I'B, vovréer. v dnd AE, moujose loov v

6 éotl supplevi. 7e om. Ba. 8 6] 0 AB. 9 pera
70D &md Tod PO TeTeuydvov woiel TeTedywvov o 1) mievgd ion
fote v v of nal dvol voig fy. Gu odv 6 «f lods dote Toig
By. y8, Swxigelrar 6 Snranig dmd tdv af. By el te Tdv Snrdnig
Gmd Tob Py tetodywvoy xal els Tdv dntdanig dmd fy.yd (13) Ba,
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L
Si tres numeri secundum aequales differentias pro-
grediuntur, octies productus maximi et medii, plus
quadrato minimi, fit quadratus cuius radix aequatur
summae maximi et bis medii.
Tres enim numeri, af, fy, fd, secundum aequales
differentias progrediantur; monstrandum est

(Bap.By + 0p* = («f + 2B7)%

Etenim partitar 8af.fy in 883% + 8ay. By,
et rursus unusquisque praedictorum bifariam partitur
(in dimidia) 4ef.yB et 489 + 4ay. pB.

Quorum secundum, 4e«y.yf [hoc est 48y .90;
nam ¢y —p0; addito 82, fit «p?] plus d4°, facit?) fe?,
Ergo quaeritur quomodo

«f? + 4op . By + 4By = O

8i ponimus as = fy, transformabimus 4e«p . fy
in 4fe.as qui, plus 4yp% (hoc est plus 4we®) faciet

1) Euclid. II, 8.

3 d s n

quae paulum mutavi. 11 Fig. | t i I |
af  fy pI_ fe
praebet B,, om. A. 14 &xaorov AB,. duyydg AB.

16 I'B] fpy Ba.  émd] omd AB,. 16 &lg pyv] el pdv AB,
om. Ba. AI'.T'B] By.yé Ba. Tovtéory . . . Gmd AB
(18) interpolata censeo.  zovtéoTiv ... mag (21)] 0 0% zered-
xtg Omd Py. v pere vov dwd OP reroaydwvov ylverar rerodymvos
6 émd af. fnenréov odv mag Ba. 19 zevgaybve] Tdv Te-
todntg AB,. 20 4B] yf AB,. rteredymvov] tevdnig AB,.

BA] By AB,. 22 tob BI'| Ba add. rerodyovos.  wotobory
B. 24 dmd post.] éxo Ba.
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0% 9md BE.EA, 8¢ wyels 8 dmd vod AB 0%, pi-
vevar loog v dnd BE.EA bg énd mis dvaygapivte
retgaydwe. of 02 BE.EA l6. 1 ve AB xal B vols
AE, vovtéer. B voig BI. "Omsg Edsu deifou.

5 B
Eav dow doudpol dmosoiotv év ley vmegoxi, <%
Omegoy)) Tod peylerov xal tod éAaylerov tijg Vmeg-
oyfig adrdY moddardeoloy dorl xave TOv wovddi éAde-
dgove. Tod mwhijdovg TdY xxeipévor doidudw.

10 "Eetweav pog dmodototv &oiduol, ol AB, BI'y B4,
BE év lop vmegoyii® Oeuxzéov 8w % tdv AB, BE
Umegoyn tijg tdv AB, BI' Umegoyils moAddamiaciwv
dotl novd OV povdde éAdedove {rod miAfdovg) TeV
AB, BT, B4, BE.

15 4 r 4 E B

‘Enel pdg Oméxewwrow of AB, BI, B4, BE év ioy
vmegoyfi, of dga AT, I'd, AE loo. &leiv d&iiflocg.
0 doa EA vot AT moldawideiog xave td mAijdog tdV
AL, T'4, 4AE* v 0% mAijdog tév AT, I'4d, AE vod

20 wirjdovg vdv AB, BI', BA, BE povdd: EAacedv éeTiv:
&ore ©d EA vov AT moddamidoiby éori xare tov po-
vddi éAdedove tov mijdovg tdv AB, BI, B4, BE:
xal Eovww & pdv AE Omegoyy tod peplorov xel tod
éayglerov, 6 0 AT éetly adrdv ule Omegoyf.

8 i6.] loot elsl Ba. 6/7 1 Ymepoyn suppl. Ba.
8/9 élarr. B, (item 18). 18 zod =wliffove supplevi.
[
16 Fig. 44— 4+ " | B, om. A (19m): B.«..
a By da in 9



. DE POLYGONIS NUMERIS. 455

4Pc.ca, qui, plus «p®, fit aequalis!’) quadrato a
(Be + &) Sed

Be + ea=0af 4+ 2ae =af 4 28y.

Quod erat demonstrandum.

IL.

Si sint quotlibet numeri in aequali differentia,
differentia maximi et minimi differentiae progressionis
multiplex erit secundum unitate minorem quam quo-
tum expositorum numerorum.

Sint enim quotlibet numeri, a8, gy, pd, P&, in
aequali differentia; demonstrandum est (¢f — f¢) esse
multiplicem («f — fy) secundum unitate minorem
quam quotum numerorum «f, By, B0, fe.

Quoniam supponuntur «f, By, 89, B¢ in aequali
differentia, sunt inter se

oy =yp0 =J¢

Ergo ¢« est multiplex ¢y secundum quotum «yp, ¥4, d¢;
sed quotum «y, 0, 0¢ est unitate minus quam quo-
tum «f, By, B9, fe. Ita ea est multiplex ¢y secun-
dum unitate minorem quam quotum «f, Sy, B0, fe;
est autem o& differentia maximi et minimi, ayp est
simplex differentia numerorum. 4

1) Euclid. II, 8.

.0 ..& Ba. 18 wollenidoiog] Ba add. doti. 20 Bd. 4E]
16‘ de AB (item 22). éldocwy AB.

3
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Y.

’Ecv dew douduol Omocootw év ley vmegoxf, O
péyietog xal & éAdyietog Gvvredévreg xal modamie-
GLaodévres énl 10 wAijPog avrdy woobowy deidpdy Oc-

5 mAdoLov Tod ovyxeiuévov €x Tdv nredévrav.

"Eeracay pog doduol dmoeoiotw, of A, B, I', 4,
E, Z év ley vmegoyi)® Ocixréov Svi evvaugpdregog 6
A. Z, noArarwiaciacdels énl vd wAijPog tdw A, B, T,
4, E, Z, mowet twve éoududv, 8g éore dumieciov vod

10 guyxeipévov éx vdv A4, B, I', 4, E, Z.

To yap mAiidog tév A, B, I'y 4, E, Z #jro. &griéy
éorv 1) meQLEGHY.

"Eatw modrsgov dgriov, xal deow elaly of éxvedévrsg,
To6adron povddsg Eotwcey v tp HO dodud: Here

15 fgridg foviv 6 HO. rverwijodw dlge g K, xal Ot-
nofedeo 6 HK &ig tdg év adrd povddeg xare te A, M.

Kol énsl & Omegéyee 6 Z vod A, vovre vmeéye
xol 0 I zod A, evvaugpdbregos dgo 6 Z. A evvaupo-
tépm t@ I. 4 loog éavlv. &AAe evvapgdregog & Z. A

20 {6, T Vmwd Gvveuporégov vot Z. A xal vov HA* &ore
xal 6 I. 4 l6. v vmd ovvepgporégov tod Z. A xol
00 AM* 0t 1 adve 0% xal Gvveugpdregog 6 E. B
lo. 1@ vmd ovvapgorégov tot Z. A xal trod MK:
Bore nal 6 evyxesluevog éx twdv A4, B,T', d,E,Z lo.

2% 1 Vmd Gvvapgporégov tod Z. A xel tod HK" vov 0

5 7dv ovyxeluevov AB,. 11 fjroc] 7 xeve AB,.
16 duiyds AB. 20 I6.] ioog #o7l Ba (item 23). cvvappo-
tépov] -¢é AB, (item 21, 28, 25). dore ... AM (22) om.
B,. 21 lo.] l6og £oto Ba. wdv fo A. 28 MK] n=»
AB,. 25 zob 0%] ©d 6t AB,.
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IIL.

Si sint quotlibet numeri in aequali differentia, 4
summa maximi et minimi, multiplicata in quotum nu-
merorum, facit duplum summae expositorum.

Sint enim numeri quotlibet, o, 8, 9, 9, & ¢ in
aequali differentia; demonstrandum est summam (¢ - §),
multiplicatam in quotum «, B, 9, 9, &, §, facere quen-
dam numerum qui duplus est summae

@+p+7+8+e+0

Quotum ¢, B, 9, 8, & § vel par est vel impar.

Sit primum par, et quot sunt expositi, tot sint
unitates in numero!) % &; ita & est par. Bifariam
secetur in x et dividatur nx in ipsius unitates punc-
tis 4, p.

! » a B ¥ J ] ¢

' 1
1 L] LA L L)

]
1]
n A " % 3

Quoniam
g — 0= Yy —a,
ft+a=yp+40.
Sed
Eta= (4 o) <ni;
ergo

?y+ 0 =>4 o)< ip
Eadem ratione .

64 B = (6 + o) >< pax;
ergo
ety +otett=(+a)>xnx

1) Hanc figuram et sequentes restituimus cum Bacheto.
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Omd evvaugporégov 1o Z. A xel tov HK dumwdeolov
dotlv &6 Vmd ovveugorégov tod Z. A xel vot HO:
dore xal tod ovyxewuévov éx vév A, B, I, d,E, Z
dimdaeiov éotly & Vmd ovveugorépov tod Z. A xol
s vob HO, tovréer. tod mfdovg tdv 4, B, I, 4, E, Z.
"Oneg #0e deikar.

Tov adrdv dnoxsipévary, é6to 6 tov A, B, Iy 4, E
weQLoedg, xal forwoav év v ZH vocadrow povddsg
doov &lolv of A4,B, I, 4, E. megue6dg dpa éotiv xal

100 ZH' xelodo & oadrd poveg 6 ZO, xal veruiiode
6 OH dlye 3 K, xal vevwjodo 6 OK elp vag év
avrd povades xere to A.
Kol énel ¢ Omegéyse 6 E vov I, vovre Omepéyst
xel & I' Tod A, evveupdregog dga 6 E. A diwiaciov
15 éatly tov I, rovréere tod vmd I xal tov AK: it vo
otz 01 xal evveugpdregog 6 B. 4 duwdadlov é6tl Tod
Omd I nel A@ &eove of A, E, B, A dimdaclovés slowy
100 Owd I xal vod @K' éiia vod OK dimiadiov
gotlv 6 @H* &ove ol of A, E, B, 4 loo. elolv ©6d
20 Owd vov I' xal vod @OH' forw 0t xal & I' leog v
Vwd wob I' xal vod OZ* Hore 6 ovyxeipsvog éx oV
A,B, T, 4, E lo. v vmd {vod) I' xal vob ZH* zod
0% Omd tov I'.ZH dumdasiov éotly & Umd evvaupo-
tépov to0 A. E el vod ZH' &ove xal tod evyxs-

1 ovvepgpbregov AB,. 8 tz&v] rod Ba. 8 forwoay
foro ) AB,. 9 ozl B. 106 post. om., Ba. 15 ozl
(item 20, p. 460, 11). zod AK] vod 7= AB,, 1 Ba. 17 d:-
wlaoloy A Ba. elor B (item 19). 20 rod prius om. Ba.
22 0.] {oog éorl Ba. zod supplevi. 28 y nal {n Ba.
omd post.] éxd Ba.  28/24 cvvopgébregos A.
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Sed
28+ @) < g% = (§ + o) >< 19.
Ergo

2@+ B+rv+o+e+8)=_©+ o) ><n?,

et 9 est quotum «, B, , 0, &, & Quod erat demon-
strandum.

lisdem positis, sit quotum «, 8, y, 0, & impar, et 5
sint in §x tot unitates quot sunt e, B, 7, 0, &. Ergo
impar est et §%. Sumatur ex eo unitas {9, et secetur
bifariam &7 in %, dividaturque 9% in ipsius unitates
puncto 4.

VP -
»
>
X
-

Quoniam
E—y=y—e,
ergo
&+ a=2yp=2p > Ix.

Eadem ratione '
B+ 0=2y>xid.

ate+pf40=2yx<9x,
et quoniam 28x = 81,

at+ce+ B+ 0=px<dn
Est quoque
Y=y

e+ B+y+04s—=p>itn

2y < tn = (e + &) < .

Ita

ergo

Sed
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pévov éx todv A, B, I'y 4, E duwiacloy éotlv 6 vxd
evvouporégov 109 A. E xal tod ZH, zovréerv vod
wAfdovg t@dv éxredévrov. “Omep e Octiau.

d.

5 ’Exv dew dmd povddog émodoioty doiduol v ley
vmegoyfi, 6 ovumag modvmiaciacdelg énl vdv Sxvemia-
Glove vijlg Umegoyils alrdv, xal mgocAafiv Tov dmd
70D dvddr éAdeeovog Tijs Umegoyfje adTdY TETQEYOVOY,
ylverar TeTedyovog ob 1) mAevge Auwodow dvdde modda-

10 wAdGog E6von tTijg Vmegoydie adTdY xord Tive deLdudy,
0g mpooiafiov povdde diwiaciov éotl Tob wAfdovg
1OV éuxsipévev mdviov 6dv tf) povdde.

"Eorweay pag dmd wovddog deuduol év oy vmep-
oxfi, of AB, I'd, EZ* iéyeo 8tv pivevar t©d mooxel-
16 wEvov.

‘Ocor pdg eloww ol éxredévreg 6dv tf) povdde, 7o-
oadrow povddeg éorwoay v v HO' xal émel %) vmeo-
oy 7 vmegéyer & EZ povddog, tijs Vmsgoyiis 1 Umeg-
éee & AB (povddog), moAdamideidg éote xare TOV

20 uovdde éAdedove tot HO, dov &go dduey Exaovov
povddog tov AK, EA, HM, &ousv tov AZ vodo KB
woAdamwddoiov xeve tdov MO Have &6 AZ idog éorl veh
vwd KB.M®- xal éov ddpev dvddog rov KN, {nvif-

2 zovréors B. 6 mollamlaciac®elg Ba. 8 éidocova
A, #drrove B,. 18 ydo om. Ba. 18 EZ] n¢ AB,.  po-
vade Ba (item 21). 19 povddog supplevi. 20 élgrr. B,
(item p. 462, 8). 21 ¥wpey A. 22 wolawlaclove B,.

23 dvddog] dvdde Ba, 4Y A, dévepv B.
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Ita
2@+ B4y + 04 &)= (e &)<,
et §{n est quotum expositorum. Quod erat demon-
strandum.
Iv.

Si sint ab unitate quotlibet numeri in aequali 6
differentia, omnium summa, multiplicata in octuplum
differentiae ipsorum, si additur quadratus numeri qui
binario minor est quam differentia, fit quadratus, cuius
radix binario deminuta multiplex differentiae erit se-
cundum quendam numerum qui, unitate auctus, fit
duplus quoti omnium expositorum cum unitate.

Sint enim post unitatem numeri «f, yd, ¢ in
aequali differentia, dico fieri enuntiatum.

-,
RS
—t—
-~

: c ]
—t I s

Quot enim sunt expositi cum unitate, tot unitates
sint in 79, et quoniam?)
ef—1=(ap—1)>< @78 —1),
si sumimus

ox =sh=nu =1,
habebimus A¢ multiplicem xB secundum pd. Ita
Af=unf.ud.
1) Lemma II
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gopey & 6 evumwag molvmiweiaedelg énl 7 vovg KB,
(8g doviv Vmegoyn) adrdv), xel moocAafiv Tov dxd TOD
NB, (8vvog Ovdd:. éidedovog tilg Umsgoyils adTdV),
plveror teTedyvog, oV % mwAsvge Auwoden Ovdde movel
5 e dQududy, dg tijg Vmegoyiis adrdv, Tod KB, modde-
mwAdowds dote xard Gvveuplregov tov HO. @M.

Kol émel 6 evumwag fjuevg éotwv vod Omd evvepu-
gotégov t&dv ZE, EA xel vod OH, {drougeivar 0%
Imd ovveuporégov tév ZE. EA xel vov @H) &g te

10 70V Omd AZ.HO, xal el tov dlg vnd EA. HO, tovr-
dore B tovg HO, mddw &ga & evumag {fuieds) éoru
tod Owd AZ.HO xal B vy HO. é&iie & AZ icog
é0elydn v vmd KB.MO xal 6 9md AZ.HO &ga 6.
¢ 9md KB.MO.H® oreged, xal 6 ovumeg &oo

15 dorlv fuwovg tod te vmd KB.MO.@H oregeod xol B
v HO.

’Edv &ga téuopsy tov MO diye xove 1o 5, Eousv
tov éx mdvrov ovyxsiuevov loov v¢ éx tdv KB.HO.
O ovepedd xal Evl v HO Iymijoopsy dgo &l 6 éx vow

20 KB.H®. 0% eregedg pere rod @ H, modlamiociacdels
éml 7 vodg KB xal mgooiafiv tdv dmd vod NB O,
plverar 0%,

"Aide 6 éx tov KB.HO.OF oregedg moddaxia-
ciuedels énl va vdov KB, moisl tov vmd HO.OF énl

25 70V dnd ot KB O Gore xal 6 éx vov KB.HO.OfF

1 mwollemlaciacdsls Ba. 2 zod] zijg AB,. 8 vt ...
dldocove AB,. 4 lemovox A. 7 dove B.  8/9 6 0% dmd
svvapotéonw tdv te. el el tod &7 dugeirar suppl. Ba, quae
paulum mutavi. 11 7jpeedg suppl. Ba. 18 xel 6 dmo ...
M6. (14) om. A et amplius HO oreoed om. Ba. 17 Eioper
ABa. 19 fnoioopey B,. 20 zod) évdg B.
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Si nunc sumimus x» = 2, quaeremus an omnium
summa, multiplicata in 8x8 (hoc est 8! differentiam
numerorum), addito quadrato a »f (qui binario minor
est quam differentia), fit quadratus, cuius radix binario
deminuta facit quendam numerum qui differentiae xf8
multiplex sit secundum (& -4 o).

Et quoniam omnium summa est
1
2 (gé‘ + 81’) > &,

et partitur (¢s + ed)>< ¥y in A§.n9 et 2ei.yd
(hoc est 2%9), rursus omnium summa est

= (3. 79 + 209),

Sed monstratum est

Af=uxf.ud;
ergo
AL & =% .ud.nd;

ergo omnium summa est

% (xB . u® .9 + 299).

Ergo si bifariam secemus w# in §, habebimus
omnium summam aeq. (xf .79 .8E 4 49). Quaere-
mus igitur an

(xB .79 . 98 + 89) < 8x8 + vf* = O0.
Sed : .
xB.qd . FE X up = nd . OE < xf
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o1egedg modAawAaciaodele éml 7 vovg KB, moiel tov
V0 HO.OF énl 7 todg énd KB [O0°%, rovréer. tov
7 Omd HO.OF érl tdv énd vov KB O”, rovréer.
Tov 0% nd HO.OM énl tov dmd vod KB O

s <El) mgociafiv tov HO éml 7] todg KB, xal ¥ve
Tov dxd vod NB O, plvevar O%; & 02 HO modde-
wAaotaodelg éml 7 tovg KB mowel tov 7 dmd tédw
H®.BK' odxotv mddw & 6 0% vmd HO.OM énl
Tov énd vod KB O, uere vod n*¢ vmd HO.KB, xal

106 éxd ot NB 0%, ylveron [1%;

Avougeivar 0% & s vmd HO.KB &lg ve tov 0%
omd HM.KB xal &lg tov 0" Omd ovvaugporégov tod
H®.OM {xal tov KB* & &ga 6 0*< md HO.OM)>
énl tov dnd vov KB O, pere rod 0% dmwd HM.KB,

1sxel & 0% Ymd ovveugorégov tov HO .OM xal tod
KB, xal 6 éxd NB, mowst O;

"Adie 6 0% Owd HM .KB le. T dlg vnd NK.KB,
xol peyels @ énd NB, mowel tovg éwd KB, KN [(Jovs-
&l dga xal & 0 Vmd OH.OM éml tov dmd oD

500 KB O, xal & 0% 9md evveugporégov tod HO.OM
xel to0 KB, pevd 1o énd BK, KN O, plvevon 0%;

Idiw 0t & émd tov BK O% perePalver &l tov
éxd rov HM O énl vdv énxd rod KB O, xal wiyslg
odtrog td 0% om0 HO.OM énl vdv émd vov KB O,

25 Cwousl ToOv dmd Gvvaugporégov tot HO.OM éml tov
éxdo vod KB [O0) & dga xal 6 dmd evveugorépov
to0 HO.OM énl tov énd tod KB O, xal 6 0%
vmd evvapporégov tod HO.OM xal tod KB, per
tod dnd [rod] KN, piveran [1%;

4 0] dansxoiuévor AB,, item infra ubique, quae notare

supersedebo. b & supplevi. moociafay ... NB [Jo (6)]
N
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ergo o
xB.n9 . 9 >< 8xp = & . BE >< 8xf?
=89 . FE>Xxf2 =409 . 0p > xp%
An ista, addito (79 >< 8x8 -+ vf¥), fiunt O?
n9 >< 8xpf = 849 . fx.
Rursus an igitur
499 . 8u><up + 89d.xp + vp: =02
899, xf =4nu. xp + 4(nd + ) >< xp.
An igitur
499, 8u><xf+4np. xf+4(nd+ Sp)xp+vf=02
Sed dyu. xf = 2vx. xf; »
et?) addito »g? fit (xf% 4 %72%). An igitur
490, du>< %P+ 4(n? + Bp) % + xf +FT* =02
Rursus #4® = 7u® >< xf?, et®) addito
4nd. op><xf’, fit (15 + o) < xp"
An igitar
(M8 F 00 >< 2B + 4(n® + Bu) 2B + %" = 002

1) Euclid. II, 7.
2) Euclid. 1I, 8.

Sed

deuxréov ody Bri O Tevoduig émd (lege dmd) n®.8p éal Tov dmd

tot % f revodywvov meoodafiy vdv &md zob (dele émd vod) 1Y

- énl Sxro rods kP nel Eri Tdv &md Tod ¥ P Tetedyavoy Ba.

13 nal tod %P fnrnréoy odv &l 6 tevodmig dmd Tav 78 .%p

suppl. Ba, quae paulum mutavi. 15 6] 70 AB, om. Ba.

'16 N B] 7od v zerodymovos Ba. 17 &2’ 6 Ba. 6. lods

éote Ba (item p. 466, 9). 18 NB)] Ba add. reroaydve.

19 & &oa] Inrricopey &oa & Ba (1tem 26, p. 466, 12).

21 énd om. Ba. 25 moiel . . . Terodyovoy (26) suppl. Ba.

27 O@M] Ba add. reredyovog (item zeroaydvov post. KN, 29).
29 rod (ante XN) B, om. A Ba.

DroPEANTUS, ed. Tannery. 80
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’Ecy 01 ddpsv @ Vmd ovvepgorégov tod HO.
{OM) xal vod KB loov tov N éududv, ferar xal
6 &mwd evvaugorégov tov HO. OM 1% éxl tov dmd
tod KB 0O iloog ©¢ dmd tod NE 0¥ 3meg £Edje

5 0ecydjoerar & dpa of émd oy EN, NK O, uera
T0D 0% UmO evvaugorégov tov HO. ® M xal to KB,
yiverar 1%
"AAde & 0% Dmd (vaay.tpotegov 109) HO. O M xal
tod KB, l6. 0" v NE, émelmeg xol & dmof ©d Omd
10 suvapgorégov 1o HO. OM xel tod KB l6og évédn
6 NE 0 0¥ of N lo.. td Olg Omd N, NK- (dvdg
pag &édn 6 NK)* & dga xel of émd towv NE, NK
O, uere rod dlg vmwd NE, NK, moovee [°;
ITotoder 0% tov éxd ©od EK, ob 7 misvea 7 EK,
15 Luwovea Ovdde tije NK, moiel tiwve doududv tov NE,
Og ©ije vmegoyiic adrdv, tod KB, moddamideidg dore
xoetd TOv Gvveupdregoy tod HO. OM, g moociafiov
povade, tov HM, {dimideiés) éote tod éxvedévrog
RAVTOG GVOTHUATOS.

20 To dmeoredtv deifar.
"Eeto ovvougorspn ¢ HO. @M loog 6 A, 16 0%
KB i6og 6 B, v 0% Dmd cvvepporégov rod HO. OM
xal 100 KB loog 6 I Aépw 8w xal & dmd cvveugpo-
régov 100 HO. OM (vovréory 6 émd tov A), énl tov
% 4nd tod KB (vovréorww énl tov émd tod B), lo. té
and vov I.

2 &M suppl. Ba. ¢ Ba (1tem ublque infra).
b &l &oa] onemwriov &oo &l B] oi om. B,. 8 ovvaugo-

tégov rod supplevi. 9 7od om. Ba. 8% 13 NE] Sramengr-
uévog vod NE AB, tod vo verodus Ba. dnslnsg) émerdrimeg
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Si ponimus’) numerum vE = (& + dpu) xp, erit
| (n® + ou)* >< xp* = vE?,
quod infra demonstrabitur.
An igitur
Evi 4 vat 4 4(n® + Bu) 2 = 02

49 + op) xf = 40E,

quum positus sit

vE = (99 + dp) xB; et 4vE =2vE. vx,
quum positus sit vx = 2.

An igitur

. vE3 4 vl 2vE vx =02
e Ista autem faciunt quadratum a &%, cuius radix
£'%, binario v% deminuta, facit quendam numerum »§/,
qui differentiae xf multiplex est secundum (49 - du),
cui summae addita unitate nu, fit duplus quoti om-
nium expositorum.

Sed

Quod dilatum est demonstrare.
Sit '
a=nd+8p, f=xp, y= 9+ du)xp.
Dico productum ex (78 + &u)?, hoc est ex o?, in %87
hoc est in B2 aequalem esse 2

1) Litera &, iam antea adhibita, nunc rursus introducitur;
novam eius usum accentu designavimus.

Ba. 10 ovvepgoréem A. 11 l6.] isor elsl Ba. 15 zijg]
v Ba. 16 g dmegoyiis] tis dmweeéyer AB,. molAamho-
olwv Ba. 17 7o) zov Ba. 18 162 tdv AB,.  dumla-
olov suppl. Ba. 20 To dmeereddv Seifor om. Ba. 21 76
post.] 70 AB, (item 22). 24 vovtéore Ba (item 25).
25 [o.] loog &orl Ba (item loov Zotl p. 468, 8 et 13).

30*
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Kelo®w voig A, B il6ov én’ eddelag of AE, EZ,
xol Gvayeypdpdo én’ adtdv tergdyove v 46, EA,
xol ovumeninedode 10 OZ magadinidygouuov.

Qg #po ) AE mpdg EZ, olrowg 10 40 medg ZO

5 mogadinidyeappov: bg 0 1) OF medg EK, obrwg d
OZ magarinidyoaupov weds EA* v0 dga OZ mogel-
AnAdygappov péeov Gvdloydv éore tv 46. KZ O
10 g Ymd T AO. ZK O i6. ©dd émd tob OZ
mogaiindoyedupov: xel fote To ptv 40 leov v dmwd

10 Guvauporégov ot HO. OM, vd 0t ZK O lsov vd
énd vod KB, ©0 0t OZ magadinidygauuov iGov td
NE. xal 1o #po dmd Gvvaugorégov rov HO. O M O
éml ©o dmd vod KB O i6. v dmd vod NE rergaydvo.

Tov mgoxeiuévov Sviov, Adyouev 8u, éov dow

15 douduol émd povddog dmodootw év olgotwv vmegoxf), O

ebumag woAvyovds ot xal pop Fyel yovieg todav-

108, 860g dotly 6 Ovdd pelfov vijg vmegoyije avrdv,

wAsvpd & adrod fomi TO WATPog TdY éxredévraov odv
i) uovdde.

2 éw’) én’ A.  zerodyavor Ba.  t&) zod AB, ol Ba.

ds el AB,. 3 naoaunldgqu pov] =fi AB (quod compendium
Hultsch legit yweloy in ed. Ie‘appl), nagonljoopa Ba (eadem
infra ubique). 4 %] of B,. meog bis] énl Ba (item 5, 6).
Z0) HOA, ©¢B. 1KZ]¢tKB, ¢ Ba. 8 OZ)] x¢ B,.
9 zo] 70 AB,. 10 6 M] Ba add. reroaydveo. 11 0] td
AB,. 14 2éyopev A. 15 oleodv] loy Ba.



DE POLYGONIS NUMERIS. 469

x 2

n k4 “

Ponantur in directum dec = o, et ¢{=4, et ab
istis describantur quadrata 09, ¢A et compleantur
parallelogrammo &¢.

Est ergo

ut 0 ad &§ ita 09 ad £9,

ut 9¢ ad ex, ita 9¢ ad &4.
Parallelogrammum igitur 8§ est medium proportionale
inter quadrata 0@, x§ ergo

09 < ix = 98
At 09 aequale est quadrato ab (& -4 @u); et qua-
dratum {x aequale quadraio a x8; denique parallelo-
grammum #§ aequale est v£. Ergo '

(n® + u)* >< %p? = vE™.

et

Demonstratis praecedentibus, hoc dicimus:

Si sint numeri ab unitate quotlibet in quavis
. differentia, omnium summa polygonus est; etenim tot
habet angulos quotus est numerus binario maior quam
differentia illorum, et latus ipsius est quotum exposi-
torum cum unitate.
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"Emel pog elkapey tOv eVumavie tdY Exxsiufvov
wdvtov, yevéusvov éxl 7 tovg KB, xal mgoclefévee
Tov émd tov NB 0%, mowotvre tov dmd vod EK OO,
dAde nol dov &Adqy povdde ddusy Ty A0, Eousv

s oy KO dvdde, xal Eoriv 0% dpolwg xol 6 KN dvdg:
Zeovrow &go of OB, BK, BN ©d 60 GAMfAov Dmeo-
éyovreg* 6 &pa m*s Dmd Tod peylorov rod OB xal tod
péeov tod BK, mpodAafbv tdv émd Tod éAeylerov Tod
BN 0O, mowel O mAsvoav E&yovte tov 6Gvyxelusvov

108 16 tob peplorov tod OB xal B véwv uéoov tov
BK: %ol 6 OB &pa modlawAeoiacdels éxl 7 tovg KB,
xal weodAafiv tov éxd vod NB OO, i6. ©6 awd ovv-
aupotépov tod e OB xal B tdv KB, xol % mhevga
Amovoo Ovdde, tov OK, xovadsfper y rodg KB, of

15 gl vot KB moAdamddeior xave woudde’ % 0% voudg,
wpodAafoon wovdde, ™ atl vilg dvddog.

’Emel obv 6 edumag tdv éxxapévov 6dv i) wo-
vdde 0 adrd medfAnue most v OB, 6 ot OB &v
Togdy xal moAvywvds ety o dmd tijg wowddog

20 (dmeimep povdg ot & A0, 6 0% B% dorwv dududg 6
AB), xal &g whevgay dvdda: Hare xal § ovumag THV
uxeipdvoy molvyovds éetw (goydviog T OB, Eyov
yovieg rosavtag 86og dariv 6 dvdde pelfov, tfj OK,
tijg Umegoyile adrdv tod KB xal misvgov Eper tov

% H@®, 8g dovt 10 mAijdog tdv éxvedévrov adv tf) po-
voL.

Kol émedely®n ©d mage “Tuxdei év 39o Aeyduevov,
8ui, ‘ddv dew douduol émd povddog év lan vmegoxh
dmosolotw, pmovddog wevovens tijg Vmegoyils, & ovumag

8 mowelv Ba. b éo7t Ba. 6/7 dmegéyover AB,.
8 meoolafar] afav B,. 11 moldaenwdaoieodrjoeroe AB,.
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Quoniam enim demonstravimus omnium exposito-
rum summam, multiplicatam in 8xB, addito vg?, fa-
cere £%%, si aliam unitatem @o sumimus, habebimus
%0 == 2, sicut est et xv = 2. Ergo of, fx, fv se-
cundum aequales differentias progrediuntur; octies?)
igitur productus' maximi of et medii Bx, plus qua-
drato minimi Bv, fit quadratus cuius radix aequatur
summae maximi of et bis medii fx. Ergo

0f >< 8x8 + v = (08 + 2xB)},
cuius radix, binario ox deminuta, remanet 3x8, hoe
est multiplex %8 secundum 3; et
3+1=2x2

Sic omnium expositorum cum unitate summa idem
problema solvit quod of; est autem ab libitum of et
ab unitate polygonus primus cuius latus est 2 (quo-
niam unitas est @o et secundus numerus of); ita
omnium expositorum summa polygonus est, idem quo.
_tum angulorum ac of habens, id est binario ox maius
quam numerorum differentiam xf; latus autem illius
erit 79, nempe quotum expositorum cum unitate.

Demonstratum quoque est quod ab Hypsicle in
definitione dictum fuit, nempe: ‘Si sint numeri ab
unitate in aequali differentia quotlibet, et unitas re-

1) Lemma I.

12 ic.) l66s dove Ba. 12/13 cuvepgporiem A. 13 7] Ba add.
T0vT0V. 14 zodg om. Ba. 156 &lor Ba. 16 Ante povddw,
Ba add. . 19 fote Ba (item p. 472, 1). 23 yoviog]
whevooy AB,. pedtov tfj OK] udv zfis ox AB, 7jj OK pel-
gov Ba. 24 tot) ©d AB, 76 Ba. 26 tav duredévrwy Ba,
tijg énvedelong AB.
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dotlv (rolyawvog, dvddog 0€), tevpdywvog, Touddog 6,
wevrdyovog: Afperon 0% O WAiPog TOY yowmdY xave
Tov dvdde pelfove tijg Vmegoyiic, mAsvoal 0t adrdy To
wiij®og tdv xvedévrov odv tf povdde.’

5 08wy, émsl of tolywvor povddog obeng vijg Omee-
oyflg ylvovrar, xal mievgel alrdv elow of uéyioror
ov dnnideudvaov, xel & Oxd Tod peplorov TV xvide-
uévev xal tod povdde uelfovog adrod, dimAeciwv éotl
10D enpowvoudvov ToLyevov’ xel émel 6 OB &v To-

10 6adrow poviu Sow slolv év adrd povddes, moddamie-
ouwodelg éml tov 4™ oD dvdde €Adadovog (TovréaTiv
Tod tijg Umegoydic® énml Tov v &arow tov KB), {xal)
mgodlafiov Tov &mwd Tod verpdde EAdagovog (tovrioTe
rov émd tod NB), mowst O ovrog Zorar B3gog tdV

15 woAvydvev Gri*

ITég moAdywvog moAdamAaaiacdels énl tov 7™ Tov
dvdde éAdedovog Tod whBovg TtV povidv, xal wYOO-
Aofiov Tov émd Tod tergdde éAdeoovog Tov mAfdovg
TOY povidy, molel TETEEYOVOV.

2 Zvvamodeydévrog obv xal vod ‘TyixAéovg Ggov xal
TovTov TdY molvydwav, EEdje ot dsuxviver mig do-
Delong mwhevpig & émiraydely moAywvog edoloxera.

"Eqovteg yop mhsvoav dodeloay twdg molvydvov
tov HO, &yovreg 0% xal td mAijdog adrod 1édv yavidy,

25 &yousy xoal iy KB dodévrav. &ore xal tov Omd cvv-
augporégov tov HO. OM xal tod KB &ousv dodévra,

1 rolywvog, dvddog 8¢ suppl. Ba. 3 tj) dmeeozji AB.
7 6] vod AB,. 8 peffov A. dotl] eloly A, éotlv Ba.
9 o] modbywvog &v xal od Ba. 11 éx) zdv 7 Tob] durdmg
éml tov Ba (item 16).  &idecovog . . . .. zév KB (12) scripsi,
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maneat differentia, omnium summa erit triangulus; sit
differentia binarius, quadratus; sit ternarius, penta-
gonus; dicitur nempe quotum angulorum secundum
binario maiorem quam differentiam, latus autem est
quotum expositorum cum unitate.’

Unde, quoniam fiunt trianguli si differentia sit
unitas, et illorum latera sunt maximi expositorum, et
productus maximi expositorum et numeri unitate
maioris est duplus indicati trianguli; et quoniam of
qui tot angulos habet quot in ipso sunt unitates,
multiplicatus in 8= minoris binario (hoc est diffe-
rentiae; erit in 8xf), si additur quadratus quaternario
minoris (hoc est vf?), fit quadratus, haec erit poly-
gonorum definitio:

Ommis polygonus multiplicatus in 8#™™ binario mi-
noris quam quott angulorum, addito quadrato minoris
quaternario quam quoti angulorum, facit quadratum.

Simul demonstrata Hypsiclis definitione et ista
nova polygonorum, deinceps monstrandum est quo-
modo dato latere propositus polygonus invenitur.

Habentes latus datum % cuiusdam polygoni, ha-
bentes et quotum angulorum ipsius, habemus quoque
xf datum. Ita (9@ - 9u)xp habebimus datum, nempe

zob éAdadovog tiig dmegoyfic tovtéoriy éml vov 7 Forouw Tdv uf
AB, adtod didecove, tovréere éml vov xf Ba. 12 xal suppl.
Ba. 18 énd zod wereddi] abrod tereddi AB, &md tod Te-
10ddr adrod Ba.  éidecova A, Eldrrove B, (item éldrr. B,
17 et 18). 14 zdv] vod AB,. 18 \dgoove Ba. 19 yo-
ndv] roudv AB,. 21 zodzov scripsi, rodrav AB. 22 0
éml 6 AB,. 28 dodeicay scripsi, dodévrog AB. 24 zov
zod AB,. tév om. Ba. 25 iv] tov Ba, fortasse mel.

dodévrav] dodévra Ba.  25/26 cuvapgpdregov A. 26 70w AB,.
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8s dovww loog v(@ NE* &ove &opev xal tov KE do-
dévra, émelmegp Ovdg domwv &6 NK° &ave xal tov dmd
100 KE &ouev dodévra, xal dmd tovrov depeddvreg
tov énd vov NB O 8vra dodévra, Eousv xal vov
5 Aoumdov dodévra, 8g dativ Tod fnrovuévov molvydvov
moddamdediov xere tOv Sxvamddoiov tod KB: dere
sbgerdg éotww & fmroduevog moldymvog.
‘Opolwg 0t xal moAvydvov dodévrog edgrjdousy TRy
wievgay avrod tov HO. 8mep &0er Oeibou.

10 Addaoxadixdregoy 0% dmodettousy xal toig Bovio-
pévoig edyspdg dxodew ro fyrovueve Ot weddédww.
Aofbvreg pop Ty mAeveaw tod molvydwvov, del
Oumdadidoavreg, &peloduey povddw, xel TOV Aotwdv
moAdarAacidoavreg éml Tov Ovdd. éldedove Tod mhif-
15 Yovg TV yovidy, xel @ yevoufve meoedifjdousy del
dvdda, xol AePévreg TOV dmd vod yevoudvov [,
dpelodusy éx’ adrod TOV dmd TOD TEveddl EAdaeovog
to¥ wAifdovs tdY povidv, xol tOv Aomdy uegloavreg
elg tov ™ rod Ovdde éAdedovog Tov mhifdovg TdY
20 yordY, svgrjdousy TOv fnrodusvoy moldymvov.
ITdiw 0% adrod Tod moAvydvov dodévrog, evgrjdo-
pev otrwg Ty wisvedy® moldamladiddavteg pog avTdy
éxl tov w7 vov Odvddr éAdeeovog Tov whidovg Tw
yovidw, xel @ yevousve meoodévres TOV dmd Tod Te-
25 7oddt éAdegovog Tod whiPovg TdY yomdy O, edgij-
cousy O, ddvmeg 7 6 émiraydels moAvywvos TovTov
0 vo¥ Terpaydvov dmd tijg mAevedg dpeAdvres el
Ovdde, Tov Aoumdv pegloowsv éml tov Ovddl éldedove

1zav § A, 7o £ B,. Boréopey A. 8 todtov Ba,
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vE, et habebimus £ datum, quum w»x sit binarius.
Ita et %£® habebimus datum, a quo subtrahentes da-
tum »B? residuum habebimus datum, qui quaesiti
polygoni multiplex erit secundum 8xf. Ita inveniri
potest quaesitus polygonus.

Similiter et polygoni dati inveniemus latus 79
Quod erat demonstrandum.

Accommodatius autem ad disciplinam, idem mon-
strabimus iis qui quaesita per methodos facile intelli-
gere cupiunt.

Sumentes latus polygoni, illud duplicamus semper,
subtrahimus unitatem; residuum multiplicantes in bi-
nario minorem quam quotum angulorum, producto
addimus constanter 2. Summae quadratum sumentes,
ab illo subtrahemus quadratum minoris quaternario
quam quoti angulorum, et residuum dividentes per
8elum minoris binario quam quoti angulorum, invenie-
mus quaesitum polygonum. ' .

Rursus ipso polygono dato, latus sic inveniemus:
multiplicantes illum in 8= minoris binario quam
quoti angulorum, et producto addentes quadratum mi-
noris quaternario quam quoti angulorum, inveuniemus
quadratum, si tamen propositus sit polygonus. Ab
huius quadrati radice subtrahentes constanter 2, resi-
duum dividemus per minorem binario quam quotum

zodtwy AB. 6 o B,. 12 éel] xol &l Ba. 15 xed
om. Ba. 17 éidrr. B, (item 23, 25, 28). 21 8’ atrod Ba.
zo% om. Ba. 28 ueotovuey AB.

9
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10D whifdovg THY povidv, xel TG pevoudve wQOo-
dévreg povdde, xal Tod pevousvov Aefdvres To Fuiev,
&ouev Ty Tob fnrovpévov modvydvov mAsvodv.

[do®évrog Goiduod edosiv mooaydg dvvarar slvar
5 ToAVywvog. .

"Eotw 6 dodselg doududs 6 AB, miijdog 0% adrod
yowdv 6 BI, xal xelodw év v BI' dvag ptv 6 I'd,
vergag 02 6 T'E: xal émel 6 AB v moldymvog éyer
yaovleg rvoeavrag 86og éotiv & BI, & &oo n*s Dmd

10 AB.BA uera tod énd BE mowei .

"Eore avrod mwisvee 6 ZH* &ove § émd vov ZH
0O le. v v& S vmd AB.BA xal ©é éxd BE O%.
xe(6d0 v v AB M & A®, xel dujoyron & 75 dmd
AB.BA &ig te 1ov 0% vmd AG.BA xal &g rov 0%

15 O GVVaupotigov tot AB.BO (xal tod BA. xeiedeo
loog evvaugpotépm ¢ AB.BO) 0% § AK, xal pevo-
Producde tov udv 0% Smd Gvveugoripov Tod 4B. BO
xel tod BA &lg tov dmd KAB, tov 0% 0% Umd
A®.BA &g tov dlg vmd BA.AE (dvag yde éotiv

06 EA) xal 6 dmd vod ZH &ga 0% 6. t¢5 18 Umd
KAB xel v 0lg 9nd BA, AE xal t@ éxd BE O°.

‘AAie T Olg vmd BAE xel ©dd énd BE O? le. of
énd tdv BAd, AE O xel 6 émd tod ZH dge 0%
lo. td te Um0 KAB xol volg émd tdv BA, AE [1°.

1 ywopévo B,. 4 do®évrog x. 7. £ usque ad finem mu-
tilum Diophanto haud tribuenda videntur. 10 BE] Ba add.

Teraydvov. 15 4B.BO] af® AB,, af.®p Ba (item 17).
15/16 xnal to% 8. xal xuelodo ocvvapgoréem «f.8f ivos

suppl. Ba, quae paulum mutavi. 16 6*° om. Ba. 18 x4dp,
Ba, »f AB. 19 Z¢7¢ Ba. 20 ze om. Ba. 22 (o post
BAE ponunt AB,. of] 6 A. 24 AJE] 8¢ AB,.
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angulorum, et quotienti addentes unitatem, summae
dimidium sumentes, habebimus quaesiti polygoni latus.

[Dato!) numero, invenire quot modis polygonus 10
esse potest. )
3 e g 2 3
t——+ [ 8
@ 8

-_—- R e

. ;
Esto datus numerus ef, quotum angulorum huius
By, et sumatur in By binarius 0 quaternariusque pe.
Quoniam «f polygonus est et tot angulos habet

quotus est Sy, ergo
8up.fd 4 p2 = O0.
Huius O sit radix §7; ita
En*=8ap.pd + e
Sumatur in «¢f unitas a®; partitur 8«f.8d in

4a9.B0 + 4(ap + B9) Bo.

0x = 4(ap + p9);
transformabitur 4(e¢p - ) B0 in x0.0p, et 408 .80
in 280.0¢ (nam ¢d = 2). Ergo

tt=x0.08+ 280.0c + Bt
2B8.0¢ + &’ = BO° -+ 9%
4 En? =1x%0.0p + B0t + 0

1) Quae sequuntur usque ad finem, commentatoris vanum
esse tentamen censeo.
2) Euclid. II, 7.

Ponatur

Sed?)

ergo
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t¢ 0% vmd KAB xal v {(dnd)> BA i6. to vmd KBA
xal & &md tod ZH &ga l6. @ v vmd KBA nel tdd
ano AE O%.

Kol émel 6 AK, loog dv 0% ovvauporiom 16

5 AB. BO, uelfov éarl 0% tod 4O, tovréor: terpddog,
Ov & AT o1l dvdg, Aoumdg dgo 6 I'K pelfev dvddog
vod I'd: ¥ dpa dugovouln vod AK meoetrar perakd
tod 'K %otm 10 A. xel pstafnedusda tov Omd
KB.BA4 &g vy tév dnd BA, A4 drspoyfy, émelnco

10 ) AK vérunron 8y xove ©d A, mpdoxsitar 0% §) AB*
xol Forww 1O Owd KBA pere: vod dmd A4 lo. ©d dmd
AB, xal 10 éwo AB &oa tod dmd AA Vmegéysr T
vnd KBA' xal 6 émd vov ZH &ga O i6. tfj te
and tdv BA, A dmegoyfi xel v dnd AE OI%.

15 Kowdg mpoexelodw 6 dmd AA* xoal of émd tdV
ZH, 44 e lgow O° slew voig dnd vdv BA, AE
O+ day 0% dvo douduol dg &lg xal dvelv doiduols
loor dew, xel dvadddf af Omegoyal adrdy loar: 7 &oo
v dmd tdw Ad, AE dmegoy) l6. ©h tdv {dmd t@v)

20 AB, ZH vmegoyfi* xal émel 6 EA vy AT le., modo-
xetzon 08 6 I'd, vd dga EAT peve: vod émd I'd lo.
TP dmd AA* %) dgo dmd vy A, AT dmegoyrf, rove-
oty ) {rdw) dmd taw AAd, AE, fiug éerlv 7 Owod
EAT, i6. ©fj {zdv) énmd tév AB, ZH vmegoyd.

% Kelodw @ BA loog 6 ZM: (uelfov ydo éotiv 6
BA tov ZH, énelncg 0elydn ta dmd ZH, 44 O

1 énod vod suppl. Ba, éwd simpliciter scripsi. 70 dmd
#f8 Ba, 0 énd #0f A, Td énd »ép B. 4 K] ax AB,.
5 BO)] fs AB,. 6 AI'] By Ba. 8 om0 KB.Bd . ...
omeeoyny (9)] ©ov émd B4 &is ve Tov dmd A8 nal TOY dmd % PO
Ba. 9 =iv] Tov A, dmegoyrf AB,. 10 Glxa] Sy AB,
8uy# Ba. 11 ¥o7¢ Ba (item 25, p. 480, 11). zo] 7o AB,
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Sed

ergo

%0.0p 4 Bo® = xB.p0;
En* = xB.p0 + &

Et quoniam 0%, hic est 4(«f 4 &), maior est
quam 4e«f, hoc est maior quaternario; quum sit
0y =2, residuus yx maior erit binario yd; ergo dimi-
diata sectio illius dx cadet inter y et x; esto in A
Transformabitur x8.80 in fA* — 46% Quia enim d%
bifariam secta est in 4 et ipsi additur 88, erit?)

xB.B0 + 40° — AB%; ergo ABE— A0® — xPB.pB0.

Ita L . . B

En? = P2 — 20° + d&.
Utrimque addatur 0%
g_na + 02 = ﬁ_lz 4 o,

Sed si summa duorum numerorum summae duo-
rum numerorum aequalis est, differentiae quoque vi-
cissim aequales sunt; ergo

ﬁs_§p=ﬁ2_§_ns.
Et quoniam & = dy, ipsique additur y4, ergo?)
eAd. Ay + pot =012
Ergo :

202 — 8 = A10° — 0y — eh. Ay = AP — Enh.

Ponatur ¢{u = fA. (Est enim 4 ) &7, quia mon-
stratum est

1) Euclid. I, 6.

tod ve Ba. pere] nol Ba. 44] 18 Ba. tsov ©6 Ba.
12 AB post.] iz Ba. &pc] B, add. x«l. 14 t@v] tod Ba.
16 #lot Ba. 17 &g] 6 AB,. &g &lg om. Ba. 18 dov Ba.
loo] puévor Ba. 19 émd z@dv supplevi. 21 EAT] eyd
AB, w0 ¢y Ba. 23 tdv supplevi (item 24). dmegoyfi om. Ba.
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loe: voig dwd BA, EA 0%, oumdw vo dxd A4 usiééy
ot tov dmd AE, émeineg wol vov dmod AdI” usigéy
éort, Gove xal 1d dnd BA tov dmd ZH ueiléy der.-
xel6fo odv ¢ B.A Cloog) 6 ZM.) Zovaw 07 xod 4
5TGY dmd ZM, ZH bmegoys loy 6 Ym0 EA. AT

Kol dnel 6 4K 0™ gy} SVVoUPOTEQOV TOD AR, Bo,
6 0 4K 0o vérumron xare: 7o Ay xal 6 44 &oa
B éotl ovvaugoripov to AB. BO- c{;y_é Aar gm.
gotl 1od 40 Joumdg oo & AT B dotl B zap B®-

10 07 Hoo dotiv & I'4 o OB, &ote 0 uégog dotdy §
OB 108 AT dAde: xel § 4O povag 9o dory g
ET zevgddog* 8iog &ge &6 AB 0% Zom Ué9og ot K 4.
&delydn 0t xel & OB 1o AL pépog 0 = &g S
AB .BO® 15 éorv vov md EA. AT g doa Sxo

15 EA. AT i6. v 15" 9md AB.BG.

"Edelydy 0% xol 7o Swd EA. AT lsovy T t®v dnd
MZ. ZH dmegoyfi* xel vd 15™ Hgu S 4B.B® ig.
™h tdv dnd MZ. ZH dmegoyfi, tovrien ™0 Te dnm
MH xal v dlg omd ZH.HM &ore 0 we*s Smo

20 AB.BO lo. 7 v& dmd HM xal v dlg vmd ZH.HM-
Gove doude éotw 6 HM: terwiodn 0ye xare 7y

1 wslfov AB, (item 2, 8). 2 Zozwv Ba. 4 loog suppl,
Ba. ”7 duyddg AlB. 8 :Wﬁo:ptpdnpog AB,. 94D 74 Bq,

i AB. . 10 0] mearov AB,.
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G -+ 98 = G + 8,
et ﬁf,_ maior quam 0%% maior est quam d&%; ergo
BA*> tn®. Ponatur ergo §u = f1.) Erit
Eut — Bt =ed.Ay.
Et quoniam 0% = 4(af + B#), et dx bifariam
sectus est in 4, erit
34 =2(p + B9);
quum sit 0y = 2«d, erit
Ay =2(269) = 40P, et 9 — iy
Sed et «® unitas est % quaternarii &y; addendo:
aff = % &l
Monstratum autem est 98 = % Ay. Ergo
ap.pO—ced.Ay et si.dy = 16ap.B8.
Sed monstratum est
EA. Ay = ul — En’

ergo L
I 16 af. 9 = & — tn® = p7y* + 28y qp.
a
16af.po = qp* + 28y.qp.
Ergo nu par est. Bifariam secetur in »] .......

31

DiorraNTus, ed. Tannery.



