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tenderet praiudicium ; Nos propterea eius indemnitati confulere uolen-
tes, cidem Federico , we preditia operaomnia & fingwla uel quolibet ip-
Jorum per ipfum Federicum , fei ¥ oS ordine poStquam per ordinarios
locorum, ¢ Fnquifitores heretice prauitatis partium sllarum examinasa

Suerint, inprimend2\}ick dicem annod.pofioivande

~ bet ipforum impreffionem, & quocunque vel quibufcunque fine ipfius Fe

derici licentia imprimi, aut ab ipfis ucl alijs uends, féu in corum apothecis
welalias uenalia,preter guem & dicto Federico ucl de cius ordine impref
fasaut imprimenda teneri poffintconcedimus ¢ indulgemus.Inbibentes

. omnibus ¢ fingulis Chrifli fidelibus tam in Italia, quam extra cam exi

Seentibus,prafertim bibliopolis ¢~ librorum impre[foribus, [ub excommu-
micationis late [ententic,in terris wers Santdg Ro. Ecclefie mediate, uel
immediase [bie&is , ctiam quingentorum ducatorum auri Camere Apo
Policg applicandorum , ¢~ infuper ammiffionis librorum panis toties ipfo
falo s & abfque alia declaratione incurrendis , quoties contraucntum
Suerit.ne intra decem annos predicios ab impreffione dictorum, uel cuinf”
libet ipforum re[peRiue computandos dicta opera , uel quodlibet ipforum
fine einfdem Federici expreffa licentia diltis decem annis durantibus

')

imprimere
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ILLVSTRISSIMO ATQVE
S EXCELLENTISSIMO FRANCISCO
o ' MARIAE TI VRBINATVM PRINCIPI. . ' ‘

w U M mibi inmentem cueniz Illuﬁr{ﬂu'
Princeps quanta mathematice facultatss oline.
apud-vsteres illos feliciorss certe feculirarque
ingensf homines , ¢ celebritas 5. ¢ J:gmra
| fuerit ; non poffum non vehementer dolers
8N temporis noftroris conditionem,qua nobilis di
N [Cipling cultus ¢  [Plendor [qualore: inmen-
24 fo,ac tenebris penitus com‘aéeﬁtt, dum fwzq/'
= W quifque detefanda auri cupm’ztatc quicquid
certam in f lxm 5ot babet occafionem , flatim infolenter abijcit , teme-
req we afpernatwr . Exulat jam publicifque fere exclufum eff Lymnafi
mobile bocy ¢ pwlcherrimum mathefeos Audinm, q%0 wibil iucundine,a¢
magss domeflicum Uniucrfa quoml.wz habsit gracia. Now eft (ant quid
bis temporzém uereare, ne triangulisstetragonifq ue, aut circulis depi,
Has porticus intuerisant de buinfmadi rebus Aoquentes axdire cogarsida
et omninoiacet hoc difcipline gevgs s et quod in a’elzty.wlzmbaé:ht
aunc quafi § rudeseo obfcurii paffs W{ycztnr,wﬁ, adeo anaritia >CLE8
disitiaram lthidoapud mr/?rc -atatss hogeines mcrebw.mmu(tgr ta.vmp
in dies hic dolor mens o tum, quoph& externis magne docErine wiris bas .
"ArPes AMABLEY €XCitatas;[Cio ddggmrgﬁme promoucri:th guod aliquot ims
pmo 5 86 a’xgmz‘ac ﬂqrmte; id hge ﬂm{u benigne compleld: ,lzéemlzterg,
fouere widco:ucrum enim ilud effe quouis tempore homines funt experti,
qualia fuerinteorum , qui fumme rerum prafunt ; cadem ¢~ religuori
Jore fudia .quam ob rews.fi vou ad priftinum dignitatis fa affigium, ad b
nefliorem certe  QFadis cas brewipernenturas minime dq[ﬁgro.zdg, capre-
fertim ratiowe , quid te Princeps Wnfirifimeeximia mentis probitate,
fingulariq ;s ornatum pruwdesitia , preclaros omues anims twi comatus.ad
wmpmﬁm& Ittemmmzmommod; iam diw conuerti j]& letus intucor,
neque id ivinris prqfcé?a nam vt illustria s (» nunquam interityrqy
MEMOrie exwph‘mc gentigomittam , Patrem habes. mcomparaé;/u 7
ﬂlﬂl > MREOANIMILALLS: » C prisdentis Ducem 5 qui artes ingenuas h-
mgmtae fonet, autlaritate defendjt ,¢o~ pr;mq: ornat.uic e fimilé , ap
parem i profies neceffe sff. Age vora guanti oft illud ad-confirmandd,

augemhanguc indies per egrcgwx banc voluntatem, quid.non [oluy
o % s literes




literas diligss, verum etiam quo femper fuisti mentis acumine, tantos in
illss progre(fus facis , ut omnes qui te nofcunt 5 admiratione ; ac gaudio
afficiantur incredibili . Ut enim de me dicam , quoties fumman sngensj
twi prestantiamsatque folertiam in percipiendis Euclidis elementss ma.
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turs quod longius iter ab Euclide auerterit ; ¢o demonfirationes,qug in
greciscodicibus habentur  welut inelegantes , ¢ mancas [uis appofitis
‘reiccerit . edAn uero,quod ab omnibus requiri dicimus 5 nifira opera pre-
Skiterimus,aliorum erit iudicium. Iliud quidem uere affirmare pgﬂ" Umus,
aullam & nobis nec impéf nec laboris, nec ualetudinis habitam fuiffe ra
tionem, ut hoc geometrie columen,, ac decus non folum expurgatum amé
dis, ¢~ figuris eleganter excultum haberent fudiofs, uerum etiam [
ma fide conuerfum , &~ [Cholijs antigquis , commentarsjsg ue quibufdam
noftrisilluffratic . Hocigitur qualecumq'vie eff meg indufiric teftimonisés
nunc tibi magnanime Princeps,cui plurimum debeots: expio omuia,, da-
»o, dicaq'ue 242 quibus poffum officsjs meam in te fidem , perpetuanque
obferuantiam s non modo ncfirg atatis hominibus declarem, fedipfi etid
pofieritati seflatam literarum monumentis relinguams . & quod femper
schementiffime conatus fum 5 uereperfuadeam ; neminem te habere,qui
prestantem animi tui wirtutem , egregiamq’ue doGirinam mesioria fem-
piterna apud omnes propagare mfgi: ﬁdumt? ac femper ﬁt umeratn{:
Valeyes 805, liberalesque difciplines, quodfucis,tuere s adinuss |~
..~ Federicus Commandinss.
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Fedsrici Commantini in clementa Enclidis prolegomena.
. .. .- * . 7z
7.0 D pleviqise mterpretum , arque eorum prejerins s qu’
maxime lasduntur , facere folent , vt antequam esoluen-
== di clarorum virorum monumenta , ac feripta,qug [ibi pro
reipublice fiterarie "commodo explicanda , exornandz%,
Tmpfere ; inittum faciant , quadam primo loco differant::
idem & mibi buwms tam praclari operis initio faciendume
Sutaui . neque enim’ dubiwm eft 5 quinrudis adbuc lectoris
ammns dere vuiuerfa d principio. admoritie . misor o
.y 8248 brewori tempore ¢
ptelligendim . Primsm igitur

bac' tam nobili ArEaem " JacKizare
T R 3 0qxa nam | T aillis materia fip, tum Senera
\CHM PATTICULA 1 G5 or~

Hirrabi-

deBsickidd g, db oper

mbis igais
£SOIXEIQTEQS
intelkatur’,

318 Vero diwer(am penitus materiam ab bis fortite, ic maseria inmtuntur, vt nulo pacso avjquc
ila poffins confiftere : alis denique medium inter bas naturs , ac dignitatis locu:n obtinent ; tum
quod omni vacant materia,f; accuratiori fludio veram illarum cond.tionem infpexeris, tum quod
materia predita quodam modo videantur,quia fine aliqua eius adiuncione ob ingenif noftri imbe
aillitasem coguofCi nequewss. Hinc triplex illud philofophia genus , Dininwm , quod quidems s
Romine,a & re duo reliqua fupra quanm dici poteft, antecellit;Naturale, quod tertinm eft,ac po
Rremas ordine,ac dignitate habet partes; & medium, quod mathematicum appellatur: quoniam
Jolsm vere difci,ac fciri poteft, ob fmmain rei fubiecta conflantiam, & certam demonfirandi ra
tionem:Hoc quidem vt diuinis [ubfiantyjs inferius eft(quid enim tam eximininy vt cuom illis compa
resur?) itanaturalibus praflat,atque fuperius eft; qua materie funditus immerfs, variam,cr mu
tabilem cius fequuntsr naturam. Hoc primum ab ifs inuentum eft hominibus , qui ante orbis terra
veom eluiem cum feliciori fruerentur & caloycr ingenio, fapientiam rerum celeflinm, admirabi
lemd, mund; ornatum animaduerterunt;ac duabus colurmis ereiis » quarum altera quidem lapi
deayaltera vero lateritia,qua inuenerat,diligentiffime inferipferunt,ne ant aquarien mundatione,
aut incendio,quorum alterum ewenturum pradiétiona vetersm nouerant tantarum rerum notitia
dilaberetur.quare nec primis illis temporibus, qua tam inculta creduntur nobile mathefeos fudiii
mcultsm iacwit. Hoc poft terrarum eluuionem apud chaldgos fimmo prafertim Abrabami diui-
Wi propé hominis fludio ornatum,cs aucum viguit.Idem Aegyptij homines cum ob perpetuam
celi ferenitatem , tum ob magnam locorum planitiem ad boc genus [cientia natid Cgaldais ac
septum fimmopere excoluerunt. b JAgyptys ad gracos,quibus nec ingenij acumine, nec [cicnas
cupiditate quemque merito antepofueris, tranflatwum efl, Thaletis Milefyf, Pytagore Samif, alio-
rums, exccllergtium bominym induftria,quos [cientie amor & vafta maria trifive,cr longinguas
peragrare regiones coegit, o pracipue Aegyptum,vbi,fi gracis credimus,nata & alta funt m2
thematica difcipling.quas pojtea & exercitasione,r feriptis illuflrarmnt Anaxagor.s, Oenopi-
des;Zenodotus,Erito, Ant:pho,Hippocrates , Theodorus,Plato, Thestetus rArchitas,  uclides,
vAriflarcus, Archimedes,alsjq, immumerabiles, qui bac eximia , praflantiq, mathefeos diftiplir..
mortales propé cunilos in [iu; admir ationem conuerterunt.V erum de bis baét enus,neque enin b
Roriam bic contexere propofitum eft fed bac panca attigimus, vt antiquam buius fludii nobilit -
bom obiter quafs digito ofienderemus. Nunc de materia & pracipuis Mathematica facilzatis par



- “Yibut,illarwond, ordind rewirée dizater. Mathematics omités cirea QuaNSItatem Yer[OMNY | dhe

~ lius prafidio quicquid molisntwr efficisnt. binc facile eft cogifcere, quor,* qus fint huss di-

~ fcipling partes. Quis enims itwnras quantitacem aliam effe conginnam , aliam vero difecretam ¢ &

* barum iranvique bifariam dinidi, quod centinua fir mutabilis, et immutabilis.difcreta vero pér fe
~@r ad aliquid,ita ws quadraplex quoquefic mashefeas cemys.[Giantia igitur, qus magtudines et
figuras continuas,non mobiles comsemsplasar, men vindicas.croff feieitia quan-
“sptatis continus,atque immobilis pofitione.q: O~ comdinuam comtémplarnr quam-
titatem A firomomia diciswr.cr oft coguitio quantisatis comswma femper mobilisy & eorum, qui
Hlius motu accidist. Eodems modo quantitatens difcresam richmesica obtinet,quid numerum amt
parem,ant imparem non ad alium comparando,fed per 2 confiderat. eftd, frientia diferesp quanti

‘tatis,ac pe. fonorsm werfatur habitudinem, ex gwibus harmonia
“efficitur,ob ratione conmnilam quantitatem : &» eft difcreen
‘quaNtitatis mecem comparass a3qut aa ai:id cognitio « fed antequi ceteras mathefeos fpecies
‘emumeremus, explicanda aperientdus,quo mathematicis quantitatem ¢

continkam, &~ diferetam pro juvievso, evuaicorsm ascioritaze (ubfiermi dicimus : negue enim de
“quoro,quod in fenfilibus ipfis efl,nec de quanto, quod c irca corpura excegisatwr, oft abfolute intel
iz;mdfm;pbyﬁc'i omim potins,quim.marhematici fmibus continetur hec consemplatio . Eorum igi
 $ur que nadwrali corpori infiant, mec ab co feparitur,alia quidem nec re, nec cogitatione remoueri”
quesnt,ut calor frigus , ficcitas , qadd illa auanarurale eft corpus,obtinens,aliavero etiamfi re
ipfa difismgi minime queant , anim: tamen wgimms abeffe , ed qudd per accidens,non
wiit per [e,nec quatenus natura predisum s habeat, qualia funt reSicnrubbsinflexis,
ceterad, id genns.Mathematicus igitmr boc patto €k T s Repoygtaeas circa quantitatem,formafi,
amateria feparabiles uerfatur: &r earwn diffinitiones tradit,materiam non attingens. Quid oft lis
nea? pinos RBWAKTS o longitwdo latitudinis expers , quid eft trianguinms figura, gus tribus res
&tis lineis contmetur 7 circulns figura, que ab vaa comprebenditur limea.mullabic materia. men
%o efl, nullwem eius vefliginan ob allatam modo rasionem . nemo tamen fufpicesur mathematicas
aliquo errore labi, quid ita infirmo, ac debilis nisansur fubie€ioyquod fola ogisasione concepamnd
poffidetur. nam ivvaginatione quidem Geometrs tamquam abaco viitwr , magrisndines dimidens
doyinternalia dimésiendo, O limeus deferibendo b tamen omnia , non vk figmensa qucdarh ; fod
wisres yuafdams, que non mullansbubent cum wasura corme xiovem , nec mer'a [Snwna dici poffues
wegillarum imaginatione aliqua condareinantier mendacio mathematica difcipling . gk vt fubies
8¢ materiei conditioné 3 Disdnis diftant, fic illas conflanti,certad, rationom demonflratione lon<
ge antecellunt. Sed recenfemus lam reliquas mathematica fpecies. Alteraigitnr falta disifione -~
dicimus mathemasicam faculsatt,auat in intelieGilibus dizaxat aut m fenfilibus verfarisimtelleldi,
bia virique appellantes,quafeumane ﬂm anima ipfa per (¢ ipfam excitat , & maserinkibne
Jefe vindicans forwvis. arquebuins [ane generis duas principes , fanses ponimus fre-
GiesyArithmeticam & Geometriam . - Eins vero gencris o quod officinm, agque opus
exercet fuum,[ex fieri folent partes.Mechanica, Aftrologia,Optica,eoatfsa,Canonica, ved Mufp
v ca,cr fupputatrix.Geometria rirfiss disiditur in planorwn , & folidorum contemplationems; qus
fereometria - fi quidens cirea puntta o & lineas peculiaris quadam non eft tyaclatioy
quoniam neq; fgwra in bis vlia fine plais, vel folidss fieri poffet.Geomvrria enim #ibil aliud vbi-»
que agityifs vt plana,cr folida vet conflituar » vol iam conflituta ter, fé comparetaut disidats:

_ Arithmetica [pmiliser diuiditur in wmyer planorum., & folidorsm contempla
tionem; paeras ao vmtate procedentes, ortuf, planorim memero
- Yom, o “ad sertiamwfque auttionem progre{fus. Geodefia, & fup-,
pmatri: Filibns meoveris, vel figuris,fed de fenfilibus sraltant. non-
enim ad vél conum suetiri,fed acernos, vt conos metisur, & puteos

¥t cylinaros,ncquc ia recees unais micile lilibns, fed fenfilibus effssr, interdsm quidem sertio |
ribus quodammaodo, vt radsjs folaribus, imterdum vero crafioripus, vt fperiis, & perpendicuio.ne-
que fupputator ipfas per fe & mmmerorum pasfiones sonfiderat , [ed vt funt in fenfilibus inuoliti.
_-Rurfis OpticasCr Canorica & Geomerriaylr .Arithmetica ortwm habent.nam. Optica quidem ras:
diis viforsfs tamquam bincis PRENP Cr angulisy qui ex bis conflant. dididitnr antem in ires partesy.
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ipfins Mechanices adismento.aus admirabiles ad oppugnandsom,aut refifiendiom fabricatur ma.
‘chinas, vti Archimedes (nam Ctefibios, Architas, Prifcos,Eudoxos, Dio
genetos miffos facio)cwm panc aaco miram artem aliquando apud Hieronem predicaret,Rex Geo
‘ametram admiratus rogasit, vt tante fiducig periculsm faceret. Guare Archimedes emptam é re
Lifs nasibus ynam, & in ficcum eduliam , grasiusg, oneratam folus machinis fuis ad fe pertra-
xit , non fecus ac fi mmari remis, ac uclis agitaretur.contra pofica Alexandriam regis eiufdem
nauim @ littore m Mare dedsxit , quod omnes ficilie vires non potuerunt. Hac igitur arte qui in-
Lruddi fime, vrbis menia tueri, & boflinm oppugnationes eludere queunt. & babuiffet tanto om~
z:'t: res capta dsiuscwm de Marcello Syracufas oppugnante loquitur ) nifi vius
0 Syracefi. fisi(fet.Archimedes is erat, vnicus fpetator cali,Syderumjmira
bilior tamen inuentor,ac macomator bellicorsm tormentorum, operuméaé quibus ea quae bofles
angenti mole agerent, ipfe perlewi momento Iudificaret. libuit tam infigne illuflris biflorici de Ar
chimede teflimonium afferre, vt buius exemplo,quantum vtilitatis,ac commod; fibi ac patrigho
mines comparare poflint,intelligans,fi nobilem Mathefeos facultatem diligenti cura,fiudiod exco
duering . ceterum graviss perturbari quorundam philofopbork, (v6:
Sibividentur) impuaents auaacia(ur emm grauius non ferd mathematicas ab ifs calsmmiariyquo
¥ii efset munus eas colere,ac tueri, quam ab hominibus, quos mala diuitiark cupiditas aréiffimis
dewintlos laqueis tenct) Sed aduerfuus hoc philofophorum genus nibil alind dica nikc,qudd fiia Ari
~ ftippos iftos, & Epicurees, vt vere,ci: eleganter eos nominat Petrus Ramus vir multg eruditio-
s, I;:‘otiu: dalore quoda, fludiod, fuam. togendi ignorantiam talia dicere, quim quod reuera putée.
mathefeos cognitionem nibil wtilitasis, sihi | adiumenti afferre ad ommes liberalium artisan difci=.
was,prafertimg; ad Platonis Ariflotelifg, monumentasquos hoc dockring genere plurimi delella .
tos fiuiffe plané conflat . Quiemimboc putent , cum multa quotidie neceffaria imprimis, Jeitugs.
pulcherrima apud hos inueniant.aue auoniam mathematico mere tradita [unt,quafi feopulos quof-

dam euitarg coguntur taqui fabulofimr nullins pretij librit.Hinc.
fffmrbyﬁum L Ariftotelea fiis difcipulis,quddy ve ailit,inu
tilia fmt , explanare grauameur. jea piraforajje ailta funt de hac re  quam oporeuit.nam verg,

mathefeos vtilivas,eximif frullus, incredibile(G, voluptates in fola veritatis cognitione, ad quam.
nati fumus, pofite funs. hac vna nos vere homines, wereg, diuini luminis participes oftendimus. ce.
sera terrenam & fragilem prafeferwne conditionem..Age vero accedamus ad ea,qua ad Geome-:
tram nofirsam [pelant Et primum de ipfe Exclide;deinde de inferiptione,et fcopodicamss. pofire:,
mo de illius demonfiy asionibus,quemadmodion & pringipio promiferamus. Liberemus igitursmsul-
20s ab co errore , quio pexfuafi credunt Euclidem noflrum eundem effe ¢ megaren-.
Jem, & geounetram,totamq, hanc rem breniter explanemus, Fuit fenion garisop="
pido,quod ifthmo adiacet, Parmenidis librorum in primis fludiofus , at megarice Jecta princepss -
ad quemmortuo Socrate Plato ac plerique omues focraticitriginta tyranmorsm metw cofugeriite
Hic dialogos fex enumerat Laertins,vfius eft prebationibus non js,qug per affiens
ptiones,fed qug ; fiunt,ac hagis dialeGice fime. fuccefforem babuit Eubsulidem. Iu
wior autem Eucliaes c{m SOIXUGTHS ac geometra, dillus efl, tempore Primi Prolemai floruit,aca
demiam diligenter coluit , & quotidiana feré Platonis difcipulorum confuctudine egregie ersdi-.
#us,Matheftm, que in Academia preceptoris inflituto tunc maxime vigebat , ita. ?mclaro animi:
impetu eft aggreffus, vt progreffius admirabiles,ac fempiterna axi memovia digniffimos inea fece-.
vitsconflantiq, omnisem doBorion teflimonio principem locwm [ibi vendicaris . nemo autenms mibi
ignotsm ¢ffe arbitretur ¥ alerisem Maximum firibere Plasonem facre are conduGores ad Eucli-
 demytamquam ad primariwmsmathemationm reiecifle. fed nos Heronem 5 & Procksm mathefeos,
Sindio infignes fequimuy, el potins Exdemum ac Theopbrafium ex peripateticis poft pracepo-:
remnobililfinos.binemque boc tradiderimt memorie inifs libris,quos de hiflorie geometrica com,
Jferlptos magno oum dolore, ac literatorum incommodo perij{Je non ignoramus. Enclides igiur ne,
Ster poft Hippocratem,Leontem, T eudism, & Hermotmmum, qui geometrics elementa; aljus pofs
afii confiripferant,opus hoc vere anreis, fummmo cim labore,pmﬂganthj, mentis indicio conexuit.,
Multa qidé inuenerant fuperioves illi hownes excellenti quodisac prope dising ingenif ackmines
won pauca addiderant Theatetns azque Exdoxns , qui cum Platone verfasi funt. Ltaque ?]g:d?
o ifperfa
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--30n aliafacilior , atque commodior effet , difcenda Cemnetria -methodus , acratio . Nulla ; in
quit,0 Rex eft viaregia, qua ducat ad Geometriam: Qudm confiantem igitwr animi diligentiam,

. alacremé, difcendi voluntasem inuenes ad bac fiudia afferre oporreat, non folum Geometrin,qua
per [enobiliffima e, fed Cr totius philofophie canffa,nos tantorsm virorum teftimonsjs declaraffe
fit fatis.Dicamusjia de operis infcriptione,fimmld, de Auioris propofito. N quoties illa ab vperis —

\ argumente defkmpta eftexplicatiome vnius, ¢ slterson ferme cognofeitur. Proclus meo quidem
iudicio,videtur legiffe EvkAd Jov sorxsimes. gui vero ex Theonis fententia boc ops nobis exor
tam reliquit. EvAel fov soryeiaov Bi. 12.1dem tamen vtraque fignificat,fine ila (it Elemensaris

. inflitusio,fiue elementorsam libr: XV . Dixi astem non Theonem , quod multi credsnt.fed illius fa-
miliarem quendam,virsm pland eruditum, quickque ille fuerit,Euclidem nobis, eoyquo wine babe-

. turymodo legendum cb’ce/ﬁg]‘c,werlwm illorwum 2x T v 0isvos auvovoudy permotns teftimonio,
pam - loannes cognomento Philopouus,quos in Ariffotelem commentarios ipfe compofuit,feex
Hamonif Hermea colloquys , ac difputationibus collegiffe , imgenue prorfus grati animi exemple

- profeffus eft-Haud tamen negauermm Theonis anditoré, cum nomé fuwm fupprefferit, volsifje nos.
totum bunc laberis ,ac indufirie fruéion Theoni distaxat acceptum referre. At enim quaret for-
taffe aliquis,nec mixria pro‘eStor, cur Au‘Bor hoc women elementun , au: elementare , quodde
multis dicitur.folum protulerit. cson enim A~ de literarsm principifs , & de rebus naturalibus,

alsjf4, di -minsnam rei illa effent elementa , elementorund ve im
flisut:o, metricorsm addiderunt . Nos ita dubitanti , boc ea
" omiffiem fiems ex primis verbis de puniti notione cognofcitar,
aut Han ieriptionem ab eadem culpa defendit , affirmare-
mus. bar Iuandam Geometria excellentiam ; &rfi ex womt<

" me 5 qMOa TIMIES COMMITIE &fF 5 ackiom [it, de Geometricis tantum elementis intelligi poffe . fic
Poetam dicentes de Homero , ant Virgilio intelligimus ; frequens. enim ac percelebre erat
. tunc Geometrie fudium . Elementa vero bic dicumtur de Theorematibus , qua principsj ra~

. sionem babent . Theorematwm enim (vt vroclus feribit ) alia quidem elementa appellare:con- —

- Jueneruntsalia “m vim.determinantur « Elensenta igitur dican-
. EHTSGNOTH 60 (Giewtiams , <5 ex quibus. apparet folutio eorsem;
m ipfis dwi terata funt principia primayCr fimplicia, 6 indink
}:I:Iia,quibw cocmIETLYr s s AP ORIIUS: & omnis diclio, oratiod, ex hesconflat',fic &rta

tius Geometria funt quadam Theoremata principalia, ¢ rationem babentia pruncipy ad ea,
. que fequimtursperq, omnia peruadentia, & multorson accidensiwm prebentia demonfirationes;
- gua elementa appellans. Elementaria vero dicantsur»quacsmque ad plura pertinent & fimplicé
fuattitaten hahent,nom tamen eam, qna eft elementorsin ; propterea qudd corsem rom-
2 10.mow i Cammsmis oo feiesti 4. Quassangue demum cogiticionem non babent ad plura
pertinantems , weqne fcitum aliguod ,.aut elegans demonfirant, hac extra clementarism vim vax
dsnt. Rurfus clementum dupliciter divitwr;vt ait Menachmus.illud enim,quod cofirmat, eius quod -
sonfirmatir clementum eft, 2t primmwn fecundi apud Esclidem,cr quarth quinsis fic ¢ alia mul-
sa inter fefe elementa effe dicentsry quippe tum altersm ex altero confmetur . nom ex o, quod
extrinfeceretilincornm anguli quattnor rellis fins aquales, intrinfecorsni re@o aqnalisen vnl-
titudo;dr coutraex boc ikudafiendisnr.cfid, buinfmadi elementsm lemmati affimile. liter pree
terea dicitur elementum,in quod, cuom Jit magis [implex,eompofitum refoluitur. Ita vero non em-
Bersrfus clementan dicetsdyfod qmg principaliffima fiunt corsm,qua in e effecta ratione fiost ¢
Sirnsa, guemnadisdmn Petitiones, ¢ Dignitates Theorematwm fint elnmenta. inxta hoc clénsen
sifignificatsin ¢ ab Euclide elementa confirnéla fint,alia quidem illiss Geometrig, que circa
na verjatar; alia vero eius que circafolida. fic & in Arithmeticis, & in AfRronomsicis '
. ves inflisutiones ewlti confiripfarist Propafith igitwr fuit Euclidi in bis libris tradere elemétaad —
vniuersd Geometrid neceffaria,hoc eft principaliffima,fimpliciffimad,, ac primis procipsjs maxi-
.me affima theoremata fine quibiis veliqua bwus fcibri partes coprebédi na piis. Enclides-n.ipfein
aliislbris Axifavchus, Archimedessotpollonius, Theodofixs,Autolycus, Menclaus , Ptolemaiusy
Pay pus 5 Serenusyet reliquived eaxum demonfirationes bis tamquam wotisfimis vbique vtuntur .
LQuod vero ad difpofisioné, ac methedum Geometricori fermonik attines , fciendsan-eft ( vt inguit -
i ¥ % Proclus
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INDEX EORUM; 9 UME IN HIS LIBRIS
. demonStrantur preter ea , qug Euclidis (unt. ' '
"IN PRIMO LIBRO.

Onuerfiom diffinitionis circuli.[ in ambiti figura ab aliquo punio corsm, qup fisnt intra,inci
C dant aquales refle linee, ea circulus eﬂ.g L L 37.6:38
Propofitionis V' I1 conuerfa. b

" comuerfa. | | 39
Si in circiomferentia circuli aliquod pinEum fumatur , ab eod, in circulis duckitur reSle lmeg; que
%;r” centrum t_r;mﬁt, omniton eri za‘xbna,aliarum vero qua trafeiiti per cétrie propinquiores
sTCMOLIONIONS CTunt maiores,dwa aks tansum quales [k ed S5r-{ue parees maximg.40
Propofitionis XIX .conuerfa ’ A /pe . 41’

. 43
Soactum



Spaciuns quoed eft ad centrym duplum eff angwli, gsi ad circumferérid ;quande circumferensii ei-
dem pro bafi babxerint.

44

Propofitio XX 1 aliter demonfirasr

In ?ﬂ‘dem refla linca newtra ex parte [mmiles & m.cqmler madmm pomm: conﬂ:m
unt 44.b

Ineademrefialinea,vel in gqualibus reétis limeis gquales czmd orsum portiones [imsles funt. 45
Sigquales reéle linee aquales,cr fimiles cir cumferentias auferant, czmd: quak: ersnt, quo-.
- rwm ille fimt circumferentia. 46.b.47
Incirculis inequalibus gquales refie linea diffimiles cxmanferennas auferw : 47
Incirculisingqualibus fimiles circsomferentias inaquales reGia lines fubtendunt. -
Similes & inequales circumferentias ingquales rete linea fubtendunt. \
8id puntio extra circulwom fiempto ducantur in circulum quotcumque relia lineg ipfim ]&calm,
- rectangula,que totis, &y earum portiombus extrinfecis contimentur, imter f¢ ¢qualia funt. 5o
oA punéio extra circulum fmpto dully dug reCe lulm circulum comgcnm sinter j'e cqaulcs '

iont.
[ IN QV ARTO LIEBRO. K
N dats circuloreiam lincam reéis liaezdatc,qudzmtromrmﬂt,;qudm &

I teri datg parallelam aptare.

IN er NTO L’I_Bx.o.

' S I prima ad [ecxndam eandem habeat proportionems , quam tertia ad quartam, tertia axtem,
ad quartam minorem proportionem babeat quim quinta ad fextam,Cr prima ad fecundan .
minorem proportivnem babebit,qudm quinta ad fextam. 64.b
Si prima ad [ecundam maior et babeas proportionem,quim tertia ad yuartd,tertia ast? ad quar
tam maiorem habeat, quim quinta ad fextam , & pnma ad fe:mdam maiorem proportionem
" babebit,qudm quinta ad fextam.: 635
Siprimaad Jensndam eandem proportionem habeat , quam tertia ad quartm ﬁcj, primamaior -
quam fecunda;Cr tertia quartamaior eritset fi equalis, aqualis, & f s minor,minor.65 .b
3i tres magnitudines ﬁlermt propomonaks,maa ima zpfmtm & -minima quam dupla relique ma

iores erunt. 68.5
Si prima ad fecundam neaiorem babeat propertionem , qubn tertia ad quartam, & consersends
' Jecunda ad priman minorem proportionem babebit;quam quarta ad tertiam. - - 69"

i prima ad fecundam maiorem proportionem babea, quam tertia ad quartam » & pamaud
prima ad tertiam maiorem babebit proportionem,quams fecumda ad quarsam. -
8i prima ad fecundam maiorem proporrionem habeat,qudm tertiz ad quartamsetiam compoum-
do prima,C” fecunda ad fecundam maiorem proportionem babeb:t, quans :cma,ef; guarta az '
_ quartam. - 69
Si prima,Cr fecunda ad [ecundam maiorem babeat proportmnc, quam tcrtla,t".r gnarta ad quar
tamyC disidendo prima ad fecxndam maiorem praportionem habebit, qudm ertia ad quartd.
8i prima, & fecunda ad fecundam maiorem proportionem babeat,quim tertia & quarta ad quar
" 2dm , per conuerfionems rationis prima ¢ fcmda ad pmam wminorem habebit proportionem,
quam tertia, & quarta ad tertiam. 7o
Si prima ad tertiam maiorcm proportionem babeat,quam fecunda ad qmm, etid prvm ¢d ter
tiam habebit maiorem przomoncm, quam prima & fecunda ad tertiam & 7-01 .
Si tota ad'totam maiorem habeat proportionem,quam ablata ad ablatam., & re adrd:qu
* maiorem proportionens babebit,qudm tota ad totam
§ifint tres magnitndies, - alia ipfis numero equales,babeatd, prima priorum ad fcmadam ma
- iorem proportionem,qisim prima pofieriorim ad fecundd,fecunda vere priork ad tertid. maio-
rem proportiowt babeat,qui fecunda pofteriorum ad sertiam ; etiam ex aquali prima priorsm.
- ad sertiam maiorem babebit proportionem, quim prima pofleriornm ad tertiam. - 70-b

%% 3 in



~fN SEXTO LIBRO.
T Riangula & parallelogramomain aqualibus bafibs confbisuta, eddem iter f¢ yroportion;m‘z

babent, quam eorum altitudines. 72.b
Propofitio V 1. alizer demonfirasur. 74-b
Datam reliam lmeam in datam proportionem fecare. ' 75.b
Indato triangulo quadratum deferibere. 76

Tribus datis reis liseis .4 B B Co < D. Inuenire vt AR adBC , ita aliam quandam ad ip-
IR 6.b:

* fam D. :
Si reffilinea aqualia , & fimilia fint , hemologa ipforum latera inter fe equalia erunt. 81
Triangula ; qug vasen angulom vni angulo cqualem babent , proportionem babere ex latcribus

compofitath. : - ' 8ub
Quomodo ex dnabus datis proportionibussvel etiam pluribus proportio componatur.
‘Proportio data ex data proportione maieri quo pato auferatur.
Quomodo in mumeris proportiones C° compenantur <y auferantur. :
Triangula, quorum vnus angulus vi angulo eft aqualis inter [eproportionem habens eandemsy
quam reftangula,qua laseribus gqualem anguliom comprebendentibus continentur.
Parallelogramma equiangula inter fe proportionem habere eandem > quam rettangula, qug ipfo-
rum lateribus continentur. : - 82
Triangula,c parallelogramma inter f¢ proportionems babens compofitam ex proportione bafi,
& proportione altitudinum. ' :

Propofitio XXV 11 aliter explicatur. ' 84
Duorwm reéfilieorum ingqualisem exceffineqno maius fuperat minus inuenire. 84-0.
”f}, quam XX X1 Enclidis.

Theorema Pappi, quod multo vniucrfalins
o IN SEPTIMO LIBRO.

E Xpofitis duobus nsmeris inter fe primis,fi de maiori feusper minor detrabatur > non ceffabit
s buiufmod; detraltio antequam ad wnitatem dewentron fuerit. ' 90
Expofitis duobus numeris inter [¢ compofitis,fi de maior femper detrabatur mior, detraétio ad

- nitatem v[que nos perucniet. . - s :
Duobus mumeris expofitis,comperire an inter [e primi fint, an compofiti.

Sinumerus plures nwmeros metiatur, & communem corsm: menfiurammetiris 91
Si riumersus uumeri multiplex fuerit, et alter alterius pque madtiplex ; ¢ vterque viriufque gque
-multiplex erit,atque ynus vuiss. > - 91.b

Si fiserint quotcumeqe numeri quotcumaue numerorum £qualion multitudine finguli finguloruns
gque multiplices; quotuple:x eft ynus visius, tosuplices erunt & onmes omnitm.

Si quotcumaue numeri minores ad totidem alios maiores referitur, (e, finguli fingulorum, vel

< eadem pars,vel eedem partes; que pars,vel partes eft vnus vnius,eadem pars,vel egdem par

i 8€S erunt & omues ommigm. L U0 - S 92

Sinmumerus numeri £que multiplex fuerit, atque ablatus ablasi ; & reliquus reliqui aque multi-

plex erit,atque totus totiss. L v
Qug cidem eadem fint mumerorsm propottiones, < mter f¢ epdem erunt. - 93.b
Srquateuor memeri proportienales fint, &7 conuertendo proporsionales ersnt. .. 94.b

Si quattuor numeri proportionales fint,(s* componendo proportionales erunt.
Si quattuor moneri proportionales fint,Cr diuidendo proportionales erwng. - -
Si.quattwor mameri proportionales fivt,&r per conuerfioneus rationis proportionales erunt.
Si primus ad fecundum eandem babeat proportionem , quam tertins ad quarsum ; babeas axtem
& quintus ad fecandsom proportionem eandem,quam [extus ad quarcion : G- compofstus pri- .
s, quintas ad feesndum eandem proportionem habebit, qui tevtins & fextus ad quarti.
Sinsomerus aliquis plures numeros multiplicans fecerit totidem alios:fal%i eandemsquam meltipli
-cati proportionembabsbemts .~ . o g5
P B 7]
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Si plum numer: mmmersem aliquens nmltzplwanm fecerint totidem alios, fulfi eandem , quam

multiplicantes proportionem habebunt. 95.5
Pooneris quotcsonqne datis deinceps propersionalibus, mmenire duos minimos,qui eandens, quam
1;]‘ i proportionem babeant. 99.b

IN OCT AV O LIBRDO. o

P Lam numeri, qui proportionem habent , quam quadram numerus ad quadratm numersint,

inter fe fmiles fint. 109,
Solidi momeri, qui propomouem babent,quam numerus cubus ad mamerum cubum , mter fe fimi-
des fimt, . - 109.8

IN NON»O LIBRO.

S Tcubus numerus memersam non cubum multiplicans faciat aliquem,facius non erit cubus: 11T

Si cubus numerns nwmeryum aliguem mudtiplicans faciat numersm son cubum, & mudtiplicas
tus non erit cubus .

Si-duobus mumeris propofitis, evriom dlserin quotlnbcmumms disiidatur umerus plamc,qw fie

- ex duobus numcris ab tnitio propofitis, & qudi: eris numeris planis,qui ex numero indisifo, &
fingulis partibus numeri dinif; funt. 114

Si mumerus in duos nwmeros disidanr, duo numeri i plani, qui i fiunt ex toto , & veraque parte in-
ser fe compofiti aquales funt momero quadrato,qui 4 toto efficitur.

Si numerus in duos numeros diuidetur, plawss mancrm,qm extoto, & ynapartefit ,Aqualu eﬂ
- plano,qui fit ex partibus yna csm eo. quadrato,qui d praditia parte efficitur. 115

Si mumerus disidatur in duos numeros ,qui a toto g qudrm:qudu eft quadratis , qui d par-
‘tibus fiunt, & ei, qui bis ex dictis partibus fit numero plano.

Si par numerus bifaria disidatur, disidatur autem < in maneres maquales;qui ex nuqualzkbat
ﬁ.ambu: fit numerus plam,vnd cum quddratonumseri mterieltiy:pqualis oft ei,qui ex dmudm
¢ quadrato.

Si par numcrus bifariam diuidatur adqaaturq, ipfi numerus aliquissqm fit ex toto cum ad:cft’n,
& adieto planns numerus vnd com quadmo d:mquzﬂ aqualis qmdrato cius , qui ex dimi-,
~dio & adietlo conflat. 115.5

SG nuomerus in duos numeros dinidatur , qui tomo fir quadmms Vnd cwm quadrato vnius partis
¢qualis eft nitmero plano,qui bis fit ex toto,et dia parte vnd cié reliqug partis quadrato. 1 1 6

Sinumerus induos nimneros djsidatur qui quater ex 10to,et via parte iz numerus planus vnd i
qnadrato reliqug partis gqualis eft quadrato , qui 4 toto , et dicta parte tamquam ab. o effi-.

116

Stfa' nacreerus bifariam diuidatur, disédatur axtems & i meneros. mqule.r, quadratiyqui ab ing ,
qualibas numeri fint, dupli fiant eigs quadrati,qui fit 4 d:mzdzo wnd cum quadrato namcnm- i
ter ipfos interielti.

Si par memerss bifariam diuidstur,adijciaturd, ipfi alter mumerus,qui ifit ex toto cum adcht'o,
gui ex adielto virique quadrati,dupli funt quadratz ex dimidie, & qmdrm qui ex dimidio et
-adietto tameauam ex wno efficitur. . 116.b,
Iﬂud autem » quod vudecimg Jecuudi Tibri refpondet, nempe raemervam ita dmdcre,vt qui ex tato
fic Jm‘te ﬁzmmcpldvm,aqud» it eisqui d.reliqua parte ﬁ;qmdmto ,nullo modm
ri pot

IN - DECIMO LIBRO.

P Ropofitis duabus magmtudmbm' wmnfuub:bbm, quam inter Je proportionem babeant i,

numeris inuenire. 126.b
Duobus datis numeris, & refa linea,facere vt numerus ad numerum ita quadratum refie linee
ad alterius rellg limea quadratnpe. - . .- , 130.8
Dwos numeros planos dzﬂ' miles inuenire. 131

Mugmmdmes,qu incomentinrabidibus funt cmﬁn‘ddes,@' inter f¢ incomenfurabiles erit.13%
Datis



Ditabus datis retlis lineis inequalibus inuenire id, guo maior plus potefl, quam miror. . - 132
Datis duabus rebtis lineis,que ipfas poteft,quo paiTo mueniatur.
Sisota magnitudo ex duabus magnitudmibus conpofiza vni componcutmm (it incommenfirabilis. -
- & relique mcommenfir.bilis erit. 133
Si ad aliquam rectam linc.on ap plzccturparaltelogmmmwn dq‘Iaem figwra quadrata, paraliclo- -
grammum applicatwn ¢ Guale eft ei rectagulo,quod partibus reci« lines ex apphc.monc fi &‘u
© COntinetur. 133
Si dug rellg linee ingquales fint,quarta autem pars quadrati, quod a minori fit, ad maiorem appli
cetursdeficiens figura quadrata; quod applicatus eft per bipartitam feGionemnon tranfit.
Duabus datis reGis line.s zmqualzbu.t,quartam partem quadratiminoris ad maioremapplicare,
ita vt deficiat figura quadrata.
Datam rellam lineam ita fecare, vt reﬂangﬂlum,quod pamlms continetur fit equale dato reét.-
* linso.oportet autcm datis reétilineson minus effe quadrato,quod a dimidia deferibitur. 134.0
Datam whmersp in duas partes ita disidere, vt quiex ipfis producitsr dato memero fit aqualis.’
oportet autem datum numersum, cui aqualis effe debet , quadrato dmidy minorem eff:.

Rationales magnitudines commenfirabiles effe: , : 135.b.
Inuenire duasrationales potentia commenfurabiles. '

Rasivnali commenfurabile & ipfum rationale effe. 136

Quod duabus datis reciss lineis ratioualibus contimetur re&nngnlnn datum erit. 136

Si ad datd recta lined rationalem applicetur fpaciis dati, & latitwdo qud facit,dasa erit. 135.)
.Q:a ex daabus rational:bus lougmcdme commenfierabilibus retlis limeis componitur rct’fa lLues

dataerit. 37.b
Duarum datarum yvationalism, que inaquales fint 5 é' Iougztudux cmmcnfumbdcs dlﬁ'emrtza
data erit. . 138
Inuenire duas rationales porentia folm commenfmbzle:. v T 138.5.
Reflalinea,qua poreft irrationale fpacium,irrationalis efft... 128.b
Mcd::za eft :rratzorulu » qua poteﬁ jjmmm contentum rattonalzbu: potentia jblm commenfura-
bilibus. - 3 C iI39

Mediamyqu £ vna-eft arratwnalmm n geomemm analogn o:ﬁderan

Si fint duarelly linea,erit vt prima ad fecundam,isa qnadratum, quod fit 3 prima ad reétangu-
L, quod duabus rechis lineis continetur. 136.b.

Spacism medio fpacio commenfurabile medium eft. | 140:h

Quod datis duabns medijsyvel media, & rationali continetur re@angulum datum eris. 141

Si ad datammediam applicetur [pacium datum, latitudo quam facitdata crit.

Qua ex duabus datis medifs longitudine.comenfursbilibus copomtur reftilneadataerit.y41.b

Dwark dasaris wediark,que maquales firt, ¢ long:tudmc comﬁrabde: d:ﬁ’eretm dataerit. 143

Rarionale non fuperat rationale nifi rationali. - 143.h
Inuenire duos numeros quadr.atos,ita vt qui ex ipfis componitur,etiam quadratws fis ~ 144.b
ghssenire duos numeros quadratos,ita ve ipforumexceffus fit quadratus. - 144.b -

Ihamedno: nameros quadratos,ita vt ipforum cxceffis non fit quadratus. . -
S4fink due recke lineg in proportioue aliqua , erit vt refta linea ad rectam lmeam, ita re€tanguli

duabus vetdis lineis contentwm ad quadrationminoris. ~ 146
Si fuerins tres reia linea in proportione aliquaserit vt primaad sertiam, ita: re&mgulum conté

tum prima, & media ad id, quod media & tertia continetur. . 146.b
Ex duobus [pacys irrationalibus inter Je compofitis,totum fieri rationale. 148

Datarelta linea,qug fit ex binis,vel pluribus nominibus, & quadratum eius datsm erit. 143.b

Ddu duabus rellis bineis,qus ex binis 5 vel plmbt: nominibus oonﬁam o re&mpgabm ioffus.

* contentum datum erit. , 14 9

Data apotomes qiadratum datum erit. . '

Dam duabus retiis lmeis earum,quas apotemas appcllamm,c’a' reﬂangulum quod. zpf s covtmc-
T tir datum erit.

Dm relalinda,qug fit ex binisyvel pluribus uommbm & dataapomm,n&mgaim,quad i

14

g



~eame ~

. -

[is continetur datsomerit. . o oL 1408
8 plus per minus, vel minus per plus multiplicetur.produtimimus, -
Spacium ex medifs compofitum irrationale eft. . - 185.b
Binomialis [pacsf atus quadratmnyvel radicem inuenire. : : 160
Siretta linea in partes ingquales fecetur jpfarum partium quadrata maiora funt xeGagulo,quod

bis ditlis partibus continetur, -~ 162.b

Sint quattuor magnitudines AB C EF G & AB excedat ipfam C eodem exceffu,quo EF exce-
dit G.Dico & permutando AB codem excefJu excedere ipfarm EF, vel excedi ab eayquo C.ex
¢edit Gyvel ab ca exceditur, ; R %4

IN VY NDECIMO LIBRO.

Onuerfa X.Si fuenggt duo anguli aquales, contenti retdis lincis in cod? plano nh exiftientibus,
e l‘d‘r-cm wna parallela fit i continentinm aqualens angulum ; & reliqua relique pa-
7 erit, ' 195
Conuerfa X111, Si duo plana perallela fucvint,rea linea,que ad von ipforurs cft perpendics
laris,etiam ad reliquum perpendicularis erit. . 196
Connerfa. XV 111 . St amma,que per aliquam re&am lineam plana producuntxr , cuipinu plane
ad reftos fuerint angulos; & re€ia linea eidem plano ad rellos angwloseris. . .. - 197.b
Conuerfa XIX . Quordm plamorsm fefe mutuo fecantinm commsenis [eiioalicw plane ad redlos
fuerit angulos, 7 fecantia plana eidens plano ad reGos angulos erunt. ,
i fucrius quotlibet anguli plani,quorum vno reliqui fint maiores,quomoda:mnpﬁ;m:ﬁ-
neant autem ipfos reclg lineg gquales.Dico & rettarsm linearum angidos tim, vE
reliquas maiores effe quomadocumque fimptas,boc eft fieri poffesve exijs , qua.reas limeas
coniungunt,multorum laterwm figura conflituatur. 200.b
8iin aliquod plank 4 quodars fubling punilo aquales reile linca cadantsmyinguli ersnt circum-
ferentia:Cr qua & dicto puntto ad cemtrii circuli ducitur,ad circulis perpendicularis erit.201
Ommis anguli folidi,qui pquicruribus planis continetur,bafim ipfam in cirenlo deferibi.  200b
Ex planis quotlibet datis angulis quorsm yno reliqui’ fint maores , quomodocakgue fumptis olé
. dsom angulson canflitucre,opartes ausens datos angulos quattuor reééis effe minovess
Si folidum parallelis planis contineatnr,oppofita ipfawsplana < gqualia effescr fimilia. 202.b
Si folidwm parallelepipedum fecetr plano bafibus parallelo,erit folidwm ad folidum , ve alsitn
ad altitudinens. . e Rk . 203
Solida parallelepipeda in eadem bafi, vel in equalibus bafibus conflituta, eam iuter fe proportio-
nem habere,quam altitudines. oo o . 205.b
Prifinata triangulares bafes halentia, qug vel in cifdem,vel cqualibus bafibus conflisusntur, &
. eadem altisudine Juter fe qnducj]?:ét infuper ‘Znnudmbabm alsitwdinem inter [e effe,
vt bafes.Et qua vel in ¢ifdem vel aqualibus bafibus conflitunntur,inter fe effe;vt altitudines.
vdequalim prifinatum , & triasgulares bafes habentixm  bafes ex contraria parte. altitudm-

bus ;‘:ﬁmdw,.zt quorsam prifmatum triangwlaves bafes haheutiumshafes ex contraria perte.
altisudinibus refpondent ea inter [ funt gqualias - . . 207.b
Propofitio XXXV 111 aliter demonftrasur« L S, 209+

S IN DVODECIMO LIERO.
IN dato cirenloydeferiptaim circulo polygonofiniile polygonsn defiriberes arz.b
. Prifmata omuia,que: cadem funt altisudine inter fe effe, vt bafes. .. 215b

Prifmata omwia, & pyramides,que i eifdem , vel aqnalibus bafibus conflituintur eam inter fe
~ proportionem habeut,quam altitudives. e
Prifmata amnia,r pyramides inter fe proportionem babens compofitam.ex. proportione hafii

o propartiane aliitudion. . . o Coaan 216
Pyramides fimiles, que multiangulas bafes babent , diuidi in pyramides triangulares bafes ba-
bentes fimiles,¢r numero equales, <o homologas totis. 216.b

Prifmata



Prifntuta fimilia,que trwtgulare: bafes babent in pyramzd es fimilesnumerod, gquales dinidin
tur: & prifina ad prifina triplass habes proportionem eius,quam latus homologum habet ad
ogum latus. 317.
‘Prxfmata [imilia,que multiangulas babent bafes in ﬁmdza przfmata, triangulares bafes babentia
 dinidwasurymmerod gqualia, & bomologa totis : Cr prifina ad prifma triplam proportioncin
babet ¢ius,quam latus homologum babet ad homologum latus. 217.b
.Aequahm pyramidwm & maltiangulas bafes babentium , bafes ex contraria parte altitudini~. -
-bus refpondent: & qnarum pyramidum maltiangulas bafes babentium,bafes ex contraria par

- te altitudinibus rej}aondent,dl.e Junt aquales. 218.
Prifiatiom ommisem gqualium bafes ex contraria parte altitudinibus rej]:onderc, & quorsm prif°
matum bafes ex contraria parte altitudinibus refpondent,ea affe gqualia. 219
Ommem consem fiue rectum,fiuc [calensm tertiam partem elfe cylt ndri fiuc recti, f; f ue fcaleni, qui
< eandem bafim babet, & eandem altisudinem. P . 220
Simies coni- & cylindri omues inser feinsripla fuut proportione diametrorum , qu; funs inba-
fibus. 222
Si cylindrus fealenns plano fecétur oppefitis planis parallelo, erit vt cylindrus ad cylindriom, ite
© . axis ad axem. 223.b

84 quilibet cylindris fecetnr plano bafibus parallelo,vt ¢ ylmdm.r ad cylindrum, ita efse alsitndd

* - nem cylindriad cytmdn altitudinem.

Conorsm omium & cylindrorsm equalium bafes ex contraria parte altitudinibus re{]mdmt,
. & quoriom conorum & cylindrorambafes ex contraria parte altisudinibus refp ondent,illi in

- ter fefunt aquales.’ 224
l.'ylmdn omnes,¢* coni inter fe propomonem habent cwnpo]i:m ex proportione bafium, et pro
gmwna abtitndimon. 224
""-IN T'ER'TIODE'CI‘MO LIBRO.:
P Ropofno prima aliser demonfiratur. 229.b
Data refda linoa extrema, ac media ratione fefia,&r vtraquc ipfius portio data erit. '

S; reéta linea rationalis,expofita rationali longitudine commenfurabilis, extrema ac mediaratio
- ne feia fueritmaior€ eius portiong apotomen effe quintam,&r minoré effe apotomen primdi.
Data maiori portione,totam rellam lineam,qus extremarac media ratione [eéla fit, imnenire. -
Datamaiori portione rette lineg,que extrem.z,ac media ratzonc [ecetur, G minorem portioncns
© Orrotamlmedndaram effe. . . . o : 230
!Propof tio fecunda aliter demonfiratur. 230.b
Data minors portione totam rea lined,qug extrema,ac mcdta ratione fella fit,inuenire. 23 1.5
Data minori portione refte lm&;qzua exsrema;ac media ratume fecamr, (y' maiorem pomom R
0 totm am dam Cﬂb o*
Sz reéta linea extrema,ac mediarasione fecetur,abftindaturd, d maiori pomone linea, qua mine
0 mt aqualis,erit etiam ea extremaac med:a ratione jé&a, & maior portio erit qug abfcifja '
reftalinea. 232.b
\.9: i malor pogio rellg linee extrema,ac media ratione felle fit ratzonalu', expofita rationali lon-
gitudme comcnfw'abdu erit mmor portio apotome quinta ; & tota.ex binis mominibus
uinta. 233
Si r‘rlzmor portiorelle lmeoc extrcma, ac medm ratione fefle f t ratzonalzs,expof 1eag; rationali lon
"&itudine commenfurabilis,erit maior pomo ex binis mominibus quinta, & vota ex binis noni-
“nibus prima. - 233.b
Szlam bexagoni-extrema,ac ‘media ratm feceturserit maior eius portio decagoni latus.23.4.b
Sl in circulo rationalem diametrum habente decagonum aqtalaterm defcribatur 4 erit decage i

. latus apotome quinta. -~ - - 233
'87 latus decagoni aquilateri in circulo dej'crq;tz fit ranonale, erit circuli diameser-ex binis woni-
. mibus quinta, .. : 228

- . o datiss




Latus triangs li aquilateri ad velam lineam , qua ab angulo ad bofim perpendicularis ducitwr,
eam potenéu{:ropo;tz;umbab e quam 4.ad 3. u 236.b

$i fint tres reéla linea, fit4, vt prima ad tertiam MJMMM qutdrm
!c;rmdtﬂcm dmepspf":pormmla 340

IN QVARTODECIMO LIBRO.

Amyqug d centro circuli ad latus trianguli aquilateri pe;?cudmdam ducitsrdimidiars ¢f~
E J cins,qua ex centro ciriuli: 344

IN QVINTODECIMO LIBRO.

Sla'nmce pyrmduad laal' " perpmdxnlam ducasur,cades ea mcmtrmmculi,qu cirea .
bafis triangulum defcrib

xcﬂalineaabmgdumvgulimla:mda&apcrcmmwh,qw circa magnlndefﬂ'f .
bitsr,bafom bifariam fecat :

Retlam lineam ab omulieqwlatmdu&mper cmwadi,qnmunmpdm '
defcribitsr,ad bafom perpendicularem effe.
Propofitio fecunda planius demonftratur. 150
©mmne parallelogranomson eft in vno plano. 351.b
In dato dodecaedro cubum deferibere. 353
In dato dodecaedro pyramidem,cr obiaedrian deferibere. .
- In dato Icofaedro cng:u defcribere.
In date Icofaedro pyramidem defcribere.
Indate dodecasdro Icofacdrum defcribere.
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EV CLIDTIS
ELEMENTORVM

LIBER PRIMVS

CU M €CO MMENTATRIIS
FEDERICI COMMANDINI VREINATIS.

?/* J; ‘o]
B gaars
DIFFINITIONES.
I.

la eft pars,
nhabet.

s.

auit nobis pun-
wtemplationis.
tb s , quorum ¢
t quodammodo
ermones prin-
um afferit Pro
quandam,pun Punétum fe
et , Ynitas non cundum Py
it forma, aur ERgonCos
s s UC « COrKTEAUTETI GUAE quantitate, & vt quantitas eft , disidi non poffient, id Gioeers b2
quidem , quod penitus eft tale, & fine pofitione, dicitsar vnitas; Zuod vero penitus eft tale,pofitio- bens,
nemd, babet, dicitur punttis; & id quod vno modo diuidi poteft,linea mmcupatur; & id quod dua-
bus ex partibus, fuperficies:quod vero omni ex parte, & trinam dimenfioné habet, dicitur corpas.
) I
Linea vero eft Jongitudo latitudinis expers.

F.C. COMMENTUARIVS.

" Pofl puntium limea fecundwm obtinet locwm : namque vt puntlum ad kneam , ita linea ad fu-

perficiem , de quamox dicetur , rationgm habet principij . punétion quidem ipfian , vt magnitu- Pun&d ma-
dinum omnisem principisem per folam negationem , lineain veyo partim per affirmationem , par- ghitudinum
tim per negationem [ignificasit cum dixit , longitudinem offe latitudinis expertem . fuersnt qui 270 PUR
lineam aliter diffinivent : alij entm ovipsiov glow hoc eft punti fluxsom dixerunt; alif ut Arifto- apim.
teles T3 péyedos povexd Juoagerdv i i@’ ¢'v dumigeTdv hoc eft magnitudinem,quae vno modo diui

dipoteft, nempe fecundim longisudinem. bneae autem nationem babemus, vt Apollonius inquit, Lincx no-
cum longitudines tantum vel viarvm , vel parietum dimetirt volumus ; non enim tunc latitudi- 9°

xem , < craffitndinem adisngimus , fed vnicam dumtaxat dimenfionem confideramus ; quem- Supetficici
admodwm ¢ cum agros metmur , [uperficiem refbicimus ; crem autem puteos,folidion : ommes 200
enim dimenfiones fimul colligentes dicimus tantwon effe [pacisam putei fecundum longitudinem,la- ~ :
titudinem , & craffitudinem . fenfum vero ipfius lineae babebimus, fi difiunétiones locorum illu- Linez fen-

- winatorum ab ymbrofis infpexerimus , tum in luna ,_twm in terra ; hoc enim medisnriuzxta lasi- (05 undcha-

tudinem , dimenfionems nom babet , fed iuxta longitudinem, quae via cxam lumine, & vimbra pro. D
‘ . A ducitur,



ianex fun-
frices .
Mixez,

1.inea tribus

© modis uti-

sur Pucides

Circularis i
nea p fenul-
los habet fi-
nes.

Ellipfis,

EVCLID. ELEMENT.

ducitur . linearum aliae frmplices , aliae mixtae. fimplices funt refla , & circularis, quamquans
reéda fimplicior fit, reliquag vero omnes mixtac, quales fisnt con [eEtiones, belices, conchyides,
ciffoides , & aliac . , . '
Il
Linez fines funt punGta.
F. C. COMMENT.ARIVS.@
Cum linea tribus modis vtatur. Euclides , vel ]

enim termmata , & finita ex verague parte, vel
infiita, velex altera quidem parte finita, ex

altera vero mfinitazhoc loco de ea,quae vtrinque O
finita eft , fermo babetur ; euwins fines dicit effe

duo punéta . Circularis autem linea per fe nullos

babet fines ; [ed fi aliquod in e puntium accipia~ ,
tur , idem erit & principitm , & fimss 5 diuerfa )
tamen ratione . quod diximus de circulari linea,

idem & de ellipfi dici poteft, quae ipfa in f¢ ipfam
vergit ficuti circulus: i antem fiumatur portio cir
cularis lineae,feu ellipfis, eins non aliter, quam reétae lineae fines ersnt duo puntla. Eodem mes
do & de alijs curuis lincis intelligendum et '
: ' ITIIL

Redalineaeft, qua ex zquali fuis interijcitur pundtis.
' FC. COMMENTARIVS,

" Hoceftrettalinea eft,quac aequalem continet diftantiam,eam fcilicet,quae inter fua interici-
tur punéta . quantum enim alterum punitorum ab altero diftat,tanta eft magnitudo reclae lineae

 ab ijs terminatae.atque boc eft ex aequali fuis interifci punchis. [ antem in circumferentia circwli

Plato q. re-
&i lineam

diffiniat.

Archimedis
diffinitio rc
&z lincz.

ant alia quaris linea duo picta fiemantur; eius portio, quac intersfcitur, longe maior erit , qudne

(it dictorum punétorsm diftantia. ad bunc quidem modii reGtac lineae diffinitionem expanere mibi

videtur Proclus . Plato autem re€tam lined diffinit effe eam s
’ P ~ . . .
Txutow TOIs dgois Emsimgoated, hoc eft cuins media extremis

obfiftunt. illnd.n.ifssqug in recta linea fint;necefJario contingit; '
- sjs pero,quac in circularisaut alia quapiam linea, non item.Vn

de & aftrologi dicunt folem deficere 5 cum in eadem reffa linea
conflituitur ipfe,lunag, ¢t oculus nofter :obfifiit enim ei tunc luna
media exiftens . At Archimedes , vt Proclus- aultor eft , dixit .
retam limeam efJe breuijfimam ommism,quae eofdem babent fines. quae quidem diffinitio recepta
eft in Campani editione : linea, inquit, retia ¢ft ab vno punéto ad alisan bresiffima extenfio in ex-

. tremitates fuas eos recipiens.

tum habet.

Superficiel
uaﬁﬁfﬁ-,
nitionds.
_Supcrﬁcici
cognitio &
fentus. |

- v. . .
Superficies eft id , quod longitudinem , et latitudinem tan-
F.C. COMMENTARILVS.

Superficiem dixit longitwdinem , & latitudinem tantsm babere , propterea qudd eraffisudinie
expers fit. alij corporis terminkm ipfam effe diffimiersans; ali magnitudinem binis diflancem wter.

* allis fuperficiei vero cognitionem nos babere dicumt » quando agros dimetimsrs & eorums termi

sos inxta longitudinem, ac latitudinem diflinguimus. [enfum vero quendam capere, quando ym-

. bras afpicimuscum enim ipfae craffitudinis [mt expertes, quod partes terrae interiores penetra~

aliae

ve non poffumt ; latitudinem » &: longitudimem tantwan habent. fuperficieriam aliae famplices fiot,



LI B £ ®°

.I' oo 2

“alie mixte . fi mplices funt plana , & (bherica s relique vero mixte , vt Cylindrica, conica , & Supcrﬁcics'

‘Qug a coni [elFionibus ortwm babent , videlicet conoidwm
' ' VL

Superﬁciei fines funtlinez.

s & [phgroidum figurariam, & alig.

F.C. COMMENTURILIVS.

_ Quemadmodum non omnis lineae fines funt puntia,
ita non cmnds fuperficiei fines funt lineae ; fuperficies
gnim [pberae,vel [pberoidis per [e nullos babet buiuf~
madi fines, nifi planis abftindatur , nam tunc fines ba-

bet lineas ipfas » que ex [elFione oriwntur . fuperficiei &

autem circult, & eine , que ellipfi continetur , finis eft
linea vya, videlicet circumferentia, & ellipfis . quod
Ji Jecentur tunc pro finibus lmeas habebunt.
T VI

Plana fuperficies eft quz ex @qua
1i fuis interijcitur lineys,

Lo R G COMMENTARIVS.

Antiquiores philofophi (vt teftatur Proclus,) Ty
egiresirg) wo-iesizssdon bo of faperficiem » -
planan pro ynoscodemd; accipicbant, At Euclides, &
fui ewm fecuti fint.genss quidem fuperficiem faciunt,
eins vero [pecien: plamum 5 vel plinam. fuperficiem,
quen.admodum lineg [peciem rectam Lineam . & idcir

co plansym diffininst ex quadam ad rectam lineam proportione. vt
enmreétalimea eft , qua ex gquali fuis interijcitur punttis , vel
cuiris media extremis obfiftunt yvel bresiffima omnism 5 qug eof
dem babent fines , ita planam fuperficiem diXerions effe eam , ozu;
ex gquali fuis mtersfjcitur linets , vel cuins media extremis obfi-
Shane , vel brewi(fimam omnison fuperficierson eofdem fines haben
tium , ¢ ommino quecundue fiat rells. lineg diffintiones , omnes
jety commodiffime transferri poffint . Quod
icrwm [pecies , Eyclides phanam tantiem dif

R

fimplices &
Mixuz,

Superficies
Sphzrz, &

y . Sphzroidis.

Superficies
circal, & o
lipfi coréea.

Superfiaé,
& planid An
tiqui pro co
dem accipie-

' bant,

- Brisit 4‘%9‘ }é@td,dg'.@'mqﬂ’%&z;n?;omemphmr,

Ly A .

ey ey
HoRlanue

eft duabpslineisin plano fe fe contingentibus,

& norrindiiednm facenttibus;aleerius ad alteram inclinatio.

R T A S

IX

Quando autem qug angulum continent reGz linez fuerint, re-

@ilineus angulus appellatur.

F.€C. COMMENTURIV $,

N : :

Angulsem alij quidem in predicamento eorum que fimt ad aliquid ponentes , mclmationem effe
dixermng ;Pel liéarsm , vel planorsem , qug ad fe inuicem ipclinata fimt . alyj n qualitate ipfum
ehendentes , vt reGium , & inflexum , talem quandam affeéFionem dixerunt’ effe fuperfi-

fo

compr
el ,vel [oligh . alij qysem ad itatem referentes vel fuperficiem , vel [olidum effe affeucra-
o S B St g

us-limea;; qui in folidis fi
A

8

-

wperficie . quod

2 antem

Planz super
ficiei uariz

diffinitiones

 Rudides so-
* perficié pla-

nam titum



EVCLID. ELEMENT.

autent his disiditur nibil alind eft ; nifi magnitudo ; & bec non linearss s namque lineam punun
diwidit. quare relinquitur, vt [it fuperficies, vel folidsem. Quid igitur in tanta controuerfia dicen-
dum ¢ aut quid eorsem dicemus effe angulum ¢ Refpondet Proclus angulion nibil effe eorsm per fe
fe , fed ex concurfu omnisam conflitui . contingere autem hoc non folsm angulo , fed <& ipfi trian-
gulo , quod quidem particeps eft quantitatis ; & idcirco gquale dicitnr , & ingquale , vi pote
materie rationem habens . particeps quaque eft qualitatis ems , qug ad figuram pertinet , quo-
siam & fimilia dicuntur triangala , <& igqualia . Ita igitur angulns quoque omnino quidem in-
diget quantitate , indiget autem & qualitate , per quam veluti propriam babet formam , & exi
fentig figuram . indiges denique <y determinantium ipfiom linearum , vel planorsem comprehen-
dentium habitudine . atque ex his omnibns angulus conflat . non tamen eft vuuom aliquod eorsom,
7 eft quidem diuifibilis , <& gqualitatem , & ingqualitatem fufcipere poteft , inxta eam, qug in
: ipfo eft , quantitatem. '
Angulord  Angulorion alyf qui-

diuiio. ' dem in fuperficiebus, ‘ :
" aly veroin folidis con ot :
[iltunt : & eorum qu v g ,
in fuperficiebns aly in : ‘
Simplicibus ,alsf in mix , 2 I o

tis. Eorum qui inpla-

nis fiunt i fimplici-

bus lineis comprebendsntur , alij mixtis , alij vevifque . ones antem qui reliis compreb

tur lineis recdilinei appellan;ur. ey irfy o 1 Comprebendin

Cum vero realinea fuper re¢tam lineam infiftens eos,qui dein
 ceps funtangulos zquales inter fe fecerit, reGus eft vterque ¢qua
.- liumangulorum : et qua infiftit re&talinea perpendicularis voca-

tur ad eam, cui infiftit.
XL
‘Obtufusangulus eft , qui maior eft re&o. -

Acutus autem,qui reGo eft minor.

F.C. COMMENT 4RIV S.

. Indiffinitione anguli obtufi , 7 acuti genss fubintelligi oportet , eft enim veerque ipforum re-
- &ilinens 5 bic quidem minor retto , ille antem maior . Sed non fimpliciter quicwmque mmor ef?
recto , is eft acutus ; neque quictmqne maiar retto eft obtufies . nam qud grece weguTouis di-
- citur , boc eft cornicularis , qui continetur re€la linea circulum. contingente , & circumferentia
xﬁgm ipfa , non tantum reo , fed etiam omni acuto oft minor , acutus autem nonef . ¢ femicirculi
Sermidirculi @ngulns ommirecto eft minor , fed tamen: non eft acutus . quorsem quidem caufa eft , quod fi
angulus.  mixti,& non reftilinei. & eorsem,qui lineis civcularibus, aut alioqus cxruie continentsur multi re
tlo maiores apﬁarm_t, non . LT .
Yamen funt obtufi. Cum C -
1gitur rectum angulwm dif
' ]gﬁre propofisffet Eucli - !
des reltd affumpfit neam -« - . ! -
Juper aliam reftam infi- ’ l
Bevtem ; & angwlos , qui - - . . .
ex viraque parte funt, o — —
‘dein quos awzulos deincepsap. - - )
‘:e;sgl;.:lds?: zellat,interjéaequflesﬁz N . e -
sientems . Qbtufian autem , - acution diffniens wonitem affumpfit recham lineam ad alterutram,

partene

-a



partem inclinatam , fed per comparationem ad rettson explicanit. ipfe enim etiam non reéforum Angulus rc-
menfiraeft , quemadmodum & ingqualisem equalitas . linec vero ad alterstram partem inclina gc‘it‘aig v
te mfinite funt , & non vna tantum , v perpendicularss . Illud autem meminiffe oportet Eucli- sura ouem-
idem boc lpco-de ifs fermonem babere , qug in eodem plano confiftunt .Juare neque perpendicula- admodum
vem ommem diffiniuit, neque ommem angulsm . folida enim perpendicsdarss non ad vnam tantion "wqu;;;hlfm
rectam lineam angulos rectos facit, fed ad omnes , qug ipfam tangunt, in fubictto exiftentes pla- Fqualias:
n0,de qua in yndecimo libro agetur. X . E
) ITL

. " Terminus eft, qui alicuius eft finis.
F.C. COMMENT ARIVS.

* Terminum non ad omnem magnitudinem referri oportet , vt feribit Proclus,lineg namque ter .

minus eft , & finis 5 fed ad fpacia , qug fint in fuperficiebus , & ad folida . nunc enim termimom  Terminus,

vocat ambitum , qu [pacium vnumquodque determinat ; <& buiufmod: terminwm, finem effe di & finis.

cit , non vt punitum dicitur lineg fints , fed vt includit , ¢ feiungit ab sfs, qug circumpofita fune.

eft autem hoc nomen prifc illi geometrig proprium , per quam agros metiebantuy , & eorwm ter

minos diftiniZos feruabant , ex qua buins [cientig cognitionem affecuti fimt . buiufinod: igitur am

bitum exteriorem terminwm vocans Euclides iure , & merito ipfum finem detcrminavit [pacio-

rum . per bunc enim viumquodque contentorum prefinitur , velutiin circulo , circumferentia

quidem terminus eft , O fints ; ipfum vero plamem aliquod fpacisem eft, & fimiliter in triangulo

trialatera , & in quadrilatero quattuor latera termini fint , & fines ; [pacism vero , quod bis

lateribus continetur. : .
: XIIIL

_ Figuraeft, quz aliquo, vel aliquibus terminis continetur.

. Figurarsm aliae planae,aliae folidg.planarum figurarsm circulus quidem, o ellipfis folzdd- Figurarung
yum [phera, ¢ [pbgroides vnico termino , alig pluribus termints continentsr. i : fﬁ: m

Circulus eft figura planavnalinea contenta, qua circumferen-
tia appellatur:ad quam ab vno puncto intra figuram exiftente om
nes re¢tz linez pertinentes funt ¢quales. . :

XVI
. Hocautem pun¢tum centrum circulinuncupatar. -
F.C. COMMENTURIVS . . .. )
. Circulus planarwm figurarson proma oft , fimplicitate quidem fofidis preflans ; vnitatis vero
ad planas rationem babens.

Figura]loco generés . Plana } ad differentiam figurarim foli- -
darsem . Vna linea contenta ] ve differat ab is , qug plwribus la-
teribus continentur . que circumferentia appellatur J per bhoc
differt ab ellipfi , qug & ipfa vna linea continetur , fed eam elli-
plim vocant . liceat enim mibi nunc [pacism ellipfi contentum etiam
ellipfim appellare. Ad quam ] ab ellipfis autem centro non plures, -
quam quastuor reée lineg pquales ad ambitwm duci poffimt.abvno <
pun&o ] ex infinitis puntits, qug intra figuram fint , vnum dsm-
taxat hoc preftare poteft . intra figuram cxiftente J eff etiam
punitum extra figure planwm , & quo omnes relg lineg ad circsom-
ferentiam dulty fimt equales , quod non centrum , fed circuli polus

© Elliphs,

* Cireuli poe
:\ N e ® . L lu‘.
' Diameter



Diameui pa
talido gram
morum,

- | EYCLID. ELEMENT.
: XVIL | | ,
Diameter circuli eft recta quedam linea per centrumdu®a , &
exvtraque parte d circumferentia circuli terminata, qua quidem
etbifariam circulum fecat,
' | F.C. COMMENTARIVS.

Diameter circuli ] funt enim parallclogrammorum quoque diametri , fed b interdsum Jus
yvice hoc eft diagonsf appellantur . fims & diametri ellipfis , quarion dug axes dicuntur . pre-
terea etiam fbherg diametri funt,qug axes nimcupantur . circuli igitur propria eff diameter . re-
&a quadam linea per centrum duta ] poffunt namque in circule duci infinitae rectae li-
neg , que per centrim non tranfeunt . & ex vtraque parte d circumferentia circuli termi
nata. ] retle Lnee etiam per centrum dulle, qug vel citra, el ¥ltra circumferengians serminan
sur,diametr. non fimt. que & bifariam circulum fe .
cat. ][t en.m circulus A B C D,cuins diameter- A C:
et flante diametro intelligatur circumferctia ABC ele / .
wari , ac fuperponi circumferentig A D C.Dico circum
ferentiam A B C ipfi A D C congruere.fi enim non con
gruit,vel cadet extra,vel intrs, vel partim extra,par

tim intva. cadat primaum extra i fieri potefl:c excem Bi= %) c

erocirculi, quod fit E,ducatur E B [ecans circumferen ,

tiam A D C in F. quoniam igitur reéte lmee a centro )

ad circumferentiam duflg inter fe funt gquales,erit re _—
: B

&éta linea E B gqualis ipfiE F , boc eft totum parts

quod feeri son poscfl. quare c.rcumferentia A B C ex- : ,

traipfim AD Ciion cadet . fimiliter demonfirabinus peque eam cadere intra , neque partimes
tra part:m intra. in ipfan igitrr cadat neceffe eft: 3 circumferentia A B C congruet ipfi AD C.

Luod fi circianferentia circumferent.g congruit, & fuperfic.es contentarectalinea A C, & cir-

" cumferentia A B C-congruet fuperficiei , qug eadem A C , & circumferentia A D C continétur.

ex quibus [equitur.per oftauam commumem not.onem Iy circsonferentiam cirsumferent.e, ¢ fk

" perficiem fuperficiei gqualem effe . diameter igitur A C circulum A B C D bifariam fecar . quod

3

ol
.
-

oportebat demonfirare. "
- ' VIII

:.“Semicirculus eft figura, quz continetur diametro, & ea quzex
ipfacirculi circumferentia intercipitur. -

Portio cireuli eft figura , qug reGalinea , & circuli circumferen
tiacontinetur. .© . . s

Ex circuli quidem difi ' « ,

nitione centri naturamin- _ . : e :
sienit,ab ommibus alyjs pim .
&is que imcirculo funt dif .
ferentem; dcentro autems . [
diametrum diffninit , & .
ab ommil us alsfs reltis li- L R
nets , que intra circulum . X -
defcribuntur 5, feiunxit. ...
nunc autems 4 diametro
quid nam [it femicirculns .
tradit , cum dicat ipfim

s R N
... contineri duobmes serminis , ijs§, femper differentibus , videlicet relia linea,. €¥. pesirfexentary

*daves.

gpen O reGam
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* & relfam lineamnon effe quamlibet , fed circuli diametrum , fi quidem & minor portio circuli,

& maior continetur reffalinea, & circumferentia ; quae tamen femicirculi non fimt , quo-

niam circuli diuifio non eft fata per centrum . omnes autem huinfmod; figurae biformes funt,

@ ex diffimilibys conflant.figurae enim contentae duobus terminis, vel duabus circumferentijs
continentur , vt lunularis , velrefta limea, & circumferentia , vt iam ditae ,vel duabus

liness mixtis , vt fi duae ellipfes [einuicem fecent , fizuram continebunt , quae inter ipfas in

serifcitur , vel mixta & recla , vt ellipfis dimidium . itaque femicirculus duabus quidens

liness diffimilibus , fed tamen fimplicibus , atque ad fe fe applicatis continetur . ante-

quam igitur triadicas figuras diffiniat , inre merito poft circulum ad biformes acceffit ,

quoniam duae rectae lineae [pacium concludere nunguam poffunt ; re€ta autem linea ¢ circum

ferentia poffunt . & duae circwonferentiae fimiliter vel angulum facientes, vt in lunulari , vel f;

guram angulis expertem , vt fi duos intelligas circulos idem centrum babentes . quod ‘enim me-

dium imterijcitur (pacium duabus circ vetur interiori , @ exteriori , o nullue

fit angulus , cum fe inuicem,non fecer 15 O Vtrinque comuexafigura. At vero

centrum femicirculi idem eﬂé:juod < arcus canerwmymanifefte conflas.diameter enim centrum

in fe babens complet [emicirculum . 1llud aytem notatione dignum folam bane figuram ex planis

in ambitu centrum habere . vude colligitur centri sres effe locos , vel enim intra figuram , vtin Cenud tres
circulo ¢ ellipfi , vel in ambitx vt in [pmbicirexlo, vel extra, vt in vna folionum conicarsm,vi- Babet locos.
delicet inbyperbola. .

L)

~

-x‘x.‘. | ) .V .’
"~ Redilinez figure funt, qua re&is continentur lineis.
N S XxLo
" rilaterz quidem, quz tribus. - .

.- Quadrilaterg, quz quattuor. o
XX¥IL

. \ 1
Multilaterz vero , quz pluribus , quam quattuor reéis lineis
comprehenduntur. S
F.C. COMMENT ARIV S
Poft circulum , femicirculion,
@ circuli portiones, tranfit ad fi-
gwras rettilineas,quae quidé or
dinatim per nsemeros in infinitum .
procedunt,initium dicentes d ter
nario, quoniam duaé reflae lineae ] .
fpasisem concludere non poffunt, - ' L
vti dilfum eft. Meminit autem o s, :
' trilaterarum , & quadrilaserarsm dumtaxat figurarum,vipote quae magis elementares funt;
* in primo enim libro de triangulis & parallelogrammis agis,reliquas communi nomine multilate .
vas appellans. Porrd figurarum ﬁ: narwm aliae fmplicibus continentwr lineis, aliae mixtis aliae Pm
verifque. & earii,quae [implicibus,aliae quidem fimilibus (becie continentur, v rectilineayaliae yine,
ecie diffimilibus, vt femicirculi, & circulorum portiones . earsm infuper , quac [pecie fimili-
‘ aline circular ciprebenduntur linea, aliae reéta, At earit quae circularisaliae duabus,aliae
plawribue consinentur & va quidems circuliss ipfe, guac vero duabus,aliae angulormﬁcxpe}te:.




(olona.

Jint , »t _corona , quse
concentricts circulss ter

contimentur , proceffus
eft in mﬁn.twn tribus
namque , & quattuor,
et quge demceps fimt cir
csemferentyfs qugdam fi-
gurae comprebendiitur.

fienim tres circuli fe [e

contmgant,ﬂac:m con- .

cludist erilaterum, quod
tribus circumferétys ter
minatwr , i vero quat-

. BHOr,. qugttuor sircumfe

EVCLID. ELEMENT.

O

rentys , & demceps fi- S

. mzlzter pofiremo ea -

riem , quae reétis lineis , aliae quidem tribus , aliae_quattuor,aliae pluribus conmmma-
8 10

XXI

Trilaterarum figurarum zquilaterum eft tnangulum, quod tria
laterahabet #qualia.

XX Vv,

Ifofceles,fiue zqulcrure, quod duo tantd aequaha latera habet.

XXV I

Scalenumveroeft, quod triginzqualia habet latera.

XXVIIL

Adhzc,trilaterarum ﬁgurarum,re&angulum quidem eft trian-
gulum, quod rectum angulumtiabet.

XXVIIL

: Obtuﬁangulum eft, quod obtufum habetangulum.

XX1X. )

Acuuangulum vero, quod tres acutos angulos habet.

F. C. COMMEN“I'.ARIVS.
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renam in fine libri de feione Cylindri . Poft diffinitiones fequuntur poftulata , deinde exioma-
. ta , feu communes notiones . pofiulats autem <& axiomata, verefert Proclus ex Gemind il,
" Ind habent commxue , vt non indigeant demonflratione aliqua , aut geometrica fide , fed fuma-. Axiomara o
tur tamquam mota , & principia fiant eorum , quae fequuntur . at differunt axiomata  po- poitulatisdif
fulatis codem prorfusmodo, quo theoremata d problematibus. vt enim in theorematibys ; Frunt codé
quidems id , quod fubieéta confequitur , perfpicere & cognofcere proponimus:; in problema-" oot
tibus wero excogitare aliquid,Cr facere iubemur : ita & in axiomatibus ea fiumuntiar,per quaé’ a problemati
Jefe manifefia funt,noflrisq, mfitis notionibus funt in promptu; in pofludutis vero ea fumere que-- bus.
vimns , quac facilia , parabiliad, fimt , & in quibus_ [imeudis cogitatio non defatigavur » queds;

wulla neque varictate,neque confiruttione indigent. -

POSTVLATA

‘g
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- Etfiinduas re&as lineas re&a linea - ‘ T
‘ mcldes interiores,& ex eadem parte an- —~ ] .
ulos duobus re@is minores fecerit, re- - Y ——
ctaslineasillas in infinitum productas, ‘_//’j !
.inter fe conuenire ex ea parte, inquasit —— | o
anguli duobus rectis minores, . 1

€ Dugrectzlincz fgacxum nbﬂ‘ co‘mprehendunt,

Axibm:u

cis chnup
sommunia ,

EVCI',ID ELEMENT,

F. C., C..O M M.,E N T,./l & I.V S.

Hoc a poftulatis penitus reyczmdnm cenlet Proclus,cum tbcorcm:z f it, quod multas habet ¢
dubitationes , quas Prolemgus in quodam libro foluere fibi propofut . multis vero & diffinitio
wibus , & theoremaribus in demonflr.itione mdiget , cuius conyerfiom’ Enclides etiam tauqm
lbcorema oftendit . fed de hoc inferius fuo loco agetur. - ) ,

.—AXIO.MATA, SEV COMMVNES NOTIONES.

o)

Qug eldem gquaha et mter.fe funt ¢qualia.

Et fi gqualibis cquabia’ a&}cumtur tota furtgquatia.. "
111
Etfiab ¢qualibus gq“uahi anferantur;reliqia funt gquaha.
JIILL
Etfi mgqua,hbus gqua‘:lxa adi)caautux,tota funt mgquahr :

Etfi ab 1ngquahbus gquaha anferamr > rehqua funt mgquahag
vy - :
Et qug emfdcm dupla, mtcr I‘g fum: ;quaha. |

Et qhgemfdcm dumdm mter i'e, (;mt ?qualta
B

th\e&ﬁ ﬂ}ﬁﬁs co ,ruunt,lln;e.r fe funtgqualm,
L Tdfhrﬁa{mapal‘téh}ai% ': s , U TR
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. Brqua eiu’d>m duplainter (e funt xqualia. S e
- - hocex illo fequitur, Si aequalibus aequalia adifciantar tota aequalia effe , nam quae dmidio
Junt aequalia , comipfiem dimiduum affismpferine eiufdem dupls fiunt , & inter fe aequalia ob
acquale additamention ; & hac ratione nun folum dupla , fed & tripla & emfdem etiam multi-
plicia omn:a aequa. ia apparcbunt. , '
Et quz fib1 ipfis congruunt inter fe funt 2qualia ] boc geometriae proprium eft .
Dua re&z lineg fpactumy non comprehendunt J Hoc nan admedum manifeftum vide-
sy . quare in editigne Campani inter petitiones locum obtinwit . . :
© His axiomatibus nonnulla alia adicienda cenfuit Pappus,vt videre licet apud Proclum. Cum
auté ommis [aientia duplex fit.alia quidem circa immediatas propofitiones verfatur,ilia vero cir
ca ea qug ex illis demonfirantur,comparantiad,, & ommino civca ea,quae principia confequunsrs

Juam perficit trallationem . bgcrurfus in geometyicis rationibus feipfamin problematum per

attionem , & in theorematum inuentionem difpertiuit ; problemata quidem appellans ea,in qui-

- Ty A

B
C

bus , quac non fimt quodammado comparare proponic , in apertumy, proferre ; & machinari:

theoremata vero , in quibus id , quod ineft , vel non inefl perfpicere, cognofcered; 5 ac demonfirg

reinflirsit . & illa quidem ortus , & pofitiones , o> applicationes , & deferiptiones , & cir-

cumfcriptiones , O bipartitiones 5 atque alia buiufinadi conflituere inbent ; hec vero [ymptoma
ta, I quae [ubicllis geometriac per fe imfint,perfiadere , demonfirationibufg, firmare c_nten-
dunt , Omne autem problema , & omne theorema perfeGum, expletiond, [uis partibus,bec om
wia in fe ipfo babere debet , Propofitionem , Expofitionem , Determinationem , Conftrultionem,
Demonfirationem ; & Conclufionem . harsm autem Propofitio dicit gito dato quid qugfitum fit,
perfetia enim propofitio ex vtrifque conflat . Expofitio ipfum per fe datum affiumens preparat
queftioni . Determinatio feorfim qusfitian quodnam fit cxplicat . Conflruitio ea , quae dato de-
fiemt ad qugfiti uenationem adsfcit . Demonflratio perite ex conceffis quod propofitum eft colli-
git . Conclufio rurfis ad propofitionem regreditur-confirmans id , quod oftenfum eft . & omaes
quidem problematum , & theorematum partes tot funt . maxime autem neceffariae , & quae
n ommibws infint Propofitio , Demonfiratio, &7 Conclufio : aportet enim ante cognofiere quefi
tum , perg, media ofiendere . & quod ofienfiom eft concludere . Harwm axtem trism , vt aliqua
defit , fier: non poseft . at religuae [¢pe affamuntar , fgpe vero , coom nullam afferant ve:litatem,
omistuntur. Determinatio enim, & Expofitio non funt in illo problemste . Aequicrare triangn-
bem conflitucre , quod habeas vtrumque eorsm, qui adbafim funt , angulorum dupliom: reliqui.
Conflruttio autem in compluribus theorematibus noweft , cum fatis fit expofitio abfque alia ad-
ditione , vt ex datis propafitnms oflendatur . Cuando igitur deficere expofitionem dicimus ¢ cwm
#n propofisione nulluom fuerit datiom . quamquam enim propofitio disidatur in datiem & quefitiy
xon tamen boc femper fit, fed aliquando faZan dicit quefition, quod cognofcere , vel comparare
oportet , vt iniam dicto problemate . non enim ante dicit , quo dato oporteat aequicrure triangs
liems conflitucre , habeus periemgueacqualinm angulosson duplum religui , fed tantym quod opor
tetillud comparare .’ fit quidem etiam hoc loco éx ante cognitis propofiti fumptio . etenim
id qequicrure , & quid aequale , vel duplum.[it cognofcimsus . boc autem ommi dianditicae di-
};Pﬁ'l“ proprium effe dicit Arifloseles . nibil tamen nobis fubifcitur , quemadmodum in alys
problematibus, vt quando dicit, Dagam refam lineam terminatam bifariam fecare . bic enimire
Galmeadatacft,iubemur autem ipfam bifariam disidere . feorfum igivur ponityr datum 5 &
Jeorfiom quefitiom . Curs autem propofitio verumaquehabutrit , tum ¢r~determinatio inueniturs:
L expﬁo; Jed cum deficic dagwam , & hae deficiant neceffe eft . expofitio etenim eft dati , &
determinatio , quae propofitioni eadem erit . nant quid‘alind dicas determinans iniam ditlo
problemate 5 nf: quod aequicrure triangulum inuenitg oportet ¢ hot antem erat propofitio.fi igh
tr propoficio non habeat datuam , & quefitsem , expofitio quidem tucebur ' quod sow fit datum}
determinatio vero pretermittitur , ne eadem fiat , quae propofitio . multa-autehn alia muen’de
buiufmodi problemats , prefertim in arithmeticis , ¢ in decrmd libro , vt insienire duas'relbas
kineas potentia conemenfurabiles , quae medisem comprebendant , & Omnia y quae eiufinodi fiunti
mr eudion tamen Archimedeng quidem fepe, vt in fibro_ de quadraturd parabolae;Paps
bero felt feagper propofifioneniip[am oniittére , contentos ex pofitione; e determinationty

v

i + Datum antem anihe , vio borien ymodorsim datiar bel"pofitione , vel propors
Nire 7ol dbmimdte v fecie ociom v s pofiorc s wrores

4

©Omine pror
blema,& om
ne theorems
perfectd fex
habet partes.

A

Propofitio,
demontftra -
tio & coclu-
fio maxime

Céftrudig
, cum

Y "
fitio -en>
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Archimedes
& Pappus a-
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pofitionem
omittunt.
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Specis, . aliz cninibus . mam cum dicimus datwum angulwm rehilinewn bifariam fecare , eciem angidl,
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ter fefunt.zquales ; ac pmpgcrca triangulum zquilaterum et A B C, & conftity-
tm elt in data realinea terminata A B, quod fecifle oportebats

Ea omnia , quac awte dicta fit , imbac primo problemate contemplari licet, nam problema
effe manifeflo apparet : imporit enim nobis trianguli aequilateri ortwm machinari , ¢ propofitio  Propafito,
vx dato ; & quefiro conflar . darur enim reéia linea terminata , queritur autem quo paélo inipfs quz ex dato
triapgulmon acquilaterum conflituatur , & precedit quidem datum , fequitur autem quefitum, vt :‘mqa";ﬁ”
€oniuuiPum etiam texere poffis' Ji eft rettalmea terminata, fieri potcft vt in ipfa conflituatur
gricogislum aequilaterson’, neque enm non re€ta’ ex\Rence triangulum conflitnetar , quod exre- '
&5 [inefs confiat , neque non teyminata ; qngulus exim fieri ngn poteft , ift ad wnum pimbtiom,
infisitae autem extremiom puncium non eft , poft propofitionem fequitur expofitio. Sit data re- Expolitio.
¢talinea terminata A B ) & iides expofitionem datum folum explicare, non etiam qugfitum
@disngere , poft quam determinatio [ oportet in data re&a linea triangulum zquilaterit Deermings
conftituere J determinatio autem quoddammodp astentionis eff canfa , attentiores enim ad de- tior b
monfirationenanos reddiz quefipm promenciando y quemadmodum expofitio daciliores efficit,da-
psom ante oculos penendo . poft determinationers confiructio fequitur [ centro quidem altero Goftruttio,:
Folty ﬁngatcrﬂiiddpmc‘é?u‘aild autem réliquo circulus defcribatur, rurfusd; céntro :
quidem reliquo , interuallo autem co , quod prius centrum erat,defcribatur circu-
Jus, etd communi fectionis circulorym paocto ad linez terminos re linez du-
€antur ) ¢ vides me'ad conflructionem yrizpofisdatis , videl nunlfa ad quodure ‘
puntion rectam Imeam ducere . < quouss sentro G imteiuallo Jeribere, vniuctfe Postulatach
enim pofiulata conflrutZionibus,axiomata vero demonfirationibus veyieatem affertne . deinde fe Sruionib®
quitsr demonfiratio , quae ex circuli diffinitione , G illo axiomate. Quac eidem aequalia ;& - ,‘;ﬂ,"fwm,
ter fe funt aequaliayconcludit tres reélas lindas €A A B BC inter fbeffe aequales, »ude colli g5
gitur trianguliom A B C aequilatersm e[fe,asqie hec it prima conclufio , quac expofitionemcow ~ Conclufio
Jequizuripoft bhanc eftipfa vaiinerfalis , [ In dara igitur rea linea. triangulum zqualate: prisa,& pas
rum conftitutum eft , ] fiue.cuim duplam eivts., quag toenc expofisa efffeceris datam,fine tri TSI
plam , fine aliam quamlibet maiorem , pel minorem ; aedem conflraétiones , & demonfirationes pincrfalis.
congruent . his appofuit particulane [ quod feciffe oportebat ) ofteudens conclufionem proble Quod fecis
maticam ¢ffe; etenm in thearemsatibys apponit [-‘quogoftcudiifc oportebat ] namg; illa fa- f“;l’:é:ﬁ
Eionem alicuius , bee demonfirationem , & muéntionem densntiant . Invns igitsr bac primo ﬁrc'm
problemate omuia examinare voluimus, ag perfpicnz facere , oporves antem llas,qui bec legent, ba ©
mreliquis eadem aucrere . o aug nam eqrsm affmaar , quenamie omittantur , - id,guod

At o/ D ¢ quibne principys vel canfiruitiones, vel demonfirationes

doe .Contemplatio worl-paruam exercitationem y geometricariond;
rationyin dfdreaffenon mﬁqum:rmg onflituere. X' Aequicruris
primuma. ... .. coeoiom = B. b;ngomri L trianguli ¢
tet aequicrure &g deferd ’ fivuco,

banzur circuli, vem aequuatero, producatird,
- sABexviraque parte ad C D punita, agqualis’
agitwr e CBipfi AD , quare centro quidemi By -~

dnecruallo qutem C B circulus CE deferibatur,,
& i fus ceniro Ay & interuallo D A defiribg.
pur cirulns DE & dpuntloE, inquofefecit |
ouli fecant ad A B punila ducangur E A EB..
Quoniqm igitur E A acqualis eftipfi AD , G E; © )
Bipli B C ; aequalis amtem ADpfiB Ci erit
E Aipfi E B aequalis.fed o ma.?l«;rcs.fm quanm’
oA B. acquicrure igitur triangulum oft ABE,,
quad fecifle oportebat. At propafivion fit fealeiis . .
%ﬁ%@dmwﬂalimdﬂw . e

7 Cefcribantur circuli centris o mrérualliff, , vt in Upcriogibue . g flanatwrin ciresmferentia gl conltis
Wil oA Ceniram babentis » punioan F & dufla o4 F produceii 446, ¢n G Bigater. 950
[
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| EVCLID. ELEMENT.
“guoniam igitur A cétrum eft circuli D Eserit A F ipfi A D aequalis.maior igitur et A G quans
A D , hoc eft quam G B . centrwm enim eft ipfum B circuli CE . ergo GB ¢ft aequalis BC , ag
propterea G B guam B A maior . at G A maior guim G B . tres igtur C B B A A G ingquales
Junt ; quare fcalensm triangulwm eft.tria igitur triangula fimt conftituta.fed bec diunigasa funt.
Acquilater@  1//ud vero in bis pulcbrum inenitur Triangulum fiilicet aequilaterum vndeauaaue aeanale exj
ﬂ%ﬁm Seens vnico modo conflitsi  Aequicrure autem in duobus tantum lateribus babensa
itiwiur.  confitui dupliciter; data namque retla lineayvel ambabus aequalibus minor ejt, vt vos po;
Acquicrure Vel maior : fcalensem vera vndique ingquale exifiens tripliciter conflitui . vel enim data
dusPhwa- nea maxima eftyvel minima trium , vel alter a quidem maior , altera vero mimor . licet ov - .ew
wiphciwer  9449Mc harsm pofitiowsm wel protendenti , v el contrabeuti f¢ exercere . nabis autem quae fiask
 expofita fufficiaut . At fi vuiuerfe contemplabimur dicemus,problematum alia quiders fimplici-
Problemata ter , alia vero multipliciter,cr alia infunite conflitui » & ea , quae j'z}oliciter conflisusntur (vt
Ofg'?@ - inquit amphinomus ) ardinata appellantur, & quae confbitusntur multipliciter media,quac vere
}‘: odinara , fimitesinordinata vocantwur.V ide reliqua apud Proclum,fortaffe enim bec fatie fuperdy

PROBLEMA IL PROPOSITIO Ik
Ad datum punéii datz reG lineg ¢qual€ re&am linea ponera
- Sitdatum quidem puntum A, datavero . S S
reQalinea B C.oportet ad A punétum ipfi ' '
B Cretz linez zqualem reCtam lincam por
Poftut.-+ - nere. ducatur i punto A ad B re@a linea
Prima huigs A ‘Bt-et inipfa conftituatur triangulum gqui
Poitul. 2.~ Jaterum D A B , producantyrd; in dircGum -
% ipfisDA DB rcGzlinez AE BF.ectcen.
. ‘troquidem B, interuallo antem B C circa~
~ lus CGH defcribatar:. rurfufd; centro D» -
et interuallo D G defcribatur arculusGK-
L.Quoniam igitur punétym B cétrum ¢ft C
Difinas. G H circuli, erit BC -ipfi BG zqualis. &
C rurfus quoniam D centrum eft: circuli GK
e L,erit DL zqualisD G: quatrum D A eft
Com.ngj.  gqualis D B. reliquaigitur A Lreliqug BG
cft zqualis. oftenfa auté eft B C zqualis B G. _ ‘ : o
Com.tox. ‘quareviraqueipRrum AL B C ¢fzqualisipfi B €. quz autem cidem zqualia
unt, et inter fe funt equalia. ergo & A L.eft zqualis B'C. ad datum igitur pun&@
.- &daggredig lineg B C ¢qualis pofitach A Luquod facerc oportebate -
F.G COMMENT ARLY 8§
Problema-  Problematum , ¢ theorematm alia Jemm S
qum,& 0O cafs fimt , alia vero multos babent cafmq';u;cwf;ue o
lia funt fine igitur eandem vim babent per plures deferiptiones
calu , alia peruadentem , & pofitiones permutansia eandéms de
::1:: y ulsn' monfirationis rationem fexuant , hec cafim babere &
‘ " cunbur . qugcknque vero iuxta vuam dumtaxat pofi-
tionem , vnamg; confiructionem procedsnt , ea. fint
Sine cafis. fimpliciter enims cafiss circa
tum theorematum , twum problematum confideratsr ,
Svl:cundﬁ pro Jecundsem igituer problema multos habet cafis . datur
:’:"‘h:'b“' autem inipfo puﬂum qmdm poﬁtim.e, co eninf tan-
aluy. ,  twm mododaripoteft ; linea vero fecie, &+ magnitu
;" dimedatur. quprisur augem re@ag lineag aequalens -/
L wéttam lineam ponevesd ditwm punSum, vhiomge R
ﬁmm.a iﬂ ‘. ‘ im i”hd'm”"' PR ST
~ e Al : ’
- dad

., ‘
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RPOBLEMA TIL ~ o
_PROPOSITIOIII, o ¢
Duabus datis re@is lineis lnzequahbus
dmaiori minori xqualem abfcmderc, \
ruiatsie Todatlinin T cLnhe oL 2 e
Smtdatzdﬂzm&zlmumzqualcsﬁ.n . T ey =
C; quarum- mator-Gt A .B.opertetimaio - - - S o
ri A B minori C.xqualem:se@am lineam R
abfcindere . ponatur ad: ArpuaSam.ipfi- - ¢ R anee

’ ’
C zqualis:tefta.linee A D &-centto - [ . - ,/ \ s,y e
quidem A, intcruallo anceny. A WCire.. | .. AL ~ HE B e

it.
culys defcribatuc I EF. et quonjihi/Alcen. 5 i B
tricltD EE cirquli,erit A EigiAd Zqua; ;. -
lis. fed & C eft zqualis AD. viraque igitur Tt
plarug AE Q. pfAD aqualis tm.%m ; Com 20,1,

& A E ipfiC eft 2qualis. Quehus igimrdas:, .

tis rectis lipeis i m@ uallbus AR {E & ma;orx An ;r‘l.n;ori C zquaus Abfmﬂh eﬁ A E.
quod fecurc oportebat, ). .
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& EVCLID ELEMENT.
THEOREMA. 1. PROPOSITIO. ITIL

Si duo triangula duo latera duobus fateribus 2qualia habeant,
alterum alteri; habeant autem et angulumangulo 2qualem, qui

‘zqualibusre@is lineis continetur:& bafimbafi 2qualem habe-

bunt; & triangulum triangulo gquale erit; et reliqui anguli reli-
quis angulis ¢quales , alter alteri; quibus zqualia latera fubten-

duntur.

Sint duo triangula A B C D EF,quz duo
latera AB A C duobuslateribus DE DF
zqualia habeant,alterum alteri, videlicet la-
tus quidem A B lateri D E zquale, latus ve-
ro A C ipfi DF; etangulum B A C angulo
ED F zqualem . Dico & bafim B CbaiEF
zqualem efle, et triangulum A B C. zquale
triangulo DEF, et reliquos angulos reli-
quis angulis zquales,alterum alteri ; quibus
zqualia latera fubtenduntur;nempe angu- :
lum A B Cangulo DEF: et angulum A CB angulo DFE. triangula enim A B
C congruente ipfi DE F, et pun&to quidem A pofito in D, re&ta vero lineca A B in
ipfaD E: ct pun&um B pun&o E congruet; quod A B ipfi D E fit zqualis . con-

E gruente autem A B ipfi D E; congruet & A Cre&alineare&zlinez 1) F, cum an-

Com.no.1o

v ‘.

B

Demonftra-
tio per {upeg
pofitioné fi-
gurar@i ma-
thematicis .
ufitatg,

gulus B A C fit zqualis angulo ED F . quare et C congruet ipfi F : éft enim rurfus
realinea A C zqualisre&zDF . fed et pun&um B congruebat pun&oE . ergo
etbafis B Cbafi EF congruet. n i pun&ta quidé B congruéte ipfi E,C vero ipfi F;
bafis B Cbafi E F non congruit’; duz re&= linez fl'gacium’ comprehendent : quod
fieri non poteft . congruet igitur B Cbafis bai EF , & ipfi zqualis erit. quareet
totum A B C triangulum congruet tati triangulo D EF, et ipfi erit zquale; et re-
liqui anguli reliquis angulis ¢congruent , et ipfis zquales erunt . videlicet angulus
A BCanguloDEF,etangulus A CB angulo DFE. fjigitur duo triangula duo
latera duobus latcribus 2qualia habeant,alterum alteri , habeant autem et angulit
angulo zqualem, qui zqualibus re&is lineis continetur: & bafim bafi zqualem
habebunt ; et triangulum triangulo zquale erit ; et reliqui anguli reliquis angulis
zquales,alter alteri;quibus zqualia latera fubrenduntur:quod oftédere oportebat.
Foc. EoMME NTUARIZS ,
~ Siduo triangula duo latera duobus lateribus zqualia habeant alterum alteri j in
ac propofitione duo fint , que dantur , videlites duorsm laterum pqualitas 5 & gqualitas
rum angulorum , qui equalibus lateribus contimentur . quar quidem proporsione dari wiaxfe

.  fowm eft.queruntur autem tria , aequalitas bafinm,aequalitas triangulorsm, & aequalitas reli-

Zzorum angulorum . fed quoniam fieri poteft vt duo qsuidem lareraduobus lateribus fint acqua-
1a , theorema asutem versm non fit, quod non altersm alteri eff aequale,fed virague fmul:pros
pterea addidit,aequalia effe latera non fimpliciser, fed alverson wreri. sl
Triangulo enim A B C congruente ipfi D EF, et:pun&o quidem- A :pofito in
D, re&averolinca A Bin ipfa D E: et pun&um. B pun@oE congruet,quéd AB
ipfi DE fitzqualis;.et reliqua R
Hic demonfirationis modus,qui fi figurarem preterquam quod approba
t;;:“e ‘Zoclo mathematicarum fcient stiamsIRaximo vfui mathemas :;..Ar'
Timedes enint eum ¥ furpat nonfoluris v planis figurés , % i libro de centro grakitatis plano-
rum.fed ctian in folidis, vt in libro de conoidibus,r [pheroidibus, - - - .T HE Oﬂ
i (. 3 -
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© _ THHOREMA IL PROPOSITIO. V.

Acquicruginm triangulorum quiad bafim anguli interfe fune
zquales : & productis zqualibus re@islineis anguli quifunt fub
bafi inter fe zquales erunt. S

Sit zquicrure triangulum, A B C;habens A B latus lateri A

C zquale, et producantur indire&um ipfis AB AC reéz
linezBD CE.Dico angulum quidem A B C angulo A C B;
angulum- vero CB D angulo % CE zqualem efle . fumatur
eniminlineaB D, quod vis pun&tum F: atqued maioriAE 5-Huiug,
minori A F zqualis auferatur A G : iunganturg; FC,GB. -
Quoniam igitur A F quidemeft ¢qualisAG; ABveroipfi B
AC;duzFA AC,duabus GA ABgquales funt, altera /
alteri ; et angulumF A G communem continent.bafis igitur

¥ Cbafi G B eft ¢qualis; et triangulum A F C gquale triangu /
1o A G B; etreliqui anguli reliquis angulis g¢quales erunt,al- 5
zer alteri ; quibus gqualia latera fubtenduntur : Videlicet an-

gulus quidem A CF gqualis angulo A B G; angulus vero AF

C; angulo A G B . Et quoniam tota A F,toti A G eft zqualis;quarum A B eft equa

lis A C; erit et reliqua B F reliqug C G gqualis-oftenfa eft autem F C ¢qualis G B. Axiomag
~ dugigitur BF, FCduabus CG G B gqualcs funt, altera alteri; etangulus BF C

gqualis angulo C G B : eftq; bafis ipforum B C communis.ergo ct triangulum BF Exprece
C triangulo C G B gquale erit; et reliqui anguli reliquis angulis ¢quales, alter alte dee.
ri;%nibus ¢qualia latera fubtenduntur . angulus igitur F B C eft ¢gqualisangulo G

CB: ctangulus B CF angulo C B G. Itaque quoniam totus A B G angulus toti

angulo A CF gqualis oftenfuseft , quorum angulus CB G eft gqualis ipfi BC

F: eritreliquus A B C reliquo A CB zqualis: et funtad bafim A B C trianguli: ayiom,
oftenfus autem eft & F B C angulus zqualis angulo G CB ;qui funtfub bafi.
zquicrurium igitur triangulorum , qui ad bafim anguli inter {e funt zquales; et
produis zqualibus re&is lineis anguli,qui fuut fubbafi inter fc zquales erunt.

quod oftendiffe oportebat, ' :

(]
E

4

Theorematwm alia fimplicia fant, alia compofita . dico antem fimplicia qugcimque iuxta pofi- Theorema-
tiones, s conclufiones indisidua fisnt;vnsm babentia datsom, et vnum qugfissm. vt fi Esclides ita ta fimplicia,
dixiffet.omne triangulum aequicrure acquales babet , qui ad bafim funt,angulos.compofita Perd Theorema -
Jimtquae ex pba'ai,;ngu conflansia, vel pofitiones babét compofitas,vel conclufiones, vel etiam v- a copofita.
rafque.compofirorum autemaliafint complexa,alia incomplexa.incomple:xa funt quecumque ” Compofir,
fmplicia theoremata diuidi non poffiens , cwinfimodieft quartwm theorema ; in co enim & da- Theo. alia.
23mn componitur , & qugfitum , fed davum in fmplicia dinidi minime poteft, vt plura fiant theo- 3;'2” l;l:
remata:non enm fi triangula aequales babeant angulos,vel mdm:zxa.t,gtaqﬂadwmcm_,rg piexa:
diqua consinguoss.complexa vero fins qugcwnque im fimplicia diuidwntsur, vt iliud theorema,Trian Complexa
gia , & paralletogramma quac eandem babens altitudinem inten fe fise, vt bafes.fiers enim po- theorcmaza,
2ot , vt dinidentes #ta dicamus. Triangnla quae candem babent alticudmem inter e fimt 5 vt ba-
fes; & in parallelogy anomis fimiliter. Ommnisem autem compofitorsm alia quidems inxta conclufio-
nem compommtsrah eadem pofitione ortwm babentia ; akia vero iuxta pofitionessCr eaudem om
nibws conclufionem infersnt; O alia inxta-cowclufiones, & pofitiones componwntur. Itaque x- Theorema

2a conclufionem comspofitio‘efb in quarto thearemage. in go enip rria fient quac concluduntur,vide f::%ﬁ;
licet bafes aequales effe, & triangula. acqualia, & reliquos angulos reliquis angulis aequales;qui ‘o © -
bus aequalia latera fubtendiantyer . iixrta pofitiones compofitio inuenitsar in theoremasesquod trid Theo.c5
guis 7 parallelogy ammia eandeny babentibng altiudiners commine qﬂ..mrt: Vivafque ausem inxia pofi-
' . . o o 3

inillo, tons.
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LIBE.R L 11
~ad bafims fint, aequales babet.boc precedens eft. Omme triangulion duos angulos aequales habes,
latera quoque aequales angulos fubtendentia babet aequalia,&r eft aequirrure, lm:q;b'uerfwn eﬁt

& bec de couerfionibms geometricis dicta fufficiant.deduiliones vero id,quod fieri non pot,in exi Deduio- -

dens abfierdsem defimunt, & cuins oppofiea ommes fatentur.accidit autem ipfark alias definerein 0S2did ad
- @a,quae cimunibus notionibwsvel poflulatis, vel pofitionibus opponiitur; alias in easquac prins :’cﬁ' gt
demonflyatis contradicunt. Nam fextwm hoc theorema,quod accidit fieri non poffe oftendit , cwm deus abfur -

defiruas commsnem notionem illam: Omne totum eft maius fua parce. oifausm vero defimt aui— di definuat.

deminid, quod. fieri non poteft ; pon tamen defirsit communem notionem , fed
ptimum theorema oftenfins eft.quod enim feptimiem fieri poffe neganit , boc illud
gqwi oftendit ifs,qui qugfitum non cancedunt . omnnss autem deduttio ad id, quod fi
meens quod cum qugfito pugnat 1 & boc pomens progreditur,donec exidenti abfiar.
illud pofitionem deflruens,cafirmat id quod d principio querebatur.omminoemm, ... . .. ._. ...
shematicas probationes ommes el d principys effe , vel adp rimi;ia:vt ¢tid inquit Porphyrins, Mathemati-

O quac’ " " " 7 vitidem duplices effe. aut enim ex ¢ notionibus, & fola euiden- <. l:i:]‘;“‘x‘;
sia per fe emanant ; ant ex s, quae ante oftenfa fucre. Quas vero ad principia aut gioi st ul

principia pomaw , auc acftrsen . quac principia ponsnt refolutiones vocantur;atque his opponsen  ad principia.
tur compofitivnes. fieri enim poteftve a principys illis ad quefictom ordinate procedamus, &y hoc Relolutices.
nibil alind eft,nifi compofitie >quae vero principia deftruunt,dedulZiones ad idsquod fieri non po- nccf““” ficio
seft mmzpmtw . aliquid enim eorsem,quae conceffa,manifeflad, funt defirucre buins ipfins vize  Deductio-
muanus eft :arque eft bac [yllogifimas quidam, fed non idem, qui in refolutione. Nam in dedutfioni- nesad id,
bus ad id,quod fieri non poteft akxea fecundiom bypotheticarum ratiotinationummodum comple- ficrinos po
xio eft . vt [i triangulorum aequales angubos babentium latera aequales illos angulos fubtenden- Wt .
tia aequalia nor: fing ; totum parti eft acquile. atqui boc fieri non poteft.trianguloriom igitur dros

angulos aequales habentium latera quoque aequales angulos fubtendentia acqualia erunt . Vtitwr

autens Enclides conuerfione quidem in propofitione ipfa; vtpote qui conclufionem quinti theore-

tisyvt datum accipiens,pofitionem illins adiunxit, vt quefitum; deduttione antem ad id,quod fie-

yinon poteft in conflruitione; &r-demmflratione vtitur.hec ex Proclo.

THEOREMA, IIFI. PROPOSITIO. VIL

In eadem re@a linea,duabus eifdem recis lineis aliz duz reGt
linez zquales , altera alteri non conftituentur ad aliud, atque
aliud punGum, ad eafdem pattes, eofdem, quos primz rectz li-
nex,terminos habentes, -

Si enim fieri poteft,in cadem re&alinea AB dus
bus eifdem rectis lineis A € CB aliz dux reéta
linex AD D B zquales,altera alteri conftituantar
ad alind, ;x?:u; alind pup&uym C P4 ad cafdem
partes vt 44'C D, eofdem habentes terminos A B,
quosptigla teQ@zlinexzsitays )C A qriidem fit gqua

1s D A, cupdem, quem’ipfa terminum, habens A;
C B verofit: zqualis 1 B; éundem ‘habens B ter- A B
minum; & CD ihngaupdaiuy geoniam AC et .. e e
zqualis A D; eritetangulus ACD angulo AD C zqualis. maior igitur eft A ¢ i,
D C angulys angulo D C B . quare angulus CD B angulo D CB multd mator
erit.Rurflus quoniam CB eft zqualis D B; et an pyulus CD B zqualis erit angn-
lo D C B: oftenfuss autem eft ipfo multo maio r ; quod fieri non poteft. Non igitur
in eadem re&alinea duabus eifdem re&is lineis aliz dug te@= linez zquales,alte-
raalteri conftituentur ad alind, atque aliud punGum , ad eafdem partes , cofdem,
quos primg reéz linez,terminos habentes;quod oftendiffe oportebat.

F.C, COMMENTUARIVS.

- Roc Theorema rarum quiddam babét,j quod had frequenter propofitionibus, quac fcientians
ot ' . ‘ : parime

.
)
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EVCLID. ELEMENT.

. parisut cuerire confuenit . per negationem enim , & non per affirmationems formari baud que~
n’;""{gf;‘e’_' quam ipfarsum proprisan ¢ ,cm”g'opoﬁtims geometricorum , arithmeticorsmé, theorematim
marum geo MAZN ex parte affirmationes [int. Caufla autem eft (vt mquit Arifioteles) quod vuinerfale affir
mctricorge? mans [Cientys maxime conuenitstanquam magis idoneum, s non indigens negatione. at yniuerfa
arithmesico- Je yegans etiam affirmatione indiget. ex negantibus enim tantwum neque demonfiratio , nequers-
v | :gg':; tiocinatio aliqua conflat : ac propterea demonfirantes [cientiac plurmsa affirmantia ofiendsnt : va
tiones sune, Yo.autem negantibus conclufiombus utuntur . bec Proclyus . Theo- :
Theorema - rema uero midtos habet cafus . Nam puntum. D vel cadit extrali-
'r" uanj @ meas A C CB, velintra, velinipfis . & fiquidem extra,boc dsio-

us- bus modis fit ; aut enim altera linearsm A C C B fecat alteramip-
Jarum A D D B, ant neutranentram [ecat . cadat primum extra ,
Jecet, A D ipfam C B, ut apparet in prima figura, <& ikgatsr C D.
cui quidem confiruélioni Euclidis demonfiratio congsit . Sed ewm ea
breuss , & quodammodo obfeura quibufdam vifa fit , planine , &
apertius fic explicabitur. Itaque quoniam A C eft acqualis ipfi A D,
s-huius.  erir ahgulus A C D angulo A D C aequalss . angulus autem A € D
9 com.not.  dior eft angulo D C B; quippe quod totum maixs fit fua parte. an~
gulus igitur AD € angulo D C B ¢ft maior. Sed C D B angulus ea-
dem ratione maior eft angalo A D C. Quare angulus C D B angulo
D C B multo maior fit neceffe eft . Rurfus quoniams B C eft acqualis
B D; erit & angulks C D B aequalis angulo D C B . atqwi ofien- _
Jfus eft multo maior ; quod fieri non potefl. fomiliser demonfirabisser Z ,

idem fequi abfirdum fireéta linea B D fecetipfam AC. cadat dein c
depunétum D extralineas A C C B, ita venesttra newtram fecet
. & producantur rettaelinae 4 C A D in puntla EF . Quonians
g-huius. igitur A C eft aequalis A D,angulus A C D ad bafim angulo A D C
aequalis erit ; & produllis A C A D, erit angwlus F D C fub bafi
aequalis angulo D CE. Rurfus cwm B C fit aequalis ipfi B D, an-
gulus BCD angulo B D C eft aequalis. fed F D C angwlus mdior eff
angulo C D B. quare & D C Eipfo D C B eft major , pars [ilicet to
“to; quod fieri non pateft . Non aliter demonfbrabimus fequi ab-
Jurdum , fi punétum D intra diétas lmeas cadere ponatsr. de-
migue inipfis cadere non poffe manifeflo conflat . tqtm enim
parti effet aequale . Videtur autem bec , ut inquit Proclus,
hn?’:"" leinma effe oftawi Theorematis : fiquidems ad illins demonftra- - -
s lemona of tionem confert , ¢ neque [impliciter: elemensum pf , weque’
feuidesus,  elementare : nop enim ad plura fuam extendit vijlitatem. sae AL
vilfimum igitwr ipfius vfum apud geometram muenionmsus, ,

THEOREMA V. PROPOSITIO VIIL
Si dua triangula duo latera duobus lateribus 2qualiahabeant,
alterfi alterishabeant autem,et bafim bafi gqualé:angulii quoque,
qui ¢qualibus lateribus continetur angulo ¢qualé habebuat.

—

. SintduotriangulaAB . . . . 5 . ..
.C’DEF’qm wm. N LA e
‘ra AB, AC dunobusia.. .
-teribus DE -DF. qus-

- 1ia habeant alterusdalse- -
ri;vtfit A B.quidéagua’ .,
leDE; A Cqucro“ ipfi .
DF: habeant autém ét: :
»baﬁmB-CbaﬁERmugr- L
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Jem . Dico angulum ?HO(EIC B A C angulo EDF ¢qualem effe. Triangulo enim
A B C congruente ipft D EF triangulo; et pun&to quidem B pofitoin E ; reGa
verolinea B C in E F: congruet, et C pun&tum pun&o F, quoniam B C ipfi E
F eft gqualis.Itaque congrucnte B C ipfi EF; congruentet BA AC ipfis ED
DF. fi enim bafis quidem B C bafi EF congruit; lareraaurem BA A C lateri
bus ED DF non congruunt,fed permutantur; vt EG G F: conftituenturin
eadem re&a linea,duabus cifdem rectis lineis, aliz duz re&a lineg ¢quales , altera
alteri ; ad aliud atque aliud pun&um ; ad eafdem partes ; eofdem habentes termi-
nos . non conftituuntur autem ; vt demonftratum eft. non igitur, fi bafis BC con 1n antece -
gruitbafi EF, non congruentet BA A C latera lateribus ED DF. congruent dente.
igitur®. Quare et angulus B A C angulo EDF congruer, et ipfi erit zqualis. Si
igitur duo triangula duo latera duobus lateribus zqualia habeant , alterum alteri;
habeant autem et bafim bafi zqualem : angulum quoque gqualibus lateribus con-
sentum angulo gqualem habebunt ;: quod demonttrare oportebat.

F.C,. COMMENTUARIV S

O&asuum Theorema quarti conuerfim eft, vt fupra diximmus, non tamen inxta propriam con- _O&auum
serfionem 5 non erim totam ilius pofitionem , conclafionem ,  totamd, conclufronem pofitionem :&:";‘:
- facitoS ed aliquam quidem ex pofitionibus , aliquam vero ex.couclufionibus quarti theorematis uerfum cft.

Somtcumhs,vnum quid eorum , quae in illo data fuerunt,oftendit. v

;e .
* "PROBLEMA IIIL PROPOSITIO IX

v t): . Datum angulum re¢ilineum bifariam fecare. A
< "™ oitdatus angulus re&ilineus B A C. Itaque opor-
“ tet ip{ipn bifaria fecare . Sumaturin linea AB quod
vispun&um D; & dlinea A C ipfi AD zqualisau

ferarur AE; iun®ag; DE conftituatur in ea trian- 3.huius.
gulum zquilaterym DEF; & AF iungatur, Dico 1.huius,
angulum B A C ire&a linea AF bifarlam fecari. '
Quoniam enim A D eft zqualis A E ; communis au

tem AF: duz DA AF duabus EA AF aquales .
funt,altera alteri ; & bafis DF zqualis bafi EF. an- - Exantece-
gulusigitur D. AF angulo B AF eft equakis . Qua- dente.

re datus aneg':]sus redilincus BAC dre®alinca AF
bifariam fe®tus eft:quod faceré oportebat,

F. C. COMMENTARIVS, e %k
Datum angulum re&ilineum bifariam fecare 7 4 boc loco [pecie dutser,quippe . Ormnem an

qui retlilineus fit, & non quilibet . namque angulsam omné bifaviam fecare ex elemevtarimflitu gulum bifa
ziome non licet ; widem ambigusm_ctiam eft, niem omams angulus bifariam fecari poffiz, ram focar
Selionis autem vatio non b ye difiméa fisit ; in quamlibet enim proportionem fecare prefentem T g2
conflrutionem erafgreditur, verbi grasiain sres, vel quattwor vel qumque partes aequales.nam ncnon bicer.
recEum quidem angulm trifariam [ecare poffiemss , paucis eorum , quae pofieris tradentur, Reuman-
Veentes:acwtii vero minime, nifi ad alias kineas,quae mixtas funt , tranfiendamss , Dation enim ﬁ“a',:mfc‘;m&
angulsem relZilinesom trifariam fecare docuit Nicemedesiex conchoidibue alif vevo ex alys lmeie ;'om,mus ,
mixtis idem fecersont,mimiris fs, quae 4 grecis TET docyik {duows dicktser nos quadrates appella acurd uero
re poffiamis . aljj ex lineis coniciz, vt Pappms tradit.in guarto libro collectionsm matbematica~ minimenif
vaom . aljj demiqme ex lineis (piralibuede quibws Arcliamedes,incitati indasam proportionem da 3. et .
v com ulsem reClilinenm fecuersmy . - Quorsom concerssplisiones cm difficiles [mesprefertim ifsy (cendamus,
- Jua&taqs D E conflitucturin 3 triangnlum zquilaterum D EF. o B ...
! Idem
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Idems etiam fequetur filoco aequilateri tum in hoc, tum in fequentibus aequicrure mamulum

Loco ::qui-

latin wian- conflituamms, & demonflratio eadem erit.

B e PROBLEMA V. PROPOSITIO X.

wpedt Datam re@am lineam terminatam bifariam fecare,
Sit datareGtalinca terminata A B. oportetipfam A c

;f;‘;‘:{‘“ ¢ B bifariam fecare.conftituatur in ea triangulum zqui-

®, laterum A B.C; & fecetur A CB angulus ‘bifariam re-
&alinca CD. Dico A B re€tam lineam inpun&o D -
bifariam fecari. ‘Quoniam enim A C eft 2qualis C B;
communis autem CD; duz AC € D duabus BC -

. CD zquales funt,altcraalterl etangulus ACD 2qua  ~/

4buiss Jisangulo B CI). bafis igitur AD bafi BD eftzqua = A - T . B

lis . et ob id re&alinea terminata ‘A B bifuriam fecta cft in punfto D : quod facq

. reoportebat.

e . R B
) ’ ’

F.C COMMENT.ARIVS.

" Hocetiam Tbeorema c]f uod re&am ineam terminatam pomir.'Si qnadem exvtmque parte
befinitam terminaré: myoﬂgmm Infivitae vero ex altera parte tuntson, vhicumque punthen
accipiatursin partes ingquales ﬁt feltio. etemim quae in eifdem partibus eft, in quibus refialnes
infinita exiflit, ﬂ:r mga er te ngc arzo ejlma:or relmquztur zgztur, v ex rtraque pax
Re&S lined fe finita a bcﬁzr febare dea 3
terminatam  peg , .dpollomus vero Pergeusreftam lineam
2:",‘: Abff-’al[ﬁ terminatam bifaviam fecas m blic eodum. Sit; -
fecat. inquit, retta linea terminata A By qmb:ﬁ; -
riam fecare debemus. & centro quidem. -4,.4!
~ ternallo autem 4 B circulus deferibatur : G .

" rurfus centro B, ¢ interuallo B.A dq/'can’
tur alius circubus ; & ducatur C D communes:
circulorum [e€tiones coninmgens , quae reiam
lineam A B bzﬁmam Jecabut. Iungansur enin,.
AC CB, quae mter fe aequales fums » crom:’

1 i 4 | t’) “1 / i
viraque ipfi A B ftaequalz: commmumis .autem CD, (@' D.A Eﬂ 481“445,]1’13 glgva):dm
cauffam . angulus igitur A C D q{iqulwmgulo B CJ;, gmre B ﬁmmm hzﬁmam

Jedtacfh,
PROBLEMA VL PRQPQS:I,TIO xi 5

& Data: re¢tz linega pu&o in 1p['a da;o ad rc&osapgplqs re&am

lineam ducere.. . . B B T VPTG
Sitdatare®alinea A B, ctda.mm in 1p{'apﬁ=:;:<,x;. R A TR RN
~&um C. oportet 4 pun&o Cipfi AB ad rew» 'ow oo bt :
. &Qos angulos reGtam lincam ducere. Sumaturin 2w ivh o
lz.lmm.x A.C quodms punum D; ipfig; CD zqua-.‘..., i f
) - lisponatur CE, etin DE. con&xtuatur trian-. ., 5. \-‘..\aj. LS
- gula gqun!a.tcrum FDE,et EF mngatur.Dxcm RINREN TR SR I
datz redtg lineg. A Bd pun&o Cinipfa dato,ad .+ Hnu ‘,,‘ . C.\

rectos angulos ductam effe £ C . Quoniam: . :. 0 :
' enim D C eft zqualis CE, et F C commnnis ;u‘um: duz D C C,F dualius E
$hufus.  C CF zquales, altera alteri: etbafis DF eft xqualishafi FE. angulusigitur D
" CF angulo ECF eft zqualis: et funt deinceps'. Quande autcireca. tipéa fivs

ner re&am lineam infiftenc _ ens ani deincenc fime - anaulog zanales inter {e fécen

Diffito, <
(%1
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ot reGus. datz igitnr re@z lineg A B 2 punéo inipfadato C adredos ‘mguloc |

" duaeft F C reQalinea.quod fecifle oportuit,

F.C. COMMENTURIVS.

. Datz reétz lineg 4 pundo in ipfa dato. ) linea fpecie datur ; punihem vero pofitione:. 3%
quod vel inmedio erit refiae linae , vel in altera eius extremitate . Euclides inmedio refae li- ProBlematis

mae fumpfis.Quod fi in extremitate altera famatwryvel ipfam producentes, religua eodem modo
3 vel aliter propofitum =~ '
affequemur .  Appollonius autem re-
&am limeam ad reflos angulos ducit
boc paldo . Sit data quidem reéta li-
mea A B, datum vero i ea puntfum -
€, ¢ inlmea AC fumpto quonse
punlio D, abipfa C B auferatwr C
 E aequalisipfi CD: & cemtro qui-
dem D, interuallo astem D E cir-
eulws deftribatur. Rurfuf§; centro E,
& intersallo E D alixs circulus de- -

us.

fio Apol-
&:’i;rfgi

Feribatur:cy d puno F, in quo circuli fe insicem fecant dxcatur F C. Dico exmadrellos an

gwlos cffe.[i enim inmgatsr F D, F E aequales inter e ersnt.fed & D C C E aequales; ¢ ci-

munis F C. Quare ex ofano anguli qui ad C etizom imter [¢ acquales fint necefJe off.Si vero pun Quidopt-

& in extremitate reflaelineae fumatur, ita faciendsm cen-

, JetProclus . SitreBalinea AB, datwm§, purctum A, &
fumatwr in A B quod vis punlium C, 4 quo ipfi A B, que- ,
‘madmodsm nos docuit, ad re&os angulos ducatsusr CE: & ab ¢
eaipfi AC aequalis abfcindatyy CD . angulus vero qui eft
ad C perrelam lineam C F bifariam fecetur : atquea pws.
&o D ipfi E C adreGos angulos duta occurat reflae lineae
CF in F punio; & F A isngatur, Dico angulyp,qui ad A4
rectum efJe. Quonianm enim D C eff aequalis C A, commsnis ]
autem CF, & s* apquales continent , qudd anguinsad K g ¥

C bifariam felus e rerit & D F ipfi F A aequalis,&r on- T
via fimiliter per quartum theorema ommibus aequafia . quare & angulus ad A aequalis eft an
BMoad D. angulus igitur ad A rehis erit  quod facere oportebat. - = '

PROBLEMA VIL PROPOSITIO XIL

D

&umin ™
tremitate I
. mez fumi-
tur qido fa-
ciédum fic,
3.huius,
9.huius,
7

shaias,

Super datam reGtam lifieim i;i_ﬁﬁitam » adato pii&o,quodinea

non eft,perpendicularem reGam lipeam ducere.

- Sitdawa quideth fela linda itifinita AB,da- = .
tam vero pun&ath‘C, qitodin eamon eft.opor . . -
tét fuper Xm.m re&am lineam infinitam A B,3
dato punéo C), quod in ea non. eft; perpendi-
alarem re€tam lineam ducere . Sumatur.enim
ad alteras partes ipfiug A B re@z lineg qnod.
vis punctum D:- et centro quidem G, interinal .\ 7 /1D
loantem CD cirtujusdefcribatur EFG:et B~ -\
G in H bifariam fecetur: iunganturd; CG C ..., .. :
H CE. Dico fuper datam regam lineam infi~

nitam A B, d dato pya&o C, quodineamm - - -

- ¢ft, perpendicularem CH du&ameffe, Quo-
mm enim aqualis ¢ G H ipfi HE; communis autém HC, duo¢'GH -HE,
duabns EH H C =quales funt, aliera alteri ; & bafis C-G eft gqualis bafi CE.

Poftul. 5

" 30.huius.

D~ angulus



ma nuenit,

EVCLID. ELEMENT.

huius, angulusigitur CH G angulo E H C cft gqualis; & funt deinceps.cum autem re»
. Qalinea fuper rectam lineam infi ftens cos , qui deinceps funt angulos, ¢quales in« .

Difize.  ter fe fecerit ; reQus eft vterque ¢qualium angulorum ; et qug infiftit recta linea

' ge;pcndlcularis appellatur ad cam,cui inﬁﬁit.erﬁo fuper datam rectam lineam in
mitam A B 4 dato puncta C, quod in eanon eft,perpendicularis ductaeft CH. -

~ quod facerc oportebat. ' '
F.C. COMMENTUARIF S,
hg e;fg’;f: Hoc problema, vt refert Proclus,Qenopides primus indagauit, veile ipfiam ad aftrologiam exi

Lfiimans.perpendicularem vero antiquarsan more,gnomonem appellat,quoniam & gnomon hori

Perpendicu - Xonti ad angulos retfos eft. quae autem ad angulas reétos, eadem eft perpendicularis,habituding
lare antiqui tautum ab ea differens, cem fubiefta cadem fityquemadmodsan et gnaman. Rearfus perpendicula~

omonen
Eppcllarunt.
I

latis plana,
& folda,

vis duplex efl,alia plana,alia folida.quande cuim puntfum,a qua pecpendicularis retta linea du~

citur m fubietto plano fit 4 plana appellatur : quando autem punttum fit fublime,atque extra fu~
biccium plansan,folida.Cr plana quidem ad relam lineam ducitur folida vera ad planum. Qua~

ve neceffarium eft illam non ad vnam reétam limeam angulos reflos facese , fed ad ommes,quae in*
Jubielta exifientes plana ipfam continguwnt . In boc igitur problemate Euclides perpendicularem:
planam ducere proponit, quippe cum ad reftam kincam ducatur:¢r quatenus in vilo plano ommia. . .
canfiftant, fermo procedat . At mlmea quac oft ad angulos refos quoniam prnttum inipfa fiam~
ptum eft , nulla erit infiniratis neceffitas : datam vevoreGam lincam infinitam ponit , cum pun-,

- &um,a que perpendicularis duci debet, extra ipfam flatuatur . fi enim non effet mfinita, poteras

- ita punttinn fumiyvt extra quidem vellam lineam effet; indireClion autem ipfi, adeo. vt protra-.
Garelalinga inipfum incideret, ¢ non fieret prablema..Adde,quod mifi effet mfinita, poffemns
etiam punium ita fomere, vt [i duceretur perpendicularis, no in ipfam; fed extra ipfam neceffa

. tiacaderct.His igitur de causfis recta linea,ad quam perpendicularis discéda eft infinita ponitssrs

*

diffi.1a,
fl'. 1.

THEOREMA VL PROPOSITIO XIIL
Cum re@alinea fapebre@antedfiftens lineam angulos fecerity

vel duos rectos,vel duobus re&is gquales efficiet.,
> Recta enim linea quzdam A B fuperrectam C. LOERT A
D confifteris angulos faciat CB A -ABD.Dico C = . -}
B A A BD angulos; vel duosrectos effe, vel duo~
bus reetis zquales.fi enim CB A c{§ zqualis ipf A i
B D, diio recti funt; fin minus, ducitur 4 purtcto B e
ipfi CD ad rectos angulos’ BE. anguli igitur CB - O
E EBD funt duo recti. Et quoniam CBE, duo- =
bus CRA ABE eft zqualis, communis appoha<. - " l.iliois i T oo T
tur EBD. ergoanguli CBE E BD tribus angulis CBA ABE EBD funt
¢quales.Rurfus quoniam D B A duobus D BE.EB A, com-s
munis apponatur A BC. anguliigiiur una .anCuibus DBE EBA° A
B C gquales funt. At oftenfum eft angulos quoque C BE EB-D . &ifdem tyibus:
gquales cffé:qug vero eidem funt ¢qmalia, etinterfe zqualiafunt.éngo et anguli ©
BE EBDipfis DBA ABC fuAtgquales. {uteg; C B E:EB P dug redi.ar.:
gulijgitur DB A A B C duobus re&is ¢qualés crunt. crgocanredalinea fuper:

/.
S R

v

'~ re@am lineam confiftens angulos fecetit,vel duos sectos,vel duobus fo&is gquates:
LIl !'.\'A;ﬁ

" efficict.quad oportebatdemonftrares - ool S
-l S S AN 3 TR R
F.C. COMMBNT LRI o AR
I A SOS R I I ¥ PR

%*

Cum re&a linea fuper re&;m,tihoim cohﬁd‘teﬁs anvgtﬂbsl}'cdcrigjf.-‘]:.m ne gm,,'
dum eft , vt inquit Proclis , Euclideni in hac propofisiont maximam&ligentiém adbibsiffe . non -
' cnim
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ovim fimpliciter dixie.Ommis recta linea fuper rectd lined confift¥s, vel duos reflos facit, vel duo -
bus rectis aequales, fed 3 angulos fecerie.quid enim fi in rectae line e extremitate cififens vnum .
efficit angulum ¢ accidi¢ ne quandoque Inmc duobus rectis acqualem effe ¢ boc certe fieri non po~ -
teft. Omnis fi quidem rectilineus angulus duobus reltis eft mnor ,quemadmodum omnis folidus mi Omnis an
wor eft quattuor rectis.Quod i anguliem,qui thaxike obeufis’ effe videatur , accipias , bunc quo- Bulus retilic

. .2 .. duobu
guc augebis, tanquam ewm qui duorum rectorurs menfiram adhuc non recipis.Oportet igipur re- | oa;
et lincarm fic confiflere, v angulvs eficiat, 4 mRigelt m
THEOREMA VIL PROPO. XIIIL |

Si ad aliquam re@am lineam , atque ad punctum in ea dugre-
&g linez non adeafdem partes pofitg, angulos qui deinceps funt,
duobus rectis gquales fecerint;ipfg rectz linez indirectum fibiin -
uicem erunt, ' :

Ad aliquam enim re®tam lineam A B, atquead A

pun@umin cs B, dugre@¢lineeBC BD nonad
eafdem partes pofite angulos,gui deinceps funt, A ' o
B C A B D duobus retis gquales faciant.Dico BD : -
ipfi CB indire&it effe.fi enim B D non eft in diyc&giﬁ B
ipfi CB, ficipfiC B in direGum B E. Quonidi e
turre®alinca A B fuperretam CBE cenfiftitan ¢, B " 1 ‘mrancece
guli ABC ABE duobus re&tis funt-gquales . Sed dentc. '

etanguli ABC A BD funt ¢quales duobus reis.anguliigitur CBA ABEip A
fis CB A A B D ¢quales erunt.cdis auferatur A B C.ergo reliquus A BE reliquo - ¥
A B D cft ¢qualis,minor maiori,quod fieri non pét.non igitur BE eft indire&aip
fi B C.Similiter oftendemus neque aliam quampiamefle, preter BD . ergoCB .

ipfi BD indire@um erit.Siigitur ad aliguam re&am lineam, atque ad pun&um s
in ea dug re@¢ lineg non ad eafdem partes pofitg angulos,qui deinceps funt , duo-

bus re&is gquales fecerint, ipfg re&ig linegiindirc&um fibi innicem crunt.quod de . -
monftrare oportebat, ' : : :

P.C. COMMENTuURIVS

- . .

€onuerfa

Hoc Theorema precedentis conuerfiam eft, & per deductionem ad idyquod fieri non poteft, o8 4hcoreman
&t fic enim conuer(a theorematsom oftend debent, vt inquit Proclus. per %cfgxéﬁg
: - - " 'péadid, q
. ieri nG po
THEOREMA.- VIII. PROPOSITIO. XV. '?,“};;ﬁgf;‘;
 Sidugre&elinez fe inuicem fecuerint , angulos quiaduerticé . .,
funtinterfecqualesefficient. . o
Duyz enim re@z linex AB CD fe inuicem fe- - : . :
cent in puncoE. Dico angutum quidem AEC an- 4 , .
fuloDEB; angulum vero CE B angulo AED zqua - s eed
em efle. Quonjam enim re&alinea AE fuper re&ta NS
CD confiftens ingulos facit CEA AEDjerunthi - - o #;.huius.
duobus re&is zquales. Rurfus quoniam re&alinea AN :
D C fuper tetam’A B cofiftehs facitangalos AED < -

DE B;erunt AED DEB anguli zquales duobusre- ¢
€tis.Oftenfum auté eft angulos quoque CEA AED ; o
duobus re@is efle zquales . anguliigitur CEA AED angulis AED DEB -
qugles{unt. communis auferatur AED. ergoreliquus CE Areliquo BED eit

2 ¢qualts.

j.com.not.



EVCLID. ELEMENT.®
zqualis . Simili ratione, & anguli CE B D E A zquales oftetdentur. Si igitur dag .
rectz linez fc inuicem fecuerint,angulos,qui ad verticem funt, xqueles cfficients .
quodaftenderc oportebat.: . - . :

COROLTLARTIYV M

*  Exhoc manifefte conftat rectas lineas quot quot fe inuicemfe.
cant, facere angulos ad feGtionem quattuor rectis gquales.

F.C. COMMENT ARIV S

Anguli dein  _anguli qui deinceps funt ab angulis, qui ad verticem , differunt ; horsm enim ortus ex dugs
Frvuli ag 7o reClarion fellione fit; illori uera ex altera tati ab altera feita. Na fi recia limea ipfa infefia
wertiem. . manés,alteramd, fio extremo fecas,duos angsdos fecerit;hos vocamus. Siuero
© duacreflac limae, fe inuicé fecuerint, anguli ad uerticé efficin...... ,, .. wrvmsqm o verticesin eodd.
Acgulorum  puniia coniunélos babeant . V ertices autem ipforsom Jiost panédagl qmplma dsan contrahun~
wertess.  tyr | angulos efficiunt. Itaque boc thearema oftendit duabus re@is lineis fe muicem fecantibus, an -

Theorema

Thalewein $0s ad verticem aequalese ([exinuentsm quidems d Thalete prano , veinquit Exdemss , ab Et~:
:mﬁ_mm clide vera demanflratum ; in qua deeft can 10, Vrpote minss neseffaria : denmionfiratio enim:
cxpofitione contenta conflrutione aliqua von mdiger ' '

%  Exhocmanifeftum eft. J Corallarism eft qsod ex prycedenti demifiratione apparet.corol

Corollaria Jaria enims in elementari inflitutione fimit s vt inquit Proclis, qude frmul csom aliorem demonflra .

Quand OO0 vionibus apparent,ipfa vero non precipse qupransar : veinti id quod inprefentia propofitsm eff,
Ginftiutie- #am querchatur quidem [i duabus relis lmeis fe insicem Jecunthus s ad verticem gquales

ac. effent. dsam autem hoc oftenditur, fimsl etiam oft¥fian oft ,quattnor sgui fnt, angulas,quattsar re
' tis acquales effe . Corollarisem igitur oft thearema,quod ex alterius frroblamatis , ucl theorenta<
tis demonflratione ex improuifo emergit.nam uelsti cafis qwodaws iu corqllaria incidere sid¢msir,

Corollaria ¢que enim propanentibus nobis , neque etiam qugrentibus obwiam fo [c offersnt . Corollariarum -
geomewica, uera alia geametrica fumt, alia aritbmetica, & ruxfus alia problematibus confequentia fint ralia
ctatthmet. rheorematibus; & alia divellis oftenfionibus , alia dedyétionibus ad id, quod fieri non potefl,oft&

Huius theo : . :
cemats cop GMB1er Huiks autem thearematis conuerfiom & Procla ita demanfiratur .

;ﬁ‘d‘zgf Si ad aliquam rectam lineam duz re&z linez non ad eafdem partes fumptz an
arr,  gulos ad ucrticem zquales fecerint , ipfz re&z linez indire&th fibi inuicem eryat.

Sit enim reéia linea qugdam A B, O i ipfa quod wis £
prubion C; & ad C duacrellaclimeae CD CE nonad
eafdZ partes fiomprtac,quac angulos A CD B C E acqua i
les faciant. Dicaspfas ¢ P- C E indirelinm fibiipfis of- . a \¢. ..
fe . Quoniam enms tcta linea C D fuper relam ned ‘ \

B,

A B infiflit yduos angulos duobus rellis efficic aequa-
sphuior.  les ; widelicet D €A "D CB. Sedangalus D C A an-' >
gulo B C E eft aequalis.anguli igitsr D CB B C E duolpes .
relfis aequales fumt . Itaque quoniam ad aliquam veGemlineaw B C duae rellae lineadcon~
Jequenter C D C E non ad eafdem partes fimptac, angulas deiuceps duabus redis aequales cffi-,
M.hui.  civnt : indireGwm fibi insicem erunt . : : .
. THEQREMA IX, R2ROPOSITIO XVL

Omnis trianguli vno latere producto.exterior angulis vtrogue
interiore , & oppofito eft maior. o *j

e
s:"
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i aiangulo AR'C, stvnamipfluslatus BC ad D - 5 :
r. Dico exeeridremanguium AC D vtrogquein - - . '
teciste, & oppofive, videlicet C B A et B A Cmaigremel -
fe . Sccetur enim A C bifariam in E, et iuncta B E prodmca
tur ad F; ponaturg; ipfi B E ¢qualis E F. iungatur grgtcrea
F C, et duéta A-C 2d'G prdditatur. Quohiam ighur A~ /.
quidem eft gqualis EC, B E vero ipfi EF, dug AE E B dua
busCE BFgamlesﬂm‘ alteraaleeri: ot angptus AEB ‘B
angulo F E C eft gqualis, ad verticem enim fune . bafisigi-, - . |

Ut ..0al 4-h uius.
tur A B ¢qualis eft bafi F C; ct A BE triangulum triaggu-
loFE C, et reliqui anguli reliquis angulis gqualcs,aleer al-
zeri, quibus gqualia latera fubtenduntur. ergo angplus
B AE eft gqualis anguloE CF. $ed E CD anghlus maior, - G
- eftipfoE CF. maiorigitur eft angulus ACD anguloBA. '
E. Similiter reGalinea B Cbifariam fe&a; oftenderyr etid -,
BCG at:igtgus,hoc et A Cu]l) angylo A g ¢ mais _.r,Omm;_lfs‘ igicur trizngyli vag 2™
tere producto exterior angulus viroque jateriors ¢t oppefite maiok cft.quwed gpor
ssbatdemanttrate.. - - AP L ¢ o
THEOREMA X. PROPOSITIO XVIL
Omais trianguli duo anguli duobus re&is minores funt , quo-’
thodocumque fumpti, - S g |
/
e e e B - 33.huius,

BCA duobus recis funt minores.§imilicer domé . L
‘ftrabimus angulos quoque BAC A CB,itemd; CAB A B C duobusre&is mi-
nores efle.Omnis igitur trianguli duo anguli ducbus redis minotes funt; quoto-
documque furupti, quod demonftrare opartebat.

L FoCG. COMMENTARIVS. =

Nienc quidem, vt inquit Proclus,inderermmate oﬁa&.prm-hlm qooflibet anglos duo
bus recis minoves effe,in fequentibus wero determindbionr etians quato fint mmares, nempe reli
queo trianguli angulo : tres cxm ipfius anguli dwobus relis aequales {imsc. quare duo tanto wusne
yes fiont duobus retdis, quantics ef refiquns trianguli angulus. '

THEOREMAXLPROPOSITIO A

. XVILL.

Omnis trianguli maiys latus maio- ‘\o
remangulumfubtendit, '

Sit triangnlom ABC habews fatus AC la- :
tere A B maius. Divo ¢t A 8 C angutum angu B ¢
lo BCA maiorem efic, Quoniam enim A C
maior ¢ft,quim A B, ponaniripfi A B zqualis AD ; et B Dgungatur. Etquo-
uiangrizsguli BD € gxocpior angulus.cit AD B,orit is maidk imggeiore €t 0P~ 1 buios
« . : PO (o]




-

£ EVCLID. ELEMENT.

shuis,  pofito D CB.Sed A D B zqualis eft ipfi ABD, qudd ef 18tus A B lateri: AD
fitzquale.maior igitur eft et A B D angulus angulo A CB. quare AB C iploAC.
B mylto maior érit. Omnis igitur trianguli maius latus manorcm angulum fubten
dit: quod oportebat demonftrare. , , L

THEOREMA XIL PROPOSITIO{ XIX,

Omnis trianguli maiorem angulum maius latus fubtendxt. .-

Sit triangulum A B C maiorem habéns A B C o
angulum angulo B C A. Dicoetlatus A C latere A
A B maius efle . Si enim non eft maias , vel A Ceft '

naleipfi A B, vel ipfo'minus, zqua.lc igltur non
clg nam ctangulus A B ('; angulo A CB zqualis ef"
fet.non eft autem.non igitur A CipfiABeftzqua = |
le. S:d neque minus . effet enim et angulus ABC | 7
angulo A C B minor. atqui noneft.nonigitur AC -~ ® - | <
minus eftipfo A-B. ofié¢fum autemeft neque zqua- =~ "¢ i
leeffe. ergo A Cipfo A B eft maius . Omnis igitur manguli maiorena angulug:
maius latus fubtendlt.quod opo;gcbas demon Tares

F.C. COMMENTJIRIV&

Hoc pr;ccdenm theorematis couuerﬁan eji,quare & per dcduiiwum ad idyquod ﬁm non 100,
seft, demonfiratwr.

THEOREMA xux.mnovos'nm“xx o

Onnis trianguli duo latera reliquo maiora ﬁmt,quomodocum ;

que fumpta.
Sit enim trigngulum AB C. Dci? jpﬁus ABC
- tridguli duo latera reliquo maiora cffe , quomodocii - -
que fumpta:videlicet latera quidem B A’ A Cmaio~
ralatere B'C;'latérawéré A'B R C maiora latere A, -
C: ¢tlateraB.C.C A:maiora ip{o A B. producatur
enim B A ad punGtum D; ponaturq; ipfi C A zqua-
. lisAD; et D Ciungatur. Quoniamigitir D A eft
shuive.  zqualis A C, eritet angulas-AD;C.angulo ACD- . -
¢qualis. Sed B C D angulus maior eft anguloAC
D.anrgulusigitur B'C)) angulo A D-C eft maior.Et, . -
quoniam triangulum et D CB »habens B CD angu :
Px antece - um maiorem angylo B D C:maiorem autem angulum maius latus fubtcndxt crm'
dente. latus D B latere B C mains.Sed D) B eft zquale ipfis BA AC.quare lateraBA AQ,
ipfo BC maiora siit.Similiter oflcndc uset latera quiden) AqB B C maiora cﬂ'qla
tere C A:lateraveroBC CA i dp B inalord . Omnisigitur trianguli duo late
ra reliquo maiora funt,quomo ocumque fumpta qutod oﬁcndtrc oportebat.

N

o
Hoctheore-  Prfens theorema, vt feribit Proclus,E J:curd mspughare mnfnewmt,m Afino ipfiom tea
ma T’P““'S' mifeftiom effe dicentes, tum nulla egere probatione. Afino auterm manife jhm effesoftendumt ex eo,t
gmﬁﬂn" u quod berba in altero lateris extremo pofita, Jdfmus pa.lmlu etens, vuk latus peragrat, & doni
Afino mani 4. Aduerfus bec dicendsan. Theorerha fenfu quidem manifeftum effesnot antem & feientiam gi:

feftum. - " guente ratiowe.matis ewiom rehus hac agcidit.exempli gratia ignis calefasit bos qmgudfba{umx
, itatuns

F. C COMMENT.ARIVS‘
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dribitation eft fed que nam paclo calefaciat,conuincere [cientiae officinm eff.Sic igitnr duo trian-
gdilaterareliquo effe maiora, (enfui manifeftum,qiiw aiit hoc fiat dicere ad feiénd pertinet.lij
aliser hoc theorema demonfirarunt , ré@a linea minime produtta; vt videre licet apud Proclis.

THEOREM

A XIIIL PROPOSITIO XXI

Siaterminis vnius lateris trianguli dug re@= linez intra confti

tuantur,l;g reliqus

duobus trianguli lateribus minores quidem

crunt,maloremvero angulum continebunt.
Trianguli enim A B C in vno latere B C d terminis
B C duz reGz linez intra conftituantur BD D C. Di-

<o BD D Creliquis duobus trianguli lateribus BA A

€ minores quidem efle,maiorem vero continere angu-
Jum B D Cangulo B A C. producatur enim B D ad E.
Et quoniam omnis tridgult duo laterareliquo funt ma
Jora,erunttrianguli A BE duo latera B A A E maiora -
Yatere B E. communis apponatur EC.ergo BA AC
ipfisBE E Cmaiora funt.Rurfus quoniam CE D) trid
guliduo latera CE E D funt maiora latere CD, com-
munis apponatur D B, quare CE E B ipfis CD DB
funt maiora. Sed oftenfum et BA A C maiora cfle B
E EC. multo igitur BA A Cipfis BD D Cmaiora

.

funt . Rurfus quaniam omnis trianguli exterior angulus interiore, etoppofito eft
maior:erit trianguli C D E extcrior angutus BD C maior ipfo CE D.Eadem ratio
ne et trian‘guli A BE exterior angulusCE B ipfo B A C eft maior . S:d angulus B
D Coftenfus eft maior angulo C E B. multo igitur B D CangulusanguloBAC

. Maior erit. Quare fi 4 terminis vnius lateris trianguli duz re&t¢ linez intra confti-
‘tuantur, he reliquis duobus trianguli lateribus minores quidem erunt,maiorem ve

‘roangulum continebunt.

quod demontftrare oportebat.

PROBLEMA VIIL PROPOSITIO XXII

Ex tribus re&is lineis,que tribus reGis lineis datis ¢quales fint,
triangulum conftituere. oportet autem duas reliqua maiores effe,
quomodocumque fumptas; quoniam omnis trianguli duolatera
reliquo maiora funt,quomedocumque {umpta.

_ Sinttres datz res
linez A B C, quarum -
duz reliqua maiores

gua‘un C,ACvcroma
iores quim B, ctprz
terea B C maiores

quim A . Itags opor-

tet ex re&is - lineis

equalibasipfis ABC "~ -
traguli coftituere.ex -

ponatur aliqua reéta linea

DE, terminata quidem ad D, infinita vero ad E; et po-

bauripfi quidem A zqualis D F,ipfi vero B zqualisF G, ctipfi C zqualis G H: et

ccatro

!i antecedé

1$.huius,
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ypoftl,  eentroF, Interualloautem F D circulus deferibatur D K L . Rarfusd; cesitro G,2tin
teruallo G H alius circulus K L. H defcribatur, et iungantur KE K G.Dico ex tribus
re&is lineis xqualibus ipfis A BC triangulum KF G conftitutumefle. ngoniam
enim punctum F céntrum eft D K L circuls; erit F D zqualis FK.Sed F D cft zqua-
lis A. ergo ct F Kipfi A eft 2qualis.Rurfus quoniam pun@um G centrum eft circa
li LK H, erit G H zqualis GK . Sed G K eft zqualis C. crgo et G H ipfi C 2qualis
erit.eft autem et F G zqualis B.tresigiturretta linee KF FG GKtribus ABC
gquales funt , Quare ex tribus rectis lineis KF F G GK, quz funt zquales tribus
datis recis lineis A B C,triangutum conftitutum eft KF G.quod facere oportebate

F. €. COMMENTUARIVS.
Problemaut  Prefens problema determinatum. eft . proble(uam enim quemadmodum & theorematum
slia indeer- alia quidem indeterminata fimt , alia vero determinata. Si enim boc modo fimpliciter dixerimus,.
minata, Aia. oy pyibys velis limeis , quae tribys datis reffis bineis aequales fint, triangulum conflituere . pro-
S blema indetetminatim erit, & fieri non poterit. Si autem addiderimus quarum duae reliqua fiut
g:";‘“‘i’:' maiores,quomodeckmque fimptae, determmatwm evit s < fieri poterit . determinatio. enim dy-~ -
ad plex eft ; altera quidem pars problematis , vel theorematis , quae poft expofi tionems ponitur , fi-
i:ﬁmm quid fit illud , quod qugritur ; alsera uero , quae propofitionem vuiner alem effe probi-
» explicans quando , & quaratiove , & quot modis id quod propofitwm eft fieri poffit , vt.
boc loco, foportet autem duas reliqua maiores effe,quomodocumque fumptas.quo.
niam omnis trianguli duo laterarcliquo funt maiora, quomodocumque fumpta }
& in fexto libro ] Ad datam r¢&am lineam dato reilineo gquale parallelogrimum-
applicare, deficiens figura parallelogramma, qug fimilis fit alteri date . oportet.
autem datum reQilineum, cui gquale applicandum eft, non maius efle eo »quod,
ad dimidiam applicatur , fimilibus exiftentibus defe&ibus, et eo, quod 4 dimidia,
g, Gteo, cuioportet fimile deficere. ] Quemadmodion autem theorematiom iuxta versm, &
;:x"; verum Jafim dixifie fit , ira &r problemasum iuxtaid  quod fieri , & quad non fieri poteft . Proclus in
&falfum.  commentarys citat Enchdis verba, quae  verbis buisfe demonfirationis diferepant , vt luce cla,
Problematl rius fit Euclidis demonfirationes aliquibus in locis 4 Theone immusatas effe,r eas,quas nuné ba

diuifio iuxta 5 -
34, qued fie bemus beom.s cﬂb, non E@[t&!.

i,& qd . I ] ) .
Gecipotelt, PROBLEMA IX. PROPOSITIO XXIIL

~Addatam re@tamlineam , & ad datumin ea pun@um,dato an-
gulore&ilineo ¢qualem angulim re&ilineum conftituere, |
* Sit dataquidemyc&atinea 'AB, datum c |
vero inipfa pun@um A;<t datus angulus re.. '
GilineusD CE. oportet igitur ad datam re
&amlineam A B, et ad datuminea pun-
Gum A dato angulo re&ilineo D CE, zqua
lem angnlum re&ilineum conftituere. Suma
tur in veraque ipfarum CD CE queuis pun
&a DE,itingaturd; DE, et ex tribus re&is li- £
neis, quz.gqualcs fint tribus CD DE EC
triangulum conftituatur ARG, itaut CD .
fit gqualis AF, et CE ipfi AG, et DE ipfi FG. T B
Itaque quoniam du¢ DC CE duabus FA A G gquales funt, alceraalteri ; et bafis.
thuss. D E cft zqualis bafiF G: erit et angulus DCE angulo F A G zqualis.Ad datam igi -
tur reGam lineam AB, et ad datum in ea pun&um A, dato angulo re&ilineo DCE. .
®qualis angulus reilineus conftitutus eft F A G. quod facere oportebats . .
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Etextrxbus;e&aﬁ;nus, ST ) %

eqgiales fint tribus CD DE E o v € ' .
triangulum conftituatur AFG.] - o/} I-Hulus.
oA retlalmes A B abfiindatur 4G o 3-Poltal.

aequalis Pfi CE: & centro quidemn
oA, igerrallo auzem ipfi C D aequali .
defcribatur circulus . 2y rurfus cen-
#o G a-mtmwoueqﬂ:ﬁﬁﬁ EDO 1
qdutc cnbatur s PLLIr qh

pm > fecés Jé*
s ar MJ@fm .

atio cadem erit 3O 7 % Hoctheore

EEHWRCIC N SENG IR A s+ 4 maabQOene

THEOREMA XV. PEO}OSITLO.JXX!IIL -l pide inuen-

'y

Siduo triangula duolatera dqdbuslatgﬁbus ;quaha habeantg -
alterum alteri , angulum autem Aggnlo maiorem; qui = 3uahbus
re@is lineis.continetur; et bafinfbaf mai O?éﬂ\ habebum g

Sint duo triangufa ABC DEF,quz” ‘,1'1;' e s.‘..,r By 11
duolatcm AB AC ’dwbus’jrlbu, D by s C “’ nn’l \ ,L ..(,I: L l’( [ERTt
aqualis” Habeany; alterdint dlecri; ,‘ TN

ﬁélicet atug quiderh'A B zqtralelate- *
HD E,latus:féfd AC é nale D.F: &an-"
foulus B'A Cangulo E D P fit maior.Di-

ét bafim B C baf’ EF maiorem effe.

ifoniam enim angu'us BAC major ' & B ETC =\
étingilo EDF;conftituatnr ad re@am !« "7l sl LUCEEL DL o P antece-
lincam D E, etad pun&i in ea D,angulo BAC ﬁquahs an lus EDG, ﬁbnatuﬂf’ dente,
alterutri ipfarum A € D F zqualis D'Giet& ngu ntur . Itaque quoniam %
A B qaidemeft gqualis DE, AC vgqaprsp duxB A AC drask D DG . ..o .ox
zquales funt, altera altcn, et angulus B'A C eft zqualis. anguta E. 1D G- ¢xgo bafis, %JWW L.

BCbaﬁ,lf.chtz ugnizm zqulis DG jpfiD Fct ngulus D shms-' >
F G anguloD GF: n%tr%uszngul?li(}g;ﬁohmh}tb ai&fé)rc& T
F_FG,z iplp E G¥. Ex quoniam triangulum et EF Giangnl EGma- 4
ibrem hagu o Pig GF; ncxlaton aiitem angulo maiuslatus ﬁtbtewgﬁrcmt et 1phuiw

1t E G hméblﬁmahxs Sed E/G latus eft zqualedateri BiC. érpé Bnﬁpfok
F.maidserit.Siigitur dyo triangnla; duolzteraauobuslatcnbns aqpaliz habeant,
terum alteri , angulum autem augulo maiorem,qui zqualibus rc&’t’sT’nens conti.

Actutictbafim bnfrnmm habebum.quodoportebat dcmorﬂh-ar&l B
“Fie ot m M £ NT 2 RY r 5 _-."?f' LD
(I oL : .
Hactlmrmqumo oppofitum eft,illud mnp- IR 1% Hoc theore-

narrto

ﬁo: o fﬂaMtzm triamgulori equales ponit, '.', 3

ingquales ; illud bajbs aequales , bacm;qual;s" o AV,

ﬂéM’d& : - .“,V o .
EtGEFG 1ungantur]re8¢1'mea EG, wl cadzf S

fispra EF, vel inipfam, vel infraipfam. Exclidesve "~ =/

fupra cadent¥ accepit. Quid fi inipfam cadativtimfe = ) 7T

omnda figura,id? oftendetur. Sunt enimdug BA ' AC /.

dwibus ED DG aéquales: & ch aequales contineant | B0 T

q & bafis BCbafEGaeqnduem. SdEC

-
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-ipfi. DR y et religium angulumn B A C reliquo-angnlo E D F zquates-. Sienim .~ -~
. iggqualis cft A Bipfi DE,vnaipfarum maioref}f . Sit major A B, pppaturg;GB - == !
.gqualisD E; et G C inhgatur. Quoniam igitur B G quidetn eft ¢qualisDE, B.C o
«vero ipfiEF,dug G B B.Cduabus D E: E F gquales fung,altera alteri:et angulus G
. B C zqualis angulo D EF.bafis igitur G Cbal D F eft 2quglis:et G B C triangulQt 4.buiws.
- trizgulo D EF,et reliqui anguli reliquis angulis gquales,alter alteri,quibus ¢qnalia . -
. latera fubtéditur.ergo G C B angulus eft ¢qualis angulo D FE.Sed angnlus DFE -
..angulo B C A ¢qualis ponitur.quarc et B C G angulus angulo B C A cft zqualis,
_mninor maiori , quod fieri pd pot.non igitur inzqualiseft ABipfi D E.ergogqua =
-liserit.cft autem et B C zqualis EF. Itaquedug AB B C duabus DE EF 2qua- .~ .
.];s,fup?,aygra'alteri,ct angulus A BC zqualis angulo D EF.bafisigitur A CbafiD 4.huius. ~
F,ct reliquus angplus B A,C. rc,l.ic‘]{uo .anguloEDF eft ¢qualis,.Sed rurlns fntlatey -+ - H
ra,quz zqualibus angulis fubtenduntur ¢qualia, vt A B 1pfi D E.Dico rurfus et re-
liqua latera reliquis laterjbmy gquadizeffe; A Qqnidem ipfi DF,, B Crera ipfi EF:
etadhuc reliquum angulum B A Creliquo angulo E D F ¢qualem.Si enim inzqua

is¢ft B C it maior B C; i tieri poseft;panaturg; B
équalis igitur B H quidem'¢ft zgialisEF, A B ¥
vero ipfil .F zquales funt,altera dlter, et angilfob

zquales conunent. ergo bans A r1 pan-D Felt ‘¢qualis: etrA"B: H triasgulum 4.kuius.
triangulo DEF , et reliqui anguli reliqais: angulis zquales erunt , alter alte-

ri, quibus zqualia latera fubtenduntur .gqualis igitur eft:angulus 8 H Aangudd
EFD.Sed EF D eft zqualis anguto B C-A.ergo et B H A angmius angulo B C:A

eft equalis. Trianguli igitur A H C exterior angulus B H Argquatis ft interiorij et

oppofito B C A,quod fieri non Y)otcﬁ.quarc non ingqualis eft B Q ipfi E-F. ¢quails
igitur.eft autem et A B zqualis DE. duaigitur A B ‘B.Cdaabus'-DE EF zquar )

les funt,altera alteri : angulofq; zquales ¢ontinent.quarebafis A C.zqnatis eft SRR
'DF,et A B C triangulum zquale t’g’f'ﬂdnn F ,etreliquus:angulusB A C relil
iguoangulo E 1) R éft 2qdsystipitsrdub triangula doos angulos duobus-angdu-
is zquales habeant,alceram:akfeid,veinmg; latus vni lateri-zquale,vel Guad a quals-
Dassdiscsbungulis,vel qued vatiigqualium angolorum fubtenditmset reliqualate-
-rd reliqmis tateribus equaliog ‘@terum alseri , <c reliquumangulum religuo-angaid
-equalemi habebant. qued oportebavdenonttrare. .. 0 Lo oh

o<

i

. : B R VUSRI Y111
. F.C, COMMENTULRIV S
R A T e T
Moc theorema ad Thaletem refertur, vt Proclus ex Eudemo tradit. De triangulorum quidem 11oc heore
ortu, & aeqalitat tlensentari mflitutionie: dici posexant:, 69 fu- maad Tha-
Yerioribus didicims clides agit; precipue »evo de patallclogram icem refer-
mis:fimul cum born {ferens.disiditur enim quadrilaterum, v fus "
perius dilum eft in wm:rur(ufd, parallelogrammum in alias fpe-

sies:Cr trapezinm jmuizer . v erum quomam paradelogrammian quidem ob gqualitasis partisis o nao. 2
pationem ordinatum efl:srapezium vero neque enndem,neque fimilem ferudt ordinem: non imine mum ordi-
rito precipue quidem de parallelogrammis fermenem habet ; fimml wero cum bis trapeginm cop. patum cft
templatwr.ex parallelorum enim [ecFionk ortus trapeziorsm apparebit , vt procedentibus mobig 1peLitt ue-

fiet manifeftum rurfus fiéri non poteft, vt de paraliglogrammorsm, vel confirukio- © ™TC!
-sie, vel aequalii atwr abfque parallelarum confideratione ; vt enim ex ipfo quoqua
“womune apparei vemam eft , quod d parallelis reélis lmeis é regione pofitis defcribi~ . 1 =

sur : neceffario a paraueus avérinae mitism facit . paulsen vero progre(fus ab bis ad parallelo~, mum cft ¢
igrawmmoriam traitationem accedit,vno vfus theoremate medio inter barsm illorsmd, inflitutio a parallclis
-em elementarem,quod quidem videtnr. [ymptoma quoddam, quod parallelis ineft,consemplaris. deiesius.
antem ortim. ‘parallelogrammomm tradit.tale enim eff. [ ReGe linex,quz zquales, Pasallcogrd

4t parallelas ad eafdem partes coniungunt,et ipf zquales,ct parallele funt.Joam in o,um or
 hoc confiderarsr quidems fymptoma quoddam aegualibus,ac parailelis;ex coninnéFione auten ap. tus.

paret parakelogranguion, quad latera acqualia, e; paraliela ¢ vegione pofita baber. Paralielarsm

TNy et - E 2 igitur



v EVCLID..ELEMENT.

Panallelis izitur fermonemece(fario preaffiomptsmn effe,cx bis conflit. Tris xuttm dfmere oportet,

T: zex fein parallelis per fe hfm{‘,ipﬁzﬁcxpli cant:Cy cum ipfis conerinnoit Wequt fobm mgbmdﬁd’g
“vnum quodque [eorfiam ab-alyjs fimpiis . AP visom boc ¢ft . velia inen parallolus focame,
alternos angulos intev fe acquales effe: witnd, reBaBinea purallelas foc hte iigulos Mebkisres Bho

. busrettis effe acquales. réliqum Yoy | Yolialined parallelas fecande sany nin e.xeorioFem inte-
Apollonius riori ; & oppofite abqualem effe. horam wutem fympromatuin vsemin édins demonfirutom -
deconicisli- pallelas effe retas lineas afftrmare porefl . Hoc oo & alyj Wathematici de lineis diffbrsre con-

et e fueucrsontyoniufcuinflme fpeciei [ymprowa tradentes. Apsllonins enivm in qualibet conitarsm k-

de cSchoid. Mearsm,quid fymptoma it oftendited Nivo visedes in conchuidibas, & Rippias s ymadrimtibus.

HiE‘ia.s de - & Perfene ih [Biricis.#drm poft earsin of s, il ipfis perfe , & quistemes ipfum deeft, affim-

- j;cw ptiom , conflisskeain vble Yormam b snnibas Mijs &iflinguic . Eodem igicwr modd , & élemesite-

fpicics, | Tem inflicutor patabelaribh [ympbomita i Musfligut Hec ex Provks. ‘ ':

THEOREMA XVIIL PROPOSITIO XXVIL

« . Siinduasredaslineasredtalinta incidens ulternos dhgulos in

Yer fe zquales fecerit,parallele erunt re& kinee, o
.+ In duasehimreQaslineas AB CD, ... ’
re&alinea EF incidens altetnos angu~ -« - L
dos AEF EF D equales inter {e faciat. /
Dicore@tamlineam ABipfiCD paral- = A . . . 20" -
lelam effe.Si enifn non tft parallela, pro- = <
- du&e A'B C&D’ vtl ad partes B Iy con- y e
. -uenient,vel bd partes A Ciproducantur, . & “F D

Whuiss.  gonweniamtd; a%?ar‘tcsBlgin pi&o Ge - . / . :
Itaqntl(} EF trianguli exterior dagulus L R
AEF maior eft interiore et oppofito EFGi Sed et 2ualis.quod fieri A5 pot.non igi

@iy,  turAB CDprodudead partesBD connenicat.Similitcr demonftrabitur neque
<conucaire ad partes A C. qug vero in neufras partes toducniunt, paallclg inter fc
Gnt.paraitelaigitur.cft AB ipfi CD. Qpate & in doassetas lineds reitalanéa inei-
dens alternos angulos inter fe gquales foectit ; pasallelginter fe crhatrté¢ lincx.
quod oftendere oportebat. _ o '

4

-  F.C. COMMENTURIVS.
"3 - 8iinduasredtastineas reGalineaincidens alter oo AP
' nos angulos ) glsernus awgwlos appellat tos , qui me= - - .
que ad eafllem partes , weque deinceps fint , fed ab intis. .. - | / .
dewee linea diftmgnsntar, cum vrique intra parallelas exis . .- =oime 8
fant . differsnt autem qudd alter fiafion. alter deorfim . /
pomatur. V't exempli gratia,rellis lineis A B, & CD e Sl
fentibus , incidented; m ipfas recia lines & F, angulos 4 K e
F D FE; itemdy amgelos C FE B E F altermos effe dicit. G
Vt pote alternd, commusasd xe ordine iuxta pofitionem fe ba
bentes. Hiiud asaem frivncson eftycum talis fit recharnm limearum fitus, owntia fympromat ex di-
- nifione fex: feri, yudram tria tantson Geometra arcep it, ttia vero ownifit. Vel enim wd eafdem par
tes angwlos fiomemes, vel now ad exfilem : & fi ad exfdem, el verofque intra véctas lineas , quas
: parallelas dftentit,vel virofiue extra, vel vmm quidem imra , xivorwm yerd exera. Si vero non
! ad eafdem parves,fimiliver 98 vivofque mtta, vel exsra, vel vmam hara, o alrerws extra . Sinz
enim rurfus receae lindag A B C.D,im quas incidat recta linen E Fred* ad 1 6 plicsa producatnt.
Si igiturad eafdé parves angulos accipias,vel virofy; inttapones, e EEF, & EF D, el ipfds,
A EF,& EF C,vel vtrofy; extra,vt HE B D F G,vel H E A CFGyvel who quitiem inerd,
alrerwm vero extra,pyt HEB EFD,velGFD FEB; vl HE A EFC, vt} 32 C AEF,
: ' quadrupliciter
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" Fodunasehithreaslineas A B CDreftali- - Cn
-neak Fincidens extetiorem angulem EGBin . . . K. .
.teriori et @ppofito G HD zqualem fadiat; vél- A N .
dnteriores et ad eifdem pdrtes BGH GHD,  “—— o —B
duobus redis gquales . Dico re&ani lineam A : :

Bre&eCD paraliclam effe s Quohigm enimE - ...

‘G B angulus gqualis cft angulo GHD,angu- < “\ -‘5-,.‘*.

Jusautem E G B angulo A G Hyeritet angulus , .
A GHangulo GHD g¢qualis:et {funt altermio - - o5 o
parallela igitur cft A B ip?i CD.Rurfus quontam anguli BEH EHD dusbusre
&is funt zquales,et funt A G H. B G H gualesluobus re&tis : erunt anguli AGH
BGH angulis BGH G H D zquales . communis auferatur B G H. reliquus igi-
dur AG H eft gqualis rélique G H D;: et funt alterni . ergo, A Bipa C.D parajlela
erit.Siigitur in duas reé¥as lineas reQalinéa incidens exteriorem angulum interip
riet opﬁoﬁto,ct ad eafdem partes zqualemi fecerit,vel interiores,ct ad eafdem par
* tes duobus re&tis zquales ; parallelererynt inter fo reég lineg . quod demonftrare
- oportebat,
. AR ] 2

 %C COMMENTARIVS,.

Cum angu-
li fex mogd‘:s
fumantur,
Euclides tres
folas (um -
tiones cle -
it , reliquas
glmiﬁt. kb

15.buius,

Fx antees-
dente.,
13.huius.

'Hoc theorema d Ptolemgo aliter danmﬁmm,vt tradit ‘Procl«s. , o, ;““"‘:}3
. N T . . se “.t PR T 'Y e hs e ' ' a-li dma'
"THEOREMA X% PROPOSITIO XXIX | for

" Inparallelas rectas lineas recta linea incidens, et alteros angt
os.inter fe zquales, et extetiorem interioriet oppofio ’itfdad
. R - . Ce e SR . & ’c._ ém

Lo



.  EVCLIDI ELEMENT. (

13.huius.
Poft 5.
15.huius.
TN
Ay
RITHIN!
8i alteram parallelarum fecnerit re@a quzdaw linea; reliquam quoque fecabit.
Sint parallelae A B € D; focebq,tpfam J BveBalined - D 7
enompy EFG.Di0EFG reliquam quoque € D fecare. Quoniam B o vt .t e
FRTOTRL enim duae rectae lineae funt quae ab v puntlo Fiminfi<: i VU v w LoR
iz . . witumproducuntur, BE FG; omnifinita magnitudine maio AT AT

X rem habebwurdiffanthon', gudré &’ niksiorem ed ‘magmith-
dine, quae tanta eft , quantum eft interuallum inter paralle
das inresicttum . com igithrharus ndagsm ifhmtia masfii]

sor fugrit, quam dflantiaparallelarswon., reitalmea F G oo v Lo DL s aper g al
fecabié ipfum €D~ Quare fi altcran paralielarian 8- 10 ¢ ¢4 -
o bl O3 i‘
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THEOREMA X¥I. PROPOSITIO XXX

Qug eidem ret¢ linem funt pesallelg& inger fe parallelae erunt, ¥
Sitvtraque ipfaram AB C D iEF paral- -
ifh' Dieg et A B ipli G2 par dfanﬂ- . e
atenimini ﬁs retalinea G K. Et quoniam /
in paralelas mhs lineas AB EF, red®alinea A - G B
GK incidit,angulus AGHanguloGHEeft ' -
xqualis . Rurfus quoniam in arallelas re&@as . H E
lineasEF C D, re@alinca inadit G K, ¢qualis - € K/
et GHF angulus angulo GKD. often i’us ag--
tem eft & angulus AGK angulo GHF zqualiy.
ergo et A GKipfi GKD zqualis erit.tt fpnt al-
terni. Iarallela igitur e& A B ipfi CD. ergo

uz cidem reétz lineg funt parallelz ; & inter 3 paullctz erunt oquod q,ortchat
mooﬁrare.

F. C COMM!NT./(IIZ’S.

- Qe oidem reéa linee th nt arallele,etinter fe parallelz eruyt CWW %
boc , vt inquis Proclis , nowin us re e&zbusvermqﬂ'e -won enims qug einfdens dupla , (9"

wmter [e dupla fins, nec quae dnfdem ]bﬁwdtﬂd.mﬂftﬁmt [e ﬁ]umlt:rjcd in illis [olis lpcsam,
babere videtur , ghgcmque wninoce conuertuntyr ut v 1 itate, in ﬁnplvdm ,mduuu-
2e, d"mpaaﬂddpoﬂm Luae enim p ardlelae arallela, &

diom, & i D el s O g
e e ST i el S

PROBLEMA X. PRO.POSITIO XXXI.

Per datum puné&uim dacz rc&a: lmeac parallelam re@tam li - *
neamducere.

. Sitdatum qmdcgpm&mn Ao dat;veno u&z R
linea BC . oportet per A pun@um ipfi BCro-  E- A_®

ﬁzhﬂﬁw:uddm eam u]g«m dugere. S:t;a / )

turin ued uis puattum 1, & iungator: N - . R
mﬂﬁ“wgrqaadte&amhamvlt, &adpmm. BB e eHow
Gum inip(a A, sngule ADC zqualisangnlus

D AE: &indireGun zﬁ BA u&c linea AR produmur omixgimrm duas -

reQas lineas BC EF ;hg;a.AD incideny ahernes angutos EAD ADC inter fe
aquales efficit, EBip aerit . Perdatum igieur pun&um A datz re&z 27.Huio
linex3C Mdi:fll@% tefalinea BAF, qued fgeore dportebas.

F. C



¥

Per datum
pun&um, &
a dato piicto
lined ducerc,

bl S THEOREMA XXTL ROPOSITIO
PR DRI

Ex antece-
dente,

1s.huiws,

es EVELID RLEMENT.
FC o COMMENTWREFY T 00

Pérdatum punéum datz ree lifee paraliclam re@at liream ducere:: 1Vides
tur hoc problemaparallelaris ortik tradere . At datwn punt¥h extra reom kineam fumere opor
tet,itn ut d punto ad ipfam distEa re@a limea angsilum faciat,alioqui nulla alia preter iom dictd,
duci poterit. differunt autem per datum puntlum, ¢ a dato puni¥o rettam timeam ducere. Quan
de enim purihom retlae lineae, qiae ducitwr, principium eft; abipfo fit deduttio, vt in illo problé
mat¢,[{uper datatn reGam lineam infinitam 4 pun&o,quod in eanoneft, petpen-
dicularem rectan lineam ducere} Quando autem prmctum in recta linea eft, per ipfiom dex
ductio fieri diciturva mumc in parallelis. {per datum pun@um datz re&z linez paralleld
reGam lineam ducere ;.1 e quemadmddum nor licet ab eodem puncto fuper datam rectam
lineam duas perpendiculares, vel plures ducere , ita neque per idem punctum datae rectize lmad
duas , uel plures parglielas ducoe-.. paraljebgegnm indicto punato imcer fe, conueniyent . qued
ot abfrdion. ©
LT e e ey
XXXIL -

Omuis trianguli vno latere“produdo exterior angulus dudbué
interjoribus,ct oppofitis eft gqualis; et triangulitres interioresan
guli duobus rectis zquales funti = - RERRR o

sit triangulum A B C: et vnum ipfis [atus - O
B CinD producatur . Dicoangulum exterio : s
rem A CD duobus interioribus et op pofitis;. -
CAB ABC zqualem effe ; et trianguli tresin- .
teriores angulos ABC BCA CAB Hn'b'%t

re&is efle zquales . Ducatur.enim peg.pun e f x \( ! ’
C-iplt A Bre&xlineg’ parallela CE. Eﬁcjqu ' ' \ O
niam AB ipfi CE pargligla eftyetinipQsind- . g3 x¢ B

dit A C, alterni ang AC A'CEinterfe
equales funt. Rurfus quonii AB parallela eft CE, ctin ipfas ingigit re®alinea BD,

*+ extériof angulus EC D ititériori e oppofito-A B C eft zqualis. Qftenfus autem cft

angudus ACE zqualis angulo B A C;,‘Q%arc,t‘Otus~A C D exterior angulus zqualis
eft duobus interioribus.ct oppofitis BAC ABC. communis-apponatur A C.B.an~
gultigitarACD ACBttibusABC BCA.CAB ¢ ua.l'cs%t. Sed anguli A
CD ACB funt ¢quales duobus re&is. Ergoet ACB Cg B A CA Bducbuste&it
Zquales erunt: Omnis igitur tridnguli upa [atere prody&otwexterivr - angulus duos
bus interioribus & oppofitis eft ¢qualis’; et trianguli tres interiores anguli duobus
rectis gquales fung.quod demonlkrageqporsebats + 15 11107 !

i B O COMMENT ARLE Sooy (- 0 -7
Y ol S SUNE SN WU IO USOEE R B SRR I SRR AR
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Omnis redti

linea . figuza

. in uiangula

binario pau-

ciora quam

sic propria la

_ tera refolui -
wr.

~

.
t .

quattuor lLatera babeat,in duo'refoluitur triangula ; fi quinque in tria, fi fex in quattuor, & fim
Liter reliquar. Qupd camm omiis trignguligres omeriores anguli dnobus reéhis fint 1aeguales. , nu-
merus triangulorum, ex quibus vnaque que figura conflat , duplicatus multitudinem prebebit re-
Gorwem, quibns £a acquales angulos habet. Quapropter onmis quadrilazera figura cx duobus tria-
gHlis conflans ag’ulc: babet quattuor reitis aequales . & omnis quinquelatera babet angulos

aequales fex recbis, & 'd'eihfeps eodemi mode, S¥d (7 uHﬁzbﬂdmrﬂ,[@Y'}dm Tedtilineatn Omnis rei
figuram vnoquoaue ex cius lateribus fémel predudto; angulos aui extia coaftitua *h:;l fsgm:i
tur,quattuor 1 ex conf
Sit triangul wtur quat
ABBCC!/ tor | recti
CBD BAE o
quattuor re&t
Sumatur enm
G, ¢r ismgitwr |
8’ B BEGE €6
- fed &P angrdi(
A€ Efunt aequ
Formm anguli an,
€'B ACE

BiAC ACB.
goili antem ad G quatsuor rechs funt dequales.evgo ¢y Anguli, iui €XETa fi e oM conflitlsoitur 5i* Cosol1s. -
delicee CBD ‘BAF AC F quattiier r’gﬁ&:é‘ es erimt.Gipd démo:ﬂran ogg}?!

. .. ,..Pr e sy U ------ +o - a-.l s\
X’Mmmme‘mm:%;ﬁ l“)'; 4“. Y “-{(qfﬁ{l?

T - Y Y FOTY WP SN IR P 4
* LS Y

ll:@qu lb‘RﬁMJ%l e Jant g § LTSN Re Rt UKty

e THEBREM A XEHE AROPOSITION XXX1 .
ﬁ'( ¢ '.1: 3 3 A. 22D Bus b ',Z IRty
- Qe qales e parhlletusid eafem partes comitnguiitreas,
lineg, et ipfee zquales, et parallefZ'funt.” " = -~ 7"

Sint gquales et paig.llég hi Eﬁ: é/t‘iafa‘s‘fé%ihh' J' .
guicad cafdaan partesietty Nndy ACBDIDItGAC . 50, o
B:D-xqualepy orparaticias clfedmgrruroninsB &; i [T

Om; ?B*pamlmufk(eﬂbrmipﬁ}f?iind‘dh,' S N
BC) alrernbmpubi A' B G B-ODiagtaies (intiRor '
fos quoniamrA'B'eft aqualis \C:D ; Tommahisanté /.
B€, dux A B’ B'C duabas :B:C:€ D fune gquates;
aangulusA B Gequalis angule BC B bafisigitur -~ -~ -
ACbafi B Dsoft gqualisstrisngujumds A BC mign - - Lo

P S
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o B CD:ct reliqui anguli reliquis angulis aquales sravaltes alteri,quitus aqus
ﬁhtcra fubtenduntur.ergo angulnsaz% B.Aannglo-C BDcht gqu t
' induasre@aslineas A G B D rcalings B Cinddenssaltcrnos sngulos ACE C
srduist B D equalcs inter f¢ efficit,parallelacft A Cipfi B.D. oftenfa autem eft et ipfi ¢qua
" lis.Qug igitur gquales ct parallelas ad cafdem partes coniungunt reCte lincz,ct ip
. fz zquales ¢t parallelz funt.quod oportebat demonttrare,

F.C, COMMENTUARIV S,

Hac theorema veluti confininm parallelariem, parallelogrammorumy, coufiderationis effe di-
cebamas.acqualivm namque & parallelarim reétarum limearsm fymptoma quaddam dicere vi
Parallclogrs. deturparallelogrammorsmé, ortum latenser tradit , paralielogrammsem enim fit ex acqualibus,
mum quo~ e parallelis | quae mitia dultac fim , & 6x 4s,quac ipfas cominngsnt reclis lineis : quac etiam

mode fat P 9 Y . . e T
" aequales & paralielae oftenduntur . Qua propter quad flatim fequitnr; veluti conflituto iam pa~
rellelagrammo , quac per [e imfint einfmadi fpacijs, contemplatur . Quanta astem diligentia in

hac propofitione adhibita fit,accurate & diligenter notasit Proclus,
THEOREMA, XXIIII, PROPO, XXXIIIL

B

?,' | Parallelogtammorum fpaéiorum létera, quz ex oppofito,et ﬂi

- guliyinter fe pqualia funt; et diameter ca bifariam fecat. -
- - -Sicparalielogrammum A CD R, ¢uiug diameter BC. - :
. 0 ACDB paralielogrammi latera, queexoppofie A - - - B .
ct angulos inter f¢ zqualiacffe; et diametsymB Cip. f .
n bifariam fecare.Quoniam cnim paralicla ¢ft A B ipfi
D, etinipfasincidit reGalinea B 8_,- angulialterpi A
S BCDinter ¢ gquales funt. Rurfus quoniam A Y B
iBDparallclaeft, etinipfasincidit B C; aloerniangu- ¢~ — 7@ -
A CB CBDg¢quales funtinter f¢, dugigitur trangus . . o
unt ABC C B D,qug duos angulos A?C B.C Aducbusangulis 3 CD.GR
zquales habent,alterum alteri : et vaum latus vni lateri equals,quod ¢t ad yqua
angulos,vtrique commune B C. ergocet reliqua latera reliquis lateribus qus-
habebunt,alterum alteri,ct reliquum angulym religuo angule aqualem. gquals
tur eft latus quidem A B lateri C s latus vera A Cipfi. B D ; ctangulus B A G
zulo B-D C gqualis-Et quogiam angulus A B C eft gqualis angulo BC,D; esqne
. swus C B-D angulo A C Bserit tatus shgulus A B D zqualis toti A C D. ofteafys
antem eft,ct angulus B A C angula B D C gqualis,paraliclogrammorit igitur fpae,
GiOl'Nn lascrai! .qu cxop%f::,ct mulh.mt“ fe ‘f:]llﬂu mm.nm etiam m

trui ea bifariani lecare.Quoniam enim 2qualis ¢it A B ipfi C D,communis auter \

BC,duz AB B Cduabus D C CB gqualcsfupt,alseraalteri, et angplus AB

zqualid ¢ft angulo B € D. bk Pgiim*gﬁ bafiDB équalis . quare ‘¢t triangutum

A B Cuiangulo B CD zquale srit.ergo diamatte B C parsliclogtamum A CD B

bifarfari fecat.quod oportebat dcgloq{tia;c_,, ) L
FF.G, COMMENT 4RIV.S.

Srey

Thee Theorematiom,t inquit Proclus, alia veisafdia [t , abia nons ywinerfalia . quomodp astens
rum alia unj ViTIOnque borrm diczmus, commemorihitss s qucfiswn perticmr qwed vesm pirtem babes.
verfalia, alia Vniserfalem,alteram vero non niucyfalevn quamses coimonde theorema vuneriade guidaw of
non Wty ¢ forta(fe videretur, Cr omme;quod ol Buclida ofietuéye lukufinedi sft (Jucmadmadren. in pree.
ﬁl;;;i aerfule JEM4i6 quoque nion foluem Uatera,quac o appofite fimt s < augules anguales habere wiverfe de-
duobysmo- OMbus parallelogranmuis dici videtur, vervam otiam diciuctyion ynabnquodyuk bifaviam fecare).
dis appellari “attamen alia quidem vnierfe ofiendi dicimus 5 alia uoranah yriserfe . diter tnimvminsrfale:
conlueuir,  appellari confucsit,quod de ommibus varvem dicitsde guilus prgdicerur ; aliter ansots me%ozzia.

o i ‘W’. (4 “
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THEOREMA XXV. PROPOSITIO. XXXV. .
Parallelogramma in eadem bafi, et in eifdem paralellis confti-

tuta,inter fe zqualia funt.

~ Sint parallelogrammi ABCD EBCFin
eadembafiBC,ctin cifdem parallelis AF B
C conftituta.Dico A B CD parallelogrammit
parajlelogrammo E B CF zquale effe.Quonii
enim parallelogrammumeft A B C D,zqualis
¢ft ADipfi B C. Eadem quoque ratione, etE
Fcft ¢qualis B C.Quare et A D ipfi EF gqualis
erit : et communis D E.tota igitur A E toti D - - v .
F eft zqualis.cft autem et A B zqualis D C. er- R ,
godugEA AB duabusFD*DC ¢quales funt,altera alteri, et angulus F D C ¢qua- ,
lisangulo E A B,exterior interiori. bafis igitur E B bafi F C eft zqualis, ctEA B 4 huius,
‘s F a triangulum




EVCLID.- E-LEMENT.
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ctin eifdem parallelis conftituea inter fe gqualia funt.
.. Sint parallelegramma ABCD EFGH. AL . B siee k. ;
“in 2qualibus bafibus B C F G, etineifdé
'?aﬁll‘clis AH BG conttituta. Dico paral
elogratninuti A BCD parallelogram-
mo EF GH zquale efle . eaniungantur
enim BE CH. Et quoniam zqualis eft
BCipfiFG,&FGipfiEH; eritet BCipfi | — R
EH equalis. funtdi paralielz, eripfas t6 B o
iungunt BE CH. quz autem zquales, et parallelas ad eafderm patees coniungunt, 33-huius.
zquales, et parallelz funt. Ergo E B, CH & aquales flint, ¢t parallels: quarc E B
CH parallelogrammum eft, et zquale paraliclogrammo ABCD;bafim enim can+ Exantece-
demhabet B C, ctin cifdem parallelis B C, AD conftiemitur « fimili ratione, et dente.
EFGH parallelogrammum cidem parallelogrammo RBCH ¢ft gquale. ergo paral
lelogrammum ABCD parallelogrammo EFGH gquale erit, Farallclogramma igi-

tur in zqualibus bafibus, etincifdem parallclis conftitnta inter fe {unt #qualia.
quod oportebat demonitrare. '

F.C. COMMENTURIVS e

. . . A
Pregcedens theorema eafdem bafes accipiebat, bec vero aequales. ’ /|
commsunc autem virifque eft i eifdem effe parallelis, oportetigisr
ipfaneque mtra fubicBas cadere parallelas, neque extra. paralelo- |
Gramma enin in eifdem dicunesr effe paralielis , cwm bafes ipformm, |/ ¥ quzfint. .
.arzﬁhiuxoppoﬁnm,lma eija»nfmﬂdk aptamtw.€a- ¢F G  Vheorama®
Jus buins theorematis plures fiait . Nam vel bafes ommmo Jeiuntiae tis cafus.
Junt , vel fe fe contingunt , uel aliquam partem babent commumem ,

vtcumque e babeant lagera, quar bafibus appommtnr . & quans A
quam Proclus dicat Exclidem cxom bafim feiuntiam accepiffet, theo- s
rema demonfiraffe , asromen demonfiratio, Z::u oo

cafibus congrucre mibi videtur, vt etiam ex boc loco colligi poffit de
monfirationes Enclidis d Theene inmeliorem formam redaéias effe .

THEOREMA XXVII. )
PROPOSITIO XXXVII. BF C o

Triangula in eadem bafi, & in eifdem parallelis conftitutain-
ter fe zqualia funt. :
- Sint triangula ABC DBC in eadem bafi BC,
etin eifdem parallelis AD BC conftituta. Dico
ABCriangulum triangulo D B C gquale effe.
producatur AD ex utraque partein EF pii&a:
etper B quidem ipfi CA parallela ducatut BE, -
per Cveroipfi Blg parallela CF. parallelogram
mil igitur eft veraque ipforii EBCA DBCF, et
farauclogrammumE C A eft ¢quale paralie
ogrammo]D B CF, etenith in eaﬁem funt bafi ,
BC, ct eifdem parallelis BC EF, eftq; parallelogtammi quidem EBCA dimidium -

ABC triangulum, cum diametér AB #pfuth bifatiarn fecet : parallelo mi Vero 34.huiws.
DBCF dimidium triangalum DBC; disthetet ehith DT ipfum bifarid fecat. %z 7.com.0o.
autem zqualium dimidid, inter fe gqnalia fufrt. érgo ttiangulum A B C miangulo

DBC eft zquale. Triangula igitur in eaded bafi, ¢t in eifdém paralielis confhitura

inter fe gqualia funt.quod oportebat demonfirare.

Panl

st.huius.

s5.huius.

Fc Co
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"THEOREMA XXVIII. PROPOSITIO XXXVIIL - ° }
Triangula in bafibus,¢qualibus et in eifdem parallelis conftitu
- ta, inter fe funtequalia. - . = T

. gt.huius.

$3.huivs.

34.huins,

‘7 cemnot.

© Sinttriangula ABCDEF inzqualia -
bus bafibus, B C EF, etin eifdem pa~ . N
rallelis BF AD conftitura. Dico ABC
triangulum trianguloD-EF zqualeef
fe. producatur enim'AD ex vtraq; par
tein GH pun&a: et per B quidem 1pfi
CA paralleladucatur BG: per F vero
ducatur FH parallela ipfi DE. paralle- ¥
logrammum igitur eft utrumqueipfo’ = o s

rum GBCA DEFH. atque eft parallelogrammum GB CA ¢quale parallelogram-
mo DEFH: in zqualibus enim funt bafibus BC EF, et in eifdem BF GH parallelis.
parallelogrammivero G B C A dimidium eft ABC triangulum,nam diameter AB

‘ :r.fum bifariam fecat. et parallelo§gammi DEFH dimidium eft triangulum DEF,
1

ameter enim D F ipfum fecat bifariam.qu¢ autem gqualici dimidia,inter fe 2qua
lia funt.ergo ABC triangulum triangulo DEF eft ¢gquale.triangulaigitur in gqua
libus bafibus, et in cifdem parallelis conftituta,inter {c funt zqualia . quod demoh
ftrare oportebat. ' S
: F.C. COMMENTUARIVS.

Cafus in boc theoremate tot funt,quot in xxvi. videtur aurem Exclidcs quod in bis quattuor
theorematibus oftendit,vno illo theoremate comprebendiffe,m principio féxti libri. [triangula:
et parallelogramma,qug eandem habent altitudinem inter fe funt , ut bafes. Jeadem
enim altitudo nibil aliud eft,nifi in eifdem efJe parallelis.n figurac o¥s qug in eifdé [imt paralle-
lis,eandt altitsdiné babent,cr contra,altitudo fiquidem eff perpendicalaris,quae ab altera paral
lelari ad reliqu pertinet.illic igitsr per proportionem oftenfim eft,ita e fe babere triangula, et
parallelogramma,quae eandem altitudinem habent,hoc eff quac ineifdé fimr parallelis, vt bafes:
o aequalibus exiften-tibus bafibus aequalia effe (pacia, & dupla duplis , & aliam proportioné
babentibus, eandem habere ¢ [patia inter fe proportionem:: in prefextia uero,quoniam nen décé
bat proportione wti,qui nondis de ipfa docuerat, contents fuis aequdlitare fola, arque idensitate.

THEOREMA XXIX.PROPOSITIO XXXIX.

Triangula #qualiain eadem bafi, et ad eafdem partes conftitu

~ ta,ineifdem quoque funt parallelis. ‘

Sint zqualia triangula ABC D BC ineafdembafi B

C contftituta,et ad eafdem partes.Dico et in eifdem paral-
lelis effe.Iungatur enim A D.Dico A D parallelam effe ip-
fiB C. Si enim non eft parallela, ducatur per A punGum
ipfi B C parallelare@a ﬁnca AE, ct E Ciungatur. zquale
igitureft A B C triangulum trianguloE B C,in eadem
enim eft bafi BC,et in eifdem BC,AE parallelis.Sed ABC
trianguli triangulo D B C eft gquale.crgo ct triangulum
. o




‘LT BER L - 24

P B Cequaleeli ipfiE B C triangulo,maius minori,quod fieri non peteft.non igi

‘tur A E ipfi B C parallela eft. Similiter oftendemus neque alism qnampiam paral-
Jelam effe, prater ipfam A D.ergo A D ipfi B Ccft parallela.Triangula igitur ¢qua
liain e3dem bafi, et ad eafdem partes conftitutain cifdem quoque funt parallelis,
quod oportcbat demonftrare,

FFCC COMMENTARIV S

Theoraut&;
conuctfio tri
plex.
A
B
THEOREMA XXX. PROPOSITIO XL
Triangula zqualia inbafibus zqualibus, etad cafdem partes
 conftitata,in eifdem quoque funt patallelis, ’
Sint gqualia triangula ABC CDEinzquilibus
bafibus B C CE conftituta. Dico ctiam in oifdem ef
{e parallelis;csjungatur enim AD.Dico AD ipi B E
Etnllcllam, effe.Nam fi nen eft, ducatur per AipfiB
pzraﬂe[a'A F,etFE iungatur. triangalum igitur .
. ABC triangulo F CE eft 2quale, cumin :q‘ua!bﬁs sh.huics. .

bafibas, et in eifdem pardilelisBE A F confticuan-
Wr.Sed srisaguifi A B C gqualeeft rriangulo D CE,

ergo
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iergo et triangithim D CE triangulo F € E gquale erit,maias minori,quod Seri nd
poteft.non igitur A F ipfi B E eft parallela.fimiliter demonftrabimus nequé aliani
quampiam parallclam efle,prater AD.ergo A D'ipfi BE parallela erit. Aequalig
igitur triangalain bafibus aqualibus , et ad eafdem partes conftituta,etiam 1n eifs
dem funt parallelis.quod demonftrare oportebat. ; = D

F'CCCOMMENT ARILV S.

Cum tria fint in iam dicfis propof tionibus, videlicet in aequalibus, vel eifdem bafibiis effe | in -

, eifdem parallelis, & aequalia effe triangula , & parallelogrammasnos duo femper contexentes;)

- awm vero relinquentes varie conuertemus.aut enim bafes efdem,vel aequales ponemus, in eif
demd, paralielss triangula, & parallelogramma,dr quattuor faciemus theoremata: aut acqualid
ipfa fufcipiemus, & bafes eafdemyvel aequeles , & faciemus alia quattuor; quorum duo quident
omifit Euclides,nimirum ea,quae funt in parallelogrammmis ; reliqua vero duo offendit , videkice?
ea,quae in triangulis funt:ant etiam cwm aequalia fiempferimus, & in eifdé parallelis refiguini.
oflendemus , vel in eifdém bafibus effe, vel n aequalious, & faciemus alia qisattuor, quae etiam
Euclides omifit.in bis namque eadem eft demonfiratio , wifi qudd duo ex bis quattuor per f¢ verd
nion fime.non enim aequalia parallelogramma,vel triangula, & quae in eifdem fint parallelis,ne
ccffario in eadem bafi funt . Sed totum boc in bifce pofisionibus verum eft , el in eifdem effe bafid

2 bus,vel in gqualibus;altersm autem;non omnino (umptas pofitiones confequitur . Quaproprer-cik
decem fint omnia theoremata, fex quidem geometra confcripfit , quattuor vero omifit, ne'rurfus.
eadem ratione frufira labores,cum eadem fit demﬁﬂratio.‘w,&‘detur enim in triangulis boc modo.

Triangula zqualia,et in eifdem parallelis conftituca,vel in eifdem,vel in zqualia
bus bafibus erunt. T N . e
' Sint aequaliatriangula A B C D EF ineifdem paralle-
lis 4D BF conflituta. Dicom aequalibus quoque bafibys =
effe . Now enim, fed {i fiers poteft,fint bafes BC E Fingqua
les, & fit B C maior,abfcindaturd, BH aequalisipfi EF; &
gbuins. g H isgaur. Itaque quoniam triangula ABH DEF in .
aequalibus fimt bafibus EH E F, ¢ in eifdem parallelis,in
ter fe aequalia fint.Sed & ipfa A B € D EF triangula po
fita fint aequalia.ergo trjangulum AB C triangulo ABH
eft aequale; fed < maius, quod fieri nonpoteft. Nomigitar ~ . " T T
inequales fuat triangulorsm A D C D E F bafes. 1dem demonfirabitur,& in parallelogrammis.,
Quare cian modus demonflrandi idem fit , & id , quod fieri non potefl,idem, totum,feilicet fuae
parti aequale effe:non inmerito ab Euclide pretermiffion fiur-hg < ex Proclo. e e

(& R

.

« K VH € B

i AR IO .4‘.
THEOREMA XXXL PROPOSITIO XLLi.yi
37.huius.
tu I_‘ LY IANgUWO L D U clt'\aquuci[lalll" G miamtast e T S R INL G ¢
quein cadembafi B C,etincifdem BC AE I3 :ti;ﬂ!:":;»:c Y

sehvivi.  parallelis conftituitur.Sed AR CDparalielo e D
grammunm duplum eft trianguli A B C, cum diameter A C.ipfum bxfaﬁamftqet«f ‘
Quare ctipfiusE B C trianguli dgplom erit. Si,igitmpagﬂldogmmglmdn’fum
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gulum eandem bafim habeant, étin eifdem fine perallelis ; dup! um erit i)italiCiO-
grammum ipfias trianguli.quod demonftrare oportebat, :

F.C. COMMENTUARIV S,

Huius theorematis duo funt cafus,vel enim triangulum verticem habet intra parallelogram-
mum, vel extra.Sed in verifque demonfiratio cadem eff. Qudd fi bafes aequales [int,eodem modo
ofiendemus,parallelogrammi diametrim ducentes.nam cion triangula bﬁmﬁ bus aequalibus con-
fiswsa inter fe aequalia fint , parallelogrammsem , quod alterius eft duplum , rehqui quoque dy-
plenerit.Sed duo eius conerfa fimiliter demonfirabuntsr,quorion vnum eft. '

Sitrianguli parallelogrammum dyplum fuerit , eandemd; bafim,aut zquales ha
buerint,et fuerint ad eafdem partes:in eifdem etiam paralleliserunt. -~ - - -

Si enim non ita [it,toth parti erit ae?ualc', eademd; ratio vigebit.necefe enim eft, aut intra pa-
rallelas trianguli verticem cadere,ant’extra: vtro autem modo [e fe habuerit, idem fequetur ab-

Jurdum,parallela ipfi bafi per trianguli verticem dutta.alteriom vero eft. o
- Si trianguli parallelogrammum duplum fuerit, in cifdemd; ambo fuerint paral-
lelis;aut in vna eademg; bafi,aut in zqualibns erunt. ‘

Siewmin bafibus inaequalibus fimt ; cum aeqnales fimpferimus,totwm parti aequale erit. In
boc igitur commune abfirdum omnia bgc theoremata defimont. Quare elementorsm inflitutor no-

bis reliquit eam , quae inbis eft , veritatem mueftigare, cum in fimplicioribus ipfe, ¢ principa-
bioribus contemplasionem contraxerit.ex Procle.

PROBLEMA XIL PROPOSITIO XLIL

Datotriangulo gqualg parallelogrammum conftituere in dato

-angulo re&ilineo.
_F G o
(____\//__D____ o ¢3.hmus,

dato triangulo ABC ¢quale parallelogri-
mum conftitucre in angulo re&ilineo ipfi
Dz quali.fecerur B € bifariam in E, et fun
&a A E adre®amlineamE C,atque ad pii
&umin ea E, conftitnatur angulusCEF
¢qualis ipfi D:et per A quidéipfi E C paral S

lela ducatur A G;per C vero ipfiF E ducatur paralela C G.parallelogrimum igi- jthuius,
wr eft FE C G.Et quoniam BEE eft¢qualisE C,eritet A BE triangulum triangp- 33-buius.
lo A E C gquale;in gqualibus enim func bafibus BE E Cetin eifdem BC A G pa
rallelis.Ergo triangulum A B C trianguli A E C eft duplum.eft autem et parallelo 34 huius.
grammum F E C G duplum trianguli A E C;bafim enim eandem habet,et in eifdé

cft parallelis . ¢quale igitur oft FE C G parallelogrammum triangnlo' A BC,ha- -~~~ =
betq; CEF angulum gqualemangulo D dato,Dato igitur triangulo A B Czqua-.©
le parallelogrammum F E C G conftitutum eft yinangulo CEF, quianguloDeft
zqualis . quod quidem faccreoportebat, I ' '

CASR

Sitdatum triangulum A B C, datusau~ 5
\\

tem re&ilineus angulus D. Itaq; oportet,
B __E ¢

THEOREMA XXXIIL ROPOSITIO XLIIL -

Omnis parallelograimi fpacij eorum; que circa diamétrum,
funt, parallelogrammorum {upplementa inter fe funt zqualia.
_ Sit parallelogrammum A B CD, cuius diameter A C: etcircaipfam A Cparal ¢
ltlogramma quidem fint EH F G,quz vero fupplementa dicuntur B K KJ>.Dico
BK fuplementum fup lemcntoK?). zquale cfle . Queniam enim paraliclogram-
mameft AB CD,ctetus diameter A C,¢qualceft A B C triangulum trianrulo gq.huius.
oLy ¢ ADC
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_ AD C.Rurfus quoniam EKH A parallelogram
mum eft, cuius diameter A Ktriangulum AEK
triangulo A HK zquale erit. Eadem ratione ,et
triangulumK G C triangulo KF C eft zquale.
Cum igitur triangulum quidem A EK ¢quale fit
triangulo A HK:triangulum veroK G CipfiKF
C;erittriangulum A EK vna cum trianguloK G
C ¢quale triangulo AHK vna cum HF C trian-
gulo.cft autem et totum tridggulum A B E zqua-

A R D.

ava

le toti ADE. reliquum igitur B G fupplementum reliquo fupplemento KD eft
~¢quale.Ergo omnis parallelogrammi fpacii corum,qug circa diametrum funt, pa-
rallelogramorum fuppleméta inter fe zqualia funt. quod oportebat demonftrare.
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+ - "PROBLEMA.XII. ROPQSITIO. XLIIIL

Ad datam re@am lineamdato triangulo ¢quale parallelogram
mum applicare in dato angulo re&ilineo. )

Sit data quidem reQalinea A B; datum vero triangnlum C, et datus éngulus re

&ilineusD. oportet igitur ad datam re&am lineam A B, datotriangulo C zqua
le parallelogrammum  applicare in angulo ipfi D ¢quali, conflitpatyr triangulo
C zquale parallelogrammum BEF G, inangulo E B G, qui eft gqualis D.ct po-
Matur BE in direGum ipfi A B, producaturg; F G ad H:et per A alterurri ipfarum
'BG EF parallela ducatur A H,et H B jiigatur.Quonii igiturin parallelas AH E
F re@alinca HF incidit,anguli AHF HFE duobuys re&is zquales fhot.guare BHG
GFE dyobus re» - - .- : S
&is funt minores. o '
Quz vero 4 mino-
ribus , quam fint
~duo re&iin infini-
" tum producuntur,
«coueniunt inter fe.
"ErgoHB FE pro
- du&z conuenient,
producantur, et ¢d
ueniantinK:perd; . . . . o '
K alterutri ipfarum E A F H parallela ducaturKL,et AHG Bad LM pun&a pro
ducantur.parallglogrammum igitur eft H L KF, cuius diameter HK,, et circa HK
arallelogramma quidem funt AG ME; eavero, quz fapplementa dicuntur L. B
F:ergoL Bipfi BF eft zquale.Sed et B F zqnale eft triangulo C.quare et L B trid
gulo C¢quale erit.Et quonii G B E angnlus ¢qualis eft angulo A BM, fed et zqua
lis angulo D;erit et angulus A BM angulo D zqualis. Ad daram igitur re®am li-
neam A B,dato triangulo C gquale parallelogrammum conftitytum ¢ft L B,in an-
gulo A B M,qui eft zquaiis angulo D.quod faccre'oportebat, S

F.C. COMMENTUARIVS.

* Antiqua bgc fimt, vt ait Exdemms , & pydrdg&cwm inuenta, applicatio fpaciorum, ex-

42.huins.

sr.huius,

19.huius.

o ,.'..ﬂ“[,

s1.huins.

Bx anteced€

te.
15.huius.

ceffis , O defectus . cum enim propofita retZa linea, datum [pacium tosi reBae Lpae coaptasie~

yis , tung [pacism illud applicari dicunt 5 cum vero [pagyj longitudinenp ip[a reffa linea maiorem
feceris , tunc excedere ; cwm autem minorem,ita vt [pacio defcripto aliquarefae linae pars ex-
trafit , tunc deficere . & boc modo Exclides im fexto libre , tum exce(fus , tum defefins mentio
wem facit. in prefentia vero applicatione indiguit ad datam rectam lineam dato triangulo aequa-
de parallelogrammson applicare uolens , vt non Jolum parallelogrammi dato triangnls aequalir
sonflitutionem habeamus , fed etiam ad terminatam reftam lineam,applicasionem.ex Proglo.

PROBLEMA XIIL PROPOSITIO XLV,

Redilineo dato ¢quale parallelogrammum conftituere in dato.

angulo re&ilineo. ,

Sit datum re&ilincum ABCD: datus vero angulus re&ilineus E. Itaque opartet
re&ilineo ABCD zquale parallelogrammum conftituere in angulo ipfi E zquali.
coniungatur enim DB, et conftituatur triangulo ADB zquale parallelogrammum
FH;in angulo HKEF, qui eft qualis angulo E. decinde ad ream lineam GH appli-
cetur triangulo DBC zquale parallelogrammum GM, in angula GHM, qui angu
loE eft zqualis . Et quoniam angulus E zqualis eft verique ipfornm HKF GHM ;.

stit et HKF angulo GHM zqualis. communis apponatur KHG, anguli igiturl‘l:gg
S G 2

Ex antceade
te.

fadh S




29.uiys,

14 huius,

29.huius,

34.§uius.
jo.huius,

33.huius,

-

Jpun&umH dug gt&ae linez K
&

- lerelilineo,quod ex illis griang

EvcLiD, RELEMENT.

KHG augnlisKHG GHM =dualed faie. Sed FKH KHG' funé 2qudlesdiobus re-
&is.ergo et KHG GHM duobus re- ' . .

Gis zquales crunt s liaque adaliquans: - 0 -
re@ain lineam GH, et ad datmﬁiﬁ ..
non ad eafdem § pulite dngilas
deinceps duqbt?s fré-&iig éq'tga'?ggk.‘ .
ciunt. in direCtm igieur ¢t KH ipfi’
HM. Et quoniafm in patallelasKM FG ' | __
re@alineaH G intidit, alterhidfguli ~ A B
MHG HGF =zqudlés fithe . éothimuynts-
appaonarur HOL afiguli fgitat MG <

'HGL angulis HGF HGL funt zquales. at anguli MHG HGL 9(}!1&16& fhittt drrobic

. redis.quare et agguli HGF HGL duobus rectis zquales erunt . In ditt&um igit
et FG1pfiGL ~ " 777 "HGetgqualis eft, et parallcla; fedet HG ipi -
ML ; erit KF ij sarallela:ipfasd; coniungunt te@ linse KM FL.
ergoetKM F :lz funt, parallefogrammum igitiit eft KF L M.
udd cum tri BD zquale fit pardliclogramitic H F: triangun®
lum vero DBC GM; erit totum ABCD re&ilincuttt toti patak-

lelogrammo KFLM zquale. Dato igitur re&ilineco ABCD zquiile paraltélogram*
mum conftitutum eft KF L M in angulo FKM, qui ¢ft ¢qualis anguld E dato . quod
facere oportebat, ' .

: Fr € COMMENTARIV.S,

" Duobuk problematibus , in quibs @ confisusionem inuenit , & ipplizatlinets aequali

dato triaugule parallelogrammorim , boc miu:rfalim et . fiue entin triangnliots , fiog quadtds
ind mul

tsem , fie omuino quadrilatersm , fiue aliquod alind ’ }J;fffo& problei
ma aequ mum conflituemus . Om. rﬁ ihs dixithhs,
© per fein & methodson inueniendae 18, dtddidinmus,

refoluentes igitur aatam receiinesm iv triangula , & Vi quiacm ipjorum aequdtf%&ﬂ!fdgrﬁ
miem conflituentesyreliquis werq ad datam reclam lineam aeqdalia applicantes pavillelogydima,
nempe ad illam,ad quam prima :zflicatio falia eft; bahebinus eX bis pavdllelogtanimbon aequa

conflat; et falum iam qrityguod proponebacur.Hee Proclus.
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. Hoc problemate indigemnag peti(fimum in fqwentis theorematis confiruEionens . Videtur au-~
tem’ E uclides dworum m recilineis optimorsem ortus tradere voluiffe  ninsirwns sriangwli equsila~
teri, < quadrati, quoniam ad conflisutionems quoque mundunarwmm figwarms , & precipue ea-
Tum quastuor, quarsm & ortus eft < refolusid, hifce rectangwiis opue e}, nam icofaedrim gui-
dem, ¢ oltaedrum, & pyramis ex aequilateris triangulls conflant ; cubwa vero ex quadratis.
Proclus hoc loco duo theoremata demonfirat , quibns mathematici vamquans damﬂr asis paf-
Sim vtuntur,nempe bee, '

Quadrata ab gqualibus recis lineis defcripts, étiam inter fo equalia func.
Sint enin aequales reGae lineae AB CDy & ab ipfa quidem AR
deferibatur ABEG quadratum ; abipfavero CD quadratum €
D FH. Dicohge quadrata iner [e aequalia effe. Quoniam enim
yelaelinae AB CD acquales fimt , erunt & i};éae AG CH
aequales , angulosd, aequales continent . ergo & bafis G B eft aequa
Bsbafi HD, ¢ tanguin ABG aequale triangulo CDH,
< ipforum dupla funt acqualia . 'quadratumigitur ABE G qua~
drato CDFH acqudle eris . Sed & buius ipfius: connerfum .
 Quadtdra gqoalid ab ¢quilibus ré&is lineis delcripta sit,
St enim quadrata aequalia AF C G: & ponatur ita , vt latue
U1 Bfit ik direehion ipfi BC.Ciwi iitur angwli reGéi findrelia qhoque !
linea FBYeftae B G in direihom evit. imgaiitwr FC CG G A AF .
reflae lnac . Et quoniam A F quadratim eft acquale quadraro CGy
& A F B triangulum aequateerie tramgulo CBG, communt appo- -
natwr B C F trianguluem : totsom igitur tyiangulmm A C F toti ¢ F G '
oft acquale ; ideod, parallcla ft A G ipfs F C. Burfus quoniamangs< oo~
Ius AF G eft acqualis angulo C G B , com vicrque [it dmiidia pars €.
relkis erit A F ipfiC G parallela. aequalis igitur efirolhs linea A F .~
reftae linae C G , parallelogrammi fiquidem lasera cx eppo- .«
fito iacentia fumt . Itaque quoniam dyo fins t¥iangwula A B F
BC G, quae alternos angulos aequaleshabert 5 guippie quéd
AF C Gparallelae fint ; ¢ latus vwm AF oft ela-
teri C G; erit & latus A B lateri BC , & latus B F lateri B
G aequale . Oftenfiom igitwr eft lasera ctiam & quibtis deferi-
pta fimt AF C G quadrata inter [e aequalia effe s emilla g/ .
aequalia fint . peffianms etiam aliter prop ofiran domenfiraie .
per deduttionem adid , quod fieri non poreft inbwn modwm. -
St aequalia quadrats A B C D EF G H. Ditv relas liweas
AB E F & quibus ea defcribsntur mter fe acqualeseffe . S
‘enm AB E F aequales non fint, alterq earsam eft maiorfis
Eaiorot B; & abfiindasur AK squac ipfi EF [ig acqua
is, & ex A K quadratung A R L M defribasur. Quonian igé
tur A K eft aequalis E Fyerit & quadra '
4 A K L M, ex ante demafiratis,acqua
le quadrato EF GH; fed et quadrasims j
oA B C D acquale eris cidems EFGH qua M|—~ S
drato.ergo quadratum ABC D quadra |
20 AKLM eft avquale,totum parsi, qfod
fieri non poteft. wom igienr aequalibus exi
Rentibus quadratis ABCD EFGHre
8ac linear m'feB Igi dsquibus ea deferibii
W , ingquales [t . ergo inset f¢ aequa
ls it woceff ago {

Wi . o
w, e
—_————

>

4 auins

i g9.nius.

. s8.hwius,
« $4.huius,



¢3.hulus.

e

14-hulus,

4-huius,

Lhuius,

p Non imutile autem erit ad parallelogrammorson ctiam conflitutionem problema , quod
equ:tur,

- . St datae quidem reac lmae A B, datus
~autem angulus recilimens C. oportet ex dua- !

busrellis lineis, quae ipfis A B aequales fint,
& in angulo.ipfi C agquali , parallelogram-
mum conflituere . exponatur re€ia linea D E,
quae ipfi A it gpqualis.Itaque ad dastamre-

Ex duabas reis lineis,qua duabusdatis zquales fint, et in dato angulo re&ili-
am lineam D E, 5 ad datum in ea puntnm
D, dato angulo retfilineo C aequalis angulus

neo parallclogrammum conftituere.
/ F G
A B /,Z__ L_/
, : > D : 3 ,
conflituatsey F D Exita vt FD fit aequalis ip- '

Jfi Breltae linae datae . pofleaper F ducatur F G parallelaipfiD F , ¢ per E ducatur paralle-
la.lpﬁ D F,quae ckm F G mpunio G conueniat . parallelogrammm igitur ef FD E G, exre~
éis lineisDE D F coé;ﬂimt{m 2 uac datis reéfis lineis A B fimt aequales , & anguliom cons
kinent F D E dato angulo Caequalem . quod facere oportuit. : l

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIO XLVIL

In re@angulistriangulis, quod 3 latere reGum angulum fubten
dentedcfcribitur quadratum zquale eft quadratis, que 3 lateri-
bus reGum anguluim continentibus defcribuntur. | |

Sit triangulum re&angulum A B C,re&um ha

" bens B A Cangulum . Dico quadratum defcrip-

C quidem quadratum BD E C,ab ipfis vero B A:

A C quadrata GB HC, perd; A alterutri ipfa-
rum BD CE paralleladucatur AL;et AD FC' F
iungatur. quoniam igitur vterque angulorum B <X
A C B AGreQuseft,ad aliquam re&am lineam * © + By¥h— <
B A,ctad datumin ea punum A dug re&=zli- - | /| \

nez A C A G non ad cafdemi partes pofitg, angu
los qui deinceps funt duobus re&is ¢quales eff-
ciuntandireGtum igitur eft C A ipfi A G. eadem :
ratione, ¢t A Bip{i A Heft in dire&um. Et quo-~ D_L- - .
niam angulusD B C eft gqudlisanguloFBA,re- b R
&us enim vterque eft,commanis apponatur A B ' Y
C.totus igitur)D B A angulus toti F B C eft 2qualis.Qudd cumduz AR BD dua
busF B B C¢quales fint,altera alteri , etangulus D B A zqualis angulo F B C;eric
etbafis A D bafi F C zqualis, et A BD triangulum trianguloF B C ¢quale. eftq;
trianguli quidem A B D duplum B L parallelogrammum;bafim enim eandem ha-
bent B Detineifdem B AL funt parallelis : trianguli veroF B C duplum eft GG
B quadratum.rurius enim bafim habent candem F B, et in‘cifdem funt parallelis F
B G C.Qug autem gqualium dupla inter fe aqualia funt. ergo zquale eft paralle-
logrammum B Lipfi G B quadratc.Similiter iun&is AE B K,oftendetur etiam C
L parallelogrammum zquale quadrato H C. totum igitur D BE C-quadratum
duobus quadratis G B H C eft aquale.ct defcribitur quidem D B E C quadratum.
dr.@alinca B C,quadratavero G B H Cabipfis B A A C.quadratam igitur BE}
i latere BC defcriptum ¢quale eft quadratis, quedefcribantur d hateribus B A “A -
C. ergo in reangulis triangulis, quadratum,quod defcribitur 4 latere r«:&un‘:1 and
- gulum

.
tum a re&a B C zquale effe quadratis,quz abip- '
fisBA A Cdefcribuntur. Defcribatt’t?' enim é‘;} P / \}R :
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gulum fubtendente zquale eft quadratis , quz 4 lateribus reum angulum conti-
-nentibus defcribuntur.quod oportebat demonftrare: -

F.C. COMMENTUARIVS

Hoc theorema ad pythagoram refermt , dicuntd, enm csem illud inuenifJet, bouem immolaffe.
Quod autem ab Enclide in fexto libro confcribitur multo vniuerfalius eft.oftendit enitn in refEan-
gulis triangulis figuram, quae fit 2 latere retium angulum fubtendente aequalem effe figuris;quae
a lateribus recium angulum continemibus , priori illi fimiles ; & fimiliter pofitae, defcribuntur.

THEOREMA XXXIIIL. PROPOSITIO XLVIIL

Si quadratum,quod defcribitur ab vno laterum trianguli ¢qua-
le fit quadratis , que 4. reliquis trianguli lateribus defcribuntur;
angulus reliquis duobus trianguli lateribus contentus rectus erit.

Trianguli enim A B C, quod abvno latere BC

defcribitur quadratum zquale fit quadratis , quz 4 T
reliquis trianguli lateribus B A A C defcribuntur,
Dico angulum B A C reGtum effe . Ducatur enim 4

pun&o Aipfi A CadreQos angulos AD ; pona-

turd; AD ipfi B A zqualis , & D Ciungatur. Quo A
niam igitur D A eft gqualis A B,erit et quadratum,

quod defcribitur ex D A,¢quale quadrato,quod ex

A B.comunesdpponatur quadratum,quod ex A C

ergo quadrata, que exD A° A Czquaha funt qua- N
dratis,quz ex B A A Cdcferibuntur. Scdquadra- B c
tisquidem,quzexD A A C, zquale eft, quod ex

D Cquadratum ; re&us enimangulus et DAG; . .
quadratis vero,quz ex B A A Cgquale ponitur quadratum,quod ex B C.quadra-
tum igitur,quod ex DC zqnuale eft ¢i,quod ex B C quadrato.crgo etlatus D Clate.
1i C B eft zquale . Et quoniam D A eft zqualis A B,communis autem A C,duzD-
A ACduabusB A A Czqualesfunt; ct bafisD Ceft zqualis bafi CB. angulus, g puies.
igitur D A Cangulo B A Ceft gqualis . rectus autem eft D A C.ergoet BACre-
&us erit.Si igitur quadratum , quod defcribitur ab vno laterum trianguli, zquale.
fit quadratis,quz g reliquis trianguli lateribus defcribuntur,angulus reliquis duo-
bus trianguli lateribus contentus rectus erit.quod oportebat demontftrare.

u_.huius.

F.C. COMMENTUARIVS,

Conuertitur hoc theorema precedentisy totum toti conuertitur.fy enim triangulum reétangu- -
diom fuerit, quod 4 latere recium angulum fubtendente defcribitur quadratum equale eft quadra-
sis,quae & veliquis trianguli lateribus defcribuntur. & fi quod ab hoc eis, quae a reliquis aequa-
le fuerit , triangulm veSangalum erit 5 quippe quod ewm . qui reliquis continetur anguluns.

reélnm babeas, , ) L .

LIiBRI PRIMI FINIS ... w- .t
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DIFFINITI O o

Omnis parallelogrammi fpacij vnum quodque eorum,quz cir-
cadiametrum ipfius funt,parallelogrammorum,cum duobus fup-
plementis gnomon vocetur.

ST SCHOLIV M.
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. Sciendum ¢ft gnomonem breuitatis canffa 3 geometrss inuentum fuif~ Soomen s
J& - nomen cvero ex accidgnte impofitnts ¢ff 5 ab ipfo enim forma cogno- brevirais a
Jeitur 5 cvel totins [pacsj , vel re/igui > cum vel circumponitur , v el an- :{ﬂa Huen-
fertur.¢o in horofcopijs eins officium dumtaxat eft prafentes horas notag Gnomonis

éfficere. fupplementa autem dicit,non vt que parallelogramma non fint, hox:'cc)l[gg;)i;:
Jed vt non fimiliavoti ; complentiavéro "Z)f;w adipfum [imilitudinem, FH

FC COMMENT ARIV S

Quae parallelogramma dicanssr propriesircg diametrum.

eonfiflere , fuperius dictum eft , nt quac [e inuicem in punéto A ' H b
gontingen; . Sit parallclogy awasian ABCD | guing dagmtgr. X || 2
»AC, parallelogramma vero circa diametrsm fmt AEKH, . el < N
KGCF: & [upplementa BK K D. Itague dyo fupplementg,  S——pn"—

wnad cuw alterwtro parallelogrammorwm , quae funt circa
diametrumsgnomon appgllatur . - [i paruiliiogrammo gii- : ,
dem GF circumponatur gnomon,reddit tocum parallelogra- _ ¢
mum A C [imileipfiGF . Siveroa parsllelogramme A€ B g
auferatur gnomip BFH reliquis eft paralielogrdmk EH fmile . - y—c- A
2oti. Quamobré ab Ariftotelc dilkiom eft, quadyati ‘circi'g:ﬁj; S TR e

o gnomone crenit quidem , alteratign vevo wibil fafhomet, -~ .
Illud anzem , quod in [cholio additur fupplemienta on effe fimitia A
2oti , non ompino verwm eft, fieri enim poseft wr quandoque etiam AN
fint fimilia, Sit [amllelogmm_mwn AECD circa diametrsm AC, s
& fecetur ACbifariam m E, perq, E ducatsr PG alterwtriipfa- ¥/ E
§sni A DB € parallela, &' per idem pwnftim E ducarw HK pa- /. \
vallela diérutri ipfarsan AB DC. ersant fupplewenta BE FD fi- [ / TN
wailia quidem tofi, wfis vero FH KG paralielogrammis, & fmilia. g —
& aequdlia’, quodexijs , quaein: foquontbus tradenwr, fasile - .
demonfirare poffids. R o .
- .  THEOREMX L PROPO. L

Sifint duz redz lingg,altera autem ipfaram fecta fuerit in quot
cumque. partes .rc&a_ngulum duabus redis lineis conteatym
zqualeclt eisreGtanguliss quareda linea infeda, et fingulis para
sibuscomeiveneur. o 2
Sintduz re&zlinex A B C;etfelafitBC VL. .. s

cumgquein pun&isDE.Dico re@anguiimroctis - . g . ipt ooy o )

lineis A B C contentum zquale efic reftangn- . - )
log;,quod continctur A BD,et re&angnlo,quod.. | :
A DE, etei, quod A EC continetar. Bucatur. .| .

R
o~
R
\}-
'

‘ 7 g primi.

3.primi.

R ‘[ .

cnim 4 punéo B ipfi B C ad redos angwlosB - - o
F:atque ipfi A ponatur gqualis B G: et per Gqni:, B -‘ -
demipfi BC parallcla dncatur GH;pdr.D EC:. 'L\Qq-_;'_TTgf—_"i.‘m_ji 3 jl.P[in?i.
veroducantyyr DK'E L TH paralleleiph B G. -+ - | © o oan oo Lt
refangulum igitur BH eft 2quale rodwagalie ~Ft - e & .

BK DL E Masquerht BH quidem,quod A 5B ¢ w0 .o woen o "

€ contineur ; cienim congingun GB: B-C:et Bidphi A-eft: zqualis; pedtangulum
: H

aulem

R
A




 EVECLIDELEMENT.
lefgo et friangthim D C E triangulo F € E'¢quale erit,maids minori,quod Feri nd
poteft.non igitur A F ipli B E eft parallela.fimiliter demonftrabimus nequé aliani
quampiam paraliclam efle,prater AD.ergo A D ipfi BE parallela erit. Aequalig
igitur triangalain bafibus zqualibus , et ad ealdem partes confticuta,etiam 1n eif
dem funt parallelis.quod demonftrare oportebar. - ¢ w )

FCQCCOMMENT ARLV S.

2
$8.huius,

Si parpllelogrammum, ¢t triangulum candsmp bafim paleant;in
eifdemd; fint parallelis; parillelogramimum ipfius trianguli du-
plumerit, ;..o RN SN ER Y §

Parallelogrammum enim ABCD,ettrid . . . . ' . o cqcifined
gulum E B C,bafim habeant eandem B C, et ‘A D £
in cifdem fint parallelis B C A:E.Dico-patal . + & Nl i/ slleypasfi?
lelogrammum A B C'D trianguli EBC du - -2/ o\oiw [ DBl
s.huivs,  plum efle.Jagatur enim A C. figngulumrigt < s ol Hlgmg ot
o <fampitsitenee

tur A B D triangujo E B C eftzquale;nam-- - -
quein eadembafi B C,etineifdlem BC AE g .

*: parallelis conftituitur.Sed A RCDparallelo .~ - .5: Hog et D0
grammum duplum eft trianguli A B C, cum diameter A C.ipfum bifariam fecers” -
Quare cripfius E B C trianguli dgplom erit. Si,igitﬁpggﬁdogm‘mgxmdtffum
R | . gulum

] cr e -
A ,'{ . LGN, I

Sy

.t

34.huius.



) L't B ER 1L 2§
gulum eandem bafim habeant, ét in eifdem fine perallelis; duplum erit baraﬁclo—
grammum ipfius trianguli.quod demontftrare oportebat. :

F.C. COMMENTUARIV S,

Huius theoremasis duo funt cafus,vel enim triangulum verticem habet intra parallelogram-
mum, vel extra.Sed in verifque demonfiratio eadem eft. Qudd fi bafes gequales fint,eodem modo
oftendemus,parallelogramm diametriom ducentes.nam csom triangula in bafibus aequalibus con-
fituta inter fe aequalia fint , parallelogrammum , quod alterius eft duplum , rehiqui quoque dy-
plwm erir.Sed duo eius connerfa fimiliter demonfirabuntur,quorion vnum eft.

Si trianguli parallelogrammum dyplum fuerit , eandemd; bafim, aut zquales ha
‘buerint,et fuerint ad eafdem partes:in eifdem etiam paralleliserunt. = - - -

Si enim non ita fit,toth parti erit aequale,eademd, ratio vigebit.nece(fe enim eft, aut intra pa-
rallelas trianguli verticem cadere;ant’extra: vtro autem modo [e f¢ habuerit, idem fequetur ub-

Jurdum,parallela ipfi bafi per trianguli verticem dutta.alternm vero eft. o

Si trianguli parallelogrammum duplum fuerit, in eifdemd; ambo fuerint paral-
lelis;aut in vna eademg; bafi,aut in zqualibns erunt. '

Sienimin bafibus inaequalibus fint ; cum aequales fiempferimus,totrm parti aequale erit. In
boc igitur commune abfirdum omnia bgc theoremata definsnt. Quare elementorum inflitutor no-
bis reliquit eam , quae inbis eft , veritatem inuefiigare, cum in fimplicioribus ipfe, & principa-
bioribus contemplasionem contraxerit.ex Procle.

PROBLEMA XIL PROPOSITIO XLIL

Datotriangulo ¢quale parallelogrammum conftituere in dato
-angulo re&ilineo. , |

Sit datum triangulum A B C, datus au-
tem re&ilineus angulus D. Itaq; oportet,
dato triangulo ABC ¢quale parallelogra-
mum conftitucre in angulo re&ilineo ipfi
Dz gnali.fecetur B G bifariam in E, et fun -
&a AE adre®amlineamE C,atque ad pii : , -
&umin ea E, conftituatur angulusCEF - - FE [P © e3hwnus,
¢qualisipfi D:ct per A quidéipfiE C paral T o '
lela ducatur A G;per C vero ipfiF E ducatur parallela C G.parallelogrimum igi- s.huius,
wur eft FE C G.Et quoniam BE eft¢qualisE C,eritet A BE triangulum triangy- 38-buius.
lo A E C gquale;in gqualibus enim furit bafibus BE, E Cyetin eifdem BC A G pa
ralielis.Ergo triangulum A B C trianguli AE C eft duPlum.eﬁ autem et parallelo 34 huius.
grammum F E C G duplum trianguli A E C;bafim enim eandem habet,etin eifdé
cft parallelis . ¢quale igitur oft FE CG parallelogrammum triangulo A B Cha- -+~
betq; CEF angulum g¢qualemangulo D dato.Dato igitur triangulo A B C zqua-. -
le parallelogrammum F E C G conftitutum eft yin an gulo CEF, quianguloDeft -
zqualis . guod quidem facercoportebat, I '

THEOREMA XXXII. ROPOSITIO XLIIL

Omnis parallelograrhmi fpacij eorum; que circa diametrum,
funt, parallelogrammorum fupplementa inter fe funt zqualia. -
Sit parallelogrammum A B CD, cuius diameter A C: et circaipfam A C'paral
lelogramma quidem fint EH F G,qua véro fupplementa dicuntur B K KJ>.Dico
BK fuplementum fup lemcntoK?). zquale cfle . Queniamenim paraliclogram-
mum et A B CD,cteius diameter A C, gqualceft A B C triangulum trianeculo s4.huius,
LS G ADC.



EVCLID. ELEMENT.

_ AD C.Rurfus quoniam EK H A parallelogram '
mum eft, cuius diameter A K,triangulum AEK A W D.
triangulo A HK zquale erit. Eadem ratione et / )

ianoul X f E A/K 4

triangulumK G C triangulo KF C eft zquale. ~  E/ 1

Cum igitur triangulum quidem A EK ¢quale fit

triangulo A HK:triangulum veroK G CipfiKF /
B G c

- Cserit triangulum A EK vnd cum trianguloK G
C ¢quale triangulo A HK vna cam HF C trian-
- gulo.eft autem et totum tridgulum A B E zqua-
le toti ADE. reliquum igitur B G fupplementum reliquo fupplemento KD eft
~¢quale.Ergo omnis parallelogrammi .fgacii eorum,qug ctrca diametrum funt, pa-
rallelograimorum fuppleméta inter fe zqualia funt. quod oportebat demonftrare.

"F.C. COMMENTUARIVS.

. Huius theorematis tres funt cafus . vel enim parallelogramma , quae circa eandem confiftunt
diametrsm, e [e in punéio contingunt, vel [e fe [ecant, vel quadam diametri parte d fe difisngun-
.&ur.In omnibus: autem. eadem congruit demonfiratio , quamquam non femper quadrilatera
Jint fupplementa . Euclides fumpfit ea parallelogramma , quae'proprie circa diametrsom
confiftere dicuntur , videlicet quae [e fe in punéto contingunt , in quo cafu fupplementa B K
K D quadrilatera funt,vt apparet i prima figura. Sitrur- .
Jus parallelogrammum A B C D, cuius diameter B D, cir A E >

caBD parallelogromma fint EF GP HBLK,quae fefe : T T /

m punétis M N fecent . Dico quadrilatera AHME NLC | m K
. G meer [e aequalia effe . Quorniam erim triangulwm quidems- - | g
$a-buiss. "og B D eff aaquale triangulo D B Ctriangulum veroEFD * - ,
- tridgulo D F G;erit reliquum quadrilaterum A B F E equa - F N le
lereliquo quadrilatero C B F G. Rurfus quoniam triangulié -
H BK eft aequale triangulo K B L triangulum§, MF K trid . § ¢
gulo K F Nieritreliquum quadrilaterum H BF Maequale . - -
reliquo L B F N.erat autem & totum A B F E aequale toti C B.F G.reliquwm igitur A HME
quadrilatersam reliquo quadrilatero N L C G aequale fit neceffe efls & bgc quidem quadrilatera
[Juntyquae fupplementa dicuntur. RPN .
. Sit denique parallelogrammum A B C D, & eius diameter - A X
B Dcirca quam parallelogramma ELFD GBHK, quaed .
Jeinuicem difiunguntur parte ipfius diamesri K L. Et quoniams
. triangulum A B D eft aequale triangulo D B C,& triangulaE. . .
- LD GBK aequalia funt triangulis DLF KBH; erigreli- . s
qusm quinquelatersm A G K LE aequale reliquw HK LFC. . ©
" atque bec quidem parallelogrammorum fupplementa fime. At 2 1 ot
Supplemen- 710men [upplementornm a re ipfa fiumpri eft,quazensus bgcquo- - B .
tord nomen que preter duo parallelogramma, quae fint circa diamesrwm, -
a reipfa sG- totwm parallelogrammum complens . 1laautem parallelogrem

prum. ma circa eddem diametrum fint,quecumague partem totins dia, A E ... 0
metri pro fka etiam diametro habent. Sed cum totius parallelo- ) '
grammi diameter aliquod ex lateribus imersi parallelogrammi - |~ . ) i 2
Jecat , vunc parallelogramsem hoc toti parallelogrammo circa
candem diansetriomnon eft , viinparallelogrammo ABCR .. .| - Ao |-
diameter BD [ecat E F latus ipfuis'E F G D parallelogrammi. = B T
quare E F G D paraliclogranmm non of tirca eandemidia~ - W< > -
metrum. ) YA rape RSN > T ';v,;f..lir.tyc'
R L TRRTH I D I S . le P LR coe
Lok ’,.\'v ,,",(tl_:,_i,,z. 4 S S

- .I L B ,‘,.,\
D A R S N S T o LT SR T
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R "PROBLEMA.XII. ROPQSITIO. XLIIII

Ad datam ream lineam dato triangulo gquale parallelogram

mum applicare in dato angulo re&ilineo. |

Sirdata quidem re&alinea A B; datum vero triangulum C, et datus angulus re
&ilineus D. oportet igitur ad datam re@am lineam A B, datotriangulo C zqua
Je parallelogrammum  applicare in angulo ipfi D ¢quali, conftitparyr triangulo
C zquale parallelogrammum BEF G, inangulo E B G, qui eft gqualis D.ct po-
natur BE in direGum ipfi A B, producaturg; F G ad H:et per A alterueri iplarum
BG EF paralleladucatur A H,et H Biiigatur.Quoniiigiturin parallelasAH E
F rea linca HF incidit,anguli AHF HFE duobus re&is zquales fant.quare BHG
GFE duyobus re» - - .- .. -
&is funt minores. B '
Quz vero d mino-
ribus , quim fint
duo re&i,ininfini-

V K
i

tum producuntur,

coueniuntinter fe. 57 T M
ErgoHB FEpro .. N 2 /
-du&= connenient, - STTTTA 1

producantur, et ¢d ,
ueniantinK:perq; . . L
K alterutri ipfarum E A F H parallela ducaturKL,et AHG B ad LM pun&apro
ducantur.parallglogrammum igitur eft HLKF, cuius diameter HK, et circa HK
arallelogramma quidem funt AG ME; eavero, quz fupplgmcnta dicuntur . B
F:ergo L B ipfi BF eft zquale.Sed et BF zquale eft triangulo C.quare et L B trid
gulo C gquale erit.Et quonia G B E angnlus ¢qualis ¢ft angulo A BM, fed et zqua
ﬁs angulo D;erit et angulus A BM angulo D zqualis. Ad daram igicur re@am i-
neam A B,dato trigngulo C gquale parallelogrammum conftitytum ¢ft L B,in an-
gulo A BM,qui ¢it zquaiisangulo D.quod facere'oportebat, S

£.C. COMMENTUARIVS.

" ntiqua bec fint, vt ait Eudemms , & pythagoreorum inuenta, spplicatio fpaciorum, ex-
ceffis 5 O defetus . cum enim propofita retZa linea, datum [hacium tosi re&ae Lipae coaptaue
yis , sume [pacism illud applicari dicunt ; cum vero [pagif longitudiner ip[h ;cga Jinea maiorem
feceris , tunc excedere ; cum autem minorem,ita vt (pacio deferipto aliquareaé linae pars ex-

trafit , tsmc deficere . & boc modo Exclides i fexto libre , tum exce(fus , tum defeltns mentio
nem facis. in prefentia vevo applicatione indiguit ad datam reétam lineam dato triangulo aequa-
Je parallelogrammaom applicare uolens , vt non folum parallelogrammi dato triangnls aequalis
sonflitutionem habeamss , fed etiam ad termimatam reétam Imeam,applicationem.ex Proclo.

PROBLEMA XIIL PROPOSITIO XLV.

Red&ilineo dato ¢quale parallelogrammum conftituere in dato
angulo re&ilineo. |
*Sit datum re@ilinecum A BCD: datus vero angulus re&ilineus E. Itaque opartet
re&ilineo ABCD zquale parallelogrammum conftituere in angulo ipfi E zquali.
coniungatur enim DB, et conftituatur triangulo ADB zquale parallelogrammum
FH;in angulo HKF, qui eft zqualis angulo E. decinde ad re®am lineam GH appli-
cetur triangulo DBC zquale parallelogrammum GM, in angula GHM, qui angu
WE eft zqualis . Et quoniam angulus E zqualis eft vtrique ipforum HKF GHM;
stit et HKF angulo gHM aqualis. communis apponatur KHG. anguli igiturlzgg
A G 2

42.huins.

sr.hujus,

19.huive.

© s.peliel,

1. huius.

Ex anteced€

15.huius,

Ex antceede



29.1uiys,

14 huius,

29.huius,

;4.ﬁuius.
jo.huius,

B huiys,

-

Jpun&umH dug reQtz linez KF

" HGL angulis HGF HGL
. reétis.quare et agguli HGF HGL duobus retis zquales erunt .
et FG 1pfi GE. Et quoniam KF ipfi HG ¢t ¢qualis eft, et parallela; fed et HG ipfi -

facere oportebat,

EvCcLiD  RLEMENT.
KHG augnlisKHG GHM =duraled faie. Sed FRH KHE' funt zqudles-diobus re-
&is.ergo et KHG GHM duobus r¢- i L

&is zquales crunt sfraque ad aliquams < °
re@ain lineam GH, et ad datungi?_t - g

non ad eafdem ‘patees pufite dmgilsy -
deinceps du{)‘_bbi‘,s ‘réﬁﬁg é'q%aﬂ‘ iﬁf‘éﬁg;‘ .
ciunt. 1n dire@®vm igitur ¢t KH ipfi*
HM. Et quoniam in patallelasKM FG ™ |
reGalineaHG intisit, alterhif afguli A
MHG HGF =zqudles fint, ¢ottimuynts~ -
apponatur Hf‘ﬂl.“aﬁgili i‘gitut‘MH(':“ Ao o

unt zquales. at anguli MHG HGL ga}uugs fhtt derobis

In dite&um igic

ML ; erit KF ipfi ML et zqualis,et parallela:ipfasd; coniungunt tect2 linde KM FL.
ergo etKM F L zquales et parallelz funt, parallelogrammunm igittit eft KF L M.
Quod cum triangulum quidem A BD zquale it pardllelogramtfic M F: triangu®
lum vero DBC parallelogrammo GM; erit totum ABCD re&ilincuttt toti patab-
lelogrammo KFLM zquale. Dato igitur re&ilineo ABCD zquiale paraltélogram=
mum conftitutum et KF L M in angulo FKM, qui cft ¢qualis angulo E dats . quod

Fi€ COMMENT ARIVS,

. Duobur problemasibus , in quibs ¢ conflisutionem imaenit » & &bblicalonih szqualte

dato eriaugulo paralielogrammorsn , bac wni ¢ finé fuadtd=
tum , fine omuing quqdrﬁdmm » Jue aliquod alind mul boc problei
ma aequale ipfi parallelogrammsm conflituermus. Om is Kxivhs,
© per fe in triangula refoliwtur , & methodson inueniendas adidinmus,

refoluentes igituy datiam rel¥ilinesm ig triangula , & vm GIRACH ip 0TI GEYUALE P4 allelogrds
mim conflituentessreliquis uero ad datam rectam lineam aeqdalia applicantes pa¥s elograima,
nempe ad illam,ad quam prima applicatio fa€a eft; babebintus ex bis pardllelograhiniton axqus

- lereGilineo,quod ex illis griangulis conflat; et faGum iam cxit,quod praponebatur Hec Proclus,
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4-huius,

s9.hnius.

28.huius,
$4.huius,

NOB



EVCLID. ELEMENT.

p Non imutile autem erit ad parallelogrammoruom ctiam conflitutionem problema , qued
eqlatur . ) .

Ex duabas re&is lineis,quz duabusdatis zquales fint, et in dato angulo re&ili-
-neo parallelogrammum contftituere. B

- > Sme datae quidem rec¥ac Inae A B, datus

-astem angulus recilimens C. oportet ex dua-

busrettis lineis, quaeipfis A B aequales fint, d @
@ .in.angslo.ipfi C apquali , parallologram- , / ' ‘
mum conflituere . exponatur re€¥alinea D E, :
s.huivs,  quac ipfi A fit gpgualis.Itaque ad datamre- ' / :
Cam lineam D E, & ad datiem in ea puninm A In fc
D ‘ E .

D, dato angulo reffilineo C aequalis angulus

conflituatuy F D Exvita vt FD fit aequalis ip- .

fiBreflaclinae datae . pofteaper F ducatur F G parallelaipfi D F , & per E ducatur paralle-

laipfi D F,quag cxm F G mpunilo G conueniat . parallelogrammson igitur ei FD E G, exre~
+- - » Cislineis DE D F conflitutuom , quae datis refis lineis A B fint aequales , & anguliom cons

tinent F D E dato angulo Cacqualem . quod facere oportuit. ‘ ' ‘

THEOREMA XXXIII. PROPOSITIO XLVIL

3

In re&angulis triangulis, quod a latere reGum angulum fubten
dente defcribitur quadratum zquale eft quadratis, qua 2 lateri-
bus re&um angulum continentibus defcribuntur. . ‘

Sit triangulum reGangulum A B C,re@um ha :
- bens B A C angulum . Dico quadratum defcrip- Ul
tum i re&a B C zquale efle qhadratis,quz abip- ' \
2+ 2: fisBA ACdefcribuntur . Defcribatur enim i B G K

- =3t Cquidem quadratum BDE C,abipfisveroB A:
A C quadrata GB HC, perg; A alterutri ipfa- /\A :
rum BD CE paralleladucatur AL;et AD FC' FZ /’\
iungatur. quoniam igitur veerque anguloram B " wj
A C B A GreQuseft,ad alignam re&amlineam ©~ = B
B A,ctad datumin ca pun@um A dug re&zli- - /
i

nez A C A G non ad eafdemi partes pofitg, angu
los qui deinceps funt duobus vectis ¢quales effr-
we-hulus, ciuntandireGumigitur eft C A ipfi A G. eadem
ratione, et A Bipfi A H cft in dire&am. Et quo-
niam angulusD B C eft gqudlisanguloFBA, re~ -
&us enim vterque eft,commanis apponatur A B ‘ a
C.totus igitur D B A angulus toti F B C eft zqualis.Quéd cumduz AB BD dua
4huiss,  busF B B Cgquales fint,altera alteri, etangulusDB'A aqualis angulo F B C;erit
«Lbuine,  erbafis AD bafi F C zqualis, et A BD triangulum trianguloF B C ¢quale. eftd;
trianguli quidem A B D duplum B L parallelogrammum;bafim enim eandem ha-
bent B Dyetineifdem BD) AL funt parallelis : trianguli vero F B C duplum eft G;
B quadratum.rurius enim bafim habent candem F B, et in'eifdem funt parallelis F
B G C.Quz autem ¢qualium dupla inter fe aqualia funt. ergo zquale eft paralle-
logrammum B Lipfi G B quadratc.Similiter iun&is A E B K,oftendetur ctiam C
L parallelogrammum zquale quadrato H C. tetum igitur D BE C-quadratum
duobus quadratis G B H C eft aquale.et defcribitur quidem D B E C quadratum.
irc@alinca B C,quadratavero G B H C abipfis B A A C.quadratam 1gitur BE;
i latere BC defcriptum g¢quale eft quadratis, quadefcribantur d lateribus B A "A°
C. ergo inreGangulis triangulis, quadratum,quod defcribitur 4 lazere rc&umlah‘-‘
- gulum

l', B <C

L, &



LI BER I

gulum fubtendente zquale eft quadratis,, quz 4 lateribus re@um'angulum conti-
-nentibus defcribuntur.quod oportebat demonftrare.

F.CC COMMENTUARIVS.

Hoc theorema ad pythagoram re fersut , dicuntd, exm csem illied ir;uau:[]l’t, bouem immolaffe.
Luod autem ab Enclide in fexto libro conferibitur multo vniuer(alius eff.oftendit enim in e an-
gulis triangulis figuram, quae fit a latere rettum angulum fubtendente aequalem effe figuris, quae

28

a lateribus recium angulum continentibus , priori illi fmiles , & fimiliter pofitae, defcribuntur.

THEOREMA XXXIIIL. PROPOSITIO XLVIIL

Si quadratum,quod defcribitur ab vno laterum trianguli ¢qua-
lefitquadratis, qua a reliquis trianguli-lateribus defcribuntur;
angulus reliquis duobus triangyli lateribus contentus re&us erit.

Trianguli enim A BC, quod ab vno latere BC
defcribitur quadratum zquale fit quadratis , quz d
reliquis trianguli lateribus B A A C defcribuntir,
Dico angulum B A C re&um effe . Ducatur enim 3
pun&o Aipfi A Cadre&os angulos AD; pona-
turg; AD ipfi B A zqualis , & D Ciungatur. Quo
niam igitur D A eft ¢qualis A B, erit et quadratum,
quod defcribitur ex D A,gquale quadrato,quod ex
A B.comunedpponatur quadratum,quod ex A C,
ergo quadrata,quz exD A" A C zqualia funt qua-
dratis,quz exB A A Cdcfcribuntur . Scd quadra-
tisquidem,quzex D A A C, zqualeeft, quod ex
D Cquadratum; re@us enim angulus eft D A C;
quadratis vero,ﬁuz exB A A Cgquale ponitur qua
tum igitur,quo
ri C B eft zquale . Et quoniam D A

D

~ w.huius.

arétum,quod exB C.qpadra;:
ex DCzquale eft ei,quod ex B C quadratp.crgo etlatus D Clate,
e‘ﬁ zqualis A B,communis autem A C,duzD-

A ACduabusB A A C zquales funt; et bafisD Ceft zqualis bafi CB.angulus g} .0
igitur D A Cangulo B A Ceft gqualis . reGtusautemeft D A C.ergoet BA Cre-
¢tus erit.Si igitur quadratum , quod defcribitur ab vno laterum trianguli, zquale.
fit quadratis,quz 4 reliquis trianguli lateribus defcribuntur,angulus reliquis duo-,
bus trianguli lateribus contentus re&us erit.quod oportebat demontftrare.

F.C. COMMENTUARIV S,

Conuertitsr boc theorema precedenti,cs totum toti conuertitur.fi enim triangulum recfangu- -

2

dim fuerit, quod 4 latere reGum angulsem fubtendente defcribitur quadyatum equale eft quadra-
2is,quae & veliquis triangwli lateribus deferibuntur. <7 fi quod ab hoc eis, quae a reliquis aequa- |
le fuerit , triangulum reangnliom erit , quippe quod ewm . qui reliquis continetur angulum
redam babeas, , ) ' L

LiBRI PRIMI FINIS

4 i
e .
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- DIFFINTITTIO IL

Omnis parallelogrammi fpacij vhum quodque eorum,qu cir-
cadiametrum ipfius funt,parallelogrammorum,cum duobus fup-

plementis gnomon vacetur.
; o SCHOLIV M.
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¥t priml,

sr.primi,

" C continentes: ¢ fecetur A B quidem inpunfio D; B C o

EVCLID. ELEMENT.

auté B K eft quod continetur ipfis A BD; qantinetur enim GB BD, quari GB eft
aqualis A:et re&angulum DL eft quod continetur A DE,quoniam D K;hoc eft B

 Gipfi A eft gqualis:ct fimiliter reangulum E H eft quod A E C contincturiergo

rectangulum contentum A B Ceft zquale retangulog; contento A BD, et con-
tento A D E,etadhuccontento A E C. Si igitur fint dug re@= lineg,altera autem
ipfarum fe&a fuerit in quotcumque partes ; re&angulum duabus rectis lineis con-
tentum eft zquale eis,qug re&a linea infe&a,et fingulis partibus continentur.quod
oportebat demonftrare, ‘ o

P.C. COMMENTUARIPS.

Sed &r nonnulla bis fimilia demqnfirare Libuit, quac tum ad alia , tum ad ea,quae in decimo li
bro traduntur , vtilia ermnt, : o

THEOREMA PRIMP M
~ Sifuerint dug re&tz linez,qua fecentur in quotcumque partes;reétangulum dua
bus re&is lineis contentym eft zquale re&angulis , quz vnaquaque parte vnius ad

vnamquamgque partem alterius applicata continentur.

Sint duae retae linae A B B C rellum angulsm A
BC continentes, &5 fecctur A B quidem in punilis DE, % L B
B Cveroinpmélis F G. dico reclangulum contentuns - ' - :
A B B C aequale effe reGangulis , quae [ingulis igfv 0 ) Im. r o,
rsm AD DE EBadfingulas BF F G G C applica-
tis continentur . completo enim parallelogrammo A B
CH, ducantwr per D E punélareétaclmas DK EL,al = l
terutri ipfarum .4 H B C parallelae;dr per F G duci b
tur FMN O GPQR parallelae alterutriipfarum A4 K 1+ . ¢ :
B H C. erit parallelograminum A C aequale paralle- o L
logrammis AN DM EF QQ NP MG RK ,le;rrc:e'rfmpmltglog_rm AN D
M E F,quae continentur ipfa BF , & [ingulis partibus re@ae linae A B,videlicet AD DE E
B: parallelogramma vero 0 Q_ N P M G funt, quae continentsr F G, & fingulis partibus A D

. DE E B:¢r denique parallelogramma R K Q L P C,quae contmétur G C, & [mgulis partibus

ciufdem refac linae A B. Siigitur fuerint duae reltae linae , quae [ecentur in quotcyngue par
tes;reftangulom duabus rectis lingis contentiom ¢ft apquale re@angulis ) quae vnaquaque parte
vnius ad ‘ynamquamque partem alterius applicata continentur.quod. oportebat demonfirare,

THEOREMUA II.

Si fuerine dug re&= linez, quz vtcumque fecentur; rc&an'gulgi'_z:n_‘tclgtils~ c'ontcnt;)g
vnd cum ¢o, quod continetur duabus partibus ipfarum eft gquale ré&angulis, quz
continentur totis,et ditis partibus vnd cum eo,quod reliquis partibus comtineturs

Sint duae rettae linae A B B Cyretdum angulum A B A Cp . m

v

vero in punlio E. Dico reéfangulum A B C vnd cumre- - .
Eangulo contento duabus partibus ipfarkm, videlicet D B N ‘
E C aequale effe & rectangulo cantento tota A B, Grdi- | - - : '
{taparte refae linae B Cyvidelicet E C,cr contento teta ~ K HESUCIETES | SN [
B C,r dit}a parte D B vnd cum o, quod reliquas parti-" - IR K
bus A D B E continetur .compleatur enim parallelogia- * - S
mwn A B C F, & d punl¥o D dlterutriipfarum BC A4 F T l& ¢ f
F parallela ducatur D G: a punélo astem E dycaw EH -~ -~ .. . o o Ot
K parallela ajterutriipfarum A B F C.itaque conflat refangubem..A B C:aequile &fe réctam
8Hlis A E K C.addasuy werinqie commuse rellangsuns H C , quod continctsr duabus partibus
. DB

v e T
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EVCLID ZLEMENT.

5ipfi C Bfitgqualis:et D B eft quadratum,quod fitex BC.ergo re@angulam A B G
-eftgquale rectangulo A C B vaid cum quadrato quod ex B C. Siigitur pe&a linea
vreumque feita fuetit ; reQangulum tota, et'vna eius parte contentum zquale eft
retangulojqhiod partibus continetur,etei, quod 4 pradi@a parts ficquadrato. -
O U ARNORR : . : .

i  THEOKEMA 1L PROPOSITIO IIL -

PR

Sirectalinea fecta fuerit vecumque , quadratum quod fit i tota
¢quale erit,et quadratis ; qug d partibus fumitserei;quod bis parti
buscontipeturrectangulo. . . . ..o o

ORefzenimlinee A & feGafi
Dico quadratum, quod fit ex .
quadratisex A C C B, etei rec
A C C B continetur . Defcrib
quadratum ADE B, iungatu
quidem alterutriipfarum AD
catur C GF;per G vero alterut
E ducawur parallela HK.Et
rallelaipfi A D, etinipfasinc
rior angulus BG C interjori ¢
zqualis:angulus autem AD B
A BD,quod ctlatus B A zqu
quare C G B angulus -angulo(
gqc,p';optctca Latus B C latzg_,c  AQUAIC,OTU CLIALUS . D HQUILC. CITIECIIAS N\ ,
CGipfiB K.-%rfwt G K eft zquale K Byet C G K B zquilaterum eft., dico infipeg
etiam re&tangulum effe.quoniam enim C H eft parallela ipfi BK, et in ipfas incidi§
C B;anguliK B C G C B duobus re&is funt zquales.re&us autem eft K B C angii-
lus.Ergo et reGus G C B,et anguli oppofiti C G K :GK B se&i crung. reGtangulia
igityr eft C GK'B. Sed oftenfum fuit et zquilaterum cffe . quadratum igitur eft C
G KB,quod quidem fit ex B C.cadem ratione ct HF cft quadratum; quod fit cx H
G.hoceftex A C.ergoHF CKexipfis A C CB guadrata funt.ct quoniam re&i»
gulum A G eft quale reGangylo GE , atque eft A G quod A C 'C B continetur,
cft enim G Cipfi C B zqualis:erit et G E zquale ei, quod continetur A C C B.qu3
rereGangula AG GE ¢qualiafuntei quod bis A C C B continetur. Sunt autem
c¢tHF CKquadrataex A C CB. quatuor igitet HF €K-A G GE etquadratis
ex A C CB,etciquod bis A C C B continetur re&angulo funt zqualia.Sed HF G
K AG GE funttotum A D E B quadratum, quod fit &x A B.quadratum igitur ex

. A B zqualeefh,et quadratisex A C CB, etei quod bis A C. C B continetur rectan

§.primi._
jhprimi

gulo.quare fi re&a linea vicumque fe@a fuerit ; quadratum quod fit' 4 tota zquale
erit et quadratis,'qug 4 partibus frunt;ct ei rectangule , §liod biis partibus contine.
tur,atque illnd eft,q gocf monftrarc oportebat, - - - - 1. ! L

‘ALITER. Dico quidratuin ex A B zquale cfle,& quadratisex AC CB. et e
re&tangulo,quad bis A C. C B continetur. quoniam enim in eadem figura zqualig
eft B A ipfi A D; et angulus A B D angule A D B zqualis érit:ét euin omnis trian -
guli tres anguli duabus re&is fint 2quales; erunt trianguli A BD tresanguli A B
D ADB B AD zquales duobus re&is . reGus autem eft angtilus B' A D.ergo reli

». qui A BD AD B funtvnire&to 2qailds, et funt ¢gqualesinter fe fe . vterque igitur

seget

29.pumi,

é.primi.

cipforum ABD AD B eft re&i dimidius.. Sed re@us eft B.C G,2qualis namque eft

angulo oppofito, qui ad A. reliquus igitur CGBdimidius oft re@i:ac pfopterea C
G B angulus angulo C B G cft ¢qualis;.cvlatus BC zquale lateri C C.Sed C B eft
zqualis GK,et € G ipfi B K. anailaterum igitue oft CK ; et cum habeat reGum ans
gulum C BK ctiam ¢ft quadracim;quod:quidem fit ex G B.cadem rationcetHR

e B quadratym

L}
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MM P ugder A C.quadrataigi funtCK HF, et
yadratisex A C (3 Beq uaht;;{?: s quoniam r'? Qngulug;!‘rG ‘eft ¢quale 15{' ¢}
g,atquc tAGid quod ACCB contmetur neft enim C G ipfi € B'zqualis : cm
et G E zqualc contento AC CBiquarcA'G &E sqoatia fy e{ uod bisAC G

B continetpr.Sunt autemet CK HF ¢ dritis ex A ergo CK HF
AGGE zgua.ha‘ﬁmt et quadratis ex ,et ¢iquodtis A’ c T B cdrinctur.
Sed £K HF ¢t AG,GE fungtorum A ,q‘nbd‘frt éx A B quadryitgnt. quadratum
igitur ex A B ¢quale eft,quadratisy; ex 4C c B,:;Fx glIOd is A cC B congmctur
tc&angulo.\quod oftendere oportebat, M F e s

'._..M_‘ - ,; ORO L; Al 1H y M

-

/ .-J\n'«(
Freos !

. Ex hoc perfpicue conftat mquadrac egpacxgs paranclogram-
tkﬁﬁ;ﬁmt cirepdistieradyquadiamactle, . L o

ARLM AR TS

~ L THEOREMA v PRDPOSITIO %

- "Sircaa linea fecta ﬂwﬁ{nPﬁ"ﬁWd“’& inpartes in;qua- |

!es yrectangylum ihgquahbus totjUs: pambus CoAtentum yna cum

gua.dra.to finez. QU inter fectiones mterx;cmn s cqualc c& ei

quod ¥dimidia fit quadrato, - .. L
Re &a onim linea:quadam. !nBlfeﬁs <1 20

in partes gquales ad punctum C, etin par-

ges inzquales ad D.Dico N QAL |

tentum AD D B vni cum quadrato quod

ox-C D zquale-cffec ciguod ¢ CB wa-
gato 'Defcribatug cn?rg ex B e -

tam C E F B: jungarards BRset pcthgu
ela.‘

Slownd ol I B
.

'

dem 3leeruyi ipfach. CE .

catur DHG; ;per Hveéro, uca ur :

sallctaalterutri ipQriin O B: mmnﬁs- Vi

per A ducatur alterpgri,Gla -BQparalici .- A

A K.Et quonii CH fup lcmcntnm zquale eft fuf plcmento 'HF,commune 1 ppong

tur D O.tofunt igitar GO totf DF@ftqualt ) #d € O oft xquale A Ljquoniam ct

ﬁgx fi.C B.ergo et A L zquale et D E,commune apponatur CH.totumigitur A
Psf‘f) DLmualceBukéA H quid&eft quod AD D Bcontinetur ; ctchim

] ‘.1'!

BHIPQDBM Dl—md}‘gﬁmMNX. gnomon igiturM N1
ﬁg‘uﬂ.;s eft eiq tingtur.commune apponatur L G, gquale fcilice
adrato qaoc ‘ﬂ nomon, et L G gqualia funt’ re&angulo;quod

contmctnr AD b pyercl, quodfit éx'C D §tiadrato: Sed MNXsgnomon, et L c
funttétnm ?—‘B, 10d’ md;m it ex C B.ergo reftarignium ADB
vnd cum quadrato quod exCD iqu:lc eft ¢i,quod ex C'B quadrato.Si igitur re€ta
linea fc&a fucrmm partes zquales,et'in Partesina:qm!es,rc&angulum ingqumlibus
totius partibus cantétnm vna curly quddrito lincg4ne: ‘Thter feGiones. interiicitury
aquale cft cx,quod idimidia fit quadrato quod crdﬁanft!are oportcbat ' -

THEOREMA VI PROPO‘SI"TIO VL .

Sire@a linea bifariam fecetur; atque i pﬁ it redtum adl]cmtur
quzdam recta linea;rectangalam tata cum: adiecta,ctadiectaco-
fentil,vna cum quadrato dimidigigqualeeft quadrato,quod ab ey

quz

$4-primi.
#3-primi.

46. pdmt.
#1.primi.

45.prn,
36.primi.




46 .primi.

'p e

3¢.primi.
-43-phuml.

46-primi,
/ 43.primi.

EVCLID ELEMENT.

syuauy



zqualis BC. gndmon.igiturKL M, et quadratum CF zqualia funtei,quod bis A
B B C continetur . commune apponatur D G, quod eft ex AC quadratum.Ergo
gnomonK LM, et quadrata BG G D ¢qpalia funt ei,quod bis A B BC contine-
tur,ct quadrato ex A C, at gnomon KL M, ctquadrata BG G D totum funt AD
EB,etCF;quzfuntex A B BC quadrata. quadrataigitur ex AB BC ¢qualia
funtre&igulo, quod bis A B B C cétinetur vnd cum ¢o,quod fitex AC quadra-
to.ergo fi re&alinca vtcumque fe&a fuerit ; qua 4 tota, et vna parte fiunt vtraque
quadrata zqualia funt re&angulod; , quod bis tota,ac di&a parte continetur, et ei,
quod i reliqua parte fit,quadrato;quod oftendere oportebat.

F.C. COMMENTARIV S,

Non alienum effe videtwr boc loco apponere theorema, quod etiam in commentaryys in Apolls
#ij pergei conica demonfirauimus:eo entm ad fequentia vtemsr. ~ S ,
Sire&alinca in partes ingquales fecetur ; carum partium quadrata xqualia funt
re&angulo,quod bis di&is partibus continetur vnd cum quadrato cius lincz , qua
mmaior pars fuperat minorem.
Secetur reflaimea 4 B s par

Pt AC maior fit quam C B; ¢ ipfi

AD.Dico quadrata ex AC CB aec : r X
quodbis A C B continetur vnd cm “
meae DC, qua fcilicet AC ipfam C5 juperas. conuituan- G H L
2ur enim ex AC CB quadrata ACEF CBGH: &'per D. . . T
dulta linea DK, ipfi CE parallela, producatur GH, vt fe
<et DK in L. Isague quoniam AD ofi aequalis CB, addi- S S P 34-peini,
sa vevique commsani DC; erit DB ipfi AC aequalis . Sed -~ 52 .-

GL eft aequalis BD, & C E aequalis AC.ergor GL - S
'Zﬁ CE aequalis erit. eff awtem & CH aequalis HG. re- ) . .

iqua igitur EH religua HL eff acqualis : ideod, KH eft quadratsam, quod 4 linea KE, hoc eff DG
deferibitur . refangula vero AK DG funt quae continentur lineis AC CE; etenim AD eft acqua
lis BC, & D Bipfi A C. quadrata igitur ex AC CB aequalia fimt re€Eangulo , quod bis AC CB
continetur na cum ipfius DC quadraso, Siigitur retta lmea in partes ingquales fecetur ; earvm
partium quadrata aequalia funt relangulo, quod bis dittis partibus contmetsr vnd crom quadrk
po cius lineae,qua maior pars fuperag minorem , guod demonfirare oportebas. o

THEOREMA VIIL PROPOSITIO VIIL'

Sire@a linea vicumque feca fuerit; et quod quatertota, et
vna parte continetur re@angulum vna cum quadrato reliqug pat-
tis¢quale eft quadrato, quod extota, et dica parte tamquam ex
vnalineadefcribitur, e .

Re&a enimlinea AB fe&a fit utcumque in C.Di

co ré@angulum quater AB BC contétum vna cum .
quadrato quod ex AC azquale effe quadraro, quod
ex AB BC, tamquam ex vna linca deferibigur. Pro-
ducatur enim re@a linea AB in Djet ipfi CB-pona-
tur zqualis B D ; defcribaturd; ex A D quadramm . .
AEFD; ct dupla figura conftrpatur. Quoniamigi-- | o/ p i
tur CB eft zqualis BD,atque ¢ft CB ipfi GK ¢qua- .| .

lis; BD vero 1pfiKN: erit et GK gqualisKN. eadem 4
ratione et PR ipfi R O eft 2gualis. etquoniam€ B. : .
eft ¢qualis B D, 2t GK.ipfi KN; eritreQangulum -

46.primi.
31.primi.




EViCLED? EELEMEN T,

#3-primy,

43 primi-

u.yrimi.

31.primi,

5.fn'mi..
* 32.primi,

2 prim
6.primi,
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uadratum ex EF quadrati ex GF duplum erit. ¢qualis autem eft GF ipfi CD. qua
ﬁratum igitur ex EF duplum eft quadrati ex CD. Sed et quadratum ex AE quadra
ti ex AC eft dupjum, ergo quadrata ex AE EF dupla funt quadratoriiex AC CD.
quddratis vero ex AR EF zquale eft ex AF quadratum;quoniam angulus AEF re»
¢tus cft. quadratum igitur ex AF quadratorum ex AC CD eft duplum.Sed quadra
to-ex AF ¢qualia funt ex AD DF quadrata. reGus enim eft angulus qui ad D. ergo
¢< AD DF quadratadupla funt quadratorum ex AC CD.eft autemDF ipfiD B
zqualis. quadrataigitur ex AD DB quadratorum ex AC CD dupla erunt. Quare
fire®alincain partes zquales, et in partes ingquales fe&a fyerit,quz ab inzquali-
bus totius partibus defcribuntur quadrata dupla {unt,et quadrati dimidig, et qua-
drati linez eius,qua inter fectiones interiicitur.quod ofténdere oportebat.

F.C. COMMENTUARIV S

" Poffumnus etiam iliud aliter demonftrare hoc modo . Iifdem enim pofitis quoniam reftz lineg
oA B fecatar in partes aequales ad punélum C , et in partes ingquales ad D; erit DB reéta linea,
qua A C ipfam C D [uperat . Ergo ex ifs, qug demonflrauimus ad feptimam buius , quadrata e
A C €D aequalia funt, & reétangulo, quod bis A C C D continetur , & ipfius D B quadra-
to : ideod, quadrata ex A C C D wna cum rectangulo, quod bis AC CD continetnr, & quadra-
to ip fixs DB, dupla funt quadratoris ex AC CD. Sed quadratum ex AD eft aequale quadratis
éx AC CD, & rectangulo bis A C € D congento. quadrata igitur ex AD D E quadratornm ex
A C CD funt dupla. quod oportebat demonfirare. - : : ‘

THEOREMA X. PROPOSITIO X,

-1

4-huius,

\" Sirectalineafeceturbifariam, etipfiinrectumquedam recta

linea adijciatur; qua d totacum adiecta , et adiecta fiunt vtraque
quadrata dupla funt, et quadrati dimidj¢, et quadrati, quod ab
ea quz ex dimidia, et adiecta conftat , tamquam ab vna linea

defcribitur T
! . LR BRSNS
“ReQaenim linea A B fecetur bifariam ,

in C, etipfiin retum adiiciatoe qugdam ¢ - P ————
re&alinca B D.Dico quadrataexad D B e S S
quadratorum ex AC CDduplaefle.du- = o ’ '
atur enimdpun&o C ipfiABad reltos -~ -/ 1 = N\ 1
angulos CE,et vtrique ipfarmA'C . CB  , / = =~ o

#zqualis ponatur;iunganturd; AE E B:et’
Ecr E quidem ipii A )J parallefa ducstur

F; per D vero ducatur D:F paraltela R

ipfi CE.ctquonidin paralklas EC ¥D . o
rea quzdam linea E F incidit,anguli CEF EF D gquales funt duobns rectis.an+
guliigitur FE B EF D duobiis reQis funt minores.quz autem i minoribus,quim
fint duo re&i in infinitum prodacuntur,conueniunt inter fe fe. ErgoE B.F D pro-
du&z ad partes B D ¢onuenient ; producantur , et conaeniant i pundo G,et A G
iungatur . itaque quoniam A C eft #qnalisCE , erangulus A ECangaloE A C
zqualis erit:atque eft reGusiqui ad C. vterdue igitar iplorum E A C AEC eftre.
&1 dImidius.cadem rjtione et ré&i dimidius cltvierque CEB EB Ccrgo AEB
cft re@us.et quoniam E B C ef} dimidius re&i;erit exrei dimiding D BG;oum fis
aduerticem. Sed et B D G re&us oftsetenim eft zqualis ipfi D C E alteine.reliquus
igitar 13 G B dimidius eft re@i, et obid ipfi D B G cgualis.ergoct lamus B D gqua
ke lateri D G. parfus quoniam E G-F pftdimidius pecti , reGus autem,, qui ad F, et
L I enim

1r.primi.

31.primi.

29.primi,

Ex demon-
ftradis ad.
29.primi,
§-primi,

15. phimi.

29.primi.” -



“Chyius.

47.ppimi.

. lum zquale fit ei,quod 4 reliqua parte fit,quadrato.De

_ EVCLID. ELEMENT.
enimangule oppofito qui ad C equalis;erit et

)3
reliquus FEG rs&i dimidius, et zqualis ipfi E ~
GF. quare et Jatus GF lateri EF cﬂ ¢quale. et
cit EC fit gqualis CA;et quadrati ex EC ¢qua
le eft ei,quod ex CA,quadrato.ergo quadra- // \
AN »

tacx EC CA duplasiit quadrati ex C A. qua
dratis aiit ex EC CA gquale eft quadrati ex \\
E A. quadrati igitur ex EA quadrati ex AC
cft duplum.rusfus quonia GF eft gqualisFE, L
zqualc eft et ex G F quadratin quadrato ex F E.quadrataigitar ex GF FE quadratf
ex EF siit dupla.at quadratis ex GF FE zquale cft,quod ex EG quadratii.ergo qua
dratii ex E G duplum eft quadrati ex EF.zqualis ait eft EF ipfi CD. quadrati igi-
tur ex EG quadrati ex CD duplum erit. Seg oftenfum eft ‘quadratii ex EA duplum
uadrati ex AC.ergo ex AE EG quadrara quadratoriiex AC C Dsiit dupla. qua
ratis vero ex AE EG zquale eft quad ex A G quadratum.quadratym igitur ex A
G-duplii eft quadratorii ¢x AC CD.atquadrato ex A G zqualiafuntex AD DG
quadrata.ergo quadrataex AD DG funt dupla quadratorum ex AC CD. Sed Iy
G eft zqualis DB.qgnadrata }gitgr ex AD DB quadratorii¢x A C CD funt dupla..
Ergo fireQalinea bifariam fecetur,etipfi in re&ii quzdam reQa linea adiiciatur;
que 4 tota cii adie&a,et adie®ta fiynt veraque quadrata dupla fynt , et quadrari di-
midig, et quadrati,quod ab ea,qnz ex dimidia,et adiect3 conftat tamqpam ab vng
linea defgribitur. quod oftendere oportebat,
F,C. COMMENTAUARIFV S,
Hoc quoque aliter demonfirabimus. :
Quomsam enim re€¥a linea A B fecatur bifariamin C , & ipfi adyjcitur BD o erit BD [inea,.
qua DC ipfam C A fuperat.quare ex demifiratis ad feptima buius quadrataex A C € D aequa
lia fint re€langslo, quod bis continetur A C C D , & guadrato ipfius B D. ergo quadrata ex A
C C D vna cum rettangulo,quod bis A C C D cotinetur,&r ipfius B D qnadrato dupla fint quq
dratorsm ex A C C D.at quadratum ex A D eft aequale quadratis ex A C C D, & re€tangui
dobis A C C D contento.quadrata igisur ex A D D B quadrasorumex A€ € D dupla evint;

quod demonflrare oportuit. ,
PROBLEMA I PROPOSITIO XIL

Datam re@am linei fecare , itavt quod tota,et altera parte c&

tineturre&tagult gquale fit ei,quod A reliqua parte fit , quadrata,

SitdatareQalinea A B. oportetipfam A B ita{cca-
re, vtquod tota, et altera parte continetur re&angu-

F

fcribatur cnimex A B quadratum A B C D:feceturd; AT L
A Cbifariam inE,et B E iungatur: deinde produ&a C s .
A i?:i’fomwr ipfi B E ¢qualis EF : defcribatyrds ex A S T
E ratumF G H A:et' G HadK producatur - Dica  A————- 55
A B fe@am eflein H, ita vt A B H reGangulum zquale { - P>
fit quadrato ex 4 -Quoniam enimreéta linea A Cbi / B
fariam fecaturin K, adiiciturd; ipfiinreum AF;re- gL
&agulum CF A vnd cum quadrata ex A E gquale erit
quadrato exEF . Sed EF c(l& zqualis E B. retangulum
igitur C F A vnd cum quadratoex A E zquale eft ei,
quod fitexE B,quadrato.quadrato autem ex E B zqua Vs
lia funtquadrataex BA AE etenim angulus ad A re- o . :
Qus eft.crgo rectangulum CF A vnd cum quadraro ex A E zquale eft quadratis ex
B A AE.commune auferatur, quod ex A E quadratym.reliquum igisur reGangu
lum

C.K D e
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lum CF A zquale eft quadratoex A B. eft autem CFA quidem re&angulumF K.

fiquidem AF eft zqualis F G:quadratum aytem ex A B eft ipfum A D. re&tangu-
lum igitur F K zquajc' clt quadrato A D. commune auferatur AK. ergo reliquum
F Hreliquo HD eft zqualc.atque eft HD re&angulum A B H, cum A B fit zqua-
lis B D,et F H eft quadratum ex A H. retangulum igitur A B H quadratoex AH
zquale erit.quare datarectalinea A B feGaeft in H,ita vt A B H rectangulum qua
drato ex A H fit zquale.quod facere oportebat. :

S ¢ H oL IV M

. Ex hoc conflat geometricam effe analogiam. quoniam enim oA B fe6ia
effinH , ¢ quod <A B B H continetur quadrato eA H eft equale. hoe - - - -
antem [oli geometrice accidit medictati . Hanc in fequentibus extrema,
ac media ratione [ecari dicit. nunc antem , quoniam de proportione nibil
traditum eff,non dicit extrema,ac media ratione [ecari. '

THEOREMA XI. PROPOSITIO. XIIL

In obtufiangulis triangulis,quod alatere obtufum angulum
fubtendente fit quadratum maius eft quim quadrata, quz funta
Iateribus obtufum angulum continentibus, re&tangulo contento’
bis vno laterum , que funt.circa obtufumangulum, in quod fcili-
cet protractii pcg)cndicula:is cadit, et lincaaflumpta exteriysa
perpendiculari ad angulum obtufum. o
- Sit obtufiangulum triangulum A B C.obtufum an ¢ a.primi.
gulum habens B A C: et ducaturdpunGo BadCA = 8 '

protra&am perpendicularis B D . Dice gyadratum
ex B C maius efle,quim quadrataex B A AC, re&a-

gulo,quod bis C A A D continettt. Quoni#m cnim \\ ’ - 4-hulus.
realinea CD fe&a eft vicumque Inpunélo A, erit | - \\ ‘
A c .

quadratum ex CD gquale,et quadratisex CA A D,
etciquod bis C A A D continctur re&angulo. com
mone apgonatu‘r exD B quadratum.quadrataigitur ' L

€xCD D Bzqualia funtet quadratisex CA AD D B, et re&angulo, quod bis’ 47 primi..
C A ADcontinetur.Sed quadratisexCD D B ¢quale eft quadraum ex CBore-’
‘Gus enim eft angulas ad D, cam fit BD perpendicularis . quadratis veroex A D,

D B ¢quale eft quadratum ex A B.quadratum igitur ex C B zquale eft et quadratis

exCA AB,et rc&_angglq bisCA A-D contento. Ergo quadratum ex C B maius'

eft,quam quadiati ex C'A° A B, re@angulo quod bis CA  AD continetur. In obtu’
fiangulisigitur triangulis,quadratum, quod  latere obtufum angulum fubtenden’

dente fit, maius eft quim quadrata, quz fiunt 4 lateribus obtufum angulum conti’

nentibus , re&angulo contento bisvne laterum,qug funt circa obtufiim angulum,’

ad quod protraGtum perpendicularis cadit , et linea affumpta exterius 2 perpendi-’

calari ad angulum obtufum . quod demonttrare oportcbat. ‘ o

O

> 'F.C. COMMENT ARIVS.
- Exiissqua-in hoc theoremate deméftrata funt poffumus cuiuflibet trianguli; ob -

tufum angulum habentis arcam dimetiri. SO R
o SR & : I 3 Sit



47.primi.

12.primi,

7._h‘uiu.l.

47. primi,

Sit sriangulum obtwfiangulum A B €, babens augulens 4 C-B obtx-

fian; [itd, latys AB exempli gratia pediom viginti, B C olto,e5 € A fex A
decim:Cr & punio A ad B C protralfam ducatur perpendicularis A /)
D. Primum igitur qyanta fit imea C D, quac adiungitur lateri, in qued V%
perpendicularis cadit, hoc modo comperiemus. Quadrata vrorxmé, la ya

terum AC C B, quae fint circa obtufian anguliom fomul fimpta a qua~ 200
drato lateris A B,quod obtufo angulo fubtend;tyrydetrahemus; & quod

reliquum fuerit, diuidemus per duplion lateris BC. ex bac enim diuifio-

ne prouenit linea , quam qugrimug . eft autem quadratum lageris AC R o

256, & quadratum ipfius B C 64 , quace fimsul fsmpta faciunt 320.
dempris igitur 320 4 400,quod eft quadragum lateris A B, relinqusn
dur 8o,atque bis diifis per 16, videlicet per duplum ipfins B C prodibust 5, & tot pedsem erit
kinea € D Feague quolam sriangubon A C D roctangulum oft; quadrasun laterss A C aequalo
erit quadratis,guac figst ex C D. DA, quarg dempso quadrate lineae C D, quod eft 1§ a quadra
fo ipfius A C 25 6,reliquums erit quadration perpendicularis A D,quod eft 2 3 1 ,cuius latus AD
ot 1.5 - proximd. Quownodo astem wwérs non quadras propmquum latus imueniatur , docui-
mus in noftris commentaxigs in librim Ar chiyedis de circuli dumenfiong, V't igitur trianguli A B
C aream habeamus.[ecetur B D bifariam in punt?o E , <& ab eo ducatur E F ipfi D A parallela;
rurfufd, a pgrallelaivfi D B.c covueniens cum K F in.F puncto.Erit paralle-
logramm DEF A B D: vtrumque enim dimidium eft pa-
rallelogra BDy¢ 4 D.Frgo ducta E Dyquac eft 6 -;- in AD
¥$~- prouemiet arearectanguli ADE F , &r obid etic ’ 98-%- pedum qua-
dyatorum. Eadewm ratione inuenietur area trianguli A C m 38 . Quare dem
pris 384 98 -} relinquentsar 60 -§- proxime , pro area mianguis 4. B Cy quam yobis mguiren-
am propofuimsus. . .
THEOREMA XIIL PROPOSITIO. XIII. .

In acutiangulis triangulis , quod 3 latere acutum angulum fub
tendente fit quadratum minus eft,quam quadrata, qua funt i late
ribus acutum angulum continentibus , reGiangulo contento bis,

vno laterum,quz funt circa acuturtrangilum,inquod:perpédicula

- riscadit,etlinea 3 perpédiculgri intus,afumpta ad angufil acuti.

Sit acutiangulum triangulum A B C 3cutum b3, .
bens angulum ad B:et ducatur 4-pyncto,A ad B.C -
pcrcpcn icularis A D.Dico quadratpm,quod fit ep: -
A C minus effe.ouim quadrata,qug ex C B B Aste

Gang CB B D.continetur.Quoniam, B .
enim | B fecta.cft vicumquein D ,exiie - 2

quadra,\t&cx L o D zqualia,et rectangulo qued. . ./

bis CB B D contingtur, et quadyato ex D C. goy - - e N
une apponatur uod ex ADquadratum . que-: - . s dS :

:rratai itur ex CB. BD D A zqualia.funt, et ra&aggulo liis:C B B Dcontento.

t quadratisex AD. D C.Sed quadratis ax B, B & gqualecft:quod:ex-A: B qua-
3trat'um ; rectus enim angulus.eft qui ad D. quadratisivesaex AD D € gquale efb-
quadratum cx A C,quadrataigityrcx C By B A, funsqualin.quadrato ex A C, et
eiquod bis C B B D continetur,reGangula- qusteidlnm quadratumex ;A C mi~
nus cft quim quadrata ex CB. B A re@tangnlo quod bis C B B:D.continctur.In-
acutiangulis igitur triangulis quadratum,quod 3 latere acutum angulum fubtédé-
te fit,minus eft quam .qltadrata,qua;ﬁqpta‘ latenibus acutgm angulum continenti
bus,re@angulo contento bis vno laterum,queg funt circa acutum angulum,in quod
pﬁ.rpcndisg‘eﬁis‘sadét»st,t linea a perpsndiculnsiintusafivoptaad dngulumacuth.
quod emonitrare oportcbat. e L TRYT Wl mx;{;;;;' [RESTTES Y B4
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- Quoniam in diffinitionibus dixit Acutiangulum triangulum effe
'quod tres acutos angulos habet, [ciendum eff hoc loco non ita dicere , fed
triangwla omnia appellare acutiangula , propterea quod omnia angulum
habent acutum , & quamquam non omnes acutos,vnum tamen habent,
propofitio igitur buisfmods eff.Ommis triangwli latus, qued acutnm [ub-
tendit angulum, minus poteft, quam latera acutum angulum continen-

tia , reGtangulo contento bus vno laterum 5 (o reliqua qua fequuntur,
Ttaque [i rectangulic fit triangulum ex lateribus acutum angulum conti
nentibus accipiemus illud, quod recto angulo fubtendivur , vt in ipfum
perpena’icularz& cadat. ¢~ fimiliter faciemus  f§ obsufiangulum fit.Con-
wer(um cvero th eoremats eff hoc. o

_ Sit quadratii ex AB minus quim qua
drataex BC CA, co,quod bis BCCE o -
tinetur , et reliqua deinceps; atque 4 pia
&o C ipfi C A ad reGosangulos duca-
tur CD, quaz ipfi CB fit¢qualis.ergo

uadrataex BC C A ¢qualia funt qua-
zratis exDC CA. Sed quadratisex BC ©~
C A minus eft quadratumex A'B. ergo
- & quadratis ex DC CA mitus erit. qua- ©
dratis autem ex DC CA zqualeeft qua- = - ‘ ‘
dratum ex D A. quadratum igiturex /_ —_t
DA quadrato ex AB maius, eripfa DA - % - %
maior,quam A B. ltaque quoniamduz ~ * ' o
P C CA duabusBC C A zquales funt , etbafisD A maiorbafi A B, eritetan- a5.primi,

gulus D C A angulo A C B masor,rectus autem cft D C A. ergo A C B acutus erit.
quod oportebat demonftrare. -

‘ 47.primi.

’  FC COMMENT ARIVS. .
Hoc 5on [olum-iwsriangulis equianguiis veriow efd 5 fed etiam imobrufiongulis , & refts
lis , que duos, angwlos naﬁd. e, acwpos. Qe dicomns prefens theorema tres bﬁberz:
Jus;vel enm dulla perpendiculari A D,punttum D cadisinser B C,vel extraxebinipfim C,ita;
¢ A D fit eadem,quac A C.Euclidis demonfiratio congruit primo cafie i trigngulis, quae acu-
: dicuntur;in alijs autem fimodo perpendicularts cadatin larus ,“'q”dr:ngulo’ reffo , vel
obtufo fistenditur. At fi cadat in alterum latus eorwm,quat acutis angulis [WBtedusder s nibilo-
minus idem [equetur,vt demeonfirabimus. ‘ . N
Sit obtufiangulum triangulum A B C,, obttr- ~ - oA
fum habens A C B angulum,et ducatur 3 pun&o ’
A ad B C protra&am perpendicularis AW . Di-- .
co quadratum,quod fit ex AC,acutum angulum: .,
A B C fubtendente minus éffe . quim quadrata,. - -
quz ex AB B C fiunt, retangulo, quod bis CB- .
BD continerur. G Lk
Quoriamenim ABD  triangidum reGangulsmeff, - S
quadretsms quod fit-exABaequalefi qpadrasis,gue ex BD DA, commune addasur quadrari:.
€ BC. ergo quadyata ex ABBC4equibia funt quadratis ex BD DA BC. Sedquadratoex BD
.o, acqualia

4

7
.




3.huius,

4. primi,

 ditur,a quadratis reliquorum Laterum AB BC fimul iunclis aufe

EVCLID. ELEMENT.

aequalia fimt quadrataex BC CD vna cum rellangulo , quodsbis BC CD continetwr. quadratis
autem ex CD DA quadratum ex AC eft aequale . Quadrataigitur ex AB BC aequalia funs
giadratc ex AC, & duplo quadrati,quod ex BC vna cum re€tangulo, quod bis BC CD contine-
tur.sed qisadrato ex BC,et réct angulo, quod BC CD continetwur acquale eft rectangulum CBD,ac
propterea duplo quadrati ex BC, & refiangulo , quod bis continetur BC CD aequale eff refian-
gulum 5 quod bis CB BD contimetur. ergo quadrataex .AB BC aequalia fimtsquadrato ex AC
vni cran reftangulo,quod bis contnetur CB BD. Quadratrom igitur ex AC minus cfl, quim qua
drotzex AB BC,rectangulo,qrod bis CB BD cont:nerur.

Sit triangulum redtangulum ABC reGtum angulum habens ACB. Dico quadra
tum lateris AC,quod acurum angulum ABC {ubtendit minus efle,quim quadrata
ex AB BC, re@angulo,quod bis CB BD continetur, - -

Quoriam enim triangiulum reiEangulum efl, erit perpen
dicularis AD eadem,quae latus trianguli AC, & pultum

D idem, quod C.quadratum vero , quod fit ex AB aequale A A

quadratis ex BC C.A.comune addatur quadratsem ex BC. /i g

Erzo quadratzex AB BC gqualia fimt quadrato ex AC, /’ ‘ /

& duplo quadrat: eiussquod fit ex BC. hoc eft reftangulo, / ! S/

quod bis cotinetur CB B D.Quadratuigitur ex A Cminks /’ / | - /

eft quim quadrata ex AB E Creflangulo , quodbis CB /[ Y

BD continctur . quod demonfirare oportebat. . / / l S S
Ex proxime demonftratis licebit cuiufque trian  ® ¢ b ®»  c

guli,fine acuiianguli,fiue reGanguli,fiue obtufian
guli quod nota latera habeat , aream inuenire.

Sit triangulum ABC babens angulos ad BC acutos , & a pus-
&0 A ad BC perpendicrlaris ducatur AD, quae imter BC neceffa.
rio cadet.Sit autem latus AB pedum 13, BC 14,05 CA 15.1ta-
que primum quadratum lateris AC, quod angulo acuto B [ubten-

remus , & quod reliquitur,diuidemus per duplum lateris BC, in . - .
quod perpendicularis cadit ; & proueniet rettalinea BD , quaed  §—p—mw—
perpendiculari intus affumitur ad angulum acutum. Deinde d qua :

_ dragolateris A B,quod fubtenditar angulo ADB refo,auferemus quadratum ipfius BD et eius,

quad proucnerit quadraci latus erit perpendicularis AD magnitudo,ex qua denique totius ABC.
trianguli area nota efficietur. Quadratwm igitur lateris AC eft 225 .quadratum vero. ipfius AB,
169, quadratum EC 196,quae duo fimul iunéta faciunt 365 .ergo fublatis 225 4 36'5 relin-
quentur 140:atque bis per 2 8 diuifis prouenient § :a¢ propterea BD erit pedum quinque. Rurfus
fia quadrato lateris AB,boc eft d 169 auferatur quadratum BD,quod e]f 2§ relmquétur 144,
cuins quadrati latus eft 12.ergo perpendicularis AD duodecim pedum erit. Itaque ductis 2 in
bajis BC dimidium, videlicet m 7 producentur 88,ct totidem pedwm quadrasorwm erit area tri& -
guli ABC, quam & principio querebamus. - S : S

. PROBLEMA IL T
- ROPOSITIO . XIIIL — -

Dato recilineo ¢quale qua --

dratum conttituere.

Sit datum re&ilineum A.oportet ipfi A
re&ilineo gquale quadratum conftituere.
conftitnatur re&ilineo A ¢quale parallelo
grammum rectangulum BCDE . Siigitur
BE eft zqualis ED faGtum iam erit, quod
proponebatur,etenim reilinco A equale v o T
quadratum coftitutum eft BD:fin minus,vna ipfarum BE ED maior eft.fit BE ma®
ior;et producatur ad F, ponaturd; ipfi ED gqualis EF.deinde fe&@a FB bifaridin G,

. centro

T e P
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centro quidem G,interuallo autem vna ipfarym GB_ GF femicirculus defcribatur
BHF;producaturg; DE in H , et GH ifigatur. quonid igitur rea linea BF fecta eft
in partes equales ad G, et inzquales ad E;erit retangulum BEF vni cum quadra-
to,quod fit ex EG zquale quadrato ex GF.eft autem GF zqualis GH.re&rangulum
igitur BEF vni cum quadrato ex GE zquale éft quadrato ex GH. Sed quadrato ex
GH gqualia funt exHE EG quadrata. ergo re&tangulum BEF vnd cum quadrato
ex EG zquale cft quadratis ex HE EG.commune auferatur ex EG quadratum. re

liquum igitnr re@angulum BEF eft zquale quadrato ex EH . Sed rectagulum BEF
eft ipfum BD parallelogrammuin,quoniam EF eft zqualis ED.crgo BD parallzlo-
grammii quadrato ex EH eft ¢quale.paraliclogramnium autem BD «it ¢quale re-

&ilinco A.re&ilincum igitur A quadrato ex EH defcripto zquale erit . quare dato

re&ilineo A zquale quadratum conftitutum eft,quod videlicet ex ipfa EH defcribi

tur . quod facere oportebat. .

F.C. COMMENTARIV S,

Ho;fprd)lcmate multo vriserfalius eft,quod in fexto libro demonfiratur nempe. Dato reéti-
linco fimile, ct alreri dato zquale idem conftituere. .

LIBRI SECVNDI FINIS.

~~

5. huius
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11 ANTIQVIS,
ET C OMMENTARIIS '

Federici Commandini Vrhmtz.r .
S C H 0L 1 U M.

Propq/‘ tum Euclidi eft boc loco traBare de sis , qoa cirenlsi acciduns
eum adreias lmm;, &~ ad angulos comparantur.

DIFFINITIONES.
I.

' EQVALES circuli funt , quorumdia
metri funt zquales, vel quorum quz ex
centris funt zquales.

T v T

IL .
Rectalinea circulum contingere dici- | K ™
tur,qua contingens circulum, et producta | )

ipfum non fecat. \ /’

IIL

Circuli continge N

o8 N, 7 3
re fe fe diciitur, qui /—\ \ //‘ \ /,/’_\\ |
contingentesfeip- ' i \/
fos non fecant. N AN /N

— N -

Incirculo
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Magis autemdiftare icentro dlcxtur ca, ad quam pmor per-
pendicularis cadit. PR -

V1L , X

Portiocirculi ~ -~

eft figura,quere | ,.,-
&alinea, etcir- i
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culi circumferé-.
tia contineduf: - < 12

nonrt
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Portionis auté an.
gulus€h, quit re&a'—h-

nc;,:taicuh circhfe
rentia coprehedxtur. |
- WITHR a

‘Inpomope ané}ﬂu‘f éﬁ,qUando in circi
fercntia portionis:fumarur aliquod pun -
Gum, ab.ipfo#dtérminos lincz cius,
qualr aﬂ! :ﬁ: 1!d?,ntca&sﬁlru:acducan—
r; Wm dactislineis fit cétcntus.
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EVYCLID. ELEMENT,
XL

Similes circulorum
portiones funt , quz
angulos fufcipiunt -
quales, vel in quibus
anguli zquales ¢onfi-

o kit o
A FED: COMMGUN.

ADDIT A

Similes circumferentia
circulorum [untsin quibus
wnguli confiftunt equales . S 0

'PROBLEMA I. PROPOSITIQ I

jo.primi

. prim|

Diffi.ig
$.primi.
dith, 10,

Exhoc perfpicuum eft, fiincirculo qugdam re@atinea rectam
lineam quandam bifariam, etad angulos rectos: fecet, infecantg

SCHOLIU M,

33.3’.:’.35.",‘; Ex theoremate qﬂm&mr vdaégrfm};ﬁﬁﬁoﬁ: cirenl . S umm i‘§
il ambitum ﬁ:qurz ab 41:9:;_0;21{@20 gomm.gﬁﬁ/';ﬁt, intu,iﬁilw; .lf""ﬁ.
les recie linea ed circulug efi. R SRS

PO NP

es p, Noa
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EVCLID. ELEMENT.

THEOREMA It. PROPOSITIO III.

" “Siincirculo fectalimea per centrumducta rectam lineam quan
- dahtnon ductd per cerfibifaria fecet , et ad angulosrectos ipfam
fecibit, qudd fi ad angulos rectos ipfam fecet;etbifariam fecabit.
- Bitcirculus ABC ,etin tpfo re®a linea per centrumdu
. "GaLD re&tam lincam quandam AR non du&am per cen- c
. ‘trymbifariam fecet in pun&o F. Dico et ad angnlas rectos i \
vhuie. | ipfam fecare.Sumatur énim cireyli AB C centrum, quod it 1
.E,etEA EBiungantur.quoniam igitur AF eft 2qualis¥8, |l
.communis autem FE,due duabus zguales funt, et bafisEA E_ -
‘bafi EB eft gqualis.ergo ct angulus AFE angulo BFE zqua- \ //{ A
Diffi.1o.pri lis crit-Cum autem reQalinea fuper re@tam infiftens angu- A< ..sb
mi. los,qui deinceps. fust,zquales inter fe fecerit,re@®us eftveer N 1S
gue zqualium angulorum.vterque igitur AFE BFE cft re- T
us.quare recta linea CD per eentrum ducta reGam lined S ,
AB-non ductam per eontrum bifariam fecans , er ad angulos rectos ipfam fecabit.
Sed CD fecet AB-ad rectos angulos . Digo et bifariam.pfam decare, hoc eft AF ipfi
FB ¢qualem efle.Iifdem enim conftru&is,quoniam EA,quz ex centro eft ¢qualisE
sprimi,  B,et angulus EAF angulo EBF zqualis erit.eft autem et AFE rectus zqualis reto
BEE.duo igitur triangula EAF EBF daos angslos dnobus angulis zquales habét,
vnumg; latus vni lateri zquale EF , commune fcilicet vtrifque , quod vni angulorit
zqualium fubterditur. ergo etreliquaiatera reliquisiatertbus gqualia habebunt.
atque crit AF ipfi FB zqualis.Si igitur in circulo recta linea per centrum ducta re-
ctam lineam quandam non ductam per eoarcum bifariam fecet , ctad angulos re-
ctos ipfam fecabit.quod fi ipfam fecet ad,r,:c:os;pgulos',;;bifariam fecabir . quod
oportebat demonttrare. ' ‘

THEOREMA. HI. PROPOSITO. IIIL

".F.mi

Siin circulo dug re@z lines fe inuicem fecent non dadg per

.centrum,fe fe bifariam non fecabunt.

_ Sit circulus ABCD;et in ipfo duz rectz linez AC .BD {¢ inuicem fecent in pi;l.b
*cto E,non ductg per centrum.Dico gas f¢-fe bifariam né.fcaare.Si cnjm fieri poteft, .

“fecent

\



LIBER III 39

1.huius,

Ex antece-
dente.

THEO-



20.primi.

24.primi

23.primi.

4.primi.

. EVCLID. ELEMENT.
" THEOREMA VL PROPOS ITfr?a'aiv:}iri'ef e
Siin circuli diametro aliquod pun@um fumatut', quod fion fit
centrum circuli: et ab eoin circulum cadant qugdam.reéx linez:
maxima quidem erit ;in qua centrum s minima vero reliqua:alia-
rum autem propinquior ei, qug per centrumtranfit , femper remo
tiore maior eft. at duz tantum zquales ab eodem puncto in circu-
lum cadent ad vtrafque partesminimg. B

Sit circulus ABCD,cuius diameter AD: etin ipfa AD:
fumatur aliquod pun&um F,quod non fit centrum circu A
li. Sit autem circuli centrum E:et 2 pun&o F in circulum
ABCD cadant quedam re&tgline¢ FB FC FG.DicoFA' 3
maximam cfic, et FD minimam:aliarum vero FB quidé
maiorem quim FC, et FC maiortm quim FG.Iungitur "%
-enim BE CE GE.Etquoniamomnis trianguli duolate © X t&
ra reliquo funt maiora; erunt BE EF maiores quim RF, L .
*eft aiit AE zqualis EB.Ergo BE EF ipfi AF siit zquales. o\l>/
-faior igitun cft AF quam FB.rurfus quonia BE eft¢qua R 2
lis EC,communis aut¢m FE,dug BE EF duabus CE EF A
aquales funt . S2d BEF angulus maior eft angulo CEF . bafis igitur BF bafi FC cft
maior.eadem ratiqng et CF maior eft qudm FG.rurf{us quoniam GF FE maiores
funt quim EG, zqualis autem GE ipfi ED;erunt GF FE maiores quam ED. com-
mounis auferagur EF . érgo reliqua GF mator et quim reliqua FD . maxima igitur
oft PA, et D mhitiffaimaior'vetd BF quim FC, et CF quim FG maior.dico eta
pun&o F duas tantum re&as lineas cageré in circulum ABCD ad vtrafque partes-
minimzx FD.conftituatur enim ad lineam EF,atque ad datum in ea pun&um E an-
gulo GEF zqualis angulus FEHt ¢tFH iungatur. quonii igitur GE eft zquialis E
'H, communis autem EF,duz GE ‘EF duabus HE EF zquales funt : et angulus G
E F eft zqualis angulo HEF.bafisigitur FG bafi FH zqualis crit.dico 4 pun&oF in
circulum non cadere aliam ipfi FG ¢qualem . Si-enim fieri poteft,cadat FK.et quo-
niam FK eft zqualis FG,eftq; ipfi FG zqualis FH;erit et FK ipfi FH zqualis, videli-
cet propinquior ci,quz per centrum eranfit,zqualis remotiori, quod fieri hon po-
teft.Vel hoc modo.iungatur EK.ct quoniam GE'ipfi EK eft ¢qualis,communis au-
tem FE,et bafis GF gqualis bafi FK;erit er angulus GEF ¢qualis angulo KEF:Sed an;
gulus GEF angulo HEF cft zqualis.angulus igiter HEF ipfi KEF 2qualiserit, mi-*
nor maiori,quod fieri non poteft . quare d punéto F in circulum non cadet alia re-
&a linea zquali¢ ipfi: GF ..ergo vna tantumicadet . Si igitur in ¢irculi diamtero ali-
quod punétum fumatur, quod non fit centrum circuli, et reliqua qug fequuntur.

quod demonttrarg oporrebat. |, - L : it

=

Ty
L

S ¢ H.OLI.V.M. . .

CONV ER SVM.. Simtraciriulampunium fumatwrs arque:

4 puntto in circulum ca dn;t;zt'qtéa:tw}})qf‘ué'h&g‘ linea, quarum vna qui:
dem maxima fit, cna cvero minima , ¢ retiquarum alie fint aguales,i
alie inequales s maxima quidem ‘pér-centrum tranftbit , minima verd'
erit reliquapars diametri ; ¢ aliarum maiores quidem funt.centro pro:
pinquiores,equales autem ab so.equalier distane. ... ovi
D Per
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Per Pun&um enim E,quod ¢ft intra circulum maxi-
. maqudem fit EC,minima yero ED;et FE quaim EB ma
ior.Dico CE per centrpm tranfire, et DE ipfi efie in dire
&um;EF vero centro propinquiorem effe, quim EB. Si
enim CE non tranfit per centrum,fed aliza quzdam d piy
&o E in circulum cad¢s,lla maxima erit per feptimum
theorema.eft autem et EC maxima, quo:r fieri nan po-
teft.diameter igitur eft CE,et ipfi in direGum ER.Dico
EF centro Hpropinquiorem efle,qudimEB.Sienimnon
eft propinquior,vel remotigr eft,vel zqualiter diftat : ct fiquidem remotior,maior
erit BE,quam EF,quod fieri non poteft.non enim ponitur 1ta effe. Quad fi zquali-
ter diftant, ¢quales funt. fed neque hoc ponitur.propinquior igitur eft FE ipfi H,
quim EB, et GE ipfi EB eft £qualis.Ergo d centro H zqualiter diftant, inzqualiter
enim diftantes ingquales funt, pér feptimum theorema.quod oftcndere oportebas.

7.C. COMMENTARIV S

1lud quoque versm eft , quod was demenfranimens in
ponomentarid in propofitienam olianam kibri Archmedis
ée ineis fpralibns. SN

Si in drcumferentia circuli aliquod fumatur.
pun&um , ab eog; in circulum du¢antur rg&: li- p ‘
neg ; qu per centrum tranfit, omnium erit maxi. AT B .
ma,aliarnm vero quz tranfeunti per cétrur pro- ) : '
pinquiores funt ,remotioribus erunt maiores;
dug autem tantpm gquales funtad vtralque par-
tes maximz. . S .

“THEOREMA VIL. PROPOSITIO VIIL

/

" Siextra circulumaliquod punétum famatur, atque ab eo 1d
circulum ducantur quzdamrece linez , quarum vna per centrum
tranfeat ; alig Vero vtéurhque ¢ edruth’ quidem , quz in concauam
circumferentiam cadunt,maxima eft, qug per centrum tranfit;alia
Tum autem propinquiot-¢i, qug per genitrum, {femper remotiore
maior eft.at earum ,.qhz in curuam circamferentiath cadunt mi.’
nima eft , quz inter punGtum , et diametrum interijcitur ; alia-
Fum vero quz propinquior minimz femper remotiorg, eft minor,
duz autem tantym ¢quales d pun&o incirculum ¢adunt ad verale
que partes minimz. T L
i Sgt circulus ABC,et ¢xtra circulum fumatur aliguod p{n&umb :abeo suterki
in circulum ducantur re@t¢ linez qugdam DA DE; DF ' DC:fivd; DA per cétrurn.,
Dico carum quidem quz in concauam AEFC circumferentiim cidume, maximam’
eflc DA, quz per centrum tranfit;et minimam , quzrintert pnftum D, ex diame-
trum AG interiicitur, videlicet DG:maiorem autéim DE quam DF; et DF maioré:
qutin G4 sa1A YeTo qhx Mrearuds cirsumferdiifiam HEKG cadoar , quz poo~
Bl_nq;uor migisag DG femper eemotiore.clc minohem;hoc éft DK minorem, gniey
DL,ct DL inerem quim DH.Sumatar enim éenttum dirculi ABC,quod fitM,c0
dungantar ME-MF MC MK ML MM, st quoniain A M eft xguatis ME,commus
S nig

>
)]



10.primi.

24 primi.

-

21 primi,

§4.primi

1.peimi.

8. primmi.
13 primi.

-réliqua KD quim refliqua GD maior . qgaare GD minor
-quamKD, etidcirco GD minima cft.et quoniam trian-

< EVCLII E'LTEMEN. ’

nis apponatur MD . Ergo-AD eft zqualis ipfisEM MD.
Scd EM MD funt'maiores quam ED.Ergo ct AD quim
ED eft maior.rurfus quoniam zqualis eft ME ipfi MF, ¢5.
munis appohatur MD.crit EM MD ipfisMF MD ¢qua
les ; et angulus EMD maior eft angulo FMD.bafis igitur -
ED bafi FD maior erit. Similiter demonftrabimus et FD'
maioré efle quim CD. ergo maxima eft DA ; maior aiit -
DE quam DF,et DF quam DC maior.preterea quoniam
MK KD sat maiores qui MDD, et MG cft ¢qualis MK; erit

.guliMLD invno latere MD,duz re&¢ linee MK KD in-
tra conftituuntur,erunt MK K1) minores ipfis ML ‘LD,
quarum MK eft zqualis ML. reliqua igitur DK minor eft
quam reliqua DL.Similiter oftendemus et DL quam DK
minoré efle.Ergo D@ rivinima eft.minor vero DK.quim
DL,et DL minor quim DH . dico €t duas tantum zqua-
lesd pun&o D in circulum cadere ad verafque minima '
artes.conftituatur ad re&am lincam MD, ad datumd; in e2 pun@Gum M angnlo X
D gqualis angulus DMB,ct DB iungatur.itaque quoniam MK eft zqualisMB,cé
munis autem MD,duz KM MD duabus BM MD =zquales funt, altera alteri.ct an-
gulus KMD =zqualis augulo BMD . bafis igitur DK bafi DB cft ¢qualis.dico 4 pun-
&o D nullam aliam ipfi DB zqualem in circylum cadere. fi enim fieri poteft,cadat
DN.ct quoniam DK eft zqualis DN , et DK ipfi DB eft ¢qualis;erit et DB zqualis
DN,propinquior {cilicet minimz gqualis remotiori,quod fieri non poffe oftenfum
eft,vel et aliter.iungatur MN.et quoniam zqualis eft KM ipfi MN, communis auté
MD;et bafis DK bafi DN ¢qualis erityet propterea angulus KMD gqualis angulo )
MN.Sed KMD angulus ef \gulus igitur BMD angulo NM
D zqualis erit,minor mai quare,non plyres quim duzre
&z linez+4 punt&o'D incircwum A by aa viraique partes minimz GD éadent. Si
igitur extra circulum aliquod pun&um fumatar, ct reliqua deinceps.quod often-
erevportebat. - - . S -

' THEOREMA VIIL PROPOSITIO IK.

N
4

_ Siintracirculum fumatur aliquod punGum , atqueab eo incit
culum cadant plures quim dug re@z linez zquales; pun@ii quod

fumitur,circulicentrument. -~ . A
Sitcirculus ABC, etintra ip- - : e -

fum fumatar pun@umD,d quo 7 TR — ' -

incirculum cadant plures,quans .. \/‘T": s W T N\ ,

duz re&g¢linez xquales, videli- ) ] N Y AU W
cct DA DB DC.Dicopun&um x| | o "1 ' '

P circuli ABCcentrumeeffé. Jun® - \\1/ CH AR

ganrur enim AB -BC,fecenturg;..: -\
bifariam in pun&is EF:etiun&a
ED DF ad pun&a GK HL pro- .
ducantur.quoniam igitur AE eft St Che e :
¢qualis EB,communis antem ED,crunt duz AE ED duabus BE ED ¢quales;et ba/
fis DA eft zqualis bafi DB.ingulus igitur AED angunlo BED ;?udis etit, et idcir-
o vterque anguloriit AED BED eft reQus.Ergo GK bifariam fecans AB, etad an
gulos rectos fecat.¢t quoniam fi in cirgnlo quzdare@a linea,reGam lineam q:xlan-é

- .
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- dam bifarid,et ad angulos re&os fecet,in fecante eft cireuli centrum;erit in GK cen  Corol.xhu-
trum circuli ABC. Eadé ratione et in HL centrum eft ABC circuli,et nullum alind 1us.

 commune habent reétz ljuz¢ GH HL,nifi pun&um D.Ergo D circuli ABC eft cen

trum.Si igitur intra circglum fumatur aliquod pun&um , atque ab eo in circulum

cadant plures quim duz reéta linex gquales ; pun&tum, quod fumitur circuli cen-

trum erit.
A LI TE R.

Sumatar enim intra circulum A B C pun&um aliquod D: atque 3 pun&oD in
circulum A B C cadant plures quim duz re&z linez zquales DA DB DC. Dico
pun&um D, quod fumitur,circuli ABC efle centrum. non enim, fed fi fieri poteft,
fitE, etit&a DE inFG producatur.ergo FG diameter eft ABC circuli.itaque quo
niam in FG diametro citculi ABC fumptum eft aliquod pun&um D, quod non eft
centrum circuli ; maxima quidern erit D G , maior autem D C quim D B, et DB 7.huius.

‘quim D A maior . Sed et gquales, quod fieri non poteft. nonigitur E ccntrum cft
circuli ABC. Similiter oftendemus neque aliud pun&um centrum effe praeer ip-
fum D. ergo D circuli ABC centrum erit.quod oportebat demonttrare.

THEOREMA IX PROPO. X.

Circulus circulum in pluribus,quam duobus punéis nonfecat.
$i enim fieri poteft,circulus ABC circulum DEF fecet in pluribus Pun&is,qua‘,m
duobus, videlicetin B G H F:et iun&z BG BH bifariam fecentur in KL. atque a
gun&is KL ipfis BG BH ad rettos angulos du- :

2 KC LM in pun&a AE producantur. quonid A :
igitur in circulo ABC qugdam rectalinea AC re u g‘n
&am lineam quandam BH bifariametadangn- 7 X N
los re®os fecat,in ipfa AC circuli ABC eritcen- g/, | LiA0E Corol LA
trum.rurfiis quoniam in eodé circtllcABC.quz - Q N ’/ ius.
damre&alinea NX re@am lincam quidam BG § ‘ ,'G’

bifariam fecat, et ad reQos angulos;inipfa NX t’r:)/
centrum erit circuli. oftenfum autem cft et in ... ¢ -
ipfa A C centrum effe;ctin nullo alio pun&o conueniunt inter fere&tztlineg AC
NX,przterquim inO. ergo O circuli ABC eft centrum. Similiter oftendemus pun
&um O centrum effe circuli DEF. ergo duorum circulorum-fe fe fecantiuom AB C
DEF. idem erit centrum O. quod fieri non poteft. nonigitur cirenlys cirentum fe- ¢nuiws.
<atin pluribus pun&is,quam duobus. ~ o ' '

ALITE.R.

_ Circulusenim ABC rurfus circulum DEF fecee - . . o
in pluribus pun&is,quim duobus ; nempein B G /A'\

F H, ctcirculi A B C centrum fumatur, quod fit | B TR
K;etKB KGKF iungltur.qih igitur intra circuli VEER AN
DEF fumptum eft alignod pun@um K, dquoin £ | %7 1)

¢irculum DEF incidant plures , quim duz.re&tz li N NG
nex KB KG KF;eritpun@umKcirculi DEFcen. . - g SA
trum. cft autem et circuli ABC centrum K. duoria .

igitur circulorum , qui fe f¢ fecant,idem erit K cen S
trum,quod fieri non poteft. quare circulus circulum in pluribus, quim daobus pit
&is non fecat,quad oportebet dethonftrare. . C .

-

‘ THEOREMA X. PROPOSITIO. XL
~ Siduocirculife fe intus contingant, et fumantur centra ipfo-
- L rum



20, primi.

ge.primi.

20.primi.

EVCLID. ELEMENT.

rum ; re@alineaipforum centra coniungens, etproductain ciren

lorum conta&um cadet. : -
" Duo enim circuli ABC ADE fe fe intus contingant in o
puntto A, et fumatur circuli quidem ABC cétrum,quod
fitF, circuli vero ADE centrum G. Dico re@am lineam -
a pun&o G ad F du&tam,fi producatur ;T puntumA ca- w ,/
dere. Non enim, {ed fi fieti poteft, cadat vi FGDH. et/ p-
AF AG iuniamur. Itaque quonia AG GF maiores funt, i | e~

quim F A, hoceft qudm F H, communis auferatur FG. \ }:‘\ A
" reliqua igitur AG maior eft, quim reliqua GH. Sed AG \ \\ /< /

eft zqualis GD. ergo GD ipfa GH efl maior, minor ma- N B e .

iore, quod fieri non poteft-Non igiturd pun&ta F 2d G oo N

du&a rcctalinea extra cdtattum A cadet.quare in jpfum
cadat necefie eft . Siigitur duo circuli fe fe intus contin-

- gant;redta lincaipforum’ centra coniungens, fi producatur in conta&um circulg-

‘rum cadet. quod opartebat demonttrare.

ALITETR, o
/ H
Sed cadat vt GFC, et producatur in dire&um CF . B
Gad p&&ﬁmH;iun'ga‘dﬁr' s AG AF.Quoniam igi / ( i \
aur AG GF masores fimt quim AF.et AF cft gqualis . { \ (I \ _
FC, hoc et ipfiFH, communis auferatur FG.reli- | U !
qua igitur AG reliqua GH eft maior: hoceft DG ma \, £ //

ior ipfa GH,minor maiore,quod ficri non poreft. Si- - © \ /
militer et fi extra circulum paruum fit centrum ma- ~———
ioris circuli,idem fequi abfurdum oftendemus.

- THEOREMA XL PROPOSITIO XIL

Siduo circuli fe fe extracontingant, reQalinea ipforii centra

caniupgens per contagtum tranfibit.
. Droenim cireuli ABC ADE fe * »
ﬁuxra contingant in punéto A ; et e N :

matur circali quidem ABC cen- T N S \
trum , quod fitF : circulivero ADE . N
cétrum G.Dico re&tam lineam, quz . | L :
i pun&oF ad G ducitur , perconta- (. e
&um A tranfire. Non enim fed fi fie A\ / VAN
ri poteft , cadat, vt FCDG:et FA A _ ‘\f' o TR G
G iungantur. Quoniam igitur F cen ' - T C
trum eft circuli A BC,erit AF zqualis EC.Rurfus quoniam G comtram ¢f ADE cir
culi,erit AG ipfi GD zqualis.oftenfa et autem ot AF gqualis BC.(untigitarFA A
G ipfis FC DG ¢quales.ergo tota FG maior eft,quim FA AG.Sed et minor,quod
fieri non poteft.Non igitur  punéto F ad G ducta re&a linez per contatum A nd
tranfibit.quare per ipfum tranfcat acoefie efb:Si igitur-due circuli fe fe extra cbtind
gant,re&a linea ipforum centra coninngens pbr<ontaGum trgndibit ..quod- opor~
tebatdemmonitrase, -~ T . Lo L L RN B
o " THEOREMA XiL.:dROPGSTTIO ! XEIL,: -+ <2

_ Circulus cirgulym nos contingit.in plurtbusp@i@is;quam vno,
fiue intusfiue extracontingat, . . oL i

LA . L

‘s
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~igi-eriith herl-poteR tirculus ABDC circulum EBF-
D contingat primum intus in phuribas puncis,quam., ... .. g
vno,videlicet in BD:et fumatur circuli quidé ABDC '
centrum'G 5 cirdiivérd EBPD cenctuih Hiergo re&s. &~ .-
finea,qu¢ d pun&to G ad H ducitur, in Pun&a BD ca-
derxadat vt BGHD et quopiam G centyym eft circy-. ...
1i ABDE, erit BG ipfi GD zqualis . maior igitureft B~
G,quim HD: et BH'quim HD muito maior. Rurfus *
quoniam H centrum cft EBFD circuli,2§ualis eft BH -
ipfi HD. atqni oftenfa cft ig’:’la multo maior, quod fieri B
non pateft.non igitur circetus circulum intus contin-

git in pluribus pun&is,, qaim vno A neque -
extrac ot¢ ACKcir -
culgm pluribus pittis,qgam .
vnoyvidelicet m AC.et AC iungatur.Jeaquequoniam . . - S
in circumf ulorum :ABD C - ACK fumpta funtduo quzuis
pun&ta A confarigit intra Vtrun\lueip(wum cadetBed irf . so0re o3
tra circulum quaem A b caurt , ¢ktra eirculum vero CK;‘qqodcﬁ abfurdam. R

non igitur circulus circuliréxtra ctingit i pluribus panis , quim v no-eftedfuni
aytem eft neque intps contingere.circulus igitur circula non contingit ifi Elﬂribui

ﬂd&iﬁ;éjﬁim vnp,flnc’intis, fue extrd contingat. ?uod oportebat deino
e R O R A P TR R IR A S PR

I B R SR

e LHEOREMA X1, FEOPOSITIO XIHL:' .

SSRGS i s 4s T et tw St Tl gem oy e
 Incirculo ¢qualés redz linez gqualiter I céntro diftant, &t qué
gquahtﬁk?cggrgdd}an;; inter fe funt zquales.
Sit circult§ ABDC Fel in 1300 2qudIct reédé BnedAB € . O 2 11 T

D. Djco eas i centro zqualiter diftare.Sumatur enim ciren
HABD G tbarri’; quod fitE , er abripfo ad; AB -cn,?
pondigwiares ducan ER FG, et AF, £ ¢l jungansur.
niﬁm;g; ..N&} hnca' iu am'per centrym uéta E
&am "fideamn quandiiABMor dulamipdrcditium:ad
&uigndalos foad it hifgriam iplem Geabit.ghare A -huius,
equalis FB,ideod; AB ipfius AF dupla. Eadem ratione et
Ddupla eft CG.atque eft AB ipfi CD zqualis. zqualis i

r et AF ipﬁ CG. Et quoniam'A'E’xa?.' d(ﬁm ’ei’is QR T s a2
quadratum ex AE quadrato ox BC gqrialec Sed:quadradte:. cifcn . - opic A 47.primd
zruaxdem ex AE gqualia funt ex AF' FE quadrata;retuseaimanguliss eft ad Frquax

to autem ¢cx EC zgnalia fumquadrati ex: EG -G Gronm-angulus ad €5 it res

ftus. Quadrata igiturqs‘qx AF FE @qealiaficit quadratisex CG. GE,quarumiqua
dratpym ex AF quadrazg gx CG <ft gquale, ctenit gqualig ¢t AF ipfi CGoreliquum . |
igitury quod fit ex FE qpadratum aqualexft religuo, quodax £G;ac proptersak ~
1pfi EGeft 2qualis, ipf circulbantem squudliser diftare d ¢eatra: ce@¢lineg dicyps  ir g w
tur,quandg d centro4d ipfas perpendicilives dudta gquales fung. “ergo AR CI)
d centro zqualiter diftant. Sed AB .«CD xqualitcr diftantd-congnd, hoe eftbzqualin
fit FE ipfi EG.D