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GREGORII XIII PONT- MAX

PRIVILEGIV M.

>ROPRIO ¢e. Cum,ficutac
dilet2us filius Federicus Commandi
us Vrbinatenfis nomnulla noua opere
non impre[[a,videlicet Euclidis ele
n libros quindecim é greco nuper con
» Ariftarchi librum de magnitudini
fantijs Solis ¢ Lunnsnecnon Pap-
ndrini mathematicarum collectionis
| crevw--..«Heronis eAlexandrini [piritalium li
brum.Euclidis operareliqua. Tl:eodo]iz de habitationibus librum , emf
dem de diebus ¢ no&ibus libros duos.«Autolyci de ortu ¢o occafi libros.
duos. eiufdem de [Phara s que mouctur , librum , & eArchimedis opera
omnia, ad ]mblimm &5 communem omnium [Endioforum vtilitatem im.
primere fen imprimi ﬁcere intendat ,duhtetq’ ue ne cinfmodi opera poff.
modum ab alijs fine cius licentia i mprtmmtur, quod in maximum fsum
tenderet preindicium 5 Nos propterea cius indemnitati confulere uolen-
2es, cidem Federico , e preditia opera omnia ¢~ fingula uel quolibet ip-
Jorsm per ipfum Federicum , [én de cius ordine poStquam per ordinarios
locorum ¢ Fnquifitores hereticg prauitatis partium illarum examinata
Suerint imprimenda, per decem annos, poff corundem operum wel cuinfli
bet ipforum impreffionem, & quocunque vel quibufc cunque [ine ipfius Fe
derici licentia imprimi,aut ab zpf s uel alsfs uendi, [éu in corum apot hecis
welalids uenalia spreter quim & difo Federico,uel de eius ordine tmpref
[a,aut imprimenda teneri  poffint sconcedimus <o mdulgemm Inhibentes
omnibus & fingulis Chrifts fidelibus tam in Italia, quam extra cam exi
ﬂmttbn.r sprefertim bibliopolis ¢ librorum impre/foribus, [4b excommu-
nicationis late /Entmtm,m terris uero Sanctg Ro. Ecclefie mediate,uel
immediate [ubiellis , ctiam quingentorum ducatorum auri Camere Apo
Policg applicandorum , & infuper ammilfionis librorum panis toties ipfo
fatto s & abfque alia declaratione incurrendis , quoties contrauentum
Suerit.ne intra decem annos predictos ab impreffione diorum, uel cuinf
libet ipforum re[petiuc computandos ditta opera , uel quodlibet ipforum
[fine eiufdem Federici expreffa licentia ditis decem annis durantibus
* imprimere



imprimere, feu ab ipfis 5 wel alijs prater ;qudm & dicio Fedevico improf-
[a o imprimenda wendere ; fen wenalia habereswel proponereuclea, ut
fupra , habere audeant . Mandantes wnincrfis uencrabilibus fratribus
noftris Epifcopis, eArchiepifcopis, corumq'ue Vicarys in [piritualibusge
neralibus ¢ in fbats temporali Santte Ro. Ecclefie etiam Legatiset Vi
eelegatis Sedis Apoflolice , aut ipfius ffatus Gubernatoribus,ut quoties
proipfins Federici parte fuerint requifiti, vel corum aliquis fuerit requs
fitusscidem Fedetico efficacis defenfionis prefidio adfifientes , premiffa
sl omnem deG@i Federici requifitioné contra inobedientes & rebelles per
cenfurns Ecclefrasticassetiam [apins aggraunando, ¢~ per alia inrisreme
di , asi@oritase eApoStolica exequantur , inuocato etiam ad hoc, fi opus
fuerit, auxilio brachsj [ecudaris . Et infuper quia difficile admodum effet
prefentes ad quodlibet forum deferri , uolumus & Apoftolica auttorita.
2¢ decernimus ipfarum tranfumptis ucl exemplis inipfis operibusimpref”
{fis plenam ¢ candem provfus fidem wbique ram in iudicio , quam extra
buaberi , qmwe prafentioriginali baberctur. Et cum abfolutione a cenfuris
e cffeGum prefentinm . et quod fola fignatura fufficiat, premiffis omni-
bus conflisutionibus ¢+ ordinationibus Apoftolicis, ceterifgue in contra
vinm faciewsibus non obflantibus quibufcungne. 1 -
‘ o Pl

Datium Rome apud Sanum JH arcum Non. s cfteméi.'_ dn}ié primo,
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ILLVSTRISSIMO ATQVE

"EXCELLEM O FRANCISCO
. MARIAE \TVM PRINCIPL |
~ entem cvenit Uuftriffime
athematice facultats olim
eliciorss cerste feculi,atque

ncelebritas , ¢ dignitas
non cvehemenser dolere
nditionem,qua nobilis di
[plendor (Gualore immen-

vs contabefcit, dum rvomf®

| ... . auri cupiditate qwicquid
certam in [¢ lucrs non babes occafionem  fatim infolenter abijcit , teme-
req we afpernatur . Exulat iam publici(gue feré exclufum off ¢ ymnafiss
nobile hoc, ¢ pulcherrimuns mathefeos fludium, guo nibil iucundius ,ax
magsi domeflicum cvuincra quondam babuit gracia, Non eff fané quid
bis mupmbm veresre, ne triangulis,setragoni( ue, aut circulis depi.
Gas particus intuerisans de huinfmodi rebus loguentes andire cogarsi.la
&ct ommino,iacet boc difcipline genns, ét quod in delitijs o/mechfur,
wunc quefi rudet obfcurii paffim rejicitursv(; adeo anaritia,cacaq'y,
dinitiarum libido apud mofira atasss homines increbuit minnitay. tamen
i dies hic dolor mews ,. tum quod ahexternis magna dolrine wiris bas
artes amanter excitytas, [cio diligentiffime promoneri:ti quod aliquor ims
perio,ac dignitate florentes i bc findia bemigne complelti, liberaliterqy
Jowere uideo:ncrsm enim illud cffe quouis tempore bomines funt experti,
ia fucring corsm , qui fumme rerum prefunt , cadem ¢ reliquoris,
Jore fiudia . quan ok rem fi now «d pnﬂxm diguitatis faffiginm, ad’be
naffiarem cerse gradioas byewiperucnturas minime defpero.idy’; ca pra-
ﬁmnnmn s guid te'Rrinceps luflriffimeseximia mentis probitate,.
ﬁh‘o&rq; arwatass pridentia ; preclaros omnes ahimi tai conasus ad,
nﬁhda literaruns sncommoda iam din conuertiffe letus intucor..

weque id. ininria profeco . pam.cut illusiria, (> nanquam interitura.
mEMOTig. exm:pb twe gentis emittam 5 Patrem babes incomparabilis im:
ﬁ:tm;.mgummtmx s@epradentip. Ducem 5 q:a artes ingenwas be~
mgmmefmt,m&mf«e defendsis £ premijs ornat bwivse fimild ;. ac
perem cut prefies secsffeef. Age vevo quenti cff ilnd ad confirmardi,
wdw,a(r egragiany banc. wolwntatem,. qni non [duw

o 3 liserms
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-t Pederici Commandini in elemensa Enclidis pr'olégoncu.
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‘ ] quidem vt
"Romiine,ita ¢ v duoreliqua ﬁ;fm quam dici poteft,antecellit; N aturale, quod tertium eft,ac po
Premas ordine, ac dignitate babet partes; ¢y medium, quod mathemasicsm appellatur: quoni
- . Jolsm vere difti,ac ftirffotq?, ob fimmans rei fubicG & conflantiam, & certam demonfirandi ra
sionem:Hoc quidem vt diwinis fubflantijs infertus eft (quid enim tam eximinm,vt cuom illis compa
vetur?) itanaturalibus praflat,atque fuperius eft; qua materie funditus immerfa, variam,cr mR
.+ subilem eius fequuntur natwram.Hoc primum ab ijs inuentun cft bominibus , qui ante orbis terra
rm elusiem cum feliciori fruerentir & celo, ¢ ingenio,fapientiam rermm celeflinm, admirabi
Lemd, mundi ornasum animaducrtersmt;ac duabus columnis eretdis , quarwm altera quidem lapi=
 deajaltera vero lateritia, qua inuencratsdiligentiffime inferipfersnt,ne aut aquarnm inundatione,
wut incendio, quorums altersm euenturim pradictionc We1crum RoNerant,tantarym rersims notitia
dzlaberetgr. quare nec primis illis temporibus,qusa tam inculta credunturnobile mathefeos fiudin
#ncultsom iacwit. Hoc poft terrarsom eluuionem apud chaldaos fionme prafertim Abrabami disi-
wi propé bominis fiudio ornatum,cr auttum viguit.Idem Aegyptif bomines cum ob perpetuam
ceeli ferenitatem , tum ob magnam locorsm planitiem ad boc genss ftientia natia Chaldais ac-
ecptum fummopere excoluersnt. b Agyptyjs ad gracos,quibus nec ingentj acumine, nec fciends
eupiditate uemerite antepofueris, tranflatum eft, Thaletis Milefy, Pytagore Samij, alio-
rumé, excellentium bominiom indufiria,quos [cientia amor & vaftamaria trafire,¢r longinquas
peragrare regiones coegit, - pracipwe Acgyptum,vbi,fi gracis credimus,nata & alta funt ma
thematice difcipling.quas pofiea &r exercitatione,&r feriptis illuflrarunt Anaxagoras, Oenopi-
des,Zenodotus,Brito, Ant:pho,Hippocrates , Theodorus,Plato, Theatetus sArchitas,Euclides,
oAriftarcus, Archimedes,alijg, immomerabiles, qui bac eximia , praflantid, mathefeos diftiplina
weortales propé cunilos in fiui admir ationem conucrtersnt.V erum de bis battenus,neque enim hi-
Jloriam bic concexere propofitum eft.fed hec pauca attigimus, vt antiquam buius fludif nebilita-
oo obiser guafi digito oflenderemus.Nwnc demaseria O pracipuis Mathematica facultatis 1;:”
‘ tibs
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#ibus,illarumd, ordine brexiter dicotwr. Mathematice omnes circa quantitatem verfamnr , atque
illius prafidio quicquid moliuntur efficisnt. binc facile eft cognofcere, quot, & qua fint buius di-
Scipling partes. Quis enim ignorat quantitatem aliam effe continuam , aliam vero difcrecars 2
barum vtramque bifariam diuidi,quod coitinua [it mutabilis,et immutabilis.difcreta vero per fe
€ ad aliquid,ita ut quadruplex quoque [it mathefeos genss.[cientia igitur, qua magn'tudines, et
figuras cont:nuas,non mobiles contcmplatur,Geometrig [ibi nomen vindicat. & eft fcientia quan~
viratis continug, atque immobilis pofitione.q:us vero mobilemyr continuam contemplatur quan.
sitatem A.fironomia dicitur.<r eft cognitio quantitatis continus femper mohilis, & eorum, qua
allius motu accidiét. Eodem modo quantitatem difcretam Arithmetica obtinet,que memersm aut
parem,aut imparem non ad aliwm comparando,fed per fe confiderat. eft4, fcientia difcréte quantt
2atis,ac per fe cognite. Mufica circamutusm fonorum uer(atur babitudinem, ex quibus barmonia
efficitur,0b difcretam quidem, ed tamen alia ratione coniuniiam quantitatem: & eft difcreta
quantitatis inu atquc ad aliquid cognitio . fed antéqui ceteras mathefeos fpecies
enumeremus e oyt ratio, & modus aperiendus,quo matbematicis quantitatem o
contintam,Cr aycresam pro juvielo, eruditorum aucloritate fubfierni dicimus : neque enim de
quoto,quod in fenfilibus ipfis eft,nec de quanto,quod circa corpora excogitatur, eft abfoiute intel
ligendum;phyfic: enim potius,qudm mathematici finibus continetur bec contemplatio . Eorsm igi
tur qua nagurali corpori infimt, nec ab eo [eparatur,alia quidem nec re, nec cogitatione remsoueri
queunt,ut calor frigus , ficcitas , quod illa qua nasurale eft corpus,obtineat,alia vero ctiamfire
ipfa difiungi minime queant, animi tamen tbeffe , ed quod per accidens,non
aiit per fe,nec quatenus natura praditum qualia finit rectis, csiruitsinflexi,
ceterad, id genus.Mathematicus igitur hoc paco e Tus a@oygectes circa quantitatem,formafg,
a4 materia feparabiles uerfatur: & earum diffinitiones tradit,materiam non attingens. Quid eft I
nea? pixos RBAXTES , longitudo latitudinis expers . quid eft triangulion? figura, que tribus ree
&is lineis continetur .3 circulns figura,que ab vna comprehenditur linea.nulla bic materia men
si0 eft, nullum eius veftigison ob allatam modo rationem . nemo tamen fufpicetur mathematicas
aliquo errore labi, quod ita infirme, ac debilis nitantur fubiec¥o,quod fola cogitatione conceptsm:
polfidesur. nam imaginatione quidens Geometra tamquam abaco vtitur , magnitudines diuiden
do,internalla dimetiendo,Cr Imeas defcribendo.bgctamen omnia , non vt figmemsa qucdam , fed
wti res quafdam, que non nullam babent cum natura commexionem , nec mera fornia dici poffints.
nec illarum imaginatione aliquo contaminantur mendacio mathematica difcipling . qua vt fubie-
e materiei contitione & Diuinis diftant, fic illas conflanti,certad, rasionim demonfiratione lon-.
ge antecellunt.Sed recenfemus iam reliquas mathematica fpecies. Alteraigienr falia diuifone.
dicimus mathematicam facultaté,aut in intelleGilibus dittaxat aut in ferﬂifm verfari;intellelti
lia verique appellantes,guafcumque infpectiones anima ipfa per fe ipfam excitat , 4 materialibus,
fefe vindicans formis. arque buius fané generis duas principes , longed, praflantes ponimsus fpe-.
. siesyArithmeticam & Geometriam . Eius vero generis , quod in [enfilibus officisem,. atque opus,
exercet fuumyfex fieri folent partes.Mechanica, Aftrologia,Optica,Geodefi,Canonica, vel Mufi.
 ca, T fuppmtatrix.Geometriarsfus diniditur in planorwm , <5 folidorum contemplationen:, que.
Rercometria appellatur . i quidem civca punila , & lineas peculiaris quadam non eft traftatio,,
quoniam neq; figura in bis vlla fine planis, vel folidis fieri poffet.Geometria enim nibil alind vbi-.
que agit;nifi vt plana,&r folida vel conflituat , el iam confhituta inter fe comparet,aut dinidas.;
Arithmetica fmiliter disidicur innumerorsm linearium,cr planorum .5 folidarsm contempla,
tionem; etenim fpecies memeri per fe confideras ab vnitate procedent weamero .
rum, tum [omilivem,tum diffimilisn; o ad tertiam v[que an¥ionem I fup-
putatrix congruenter bis nou de intellectilibus memeris, vel figuris, fea ac jewions sraviant. non.
enim ad Geodefiam astinet cylindrum,vel consm metiri,fed aceruos, vt conos metitur, & puteos .
vt cylindros,neque id relis lineis mtelleGilibus,fed fenfilibus efficit , interdum quidem certio-
ribus quodammodo, vt radifs folaribus,interdiem vero crafioribusywt [partis, <& perpendiculo.ne.,
que fuppsator ipfas per [e [e numerorsm pasfiones confiderat , fed vt funt in [enfilious inuoluti. .
Rurfus Opticayy Canonica & Geometria,Cy Aritbmetica ortum babent.nam Optica quidem ra-
difs viforijs samquam lincis vtiswr & angulis, g ex bis conflant. diuiditur antem in tres partes,
. : i



- Opticam,qug generis nomen obtinuit,catoptricam, o [cenograpbicam. Optica reddit caufas e
rum,qua aliter quam fint,fefe nobis offerunt,ob alios,atque alios rerum vifarum [itus,ac 4:]&:7{—
sias.( atoptrica circa arias,multiplicefg, verfatur reflexiones,cr conieliurali cognition: gmpII-
‘catur.Scenograpbrica ofiendit,quo patto ea,qua apparent in imaginibus, non inconcinna videan-
sur,vel deformia,iuxta diftantias,atque altitudines eorum, que defignantur .non igitur veram &-
qualitatem, (s concinnitatem imitandam pracipit,fed eam,que afpelium nofirum concinke , I
appofite feriat,ita vt cum circuli reprefentands fint, interdum non circuli , fed ellipfes defcriban-
tur, & quadrata altera parte lougiera fiant. Canonica,vel Mufica apparentes barmoniarum con-
fiderat proportiones,regulari fectiones adinueniés, et fenfus whique vrens adminiculo. Mechanica
circares [enfiles,ac materia coniklas werfatur, dum aut bellica parat imfrumenta , qualia Ar-
chimedes excogitauit, csum Marcellus Syracufas graui premeret obfidione: aut admirabilia que-
dars fummo cum artificio conflruit [piritu,ponderibus, ¢ [partis, qualia Ctcfibius,Hero, & Ar-
chimedcs nen fine maximo flupore fuorum temporum bominibus [petfanda propofuerunt.Quis
enim non admiretur, vt alia omittam vitrewm illum Archimedis orbem?atque vel hac vnare ma
thematicas facultates,que talia praflare poffint ,non fimmopere veneretur? Percurtis proprii

mentitus fignifer annum, Et (imulata nouo cynthia menfe redit. ita ut eleganter exclamet Iuppi~-

ter apud Claudiameon. Huccine mortalis progre(Ja potentia cur . 1am meus in fragils luditur arte
labor. Quid quod aiiss Architam bac in re tantum potuiffe,ut columbam ligneam in aere wolanté,
wafi ammna praditamsac fefe fuftentanté fecerit. Afrologia de mundanis edifferit motibus, de ce
eftimm corporum magnisudine figura,atque illuminandi ui , nec non de eorundem d nobis diftan-
#ia. Huius partes funt Gnomonica, Meteorofcopica, Dioptrica. Gnomonica circa horarum dimenfio
mem per gnomonum pofitiones uerfaturyde quibus Ptolemaus in libro,qui de Analemmate inferi-
bitwr diffufe pertratiat. Meteorfeopica eleuationum differentias, ¢ diftantias [ydernm ex qui-
vit,atque alia multa,& uaria, qug ad Afirolegiam attment theoremata docet. Dioptrica diftan-
sias folis,&° lane, aliorsumd; aftrorsem,per eiufmod; infirumenta inuefligat.Ceterum de his hatte-
wus fummatim dixiffe fatis (it Sed quoniam plerique bis prafersim temporibus fola utilitate ad op
gimarum ar tisem fudia excirantur liberalefg, colunt difciplinas,uideamus obfecro,anmathemati-
ca nullius fint commodi ad iunandos bumana uitg ufus , uti ceca quorundam turpiffimi lucri cupi-
dutas falfa 1am pradicatione diuulganit , ita ut qui banc ampleGuntur facultatem ab imperitis,
ael alio fludio occupatis hominibus palars derideantur ,tamquam in re inutili, atque uana oleuwm,
& operem perdant. Agamus igitur pingui , guod aiunt,Minerua,quando nobis negocium eft cum
¥, qui fola quaflus ratione perfuaderi poffimt,cr inseramus banc notam ingenus, ac nobili difcipli
0, ut lucrum, & diitias pollicendo huiufmodi hominwm fibi fiudia, ¢ gratiam comparet . Ne~
gent ifti primum,fi poffunt,mathematicas artes popularem wtilitatem nullam habere,fs mercatura
cuius exercitatione tam multi diftinentur ob magnam quaftus occafionemsfine arithmetica tralta
vi potefl. Experiantur deinde fiquid dimetiri queunt aquue Geodefig aditmento . fulcent maria,
< longinquas petant regiones , nouum perquirant orbem nullo aftrologie nautice fulti prafidio.
Luid meaicuss quantum uel unius Hipocratis iudicio debet Aflronomia , cuius ductu [yderum
curfus & lune prafertim cogno[cit. ¥'nde uniuerfa dierum, quos criticos uocant, d et ratio,
Quam diligenter canendum eftyne grauiori aliqua curatione uexet ggrotantem,dum luna, idg, pre.
cipue morbi initio,d combuflione,ut nunc loquuntursad oppofitionis gradum. proficifcitur? Quan-
sum denique commodi,atque utilitais affert Geometria , Aritbmetica,&r reﬁque omnes in publi-
05,25 priuatos ufusscum nulla uel infimar um artivm, ut fimem confequatur , mathefeos ope non
egeat.quod fingulas accurasius intuenti facile patet; & a nobis nullo negocio probaretur, nifi lon
gam dere certa witaremus difputationem.coloresonbra,fitu ;raritase,ac denfitate mediorum, &
vefrattione,qua uarios ornatus,admirabilef§; rerum figuras quotidie cernimus? - magna cum uo.
luptate [peitando decipimursfed errauimus,fola enim wtilitate cum illis agendum eft.quare omif
fisopticis, & pilkoribus mera afferantur commoda . Qud nam pado igitur diffiteri poffunt , quin
mathematica ad uniner(am cisitatum utilitatum mirabiliter ualeant , tum attionum tempora di-
metiendo, tum uarias uniuerfi resolutiones demonfiradod Ars uero militaris, qug politices dextra
manus eft , quaras.one uolens , qua numerofa cff , pauciffiuam oftendere multitudinem , cafira,
aciess ¢ ad figuram circuli; ubi uero copias ofientare cupitsad figuram quadranguli format , uifi
wmius Geometria auxilio?Quomodo aut heftii vrbes oppugnat, & capit,aut proprias suetursnifi
3pfins

’



ipfius Mechanices adiumento,que admirabiles ad oppugnandian, aut rejysendum fabricatur ms .
chinas,vti Archimedes adserfus Marcellum,qui (nam Ctefibios, Architas, Prifcos,Endoxos, Dio
genetos miffos facio)cwm banc adeo miram artem aliquando apaud Hieroners predicaret,Rex Geo
metram admiratus rogasuit, vt tante fiducia periculum facerer.Cuare Archimedes emptam é re
gifs nasibiis ynans, & in ficcum eduitam , grawiusg, oneratam folus machiiis fuis ad fe pertra-
Xit y non [ecus ac [i inmariremis, ac uelis agitaretur .contra poftea Alexandriam regis eiufdem
viasim @ littore in Mare deduxit , quod omnes ficilie vires non potuersnt.Hac igitur arte qui in-
Srutti fimt,vrbis menia tueri, & hoftium oppugnationes eludere quennt. <& babwiffet tanto im-
etu res cepta fortunam(ait Lisius,cum de Marcello Syracufas oppugnante loquitsr) nifs vius
omo Syracufis ea tempeflate fuiffet.Archimedes is erat, vnicus [petator cali,Syderumg,mira
bilior tamen indentor,ac machiator bellicorum tormentorsm, operwmd,,é quibnus ea quac hoftes
ingenti mole agerent, ipfe perleui momento ludificaret. libuit tam infigne illufiris biftorici de Ar
chimede teflimonium afferre, vt mius exemplo,quantum vtilitatis,ac commodi fibi ac vatriz ho
mines comparare poffunt,intelligant,fi nobilem Mathefeos facultatem diligenti cur.
luerint . ceterum diffimulare neaueo,me multo gravius perturbari quorundam philofophori, (vs

fibi videntur) impudenti grauius non ferd mathematicas ab tfs calummiari,quo-.

it efset 1c tuert, quim ab bominibus, quos mala diuitiark cupiditas ar€¥i[fimis

* deuinl¥ horum genus nibil aliud dici nikc,quod fcid Aré
fiippos i » ¢0s mominat Petrus Ramus vir multe ernditio-

nis, potius dolore quoda, 1orantiam talia dicere,quam qudd rexera putés
mathefeos cognitionem n. venti afferre ad ommes liberalium artium difti--
nas;prafertimg, ad Platowms AriRoteli)g, monsmenta,quos hoc dolrine genere plurimis deleCa -
tos fuiffe plane conflat . Qui enim hoc putent , cum multa quotidie neceffaria” =~ , feitudy -
" hos inuentant,qug quoniam mathematico more tradita funt
Hinc Timawm non & nullins

& aufcultationiis Yibrum.n difeipulis,qum, vt ains,ms -

C T N7 grauantsr, fe ditta funt de bac re , quam oportuit.nam vera.
marnejeos vruiras,eximif fructus, luptates in [dla veritatis cognitione, ad quans
nati fumus, fimt. bac vnia nos vere bominés, uered, diuini luminis participes oftendimus. ce s
& fragilem prafefersnt conditionem. Age vero accedamus ad ea,qua ad Geome->
deipfo Euclide;deindede” = - 7 R

mo ae wiius a principio amus. Ltberemus igiturnul-:
tos ab eo rioftrum eundem effe & philofophum megaren-:
(o .Fuit [enior Euclides ex Megaris op-:
in primis fludiofus , ac megarica [efie princeps, .
aa quem Socrate P focraticistrigintat
Laertius.v[us eft probationibus non ys
imt.fucce(forem babuit

dictus eft, tempore Primi Ptolemai florw t,aca

acmiam " difcipwlorsm confuetudine egregie erudi-

mftituto bunc maxime vigebat , ita praclaro animi

oo ,4¢ fempiterna ui memovia digniffimos in ea fece-

teftimonio principem locum [ibi vendicarit . nemo axtem wibi

sgnorum lcribere Platonem facrg ara condultores ad Fuli-

reieciffeifed nos Heronem , &
“~Theopbraftum ex peripateticis pofé pracepto-
msfs libris,quos de biftoria geometrica con

fcripeos ~ eriiffe nots ignoramus. Euclides igitur no
feer poft H T qui geomenrica elementa, alins pofi
alii conf vere aureh, fimmo cum labore,prefiantid, mentis indicio contexsmit.

o eriores ili hominds excellenti quodayac propé dininoingentj acamine.
non pauca aidider qawne Eudoxus | qni cum Platone ver[ati fint.

alper e



dperfa collegit,collella difpofhit, & que pinguins neg ligentinf, demonfirats fuerant,ipfe ad ab
Joiutas, dvidexrous |, demonfirationes redegit. magna profeto laus fupcriork , multo tamenma-
ior Exclidisyqui indigefta eo compofuit ordine, vt wel bac yna re perpetuam fibi apud fang mentis
homines landem compamrit.incgoam ita abfoluit, imcerta ita firmiffimis rationibus certiffima cf-
Jecit,ve nibil amplius propéin eo defi deretur. 1am duo feré annorum millia abiersntyex quo Eu-
clides mser viwos comumeratus efl.multos habuit aduer(arios,qui inuidie potius morbo, quam ve
vitatis amore illius [cripta omni fiudio labefat¥are fins conatismullam tamé adbuc in illis @evdloy.
- gucpley, nullum errorem, mdinm paralogifimwm feueri inquifitores deprehendere potusrunt. Cese
ra vero praflanciffimi buins viri monsmenta bgc habentur.Gptica,Catoptrica,Mufica,Data, phe
womena,fcripfit etiam librum de disifionibus,conicorum libros quattuer, porifmatiom tres , vt ex=
Proclo, Pappog, conflat,qui quidem ad manus noftras non peruencrunt. Atque hac funt, qua -
senire potuunus de Euclide noftro,cuius immortali beneficio Mathefis,que grecis mare ex Acgy.
b0 tranfgreffa iam ducentos amnos,ac paslo plures Graciom imcolucrat , fusm dignitatem,fusofg,
res non fine deorwm volsntate eft confecuta.Nunc qua Rudioforum mentes baud leuiter per-
ewrbat opinio de elementorsm demonflrationibus,paucis referatur. quamuis enim hac difceptatio
willam futuro geometra afferat weilitatem,maxime tamen folicit os babet,nefcio qus patle huius
difcipling amatores; quippe quod fCire percupiant , cunam tantum beweficij,atque adeo fingulare
s accep tum referant. Inter ceteros igitwr,qmi bac de re difputarunt, Ioannes Buteo,&r Pe~
WS Ramus acerrimi iudicsj homsines i contrarias provfus abiere fententias « bic enim in fuo Ma-
thefeos proamio non folwn demonfirationes Theoni.(quod etiam alij dixersnt)afcribendas putat,
werem etid ipfa clementa, tum quia sorxsidTH3 vitimus fucrit,nullinff, propoficionis inuentio in-
ser Enclidis laudes d Proclo referatwr, tum etiam quia Theonipfe fuas editiones in clementa no~
msinatim laudarit in primo commentario fuper Ptolemai magnam conflrulionem,ita vt clemen-
8a fibi co iure vindicare poffit Theon, quo antea Euclides.1dipfim ea quoq; probas ratione, quid.
!-:ucluiu dgmonﬁra tiones,qua in Precli commentarijs leguntur yminime cum is conueniant , quas,
i clementis habemus. Llle autem (de Buteone loquor,) in fuis annotationibus in Euclidem boc difer
2 negat; veteremd, preciariffimi beminis laudem twetur; quoniam apud antiquos mumquam fine
demofirasione theoremata profera:ur; vt qua willd,fi nuja fuerint, babeant veilitaté,ac dignita.
¢&;quod4, vero fimile fit,verba illa ix v év bedvos ovvovaus,ex quibus omnis effiuxit difpueadi
occafio, ita polfint intelligi,vs dicamus, T heonem conferipfiffe quid cm commentarios in elementa,

Jedillos temporwm calamitase perifTe ¢ aua in eundem Pappus Alexandri-
”“‘f cripferat,confernato tamen 748 pojiea Lxcuc oft.Nos antem.
icdisan [ecuss eredimus libros de etementis fuis ornatos ide nobis fuif~

JercliGios. qui enim de boc dubitare poffimus Jcum Procius in commenzarys m A -propofitionem,
pofirecitatam pollonsj pergai demonflrationem hec verba fubisngat 2 woAAG R 0y KEIT-
rovk ToU s0i xuwTOU emboesfis hoc eft [oge igitur melior eft flichiote (‘ita enims Euclidem appel.
dat) demonfiratio, o fimplic.or,magifGy ex principijs. vt autem hoc vere afferimus, ita ilud meri

2o concedenius,Theonem excellentis | Virwum . fufisssplaniufty expli
catas in lucé protuiffe:quod apud P:;gcz:ln obfern. ororfus habentur mo
do,quo apud Pappum in [eptimo mathematicarum "y qua
#os vidimus Rome in vaticana bibliotheca. Quamobrem s bac omnium oncedi-.

mus,ctiam clementa concedenda fime, prafertim cum verbis potius,quam re ipja Theon ab eo di-
Jerepes in demonfirand; ratione.funt igitur il quidem demenfrationes Exclidis, fed eo modo con

Jeripta,quo olim Theon Enclidem fecutus fuis ~~" " explicauit  Non inutile autem, nec inis-
cundum ilud legentibus for us, X enocratis , nec non Euclidis noftri infignes,
buic difpusasion: fententias addidero . poterunt enim Geometrie. candidatis.

effe loco orationis copiofie, atque esegansis . wsazo igisur vt necefJariams prorfis facultatis buius.
cogmtionem futuro philofopho palam oftenderet,verba hec pro foribos gymnafij pofuit . Svdeis
&ysoulTonTos Goite. nemorudis Geometrig buc pedem inferat . Xemocrates vero, qui poft
praceptorem tertius in academia docuit , cuidam Mathematum , ac Geometrig ignaro gyna-
fsom ingredienti , Abi , mquit, Aabas yagolixus @1Aacol«s. « anfas enims philofophia non
doabes . Quid vero de mofiro Geometra babemus dicere ¢ Hic Prolomeo Regi prime inmogan?,,

analic
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INDEXY BORUM, QVAE X HIS LIBRIE
" demonstranturpreter ca 5 qug Euclidis funt. |
o "IN PRIMO LIBRO. |

-  Fatiam civeulum fecar. 3.b
wulsom aquicrure, & [calermon cm's;

‘eam dus retda lincc non ad eafdem
» ad verticem equales fecerint, ipfa
v [ibi inmicein erunt. 146
 Jecueris reta qudam linea , reli-

19.%
ibuis, quam [t duo recti, winfinink
conneniunt. 20

3

angwlos,qui extra ciftituwntnr, qud
bet. - o

s T t

. . .. _ I“‘lid bdb‘t,?dr alklogrimﬂ #0' B %

Onne quadril atersom, qubd abversfyhedametris bifariam fecatur, parallelogrammum eft. 34
Si trianguls pardielogr ammum duplum fijeriz, caridemd, bafim,aut aquales absicrine, & fueran
. -ad tafdem partes :n e:fdem ctiam pavallelis ersmt. - | BT

Sisrianguli par allclogrammum duplwms fucrit, in eifdemdyambo fuerint parallelis; autnyna ca-

" demd, bafi,ant in xqualibus erunts " - . " as
ad datans.veSam lineam,daso veBilineo aquale pavallelogrammoen dpplicar’ pofft in
. . dato angubo reiilineo. RS AR - 26b

Queadrata b aqualibus retlis lineis deferipes, etiam inter fe equalia s fint. 37
Quadrata pqualia ab gqualibus re&i:lineg:qfcriptq Simt, o L
Ex.duabs rettis lincis,yua dnabus datis aquales fone,&r i dato angulo reélilines p. Ml‘bgm; |
" wum sonflituere. - ;v spcyppo LIBRO. LT

S I fuerint dwa re€e linea,qua fecentur in quotcumaque partes , raftangulsem duabus rellis li-
neis contentum eft aquale vectangulis,que vynaquaque parte vuius ad vnamquamque par-
tem alterius applicata continentur. 29.b
Si fuerint dua rectg linca,qua vecumque [ecent ur relanguliom totis comt¥tum via csom eosquod
continetur duabus partibus ipfarum eft gquale reclangulis,que continentwr totis,& diélis par
tibus vud cim e9,quod reliquis partibus continetur. _
Arithmeticg analog.g demonfiratio. Theorema autem eft.
Quadratii,qd fit ab exceffis vnd ci eo,quod extremis cotinetur, quadrato medij aquale effe-31.5
Sirelalinea in partes inequales fecetur, eark partik quadrata equalia fime rectagu.o, quod bis
dictis partibus continetur,vna cum quadrato eius lineg ;qua maior pars fuperas minorems 33
Propofitio IX aliter demonfiratur. 33
Propofitio X aliter demonfiratur. ' 330
Cuiuflibet rrianguli obtufum angulum babentis, aream dimetiri. 34
Propofitionis X111 conuer|a. _ 35
Cuisfliber trianguli,fiuc acutianguliofiue reclanguli ; fiue obeufianguli , quod nata lasera babea.t;
aream Wemre- N TERTIO LIBRDO. 3
~ Onuerfim diffinitionis circuli.fi in ambiti figura ab aliquo puntto eorsm, qug [int intra,inci
C dant aquales reflg lineg,ea circulus eft. 37.b.38

Propofitionis V' 11 conuerfa. ) 39.
Si in circumferentia circuli aliquod punEum fumatur , ab eod, in circwlis dutfrur relly Ineg; gam
per centrum tranfit,omnisam erit maximayaliarsm vero que trafeiti per cétris propinyniores
Jims,remotiovibus erunt maiores,du & aiis tantum eqnales it &4 YRngfiee purees maxime. 40
Propofitionis X1X.consuerfa 436"
. Spaciwm



Sp.acium quod eft ad centrum displims eft wiguli,qui ad circumferésid yquando circumferentia ez-

dem pro bafi habuerint. 44
Propefitio XX I aliser demonfiratser - :
In eadem retla linea neutra ex parte fimiles & in aquales circulorsm portiones conflitui

poffunt. 44.b

Ineademrefta linea,vel in gqualibus refiis iimeis pquales circul orsm portiones [imiles funt. 45
Si gquales refia linca aquales,or fimiles cir cumferentias auferant, circuli aquales ermnt, quo-.

rum illa funt circumferentia. C S 46.b.47.
In circulis inequalibus equales refle linea diffimiles circsmferentias anferumt. 47
In circulis mgqualibus fimiles circumferentias inequales rea linee fubtendwunt. o
Similes & inequales circumferentias ingquales retia lmeafubtendunt. .
$i d puntto extra circulum fumpto ducantur in circulum quotcumque relle lineg ipfum fecantes,

refiangula,qua totis,&r earum portionibus extrinfecis continentrr, inser fe gqualia funt. 5o
oA punio extra circulum fionpto dulle dug relia linea circulwm contingentes , mer fe aquales.
Jint. '

"IN QV ARTO LIBRO.

+ N dato circuloreétam lineam res. Lines data, qua diametra maior m fis, gqualem , & d—:
I teri datg parallelam aptare. :

-

IN QVINTO LIBDRO..

S Iprima ad fecundam.candem babeat proportionem , quam tertia ad quartam, tertia autem,
ad quartam minorem proportioniem.babeat quam quinta ad fextam, & prima ad fecundom.
minorem proportionem babebit,quam quinta ad fextam. 64.b
Si prima ad fecundam maiorem babeat proportionem.quem tertia ad quarta,tertia antd ad quar
tam maiorem babeat, quam quinta ad fextam , & prima ad fecundam maiorem proportionem
babebit,quim quinta ad fextam. ) R 72 A
8i prima ad fenundam eandem proportionem habeat , quam tertia ad quartam fitg, primamaior
quam fecunda;cy tertia quam quartamaior eritset fi aqualis, aqualis,cr fi minor,minor.65 .b
3i tres magnitudines fuerint proportionalesymaxima ipfarum 7 minima quam dupla relique ma
iores erunt. oo 68.b
3i prima ad fecundam maiorem habeat propertionems , quam tertia ad quartam, & conucrtends
_ Jecunda ad primam minorem proporsionem babebit,quam quarta ad tertiam. 69
Si prima ad fecundam maiorem proportionem habeat,quam tertia ad quartam , & permutando
prima ad tertiam maiorem habebit propor tionem, qudm fecunda ad quartam. 69
8i prima ad [ecundam maiorem proporzionem babeat,quam tertia ad quartam,etiam componen-
. do primayCr fecunda ad fecundam maiorem proportionem habebit, quam tertia, & quarta ail;
uartam. . 69.
Si ;Irima, O [ecunda ad [ecundam maiorem babeat proportioné ,quam tertia, & quarta ad quar
tamy<r diuidendo prima ad fecundam maiorem proportionem babebit,qudm tertia ad quarta.
Si prima, <y fecunda ad fecundam maiorem proportionem babeat,quam tertia & quarta ad quar
tam , per conuerfionem rationis prima <7 fecunda ad primam minorem babebit proportionem,
quam tertia,&r quarta ad tertiam. 70
Si prima ad tertiam maiorem proportionem babeat,quam fecunda ad quartam, ctia prima ad tev.
tiam habebit maiorem proportionem,quam prima <o fecunda ad tertiam <7 quartam.
Si tota ad totam maiorem. babeat proportionem,quam ablata ad ablatam , ¢ reliqua adreliqui.
maiorem proportionem babebit,quam tota ad totam ;
i fint tres magnitudines,Cr alia ipfis numero aquales,babeatd, prima priorsm ad fecsndam ma
iorem proportionem,quam prima pofleriorsum ad fecundi,fecunda vero priori ad tertia maio-
rem proportioné babeat,qua fecunda pofleriorum ad rersiam ; etiam.ex aquali prima priorsnms
«d tertiam maiorem babebit proporsionem, qiam prima pofleriorsm ad tertiam. 70-b
, ' ¥X% 3 i»



IN SEXTO LIBRO
T Riangula & parallelogramma in aqualibus bafibus conftisa, eddem inter fe prhpor&ionem

babent, quam eorum altitudines. 72. 4
Propofitio V' I. aliter demonfiratur. 74-b
Datam reliam lineam in datam proportionem fecare. - 75.6
In dato triangulo quadratum deferibere. 76
Tribus datis reftis lingis A B. BC. < D. Inuenirevt AB ad BC , ita aliam quandam ad ipl;

, 76.

fam D. v
8i reclilinea aqualia , & fmilia fint , bomologa ipforsm lateramter [e aqualia ernnt. 81
Triangsla , qug vnsem angulson vni angulo equalem habent , proportionem habere £x latcribus

. compofitams 81b

Quomode ax dnabus datis proportionibussvel etiam pluribus proportio componatur.

Proportio data sx data proportione maiori quo patio anferatur.

LQuomodo in mumeris proportiones ¢ compenantur,&- auferantur.

Tri angula, quorum vnss angulus v angulo oft aqualis inter feproportionem habent eandem,
quam rettangula,qua laseribus gqualem angulum comprebendentibus consinentur.

Paralielogramma gquiangula inter [ proportionem habere.éandem , quam retéangsula, qug ipfo-
rum lateribus continentur. : : 82

Triangula,cr parallelogramma inter fe proportionem babent <ompofi tam ex proportione bafiiis

& proportione altitudinum.
Propofitio XXV 11 aliter explicatur. 84
Dxorsum relilineorsm ingqualisom exce(fim,quo maius fuperat minsus inuenire. 4.6

Theorema Pappi,quod multo wniuerfalius eft,quim XXX I Exclidis.
IN SEPTIMO LIBRO. .

E Xpofitis duobus numeris inter fe primis,fi demaiori femper minor detrabatur ,mon ceffabit

 buisfinodi detrat¥io anzequam ad vnitatem dewentum fucrit. 90
Expofitis duobus numeris inter fe compofitis,fi de maiori femper detrabatur minor, detraétio ad

- ‘Puitatem v[que non perucniet.
Duobus numeris expofitis,comperire an inter fe primi fint, an compofiti.
Si nsmersus plures mumeros metiatur, &y communem eorums menfiram metiri. 91
St semerus numeri multiplex fuerit, et alter alterius g que multiplex 5 & vterque vtrinfque gque
multiplex eris,atque vnus vnius. . 1.5
§i fuerint quotcumque numeri quotcumaue numerorwm squalison multitudine finguli fingulorim
- gquemultiplices;quotaplex oft vnus vuius,totuplices erunt & ommes onnivn.
Si quotcumque numerimiores ad totidem alios maiores referatur,fimtd, finguli [ingulorum, vel
© eadem pars,vel eadem partes;que parsvel partes eft ynus vnius,cadem pars;vel egdempar
" tes ersnt i omnes ommisom. 92
Si mumerus numeri eque multiplex fuerit, atque ablatus ablati s & reliquus reliqui aque multi-

* plex exit,atque totus totius. '
Lug cidem eodem fimt nsemerorum proportiones,&r inter fe egdem ersnt. 93.b
Si quattuor numeri proportionales fint, o conuertendo proportionales erunt. 94.b
Si quattuor numeri proportionales fint,(s componendo proportionales erunt.

Si quattuor numeri proportionales fint,c diuidendo proportionales erunt.
Si quattuor numeri proportionales (int,&r per conuerfionem rationis proportianales erunt.
Si primus ad fecundum eandem habeat proportionem , quam tertius ad quartiom ; habeat autem

. & quintus ad fecundem proportionem eandemsquams fextus ad quarsion : & compofitus pri-

- mus, & quintus ad {ecandson eandem proportionem babebit,qua tertius & fextus ad quartii.
Si mumerus aliquis plures numeros waltiplicans fecerit totidem alios.fatti eandemquam mudtipli

© catiproportionem babebunt. - 95.b

: Si



8i plures numeri mumerson aliquers mulsiplicantes fecerint totidem alios , falli eandem , quam
multiplicantes proportionem babebunt. 95.b

Numeris quotcsmsque datis detceps proportionalibus,inuenire dues minimos,qui eandem, quam
. ipfi proportionem babeant. : . 99.b
' IN 0CT AV O LIBRO.

P Lani numeriy qsus proportionem babent , quam quadratus numerus ad quadratum nsmerson,

inter fe fimiles fimt. ! 109

Solidi numeri, qui proportionem babent ,quam numerus cubus ad numersm cxbwm , inter fe fimi-

les fime. : 109.h
IN NONO LIBRO. :

S Tcubus wumtersus wemersum non cubxm multiplicans faciat aliquem, falus non erit cubus: 113

Si cubus numerns numersm aliquem multiplicans faciat-numersm son cubwm, & multiplicay
tus non erit cubus .

. i dwobus nimeris propofitis, corum alter in quotlibet mameros dinidatser msemerses plansus, qui fit
ex duobus meemeris ab initio propofitis, £ qualis erit nameris planis, qui.ex monero indisifo, &
[mgulis partibus numeri dirsifi fuant. 114

Si numerus in dwos mumeros disidarur, duo numeri plani, qui fisnt ex toto , & viraque parte in-
ter e compofiti aquales fiont numero quadrato,qui a tato efficitwr.
Si mumerws in duos nxmerus diuidatur, planus numerssJxi ex toto, ¢ vnaparse fit , aqualis eft
plano,qui fit ex partibus vna cum eo quadrato,qsi & pradicia parte efficitur. 115
Si numerns discidatur in duos numeros , qui a soto fit quadratws aqualis eft quadratis , qui J par+
tibus fiunt, &r ei, qui bis ex diélis partibus fit mumero plano.
Si par numerus bifaria diuidatur, diuidatur antem Cr in numeres inequales;qui ex inaqualilibus
;:rtibus fit msmerus planus, vnd cum quadrato nureri interieldi,:pqualis eft e, qui ex dimidie
quadrato. |

- 85 par numerus bifariam disidatur , adsjciaturd, ipfi msmerss aliquis;qms fit ex tove cums adieo,
& adieo planus numerus ¥nd cwm quadrate dimidsf eft aqualis quadraso cius , qu ex disitie
dio & adietto conflas. . ) 115.5

Si muemerus in duos nwmeros diidatur , qui d toto fit quadratus vnd csm quadrato vaiss partis
£qualis eft nimero plano,qui bis fit ex toto, et di€la parte-vnd ci reliqug partis quadrato.116
Si numersus in duos numeros diuidatur,qui quater ex totayet vna p arte fit numerus planus ynd cib
quadrato reliqug partis pqualis oft quadraso , qui 4 tote , et difa parte tamquam ab vne effi-
Gitur. 116
Si par numerss bifariam diuidatur  disidatur astem ¢ m msmeros inaqualessquadrati,qui ab ing
qualibus mumeri fiunt, dupli fins eius quadrazi,qui Bt a dimidio vnd cxm quadrate mumeri in-
ter ipfos imseriet¥i. ' ,
Si par mumerus bifariam disidatsr, adsjciaturd, ipfi alter numerus,qui fit ex toto cum adiello, ¢
qui ex adieZo vtrigue quadraty,dupli funt quadrati ex dimidio, ¢ quadrati qui ex dimidio e8
adietlo tamguam ex yno efficitsar- 116.b
liud autem , quod vndecimg fecund libri refpondet, nempe nomerwm ita disidere, vt qui ex toto
I?"" ‘,‘l‘"‘j“"‘ fit memerus plamus,aqualis fit cisqui 4 reliqua parte fit quadrato, millo mode
 poteft.

IN DECIMO LIBRO.
P Ropofitis duabus magnitudinibus commenfiarabilibus, quim inter f¢ proportionem habeant #y

numeris inxenire. 126.b
Duobus datis numeris, & reda linca,facere vt numerus ad numerwm ita quadratum reéie lines
ad alterius rellg linea quadration. ' 1304
Duos numeros planos diffimiles inuenire. 13t

Maguitudines,que mcomenfiarabilibus funt coméfurabiles,cr inter fe incomenfurabiles eriis.133
Datis



Duobus datis redlis Lineis thaqual:bus inuenire id, co maior plus potcﬁ, quamminor. - 132,
Datis duabus reélis lineis, ¢ g ipfas porefl,quo p..tio imeniatwr. 3
Si tota magnitndo ex duabus magnitudmibas compo]‘ itavni mmpwanum fit mcommenﬁm:b 1
v e relique mcommenfse.ibilis erit. ooy
Siad diquam reitam line 2y .&pplmtuxpa)‘allclogr.zmmm dq‘?dem figura quad ata, pav.licio-
grammum apphc.xtmn i uale eﬂ el re&ag'do, f{uod parubm re é?.c lmu ex 4ppl.c.zrzoue I-.ctis
o combimeturs I AN S . RN £ £ f»
S: dng rellg linee ingquales fint quartz astem p.irs qu;dratz, quod a mznonﬁt, ad maioren: appli.
 cetur,deficiens figura gasdrata;quod applicatuus ef per bipattitam fechanemnon sranfit. .
badbus datis reftis Line.s .n.equalzbu:,quart‘m; partem qu.zdratt minoris ad maiorem applicare,
ita vt deficiat figura guadrata. . ;o
Datam retam Linean: it. fecare, vt re&angnlm »quod partzbu: continetur fit equale dato re(t.-
X “[lnev.oportet 1utem datii reCilinesam minss ¢jj quadrato,quod & dimidia defcribitur. 134.b
Datum numerum in duis partes ita disidere, vt qui ex 1pfis producitur dato numere fit equ.lis.
., oportet autews datum numerum,cui equalis ¢ffe debet , quadrato dimidy.minorem cﬂ}

Ratwmles magnitudines conrmenfurabiles effe: . 135.k
Tnuenire duas rationales poterma commenfurabiles.

Rationali commenfurabie & 1p/' um rationale ce. ~ 136
Quod duabus datis relis Lneis rationalibus contmemre&mgulm datum erit. 36.

Si ad datd re€ta lined rationalem applicetur (pacii dath, & latiewdo qua facit,data erit. 12¢.b
Qua ex duzbus rationalibus lougituline cormnogfumbzlzbw reftis lmeis componitur recta lne.c

dataerit. v . 137.0
Duarum datarum rat.onalinm, Gue :meauales fi nt é' Iongztudme commenfurabiles dlﬁ'ercnt 2
dataerit. 138
Insuenire duas rationzles potenta [olum commanﬁmbxles. o 138.6
Reéla linea,que poteft irrationale [pac.um,irrationalis eft. : . 138.b
Media eft zrrat:onalu > qus poteft fpacium contentum rarzonalzbu: pomma jblum commenf«ra-
bilibkse g 139

Medtam,qua ™na eﬂ ivrationalisam n zeometrzca Malogm conf derari.

St fint dugredlp limes,erit vt prima ad fecundam, ita quadratum, quod fit @ prima ad reft.ngu-

" lum,quod duabus retbis lineis contimetur. | < - '136.8

Spacinm medio fpacio commenfurabile medism eft.. 140.b
uod datis dusbus medifsyvel media, & rationali continetur reGangulum datum evit. 141

Si ad datammediam applicetur (pacium datum, latitudo quam facitydata erit.

Que ex duabus datis medss longitudine.comenfurbilibus coponitur re(ts Ineadata erit.141. b

Dsarb dataris mediari,qug inaquales (int,¢&r longitudine comeﬁa’abdc: differétia dataerit. 143

Rationale non fuperat rationale nifi rationali. 143.h
Inuexire duos numeros quadratos,ita vt qui ex ipfis componicur,etiam quadratus fit 144.b
Inuersire duos numeros quadrates,ita vt ipforsm exceffus fit quadratus. © o 144.b

Inuenire duos mumeros quadratosita vt ipforsm cxceffiss non fit quadratus.
Si fmt dug refta lincg in proportioue aliqua , erit vtrets linea ad rectam lmeam,xt.z rectang i

““duabus rectis lmeis contentum ad quadratum minoris. L 146
Sifuerme tres recle lines in proportione aliquaserit vt prima ad sertiam; ita recFangilum cont?.

tum prima, < media ad id,quod media & tertia contineturs - , 146.D
Ex duobus f[pacifs irrationalibus uit. e compofitis,totum fieri rationale. 148

Data reéta linea,aug fit ex binis,vei oluribus nominibus, & quadratum eius datumerit. 143.6
Datis duabus refis lmezs,qua ex baiis , vel pluribus nominibus co:q(iant o rétlansulim iofius,
contentum datwum erit. - 149
Data apotomes quadratum datwms erit.
Datis duabus rettis lmeis earum,quas apotemas appellamu:,(f ret':’angulmn quod ipfis contznc—
" turydatur erit.

Datarelia linea, quc fit ex bmisyvc! pluribus nominibus, - data 4potoma,rcﬁznvulnm,quod .
2L fis



{is contimetur datsm erie.

149.5 .
$i plus per minus, vel minus per plus mdnpluerw,pndmﬂm -
Spacium ex medyjs compofitum irvasionaleeft. . R 155.b
Birlomialis fparsf batus quadrasmnyvel radicem i inuenire. / S 160
Si re@a linea in partes inaquales fecetursipfarsm partium quadrata maiora fm rcaagulo,quod
bis diétis partibus continetsr. . 162.b
Sint quattuor magnitudines AB C EF G ¢ AB excedat ipfam C eodem exceffu; o EF exces
dit G.Dixo & permutando AB codem cxceffs excedere tpfm EF,vel excodz ca,quo C ex
cedit Gyvel ab ca exceditur, 17t

\

IN VND!CIMO LIBRO.

Onuerfa X.Si fuerint duo anguli aquales, contenti reis lineis in cod? plan % exifientibus,
” gr carnm ynaparallela fit wui continentinm aqualem anguism ; & reliqua rélique pa-
rallelaerit. - 199
Conserfa XI111. Si duo plana perallela fuerint retta lines,que ad v ipforum et perpendics
laris, etiam ad reliquian perpendicularis evit. 196
Conucrfa. XV 111 . Si omnia,que per iliquat rebam lineam plana producuninr aapian plaw
. adretos fuerint angulos; &y recka linea eidem plano ad relfos anguloserie. - 197.b
Connerfa XIX « Quorxm planerseii fefe miktuo fecantisem communis [eilio alicwi plam adrelis
fuerit angulos, ¢y fecantia planz eidem plano ad reos angulos erints
8i fuerius quotlibet anguli plani,quorseom vno reliqui int maiores,quomod mzna
meant antem ipfos relie limeg gqmales. Dico-&r reéiarum linearum angwlos i Mum,
reliquas maiores effe quomodocumque fumptas, boc eft fieri poffe,ve ex ifs , quéa reBas li ineas
com:mgunt,multomm laterum figura conflituassr. 200.b
8i in aliquod planié d quodam fublimsi pumEo aquales ree linca cadant,imcizculi ersnt circum-
ferentia:&r quad dz&'o puulo ad centris circuli ducitur,ad circuls perpendicularis eris.201
Onemis angud; o dt,qta gquicruribus planis continetur,bafim ipfam in circmlo defexibi. 30 1&
Ex planis quotlibet datis angulis quiorsini wno reliqui fint maiores , quomsodocsmaque fumpti,
dsem angulsm conflitucre, oportet autems datos angnlos quattuor reclis effe mimores. K
8i folidwm parallelis planis contineatswr,oppofita ipfius plana & gqualia effesr fimilia. 201.b
i ﬁhf::t parallelep»ycdms fecetnr plaao baﬁbu: pa'alklo,cm Jolidsem ad folidsem , v altitido

203
‘!'olada arallelepipeda in eadem ba, nlm ualdms bafibus conflisuta, eam inter fe proportio—
ncn{ baberi?,upam alriewdines. & “ f ’ Prq; osb

‘?nﬁnata triamgulares bafes haemtia, qug vel in e:/’dem,vel gqualibus bafibus conflitwmtiar, &
< eadem altisudmeymter fe cqualia effe.Et in ue eandem babent altitudinem inter fe effe,
vt bafes.Et qua vel in cifdem vel aqnahbw JZu: conflitusmenr,imter fe effesve altitudines.
Aequatisan prifinatums , & triahgulares bafes hinbentium , bafes ex comtraria parte altitndin-
lm: rofponident. B¢ quornm prifimatian sriangulares bafe: babam,bafes ax contyaria parte

altitudinibus re[pondent ea inter fe funt ;qualza 307.5

?ropofmo xxxrmd:m dmmﬂmw I S zogob
- IN nVonsc:uo Ltnno. o

I N dato arculo,dcfmpto in amdo polygono /'nmk polygomenm deferiberes. a13.b

Prifmata omnia,quea eadem funt altitudine inter fe effe, vt bafes. 215.b

“Prifimata ommia, & pyramides, que in ¢ifdim nu mhbu:b mﬂimtwmmer (]
propmmm’babezt,qmdmm e o .

Prifinata omnia, & pyramides inter fe proportwnem babeut compoﬁtm ex proportiome laf i
" & proportionc altitudinem.

?ymmdes [imiles, qua multiangulas bafes babent s daad: in pyramides triangslares bajbr bao
bentes fimiles,dr memero aquales, ¢ bomologas totis., 216.b

Prifmata



Prifmita fmlia,qu triangulares bafes babent in pyramid es s milessnemes od, equales duadm
tur: & prifina ad prifina triplam babet proportioniew cis;quam latus bomologian habet, ad,
.. bwmologum latus. .17,
Prifinata frmilia, qua multiangulas babexs bafes in fimilia prifinata, triangulares bafes babentia
. disiduntrrsremmtrod; ¢qualiasorhomologa totis : & prifma ad prifina triplam proportionem
. babet eius,quam latm bomologsm ba bet ad homologue latus; 217.h

Aequalivan pyramidum > myltiangulas bafes habentium , bafes ex contraria parte altitudini
2> bus refpamdent: o -quarum pyramidym ng;dds Imﬁ's babentium,bafes ex contraria par

. , s altitudinibus refpopdent,illa [t aquales. : 218.h
?nfmatm omnisem pqualism bafes ex contraria parte altitudinibus rej]:omi ere, & quorwm prif
matwm bafes ex contraria parte altitudinibus refpondentsea ¢ffe gqualia. 219
Omnem consm fiue reCtum.fiue fcalenum tertiam pamm effe cylindri fiuc rem, f ue, ﬁdcm, qui
- eandems bafim baber; & eandews altitudinems. . u}
' :a;iu coni: & cylimdri emnes inter f¢ mtnpl(fmpropomw dmetrorm » qug - fint in
uS. 322
S cylindrus foalenns plano fecetur oppofitis plam pmdlelo, eris vt cylindrus ad cyludmu, ita
«. .axis ad axem. 223.b

8i quilibee sylindrus fecetwr plano baﬁbux paralklom cylindrus ad cyhudrm, ita efse altitudi

- -mem cylidri ad cylindri altitudinem. . -

Lovorsm onmism 27, ¢ylindrorum aqualium Imfc: ex contram parte altitudinibus rcﬂvoudm,
7 quorum conorsm & cylindrorum bajé: ex contraria parte altitudinibus reﬂ: oxdm,dh m

- der fe fune aquales. 224

;Cylmdn omues,dr coni.inter f¢ propomoncm habens cwofm ex proporm bafm, etpro

poruo»ukxtudmm ' L zaq.b
IN rzarzopsczuo szxg.
Pkopofmpm:hmdemonﬂwm. . _ ‘  229b
_Datarefta lines.extrema, ac media ratione f;&a,c’a- vtraque ipfius portio data erit. :

Sc rectalinea ramnak:,expof t rationali longiendine commenfierabilis, extrema ac media ratzo
. nefeida fueritsmaioré eius portiant ‘apotomen effe quintam, & minoré effe apotomen primas
: Wa maiori pertione,totam rectam lieam, qug extremasac media ratione fecia fit, inuenive.
Datamaiori portione rette lineg,que extrema,ac meduz ratwne JecetursC minerem portioiens
-t 0'totamlmmd4tmq/]by - S o 230
Propofitio fecunda aliter demonfiratur. . 330.b
-Diasa minovi, portione.totam refia lined,qug extrema,ac media ratione jé&’a /' it,inuenire. 231 b
,Datu minori porsione reia lingg que extremayac media ratmne jécatar, & mamcm portwne s
& totamlineam datam effe. .
J'z reda linea extremasac media ratione fecew,ab]émdatmi, a »uzorx pomone lma, qua ming
v | (it equalis,erit etiam ea extremazac mgdza ratiane febtay & maior portio mt qug abfiiffa
. et rectalinea. S 232
'31 maior portio rel¥g linee extrema,ac meduz ratione jét't'n jit rqnonalu, ;rpo/iw ratumah lon-
gitudine commenfw'abzhs erit minor portzo ayotome qumta & tota ex binis nominibus
mm. 3 [ 23 3
Si r:lzmor portiorelle lmm extrema;ac media ratione Jeliefit rat:onalz:,expof tad, rationali lon
- gitudine commepfurabilis, em m.uor porw ex binis mmmby.sqwma,w tota ex binis nomi-
. nibus prima. .. 233
&i lam exagon gx&mpa,a modu ra:ume fecma',mt maior eius portlo dec.zgom latus.23 40
Si i circulo rationalem diametrum nabente dccagonm aqmlatarm dejmbatur » erit decagoni

> latus apotome quinta, - - ' 235
:; latus decagoni aquilateri in cm:ulo defcr ptz f t rat:onalc, erit cirouls dmmeter ex b(m: npmi-

nbmqwm..,: D P | 235
) RS O Latus

RS T R N e
H



Latss triangu i aquilateri ad re8lam lineam , que ab angulo ad bafim perpendicularis ducitur,

eam potentia fropomomn habere quam 4 ad 3. 236.b
8i fint tres reCia linea, [itd, vt prima ad tertiam , ita quadyatsms fecundg ad quadyatum tertia,
¢rsst dicda linea deinceps proportionales. 340

IN QVARTODECIMO LIBRO.

Amqug a centro arculz ad latxs mmgnﬁcqwlatm perpendicularis ducitur,dimidiam ef~
E Je cins,qua cx gentro circuli: 344

IN QVINTODECIMO LIBRO.

14 vertice pyramidis ad bifim erpmi:culamducaw,cdatuum:wuﬁ, i cirea
S matgllmdefmbuwp ! 2496

Ra&d’amabagnlotmugnhmlatmdu&apercmmuli,qu circa triangulum deferi
bitwr, bafim bifariam fecat :

Rellam lineam ab angulo trianguli equilateri duiam per centram civculi o g civca triangulsm
* defetibituryad bafim perpendicularem effe. g 7

Wmo{emh planins demonfiratsr. 250
Omme par oumian eft in vno plano. s51.b

In dato dodecaedro cubwm defcribere. - 3%%

Indate dodcmdr:ﬂzmmdmﬁ oitacdrwm defcribere.

Indato Icofaedro cubwm defcribere.

I dato Icofaedro pyramidem deferibere.

In dato dodecaedro Icofaedrum defmbere.
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EVCLIDTIS
ELEMENT_ORVM

LIBER PRIMVS

CUV M COMMENTATRIIS
FEDERICI COMMUANDINI VRBINATIS.

[ oiD CF;
. . o fREiVAD ].0
. R S 2
BIBLIOTECA
DIFFINITIONES. % y
) nS

VNCTVM EST, cuiusnulla eft pars,
vel quod magnitudinem nullam habet.

F.C. COMMENT ARIV'S.

_ Enclides per negationem partivm [ignificauit nobis pun-
&, quod eft principism totins pro[oﬁt; contemplasionis.
ciom ewm principia aliam rationem babeant ab ifs , quorsem
Jine. principia, & eorum negationes illorsum quodammodo
natwuram oflendant ; non immerito negantes [ermones prin-
cipys ipfis conuenire comperti junt : quod etiam afferit Pro
&lus autloritate Parmenidis. Pythagorici vero per proportionem, & tranflationem quandam,psos Punttum (¢
&um diffiniernnt effe vnitatem pofitionem habentem:punitsm enim pofitionem babet , vnitas non cundum Py
habet. Ariftoteles in quarto dising phylofophig libro. vhique,inquit, ipfiam vrsum aut forma, aue thagoricos
quantitate indiuifibile . eorum autem,quae quantitate, & vt quantitas eft , diuidi non poffiont, id f-gm ll:
Yuidem , quod penitus eft tale, & fine pofitione, dicitur vnitas; ?uod vero penitus eft tale,pofitio- bens,
j, babet, dicitwr punéis; - id quod vno modo disid: poteft, linea mmcupatur;¢r id quod dua-
bus ex partibus, fuperficics:quod vero omni ex parte, & trinam dimenfioné babet, diciur corpus.
I I.

Linea vero eft longitudo latitudinis expers.

F.C. COMMENTUARIVS.

* Poft punédwm knea fecundum obtinet locwum : namque vt punffum ad lineam , ita linea ad fi-
perficiem , de quamox dicetur , rationem babet principyj . puntum quidem ipfiam , vt magnitu-" Puncts ma-
dinum omniskm principium per folam negationert , linean 7"::: pa;tim per affirmationem , par- gnit';qinugu

; negasionems igulficauit crm dixle., longitudiiens effe latitudinis expertem . fuersnt qui MY prn
tgcg':r aliter di_ffinirgtt : aly enim owptiov g?:grboc eft puncti fluxum dixfrmt; alif at Ariffo- P
geles 73 ukyetos poveeyd duongedy i iq'E'y urigeTdv boc eft magnitudinem, quae ynomodo diui’
di potefl, nempe fecundum longisudinem. lineac autem notionem habémws, vt Apollonins inquit, Linez no-
cwm longitudines tantum vel viarum , vel parietum dimetiri volumus ; non enim tunc latitudi- ©°-
MW, O craffieudimm adismgimms , fed viicam diumtaxat dimenfionem confideramus ; Guem- Superficiei~
Anodwms Cr cum agros. metmwr , [uperficiem refpicimus ; ciom antem puteos, folidm : ommes motio.
i dimenfiones fimudl colligenses dicimms tantion effe [pacwm phtei fecundum longitudinem,la- SOi%
sinalinems :ﬂm - fenfum vevo igfius lineae habebimus, fi difsuniones locorum illy-  Linez fen- .
nhinatorion ab ofis.infbexerimms , twm in luna , twm in terra ; boc enim medium inxta lati- fus undch.
winem ; dimenfionoms wox babet , [ed inxtalongitudinemy qyae vnd cim lxmine, & vimbra pro: beatu,

. Y

ducitur,



EVCLID. ELEMENT.
Linee fime dycitur . lineariom aliae fomplices , aliae mixtae. fimplices funt rea , & cireulabis, quanmiqriam
‘i:w' reéta funplicior fit, reliquae vero omnes mixtaey quales fiont coni fedzones, beﬁccs, conchoidgs,
" cffvides , & alige : : :
. IIL
Linez fines {ung pun&a. o

. FcC COMMENTARIV S




L'IT°'B ER I. 2
aliy mixte . fimplices funt plana , & fphevica , religpe véve mixte , vt Cylmdrica s conica , &
u;atonr[et?wmbw orexmbiabast , videticet comvidams’, w' gobgrnzdwﬁgwm,émk;,
VI :
Superﬁae1 fines{iirit linee.

E. G COMMENT.ARIVS )

Ouem.zdmodmn non omnis Line.ce fines fint punéla, S v
ita non cmuss [uperficiei fines [unt lineae ; fuperficies e
enim [pheraesvel [pheroidis perfe nullos habet buiuf-
mod: fines; niff planis abfvindatur , nam tunc fines ba-
bet lineas ipfas 5 qug ex feltione oriwntur . fuperficiei
autem circuli, & eins , que ellipfi continetur , finis eft
linea vna, videlicet circumferentia, ¢ ellipfis . quod
Ji fecentur tunc pro finibus lmeas babelmnt.

VII

Pl,ana fi uperﬁc1es eft quz ex xqua
lifuis interijcitur lineis, - o

B & COMMENTARLV.S

./lrmqtaore: pbtloﬁ)pbz (vt teflatsr Proclus)riy - -
EmIpxvciny Kg} 7O emztsoky poc okfuperficiem .
plaman pro vno,codemg, accipiebant. At Fuclides,&r - X7
Yui esam [ecuti fiht,genus quident fuperficiem facimmty - ¢ L
eis pero-fpeciens plamam } v ;lm [uperficiems '
quemadmodum lineg ]feaem reétam limeam . & idcir A
co plamem diffiniunt ex quadam ad rectam lineam proportione. vt e
enmrettslnea eft , qua ex gquali s iptenjcitur punitis » pel
cuins media extremis obfiftsnt vl brésiffima omibum , 7] eof
dem babent fines , ita planam fuperficiem dixersmit. effe eam ,
ex gquali fuis intersjcitur lineis , vel cuitts media extremss
St ; vel breui[fimam omnisxm Juperficiersan eofdem fines b.zben :
tivm , 7 omnino quecunqueé (it yeSg lmeg diffimtiones ormnes .
ad pl.mam [uperficiem commodiffime transferri poffunt . Quod = .

«cum miudee fint fuperficiersm [pecies , Euclides planam vantum dif
ﬁmmt > abgnein bac ﬁgunw 5 carum affettiones contemplasur,
: VIIL.

Superficics
fimplices &
Mixtz.

Superhcics

. Sphzxrz, &

Sphzroxdls
Superficias

' crculi, & ¢
S lipfi 'cbtéh‘l

Su
&p
gqtu pxo co
lem accipie-
bant,

Planus angulus &ft dusbus lineisin plano fe f¢ contmgennbus, ‘

&non in dxrc&um 1accntrbus ,altcnus ad altemm mclman 0.
) Rt am o

Qlando autem qug angulum continent re&zlmeaz fucrmt »re-
&ﬂmeus angulus appellatur. .

F. C. COMMENTJRIV!’

Angulion alij qmdcm in predicamento eorsem que fimt ad aliquid ponentes , mﬁnmm eﬂ’t
dixersmmt , vel lmearium , vel planorm » qug ad fe inuicem inclinata fimt . alij in qualivase ipfim
omprebmdentc: >Vt relbion > & inflexwm , talem quandam affectionem dixermt effe

ciei yvel folidi . altf autem ad quantitatem referentes vel fuperficiem ; vel folwmcﬂ‘uﬂbaem- L

ot dmdm,mqmm, 75 , qui in fuperficie of angulus limea:; qwmfokduﬁyerﬁm

A 2 autem



EVCLID ELEMENT.
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L1 BER 1. - 3
- partein inclinatam , [ed per comparationem ad reitym explicauit. ipfe en'm etiam non refiorum 3“8“!"‘ e
menfira eft , quemadmodum ¢ ingqualium equalit.es . linge vero ad dlterstram parteminclina tcé“t:‘r:f i
“te infinitg funt , ¢ non via tantum , vt perpendicularis . Ilud autem meminiffe oportet Eucli- g1 quem-
dem boc loco de is fermonem habere , qug in eodem plano confiftunt ajm neque perpendiculd- admodum
rem omucm diffinixit, neque ommnem anguliem . folida enim perpendsewlaris non ad vynam tantiap '“’i‘la‘iiah“m
rectam lineam angidos re€los facit, fed ad omnes , qug ipfam tangsent, in fibietto exifientes pla- Fquatias.
no,de qua m yndecimo libro agetuer. o ‘
. XIIL . ,

Terminus cft, qui alicuius eft finis.

F.C. COMMENTURIYV S

Terminsum non ad ommem magnitudinem referri oportet , vt feribit Proclns,lineg namque ter
winss eff , &r fints , fed ad [pacia , qug fisnt in fuperficiebss , & ad folida . nunc enim termimon  Teamiuwy,
wocat ambitum , qui [pacium vuanquodque determinat ; ¢ buinfinodi serntinsm, finem effe di & finis.
sit , non vt punihum dicitwr lineg finis , fed vt includit , &r feisngit ab ifs, qug circumpofita fiont.
eft astem hoc nomen prifce illi geomettie proprism , per quam agros metiebantuy , & eorum ter
minos diftinclos feruabant , ex qua buius fciensip cognitionem affecuti fioz . buisfmodi igitur ans
bitum exteriorem termimon vocans Euclides iure , & nibrito ipfiem finem determinasit [pacio-
rum . per banc enim ymmauodque contensorm prefinitwr , veluti iy circulo o circiemferentia
quidem terminus eft , & finss ; ipfiam vero planwm aliquod fpacium eft, & fimiliter in triangulo
tria latera , & in quadrilatero quattuor latera termin fint , Cr fines ; fpacisan vero , qriod bis
dateribue coneinetur, X :

' ITIL .

Figura eft , quz aliquo , vel aliquibus terminis continetur.
F.C. COMMENT ARIVS. |

-~

Figurarwm aliae planas,alias foljdg .planarsem figser arsem circulne qﬂm,dv ellipfis , folida- Figurarurs
" o9 [phgra, & [pheroides vuico terminy., alig pluribus terminis continentir. i :l'z m
o Xv. ol

Circulus eft ﬁdgura planavnalinea contenta, qua circumferen-
tiaappellatur:ad quam ab vno pun&o intra figuram exiftente om

nes re¢tz linez pertinentes funt ¢quales.
XVIL
:  HocautempunGumcentrumcirculinuncupatur, = ¢
F.C. COMMENTUARIV S . = 1
. Circulus planarson fgwrarsn prima cft , fmplicitatepidom folidis prefians ; vynitatis vers
ad planas rationem babens. :

Figura Jloco generis . Plana ] ad differentiam figurarum foli- - :
darsm . Vna linea contenta ] ve differat ab ijs , qus pluribus la- -
seribns continemtur . quz circumferentia appellatur ] per boc
differt ab ellipfi , que & ipfa wna linea continetur , fed eam elli- >
PJim wocant , liceas enim mibi nunc [pacisom ellipfi contentsom etiam
;ﬂj:n appellare. Ad quam ] ab ellipfis autem centro non plures, -

quattuor reéle lineg equales ad ambitum duci poffint.ab vno
pun&o ] ex infinitis punélss, qup intra figuram fint , yon dsom- -
gaxat boc preflare poteft . intra figuram exiftente Jeff etiam
prnbium extra figure plansem , & quo omnes refle limeg ad circum- - .
- ferentiam duBlg fumt equales , quod wom centrim , fed circuli polus - ' " Circali poe




Du.mcm pa

| etbxfanamcimﬁnmfccaf._ o | . '

EVCLID. ELEMENT.
Lot XVrLr o
plamcter Qj‘éuh c(trcéta quxdam linea per centrum dué’ca &
exvtraquepasted mrcumterennacncuh te:mmata, qua qtudcm

‘-' e

Ty

F. C. COMMENT.ARIVS
D1amctcr circuli ] funt enim parallclogrammorum quoque diametri , fed be intcrdum dluz

salldogram  ydvios hoc eft diagonsj appellantur . fint & diametri ellipfis ,  quarwon dug dxes diewntur.. pro-

morum,

terea etiam j})bfr; diametri fimt,qug axes nimcupantyr . arctdz igitur propria eft diameter . re-
&aquazdam linea per centrum duca ] paffime mamque in cireulo duci infiuitac rechae li-
neg , que per centrsm non tranfeunt . & €x vtraque parte a circumferentia circuli termi
matz. Treide lneeetiam per centrion dudte, qui vel cz;ra, veb vltra arwnferenuam termeman

L seurydiametyi nanfimt.que & bifariam circulam fe _ .

© cak. Jfit enim citemlses ', A B C Dycnins diameter A €3

. ferentem; a centro anters . -

,\B‘..

nﬁam d;amen'piptelkgm crcumferena i B C ele
-sari % fuperponi-circumferentis AD C.Dico circum
fmﬂm.l BGopfi ADC congrmerefienim i 703.c0n
gruityvel cadet:exira;vel intra, vel pursim extrapar - -
-tintiwtra. cadat privmag-extraf feriposefi: o ex cen
wowub quod fi% E;dycatiir E B fecans arcmferm
tism ADCn F, “quoitian. agitwr reélg linee a centra

ad circumferentiam dullg inter [e fumt ¢ uales, erit re
&a linea E B gqualis ipfi E F , hoc eft sotiem partd
quod fieri von peteft. quqr&arcmfereﬂtm.zu Cexs e PR
traipfam A D C non cadet . fimiliter demonflrabimis neque eam calere ntra , neque yamme'c
tra partim intra. inipfai igitnr cadat.neceffe éf: % circiamferentia AB C congruet ipfi A D C.
Quod fi circumferentia circumferent.g congruit, & fusperficies contenta reita linea A C, & cir-
cumfesentsa A'BC ‘congiuet. fagafmcz qgag cadem A'C , & circwmferentia A DCLomtinetur.
ex quibus fequitser per o asismi Commaiens Botionewm. & amomfermfxm circumferenty, & fu
perficiem fuperficiei gqualem eﬂb diameter igitur A C circulum A B C D bzfamm fcc.zt quod

pportebat demonﬂrare e
SRVEHT T

Sémdéii’éllhls eﬁ;ﬁguta, quacontinetur dlametro s &ea quae ek'

ipfacirculi circumferentigintercipieur.
X¥x

Portio cuouli eﬁ ﬁgura 5 qu;rc&-a linea 4 &CIrculi cir¢umferen
ua contmctur. .

-

CAF 6 conuaurmx:r& SR
" Ex cireuls qtadem diff R
nitione centri naturam in- e RS
senityab ommibus alifs pum :
&:aqu:mnrcu.ofwztdzf‘ C

digmetrum diffiniuit , & <o
ab ommil s alifs rectss li- .
neis , qug intra circubem . - -
defcribuntur , feiunxit.
nunc autem & diametre - ., S GG 3 BT S
qmdmftfenucwulwr R S AT EICIRN

tradit , cum dicas ipfum - .

contmm duolm terminis , ijs; femper dtﬁ’emmbm s wdclzm ret?a lmn, @mm,(m'm:u-

MR O refam
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& rettam lineam non effe quamlibet , fed circuli diametrsm , fi quidem & minor portio circuli,
& maior continetur re€ialinea, s circumferentia ; quae tamen femicirculi non fimt , quo-
mani circuli disifio non eft faita per centrim . ommes autem buinfmodi figuras biformes funt,

@ ex difimilibus conflant.figurac enim contentae duobus terminis, vel duabus circimferentyfs -

continentur , vt lupularss , velrefta linea, & arcumferentia, vt iam diffae ,vel duabus

lineis mixtis , vt fi duae ellipfes [emuicem fecent, figuram continebwnt , quae inter ipfas in

teriicitur 5 vel mixta & refta , vt ellipfis dimidium, itaque femicirculus duabns quidem

limeds diffimilibus , fed tamen fimplicibus , atque ad f[e [e applicatis continetur . ante-

quam igitur triadicas figuras diffiniat , inre merito poft circulion ad Normes acceffit

\quoniam duae re¥ae lineae [pacium concludere manquam poffunt ; refta autem linea ¢ circum
ferentia poffimt . & duae circumferentiag fimiliter vel angulum facientes,vt in lunulari , vel fi
guram angulss expertem , vt i duos intelligas circulos idem centrum habentes . quod enim me-

disem interijcitur [pacium duabus circumferentijs continetur interiori , o exteriori, & nullns

fit angulus , cwm [e inuicem non fecent , vt in lunglari , & vtrinque conuexafigura. At vero

. centrum femicirculi idem eﬂé;]uod & circuli centrumymanifefle conflat.diameter enim centrion
in fe babens complet jemicirculwm . Illud autem notatione dignum folam hanc figuram ex planis

in ambitu centrum babere . vnde colligitur centri tres effe locos , vel enim intra figuram , vt in

Centrl tres

circulo & ellipfi , vel in ambirw vt in fomicirculo, vel extra, vt im vna feltionsem conicarum,vi- . habetlocos,

delicet inbyperbola. \
| X X.

‘Regtilinez figurz funt, quz retis continentur lineis .
S XX
Trilaterz quidem, que tribus,. -

) S XXITL

- Quadrilaterg, qua quattuor.
XXIIL

L]

t

r 7

Multilaterz vero , qua pluribus,iquam quattuor recis lineis
comprehenduntur, :
F.€C. COMMENTUAURIV S,
Poft circulum , femicirculion,
o circuli portiones,tranfit ad fi-
gooras rellilineas,quae quidé or
dimatim per memeros in infinitum
procedunt,initism ducentes d ter
nario,quoniam duae relae lincae
[pacium: concludere non poffime, : : ,
vti dillwm eft . Memint autem , oo
trilaterarsm , & quadrilaterarom dymtaxat figurarum,vepote quae magis elementares funts
i primo enim libro de triangulis, & parallelogrammis agit,reliquas communi nomine multilate
ras appellans, Porr) figurarsem planarsen aliae fmplicibus contimentwr lineis, aliae mixtis yaliag
verifque. < earis,quac fimplicionsaliae quidem fimililpus becie continentur, vt reédilineayaliac
- fpecie diffimilibus, vt femicirculi, & circulorsan portiones . earum infuper , quac fpecie [imili-
& alige cironlari-soprebendsmtur linea, aliae re€ta.At ¢ark quac circularisaliae duabus aliae
plaribme congimentur & W quidems cirulus ipfe, quac verq duabusyaliac angulorson apc.}wte;n

d

Fi am
plasiarm di
uifto.



Corona.

. apiae ret¥iBiewt non funs. dicit igitur triangulo
. % eﬂ'cp_eiﬁ!dem, -abia acquicruria, alia [
; fcalm,veteubn ommid latera acqualia fint,

EVCLID. ELEMENT.
[fint , vt corona , quae S
concentricis circulis ter

contimentur , proceljus
eft in infinitum : tribus
namque , & quattuor,
et quae demceps funt cir
cumferentifs qugdam fi-
gwrae comprebenditur.
fi enim tres circuli fe fe
contingant,[pacium con-
cludt trilatersm, quod
tribus circumferéys ter
minatur , fi vero quat-
tuor, quattuor circumfe
rentys , < demceps fi-
militer . poftremo ea - ) ) .
vum , quae reélis lineis , aliac quidem tribus , aliae quattuor,aliae pluribus continentur.
XXIIIL
Trilaterarum figurarum zquilaterum eft triangylum, quod tria

latera habet zqualia. '

XXV

Hofceles,fiue zquicrure, quod duo tantii zqualia latera habet. .
XXVIL

Scalenum vero eft , quod tria inzqualia habet latera.
XXVIL

Adhzc,trilaterarum figurarum,reGangulunr quidem efttrian-
gulum , quod re&um angulumhabet.
- XXVIIL
¢.. Obtufiangelum eft , quod obtufumhabet angnturm. -
X XIX. : 3
Acutiangulum vero , quod tresacutos angulos habet .
F.C. COMMENT ARIV S

A}

Triangulorum disifio interdum quidem & ”
lateribus , interdum vera ab angulis ortum -/
babet :*¢r precedit ea., quae 4 lateribus tam- ~
quam nota, fequitur autem ea quac ab angulis y \

tamquam propria,quoniam & tres ipfi angu-

Ii,;ideli;ict reus, obtufus, & acutus folis re ﬂ .
ilineis figuris conyeninns: aequalitas verd la .
bermont | B Diegpilivas hienisa: efiam n s 3 -

bl ”W,mewﬁmf

el onpiiq g, el duio tanthi uequalia.




Scptem trid
gulomm 1€~
¢tilincorum
fpecies,

lm,@'ﬁmd' tvﬁdmm vel reBangulnm, .

RS . V)

quadtatum clt quod & acqullaw

m -
XXXIL .
Altera parte longior figura eft,
quz re¢tangula quidem, 2quxlate- :

ra vero noncf’c -
XXXIL

Rhombus, quz a:qunlater; qxulldft}l ) fcd m&mgula non c&
Rhomboides,que &op =~ = .- +. ‘
pofitalatera ; & oppafitos — -7 -
angulosinterfe ¢quales ha 7 ‘
bet,neque cquilatera eft, o
n uere&angula. : |

eq ’ x X X I I1 L ' '

* Prater has autem relique quadrilaterz figurz trapcua vo -

ccntur. | .

F. C couusur.uurs.' _
C L Quadiilae
S -mmﬁgn»

arum digi-
Q"A‘ﬂﬂt'.

Aleera paxt
Jongius.

— s " B era
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& AA Ve

Parallelz , feu zquidiftantgs -
re&z lineg funt , qug cumincQy o

demfint plano, & exvtraquepar S
teininfinitum producatur,in ney i
wampangminter feconueniunt,’ o

P

F.C. COMMENT ARFPE- |



L YB'ER L ¢
vemsam in fine libri de fef¥ione Cylindri . Poft diffinitiones fequuntur pofiulata , deinde exioma~
ta, fex communes notiones . pofiulatn ancem & axiomata, vtrefert Proclus ex Gemiro il,
Ind babent commune , vt non indigeant demonfiratione aliqua , aut geometrica fide , fed fiana~ Axiomata o
ter tamquam nota , & principia fiant eorum , quae fequuntur . at differwt axiomata a po- mhtisdif
Pulatis codem prorfusmodo , quo theoremata d problematibus . vt enita in theoremaribug ‘runt codé
quidem id , quod [ubietta confequitur , perfpicere & cognofcere propononss ; in problema-, theorenac
tibus vero excogitare aliquid, » facere iubemur : ita & in axiomatibus ea’ fumuntir,per quae  a problemati
Jefe manifefia fint,noftrisq, infitis notionibus fint in promptu; in poftulatis vero ca fumere qug- bus.
rimus , quae facilia , parabiliag, funt , & in quibus fumendis cogisatio non defatigatwr , qued;
npdla neque varietate,neque confiruttione indigent. -

POSTVLATA

. ] .
Poftuletur 3 quouis punéto ad quoduis punGum reGtam lincam
ducere. R
e IL, .
‘Re&am lineam terminatam in continuum , & dire@um pro-
duccre. : R ,
| e '
Quouis centro , & inreruallo circulum defcribere.

'

F.C.COMMENTWURIVS: -

Triahge & ob facilitatem , ¢ quod aliquod comparare nobis .
imperant in pofiulatie necelfario collocanda /Zm » ex Geminifenten - -
sia.nam illud quidem, A quouis puntto ad quodsis punttum rellam
Uneam ducere , fequitur eam diffimitionem , quac tradit lincameffe
puniti fluxiom , & re€lam lineam aequabilem , ¢r non decliuems
fluxum . fiigitur intelligamus puncium acquabili, & bresifsimo
mots ferri in altersm punt¥um incidemus , & primum poftulatum
Jaltum erit , nibil vtique varium intelligentibus nobis . fi wero re-
&alinea punfo terminata , frmiliter intelligamus eins. terminsms.
brexiffimo, ¢ aequabili motu ferri, fecsndsom pofisdasiom facili, fim
plicig, aggre(fione comparatiom erit,Qudd fi rurfus terminatam. re&om lirieon maxers qnidem -
ex alteraparte , ex altera autem moucri circa manens prniiwm intelligamus , sevtison et pofiu
katvan ; centriom namque erit puniEsom manens , interualluem vero reéia lines 5 ¢ quants: e fue
yit o tantwm evit intersallnm a centro ad ommes cir iae e

A

) E ,-1_I"I‘IL N U S |
Omnes angulos re¢tos inter fe zquales effe. )
e R T A T

. LC COMMENTURILIVS

2N

N ot A ernt A
~ Moc quamaquem vt manifeftnm, ¢ wdla indigens dewonfiratione & nebis concedaim, poftula- [ "
tam tamen nom off ex [ententia Gemini , fed axioma . accidens enim quoddaim per fo reftic angn ... .
lis diciz,wibil fimmplici motione facere inbexs . fi cwi vero non faﬁs’m}etredo: angwlos omnes m=
ter fe acquales effe , 3¢ petat demonfirationems & Proclo , qiuam affert int commentarys . Pap:.
- - pus re8e animadwertit buins conerfum now etiam verum effe , nempe anguisom reto acqualen:

owmsino effe veldsom o nifi rellilinens fit ; poteft enim cwwilineys quoque angulus recko acqualic

33 MG
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| V. .

o ‘Et ﬁm duas re@as lineas re@a linea ‘

- u\ades interiores,& ex eadempartean- —___ -
gulos duobus re&is minores fecerit, re- = .
ctaslineasillas in mﬁmtum productas, |

“interfe conuenire ex ea pau te,inquasit — |
anguli duobus rectis minores. - '

F. €, couuznr./turs.

Foc d poftulatis penitus reqczend:m cenfet Praclus,cum theorem1 ]‘ it, quod multas habet ¢
dubitationes , quas Ptolemgus in quodam libro  Joluere [ibi prapofit . multis vero & diffinitio
#ibus , & tbeoremmlw in demonfir. tioné indiget , cuius :comuerfion Euclides. etiam. t.mqum
tbeqrema oﬂendzt Jfed de hoc inferius fuo loco agetur. )

AXIOMATA, SEY COMMVNES NOTIONES

l

Qug eidem gqualia, et mteri fc funt gquaha.

Etfi ¢qualibus Qquaha aijcianturtots fut ¢qualia. .

Etfiab ¢qualibus'¢qualia ;ulfclrantur,réhqha‘funt ;quaha,

Et fi ingqualibus &quajia adxfcxlantur,tota funt mgquaha-

Etfiab 1ngquallbusgq\mlaava§ferag't‘1f, rehqua funt iiig:iuaha.
A Et qu; eiufdem duply, mtc; ffI: II'unt equalia. o |

Et qug cinfdem dimidia inter fe funt ;qumll.a o '
B Et qugﬁbl ipfis convruqny};:crl I! 3 funt gq‘uaha.. ‘_ - ::':.f_:;" B

’l'otum*eﬁ fuapartemains. = .. e e
C  Dugrectzlinex I'Pacmm nbnxcomprehendunt.

. i e d Yy
ISR ES RN N REF RN r’,;:u-:\}

F C. COMMENTJRIVS.
R SR LR e I

Axiomatn fxiomata fcréommamatbematzm [eientifs communia funt : neque Jolum in magnitudini«
:‘-sm;‘qe?:: Wl bus ;ifed ¢ imwiqueris., & motibus, - tewsporibius weeaeffe deprebendmntur asqualeviim
wmmuma’ ‘VM»\WW@]?”” ains:s x rims. y quitikatibug conginuis 3 & difcretis coms
4 Jiens o congemplatio igitwr quae circa m»pom Crquae circamotusy (I quae circa nu-
. Meros , & qude.citca magnitndaes verfarwr , bis mmmmfoﬂwmd:ger com
saoibus, aen exiflentibus vRyufque iitur fecundsom fropriawemateriam; quead ipfa requ
rit: é’dz«rmwm " i utin mem,dm’daoutmtﬁmpmbw ipfis uti

MK?’ boc mdo propriac in uduquaquefcmm coclufiones fiunt,licet axiomata comunia fucmét\
DA < 3 t
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- tobfe funt zquales ; ac proptereatrianguium zq?ilatgrumeﬁ- A B C, & conftitu.
tum ¢l in data re&ta linea cerminata A B, quod fegiffe oportebat; .

F.C. COMMENTURIV S,

- Faamnia, quae ante dicta fint , inpoc primo problemate contemsplari ficet , nam problema
Qffe manifello apparet ; impoit curm nobis trianguli aequilater greum maghinari , & propofitia  Prapefiio,
8% dato ; & quefita conflas , datur enina recty linga terminata, queritsr autem quo patka in ipfa zm ex dato
priangulion acquilatersam confiituatur , ¢ precedis quidem datum o fequitur aucem qugfitwm, vt ok uztflw
- Ganignliigm etiam texere poffis i eft recta linea terminata, fieri paseft ve in ipfa conflisuatny
Hriaggulan acqiilaterson . neque e nan relts exiftonte triangulian conflicuetir | quad exre- -
G5 e fwgﬂ! 2 TEGHE Hom terurinata ; angulus crims fieri nou. paseft o yift ad wivom punctaams,
it ausern cxtr emmn puniian nan ¢ft . poft propiofitionem [equitur cxpofitio. Sit data te- gypafisy,
&Ralinea terminata A B J ¢ wides expafisionemn datwm folian explicaxe, non etiom qugfizwen .
adiungere , poft lm determipatio [ aportet in dass recta lipea triangylum zquilaterii Detertning-
conftituere J determinatio autem quoddammodo artentionis eft canfa , atrentiores enim ad de- “¥o.
monfirationem nos reddit Yut{itain pronsinciando , quemadmodsm expofitio dociliores efficit,da-
em e goulos penendar, poft-deserminationem confiruttio fequitsr [ centro quidem alterg Goftratio.
Y¢&z linez termino;iiteruallo autem teliguo circulus defcribatur, rurfusd; céntro
quidem reliquo , interuallo autem eo., quod priys centrum erat,defcribatur circu-

lus , et d communi fe&ionis circplorum pun&o ad linez terminos reGz lincz du-

cantur } ¢ vides me.ad ths , videlicet Tma’e punita ad quoduss .
prnctum rectam lineam ducere , ¢z quowss cenero < intersallo circulnm de feribere, vniuerfe Poftuliea o5
enim pofiulata conflrutionibus,axio onibus vtilitatem affernnt . deinde o fruttionib®

quitsy demonfiratio , quae ex circuli iqmate & m- il)t::onlm-
#er Je fiont aequalia,concludit tres rectas limeas ¢ A AB BC buer [e efje aequatgs. wnae colli gg

gitwr sriangulum A B C agquilatersom ¢[Je,atque het et prima conclufio , quae expofitionem con ~ Conelufio
Jequitur;poft hanc eft ipfa yninerfalis * T~ A=+~ ~jrur re@a linea triangulum zquilate- prima& par

rum conftitutum eft ,  fiue enim wag nung expofita eft feceris datam,[me tri g‘gﬂt,‘g‘o v
plans , fiue aliam quamlibet maioren ; aedem confiruttiones , & demonfirationts niyer(alis.

conruent . bis appofisit particulam | quoa requie oportebat 7 offendens conclufionem probk‘ Quod fedif-
maticam cffe;etenan in theorematibus apponit [ quod oftendiffe pportebat ) samd; il fa- feoporsbaz,
Cionem alicuius , bgc demonfirationem , ¢ indentionem densngiant . Invno igitur hoc primo operw~
problemate ommia gxaminare voluimus, ac pepfhieua facere oportet autem illos, qui bec legent, pac.
mreliquis eadem qugrere , & qu nam corlats alfemapswr , quenamise omittantur , - id,quod
Watim oft , probupliciter detir ; é‘ ex quibys pringipijs vel conflyuttiones, vel demonftrationes
Penieinis i bormn onim peribicht conferiplati6 pioh paruam exercitationem geomeﬂ_’icarmti,_
rationsm medigaiimem affe9¢-. fod fortaffe non inuile erie reliqua eiam triangula conflinere.c Acquicrurs
primuam acquicrure. Sit igitur oA B , i1 gy yo;;. S wrianguli o
zet acquicrure triangulion conffitsere . & defiri Girazo,
bantur girculiy vt in aequilatero , producaiards - .
A Bex vtraque parte ad C D punéta ., aequelg
igitur eft CBipfi AD . quare centro quidens By
anternallo aytem C B circulus C E defcribgrie,
& rurfus centro A , & interuallo D A deforehe
tur circulus DE , & d punllo E, in quo fe fi cin
euli fecant ad A B punita ducantur EA BB,
quoniam igitur E A aequalis eft ipfi A D g E
Bpfi 5 C : acquakis autem A D ipfi B C: erigie-
E A ip[i E B aequalis.fed & maiores funt quang
A B. acquicrure igitur triangulum et ARE o
quod fec (e oportehat. At propofitum fit Jealoniy. oo
conflituere trianzulsem in dasa reGalinea bR, . . C Qaf}qﬁ co:g'
& deferivantur circuli centris 5 interuallifiy, w4 fupatiapibug , o fumarsietn circionforemia guli contti
sy A contram babentis ) puncen F , G+ dta 41Moswama'i~'- .

*
[AE% }

Y
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LIBRR &

demefleplano , in quo & reBa linea, R
non autem in fublims . omnibus fi qui- , x

dem planorum problematibus, & theo :
rematibus vium fisbijci planum ex.fi=
smare oportet. at vero buins proble
wmatis cafus fieri iuxtq puncti dati dif-
ferentem pofitionem manifeftum eft,

.. 4

aut enim punltum extra rectam li«
neam ponitur -, aut inipfa . & fiquie
dem inipfa , vel in altero eius termia
w0 , vel mtya terminos . fi ‘vero extra
rectam lineam , vel 4 lateribus ponis
#ur , ita vt ab eo ad terminum rectag
 lineae ducta angulum faciat ; vel in dj
rectum ipfi [iue a fronte , finc @ tergo,
ita »t producta linea ad dictum pun-
ctum pertineat « Euclides autem punctsom dasiom e
srarectam lineam fumpfit, atque a lateribus. [i enins
mipfs , fruftra duceretur d puncto 2 ad Brectalie
mea, quippe quae iam ducta cffet . at [i inrecta li~
nea B C punctum fiomatwr inter B C , vel in directum
ipfi, productanimirwm B C ad A , frmilitcr inipfa B
oA conflituetur triangulum aequilsterwm D A B : la~

tera autem eodem protendentur modo , & demonfira lqllkmﬂ

810 cadem erit. Quod filoco trianguli aequilateri, :ﬂ&'l"’l’l'
R . . ge ¢ 9. . ‘l!" atere

acquicruri vti libeat, nibilo minss eadem fequentwr. wt st

denique [i punctum datwm fuerit in altero rectae li
meac termino, nom opus erit neque trianguloneque ab
tero circulo , fed foladeferiptio vnius circuli [atis
erit . centro enim dicto termino o in quo eft punctum
datum , interuallo autem reliquo , fi circulus defcri-
batur , quot quot ab co ad circumferentiam rectag linge ductas
fuerine , problema efficient. } '

RPOBLEMAIIL
PROPOSITIO IIIL

Duabus datis reis lineis inzqualibus
amaiori minori zqualem abfcindere,

Sintdatz duz reétz linez inzquales A B
€ ; quarum maior fit A B. oportetd maio ¥
ri A B minori C zqualem reGtam lineam -
abfcindere . ponatur ad A pun®um ipfi
- € =zqualis refta linea A D : & centro
uidem A, interuallo autem A D cir -

- ~Np
q : A E b
culys defcribatur D EF. et quoniam A cen c ’o >
trii et DEF circuliserit AE ipfi AD zqua —_— :

" Rx amecoe
donte.

lis. fed & C eft zqualis AD. vtraque igitur

ipfaruin AE Cipfi A)) zqualiserit.Quare

& A E ipfi Ceft zqualis. Duabusigitur da-

tis redtislincis inzqualibus AB Cd maiorj AB minori C zqualis Abfciffa et AE.
quod fecifle oportcbat, ... o , L



- EVCLID. ELEMENT.,
THEOREMA. . PROPOSITIO. IIIL

A Siduotrianguladuolatera duobuslateribus zqualia habeant,

alterum alteri; habeant autem et angulum angulo 2qualem, qui
zqualibus recis lineis continetur: & bafim bafi 2qualem habes

bunt; & triangulum triangulo ¢quale erit; et reliqui anguli reli-
quis angulis gquales , alter alteri; quibus zqualia latera fubtens
duntur,

Sint duo triangula A B C DEF,quz duo
latera AB A C duobuslateribusDE DE A e
zqualia habeant,alterum aleeri, videlicet la-
tus quidem A B lateri D E zquale, latus ve-
ro A C ipfi DF;ectangulum B A C angulo
EDF zqualem . Dico & bafimB Cbafi EF
zqualemefle, et triangulum A B C zquale A
triangulo DEF, et reliquos angulos reli- 5 c E F
quis angulis zquales,alterum alteri ; quibus
zqualia latera fubtenduntur;nempe angu-
B lum A B Cangulo DEF: et angulum A CR angulo DFE,. triangulo enim A B
C congruente ipfi DEF, et pun&o quidem A pofito in D, re&a vero linea A B in
. ipfaDE: et pun&um B pun&o E congruet; quod A Bipfi D E fit zqualis . con-
- gruente autem A B ipfi D E; congruet & A C reQalinea retz linez 1D F, cum an-
*  gulus B A Cfitzqualis anguloED F . quarc et C congruetipfiF : eft enim rurfus
re&talinea A C zqualisre&zDF . fed et punétum B congruebat pun&oE . ergo
etbafis B Cbafi EF congruet. na fi puncto quidé B congruéte ipfi E,C vero ipfi F;
Comaero bafis B Cbafi EF non congruit; duz re&z linez (pacium comprehendent : quod
fieri non poteft . congruet igitur B C bafis bai EF , & ipfi zqualis erit. quareet
totum A B Ctriangulum congruet toti triangulo D EF, etipfi erit zquale ; et re-
liqui anguli reliquis angulis congruent , et ipf{is zquales erunt . videlicet angulus
A B CanguloD EF, etangulus A C Bangulo DFE. fiigitur duo triangula duo,
latera duobus latcribus zqualia habeant,alterum alteri, habeant autem et angul
angulo zqualem , qui zqualibus re&is lineis continetur : & bafim bafi zqualem
habebunt ; et triangulum triangulo zquale erit ; et reliqui anguli reliquis angulis
&quales,alter alteri;quibus zqualia latera fubtenduntur:quod oftédere oportebate

Se——

F.C. COMMENTUARIV S, ,
A siduo triangula duo latera duobus lateribus zqualia habeant alterum alteri ] in .
bac propofitione duo fint , qug dantur , videlicet duoriom laterum gqualitas , & gqualitas eo-
riom angulorum , qui equalibus lateribus continentur . quae quidem proportione dati manife-
 Jtum et qugruntur autem tria , aequalitas bafisom, aequalizas triangulorum, s aequalitas reli=
worsum angulorum . fed quoniam fieri poteft vt duo quidem latera duobus lateribus fint aequa-
ia , theorema autem verum non fit, quod non lterum alteri ¢ft aequale,fed vtraque fimul:pro- -

. prerea addidit,aequalia effe latera non fimpliciter, fed altersem altori, R
B _ Triangulo enim A B C congruente ipfi DEF, et pun&o quidem A pofito in
D, re&taverolinea ABinipfa D E: et pun&um B puné&o E congtuet, quod AB

Demonftra- ipfi D E fit zqualis, et reliqua. : T '

tiopes fupes  Hic demonfirationss modus,qui fit per fiperpofitionem figsrarim preterquam Z""d approba
po m'::%n:nf: tur & Proclo mathematicarsm [cientiarsm peritiffimio, ef etiam mdximo »fii mat, eis. AP
’Ehmaﬁds chimedes enim esan ¥furpat non foluan:m plands figuris , vt in libro de centro grasitatis plano-
uitm,  ramfed etiam in folidss vt in libro de comoidibme, & fpheroidibus. T H EO. ,
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THEOREMA II. PROPOSITIO. V. '

Aequicrurium triangulorum quiad bafim anguli inter fe funt
zquales: & productis zqualibus recislineis anguli qui funt fub
bafi inter {e 2quales erunt. | ‘

* _ Sitzquicrure triangulum A B C;habens A B latus lateri A
Czquale, et producantur indire&um ipfis AB AC re&z A

incz BD CE.Dico angulum quidem A B C angulo A C B;
angulum vero CBD angulo B CE zqualemeeffe . fumatur
eniminlineaB D, quod vis pun&tum F: atqued maiori AE © 3.Huive.
minori A F zqualis auferaturA G : wunganwing; FC,G B. -
Quoniam igitur A F quidem eft gqualis AG; A Bvero ipfi
AC;duzFA AC,duabus GA A Bequales funt, altera
‘alteri; et angulum F A G communem continent.bafis igitur
¥ Cbafi G B eft ¢qualis ; et triangalum A F C¢quale triangu
lo A G B; et reliquianguli reliquis angulis gquales erunt,al-
ter alteri ; quibus¢ ua]qi:latera fubtenduntur : Videlicet an-
gulus quidem A Clq-' ¢qualis angulo A B G; angulus vero AF '
C; angulo A GB.Etquoniamtota AF,toti A G eft zqualis;quarum A B eft gqua

lis A C;eritet rcligua B Freliqug C G gqualis.oftenfa eft autem F C ¢qualis G B. Axioma.

dug igitur BF, F Cduabus CG G B gquales funt, altera alteri ; et angulus BF €
gqualisangulo C G B : eftq; bafis ipforum B C communis.ergo ettriangulum BF Fx prace
C triangulo C G B gquale erit; et feliqui anguli reliquis angulis ¢quales, alter alte dente.
ri:quibus g¢qualia latera fubtenduntur . angulus igitur F B Ceft ¢qualis angulo G
CB:ctangulus B CF angulo C B G. Itaque quoniam totus A B G angulus toti

angulo A CF ¢qualis oftenfus eft , quorum angulus CB G eft gqualis ipfi BC
F:eritreliquus A B'C reliquo A CB zqualis: et funtad bafim ARC maniuh: Aziomay
oftenfus autem eft & F B C angulils zqualis angulo G CB ;qui funt fub bafi.
zquicrurium igitur triangulorum , qui ad bafim anguli inter fc funt zquales;; et
produétis zqualibus rectis lincis anguli,qui fuut fub bafi inter fe zquales erunt,

guod oftendifie oportebat, : S .

F,C. COMMENTURILI VS,

" Theorematum alia frimplicia funt,alia compofita.. dico autem fimplicia qugcunque iuxta pofi- Theorema.
Tiones,Cr conclufiones indiuidua [ty vnsm babentia datum et vnum qugfitsom. vt fi Euclides ita tafimplicia,
wixiffet.omne triangulum aequicrure acquales babet , qui ad bafim fint,angulos. compofita erd Tneorema-
Jintsquac ex pluribus conflantia, vel pofitiones habét compofitas,vel conclufiones, vel etiam Y- ta copofina,
trafque-compofiorsm autems alia funt complexa,alia mcomplexa.incomplexa fint qupcumaque in Compofit.
~ fimplicia theoremata dinidi non poffimt , cuiufinodi eft quartum theorema ;3 in eo enim & da- Theo. alia’
um componitsér , & qugfitum , fed datwm in fimsplicia diuidi minime poteft, vt plura ﬁam theo- 95P'°ﬂ~l'dﬂ
remata:non enim i triangula acquales habeant angulos,vel ewn duntaxat,qui eft ad verticemyre incomplexa,
ligua contingunt.comple.xa vero funt quecunque in implicia disidwntur, vt illud theorema,Trian Complaa
gula s & paralielogramma quae eandem habent altitudinem inter [e fimt, vt bafes.fiers enim po- theormaz,

 deft, vt disidentes nta dicamus . Triangrda quae eandem habent altisudinem inter fe funt , vt ba-

Jes;&x in parallelogrammas [militer.Omninm autem compofitorum alia quidem isxta conclufio-

o componsmenr,ab eadem pofitione ortwm babentia ; alia vero iuxta pofitiones,cr eandem om
sibus conclufionem inferint; ¢ alia iuxta conclufiones, oy pofitiones componsaitur, Itaque iux- Theorema
24 conclufioncyn compafitio eft in quarto theoremate. in o enim tria funt quae concluduntur,vide, mpoff:g '
licet bafes acquales effe, & triangula aequalia, & reliquos angidos yeliquis angulic aequales; Gh oo
bus acqualia latera fultendsnsur . iuxta pofitiones compofitio inuenitur in theoremate,quod trid Theo.cdpe,
gulie, & paraliclogravimis ,candem babensibpg altiiudaems comsume off. inxta ¥irafiue autem m pofi~,

C 2 in illo.
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in illo. Diametri cirulorion; & ellipfisam tum (pacly , tion lineag [paciacontinentes bifariam diud
Complexo- dunt Rurfus complexorum theorematiom alia vriuerfalia funt, alia ex particularibus vnineifale
rum Theo - concludunt,omuina autem bas compofitiones geometrae 0b breuitasem, ac refolutiones exxogita~
L"']‘,“’l‘;;;le‘ runt . multa enim cum incompofita fint ynan vefoluwumtur: compofita vera folum commoditates
aliacx par prebent ad refolutionem,quae in principia tendit.his igitur confideratis apparet quintum theore
cularlbus u- ma compofitum e{fe,tum iuxta datwn,tum iuxta quefitym, I virumque eorim,quae componun
viverlale &B gy perfectim eft ac versum.quamobrem refolutia quoque vera eft in veroque fiue enim qui ad ba
dudunc. o) angudiyfiue productis aequalibus retis liness angt]i Jih bafi acquales fint , acquicrure triap-
Thales quin gulum erit, Huius theorematis inuentor fuit Thales , vt refert Proclus. is enim primus dicitur
- ’[rshc‘::; : animaduerti(le omuis aequicruris qngulos qui ad bafim c(Je aequales, ac more anwquorsm aequa

tor. . les frmiles 4?176.’114‘”‘8. |
| THEOREMA IIL PROPO. VL

Sitrianguli dua anguli inter fefint zquales, et zquales angu-
los fubtendentialatera inter fe ¢qualia erunt . ‘

Sit triangulum A B C, habens angulum A B C angulo A

CB zqualem.Dico ¢t A B latus lateri A G zquale effe;fi enim

inzqualis eft. A B ipfi A C; alteraipfarum eft maior . fit ma-

shuius,  dor A B; atquea maiori A B minori A C zqualis auferatur
" - DB; et D C iungatur. Quoniam igitur D B eft qualisipfi .
AE; communisautem B C;cruntduz DB B C duabus A
. .. C CRB zquales,alteraalteri; ¢t angulus 2 B C zqualis angu
4huius,  Jo A CB. bafisigitur D C bafi A B eft zqualis; et triangu- £
lum D B C zquale triangulo A C B, minus maiori; quod eft
‘abfurdum . non igitur inzqualiseft AB ipfi A C. ergo zqua . . )
lis erit . Si igitur trianguli duo anguli inter fefint xquales, et zquales angulos
fubtendentia laterainter f¢ zqualia erunt : qyod demonftrafle oportuit. ’

FC. COMMENT LRIV S,

Prefens theorema duo bec in primis ofiendit , theorematum [cilicet conuerfioriem , & dedw~
Hoctheore- &Fionem ad id , quod fievi non pateft . couuertitsr enim precedenti theoremati , & per deduttio-
ma prarcedé nem ad id , quod fieri non poteft,demonfirats . conuerfio antem apud Geometras proprie dici-
u (‘:‘;:‘u‘:“‘i‘; » quando conclufiones, & pofitiones vicifim in theorematibtie tranfmutantur , & quod pria
apud Geo- 1% eft conclufio , in pofieriori pofitio fit : & contra pofitio tanquam conclufia infettnr. vt inillo,
meuas quz Aequicrutitm triangulorsem,qui ad bafim angwli ¢quales funt pofitio quidem eft aequicrure trid
propeic dica gylum : conclufio autem triangulorum , qui ad bafim funt. , acqualitas . Et quorsm angwli i ad
W bafim aequales ; ea aequicruria fimt , vt in hoc theoremate , in quo pofitio quidem eft, angulot
‘ rum , qu: ab bafim , aequalitas ; conclufio autem aequalitas laterum , quae sequalibms anguli
ﬁ;‘:““ﬁ“  Jubtenduntur . eft etiam alia conuerfio inxta quandam dwmtaxat compofitoram tranfinutatiméy
. Si enim fit theorema compofitum & pluribws pofitionibus incipiens ,\ in conclufionem definens,
" fumentes conclufionein ; & vnam ex pofitionibus, vel etiam plures;conclufionem faciunt aliqud
'Quarto o reliquarum pofitionsem . & boc modo quarto theoremati oftassum conucrtitwr . In. illo enim po-
&auum con munewr quidems do latera aequalia s ¢ angulus angulo aequalss , qub aequalibus lateribne cona
ueditus.  tinetur:cocluditur aiit bafim bafi aequal? effe..At in offaue pomsentser duo latera aequalia;bafisfy
bafi acqualts:&s concluditur angulum, qui aequalibus lateribus continetwr, aequalem effe.. Csm,
igitwr duae fint conuerfiones,ea quae proprie fic dicitur,vniformis efl, & determinata;alterave
" 10 varia, & non in vno,fed inmultss conuertens ob multitudinem pofitionsm, quac in compsofisie
Theorema~ theorematibus [unt.Theorematum vero,quae conucrtuntur , alia precedentia vocare Lonfieue=
:g;gr caohn;crp " runt ; alia conuerfa . Cum enim genus quoddam ponentes , aliquod de ipfo [ymptoma demafivie,
cedenda ey Do precedens appellatur:r- cum € contrario pofitionem quidem faciest fymptoma ;. conclufiond
dia cEncrla, Vero gemus o cui dlkd accidit , comuerfim vocair\ vt omne sriangulam acquicrsre angwlos g:g
, BG4 CHH FVOCARA\ Ty omine Wi



LIBER 1. I

Ineademre&a linea,duabus eifdem re&is linéis aliz duz reGz
linez zquales , altera alteri-non conftituentur ad aliud, atque
aliud pun@um, ad eafdem partes, cofdem, quos primz reGe li-
nez,terminos habentes. |

Si enim fieri poteft,in eadem reQalinea A B duz
bus eifdem-re&is lineks A € CB ali@® duz rez
li:c:l AdD D B zquales,altera alteri conftituantur
ad;aliud, arque Gum C. D4 ad cafdem -
partes vt 44° D,agg(%c?nmhabéntcs';t)éfmino's’ AB,
qrospiimia ree Ligomsitigye C'A quisdein fitgqua-
is D A, cundem, quem ip{aterminym, habens A; -
<Ch wfo’ﬁé zqualis'1¥ B, eundem habens B ter- A )
minums &S D, ﬁxohupgm';uc quotiam. A C eft .
zqualis A D; critetangulus ACD angulo A D C zqualis . maior igitur et A
D C angulusangule D C B . quare angulus CD B angulo D CB multo maior
erit. Rurflus quoniam CB cft 2qualis D B; et an yyulus €D B 2qualis erit angu-
lo D C B: oftenfus autem eft ipfo multo majo r ; quod fieri non poteft. Non igitur
in cadem re&alinea duabus eifdem re&is lineis aliz duz re&z linez zquales,alte-
raaleeri conftituentur ad aliud, atque aliud pun&um , ad eafdem partes , cofdem,
quos primg recz linez,terminos habentes;quad oftendiffe oportebat. s

F.C..COMMENT ARIV S

Hoc Theorema rarwm qwddam habet; quod basd ﬁ-cqma' propofitionibme, quae [cientiam
el parimit

Dedu&tio-
nes ad id, qd
fieri non po-
telt ia cui -
deus abfur-
dd definunt,

~.

Mathematd-
cz probatio
n=s ucl apri-
cipis sitt uel
principia.
Refolutoes.
Compofitio
nes.
Deductio-
nesad id, @
fierinon po

§.haius,



Propofitio-
nes  theore-
matum
metricor ,
arithmetico-
rdq ue plurd
mi athima
tiones sunt.
Theorema -
ds uarj ca-
fus.

s.huius.

9 com.not.

s.auius.

Theorema
hoc fequen-

ds lemmael

fe uidetur.

~

quam ipfarum proprism eftscem propofitiones geometricorum ,

‘ ariuﬁt euenire confueuit .’ ationems enim , & non per affirmatioiens formari bdid §ua-
. eﬂpﬂ " i L arithmeticorumd, theorematian
magua ex parte affirmationes fimt. Cauffa autem eft (vt mauit Arifioteles) quod niner(ale affr

mans [tientijs maxime conuenit,tanquam magis idonesm, <y won indigens negasione. at vrinerfa

le negans etiam affirmatione indiget. ex negantibms enim tantsom neque d
tiocinatio aliqua conflat : ac propterea demonflrantes [cientiae plurmsa

ro autem negantibus conclufiombus wtuntwr . bge Proclus . Theo-
rema uero multos babet cafus . Nam punidsm- D vel cadit extrali-
neas A C C B, velintra, velinipfis . & fiquidem extra,hoc duo-
bus modis fit ; aut cnim alterd liméarum A C C B fecat alteramip-

farum AD D B, aut neutranestyam fecat . cadat primumextra, - -
Jecetg, A D ipfam C B, ut apparet in prima figura, & igatsr CD. .
© cui quidem confiruttioni Euclidis

: atid congwit . Sed cum e
breuss , & quodammodo obfewra quibufdam. wifafit , planins , &
apertius fic explicabitur.Itaque quoniam A C eft aequalis ipfi A D,

erit angulus A C D angtlo A D C aequalss . angulus astem ACD .. |
maior eft angulo D € B; quippe qudd totwm maius fit fua parte. an-

gulus igitur A D C angslo D C B eft maior. Sed C D B angulus ea-
dem ratione maior eft angulo A D C. Quare angwius C D B angulo
D C B mudto maior fit neceffe ¢ft . Rurfus quoniam B C eft aequalis

E D}; erit & angulus C DB aequalis angulo D C B. atquioften- -
Jus eft multomaior ; quod fieri non poteft. [militer demonfirabitur -
idem fequi abfurdum fireétalinea B D fecet ipfam A C. cadat dein .
-de'punidum D extra lineas A C C B, ita vt neuttraneutram fecets
& producantur reGae linae AC AD in puiita EF . Quoniams - -

igitur A C eft aequalis A D,angulus A-C D ad bafam angulo AD C.
aequalis erit ; & produtlis. «4 C A D, erit angmlus FD C Jubbafi

acqualis anguo D CE. Rurfus cum B C fif apqualis ipfs BD, ap- | '., E

gulus BC D angulo B D U eft aequalis. fed F D C' angulus mdior cft

angulo C DB.quare & D G EipfoD C B eft maior , pars feilicet to:

to; quod fieri non poteft . Non aliter demonfrabimus [equi ab-
Surdm , fi pw

parti effet aequale .’ Videthr autem hoc , ut inquit Proclus,
lemma effe offaui Theorematis : fiquidem ad illius demonfirn--
tionem confert , < neque fimpliciter-clementwn o 5 neque. -
elementare : non enim ad plura fuam extendit vtilitatem. ra=- . .
riffimsem igitur ipfius vfiom apud geometram inveniemus.

THEOREMA V. PROPOSTITI
Si duo triangula duo latera duobus latetibus 2qualia habeant;

D intra diflas lineas cadéveponatur. de-' - - -
nique inipfis caderemu,po’gr_mmdfeﬁoqonﬂat.rtomm e

emonfiratio , nequere~
affirmantia oftewdsnt : ra

\

C;

D

.

AL

o vu.

i

alterfi alteri;habeant autem,et bafim ba{if’éqqaé;angu]ﬁ quoque,
qui gqualibus lateribus contineturangulo ¢qualé habebunt. -

. Sintduotriangula AB |

-C, D EF, qua dud lare~
‘ra AB, AC duobus la
-teribus DE DF zaqna-
(lia habeant alterum alte~
ri;vefit A B.quidé equa
le DE; A C ucro_ipfi

. -

DF: habeant autem et - g
baﬁmB CbaﬁEE:qn?' R R e Vi

s
e
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lem . Dico angulum quoque B A C angulo EDF g¢qualem effe. Triangulo enim
A B C congruente ipfi D EF triangulo ; et pyn&o quidem B pofitoin E ; re&a
verolinea B C in E F: congruet, et C pun&um punéo F, quoniam B C ipfi E
* F eft gqualis.Itaque congruente B C ipfi EF; congruentet BA AC ipfis ED
DF, fienim bafis quidem B C bafi EF congrnit ; latera autem BA A C lateri
bus ED DF non congruunt, fed permutantur;ve EG G F: conftituenturin
eadem recta linca,duabus eifdem rectis lineis , aliz duz re&: lineg ¢quales, altera
alteri ; ad aliud atque aliud pun&um ; ad eafdem partes ; eofdem habentes termi-
nos . non ¢onftituuntur autem ; vt demonftratum eft. non igitur, fi bafis B C con
gruitbafi EF, non congrusntet B A A C latera lateribus ED DF. congruent
agitur . Quare et angulus B AC angulo EDF congruet , et ipfi erit zqualis. Si
igitur duo triangula duo latera duobus lateribus zqualia habeant , alterum alteri;
habeant autem et bafim bafi zqualem : angulum quoque gqualibus lateribus con-
sentum angulo gqualem habebunt : quod demonitrare oportebat.

F.C. COMMENTUARIVS.

O&auum Theorema quarti conserfion eft, vt fupra diximus, non tamen inxta propriam con-
werfionem , non enim totam illius pofitionem , conclufionems , totamd, conclufionem pofitionem
Jfacit. Sed aliquam quidem ex pofitionibus , aliquam vero ex conclufionibus quarti theorematie
sontexenssvnum quid eorum , quae in illo data fucrunt, oftendit.

PROBLEMA IIIL PROPOSITIO IX.

Datum angulum re&ilineum bifariam fecare,

Sitdatus angulus re&ilineus B A C. Itaque opor-

tet ipfum bifarid fecare . Sumaturin linea A B-quod
vis pun@tum D; & dlinea A C ipfi AD zqualisau - A
feratur AE; iun&ag; DE conftituatur in ea trian-
gulum zquilaterum DEF; & AF iungatur. Dico
angulum B A C drc&a linca AF bifariam fecari..
Quoniam enim A D eft zqualis A E; cohmunis au
tem AF: duz DA AF 3uabus EA AF zquales
- {funt,altera altéri; & bafis DF zqualis bafi EF. an- .
gulusigitur D AF angulo B A F- eft zqualis . Qua-
re datus angulus reQilincus B A C dre@alinca AF
 bifariam fectus eft:quod facere oportebat. ' -

F. C.COMMENTARIVS, |

Datum angulum re&ilineum bifariam fecare ] Angulus hoc loco fpecie damr,q:xpc
qui reitilineus fit, & non quilibet . namaiue angmlsom omut bifariam fecare ex elementari inflitu
tione non licet ; quandoquidem ambiguwiem etiam e, nuim ommis angwlns bifariam fecari poffit.,
Settionis autem ratio non ab re diftinéta fuit : in quamlibet enim proportionem fecare prefentem
confiruttionem trafgreditsr verbi gratiain tres, el quattuor,vel quingue partes aequales.nam
reélum quidem angulum trifariam fecare poffiemms , pascis eorum , quac pofierius tradentur,
Ptentes:acuth verominime, nifi ad alias lineas,quac nixtae funt , tranfcendamss . Datum enim
angulum rettilinesm trifariam fecare docwit Nicemedes ex couchoidibus .aly vero ex alifs liness
mixtis idem fecerimt, nimirs ijs, quae d grecis TeT oyt lovons dicktwr,mos quadrates appella
re pofflamus . aly ex liness comivis, vt Pappms eradit in ymarto libro colleGionsem mathematicas
rum . alsj dewigwe ex lincis fpiralibne,de quibue Archasedes,ingitati im datam proportionem da
s1cm cwglsan recEitimenm [ecuersis. . Quorsm contemplasiones cum difficiles fint\prefertim ijs
qw onfiitsmontoer, % prefentia emmcewns. S ‘

Juattad; D E conflituctur.in ea triangulam aguilattrum DEF.. .
. : em

In antece -
dente.

O&auum
Theorema

uarti con
nerfum eft.

3.huius.

s.huius,

Ex antece-

Omnem an
gulum bifa-
riam fecare
ex clementa
1i inftitutio-
ne non licet.
Rectum an-
gulum trifa
risin focare
poﬂix'mus ,

acutd uero
minime,nifi
ad lineas

mixtas tran-

fcendamus .

. B



Leoco xqui-
latcri tan-
guli qui -
cruze confti-
tui poteft.

1.huius.
Fx antecedé
W

¢-huius.

Re@f lined
terminatam

tio Apolle-
:lu'us bifarid

EVCLID. ELEMENT.

Ydem etiam fequetur fi loco aequilateri tum in boc,twm in fequentibus aequicrre sriangulom
conflituammns, & demonfiratio eadems eritf. . ,
PROBLEMA V. PRQPOSITIO X,

Datam re@am lineam terminatam bifariam fecare.

Sic data re@alinea terminata A B. oportetipfam A
B bifariam fecare.conftituatur in ea triangulum zqui-
laterum A B C; & fecetur A CB angulus bifariam re-
&alinea CD . Dico A B re&am lincam in puncto D
bifariam fecari . Quoniam enim A C eft zqualis C B;
communis autem CD;duz AC CD duabus B é
CD zquales funt;alteraalteri:et angulus A CD zqua
lisangulo B CD. bafis igitur AD bafi BD eft 2qua A D B .
lis. et ob id reta linea terminata A B bifariam fe@a cft in puno D : quod face

re oportebat.

) -

P ¢ COMMENTURIPS.

Hoc etiam Theorema eft, quod refam lineam terminatam ponit. Si quidems ex vtraque partd
infinitam teyminare non poffumus . Infinitae vero ex altera parte tantum, vbicumque punitum
accipiatur,in partes ingquales fit [eEtio. etenim quac in ifdem partibus eft, in quibus reéta mea
infinita exiflit,reliqua finita exiftente necefJario eft maior . relinquitur igitur, vt ¢X viraque par
te finita accipiatur , quac bifariam fecari de- - C
bet . Apollonius vero Perggus rectam lineam
terminatam bifariam fecat m bisc modum. Sit,
inquit, reéta linea terminata A B, quam bifa
yiam [ecare debemus. & censro quidem A,jin
teruallo autem A B circulus defcribatur : &
rurfus centro B, <& internallo B A defcriba
tur alins circulus ; & ducatur C D communes
circulorum [eCEignes coniungens , quae reltam
lineam A B biﬁriam fecabit. Tungantur enon
AC CB, quae inter [ aequales funt , cum

* traque ipfi AB fit acqualis . communis astem CD; & D A oft aequalis D B ob eandem
' canffam . angulusigitur A C-D oft acqualis angulo B C D. quare A B per quartum bifariam

&

¢.huius,

$.huius,

Diffige -

fellachh. . : :
PROBLEMA VI PROPOSITIO XL

Datzreéz lineg 2 piGo inipfadatoad reos anguloes reGam

lineam ducere.

Sit datare@alinea A B, et datumin ipfa pit : r B

&um C. oportet 4 pun&o C ipfi AB ad re-
&os angulos re&am lineam ducere. Suma:ur in
A C quoduis puntum D: ipfig; CD zqua-
lis ponatur CE, etin DE conftitugtur trian-
gulﬁ ¢quilaterum F DE, et EF iungatur.Dico - \
atzreGglineg A Bapun&o C inipfadato,ad A9 < g
reGos angulos du&am effe F C . Quoniam R L
enim D C eft zqualis CE, et F C commanis ; erunt duz D C CF duabus E
C CF zciualcs, altera alteri : et bafis DF eft zqualisbafi F E. angulus igitur D
CF angulo E CF eft zqualis: ct funt deinceps . Quando autem recta linea fu-
per retam lineam infiftens, cos qui deinceps funt, angulos zquales inter fe fece~
tit:re€tus eft veerque gqualium angulorym . crgo-veerque iplorum DCF EC‘E




- enwe
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eft retus. datz igitur reG= lineg A B dpun&o inipfadato C ad re®os iqgulos
duQacft F C reftalinea.quod fecifie oportuit.

, F.C: COMMENT ARLIVS.
Datz reQz lineg 4 punco in ipfa dato. ] linea fpecie datur ;- punthim vero pofitione: 3% .
quod vel inmedio erit reciac linae , vel in altera eins extremitate. Euclides inmedio reffae li- Problematis
nae fiompfit. Qudd fi in extremitate altera fimatwr, vel ipfam producentes, reliqua codem modo us-
confiruemus ; vel aliter propofitum - ,

affequemur . Appollonius autem re- o ' _Qfio Apol-

o neam ad 1ffos eguos duc RN Jonius reta
. bocpallo. Sit data quidem refta li- \ N ' Bos angu -

nea A B, dasumveroin ea puntlum \ Ios dudit.

€, & inlinea AC fimpto quouis A By € 1 B .

’m&o D, Cblpﬁ CB a“f&rm c \ ' } Lhua'us,

E aequalisipfi CD : ¢ cemsro qui- S\ " eftul.

dem D, interuallo autem D E cir- N | ' b

enlus defcribatur. Rurfufy centro E, N

& imtersallo E D alins circulus de~

Seribatur:¢5 d punido F, in quo circuli fe inuicem fecant , ducatur F C. Dico exm ad relos ag

gulos effe.[i enim ivmgatur F D, FE acquales inter fe erunt.fed & D C C E aequales; & c3-

munis F C. Quare ex oltasuo anguli qui ad C etiam inter fe aequales fims neceffe eft. Si vero PR Quidopt-

&um in extremitate re€iae lineae fumatnr, ita faciendwm cen- fumin e
Jet Proclus . Sitrellalinea A B, datwmd, punctson A , & . uemiate I
Jumatur n A B quod vis punitum C, 4 qwo ipfy AB, que- : nez ff,"}:l
madmodum nos docuit, ad recdes angulos ducatnr CE: & ab , ! e d::lm it
eaipfi AC aequalis abfcindatwr CD, angulus vero qui eft ] s.huius,
ad C perrelam linedm C F bifariam fecetw': deque 2 'puns 9.hujss,
&o D ipfi EC adretlos angulos duila occurat retac incac

CF in F punifo; & P A wngatur. Dico angulum,qpi ad A

retim effe. Quonian: enim D C eft acqualis ¢ .A, communss

autem C F, & angulos’ aequales continent., qiiod angulus ad 3 ’

C bifariam [¢Gus eftc erit & D F ipfi F A aequdiis, & om- 4.huius.

i fimiliter per quartum theorema ommbus aequalia . quare & angulus ad A aequalis eft an

gWoad D. angulusigitur ad A reftus erit ; quod facere oportebas. .

PROBLEMA VIIL PROPOSITIO XII .-

Super datam re@tam lineam infinitam , adato piicto,quod in ea

non eft,perpendicularem reGam lineam ducere.

" "Sitdata quiderh et linca infinita A B, da- - : ‘
tum vero pun&nm C, quod in ea uon eft.opor I
tét fuper datam re@am lineam infinitam A B,a
dato pun&o C, quod in.canon eft, perpendi-
cularem re&am lineam ducere . Sumatur. enim

ad alteras partes ipfius A B re@z linég quod <
vis purictum. D:-etcentro quidem C, interunal ' /
loautem C I» circulus defcribatur EFG: et E / Poftul. 5-
G in H bifariam fecetur: iunganturd; CG .C NV ,Jo-uls

H CE. Dico fuper datamre@am lineaminfi- A~ ¢~ b =t ~B

nitam A B, ddato pun@o C; quodiin. ea non . r

eft, pe rpendicularem CH du®am effe. Quo-

nizm enim 2qualis et GH ipfi HE ; communis autem HC, da¢ GH HC,

duabus EH H C zquales fant; altera alteri; & bafis CG eft gqualis bafi CIE.':
- D angulus

n‘:



¢

EVCLED. ELEMENT.

8. huius, apgulus i‘gi‘t'uf_' CH G angulo E H C eft gqualis; & funt deinceps.cuth antem rea
. ¢talinea fuper rectam lineam infi ftens eos , qui deinceps funt angulos, ¢quales in-
Diffiio, ter fe fecerit ; reQus eft vterque ¢qualium angulorum; et qug infiftit recta linea
-perpendicularis appellatur 3d gam,cui inﬁ_fh’t.erﬁo fuper-datam rectam lineam in

by

nitam A B i dato puncto C, qued in ¢a non cft,perpendicularis ductaeft CH,

quod facere oportebat,
‘ »
L RG COMMENTUARIFS -
hooc‘;fcl:liwff . Hoc problema,vt refert Proclus,\Oenopides primus indagauie veile i m ad firlogiams cxi

=" Rimans.perpendicularem vero antiquorum wore,gnomonem appelat, quaniam < gnomon boris
mucm : )
l?;rmgicul:; Zonti ad angulos retos eft, quae au?em ad angslos reftos, Cﬂdlz;l eff perpendicularis;habituding
laxc antiqui, tantum ab ea differens, ¢wm fubie@o eadem fit,quemadmodsam et gnamen. Ruafus perpendiculan:
g&mﬁﬁa ris duplex eft,alia plana,alia folida.quando enins punthiem,d wapwdmdqm reéta linea dy
Papendigr-. ¢t i fidbietto plano fit , plana appellatur ; quando autem p o fit fublime,atque extra fi=
lzxi;l&l:‘qa . biechum planum,folida.cy plana quidem ad retiam linegm dycitursfolida veva ad plansen, Quas
& (olsda, < ye ueceffarium eff illam non ad vuamrettam lmeam angulos reclos facere , fed ad oymes,quac in
[fubieto exiftentes plano ipfam contingunt . Ipboc igitur preblemate Euclides pevpendicularcon
planam ducere proponit, quippe cum ad reEam lincam ducasur:& quatenns in vno plano ommia,
canfiftans.formo procedat . A inlimsa quac oft ad angulos relos quoniam puniiwm in ipfa fin-
priaw eft , nulla exit infinitatis neceffitas : datam veyo recam lingam infinitam ponit , ¢um pir-
.. . Eym,d quoperpendicularis duci debet, extra ipfam fatuatur . [i enim non effet infinita, poterat:
, isa punétum fiemi; vt extra quidem refiam lincam effet, indirelium ansem ipli, adeo. vt prosra-
. @arellalinea mipfiom inciderer, & non fievet problema.Adde,quad nifi effet infimita, poffemus
" etiam punftym ita fiomere, vt [i duceretur perpendicularis, non i ipfam,fed extraipfam necefJa.
" riocaderet.His igitur de causfis recta linea,od quas perpendicularis ducéda oft infinita ponitwry

i THEOREMA VI PROPOSITIO XIIL

# Cumre&alinea fupef rectam ¢ofiftens lineam angulos fcccrit;
vel duos reGas,vel duabus recis ¢quales efficiet, e,

1 Recta enim linea quzdam A B fuperrectam C

I confiftens angulos faciat CR A ABD.Dicp C

B A A BD angulos; vel duos rectes effe,, vel. duo-

bus rectis zquales.G enim CB A eft zqualis ipfiA

difite, B D, duo récti funt; in minus, ducatar  puncto

ipfi CD ad rectos angulos’ BE. .anguli igitur CB -
F? EBD funt duo recti. Et quoniam CB E, duo- :
bus CB A A BE eft zqualis, communis appona~ . v vl
tur EBD. ergoanguli CBE E B D tribus angulis CRA A BE. EBD funt
g¢quales.Rurfus quoniam D B A angulus eft gqualis duobus DBE E B A, comx
) munis apponatur A B C, anguli igitar DBA ABC tribus DBE EBA A
dxiomat, R C gquales funt, At oftenfum eft angulos quoqu¢ CBE EBD. eifdem tribus
gquales effe:que vero ¢idem funt ¢qualia, et inter {e zqualia fant.ergo et anguli G
BE EBDipfis DBA ABC funt ¢quales. funtgs CBE EBD duq.rc&l. an+
. guliigitur DB A A BC duobus reéis gqualés erunt, ergo cum reda linea fuper
7" pe&am lineam confiftens angulos fecerit,vel duos re&tas,vel ducbus sedis gquales
" effigiet.quod oportebat demonttrare, - 0 =

’

Rl

F,.C. COMMENTUARIYV S,

% . Thim redalinéa fuper re&am lineam confiftens angu'los.f??erit‘ 7 dmmadﬂm
duem eft , v inguit Proclus , Evclidem in hac propofisions maximans diligentiam adbibiiffe . nerh»
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exnim [impliciter dixit.Omnis recta linea fuper rectd lined confiftés, vel duos reffos facit, vel dué

bus rectis aequales, [ed f angulos fecerit.quid enim [t in rectae lire ie extremitase cofiftens vrum

efficit angulum ? accidif ne quandoque hunc duobus rectis aequalem effe ¢ boc certe fieri non po~
2eft.Omnis [i quidem rectilineus angulus duobus rel¥is 02” minor,quemadmodwumn omnis folidus mi Omnis an-
nor eft quattuor rectis. Qudd [i angulsm,qui maxime obtufus effe videatur , accipias , hune quo- $utus 1eit-

que augebis, tanquam eum qui duorum vectorum menfieram adbyc non recipit,Qportet igjgur re- ?:éi d;:lx
otam lineam fic confifiere, vt angulos efficiaz. h —

THEOREMA VIIL PROPO. XIIIL

Si ad aliquam re¢tam lineam , atque ad punctum in ea dugre-.
. &glinez nonad eafdem partes pofitg, angulos qui deinceps funt,
duobus rectis gquales fecerint;ipfg reGt linex indirectum fibi in
uicem erunt. '

- Adaliquam enimre@am lineam A B, atquead A
pun@umin ca B, dugre@¢linegBC BD nonad ‘
cafdem partes pofitg angulos,qui deinceps funt, A :
B C A BD dusbusreétis gquales faciant.Dico BD
ipfiCB in;i.irc&ﬁ cﬂl';.ﬁ iglr?&B D nBOlé eftin dir;éh’;
ipfi CB, fitipfi C B indireGum B E. Quonidig ' o ®
tﬁr re&ta lincf A B fuperreGam CBE ?\onﬁ&it;an c. Bl D Exanteco
guli ABC A BE duobus reis funt gquales, Sed dente,
etanguli ABC A BD funt¢quales duobus reQis.anguliigitar CBA ABEip
fisC B A A B D gquales erunt.cdis auferatur A B C.ergo relicgms A BE reliquo
A BD eft gqualis,minor maiori,quod fierinon pot.non igitur BE eft indire&i ip
fi B C.Similiter oftendemus neque aliam quampiam effe,prgter BD . ergo CB
ipfi BD indireGum erit.Siigitur ad aliquam re&am lineam, atque ad punétum .
in ea-dug reét¢ lineg non ad eafdem partes pofity angulos,qui deinceps funt, duo-
bus reQis gquales fecerint,, ipfe reétg lineg indire&um fibi innicem erunt.quod de
monftrarc oportebat, - - . - : :

 RC COMMENT ARIV S

Hloc Theorema precedeass comserfiomell - pen dedustonem ad id ged fer n potef, B hconeas
"itwr.fic enims conserfa theorematum oftendi debeng vt inguit Proclus. ; . p :dad;&:g

. : N I P » néadid,
“THEOREMA. ViIL PROPOSITIO. XV.  Roirb

- Sidu¢re@elinez fe inuicem focustint ; angulos quiaduerticé
funt,interfe squales efficiedr. ' '* " o -
_ Duz enim re@e linez AB €D fe inuicem fe-
' cent il pun®o E. Dico'angulim quide AEC at- &
fuloD E B; angulum vero CE Bangulo AED zqia ~~ "\'
(<

 CD eontRA amg REACE L AR D end

duobus reQis zquales. Rurfus quoniam rectalineg

13.huius.

’ Bc“[’ .i ié’a :so'ﬁmq i.r &SHD “..:',' ;7' ."’.n:.._ ’ . .")
DE B;erunt AED DEB anguﬁzquzgfldmé EATSRETINTS S

&is.Oftenfum auté eft angulosquoque CEA AED *- 7"~
duobus re&is effe zquales . anguliigitur CEA AED angulis AED DEB 2-,
ghales funt. communis auferatur AED. crgorcliquus CE A reliquo BE Dalc{l

' - . . D s gqualis,
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fi

EVCLID. ELEMENT.

zqualis. Simili ratione, & anguli CE B D E A zquazles oftendentur. Siigitur dug
reétz linez fc inuicem fecuerint,angulos,quiad verticem funt, zquales efficients
quod oftendere oportebat.

COROLTLATRTIYV M.

Ex hoc manifefte conftat rectas lineas quot quot fe inuicem fe,
cant, facere angulos ad fe&tionem quattuor reéis gquales.

F.C, COMMENTUAURIV S,

Anguli qui deinceps funt ab angulis, qui ad verticem , differunt ; borum enim ortus ex duda.
riem reGarwm feliione fit; illoris uero ex altéra tati ab altera fefta. N fi retta linea ipfa infefta
manés,alteramq, fiso cxtremo [ecas,duos angulos fecerit;bas deinceps angulos vocamus. Si uero-
duae rectae linae, [e inuicé fecuerint, anguli ad uertic? efficiumtur, fic ditki,qudd vertices in eodé:
pwnto coniuntios babeant , Vertices antem ipforsm fint punila,ad quae plana dum contrabun-
tur , angulos efficiunt.Itaque hoc thearema oftendit duabus rectis lineis fe inuicem [ecantibus, an.
gulos ad verticem aequales effe: inuentum quidem a Thalete primo , vt inquit Eudemus » ab Ex~
clide vero demonfiratum ; in quo deeft confiructio , vepate minus neceffaria : demanfiratia enims
expofitione contenta conflrultione aliqua won indiget. ' '

Ex hoc manifeftum eft. J Corollarium eft quod ex precedenti demifiratione apparet.corol
laria enim in elementari inflitutione funt s ve inquit Proclus, quae fimul cum aliorum demonfirg~-
tionibus apiarent,ipjh vero non precipue-qugrunesy : veluti id quod in prefentia propofitiom eft, .

nam querebatur quidem fi duabus reltis lineis f¢ inuicem fecantibus 5 anguli ad verticem gquales

effent. dum autem hoc ofienditur, fimul etiam ofiéfim eft \qrattuorsqui ]igm,angulas, uastuorre -
Uis aequales effe . Corollarinm igitur eft thearema, quad ex alterius problematis , uel theorema~
tis demonfiratione ex improuifo emergit.nam ueluti cafis quadam i corollaria incidere uidewsser, .
neque enim proponentibus nobis , neque etiam qugrentibus obuiam f fe offerunt . Corollariorsuns-
uere alia geometrica funt, alia arithmetica,Cr rurfus alia-problemagihus confequentia funt salia
theorematibus; ¢ alia direlis oftenfionibus , alia deduttionibus.ad 1dy quod fieri non potefi,oft€
duntur.Huins autem theorematis consuerfum a Proclo ita demonfbrazser, - - .0,
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“Sittslangulum A B C, etvopm ipfiuslatus BC ad D
producatur. Dicg exteriorem angulum A CD vtroquein -
teriore, et oppofito, videlicet C B A et B A C maiorem ef
fe . Secetur enim A C bifariam inE, etiyncta BE prodpca
tur ad F; ponaturd; ipfi BE ¢qualis E F. iungatur preterea
F C,etdpda A C ad G producatur. Quoniam igitur A E
quidem eft ¢qualis EC, BE veroipfiEF,dug AE E B dua
bus CE EF ¢quales funt, altera alteri : et angulus AE B . D
anguloFEC éa equalis, ad verticem enim funt . bafis igi- 4-h uius.
tur A B ¢qualis eft bafi F C; ct A B E triangulym triangu- '
loFE G, et reliqui anguli reliquis angulis gquales,alter al-
teri, quibus gqualia latera fubtenduntur . ergo angulus '

B AE eft ¢qualis angulo E CF. Sed E CD angulus maior ¥ G
eftipfo E CF. maiorigitur eft angulus ACDangulo B A

E. Similiter re®alinea B Cbifariam fe&a, oftendetur etid

B CGangulus,hoc eft A CD adgilo A B C maior.Omms igityr trianguli vno1a™
tere producto exteriqr angulus veroque interiore et oppofito maior ¢ft.quod opot
tebac demanttrare.. . ," e o

Al

THEOREMA X. PROPOSITIO XVIL

Omnis trianguli duo anguli duobus retis minores funt,, quo-
modocumquefumpti, - o b _

Sit triangulum A B C. Dicoipfius A B C trii- ‘
guli dnos:angulés quomodocumgque fympgosdyo ;- A
bus re&tis minores effe . producatur enim B C ad &
1. et quioniam trianguli.AB C extcrigz angulus . - _
A CD maior eftinteriore, ct oppofite A B C: ¢6~
munis apponatur A C B. anguli igitur ACD A :
CB angulis ABC B C A maiores furlt.§Sed AC "~ c/
D A CB funtgquales duobusrectis. ergo AB C B
B C A duobusredis funt mineres.Similiter dcmo )
ftrabimus angulos quoque BA C A CB,itemd; CAB ABC duobus reéis mi-
nores efle.Omnis igitur trianguli duo anguli dyobus rectis minores funt; quomo-
documque fumpti. quod demonftrase oportebat. ,

[y

. 13.huius,

',; F.C, COMMENT ARIV S

Nune quidems, vt inquit Proclus,indatarminate oftenditu triangul duos quoflibet angulos dua
bus rettis minores effe,im fequentibus pero determinabitur etiam quanto fin minoress nempe reli
Qo Yriangsii angulD rtres enimipfius anguli dnobus ret¥is acquales [uni, quare duo tanto muno~
73 fune duobas reldis, quantus eft reliquus trianguli angulus. : _ ,

"THEOKREMAXIL PROPOSITIOQ A

UL UXVIIL

Omnis trianguli maius latus maio-
remangulum fubtendit,” -

. Sit triangulum, A B C habens latus A C 1a- -
tere A B maius. Dico et ABC angulumangu B
loBCA ma‘iorcm efle. Quoniamenim AC . e
maior eft,quim A B, ponaturipfi AB zqualis AD; et BD iungatur. Etquo- .-
#uamtriangull BD C exterior angulus ¢t A D B, rit is maior interiore, et ‘qp- 16.buius.

v - e pofito




¢.huius,

s.huius.

Ex antece -
dente.

Hoctheore-
ma Epicurei
impugnarft
uam,
Afino mani

fltum.

EVCLID. ELEMENT.

pofito D CB.Sed AD B zqualis cft ipfi ABD, qudd et latus A B lateri AD
fit zquale.maioy igitur eft et A B D angulus angulo A CB. quare AB CipfoAC.
B multo maior erit. Omnis igitur trianguli maius latus maiorem angulum fubten
dit: quod oportebat demontftrare. , '

THEOREMA XIL PROPOSITIO. XIX.

Omnis trianguli maiorem angulum maius latus fubtendit.
Sit triangulum A B C maiorem habens AB C '

angulum angulo B C A, Dicoetlatus A C latere..
A B maius efle . Si enim non eft maius , vel A Ceft
aqualeipfi A B, vel ipfo minus. zquale igitur non
eft,nam et angulus A B C angulo A C B zqualis ef
fet.non eft autem.non igitur A C ipfi A B eft zqua
le. Sed neque minus . effet enim et angulus ABC |
angulo A C B minor. atqui non eft.nonigitur A C B <
minus eftipfo A B. oftéfum autem eft neque zqua - L -
leefle .ergo A Cipfo A B cft maius . Omnis iﬁ'tur trianguli maiorem angulumy
maius latys fubtendit.quod oportebat demonftrare.. . . . ‘

F.C. COMMENTUARIVS. .
Hoc precedentis theorematis chm eft,quare & per deduiZionems ad id,quod fieri now pe.
tefl,demonfiratur. , o

THEOREMA XIIJ. PROPOSITIO XX

- N Ll s .

Omnis trianguli duo latera reliquo maiora funt,quomodocum'—

que fumpta.

Sit enim triangulum A B C. Dico ipfins ABC
triaguli duo latera reliquo maiora effe , quomodocii
que fumpta:videlicet latera quidem B A A C maio-
ra latere B C; latera 'vero A B B C maiora latere A
CtetlateraB C C A maiora ipfo A B. producatur
enim B A ad pun¢tum D; ponaturd; ipfi C A zqua-
lis AD; et D Ciungatur. Quoniamigitur D A eft
zqualis A C, eritet angulus AD C angulo ACD
¢qualis. Sed B C D angulus maior eft angulo AC
D.angulusigitur B CD angulo A D C eft maior.Et -
quoniam triangulum eft D C B,habens B CD angu o R’
lum maiorem angulo B D C:maiorem antem angulum maius latus fubtendit : eries
latus D B latere B C maius.Sed-D B eft zquale ipfis BA AC.quare lateraBA A G:
ipfo BC maiora siit.Similiter oftendemus et Jatera quidem A B B C maiora eflel2
tere C A:lateraveroBC C A ipfo A B maiora.Omnisigitur trianguli duo late
ra reliquo maiora funt,quomodocumque fumpta. quod oftendere oportcbat.

F.C. COMMENTARIV S

Prefens theorema, vt feribit Proclus,Epicurei impugnare confuenetunt,tsem Afino ipfimms
nifefum effe dicentes, tum nulla egere probatione. Afino autem manifeftwm effe;oftendsunt ex eo,
quod berba in altero laterk extremo pofita, Afinns pabulii expetensy vk latus peragrat, s nom
duo.Aduerfus bec dicendum.Theorema fenfis quidem manifeftum effe,non autem & ftientiam gi
guente rationc.multis enim rebus boc accidit.cxempli gratia ignis calefacitihoe qmqufl{zr_:fni i

. itatiny
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dbitatum eft fed quo nam pallo calefucias,conuincere [cientiae officisom eft Sic igitxr duo trian-
Fulilatera reliquo effe maiora, fenfui manifeftum, qiio ait bac fiat dicere ad {tiénid pertinet.Alif
aliger hoc theorema demonfirarst , re¥a linea minime prodwita; vt videre licet apud Proclis.

THEOREMA XIIIIL PROPOSITIO XXL

Si aterminis vnius 1ateris trianguli dug re&z linez intra confti
tuantur, he reliquis duobus trianguli lateribus minores quidem

‘erunt,maiorem vero angulum continebunt,
Triangyli enim A B C in vno latere B C 3 terminis
B C duz re@z linez intra conftitnantur BD D C. Di-
¢o BD D Creliquis duobus triangunli lateribus BA A A
€ minores quidem effe,maiorem vero continere angu-
lum B D Cangulo B A C, producatur ¢nimBD ad E. E
Lt quoniam omnis tridguli dno latera reliquo funt ma
jora,erunt trianguli A BE duo Jatera B A A E maiora
Jatere B E. communis apponatur EC.ergo BA AC
ipfis BE E C maiora funt.Rurfus quoniam CED trid
guli duo latera CE E D funt maiora latere CD, com= ‘
munis aPponaturD B. quarcCE EB ipfis CD DR B <
funtmaiora. Sed oftenfum et BA A Cmaiora efleB
E EC. multo igitur BA A CipfisBD D C maiora
funt . Rurfus quoniam omnis trianguli exterior angulus interiore, et oppofito eft
maior:crit trianguli C D E extcrior angulus B D C maior ipfo CE D.Eadem ratio
ne et trianguli A B E excerior angulus CE B ipfo B A C cft maior . Sed angulus B
D Coftenfus eft maior angulo C E B. mylro igitur B D C angulusanguloBAC
maior erit. Quare fi a terminis vnius lateris trianguli duz re&¢ linez intra confti-
tuantar,h¢ reliquis duobus trianguli lateribus minores quidem ¢runt,maiorem ve
o angulum centinebunt. quod demonttrare oportebat.

PROBLEMA VIIL PROPOSITIO XXII.-

_Extribus retis lineis,qug tribus reislineis datis ¢quales fint,
triangulum conftituere. oportet autem duas reliqua maiores effe,
quomodocumque fumptas; quoniam omnistrianguli duolatera

reliquo maiora funt,quomoedocumque fumpta,

Sinttres datz re@e i
lincz A B C, quarum
duz reliqua maiores
fint, quomodociique
fumptez,vt {cilicet AB
quidem fint maiores
qudm C, AC vero ma

lores quim B, ctpra
m B C maiores :
m A . Itaq; opor- \J/L »

tet ex redis lineis

gqualibusipfis A BC

triagulii coitituere,ax ' . , L , .

ponatur aliquare&alinecaD E, terminata quidem ad D, infinita vero ad E; et po-

Ratur ipfi quidem A zqualis D F,ipfi vero B zqualis F G, ctipfi C zqualis G Hst:t
e ' ‘ centro

" Ex angecedd

1S.huins.

%
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gpoftul,  €ntro F, interuallo autem F D circulus defcribatur D K L . Rarfusd; centroG,ctin
terualto G H alius circulus K L H defcribatur , et iunganzur XF K G.Dico ex tribus
rc€iislineis aqualibus ipfis A BC triangulum XF G confliiutum efle. Q\ufonim

- eaim punéum F centium eft D KL circuls; eritF D zqualis FK.Sed F D ef zqua-

lis A. ergo et F Kipfi A eft zqualis.Rurfus quoniam pun&um G céntrum eft circu

li LKH, erit C Hzqualis GK . Sea G K cft wqualis C. crgo ct GH ipfi C zqualis

erit.eft autem et F G zqualis B. tresigitur rectzx lineeKF FG GKtribusABC

3quales funt . Quare ex tribus reéis lineis KF F G GK, quz funt zquales tribus

datis reés lincis A B C,triangulum conttitutum eft KF G.quod facere oportebat.

F,.C. COMMENTUARIV &

Problemawd  Prefens problema determinasum eft . problematiem enim quemadmodum < theorematum.

alia indeter- - alia quidem indeterminata funt ,-alia vero determinata. Si enim hoc modo fimpliciter dixerimuss

;‘r‘::z :‘3 ex tribus rellis limeis , quae tribus datis reéis lineis aequales fint, triangulum conflituere . pro-

" blema indeterminatum erit, o fieri non poterit. Si autem addiderimus,quarum duae reliqua fins

g"‘;"’:"l‘;a' maiores,quomodoctimque fumptae, determinatm evit , Cr fieri paterit . determinatio enim du~

P plexeft, altera quidem pars problematis , vel theorematis , quae poft expofi tionem penitwr , fi-

grificans quid fit illud , quod queritwr ; altera uero , quae propofitionem wniner(alem effe probi-.

bet , explicans guando , & qua ratione , & quot modis id quod propofitwm eff fieri poﬂs » Pt

boc loco, [oportet autem duas reliqua maiores efle,quomodocumque fumptas.quo-

niam omnis trianguli duo latera reliquo funt maiora, quomodocumque fumpta J

& infexto libro 1 Ad datam re&am lineam dato re&ilineo gquale parallelogramum:

applicare, deficiens figura parallelogramma, qug fimilis fit alteri date . oportet -

autem datum re&ilineum, cui gquale applicandum eft, non maius effe eo , quod-

ad dimidiam applicatur , fimilibus exiftentibus defe&ibus, et ea quod 4 dimidia,

:hwd'?u?‘!; eteo, cui oportet fimile deficere. ] Quemadmadum autem theorematum iuxta versm, &
juxta ucrum Jalfwa disifio fit , ita & problematiam inta id , quod fieri , & quod non fieri poteft . Procius in

&flfum. commentarys citat Euclidis verba, quae & verbis buiufce demon}mtionis difcrepant , vt Iuce cla

Problemard rius fit Euclidis demonfirationes aliquibus inlocis 4 Theone immusatas effe, & eas,quas nunc ba

iﬁ?‘g: bemus Tb:eogli{ effe s non Enclidis, o :

1,& qd non 5 . ) " . .
B poselt, PROBLEMA IX. PROPOSITIO XXIIL

-

_ Addatam re@amlineam , &ad datuminea pun@um,dato an.

gulo re&ilineo ¢qualem angulum rectilineum conftituere,
Sit data quidemreQ®alinea AB, datum " 4
vero in ipfa pun&um Ayet datus angulus re
Qilineus D CE. oportet igitur ad datam re
&amlincam A B, et ad datum ineapyn-
&um A dato angulo re&ilineo D CE, zqua
lem angulum re&ilineum conftituere. Suma
tur in veraque ipfarum C D CE quguis pun
&a DE,iungaturg; DE, et ex tribus re@is li-
neis, qua gqualcs fint tribus CD DE EC
triangulvm conftituatur ARG, itaut CD : :
fit gqualis AF, et CE ipfi AG, et DE ipiFG. . o
. Itaque quoniam du¢ DC CE duabusFA A G gquales funt, altera alteri ; et bafis
$huis. D E eft zqualis bafi F G: erit et angulus DCE angulo F A G zqualis.Ad datam igi-
tur re@am lineam AB, et ad datum in ea pun@um A, dato angulo re&ilineo DCE..
z\quah_s’at‘lgulus rectilineus conftitutus eft F A G. quod facere oportebat.

[

s~k e . . .
. : PR e S P A
. - -

, - Coarl
F. C.
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aequalisipfi CE : & contro quidem
oA, imseruallo autem ipfi C D aequali
deferibatur circulus : & rurfus cen- o
oG 0' Weq "i "D/; S /
alinccircmdefcﬁbam?f v’ﬁﬁw Va

Semicer b prailo F fecomigriom’ . -

gantur AF. F G . Dicoiam falhum = . :
ifﬁmié’f' Lo SRR 5 ol TR RS L SR
atio eadem crit Ydc auteni i shlemb ik Oenopide mwentwes offe tradit Endinens! * - Hoctheors
' . ' m1ab Ocne
. pide inuen-
* tumeft.

F.C. COMMENTARIVSE .- . -
Etextribusre@islineis,qug 1S . .
zquales fint eribus CD DE ?:.C " Huius.
triangulum conftituatur AFG.) : .
oA retla linea A B abfiindatr A G - y-Poftal -

i
RN

THEOREMA. XV. PROPOSITIO. XXIIIL _
Siduotriangula duo latera duobuslateribus ¢qualia habeant,
alterumalteri , angulum autemangulo.maiorem , qui 2qualibus
reiis lineis continetur; ét bafim bafi maiorem habebunt. -
Sintduotriangula ABC DEF,quz Y
duolatera AB AC duobuslateribus D \&
£ DF zqualia habeant, altefusfiateort,
videlicet latiis quidem A B rquale late-
i D E;latus vero A C 2quilé DP: & an-
‘gulus B A € angulo E D Rfit maior.Di-
o etbafim B C-bafi-EF maiotem efle. -
“Qudniam enim afigulus B'A'C maior , '
eftangulo E D Ficonftituatur ad re@am - = i A AR S
lineam DE, etad pun&ii in ea D,angulo BAC gqualis angulusE D G, - ponaturd; dense.
alterutri ipfarum AC DF #qualis D G,t GE B Giudganitur . Itaque quoniam %
A& Bﬂuidcmc,ﬁ,zqualis DE, ACveroipiDG;duzBA AC duabuseDDG =~ .
zquales funt, altera alteri; et angulus B A C eft zqualis angulo E'D G.ergo bafis 4:huius. -
B Cbafi E G cft zqualis. Rurfus quoniam zqualis et D G ipfi DF; etangulus' 1D g, huius, -
F G angulo XG F: erit D FOAAdgGlud angulo E GF maior.mutto igitir iior eft -~ . -
EF G angulus ipfo E GF. Et quoniam triangulum et E F G,angulum EF G ma- - .
lorem haiens angul6 E G F; maidri zutem angulo maias latus fubtenditur; erit et 19.buius.
latus E G iagere E F maius , Sed B G tgtus cft ¢lateri B C.cigoee B Cipfok
K maius erit.Siigitur duo triangula duo laters dugbus lateribns zqualia habeant,
Alterum alteti, arigulum autemn augulo maiorem,qui zqualibus redis lineis cond
netur:et balim bafl maioremAdbebanit.qued oportebardemonttrare.  : - - :
CFC COMMENTARIVSE
Hoc theorema quarto oppofitsom eft ,illud critm an- - R 2
w qsi fimt ad dl:dmfb:f“%‘ %u{er p::t,
ingquales ; es acquales es
ffe demonfirar i

EtGEFG iungantur)refidinea EG, velcadit -~~~ /-
Jupra EF, velinipfam, vel infraipfam. Ewclides w¢ - f17 - .
Jupre cadem?¥ accepit. Quod fi inipfaw cadat,ptimfe -~/ |
ennda figura,id¥ ofiendetsar. Swnt enim dug Bt AC-+ [ - -
duzbne ED DG aequales: ¢r.ci acquales contineant
GEWos, G bafis B C bafi E G aequalis eris. Sed EG

« ‘Hoctheote-
7 . A quarto

A
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ipfi DF , etreliquum angulum B A C reliquo angulo E DF zqualem . Sienim -
ingqualis cft A Bipfi DE, vnaipfarum maior eft . Sit maior A B, ponaturd; G B
¢qualis D E; et G Ciungatur. Q\t%gniam igitur B G quidem eft gqualisDE, B C
vero ipfiEF,du¢ G B B C duabus DE EF ¢quales funt,alterz alteri:ct angulus G
B C zqualis angulo D E F.bafis igitur G C bafi D F eft 2qualis:et G B C triangul@i 4.huiws.
aiagulo D E F,et reliqui anguli reliquis angulis ¢quales,alter alteri,quibus ¢qualia :
Jatera fubtédiitur.ergo G C B angulus eft ¢qualis angulo D F E.Sed angulus DFE
angulo B C A ¢qualis ponitur.quare et B C G angulus angulo B C A eft zqualis,
minor maiori , quod fieri n6 pot.non igitur inzqualiseft A B ipfi D E. ergog¢qua
dis erit.cft autcm et B C zqualis EF. Itaquedu¢ AB B C duabus DE EF zqua-
les funt,altera alteri,et angulus A BC zqualis angulo D E F.bafisigitur A CbafiD ¢.huius.
- Fet reliquus angulus B A Creliquo angulo E DF eft gqualis. Sed rurfus fint late-. -
ra,quz zqualibus angulis fubtenduntur ¢qualia, vt A B 1pfi D E.Dico rurfus et re-
liqua latera reliquis lateribus ¢qualia effe; A C quidem ipfiDF, B C veroipfi EF:
et adhucreliquum angulum B A Creliquo angulo E D F gqualem.Si enim inzqua
liseft B Cipht EF, vnaipfarum maior cﬁ.s& maior B C, fi hieri poteft;ponatarq; B
H ¢qualisE F, et A H iungatur.Quoniam igitur B H quidem eft zqualisEF, A B
veroipfi D E;duz A‘B B H duabus D E- EF zquales funt,altera alteri, et angulos
aquales continent. ergo bafis AH bafi DF eft ¢qualis: et A'B H triangulum 4.huiis.
triangulo D EF , et reliqui anguli reliquis angulis zquales erunt , alter alte~
ri, quibus 2qualia latera fubtenduntur . ¢qualis igitur eft angulus B H A angulo
EF(}). Sed EF D eft zqualis angulo B C A.ergo et B H A angulus angulo BC A
eft zqualis. Trianguli igitur A H C exterior angulus B H A ¢qualis eft interioti; et
oppolito B C A,quod fieri non poteft.quare non ingqualis eft B C'ipfi E F. ¢qualis
igitur.cft autem et A B zqualis D E. duz igitur AB B C duabus DE EF xqua-
Yes funt,altera alteri : angulofq; zquales continent.quare bafis A C zqualis eft bafi-
DF,et A B C triangulum zquale triangulo D EF , et reliquus angulus B A Creli-
quo angulo E )J F eft zqualis.Si igitur duo triangula duos angulos duobus angu-
11s 2quales habeant,alterum alter1,vnumd; latus vni lateri equale,vel quod zquali~
busadiacet angulis,vel qnod vni gqualium angulorum fubtenditur;et reliqua late-
ra reliquis lateribus zqualia, alterum alteri , et reliquum angulum reliquo angulo
wqualem habebunt. quod oportebat demonftrare, . : S

F.C. COMMENT ARIV S

_ Moc theorema ad Thaletem refertur,vt Proclus ex Eudemo tradit. De triangulorsm quidem poeheore-
ortu,&r aequalitate,vel ingqualitate qugcsmaque in elementari inflitutione dici porerarit , ex f4- maad Tha-
perioribus didicimus . De quadrilateris deinceps Esclides agit; precipwe wero de ‘parallelograny \cwem refer-
wwis:[imul cum horsm contemplatione de trapezyfs differens.disiditnr enim ilaterum, vt fis- "
perius dictum eft im parallelogrammion , & trapeZism:rurfufy, paralielogranmmam in alias fpe- .
sies:&r trapezium fimiliter . V ersm quoniam parallelogrammsm quidem ob gquelitatis partici- p, .y
pationem ordinatum eft:srapezium vero neque eundem,neque fimilem feruas ordinem: non immme: mum ordi-
rito precipue quidem de parallelogrammis fermonem babet ; fimsl wero cum bis trapezjwm can- natum cft ,
semplatur.ex parallelorum enim [e¥ione ortus trapeziorsm apparebi , vt pracedmgus nobis. wapezid ue-
fet matifeﬂwn.Sayuonim rurfus fieri non potefi, vt de par -ammorsm; vel conftruétio--"© "He-
ne, vel aequalitate aliquid dicatur abfque parallelarum confideratione ; vt eim ex ipfo quoque .
womine apparet parallelogrammsom eft , quod d parallelis retdis lmeis ¢ rcgmﬁtis defertbi= poraliclogrs
dwr : neceffario d purallelis doSrinae iitium facit . paslum vero progreffus abrbis ad parallelo-: mum cft
grammorian trafiationem.accedit;vio vfus theoremate medio inter barsm , illorsmsd, inflirutio-+a _parallclis
nem elementarem, qund quidem vidersr (ywptoma quoddam, quod parallelis ineft, contemplari: ‘deicribitus.
primsum axtem omgyardlclog‘rmrm:tmdk.tde exim eft. [ Rettz linez,que xquales, ., . ogr
et paralelas ad caldem partes coniungunt,et ipfz zquales,et parallelz funt. Jnam i, morum or-
boc confideratur quidem [ymproma quoddam acqualibus,ac parallelis;e:x conisntlione antem ap ,rus.
- pares parallelogrammin,quod latera acqualiv,et parallels & Fegione pafita habet, Parallciarwh. . -
' STy E

2 g



"BYVCL!PD, ELEMENT.



L1TBER L 19
guadrupliciser enim bi agclpisner, Si very nori ad eafloms partes, vel vevofgue imszamt AEF
EFD,vel CFE FE B:velvirofque extra,v¢t AEH DF G,vel HEB CF G,vel vmom qui-
dem imtraalteriom vero extra ; azque boc rurfus quadrupliciter, wel enms AEH E F D, vl H
 EB EFD,velGFC FEE,YelGFED F E A. Cion igitwr angwli fox modis fumatur,Euclides Cum ‘angn-
" tres folas fumptiones elegit, wnam quidem ex ifs angwlis,qui nem ad eafdem fioss partes,es quiin. 1i fex modis

tra tantsm [iambesr; quos alternos appellasis; duas vero ex ifs,qui ad eafdens partes el vevique p (8T

intra fumuntisr,quos dsobus rectis aequales effe dicit:vel wnus quidem extra, alter vevoimtrafu (olas (um -
misuy,quos dicit inter | effe.Tresvero reliquas omifit, vt pote quos eadens ewmsino com ptiones cle -
fequatur . Sint enim ad ‘tes ‘vtriane extra angwli HE B D F G. Dico bes dusbus re- P‘»,”‘i 1quas

THEOREMA XIX.PROPOSITIO XXVIIL

Siinduasre@aslineasre@a linea incidens exteriorem anguilf
interiori,et oppofito,et ad eaf{dem partes aqualem fecerit,vel in.
teriores,et ad eafdem partes duobus re@is gquales; parallele eriie
interfe redz linez, -

*In dnas enim se@as lineas A B C D re@ali-

nea EF incidens cxteriorem angulumEG Bin E ,
terioti et oppofito G H D zqualem faciat; vel \

intariozes , et ad cafdem partes BGH GHD, 4 ¢ 2

duobus redis ¢quales . Dico re&am lineam A

B re&g C D paraliclam efle . Quoniam ¢nimE NS L
G B angulus gqualis cft anguloGHD, auqu-.- c "\ D .
lus autem E G B angulo A G H,erit et angulus

A GHangulo GHD ¢qualis:et funt alterni, e - : .
parallela igitur cft A B ipfi C D.Rurfus quoniam anguli BGH GHD duobusre Exantce
¢&is funt zquales,et funt A GH B G H gquales duobus rectis : eruntanguli AGH  dence.

B GHangulisBGH GHD zquales. communis auferatur B G H. reliquus igi- 13.huivs.
tur A G H eft ¢qualisveligno GH D: et funt alterni.¢rgo ABipliCD paraljela

erit.Si igitur in duas rc&as linegs re@alinea incidens exteriorem angulum interig

riet opgoﬁto,et ad eafdem partes zqualem fecerit,vel interiores,ct ad eafdem par

res duobus re&is zquales ; parallels erunt inger fg reg lineg . quod demonttrare
AOPQttcbat.
N F.C COMMENT URIPS.

| Hoptbmmué?tolcm;o aliter démo;ﬁrm,ittrdit?ﬁélﬂ. o M‘
. THEOREMA XX PROPQSITIO XXIX fmm

In parallelas re@aslineas recta linea incidens, et alternos angu
los ipter {e zquales, et exteriorem interieri et oppofito, 24 ad
. ' - : em



n.huius.

Poft.s.

15.huius.

. b quopiam,quo eriam grifiaseles vfus eft, & lemmmate.

R EVCLID. ELEMENT.
“eafdem partésgqualem, et interlores et ad eafdem parres duobus
rectis 2quales efficiet. S |

In parallelas enim rectas lineas ABCDre -

_ &alinea incidat EF. Dico alternosangulos .

-AGH GHD inter fc zquales efficere, et exte \
rioré EGB interiori et oppoﬁto, et ad eafdé A S
-partes GHD zqualé: etinteriores et ad caf- N
dem partes BGH GHD duobus re&tis NG
Zquales.Si enim inzqualis et AGHipfiG € = 5
'H D, vnus ipforum maior eft.Sit maior A G : \ -
‘H.et quoniam A G H angulus maior eft an- : ¥
-gulo G HD; commuanis apponatur B G H. , ;
anguli igitur AGH B G Hangulis BGH . .
G Fi D maiores funt.Sed anguli A GH B G H funt zquales duobus rectis.ergoB
‘GH G H D anguli funt duobus reétis minores. Quz veroa mlg_onbus_, quim fine
duore&iin infinitum producuntur rez linez inter fe conueniunt . crgo rectz li-
nez AB CDin infinitum produéz conuenient inter fe . atqui non conueniunt,
cum parallelg ponantur . non igitur inzqualis ¢t A GHan ulus angulo GHD.
quare neceffaria eft gqualis .angulus autem A GH ¢qualis eft angulo E G B. ergo
et E G B ipfi G H D gqualis erit. communis apponatur B GH.anguliigitur EG B
BGH funt ¢quales angulis BGH GHD. SedE G B B G H gquales funt duo-
busre&is.ergo et BGH G H D duobus re&is zquglcs erunt. In parallelas igitur
re&as lineas re&a linea incidens,et alternos angulos intcr {e zquales, et exteriore
interiori et oppofito , et ad eafdem partes zqualem; et interiores ¢t ad cafldem par
tes duobus re&is gquales efficiet. quod oportebat demonitrare. o
F.C. COMMENTUARIVS.

Hoc theoremayvt inquit Proclns, wirifque precedentibus conuertitur. quod enim in vtvoque il
lorsem eft quefitum, pofitionem facit ; & quacin illis data fiumt,demonfirare proponit . atque bee
conuerfori differentia filentio prevevennda non eft.nam omme quod connertitur, aut vuum i con
wertitur , e quinto fextum , ant pluribus vnsm , vt precedentibus , quod nunc proponitur : aue
pluravniy vt paslo poft manifefum erit. . B e

Quz vero 4 minoribus , quim fint duo rectiin infinitum producuntur reftz li-

% > ; i ; -
¢ neg inter fe conueniunt ] Poffulatum quintum eft,quod tamen cum euidens non fit, <7 -demd

firatione indigere videatursProclus ita demofirandwm cenfiit,duobus premilis, I D AX 088

. AXITOMA e

; "Siabvno pun,&‘ovd'ua': reQz linez angulum facientesininfinitum producantur,

jpfarum diftantiaomnem finitam magnitudinem excedit. = -
Loetiepel UL E MM A

ite

L4 m’ﬂ‘
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ekerit quedam refts i
Hoc ante demonfbra
Brabiter, Sing etim dua
incidapraile bines EFy 2
TS &w . M. ré
partessin qaibus fis.
wnguki BEE DF E
Ry HE ad K proa
J
i brut.. € uA B fecai

wwoyirs
. ‘:‘ . “}-‘T HBO F = . emomane

Qug eidemrecis inem fint pamlloleod inter & paratfelz erunt,

, Sitvtraqueipfarum A B CDiofiEF paral-
Jolai Dido ot A B i dodach - 1 ol

datenim.ini [281 o overenn  oye saee N niam / .
ihpataﬂelasft&asﬁnéasd B*E'ﬂ?rg almed - ALV g g T
GK incidit, angulus AGHanguloGHPett . " el 2 1t
zqualis. Rurfus quoniam in parallelas reRas R "y N
lineasEF C D, redalifiea incidit GX, ¢qually . € i e
cft GHF angulusangulo GK D. oftenfusay- Sl T
tem cft & angulus AGK angulo GHF kqualis. S
ergo et A GKipfi GKD zqualis erit.¢t fant al.
terni, parallela igitur eft A B ipfi C19. ergo e e
uz eidem re&tz lineg funt parallelz , & intet & parallelz erunt »quod, apertobad

emonftrare, S e

‘ F.C. COMMENT 4RIV S ,
+ Quiz tidem refle finex fuht bagallele, etinter fe paralléle erunt Convigic antin
M%tmww,mmmfu:eé éﬂib\xuvcrm';:]b;mu'l&"f qlgalﬂm O *
Wuter [2 dipta fatt, nec quac etufitem Mpiialseray ntér fe funs efquialsenafod i g ok honn
babere videray , qucumque vriyoer tdya«e?tmtur,am;yaditw, iinfumilgwding imidetises
;&ng% aej;ﬂ{?mne.-ﬁng gznm p;raﬂeﬁ, paral clazle'x-' aparalicla oft queynadmmo

' nequale m &ft atquale ; & quo miles <Y ipfim fimilen

’rdlg}arm:uﬁgad Jefe re/pgth:'Mit(;do poztiqni; ,eji!.q f ,/ ,Mr.w' wfmb-p»

PROBLEMA X PROPOSITIO XXXL
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Per datum pan@um ditzx reétz linez narallelam rofam 1 #

* 23. Huius,

27.Huius,
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Per datum
punctum, &
adato piicto
lined ducere.

Ex antece-
dente,

15.huius,

o exterior angulus E'C P'interiori et op(g;ﬁto’ AB

- OipiWPB redalineg parallela CE. Etquo-

oz EVCLID. ELEMENT.
F.C COMMENTURIVS ~

Rl
‘Pét datum pun&um datz re@z linez paratielam reGam lineam dntere-, 1¥ide-

tur hoc problemaparallelari orti tradere . L datwin punéti extrareébam lineam femere opor
set,isa ut & puncta ad ipfam duita relia linea angulum faciat,alioqui mulla alia’ prevet iam digdd,
duci poterit. differsunt autem per datum puncium, &rd dito puntéo reétam lineam ducere. Quan
do-cvian punitum rebiae lineac, quac ducitur, principium eft; ab ipfo fie deduiiv, vt inille proble
maic{fuper datam yetam lincam infuntam 2punéto,quod ineanonelt ; per

dicularem rectam lineam ducere Quando astens punstans in rectalineaeft, per tpfiom de-
ductio fieri dicitury vt wptc in paralielis. [per datum pun@urdatz re@ = liaea paratleli
reQtam lineam ducere ;.1 ¢ quensadypedion xioi lises. ab codems. puncto fuper datam rectim
lingam duas perpendiculares, vel plures ducere , ita neque per idempuncriom dataé tectaelina
m » uel plures pargliclasdycere . pargllelae.pnimin digto pynceo mytar fe, ewmuenivent . quod

fur dwns ’ ’

i THEQREMA XXII ROPOSIFIO XXXIL = i
P N o A . . -

Omuais trianguli vno latere produco exterior angalus, duobus
interioribus,ct oppofitis eft qualis; et trianguli tres interiores an
guli duabus rectiszquales fune. - - - - B

Sittriangulum A BT: etvhum ipfius latus 1
B CinD producatur : Dico angulum exterio s
rem A CD duobus interioribus et oppofitis, ', 3
CAB ABC aqualem efie; et triangili tresin- .
teriores angulos ABC BC A CABduobus

. - . : . PERR |
redtis efle zquales . Ducatur enim per pun&ii’ |

niam AB ipfi CE parallela eft,et in ipfas ingi- , L8
dit A C,alternianguli BAC ACEinterfe =~ * °
gquales funt. Rurfus quonii AB paralle]a eft C&céiq ipfas incidit re@z linea BD,

eft zqualis. Oftenfus autem cft
angulus ACE zqualis angulo B A C. Quare totus A G D exterior angulus zqualis
eft duobus interioribus et oppofitis BAC ABC. communis apponatur A C B, an-
guliigitur ACD ACBtribusABC BCA'CAB squales {unt . Sed anguli A
€D ACB funt ¢quales duobus re&is. Ergoet ACB CB A CABduobusredis
zquales crunt. Omnis igitur trianguli uno latere predu@o exterior angulus, dwo-
bus interioribus & oppofitis eft gqualis ; et trianguli tres interiores anguli duobus

A

redtis equales funt.quod demonfirarcoporscbats . - . - .-
L e FC COMMENT URIVS. .1 .q
RIS I Y AR TOMA A AR S0 306 TGP S T R |

uantum deficiebat in fextodecimo , & feptimodecimo theoresmase » tantum inbbt 4 it ; ve
motat Proclus.non folum enim ex boc diftimus, triangak exteriovém angsilum virogue treriore
© oppofsto maiorem effe , fed & quante maiovens . nam s1om vvifyue fit aequalis , mdiot gudny
alteruter reliquo eft. nec trianguli duos quoflibet anguos.duobus veBdis minores effe Jolsom ¢ boc
cognofcimusfed quanto etiam minores:reliquo. enim trisen.illa igiear quodam moido'nagls Mief-

't :mita fuersnt theoremata,hoc vepo [iientiae termimem Vevifque ateulip.eins theorematis, friang -

,
v

bian ftilicet interiores angulos duobus rectis acquales babere; mibionms ad Pythagovicts refers.
Eudemuys ,, quod-ipfi aliten desonflrarsms, vt Proclus tradic £quk etiam  huius theorematis ‘duo-
oftendit conuerfa , ex quibus. apparere poteft, quomodo wiii duo conuertantser . Ciomigitir éx hoc

., conflet, trignguli tres interiores angulos duobss rectis offe aequales,aperta ef nobis via, per qud:

ceterarum quoque ﬁgu_rqw{t rectilincarsom angulos i enaus yguotrectis acquales fint vt pu
Do m



Omnis re®i
linea figura
in miangula
binario pau-

- eiora quam
sit propria la
tera refolut -
tur.

stuor latera babeat,in duo refolsitur triangula ; fi quingue in tria, fi fex in quattuor, <& fimi
Z:r reliquae . Qudd cum onmis triangwli tres imteriores anguli dunobus reds fint ‘avquales , -~
merus triangulorum, c.:lquibm vnaque que figura conflat , duplicatus multitudinems prebebit re-
&orum,quibus ea aequales angulos habet, QG uaproprer ommis quadrilatera figura cx duobus trid-
gulis conflans angulos habet quattuor retdis acquales . & ommis quinquelasera babet angulos
acquales fex rebtis, & deinceps eodems modo, Sed ¢ illud feiendsm eff,l omnem re&ilineam Omnis red
figuram vnoquoque ex eius lateribus femel produ&o, angulos qui extra conftitui linea figua
tursquattuor re&is zquales habere] quod nos hoc mode demnfir abinmus angulos qui

exura confti

Sit triangulum A B C, et producantur latera ' tuGtur quar
AB BC CAadpun&aDEF.Dico angulos . ‘“m.mﬁ':
CBD B AE A CE, qui extra conftitnuntur, iy '

quattuor reéis zqnales efle.

Sumatur enim intra triangulm , quod vis punitrms
G, & iungatur G A G B G C. erunt triangulorum A
GB BGC CG Aomnesanguli fex rechis aequales;
Sed ¢rangli CBA CBD BAC BAF ACB
oA C E funt aequales fex reélis.Ergo diGorwm triangu-
lorwem anguli angulisCB A CBD BAC BAF A b
€ B ACE aequales funt. communes asferantur C B A
BAC A CB.reliquiigitur, qui fixnt ad G fient acquales angulis extra figuram conflisutis . an-
guli antem ad G quattuor reBlis fimt aequales.ergo & anguli,qui extra figuram conflitwuntr,vi €orol.ss,
delicet CBD B AF ACE quattuor reélis acquales evsunt.quod demonfirare oportebat . eod¥
modo delmonﬂrabémw in reliquis figwris ,angules qui extra ip/Z::-onﬂimmw, quartwor reldis ef
Jeaequales. ‘ ‘

THEOREMA. XXIIL PROPOSITIO. XXXIIL

: Qu¢ zquales , et parallelasad eafdem partes coniunguntreée

lineg,etipfz zquales, et parallele funt.
Sint gquales et parallelg AB CD:et ipfas coiun
iant ad cafdem partes re&glineg AC BD.Dico AC

D zquales, et parallelas effe.iungatur.enim B C. a :
¢t quoniam A B parallela eft C D: in ipfafq; incidic : :
B 3, alterni anguli A B C B C D zquales funt. Rur : 29.hufus.
fus quoniam A B eft zqualis CD , communis auté _ .
S D

B C,duz AB B C duabus B C CD funt ¢quales;

et angulus A B C¢qualis angulo B C D.bafis igitur

A Cbafi BD cft gqualis:eriangulumd; A B C trian : C
C - F gulo

4.buitis.
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ulo B C D:et reliqui anguli reliquis angulis zquales eriit,alter alteri,quibus 2qua
lia latera fubtenduntur.ergo angulus A C B angulo C B D eft gqualis.L't quoniam
in duasre@as lineas A C B D re&alinea B Cincidens,alternos angulos ACB C
whuim. B D gqualcs inter {e efficit,parallela eft A C ipfi B D. oftenfa autem eft et ipfi gqua
lis.Quz igitur gquales et parallelas ad eafdem partes coniungunt reétz linez,et ip
{z zquales ct parallelz funt.quod oportebat demontftrare.

! F.C. COMMENTURIVS.

Hoc theor ema veluti confinisom parallelarsem,parallelogrammorumd, coufiderationis effe di-
cebamns.aequalirom namque & parallelarum reéarum linearwr. fymptoma quoddam dicere vi
Paralldogis detur,parallelogrammorumé; ortum larenter tradit . parallelograminum enim fit ex aequalibus,
mum quo- e pargllelis , quae initio dutae fime , & ex ifs,quae ipfas coniungunt rectis lineis : quac etiam
modo fiar. wales & . d . P
aequales & parallelae oftenduntur . Qua propter quod ftatim fequitur, veluti conflituto iam pa-
rellelogrammo , quae per [¢ infime eiufmod; fpacijs, contemplatur . Quanta autem diligentia in
hac propofitione adhibita fit,accurate & diligenter notauit Proclus. . )

: THEOREMA XXHIL PROPO. XXXIHE

- Parallelogrammorum fpaciorum latera, quz ex oppofito,et an
guli,inter {e gqualia funt; et diameter ea bifariam fecat, ‘

Sit parallclogrammum A CD B, cuius diameter BC.

. Dico ACD B parallelegrammi latera, que ex oppofi-
to,et angulos inter fe zqualia efle ; et diametrum B C ip-

* fum bifariam fecare.Quoniam cnim pasallela eft A B ipfi
C D, etinipfasincidit rectalinea B C ; anguli akkerni A

B C BCD inter e ¢quales funt. Rurfus quoniam A.C

ipfi B D parallelaeft, et in ipfas incidit B C; alterni angy

11 A CB CBD ¢quales funt inter f¢. dua igitur triangu~ e

lafunt ABC C B D,qug duos angulos A BC B C A diiebus aagulisBCD.CH

I zquales habent,alterum alteri : et vaum latus vni laterizquale,quod e ad gqua

les angulos,vtrique commune B C. ¢rgo et reliqua latera reliqais lateribus zqya-

lia habebunt,alterum alteri,et reliquum angulym reliquo angulo aqualem.gquale

igitur eft latus quidem A B lateri g D latusvero A Cipfi:BD; etangulusB A G

angule B D C gqualis-Et quoniam angulus A B C eft gqualis angulo B C ; ey an«,

_gulus C B D angulo A C Bjerit totus angulus A B D aqualis toid A C D. eftenfus.
autem eft,erangulus B A C angulo B D C gqualisparallelogrammori igitye {pas

ciorum latera, qu g&op&q;to,ct anguli, inter fc gqualia fun . Dico etigm diame-.

trum ea bifariam {ecare.Quoniam enim zqualis eft A B ipfi C D,communis 3utem
BC,duz AB B Cduabus D C CB gquales funt, altera algeri, et angulys ABC
zqualis eft anguto B¢ D, bafis igitar A € bafi D B ¢qualis . quare et triangulum
A B Ctriangulo B C D axquale erit,ergo diameter B C paraliclogramum ACD B
bifariam fecat.quod oportebat demonttrare. o R

F.C. COMMENT 4RIVS.

Theorematum;vt inquit Proclus,dlia voissrfdlia fiat , abia nop yxiuerfulia . quoneedd xasews
, t"ll'mh”’aﬁ:‘un"} vtrumque borum dicamus,commemorabimus, cum quefrnm pu”::n;r,qm vaar pueeem babet
uerfalia, alia Pninerfalem,alteram vero non vniuerfilem.quannis enim omse thesrema vuinerfale suidem ef
non anina- (¢ fortaffe videretur , & omme,quod ab Euclide oftendionr naufiriad; effe (uomairmodanin pro-
flia. 1 Jentia quoque non folum latera,quae ex appefise fims , & unglos uoquales habers wwinosfe ds
duobus mo. 0mibus parallelogrammis dici videtur , verion ctiam diametrm ynmuquodque bifarion fecers)
dis appellart “attamen alia quidem vninerfe oflendi dicimus , alia ucre nou visuerfe . alter eniwsmierfule:
confueuit.  appellari confueuit,quod de ommibus wexws dicitydé quibues predicatar ; aliver antess quod simiia
S comprehendit,
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EVCLID ELEMENT.

triangulum gquale triangulo FDC. commune auferatur D G E.relignum igitar
trapezium A B G D reliquo trapesio E G CF eft gquale.commune appanatur G B
C triangulum,ergo totum ammum A B C D toti paraliclogrammo E
B CP ¢quale erit.parallelogramma igitur in eadem bafi;et in cifdem parallclis 6o+
fituta inter fe aqualia funt.quod oportebat demonttrare,

F.¢. COMMENT ARIFPS.
ugmadmodum theorematian, vt inguit Proclussalia quidem vriuerfalia, alia vero particula

via effe dicebar disidentes fubinngebamus, alia ¢ffe [mplicia,aliacom

pofita & quid Rendebamus ita fand inxta alia diftintionems, alia qui
Tnepremans dom localia ¢ffc aicrmusyania vero non socalia,V oco autem localia,quibmfcumgue idem [ymptoma
f::iimr in toto quodam loco accidit,Jocsom uera lineae,ve! ~ " m, qui vaen,idemd, [ymptoma
ad fuperh - efficiat.localisan enims alia iw lineds conflitusaitsr, iebus.Et quoniam limearsom aliae
cici firus,qui fit planae , aliae folidae . & planae quidem, qu f in plano intelligentia, ut ipfius
e fympto- Lospae:folidae nero quarsm ortus ex quadam folidac figurae [eftione apparet. ut Cylindicae bel;-
""_f;:m cis, canonicarumque linearum,dicerem utique eoria 1ezs canflitusnturs localisng
aliz planz tbeoranatm,aiiq q:d«liem lammlx babere locwm , a Prefens igitur theorema z?-
Yoo PN 1. 1. i o ies Besnes larala v Al aneem n ’ mterscitur. in
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et in eifdem parallelis conftituta inter fe gqualia fut.
Sint parallel:gramma ABCD EFGH & L M
'in zqualibus bafibus BC FG, etincifdé
arallelis AH BG contftityea. Dico paral
elogrammum A BCD parallelogram-
mo EF GH zquale efle.. coniungantyr
enim BE CH. Etquoniam zqualis eft
BCipfi FG,&FG ipfiEH; eritet BC ipfi
EH zqualis . funtd; parali¢lz, et ipfas ¢6 _ ' B
iungunt BE CH. quz autem zquales,, et parallelas ad eafdens partés coniungung, 3-huivs.
zquales, ct parallelz funt. Ergo E B, CH et aquales funt,et parallela: quarc E B
CH parallclogrammum eft, et zquale parallclogrammo ABCD;bafim enim ean- Exantoce-
dem habet B C, etin ¢ifdem parallelis B C, AD confituitur . {imili ratione, et denre.
EFGH parallclogrammum cidem parallelogrammo EBCH eft ¢gquale. ergo paral
lelogrammum ABCD parallelogrammo EFGH gquale erit. Farallclogramma igi-
tur inzqualibus bafibus, etincifdem parallclis conftituta igser fc {unt 2qualia.
quod oportebat demonitrare. , S I

B C F G

nS

F.C. COMMENTURIVS.

Precedens theorema eafdem bafes accipichat, boc vero asquales.
commumne autem vivifque cft in eifdem effe parallelis . eportet igiter
ipfa neque intra fubie&as cader parallelas, neque extra. paralielo-
gramma enim iy eifdem dicwusr effe parallelis , cum bafesipforem, |,
g zuu kis ex oppofito fime , latera eifdem {urdldi: aptentur. Ca»  p ¢
Jus buiss theorematis plures funt . Nam vel bafes omming [eiunttae
Junt , vel fe fb contingunt , uel aliquam partem babent communem , ,
vetcunque fe babeant latera, quac bafibus oppomentsa . €rquam- A D B
quam Proclus dicat Euclidem cwm bafim feiunctam accepiffet, theo- | ]
yema demonfivaffe , ateamen demonfiratio, quam habemus mmibus.
cafibus congrucre mibi videtsr, vt etiom ex boc loco colligi poffit de
monflrationes Euclidis d Theone inmeliorems formam redeflaseffe. |

THEOREMA XXVII. 'k"*""/
. . PROPOSITIO XXXVIL FTC G

. Triangula in eadem bafi, & incifdem parallelis conftituta in-

ter {fe zqualia fupt. | S
- Sint triangula ARC DBCin eadem bafi BC,

etin eifdem parall¢lis AD BC conftituta. Die~

ABC triangulum triangulod’B C equale eff

producatur AD ex utraque partein EF pad

ecpAc B awdsmipd Cilpardliel ducark B prheie:
per C vero ipfi BB parallela CF. parallclogra
m igityr eft vtrique ipforii EBCA DBCF, 35.huius.

arallelogrammumE B C A eft gquale paril
ogrammo|{D B CF, etenim in.ecadem funt &
BC, et cifdem parallelis BC EF;eftq; pznﬂdl
ABC triangulum, cum dismeger A B i Howas same roupe ; DETAIHIL VErO 34.huius.
DBCF dimidium triangulum DBC; diarndret enitn’ DC ipfum béifardd fecat . % 7.com.no.
autem zqualium dimidis; inver (& gqudlid fiine/wrgo triangalum A'B C triang
DBC eft zquale. Triangula igitur in éadem Bag, €t in cifdem parallelis conftituta
inter fe gqualia funt.quod opartehat demonttiape, - - C1 '
10 <) ' F. C,



Theorema -
ta de tan-
gulis localia,
& in lineis lo
calia & plana

~ .ta, inter fe funt ¢qualia.
" Sint triangula ABC DEF in zquali- ™~ '
‘busbafibus, B C EF, etineifdempa~ 4 A D R

‘rallelis BF AD conftituta. Dico ABC -~ A "7\' ,
triangulum triangulo DEF zqualeel S, \
‘fe. producatur enim AD ex vtrag; par N\ N
) Doy
/..
N ..\é_h

st.huius,

§5-huius.

34.huius,

7 com.not.

‘te in GH punéta: et per B quidem-1pfi

... f.BC,Si entm non eft parallela; divcatur per A pgmauit .. 5 N
- ipfi B C parallclarea line A Byt B Ciunganr rquale o it . ke

EVCLID: EELEMENNT.

F . COMMENTUARIVS
Stmt etiam bec theoremata de triargulfs;quaé in eadem baﬁ; el inacqualibus bafibus , v
eifdem parallelis conflitwumtur localia , ¢ m lineis localia y & plana . dicuntur autem triangu-
lain eifdem effe parallelis, quae cum bafis habeant in wna parallelarum,in reliqna vertices figis.
THEOREMA XXVIIL. PROPOSITIO XXXVIIL .

Triangulain Ba’ﬁi)us,gqualibus etineifdem parallelis conftita

Lo -

CA paralleladucatur BG: per F vero
ducatur FH parallela ipfi DE. paralle-

¥

-

logrammumigitureft utrumqueipfo =~ - - - s

rum GBCA DEFH. atque eft parallelogrammum GB CA ¢quale parallelogram-
mo DEFH: in zqualibus enim funt bafibus BC EF, et in cifdlem BF GH parallelis.
parallelogrammivero G B C A dimtdium eft ABC triangulum,nam diameter AB
ipfum bifariam fecat. et parallelogrammi DEFH dimidium eft triangulum DEF,
diameter enim D F ipfum fecat bifariam.qu¢ autem ¢qualiii dimidia, inter fe zqua
liafunt.ergo ABC triangulum triangulo DEF eft ¢quale.triangulaigitur in ¢qua
libus bafibus, et in eifdem parallelis conftituta,inter fe funt zqualia . quod deman
ftrare oportcbat. SR ‘ .

FF.C. COMMENT ARILV S

Cafus inboc theoremate'tot funt,quot in xxvi. videtur autem Euclidcs quod in bis quattuor
theorematibus oftendit,vno'illo theoremate comprebendiffe,in principio fext: Jibri. [triangulal
et patallelogramma,qug tandem habent altitudinen inter fe funt, ut baf¥s.Jeadem
erim altitudo n:bil alind eft nifi in eifdein_effe parallelis.nd figurae ofs qug m eifdé fimt paralle-
lis,eandé altitudiné babent, s contraalftndo fiqudem efl perpendicuaris, mdb dterapgral
lelurii ad reliqui pertinet.illic igitur per proportionem offenfium eft, ta fe'fe ¢ triangula, et

perddielogromma,quae eandem altitudinem babent,boc eft quac in eyfdé fime parallelissvtpafes:

& aequalibus exifien-tibus bafibus aequalia effe fpacia, & dupla duplis , & afiam propartioné
babentibus, eandem babere ¢ [patia inter fe proportionem': in pre[entik'uero, qmm #non dece
bat proportione uti,qui nondii de ipfa do¢serat,vonrentus fiat abguaktate folu, atque identitate,
" THEOREMA XXIX.PROPOSITIO XXXIX: ./
Triangula zqualiain eadembafi , et ad eafdem partes conftdtu
ta,in cifdem quoque funt parallelis, * ', 7o
Sint zqualia tifangula ABC D' BCinealdembaiB .. \; - - lisiaa
C conftituta,et ad eaidem partes.Iico et'in ecifdenvparal-.. , ol -‘—*-'—cv'-ﬁ:
L ; ,'.34';

el
B RAR

delis cfie.Fungator enim A D.Dico A D parallelam eeip- . |\ ~E

igitureft ABC triangulum triangnloE:B.C, in-eadenai .irx i .y D

enim gt bafi BCsetincifdem BC,AE patallelis.Sed A BC;(!-;L]’T\I.;{_._;;.,- g
trianguli triangulo D B C eft ¢quate.crgods wiangurd ;o cT Lep el
- . DBC

)
¥
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D B Czqualeeft ipfi E B C triangulo,maius minori,quod fieri non poteft.nonigi
tur A E ipfi B C parallela eft. Similiter oftendemus neque aliam quampiam paral-
lelam effe,przter ipfam A D.ergo A D ipfi B Ceft parallela. Triangula igitur ¢qua
Jiain eadem bafi, et ad eafdem partes conftitutain cifdem quoque funt para.l.l&u.
quod oportebat demonttrare.

F.C. COMMENTUARILIV S.

Hoc theorema vige[mi feptimi conuerfum eft, & quod fequitur eft couucrfiom vigefimi ofa- T -
si.nam, vt inquit Proclus,cum triplex [it theorematum conuerfio, aut enim totsn toti c onuer ti- m"”""mﬁo' pir
¢ur;ve dyodecimum theorema vndecimosaut pars toti,vs sevtisom [ecido; aut pars partiy vt quin plex.
tram primo.non enim totsm in altero datsm,quefituem in altero eft,nec qugfitiom, datsom, fed pars:
talia videmur effe bec quoque theoremata in trigngulia . erat figuidess quefitian in precedenti-
bus,triangula acqualia effe . boc awters wow folum m his datwm eft , quippe cwm partem infuper
Simpferic eius, quac inillic erat,pofjsionis : hoc enims, in eadem bafiefle , & in acqualibus bafi-
bus twm in bis , tkm in illis daswm eft , preterquam quod in bifce pofitionibue quoddam adiecit,

quod quidem nec qugfitsm,ues datum in illis erat. particula emm illa,fld ea[:{em pme:,cx;rinfe'-,
cus "3 uper fuit gffumpta . connerfa vere vige[imi quinti, & vigefimi fexti in parallelogrammss

uod
confulso omifit,quod cadem fit i virifque demonfiratio . . I

w£t ad cafdém partes. ] Quae his refpondent, videlicet lg‘“‘ éwl v aiTa pben in dliquibus 5
cis ex@plaribus,tum in hoc thearemate,twm in fequenti no leghktnr,fed necefJario addisa fit.

i:!rl,mim poreft vt in eadem bafi acqualia triangula fimarntur, vusm quidE ad partes fuperiores,

aliud vero ad inferiores, quae tamen non funt in eifdem paralle-

ks, & quandoquwe nom eadem altitudine. : E
Maius minori quod fieri non pat.]1de abfurdi feque- A" > B
tur.fi re€ialinea A E fumatur extra ipfam A D, vt notat Pro ‘

clus.Ex his,quae hoc loco demonftrata funt, patebét couersitfe
cidg partis vigefimf quarti theoremalis,quod erat’ buinfinodi.
Omne quadrilaterum, quod ab utrifque diametris

bifariam ?ccatur,parallclo grammum cft. a

Sit quadrilaterum A B C Dycuius diametri A C B D ipfion €
bifariam fecent.Dico A B C D parallelogransmum effe . _Q:Jgo
niam enim triangula A B C D B C ciufdem funt dimidia,in-
ter f¢ aequalia funt : & eandem babent bafim’ B C . quare in
dfdm];lt garallelii . parallelu igitur eft A D iofi B C. fimi
Iitertmma%‘ulum.d B C aequale it triangulo A B D,
Jint ineadem bafi A B , demonfbrabitur reGan lineam D C
ipfi A B paraficlam effe . Ergo . B C D parglielograngmum
erit.quod oporttbat demonfirare.

 THEOREMA XXX. PROPOSITIO XL

| Tﬂaﬁgﬁla 2qualia in bafibus zqualibus , etad cafdem partes
conftitata,in eifdem quoque funt parallelis. -

Sintzqualia triangula AB C CDE in zqualibus
bafibus B C CE conftituta. Dico etiam in ct{dem ef
fe parallelis.coiungatur enim AD.Dico ADipfiBE
Earallcllam efle.Nam fi non eft, ducatur per A ipfi B

parallela AF, et FE iungatur. triangalum igieur
A B C triangulo F CE eft 2quale, cum in zqualibus
bafibirs, et ift af{dem paralielis BE AF conttituan-
tur.Sed triangniia A B C gquale et rriangulo D CE.




EVCLID. ELEMENT.

.....

‘ergo et trizngulum I CE triangulo F C E equale erit,maius minori,quod fieri nd
poteft.non igitur A F ipfi BE elt parallela.fimiliter demonftrabimus neque aliam
gquampiam parallelam efle,prater A D.ergo A D ipfi BE parallclaerit. Aequalia
igitur triangula in bafibus zqualibus , et ad cafdem partes conftituca,ctiam in ¢if-
dcem funt parallelis.quod demonftrare oportebat. :

F.C. COMMENTURIV S.

Coom tria fint in iam difis propofitionibus, videlicet in aequalibus, vel eifdem bafibus effe , in

"~ eifdem parallelis, & aequalia effe triangula , & parallelogrammaznos duo ferper contexentes,

8. huius,

" lisAD BF conflimta. Dicom aequalibus quoque bafibus

- Vusm vero relinguentes varie conuertemus.aut enim bafes eafdem,vel aequales ponemus, in eifl .

demd, parallelis triangula, & parallelogramma, - quattuor faciemus theoremata: ant aequalia
ipfa fufiipiemus, & bafes eafdemyvel acqueles , & faciemus alia quattuor; quorsom duo quidems
oriifit Euclides,nimirum ea,quae funt in parallelogrammis ; reliqua vero duo oftendit , videlicer
ea,quae in triangulis fumt:aut etiam cum aequalia ﬁanjferi»w, & in eifdé parallelis , reliquum
oftendemns , vel im eifdem bafibus effe, vel in aequalibus, & faciemms alia quattuor, quae etiams
Euclides umifit.in bis namque eadem eft demonfiratio , nifi quod duo ex bis quattuor per fe vera
nion fient.non enmi aequalia parallelogramma, vel triangula, & quae in eifdem fint parallelis,ne
cffariain eadem bafi funt . Sed totum hoc in bifce pofitionibus verum eft , vel in eifdem effe bafi-

o bus,vel in gqualibus; alterim dutem,non omnino fwmptas pofitiones confequitur . Quapropter ci

decem [int omnia theoremata, fex quidem Zeometrd confcripfit , quattsor vero omifit,ne rurfus-
eadem ratione fruflra laboret,cxm eadem [it demdfiratio.oftédetur enim in triangulis boc modo.

Triangulazqualia,et in eifdem parallelis conftituta,vel in eifdem,vel in zquali-,

bus bafibus ¢runt. o -
Sint aequalia triangula A B C "D E F ineifders paralle-

effe . Non enimm, fed fi fieri poteflfint bafes B C E F ingqua,
les,&r fit B C maior,abfcindaturd, BH aequalis ipfi E F; &
oA H iungatur. Iraque quoniam triangula ABH DEF in .
aequalibus fimt bafibus BH E F, ¢ in eifdem parallelis,in
ter fe aequalia funt.Sed & ipfa A B C D EF triaggula pe
[fita fipt aequalia.ergo triangulum 4 B C triangulo A B H
¢ft aequale; fed T mains, quod fieri non poteft . Non igitur . )
inequales fwnt triangulorwm A D C D E F bafes. Idem demonfirabitur,&r in parallelogramms..
Quare ciom modus demonftrandi idem fit , & 'id , quod fieri non poteft, idem, totum,feilicet fuae.
parti acquale effe:non inmerito ab Euctide pretermiffum fuit.bg ¢ ex Proclo.

W W € E ¢

THEOREMA XXXIL PROPOSITIO XLI.

P guiun
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gulum eandem bafim habeant, et in eifdem fint perallelis ; duplum erit parallelo-
grammum ipfius trianguli.quod demonttrare oportebat.

F.C. COMMENTURIVS.

Huius theorematis duo fint cafus, vel enim triangulsom verticem babet intra parallelogram-
mum, vel extra.Sed in virifque demonfiratio eadem eft. Quod fi bafes aequales fint,eodem modo
oftendemus,parallelogrammi diametrim ducentes.nam cum triangula in bafibus aequalibus con-
Jituta inter [e aequalia fint , paralielogramman , quod alterius eft duplum , reliqui quoque du-
plian evit.Sed duo eius comerfa fimiliter demonfirabuntur,quorson vnum eft.

Si trianguli parallelogrammum duplum fuerit, eandemd; bafim,aut zquales ha
.bucrint,et fuerint ad eafdem partes:in eifdem etiam parallelis erunt.

Si enim non ita fit,totk parti erit aequale,eademd ratio vigebit.nece(Je enim eft, aut intra pa-
vallelas trianguli verticem cadere,aut extra: vtro autem modo fe e habuerit, idem fequetsr ab-
Jurdum,parallela ipfi bafi per trianguli verticem dutta.alterum vero cft.

Si trianguli parallelogrammum duplum fuerit, in cifdemq; ambo fuerint paral-
lelis;aut in vna eademq; bafi,aut in zqualibns erunt, - .

Sienimin bafibusinacqualibus fint , cum acquales fumperimus,totnm parti acquale erit. In
boc igitur commune abfurdsem omnia bgc theoremata defmnt. Quare elementorum inflitutor no-
bis reliquit eam , quaein bis eft , veritatem muefligare, cum in fimplicioribus ipfe, & prawcipa-
lioribus contemplationem contraxerit.ex Praclo, '

PROBLEMA XI. PROPOSITIO XLIL

Datotriangulo ;qualc parallelogrammum conftituere in dato

angulo redilineo.
Sit datum triangulum A B C, datus au«

o A F__G
tem re&ilineus angulus D. Itaq; oportet, \ .
dato triangulo ABC gquale parallelogra- A :
mum conftityere in angulo re&ilineo ipfi
Dz quali.fecetur B C bifariaminE, et iun .
&a A E adre@tamlineam E C,atque ad pit / b
BT E ¢ ss.hmus,

&umin ea E, conftituatur angulus CEF

¢qualis ipfi D:et per A quidé ipfi E C paral

lela ducatur A G;per C veroipfi F E ducatur parallela C G.parallelogrimum igi- s.huius,
tur eft FE C G.Et quoniam BE eft ¢qualisE C,eritet A BE triangulum triangu- 38-huius,
lo A E C ¢quale;in gqualibus enim funtbafibus BE E C,etin eifdem BC AG pa
rallelis.Ergo triangulum A B C triangu!i AE Ceeft duplum.cﬂ autem et parallelo 34 huius.
grammum F E C G duplum trianguli A E C;bafim enim eandem habet,et in eifdé

eft parallelis . gquale igitur eft F E CG parallclogrammum triangulo A B C,ha-

betq; C EF angulum gqualem angulo D dato.Dato igitur triangulo A B C zqua-

le parallelogrammum F E C G conftitutum ¢ft, in angulo CEF, qui angulo D eft
zqualis . quod quidem facere oportebat,

THEOREMA XXXII. ROPOSITIO XLIIIL

Omnis parallelogrammi fpacij eorum, qua circa diametrum

funt, parallelogrammorum fupplementa inter fe funt zqualia.
Sit parallelogrammum A B CD, cuius diameter A C: etcircaipfam A Cparal
lelogramma quidem fint EH F G,qua vero {upplementa dicuntur B K K)).Dico
BK fuplementum fupplementoKD zquale ¢fic . Quoniam enim parallelogram-
mum eft AB CD,cteius diameter A C, gquale et A B C triangulum triangulo s4.buius.
S ¢ ADC.



34-huius,

Supplemen-
torii nomen
a reipfa sti-
ptum.

EVCLID. ELEMENT,

A D C.Rurfus quoniam EKH A parallclogram
mum eft, cuius diameter A K,triangninm AEK
triangulo A HK zquale erit. Eadem ratione ,et
triangulum K G C triangulo KR C eft zqnale,
Cum igitur triangulum quidem A EK ¢quale fit
triangulo A H K:triangulum veroK G CipfiKF
C;erit triangulum A EK vnd cum trianguloK G

C ¢qnale triangulo A HK vna cum HF C trian-
gulo.¢ftantem et totum tridgulum A B.E 2qua- - R
le toti ADE. reliquum igitur B G fupplementumr liquo fupplemento KD eft
¢quale.Ergo omnis parallelogrammi fpacii corum,qug cirea diametrum funt, pa-~
rallelogramorum fippleméta inter f¢ zqualia funt. quod oportebat demonftrare.

F.C. COMMENTUARIVS.

Hyins theorematis tres fint cafus.. vel enims parallelogramma , quae cirea cam‘iemw’lfﬁm v
diametrum, e [e in punilo contingunt,vel [e f¢ Jecant, vel quadam diametri parte 4 f difnasgun-
tur,In ommbus autem eadem congruit demonflratio , quamquam non Jemper quadrilatera
fint fupplementa . Euclides fiempfis ¢a_parallelogramma , quae propric circa diametrim.
“confiftere dicuntwr , videlicet quae fe fe in punito contingunt , i quo cafis fupplements B K
K D quadrilatera fint, vt apparet in prima figura. Sit rur- .
Jus parallelogrammn A B C D, cuius diameter B D& cir A E .
caBD parallelogromma [int EF GD H B LK,quae fefe 4T — /

in puntdis M N fecent . Dico quadrilatera AHME NLC ) ™ K
G inter [¢ aequalia effe . Quoniam enim triangulum quidem - ,
A B D eft aaquale triangulo D B C;triangulum veroEFD
triagulo D F G;erit reliquum quadrilaterum A BF E ¢qua il
le reliqua quadrilatero C B F G, Rurfus quoniam triangulis '
H B K ¢ft aequale triangulo K B L,triangulwmg; MF K trid ~ g 5
gulo K F Nierit reliquum quadrilaternm HBF Macquale ~ -~ -~ :
reliquo L B F N, erat autem & topum A B F E aequale toti C B F G.reliquem igitwr AHME
quadrilatermm reliquo quadrilateroN L CG aequale fit neceffe eft; & bee quidem quadrilatera
Junt,quae [upplementa dicuutur. ' o :

Sit denique parallelogrammum A B C D, & ¢ius diameter- - A E D
B D,circa quam parallelogramma ELFD GBHK, quaed —
Jeinuicem Ziﬁmgmtur parte ipfius diamerri K L. Et quoniam L ‘;/._ F
triangulum 4 B D eft aequale triangulo D B C, & triangula E /

LD G BK aequalia funt triangulis DLF KEH ; eritreli-
quiem quinquelatersm A G K LE aequalereliquo HK L F C. 5
atque hec quidem parallelogrammorum [upplementa funt. At Q]
nomen fupplementorum a re ipfa fumpti eft,quatenus hgc quo B
que preter duo parallelogramma, quae fimt circa diametrsum,
totwm parallelogrammum complent , 1la autem parallelogram
ma circa eddem diametrum fint,quecumque partem totius dia
metri pro fua etiam diametro habent. Sed cum totius parallelo-
grammi diameter aliquod ex lateribus interni parallelogrammi
fecat , tunc parallelogrgmum hoc toti parallelogrammo circa
eandem diametrumnon eft , vt in parallelogrammo ABC D
diameter BD fecat E F latus ipfius E F G D parallelogrammi.
quare E F G D parallelogrammum non cft circa eandem dia-
metrum.
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"PROBLEMA.XIL ROPOSITIO. "RLINIY =it ot

-

4vhuigs, |
sLbyving o,

sg.huius,

"l EXITRIFYY
sty

o ;lf.!.%

s1.hulwe,

Ex ancecedé

15.huius,

.C. COMMENT Wk pgs ' 7

" ntiqua bec fimt, vt ait Endemus , & pythagoreorson: innents, ksphicatio Piaciorum, by-

ceffius , O defelbus . cum enim propofita refda linea, datsom. fpacixm togsrelidodnae

vis , tung (pacism iliud applicar: dicunt ; cin wevo [pacy loygiudiuer ipfa xela linea maiorens

feceris , tunc excedere ; csms autem minorem,ita vt [Pacio defcripto aliqua refiae linae pars ex-

srafit , tunc deficere . & boc modo Euclides i fexsa libré , sum exceffis , txm defechis mentio

nem facit. in prefentia nero applicatione indiguit ad dasam reé¥am limeam dato triangulo aequa-

le parallelogrammum applicare wolens , vt non folsm parallelogrammi dato triangulo aequali -
conflitutionem babeamns , fed ctiom ad yerminasam vellam Incamyapplicationem.cx Prodlo. . -

PROBLEMAXIIIL.L. PROPOSITIO XLV.

Redilineo dato ¢quale parallelogrammum conftituere in dato.‘

angulore&ilineo.

Sit datum re&ilineum A BCD: datus vero angulus reilineusE. In? uc oportet:
reilineo ABCD zquale parallclogrammum conftituere in angulo ipfi E zquali. .- ..
coniungatur enim DB, et conftituatur triangulo ADB zquale parallclogrammum, 41.huiss.. | .
FH;in angulo HKF, qui eft zqualis angulo E. deinde ad rectam lineam GH apphi-.
cetur triangulo DBC zquale parallelogrammum GM, in angulo GHM, qui angn. Ex aneccedé
1o E eft zqualis . Er quoniam angulus E zqualis eft virique ipfornm HKF GHM ;- .
eritet angulo GHM zqualis. communis apponatur KHG. anguli igiturilc?gg.

: 6 2 5
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29,Yuius,

14itdEk, -
29, Hititds,
Sweud e
bdor ey

$4.huius,
jo.huius,

’hmu‘o

EVCLID- ELEMBNT.
KHG auguthHD G_Hquuales funs, Sed BKH KHG fint #h@lel duobus re-

- re w o

r1.222%49 \Iy\ll svvale <y .

F Gy C ENT.ARI}’S.""'

L Duobwk proﬁl tzém,mgab‘ coqﬂ tionem inuenit , d‘apyl’ cdt?omacqu.zlbaﬂ
o

ﬂatp triangulo Paralldogfamt»o ‘c‘ﬁn‘:‘ucr‘ aisis eft . [ine enim frigngnlam , “fine quadra2
tum , fiue omnino quadrilaterum , ﬁue 4hquod aliud mult zlaternm’ datwon] figetit, per boc proble‘

N ma aequale ipfi parallelogrammen: conflituemus ; Ompe enim el¥ilinedon , vt p m.r diximms,

29.huius,
3¢-hudusy

per J& in triangula refoluitur 5 &5 metbodwm inuettiendae tria dgu?omm midsitydends ‘ﬁ’adrdbnuj
refoluentes igitur datsem ret¥ilinewm in triangula ;' @ vni quidem ipforum aeqbezl ‘ga}’&ﬂdogr

mum conflitwentessreliqiis uero ad datam reflam lineant aequalia applicantes’ fogramé,
nempe ad illamyad quam prima applicatio fafa efty babebimms ex his paraielbgimmtmim aequd
le rettilineo,quod ex illis :rngqd:: conﬁat, e fa&um iam cz;zt,quod {rogonebatur .Hec Proclus,

COROLLURIV M
- Ex ism di€tis manifeftum efb, quomodo ad datam teQam lincam , dato redili<
neo equale paraliclogrammum applicari posfit in dato angulo rc&dmco IR

T WUSESWIAR WAL AFARAS . \45\; W 45 Ay At BVVLIY CLALY P IPASMI GV AL WALLILIVAR W40 T VOSSP TOSes manay

quz ¢x oppofito funt latera,ct anguli inter fe gqualia funt. reGusigitut eft veerqud

~ oppofitorum ABE BED angnlorum:et ob id re@angulum eft ADEB. oftenfiman

tem eft, et zquilaterum effe . quadratum igitur fit necefle. cﬁmtquc. cﬁ @ refialined

ABdcfcnpwm. quod ipfum facerc oporoebas, . . 7. Vil L0
- F. C.
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T e FL€C COMMENT ARIV S '

\

Hoc rablmm potifivm in (hgunis thesromasis conflriflionam . Videss au-
tem Euc :Jex duorsem m relilingis optimorsem orts trader voluifJe - vimivsm priangadki g quila-
teri, & quadrati, quoniam ad conflitutionem quoque mspdenarwn figurarsms , Euprgciput ca-

A-huims,

39.huius.

18.huius;
§4.huius;



. "-hni“‘v

R T

+

"+ fisBA A Cdefcribuntur . Defcribatur enima B e

ot pd

14-huins,

4 huius.
4L.huius,

Non inutile atem erit ad parallelogrammorson etiam conflitutionem problema , quod

- fequitur.

- Ex duabus re&is lineis,qua duabusdatis zquales fint, et in dato angulo re&ili-
-f1co parallelogrammum conftituere. - L
- . Simg datae-quidem rectae imae A B; datus
bas retlis lineis, quae ipfis A B aequales fint, g
Or.n.augido ipfi C apquali , paraltelogrom- - | | - / v
mum conflitucre . exponatur re€talmea D E, /
B {C __

quac ipfy A it mgualis Jreque adi datampre- . | |- -
&am lineam D E, & ad datum in eq puniiom A
D, dato angulo reffilineo C avqiialis dngaibus 'A 'B 1T — B Tav, B
conflituatur F D E: ita vt FD f aegigahg ip.’ v R0 E e B
JiBretRac linac datae . poffeaper F ducatur F'G parallela pfi D'E , & pet E ducatur paralle.
laipfi D F,quae ciam F Ginmﬁ?o G ‘consigniat . parallélogrammeen igitur jﬁbﬁ Gyexre-
éis lineis D E D F conflitutsne; quae ‘da%ir?e_a'{c' lineis .4 B fient agquales ,. < angalsom com
¢ment F D E dato angulo Caeq) ,._‘Cgﬂ;f‘gﬁo@l‘fgceré'oqu}&ig.r U areeeme

THEOREM A" XXXII. PROPOsSIEFO kLviL .’

In reGtangulis triangulis, quod i latere reGum angulum fibten
dente dclcribitur quadratum quale eft quadratis, qué 3 lateri-
bus reGum angulum continedtibus defcribuptur. L,

R . ERE BRI

Sit triangulum re&angulum A B C,re@um ha
bens B A C angulum . Dico quadratum defcrip-
tum 4 re&a B C zquale effe quadratis,que ab ip-

,,,,,

C quidem quadratum BDE C,abipfisveroB A+ = AL
A % quadrata GB HC, perg; A all)tcrutri ipfalc ¥ » \é
rum BD CE paralleladucatur AL;et AD FC ¥/
ifungatur. quoniam igitur vterque angulorum B*” \\\ -
A C B AGre&useft,ad aliquam re&am lineam *  ''"'BY
B A,ctaddatuminea punGum A dug re@zli-- ‘
nez A C-A G non ad eafdem partes pofitg, angu ' ~
los qui deinceps funt duobus're&is gquales effi- |
ciunt.andireum igitur eft C Aipfi A G. eadem !
rationc, ct ABipfi AHeftin dire®um.Etquo-" ' = —
niam angulusD B C eft ¢qualis angnloFBA,re-
&us enim vterque eft,communis apponatur A B- , o o
C.totusigitur) B A angulus toti F B C eft zqualis.Qudd cum duz A B ‘B D dnsa
busF B B C¢quales fint,alters alteri , erangulus D B A zquialis angulo F B C;erit
etbafis A D bzfi F Czqualis, et A B D triangulum trianguloF B C ¢quale.. eftd;
trianguli quidem A B D duplum B L parallclogrammum;bafim cnim‘eandem ha-
bent BD,etincifdem BD A L funt parallelis: trianguliveroF B Cduplum et G
B quadratum.rurfus enim bafim habent candem F B, etin éifdem funt'paraflelis F:
B G C.Quz autem gqualium dupla inter fe 2qualia funt.ergo zquale cft paralle-
logrammum B Lipfi G B quadrato.Similiter iun&is A E' BK,oftendetur etiam C
L parallelogrammum zquale quadrato H C. torum igitur D BE C ‘quadratum.
duobus quadratis G B H C eft zquale.et defcribitur quidéin D B E'C quadratum®
drectalinea B C,quadratavero G B H Cabipfis B A A C.quadratum igitur BE,'
i latere BC defcriptum gquale eft quadratis, que defcribuncur 4 lateribus B A« A}
C. ¢crgo in rectangulis triangulis, quadratum,quod defcribitur a latere tc&hh&ﬁl‘
.o gulum

)

\
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gulum fubtendente zquale eft quadratis, que 4 lateribus reGum angulum conti-

~nentibus defcribuntur.quod oportebat demontftra

re.

F.C, COMMENTARIFS - . +

Hoc theorema ad pythagoram referumt , dicyntd, ewm cum illud inuenifet, bouem immolaffe.
LQuod autem ab Euclide in fexto libro conferibitur multo wyniuer(alis ft, oftendit enim in refkan-
ulis triangulis figuram,quae fit a latere rettwm angulum fybtendente aequalem effe figuris,quae
@ lateribus rectum angulum continentibus , priori illi fimiles ; & fimiliter pofisae, defcribuntur.

THEOREMA XXXIIIIL. PROPOSITIO XLVIIL

- Si quadratum,quod defcribitur ab vno laterum trianguli equa-
lefitquadratis, qua a reliquis trianguli-lateribus defcribuntur;
angulus reliquis duobus trianguli lateribus contentus rectus erit.

Trianguli enim A B C, quod ab vnp latcre BC
defcribitur quadratum zquale fit quadratis , qua 3
reliquis trianguli lateribns B A. A C defcribimtur,
Dico angylum B A C re&nm effc . Ducarur enim &
pun&o Aipfi A Cadie&os angulos AD); pona-

,turg; AD ipfi B A zqualis , & D Ciungatur . Quo
niam igitur D A eft ¢qualis A B,cfit ¢t quadrarum,
quod defcribjtur ex D A,¢quale quadrata,quod ex
A B.comune apponatur quadratum,quod.ex A C,

ergo quadrata,quzexD A A Caquaha funtqua-

dratis,quzexB A A C defcribuntur . Sed quadra-
tisguidcm squzexD A A C, zquale eft, quod ex
D C quadratum ; re&us enim angulus c¢ft D A C;
quadratis vcro,guz exB A A Cgquale panitur qu
tum igitur,quo

D

adratum,quod ex B C.quadra-.

ex DC zquale eft ei,quod ex B C quadrato.ergo etlatus D Clite

ri C B eft zquale . Et quoniam D A eft 2qualis A B,communis autem A C,duzD-,
A ACduabusB A A Czqualesfunt; erbafisD Ceft zqualis bafi CB.angulus g .
igitur D A Cangulo B A C eft gqualis . rectus autem eft D A C. ergoet B A Cre-,
¢us erit.Si igitur quadratum , quod defcribitur ab vno laterum trianguli,, zquale-
fit quadratis,quz 4 reliquis trianguli lateribus deferibuntnr,angulus reliquis duo-

bus trianguli lateribus contentus reétus erit.quod oportebat demonftrare. \

F.C. COMMENT ARIV S,

Conuertitur hoc theorema precedenti, - totums toti conuertitsr.fi enish triangulmn re€langu-
liom fuerit, quod & latere rectum angulum fubtendente defcribitur quadratum equale eft quadra- .
tis,quae d reliquis trianguli lateribus defcribuntur. & fi quod-ab boc eis, quae a reliquis aequa- |
le fuerit , triangulum yelangulum erit o quippe quod exm . qui reliquis continetsr angulim -

velium

LIBRI PRIMI F

INTIS

EVCLI-

11 .huius,
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ELEMENTORVM

LIBER SECVNDVS

CVM SCHOLIIS ANTIQ_VIS,.
ET COMMENTARTITIS
Federici Commandint Vrbinatis.

SRR

Omnis parallelogrammi {pacij vnum quodque eorum,quz cir-
ca diametrum ipfius funt,parallelogrammorum,cum duobus fup-

plementis gnomon vocetur,
SCHOLIV M.
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Sciendum eft gnomonem breuitatis canffa & geometrss inuentum fuif~ Gromon 2

Geometris

JE - women cverv ex accidente impofitum ¢ff ; abipfo emim forma cogno- breviuisa

ufla inuen-
Jeitur , cvel totins ﬂutq 5> vel rel;qm cum vel cercumponitur 5 v el an- ws.
fertur.co in horofcopijs ezw cium dumtaxat eff prefentes horas notag Gromonis

ofticium in

efficere.fupplementa autem dicit,non vt qus pard/e/og ramma non fint, hoofcoyis.
lituds Stipplemen-
f d Vvt non f mzlm toti , comp/mtm vero totins ad ipfum jzmz itudinem.

j"C.COMMENT.ARIVS. )

1§.primi.
3.primi,

31 primi



$1. priml,

"l.p.i"t

" E C aoquale effe & refEangulo contento rota A B, & di-

* mum A BCF, & dpuulto D alterwtriipfarwm BC 4 - F 7 1. C

EVYCLID. ELEMENT, -

au:é BK eft quod continetur ipfis A BD; continetur enim GB BD, quarii GB eft
aqualis A:et re@angulum D L eft quod continetur A DE,quoniam D K;hoc cft B
G ipfi A eft gqualis:et fimiliter reGangulum E H eft |ﬂuod A EC continctur.ergo
redtangulum contentum A B C eft zquale re&tangulog; contento A BD, et con-
tento A D E,etadhuc contento A E C. Siigitur fint dug re&z lineg;altera autem
ipfarum fe&a fuerit in quotcumque partes ; re&angulym duabus retis lineis con-
tentum eft zquale eis,qug re&a linea infedta, et finguylis partibus continentur.quod
oportcbat demontftrare, .

F. C. COM}M!NT«!RI;’S. '
Sed & nonnulla bis fimilia demonfirare libuit, quac tum ad alia , tum ad ea,quae in decimo li
bro traduntur , vtilia ersmt, R
THEOREM A PRIMV M. '

§i fuerint dug re&tz linez,que fecentur in quoteumque partes;re@angnium dua
bus reétis lineis contentum efb zquale reGtangulis, quz vaaquaque parte vius ad
vnamguamgque partem alterius applicata continentur. ° ' B

Sint duae recbae linae A B B C relhom angulson A :
BC continentes,&r fecctur A B quidem in punidis DE, . P F 3
] M

E C vero impuntlis F G . dico rellangulum contentum
A B B C aequale effe rectangulis , quae [ingulis if[::
rum AD DE EBadfingulas BF F G G C appl ‘ ,
tis cantinentur . completo enim parallelogrammo AB | o ln c
CH, ducantwr per D E punfiareflaelinae D K EL, al , ) .
terutri ipfarion A H B C parallelae;dr per F G ducd L
twr FMNO GPQR paralelae alterutri ipfarson A
B HC, erit parallelograminum .4 C aequale paralle- , e
logrammis AN DM EF 0Q NP MG RK %l;!!t:a'fmtparaﬂclogrma AN D
M E F,quae continentur ipfa BF , & fingulis partibus re&ae linae A B,videlicet 4D DE E,
B: parallplogramma vero 0 Q_N P M G funt, quae contingntur F G, ¢ fingulis partibus A D
D E E Bidr denique parallelogramma R K Q L P C,quae contimétur G C, & fmgulis partibus,
ciufdem refac linae A B. Siigitur fuerint duae reCiae linae , quae [ecentur in quotcungue par~
tes;retangulim duabns reltis lingis contentym ¢ft aequale relangulss ;. quae vnaquaque parte
yoius ad ynamquahque partem alferius applicata continentsr.quod oportebas demonfirare.
THEOREM U I, ’

Si fuerint dp¢ re&z linex, quaz vtcumque fécentur; teGangulum totis conttntt)x
vna cum eo, quod continetur duabus.partibus jpfaram eft gquale re®angulis, qua
continentur totis,et dictis partibus vnd cum eo,quod reliquis partibus continetury

Sint duae reftae linae A B B Cyreltum angulum AB - : ,
C continentes: ¢ fecetisr A B quidem inpinélo D; BC : — . >
wero in puntfo E. Dico re€tangulum A B C vnd cum re- L -1
¢tangulo contento duabus partibus ipfarum, vidglicet DB . IECE PDETE

3 +

Gaparte reflae linae B C,videlicet E C,cr contento tota . K, ) ST g
B C, & ditta parte D B vnd cum eo, quod reliqms parti- : . JRITSTTIRY RUNTIN D
bus A D BE continetur.compleatar enim parallelogrd<- - . 4. - oo o

F parallela ducatur D G: & punfio astem E ducatur EH .- SR PR R t
K parallela alterutriipfarum A B F C..itaque conflat re&anguln: A B C aequile offe réFani
gulis AE K C.addatwr vitingue commme refiangulian B €. gwod continetur duabus partibud

: DB
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(T EOREMA IL PROPOSITIO IL
Sirectalinea fe&a fuerit vtcumque; rectangula que totajetfin-

gulis partibus cotinétur zqualia funtei, qued dtota; ﬁtquadrﬂto.

Re&aenimlinea A B fe®a fit vtcumqueinpli . , )
&o C.Dico reGangulum,qiiod A B *B C contine "SR SN S
‘tur,vnd cdmi contento B A ° A Cgquale éffe qua- | - 1
drat , quod fitex A D. Defcribatur enimex A B !
quadrati ADEB, et per C ducatur ‘alteratri ipfa '
rum AD BE parallela C F. zquale igitut eft A
EreGagulisAF CE.atque cﬁ AE quidefn qua
dratum,quod ex A B; AF vero reCtangulumcs
tentum % A AC;etenimD A A C continetur,

uarum A D ipfi A B eft ¢qualis: et eé¢tangulum

E continetur AB BC, cum B E fit’ gqualis AB.
ergore@tangulum B A Cvod cumn tectangulo’ AB C #uyiale eft quadrato ex' A'B.
Siigitar rea linea vtcumque fe&a fierit, retangula, qug tota, et fingulis parti-
bus continetitut , zqualia funtei,quod 2 rota'fit quadrnto quod dcmonﬁrarc
bportcbzr. , v

D F )

G-

F. C. COMMENT,J,RIVS., A__ D __E _ B

S»mt:fer "Vt fuperius demonfirabivia , f rectalineafece , a0
“tur in quot cumdue partes, quadratits totius meacacqlualt c N oml_ e
‘effe rcttangulxs,qm fingulis partibu: ad fmf as applica- IR .

tzs contmetit;é rl_.ol p o“ .
THEORt‘MA 'nr. O o

IRV PROPOSITO II,I' . : HI,'“ K b » rz'o' Lt

N
. Sirettalinea vtcumquc fc&a fuerit; 5 el .
rc&angulum tota,et vRa:eius parte contentum gquale eftet re&zn

gulo squod partibys continétur , etei quoda prxdxaa parte ﬁt

ato. - . . o b
Rc&a emm linca A B fe&ta fit Vtcumque in :
yun&o ‘C.DicoABC reuanpulum gquale ele | |
reGtangulo A CB vniou uadrato, odfitex © | : P ]

B C.Deferibaturenim ex B uadmu CDEB; - :
producatard; ED inF;et perA aleeruer] ipfa~ (.

rum CD BE paralléla ducatur A F.ogquale vei- - :
que erit reftan Pl AE ipisAD CE:etef AE- F ' D o
a dmreaigilum tontentum A B BC; etenim A B- B E continetur , quarurn B
oﬁuqu:hs B:C:reftangulumvero-A Deftquiod contiietur A C CB, cuim D(I;
H 2 ipfi

46.primi, -

. 3t.huius,

- 46pmm.
- v uprimi,



‘,GPﬁﬂli-
jrpomiy

. catur CGF;per G vero alterutrijpfarum AB D 7} ,)"’ .

19.primi.
;.Ptiﬁ\iq

6.prir_ni‘..
34.primi.

29.primi.

$4.primi,

4’.P‘imi\

s-primi.

§2.primi,
BN

29.primi.

¢.primi.

: EVCLID..ELEMENT.

“ipfi C B it gqualis:et D B eft quadratum,quod fi exB C.ergore@angulnmABC
-eft equale rc&aa‘gulo.A CBvna cum quadrato quod ex B C. Siigitur reta linez
‘vrcumque feGa

yerit ; retangulum tota, ct vna eius parte contentum zquale e
reGtangulo,quod partibus continetur,et ei, quod 4 predi&ta parte fitquadrato. -

THEOREMA TIIL. PROPOSLTIO IIIL

Si rectalinea fecta fuerit vtcumque , quadratum quod fit ¥ tota
¢quale erit,et quadratis , que 2 partibus fiuntset ei,quod bis parti
bus contineturrectangulo. S

.. ReQaenmimlineaA B fe&afitveeamque ig € - - - o a0
Dico quadratum, quod fitex A Bxqualeefle,et - g y.r - e ig
quadratisex A C CB,ectei reé‘tanglgla quodbis

A C C Bcontinetur: Defcribatyr enim exAB . |
quadratum ADE B, iungaturg; BD ,etper C  H
quidem alterutriipfarum AD B E paralleladu- . =~

E ducptur parallela HK. Et quopiam CF eft pa-
rallela ipfi A D, et inipfas incidit B D: erit exte-
rior angulus B G C interjori et oppofito ADB | /.
zqualis:angulus autem A D Beeft ¢qualisangulo o
ABD,quodctlatus B A zquale cftlateriAD. ~ 77
quare C G B angulus. angule G B Ceft 2qualis:

‘ac propterea latus B C lateri C G zquale.Sed ét lawns € B zqualeeft lateri GK , e

CGipfiB K.erfo et G Keft zquale K B,et CGKB zquj:latérum eft . dico .Infup;k
etiam re&angulum efle.quoniam enim CH éﬂ'péraﬂcla ipfi BK et in'ipfas incidit
C B;anguliK B C G C B duobus reétis funt zquales.reGus autem eft KP BCangu- -
lus.Ergo et rectys G C B,et anguli oppofiti CGK G 1K.B redierunt. re@angulia
igitureft C GKB. Sed oftenfum fuit et zquilatérum”effe . quadratum igitur eft C
C K B,quod quidem fit ex B C.eadem ratione et HF eft quadratum, quod fit ex H
G.hoceftex A CiergoHF CKexipfis A C C B quadrata funt.et quoniam re&4-
gulum A G eftzquale re¢tangulo GE ; atqug eft A G quod A C C B continetur,
cft enim G Cipfi C B zqualis:erit et G E zqualc ei, quod continetur AT CB.qua
rere@angula A G GE gqualia funtei quod bis A C C B continetur. Sisit antem
etHF CKquadrataex A C CB. quattugrigityr HF .CK A G GE -et qpadratis
ex A C C B,etei quod bis A C C B continetur re&angulo funt zqualia.Sed HF C
K AG GE{pnttotum A D E B quadratum, quod fitex A‘B.quadratum igitur ex
A B zquale eft,et quadratisex A C C B, etei quod bis A C C B continetur re&an
gulo.quare fi reGalinea vtcumgque feéta fuerit ; quadratam quod fit 3 tota zquale
erit ot quadtatis, que.a partibus fiynt,et ei reGangulo yquod bis partibus conting-
tur,atque il!qd-eﬂ,qb,ocr demonttrare oportebat. |, ... e
-+ ALTTE R. Dicoquadratum ex A B zqualeé eff¢,& quadratis ex A C :C'B. et ei
rectangulo,quod bis A.C C B continetur. quoniam enim in eadem figura zqualis
cft B Aipfi A D; et angulus A B D angula A9 B equalisiérit:et citm ommis trian -
guli tres anguli duébus reis fint aquales; erunt txianguli A B D tres.anguli A'B
D AD B B AD zquales duobusre&is . retusautem eft:-angulus B A Picrgo reli
qui-:A BD A D B f{unt vni recto zquales, et funt. gquales inter fe fe , vrérque igitut
ipforum ABD A D B eft re&i dimidiys . Sed re®&us eft B C G,equalisnamque eft
angulo 0plpoﬁtb, qui ad A. reliquus igitur CGB dimidius eft redti;ag praptereats .
G B angulus angulo CB G eft ¢qualis; et latus BC’axquale lateri C:G.8Sed C B et
zqualis G K,et C G.ipfi BK.aquilaterum igitut eft CK; et cym habeat reCtim any
gulum C B-K,criam gft quadratym;quod quiden fic ex C B,eadem. retione et HF
. o ‘ quadratum

S a0

4.
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* quadrarum gfl,stzquale quadrato quod ex A C, quadrataigitpr funt CK HF, et
o uadratifex ACC g ‘gq‘gagiRur us quoniam r?&angulurﬁ ‘A Geftequaleipi G
E,atque elt A G id quod A C C B continetur, eft enim C G ipfi-C B aqualis : ‘crit
et GE zquale contento AC C B.quarc A G GEgqualia funtei, quodbisAC €
B continctur.Sunt autem et CK H F gqualia quadratisex A C CB.ergoCK HF
A G GE zqualia funt et quadrats ex A C C B,et ¢i quod bis A C C Bc6tinetar.
Sed CK HF et A G,GE funt totum A E,quod fit ex A B quadratum. quadratum
igitur ex A B ¢quale eft,quadratisq; ex A C C B,etei quOd bis A'C C B continetur
re&angulo. quod oftendereoportebar, =~ - - :
. COROLLARIVM :
Ex hoc perfpicue conftat in quad‘ra,t_i}'s{hf};acijs parallelogram:
‘ma, quz funt circa diametrum,quadrata efle, L

4

-~ *+ THEOREMA V. PROPOSITIO V.i
. Sirectalinea fecta fuerit in partes zquates,et jn partés ingquax
les,rectangulum ingqualibus totius partibus contentum vna'cum
quadrato linez , qua inter fectiones interijcitur , equaleeft c1

.quod Adimidia fitquadrate; "
Re&acnim linca quzdam A BifeQafly

34.poim’,

43.primi.

in partes ¢quales ad pun&um C, et in par- T 2

tes inzquales ad D.Dico seGangnlum con {A - < > __»

tentum AD D Bvni cum quadratoquod = |’ IS v

fitexCL :eiquod ex C B qua- , ! - ‘ \

‘drato. D enim ex BC -quadra>. ~ B LM 0 oo
tum C E r »:mngaturd; BE;et per Diqui .., = - i Tt guprimei.
dem alterntriipfar@ CE BP paralleladu © = s | o

‘catur DHG;pér M veroducaturKLOpa - DR

-rallelaalteritrtipfaraom € B EFcetrurfus - .
per A ducatur alterutri CL BOparallela o ‘
A K.Et quonii CH fupplemenciim zquale cft fupplemento HE, comthurie 4ppona
tur D O.totund igitur CQ cot:D Reft zquale s {ed CO eft zquale A Ipquoniam ct
A Cipfi CB.crgo et AL zquale eft D F.commune apponatur C H.totum igitur A
H ipff; FD DL aualecrit.Scd A H quiddeft quod AD- I} B-continetur, etenim
D Hipf vero cft gnomonM N X. gnomon igitur MNX
Zqualis inetur.commune-apponatur L G, gquale feilictt
‘quadrit X gnomon,ct L. G gqualia funtreangnlo,quod
continetur A U L b, etel, quoatitex CD guadrato. Sed MN X gnomon, ¢t L G
funt totum quadratum C E F B,quod quoidem firex C B.ergareGangulum AD B
vni cum quadrato quocT ex CD zqualeeft ¢i,g uod ex C B quadrato.Si igitur r_c&a
Jinea fe&a fuerit in partes zquales,ct in partes incquales,retangylumiingqualibps
_totius partibus contétum vr?l cunt quadrato lineg,quz inter feCones interiicitns,
zquale eft ¢ci,quod 4 dimidia fit quadrato.quod dethdnitrare aportebat.. :

THEOREMA VI PROPOSITIO. VL.

FRY

Ve ..I, A

Si recta linea bifariam fecetur , dtque ipfi in re&am;mﬁti{c}axﬁf
quedam recta linea;rectangulum tota cum adiecta,et3diécta’co:
tenti,vna cum quadrato dimidig,squaleefequadrasa,quirad abea,

quz.

43.primi.
36.primi.

.'"":7.#
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-equalis BC . gnomon igitur KL M, et quadratum CF zqualia funt ei, quod bis A
B B C continetur . commune apponatur D G, quod eft ex AC quadratum.Ergo
gnomonK LM, etquadrata BG G D ¢qualia funt ei,quod bis AB BC contine-
tur,et quadrato ex A C. at gnomon KL M, ¢t quadrata BG G D totum funt AD
EB, et CF; quz funtex AB BC quadrata. quadrataigitur ex AB BC ¢qualia
funtre&tigulo, quod bis A B B C cotinetur vni cum ¢o,quod fitex AC quadra-
to.crgo fireQa linea vecumque fe&a fuerit ; qua 4 tota, et vna parte f:unt vtraque
quadrata zqualia funt re@angulod; , quod bis tota,ac di&ta parte continctur, et ei,

.quod 4 reliqua parte fit,quadrato;quod oftendere oportebar.

F. C. COMMENTUARIV S, (

Non aliensom effe videtur boc loco apponere theorema, quod etiam in commentaryjs in Apollo
myf pergei conica demonfirasimus:eo emm ad fequentia vtemsr, ‘

Sireca linea in partes ingquales fecetur ; earum partium quadrata aqualia funt
-re&angulo,quod bis dictis partibus continetur vnd cum quadrato cius lincz, qua
maior pars {yperat minorem.

Secetur retla linea A B in partes ingquales in C ita
¥t AC maior fit quam C B; ¢r ipfi C B acqualis ponatsr ,
. AD.Dico quadrata ex AC CB aequalia effe re&angulo, Lt L4
quod bis A C B continetur vna cum quadrato refiae li-
neae DC, qua feilicet AC ipfam CB }upem. conflituan- H L
sur enim ex AC CB quadrata ACEF CBGH: & per D :
dutla linea DK, ipfi CE parallela, producatur GH, vtfe
cet DK in L. Itaque quoniam AD eft agqualis CB, addi-
2avirique communi DC; erit DB ipfi AC acqualis . Sed
GL eft aequalis BD, & C E aequalis A C.ergodr GL
?ﬁ CE acqualis erit, eft autem & CH aequalis HG. re-
iqua igitur EH religua HL eft aequalis : ideod, KH ¢ft quadratwm, quod d linea KE, hoc eff DC
deferibitur . re€angula vero AK DG funt quae continentsur lineis AC CB; etenim AD eft aequa
lis BC, &r D Bipfi A C. quadrata igitur ex AC CB aequalia funt re&angulo , quod bis AC CB
continetur vnd cuom ipfins DC quadrato. S igitsr refla lmea impartes inpquales fecetsr ; earson
partium quadrata aequalia funt reCangulo, quod bis diétis partibus contmetsr ¥nd cum quadrs
30 cius lineac,quamaior pars fuperat minovem , quod demonfirare oportebat. ’

THEOREMA VHI, PROPOSITIO VIIL

Sire&a linea vicumque fe@a fuerit; et quod quater tota; et
vna parte cantinetur re&angulum vna cum quadrato reliqug par-
tis ¢quale eft quadrato, quod ex tota, et diGa parte tamquam ex

B C D A

vnalineadefcribitur,

- ReQaenim linea AB {e&3 fit utcumque in C.Di
o reGtangulum quater AB BC contétum vnd cum
quadrato quod ex AC zquale efle quadrato, quod
ex AB BC, tamquam ex vna linea defcribitur. Pro-
ducatur enim reGa linea AB in D;et ipfi CB pona~
tur zqualis B D ; defcribaturd; ex A D quadratum
AEFD; ct dupla figyra conftruatyr. Quoniam igi-
tur CB eft zqualis BD,atque eft CB iph CK ¢qua-
lis; BD vero 1pfi KN: arit et GK gqualis KN. cadem -
- ratjone et PR ipfi R O eft 2qualis, et quoniam C B —
¢ft¢qualis BD, et GK ipfi KN; eritreQaggulpm .~

)
3
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videm CK re@angulo KD;re@igulia vero GR ipfi RN equale . Sed CK oft zquale
RN, {uppleméta enim funt parallelogrimi CO.ergo et KD zquale eft GR,et quat-
tuor retagula DKKC GR RN inter fe #qualia; ideod; quadrupla funt re&aguli C
K.Rurfus quonii C B cft ¢qualis BD, et BD quidé ipfi BK, hoc eft ipfi CG zqualis;
CB vero ipfi K, hoc eft GP: erit et CG zqualis GP. eft autem et PR ipfi RO zqua
lis.reangulum igitur AG re&angnlo MP, et reGangulum PL ipfi RF zquale erit.
Sed MP eft zquale PL; fupplementa enim funt ML parallefogrammi . quare et AG
ipfi RF eft zquale.quattuor igitur AG MP PL RF inter fe zqualia funt,ac propte~
reaipfius AG quadrupla. Oftenfum autem eft et quartnor CKKD GR RN guadru
pla efle CK. quare o&o continentia ghomonem STY ipfius AK quadrupla funt, et
quoniam AK cft quod A B BC continetur; etenim BK eft zqualis B C; crit conten-
tum quater AB BCipfius A K quadruplum. At demontftratus eft gnomonSTY

"quadruplus AK.quod igitur quater AB B'C continetu oni STY.

commune apponatnr X H, quod quidem quadrato cx .ergo quod
quater AR BC continetur ynd cnm quadrato ex AC pquale eft ipli 1Y gnomoni,
etgnadrato XH. Sed STY-gnomon,ét YH totum funt AEFD quadratum, quod de
fcribitur ex AD. reGangulum igitur quater AB BC contentum vnd cum quadrato
ex AC zquale eft ei, quod ex AD, hoc eft ex AB BC tamquam ex vna linea defcribi
tur, quadrato . ergo fi re@a linea vtcumque fe@a faeric; quod guaret rota, etvma
parte continctur rectangulum,vni cum quadrato reliqug partis zquale eft quadra
to, quod ex tota, ct di®a parte tamquam ex vha linca defcribitur. quod oftenden-

THEOREMA IX. PROPOSITIO IX.

SireQalinea in partes ¢quales, et in partes ingquales fecta fue

rityquadrata,quz ab inzqualibus totius partibus defcribuntur,

dupla funt et quadrati dimidie , eequadratilineaeius , qug inter
fectiones interijcitur, | e S
Re&a enim linea qugdam AB fc&a fit in par-.

tes gquales ad C,etin partes ingquales-ad D. Pi - B
£oquadrataex AD D B, quadratorymex A\C /“f R
CD duplaefle . Ducatur enimd pun&o C ipfi - ;\ i
A B ad r¢Qos angulos CE, et vtrique ipfarum- e F

AC CH ¢qualispanatur ; igngamyurds EATEB.; < 5 o7y, | \
acper D quide mipfi CE parallela ducatur DF; ~ T RN
per¥vero ipfi A B paralle laF G, etAFiunga. | N7 77 ¢ Do ?

tur.itaque quoniam A Ceftequalis CEjetitet. .. . ....; o . . s
angulus EAC angula AEC gqualis . Et cum reétis fit angujus ad C, réliqui AEC
EAC vnire&o styublds erunt . 2t fune zqdales intex fele . verque igitnr ip(druh‘
AEC EAC re&ti cft dimidius,eadem ratione et re@i dimidins eft vtetqys ipfornm
CEB EBC.ergo totus angulus AEB reGus eft. et quoniam angulus GEF dimidius
eft re&ti, reGtus autem EGF; ¢qualis enim eft inverieri, et oppofito ECR, icrit ef re-
i
fu

liquus EFG recti dimidius: zqualisigitur et GEP angni uséfli EF G iquare erlatus

EG lateri GF cft ¢quale.rurfus quonta ad B dimidrus éft redj,re®us ats
tem FDB, quod {it zqualis interiori,-ct ECB: reliquas BFD- recti ofit-dis
midius. angulus igitur ad B zqnalis eft ¥ B; ideod; latus IVF TatertD-B
zquale, et quoniam AC eft zqualis CE,envet ¢x A C gtradratum guhle ¢eadrate

++ ex CE. quadrara igitur ex AC CE dupla fugt'qiladraii ex AC. quadesisiniténex

[

AC CE ¢quale eft quadratum cx BH;, fiquiderntreGus thpindalus ACE. trgs §iva:
dratum ex EA quadrati ex AC cft duplufhi! rusfiss ntohiam BG woualis et GFf ; ot
quadratii ex EG quadrato gx GF-eft £jnaluiquadesbe ighctir £ EGICE duplafine

C quadrati ex GF. at quadratis exEG 'GP rqualtc #heod e BF qualikatarit 'Btga

quadratum
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nadratum ex EF quadrati ex GF duplum erit, gqualis autem eft GF ipfi CD. qua
ﬂmum igitur ex EF duplum eft quadrati ex CD. Sed et quadratum ex AE quadra
ti ex AC eft duplum. ergo quadrata ex AE EF dupla funt quadratoriiex AC CD.

uadratis vero ex AE EF 2quale eft ex AF quadratum;quoniam angulus AEF re,

us cft. quadratum igitur ex AF quadratornm ex AC CD eft duplum.Sed quadra
to cx AF ¢qualia funt ex AD DF quadrata , reGus enim eft angnlus qui ad D. ergo
ex AD DF quadrata dupla funt quadratornm ex AC CD.eft autem DF ipfiD B
zqualis. quadrataigitur ex AD DB quadratorum ex AC CD dupla erunt. Quare
fire&a lineain partes zqnales, et in parces ingquales fe&a fuerit,quz ab inequali-
bus totins partbus deferibuntir quadrata dupla funt,et quadrati dimidi, ¢t qua~
drati linex eins,quz inter feQiones interiicitur.quod oftenderg oportebat.

Fo¢:. COMMENTARIV S,

- Poffinus etigm illud aliter demonfirare hocmodo . ifdem enims pofitis quoriam refa Iimes
oA B fecatwr in partes aequales ad punétum C , et in partes ingquales ad D; erit DB refia linea 5
qua A C ipfam C D [uperat-. Ergo ex ifs, qug demonfiranimns ad feptimam buins , quadrata ex
A C € D aequalia funt, & reltangulo, quod bis A C € D continetur , €7 ipfins D B quadra-
10 ; ideod, quadrata ex A C C D wnd coom rectangulo, quod bis AC CD continetur, & quadra-

- #oip fins DB, dupla fimt quadratoris ex AC CD, Sed quadratsam ex AD eft acquale quadratis
ex AC CD, & rectangulo bis A C C D contento. quadrata igitur ex AD D E quadratornm ex;
A € CD fint dupla, quod oportebat demonfirare, : )

THEOREMA X. PROPOSITIO X

4-huius,

' Sirectalineafeceturbifariam, etipfiinrectumquadamrecta
lineaadijciatur; qua a tota cum adiecta , et adiecta fiunt vtraque
quadrata dupla funt, et quadrati dimidig, et quadrati, quod ab
ea quz ex dimidia, et adiecta conftat, tamquam ab vna linea
defcribitur. ~ '

Re&aenim finca A B {cc.ctur bifatiam

inC, etipfi in re@um adiicatur qugdam LI
re@alinea B D.Dico quadrataexad D B :
quadratorym ex A C CD duplaeffe.du- S ’ ’

catur enim dpunéto C ipfi A B ad rectos : , $t.primi.
angulos CE,et vtrigne iparum AC CB A Np

zqualis ponatur;iunganturg; AE E B:et - gr.pmi.
EerE quidem ipfi A D parallela ducatur :

F; per D vero ducatuyr D F parailela C :

ipfi CE.¢tquoniiin parallelas EC FD .
_ re@aquzdam linea E Rincidit,anguli CEF EF D gquales funt duabns rectis.an= 29.primi.
guli igirurF E B EF D duobus rectis funt minorcs.que autem 4 minoribus,quim
fint duo re®i in infinitum producuntur,conueniunt inter fe fc. ErgoE B F I pro-. Ex t‘i‘sﬂmﬂ'
du@z ad partes B D conuenient éxroducanmr , et conueniantin pundo G,et A G 29.primi.
iungatur , itaque quoniam A C eft zqualis CE , er angulus AECangulo E A C. ¢primi.
xqualis erit:atque eft reus qui ad C. vterque igitur ipforum EA C AEC eft re.
i dimidius.eadem ratione ¢t re@i dimidius clt vierque CEB EB Cergo AEB | 0y -
eft re&us.ctquoniamE B C eft dimidins recti;erit et re&i dimidins D B G;cum fit. 29, primi, -
adperticem. Sed ¢t B D G reQus eft;ecenim eft zqualis ipfi D C E alterno.reliquus
igitur 1 G B dimidius eft re®i, et obid ipfi D B G ¢qualis.ergo et larus B D gqua
I lateri D . rurfus quoniam E G F ¢ft dimidius recti , ceGtus autem , quiad Fclk

I  enim
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Ve

reliquus FEG re&i dimidius, et = ualis ipfi E
GF. quare et latus GF lateri EF c?t gquale. et
cii EC fit gqualis CA;et quadratii ex EC gqua oy

le eft ei,qurod ex CA,quadrato.crgo quadra- N N
tacxEC CA duplasitt quadrati ex CA.qua A 4 c| 2o
dratis aiit ex EC CA gquale eft quadratii ex N .
E A.quadrati igitur ex EA quadratiex AC o U
cft duplum.rurfus quonia GF elt ggualis FE, : w1 @
zquale cft et ex G F quadratii quadrato ex F E.quadrataigitur ex GF FE quadrati
ex EF siit dupla.at quadratisex GF FE zquale eft,quod ex EG quadratfi.ergo qua
dratii ex E G duplum ¢t quadratiexEF.z ualis ait eft EF ipfi CD. quadrati igi-

. tur ex EG quadrati ex CD duplum erit. Se oftenfum eft quddratiicx EA duplum

" re, vtquod tota, et altera parte continetur re&tangu-
. " lum zquale fit ei,quod 4 reliqua parte fit,quadrato.De -

thoie.
§7 pomt,

'E'quadratum F

~&agulum CF A vnd cum %ugdrato ex A E gquale erit
|

nadrati ex AC.ergo ex AE EG quadrata quadratoril cx AC CDsiitdupla.qua
3ratis vero ex AE EG zquale eft quod ex AG quadratum.quadratym igitur cx A
G duplii eft quadratoriiex AC CD.at quadrato ex A G zqualiafynt ex AD DG,
uadrata.ergo quadrataex AD DG funt dupla quadratorum ex AC CD. Sed D,
% eft zqualis DB.qpadrata igitur ¢x AD DB gquadratoriex AC CD funt dupla.,
Ergo fire&alinea bifariam fecetur,et ipfi in re&i quedam reQtalinea adiiciatur;

- que¢ 4 tota cii adie®a,et adiecta fiunt vtraque quadrata dupla funt , ¢t qnadratidi-

idig, et quadrati,quod ab ea,qu ex dimidia,ct adiecta conftat tamquam abvna
inea defcribitur. quod oftendere oportebat, A . .

 _F.C. COMMENTUARIYS. ... ..

Hoc quoque aliter demonflvabimss. o o o T
_ Quoniam enim refta linea A B fecatur bifariaminC , & ipfi adifcitur BD , erit E D liea,
4ua DC ipfam C A fuperat quare ex dembfiratis ad feptima buius quadrata ex A € € D aequz
lia funt re€tangulo, quod bis continetur AC CD, & quadrato ipfius B D. ergo quadrata ex A
C C D vna cumreltangulo,quod bis A C CD cotinetur,r ipfius B D quadrato dupla fint qua
dratorum ex A C C D.at quadratum ex A D eft aequale quadratis ex A C C D, & reftangud
lobis AC C D contento.quadrata igisur ex AD D B quadratorumex AC €D dupla erunt;
quod demonftrare oportuit. - .

PROBLEMA L PROPOSITIO XI
Datam re@am lined fecare , itavt quod tota,et altera parte ¢é:
tineturre@iguld equale fit ei,quod areliqua parte fit , quadrato.!

Sit datare@alinea A B. oportetipfam A B ita feca- >

N I
E G .

{cribatur enim ex A B quadratum A B CD:feceturq; | - 4 B
A C bifariam in E et B E jungatur: deinde producta C ' - .
A inF,ponatur i(g;ﬁ B E ¢qualisE F : defcribaturg; ex A
, H A:ct G H adK producatur . Dico \——— .
A B {eQam effe in H, ita vt A B H re@angulum zquale N
fit quadrato ex A H.Quoniam enim reéta lineaACbi . /

fariam fecatur in E, adfciturg; ipfiinreGum A Fjre-  Ep ' ,

H

iR

N

quadrato exEF . Sed EF eft zqualisE B. re&angulum
iggitur C F Avni cum quadratoex A Ezquale eft ei,
uod fit ex E B,quadrato.quadrato autem exE B zqua
lia funt quadrataex B A AE ctenimangulusad Are- = ;
&us eft.crgo re@angulum CF A vnd cum quadraro ex A Ezquale eft quadratis ex’
BA AE.commune auferatur , quod ex A E quadratum.reliquumiigitur re&angu.
S - lum

c o "

D B R e
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fum CF A zquale cft quadratoex A B. eft aurem CFA quidem re&angulumF K.
fiquidem AF eft zqualis F G:quadratum autem ex A B eft ipfum A D. re&angu-
lum igiturF K zquale cft quadrato A D. comthune auferatur AK. ergo reliquum
F Hreliquo HD cft zquale.atque eft HD re&angulum A B H, cum A B fitzqua-
lis B D,et F H eft quadrarum ex A H. re@angulum igitur A B H quadratoex A H
zquale erit.quare datare&alinea A B fe@a eft in H,ita vt A B H re&rangulum qua
drato ex A H fit zquale.quod facere oportebat, ' :

S ¢ H O LIV M

. Ex hoc conflat geometricam effe analogiam. quaniam enim A B fe6ia

effinH , ¢ quod A B B H continetur quadrato eA H 5t equale. hoc

autem [oli geometrice accidit medietati . Hanc in fequentibys extrema,

ac media ratione fecari dicit. nunc awtem 5 quoniam de pioportiom wibil
traditum eff ynon dicit extrema,ac media ratione fecari.

THEOREMA XI. PROPOSITIO. XII

In obtufiangulis triangulis ,quod alatere obtufum angulum
fubtendente fit quadratum maius eft quam quadrata, qua funt 2
lateribus obtufum angulum continentibus , re¢tangulo contento
bis vno laterum , qug funt circa obtufum angulum , in quod fcili-
cet protra&ii pe?endicularis cadit, et linca aflumpta exterius
perpendiculari ad angulum obtufum. t

Sit obtufiangulam triangulum A B C.obtufuman - ' !
gulum habens B A C: et ducaturd pun®o Bad C A ) :
protraétam perpendicularis BD . Dico quadratum R
‘ex B C maius efle,quim quadrataex BA AC, re&i- \

gulo,quod bisC A A D continctur. Quoniam enim \ AN '
re&alinea CD fe&a eft vecumque in pun&o A, erit AN \
quadratum ex C D ¢quale,et quadratisex CA A D; USRI W
et eiquod bisC A A D continetur re@angulo. com LN €

mune apponatur ex D B quadratum.quadrataigitur '
€x CD D Bzqualiafuntet quadratisex CA AD DB, et re&angulo, quod bis
C A A Dontinetpr.Sed quadratis ex CD D B ¢quale eft quadratum ex C B. re=
Qus enim eft angulusad D , cum fic BD perpendicularis . quadratis veroex A D
D B ¢quale eft quadratum ex A B.quadratum igitur ex C B zquale eft et quadratis
exC A‘ AB,et rc&angulp bisC A A D contento. Ergo quadratum ex C B maius
clt,quim quadrataex C A A B, reRangulo quod bis CA AD continetur. In obtu
fiangulis igitur triangulis,quadratum, quod 4 latere obtufum angulum fubtenden
dente fit, maius eft quim quadrata, quz fiunt 4 lateribus obtufum angulum conti
nentibus , re¢tangulo contento bis vno laterum,que funt circa obtufum angulum,
ad quod protrattum perpendicularis cadit , et linca affumpta exterius d perpendi-
Gulari ad angulum.obtufum ..quod demontftrare oportebat. '

F.C. COMMENTURIV S

- Exiis,quz in hoc theoremate deméftrata fuut poffumus cuiuflibet trianguli; ob.
tufum angulum habentis aream'dimetiri. e T
R A S I 2 Sit

12.primi.
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it triangudsons obtufiangulson A B €, habens angulum A € B obtu- .
Jiom; fitd; latus AB exempli gratia pedum viginti, B C ofdo,¢r C Afex . =
decim:Cr & punito A ad B C lprotrat't'am ducatsr perpendicularis A 1
D. Primum igitur quanta fit Imea C D, quac adiungitur lateviy mquod :
perpendicularis cadit, boc modo comperiemss. Quadrata vtrorumd, la
terum AC C B, quae fut circa obtufian angulsm fimul fimpta & quar 290
drato lateris A B,quod obtufo angulo fubtenditur detrabemus; ¢ quod ,
reliquum ﬁu;rit, diuidemus per duplm}z* lateris BC, ex bac jmm diuifio-
ne prouenit linea , quam querimug . eft autem quadratum lateris AC 1.
zs% s quadmttgn ipﬁ%C 64 , quac ﬁmgl fismpta faciunt 320. B 8§ ECTD
dw;g;i; igitur 320 d 400,quod eft quadragum lateris A B, relinquen o
tur 80,atque bis diwifis per 16, videlicet per duplum ipfins B C prodibunt §, ¢ tot pedwm erit
{inea C D.Itaque quoniam triangulvm 4 C D reffangulom off, quadratiom lateris A C aequale
eri¢ quadratis,quae ﬁqyt ex CD D.A. quare dempto quadrato limeae £ D, quod ¢t 2 a quadra
2o ipfius A C 256 reliquum evit quadratum perpendicularis A D,quod eft 2 3 1 ,cuius latus AD
eft 19 -} proxim¢. Guomodo autem yaners non quadrati propingusm latus inueniatsr , docui-
mus in noftris commensarys in libriom ,Archimedss de circuli dimenfione, V¢ igitwr trianguli A B
C aream habeamus,fecetur B D bifariam in punéto E , <7 ab eo ducatur E F ipfi D A parallela;
rurfuff, i puncto A dugarwr parellela ipfi D B, covueniens cum E F in F puncto.Erit paralle-
logrammum rectangulum A D E F aequale triangulo A B D: vtrumque emom dimidivm eft pa-
rallelogrammi,cuius bafis eft B D, & altitudo eadem A D,Ergo ducta E D,quae eft 6 -} - in AD
154 proueniet arearectangnli AD E F , & obid etiam A BD trianguli 98-§- pedum qua~
€ratorum,Eadem ratione muevictwr area trianguli A C D ¢ffe eius madi pedym 3 8 . Quare dem
5::‘: 384 98 %-relinquentur 6o —;f- proximé , pro arca trianguli A B €, quam nobis mquires~

am propofisimus, L

THEOREMA XIL PROPOSITIO. XINI. =~
In acutiangulis triangulis , quod 3 latere acutum angulum fub

. tendente fit quadratum minus eft,quam quadrata, qua fiunt  late

ribus acutum angulum continentibus , retangulo contento bis
vno laterum,quz funt circa acutum angulum,in quod perpédicula

- riscadit,et linea a perpgdiculari intus affumpta ad angul acued.

Sit acutiangulum triangulum A B C acytum ha
bensangulum ad B:etducaturd puncto Aad B C A
perpendicularis A D.Dico quadratum,quod fitgx
A C minus eflfe,quam quadrata,qugexCB B Axe
Qtangulo,quod bis CB B D continctur.Quonism -
enim rectalinea C B fe@a eft vicumquein D , erize.
guadrataex CB CD zqualia,ct reétangulo quod
bisCB B D continetur, e quadrato exD C.com & 2 —_—
mune apponaur guod ex AD quadratym , qua- -
drataigiturex CB BD D A 2qualia funt, et reftangulabis€B B D contento.-
ftquadratisex AD ) C.Sed quadratis cx BID D A gquale eft quod ex A B qua-
dratym ; rectus enim angnlus eft qui ad D. quadratisvero ex AD D Cgquale eft
quadratym cx A C.quadrataigityr e CB B A funt 2qualia quadratoex A C, et
¢t quod bis C B B D continetur,re&angulo . quare folum quadratum ex A C mi-
nus eft quim quadrataex CB B A rectangnlo, quod bis CB B D continctur.In:
acntiangulis igitur triangulis quadratum,quod 4 latere acutum angulum fubtédeé-
te fit,minus eft quim quadrata,quz fiunt a Jateribus pcutmm angulum continenti
bus,rectangulo contento bis vno laterum,qug funt circa acutum angulum,in quod
perpendicularis cadit,et linea 4 perpendicnlari insus afompta ad angulum acutii.
quod demonftrare oportebat, i R AT

SCHOLIVM

~
2
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aniam in diffimstionibus dixit eAcutiangulum triangulum effe ,
quod tres acutos angulos habet, fciendum eft hoc loco nonita dicere , fed
triangula.ommia appellare acutiangula , propterea quod omuia angulum
habent acutum , (9 quamquam non omnes acutos,vnum tamen habent.
propofitioigitur huiufweds ef.Omnis trianguli latus, quod acutum [ub-
tendit angulum, minus poteft, quam latera acutum angulum continen-
tia 5 retangulo contento bss vno laterum , ¢ reliqua que fequuntur.
Itaque fi reCtangulii it triangulum ex lateribus acutum angulum conti
nentibus accipiemus tllud, quod recto angulo Subtenditur , vt in ipfam

perpendicularss cadat. ¢ fimiliver faciemus , fi obtufiangulum fit.Con-

serfum vero theorematis eff hoc. ~

Sit quadratii ex AB minus quim qua
drataex BC CA, co,quod bis BC CE o
tinetur,, et reliqua deinceps; atque 4 pit
&0 C ipfi C A ad reftos angulos duca- -
tur CD, quz ipfi CB fit ¢qualis. ergo

uadrata ex BC C A ¢qualia funt qua-
gratis exDC CA. Sed quadratisex BC
C A minus eft quadratumex A B. ergo
& quadratis ex DC CA minus erit. qua-
dratis autem ex DC CA zquale cft qua-
dratum §x D A. quadratum igitur ex NI .
DA quadrato ex AB maius,etipfa DA ® o<
maior,quim A B. ltaque quoniamduz
DC CA duabusBC CA zquales funt , et bafisD A maiorbafi A B, eritetan- »primi,
gulus D C A angulo A C B maior.re@us autem eft D C A. ergo A C B acutus erit.
quod oportebat demonttrare.

47.primi,

F.C.C. COMMENTUARIVS.

Hoc non [oluss in triangwlis acutiopgulis verum eft , [ed etiam im obtufiangulis , & reiangu-
Iis , qug duos angulos weceffario babent acusos.Q uare dicemus prefens theorema tres habere ca-
Jusyvel enim dubia perpendiculari A D,punttum D cadit inter B C,vel extra,vel inipfum C,ita
vt A D [it eadem,quae A C.Euclidis demonfiratio congruit primo cafi in triangulis, quae acu-
siangula dicuntur;in alijs autem fimodo perpendicularis cadat in latus , quod angulo reto , vel
obtufo fubtenditur. At fi cadat in alterum latus eorum,quae acutis angulis fubtendunsiar , nibilo-
minxs idem fequetur vt demonfirabimus. ,
Sit obtufiangulum triangulum A B C, obtu-- A A
fum habens A C B angulum,et ducatur 4 pun&o
A ad B C protra&am perpendicularis AD . Di-
<o quadratum,quod fit ex AC,acutum angulum
A BC fubtendente minus efle . quim quadrata,
quz ex A B B C fiunt, reangulo, quod bis CB
B D continetur. o
Quoniamenim A BD triangulion reangulum eff , 0
ratum; quad fit ex 4B acquale eft quadratis,que ex BD DA. commume addatur quadrath -
x BC. ergo quadrata ex AB BC aequalia fint quadrasis ex BD DA BC. Sed quadratoex BD .
, acqualia

D

C



EVCLID. ELEMENT.

3.huius ,

PROBLEMA IL
ROPOSITIO XIIIL

Dato rectilineo ¢quale qua -

dratum conftityere.

Sit datum reilincum A.oportet ipfi A
rettilineo gquale quadratum conftituere.
. conftituatur re&ilinco A gquale parallelo
P grammum re@angulum BCDE . Si igitur
BE eft zqualis ED faGum iam erit, quod

proponebatur,etenim re&ilineo A xquale ’ :
quadratum coftitutum eft BD:fin minus,vna ipfarum BE ED maior eft.fit BE m2’
jor;et producatur ad F, ponaturg; ipfi ED g¢qualis EF.deinde fe@a FB bifariiin G,
: centro
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€entro quidem G,interuallo autém vna ipfarym GB -GF {emicirculus defcribatut
BHF;producaturg; DE in H, et GH iiigatur. quonii igitur reta linea BF fecta eft
in partes ¢quales ad G, et inzquales ad E;erit rectaggulum REF vod cym quadra”
to,quod fit ex EG zquale qua ex GF.eft autem GF zqualis GH.re&angulum
igitur BEF vni cum quadrato cx GE zquale eft quadrato ex GH.'S=d quadrato ex
GH ¢qualia funt ex HE . EG quadrata..crgo reGangulum BEF vna cumn quadrato
ex EG zqualc cft quadratis ex HE EG.commune avferatur ex EG quadratum. re
liquum ]iritm- reftangulum BEF eft zquale quadrato ex EH , Sed re&dgujinm BEF
eftipfum BD pa lclog;anunum,quoni@m}E,F eft x%alisﬁl).e;go 3D parallelo-
grammii quadrato ¢x EH eﬁ‘gqt‘lalc‘.pax‘aﬂlc ogrammum autenr B et ¢quale re-
&ilineo A.re&ilineum jgityr A qaadratq ex .,E.&-\ld_e(gripg)‘zguale erit. quare dato
reQilineo A zquale quadratum coqﬁi’tutgm eft,quod videlicet ex ipfa EH defcribi

- -

tur . quod facere oportebat. .4 .
L G ENT v
SF S OMUERTARLY Y

Hoc problemate multo vniser[aliys eft,qued in fextp libro demanflyatsar mempe Dato re&i-
i‘ﬁe‘ofx}’:iiﬂe;ét-‘aftéri&agojquah tdex%comimmg K j(r .
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Federici Commandini Vibinatis.
| S cHOLI W M
Propofitum Enclids eff hoc laco tratare de ijs , gua circwlii accidumt
cum adreGias lineas, (> ad angulos comparantur,

DIFFINITIONES.
I.

EQVALES circuli funt, quorumdia
metri funt zquales, velquorum quz €
centris funt xquales.

N
NN

Reda linea circulum contingere dici- ,/ N
tur,qua contingens circulum, ct produda g )

jpfum non fecat. | \ J

I1L

4

Il

Circuli continge
refe fe dicfitur, qui
contingentes feip+
fos non fecant,

Incirculo



II11.

Incirculo zqualiter diftare | .
" acentrore&zlinez dicuntur,
“quando 4 centro ad ipfas per-
pédiculares ducg sitgquales. B
V.

Magis autemdiftarea centro dicitur ea, ad quam maior per-
pendicularis cadit. : .

vV I. ._ |
™, - : ' .

LIBER IIL 37 ‘

-
4

Portio circuli TS
eft figura, quere {/
&alinea, etcir- |-
culicircumferé- . 7T
tia continétur.

R N o N el N adied -

VIL

Portionis auté 3n-
gulus eft, qui rectali-
nea, et circuli circiife
rentia coprehéditur.,

3 VIII. o

In portione angulus eft,quandoin circid
ferentia portionis fumatur-aliquod pun-
Gum,arqoe abipfo ad terminoslinez eius,

uz bafis eft portionis; reéglinez ducan-
wur’; angulas vero ductislineis fit cotentus.

‘ [ . ) v
Y. ~ . B P ‘ | S

SVIXI.A 4 001 o oo

i~ “Quandpidntem coritinentes angulum recte
binex afliimuot cisowpferentiam, in illa confi-
ftere angulus dicitur. .

L R CR

Xe, 2110

«, Sectoy circyli eft,quando angulusadcen . -/,
trum cofbiterit, figura contentarectislineis | .
angulum comprehendentibus, et circumfe- - |
rentia ab ipfisaffumpta. )
oA | K Similes




, EVCEID. EEEMENT.
X

Similes circulorum
portiones funt , quz
angulos fufcipiunt 2-
quales, vel in quibus
anguli zquales confi-
ﬁlmt, . ]

BEEE b 45 S

M FED.CO MM 4N,

ADDIT A

Similes circumferentia
circulorum [untin quibus
anguli confiffunt equales. s

PROBLEMA I. PROPOSITIOTI °

10. primi,
10..primi,

Diff.ys. pri.
-8.primi.

diffi. 10, pri,

C OROLTUL A RIVY M.

Ex hoc perfpicuim ef; {iin cirentd quedam re@talines rectam
lineam quandam bifariami; erdd dngalos ractos fecct, in. fecantc
circuli centrum inefle. S Lealan,

SCHOLI‘Z/J{.

Cometem  Ex theoremate oﬂmltmr qoimerﬁm Mvivionis circnli 2 S5 enim in
et ambitum figure ab aliqua pundio gorum, ?t{‘e‘ ]Br&t nerd ‘m?rd%ngml

le:rec'ialmm,marwlnu_’/f“’“"” o R ULE R

¢ e e
¢ IR &P . y
Iy PP IPEROE S8t G v d S e
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Non enim,fed fi fieri poteft,fit reétilineum, ct fit aliquod
ipfius latus, in quod incidant duz re& lin:g ipfum deter-
minantes.erit igitur zquicrure triangulum: a:qus cius bafi
bifariam fe&a, fi ducatur re&alinea rectos angulos faciet,
et vtroque latere trianguli minor erit. quod eft abfurdum,
poniitur enim omnes re&z linez, quz mudut,zq uales efle. /I’\

\ /

4 LIV D -

_%zmudm odum in przma libro ﬁgurarum elementarium trmugu/a-
yum dicoseam,que maxime elementaris eff, trzatzgu/um vidclicet aqui-
laterum in faltioné initio propo_/fat 0b confiructiones earum, que detn-
eps ﬁmt, demonftrationum , ita ¢ boc loco centrum inuenire propamt.

bac mzm circuli tpf us ortus Cdlf”d eft.

Tritngu -
lum axquila-
tgum figu-
ra mdxime
den‘x'mt;'m
eft. -
Céuum, eir

"euli ipfius

‘AL T 14 “D" T

 Ompnis quidem circulus habet proprium centrum natura determina-
tum;quatenss vero ad nos pertmet, nom omnis,[ed s tantum, cuius qr-
tum videmus . In przorzéu: igitur theorematibus, tamquam ﬁﬂu iam
¢irculssetiam centra manifesta funt at in bis cum quaratur fubstantia,
centrum etiam qurrttxr quod quidem [ubStantiam circuli complet. hoc’
autem prmmm YUt mquztmt, inter problemataset theoremata medsii q/f
Qt'mtmw enim quarere , etiam dzquo modo facere propomt 7wmw
vero non in fallionem,fed in inuentionem , ob id proponst contemplari.
Itaque mibi videtur formatam babens propofitionem theorema effe, vt
fi de quarto quss dixerit . Duorum trianguloram 5 quorsm duo latera

ertus caufla
cit.

Cérrum fub
-ftantiam cir
culi cpler,

Incer proble

mata , ac
theoremata
medium.

fqualza Sunt 5 & anguli , inuenire _/' éd/e'.r [int equales . quemadmo-

dum enim illic [ymptoma quoddam inquirit s quod duorum triangulo-

rum nature meﬁ,:ta 9 hoc loco 5 quod ineft nature circuli . oAt fi pro

blematss proprium , ¢+ contrarium propofitions [ufcipit , multo magu
quod propofitum eff problematis denominationem eff ugiet.

THEOREMA 1. PROPOSITIO. IL

51 in circumferentia circuli, duo quguis pun
cta fumantur, ‘quzipfa coniungit recta lineain
tracirculum cadet. |

Sit circulus ABC, ¢t in cirenmferentia ipfius fumancur
duo queuis pun&a AB. Dico re@am linecam,quz d pun&o
A ad B ducitur, intra circuluin cadere. non enim,fed fi "
fieri poteft , cadatextra, vt AEB, et fumpto cnrcuh ABC
ccntro,quod fit D, iungantur DA’ DB,ct producatur DF
inE. Quoniam igitur DA cft zqualisDB ; erit et angulus
DAE angulo DBE zqualis.ct quoniam trlangull DAEvng - -




EVCLID. ELEMENT.
séprimi,  latus AEB protéditur,angulusDEB anguloDAEma -~ 7,0 - ©
ior erit.angulus autem DAE ¢qualis eft angulo DBE. - -
s.pimi.  ergo DEB angulus angulo DBE eft maior. Sed maios -
ri angulo maius latus fubtéditur. maior igitur ¢ DB -~
?fa DE.eft aint DB zqualis DF . Ergo DF eft maiorD "

»minor maiore,quod fieri no poteft.non igitur 4 pfi-

% o A ad B ductare®alinea extra circulii cadet.Simili

ter oftédemus neque in ipfam cadere circiiferentia.Er.

golextra cadat neceffe eft. Siigitur in circiiferentii cir \ -
culi duo quguis pi&ta fumatur,quz ipfa coiggitreGa = - \ / :
L

B

linca intra circul cadet.quod oporte%at demoftrare,
- F. €. COMMENTARILIVS.

%  Similiter oftendemus neque in jpfam cadere circumferentiam.
16.prirai, Si enim in ip[am civcumferentiams caderet,eadem ration fequévetsr angulum DFB maiorens
W-puml. T angulo D A F , boc eft angulo D BF , ac propterea latus DB latere D F mains effet. fed &,
aequale,quod fieri non poreft.nion igitwr in ipfam circumferentiam cadet,

THEOREMA IL PROPOSITIO III.

Siincirculo rectalinea per centrum ducta rectam lineam quan
dam non ducti per cétrii bifarid fecet , et ad angulosrectos ipfam

fecabit, quod fi ad angulos rectos ipfam fecet,et bifariam fecabit,
- 8it circulus ABC, etin ipfo re@a linea per centrumdu
&a CD retam lincam quandam AB non duétam per cen- N
trum bifariam fecet in pun&oF. Dico et ad angulos rectos
shuiw  ipfam fecare.Sumatur enim circuli AB C centrum, quod fit
E,ctEA EB inngantur.quoniam igitur AF eft zqualisFB, ,
communis autem FE;duz duabus zquales funt, et bafisEA . E A
bafi EB eft ¢qualis.ergo et angulus AFE angulo BFE zqua- / ‘ \
Diffi.1opri lis erit.Cum autem reQalinea fuper reGtam infiftens angu- o ‘ B
mi. las,qui deinceps funt,zquales inter fe fecerit,reGus et veer ~ \_ 7|
guc aqualium angulorum.vterque igitur AFE BFE cft re-
us.quarerecta linea CD per centrnm ducta re&tam lined :
AB non ductam per centrum bifariam fecans, erad angnlos rectos ipfam fecabit.
Sad CD fecet AB ad rectos angulos . Dico et bifariam ipfam fecare, hoceft AF ipfi
FB gqualem efle.lifdem enim conftruéis,quoniamEA,quz ex centro eft gqualis E |
spumi.  B,et angulus EAF angulo EBF zqualis erit.cft autem et AFE rectus ':qua%s re@o
BFE.duo igitur triangula EAF EBF duos angulos dnobus angulis #quales habée,
vnumd; latus vni later1 zquale EF , coammune {cilicet vtrifque , quod vni angnlori
zqualinm fubtenditar. ergo et reliqua farera reliquis lateribus ¢qualia habebunt.
atque erit AF ipfi FB zqualis.Si igitur in circulo recta linea per centrum ducta re-
ctam lineam quandam non ductam per comrum bifariam fecet , et ad angnlos re-
ctos ipfam fecabit.quod fi ipfam fecet ad rectos angulos,ct bifariam fecabt . quad
oportebat demontftrare. , L

THEOREMA. H1l PROPOSITO. 1lIIL

26.primi,

)

~ -Siincirculo dug re@z linex fe inwicem fecent non duéts per
centrum,fe fe bifariam non fecabunt. o

Sit circulus ABCD;et in ipfo duz rectz linez AC BD feinuvicem (ccent in pus-

eto E,non ductg per centrum.Dico eas fe fe. bifarizund feeas.Si cnim froni pfoceﬁe, -
| ecent



fecent {e fe bifatian,ita vt AE Gt zqualis EC,ct BE ip-
fi ED:fumaturd; centrum ABCD circnli,quod fitF;et
-EF iungzt:r.quoniam igitur re@a liuca FE per centrii
‘duftare lincam guandam AC nondu&am per
centriim bifariam fecat,et ad reGos angulos.ipfam R+
.cabit; quare reCtus eft FEA angulus. rurfos gyonia re-
Qaligea FE rectam lineam quandam BD gon du&am
per téttum bifariam fecat , et ad angulosrefos ipfam
{ecdbit . reQusigitur angulus ¢t FEB.oftenfus anceni
cftre&us et FEA.crgo FEA angulus ipfi FEB gqualis erit,minor maiori,quod fie-
ri non poteft.non igitur AC BD fe f¢ bifariam {écant.quare fi in circulo guz: reQe
linez {e innicem fecent , non du@g per centrum,fe fe bifariam non fecabunt . quod
oftendere oportebat. . v : : ' :

S C H O LI U M

Sirecle linea pey contrahitramfirent 5 quarendum viigue non effee,
an bifariam € inuicemd fecent ipforum enim centrum bipartita feétio sk,
fimiliter ¢ fi altera per centram tranfeunse , alteranon fit per cen-
trum.nam qua per centrum tranfit bifarian non fecatur.

THEOREMA IlII. PROPOSITIO V.

Siduo circuli fe inuicem fecent,non eritipforum idem centri.
Duo enim circuli fe innicem fecent ABC CD -

Gin gun&is BC. Dico ipforum idem cdrum 66 - ~NTN
efle.bi enim fieri poteft, fit centrum Eiagaturds ~ © NN
EC,et EFG vicumque ducatur. Etquoniam E ¢6 | o
trum cft circuli ABC, erit CE ipfi EF gqualiscrurt A{ D Ec Y, G
fus guoniam E centrum cft CDG circuli, ¢qualis
eft CEipfiEG. Sed oftenfa cft CE gqualis EF. er
go EF ipfi EG gqualis erit,minor maiori,quod fie : :
ri nonpoteft. nonigitur pun@umE centrum eft i
circulorum ABC CDG . quarc fi due circuli fe inuicerh fecent , tion erit ipfotum
idem centrum . quad oftendendusn fuit. '

THEOREMA V. PROPOSITIO. VL

Siduo circuli fe fe intra contingant, ipforum idem centrum
nonerit. oL . .
Duo enim circuli ABC CDE contingat fe fe intra in <

Fm&o C. Dico ipforum non effe idem centrum..fi enim . TR

100 porelt Kt P fgamerd; FC et FEB vecamque ducawur. . /7 | O
quoeniam igits F centrune cft circnli A BC,eymalis et CF /

ipfi PB.rurfus quoniam F centrum eft circuli CDE, erit C ( \ X
F aqualis FE.oftenfa dutem ¢ft CF 2qualisFB. ergoetFE S~
ip@ FB cfh xqualts , minor maieti ; quod fieti non poteft. D= iy
- naon igitur F pun®um centrum cft cisculorum ABC . CD A\/ :
- E.quarefi duo dirculi fe {e intra contingant, ipforum idé
centrum non erit.quod demonftrare oportebat. -

v.huius,



20.primi,

24.primi.

2;.pnmi.

4.primi.

EVCLID ELEMENT.

THEOREMA VL PROPOSITEO VIL "~ e
Siin circuli diametro aliquod puncum fumatut , qirod non fit
centrum circuli: et ab eoin circulum cadant quedam reétzlinez:
maxima quidem erit , in qua centrum , minima vero reliqua:alia-
rum autem propinquior ei, qug per centrum tranfit , femiper remo
tiore maior eft. at duz tantum zquales ab eodem pun&o in circu-

lim cadent ad vtrafque partesminime. -

... Sit.circulus ABCD,cuius diameter AD: etin.ipfa AD .
fumatur aliquod puné&um F,quod non fit centrum circu - -
li. Sit autem circuli centrum E:et d pun&oF in circulum
ABCD cadant qugdam reQ¢ lineg FB FC FG.Dico FA'
maximam eflc , et FD minimam:aliarum vero FB quidé
maiotem quim FC, et FC maiorem quim FG.Iungitur
.enim BE .GE. GE.Et guoniam omnis trianguli duo late
ra reliquo {unt maiora; erunt BE EF maioresquiam BF.

-eft'atit AE 2z qualis EB.Ergo BE EF ipfi AF siit a:?luaics.

-maionigitur cft AF quim FB.rurfus quonid BE ¢ gcg:a
lis EC,communis autem FE,dug BE EF duabus CE EF o
zquales funt . Scd BEF angulus maior ¢ft angulo CEF . bafis igitur BF bafi FC cft
maior.eadem ratione et CF maior eft qudm FG.rurfus quoniam GF FE maiores
funt quim EG, zqualis autem GE ipfi ED;erunt GF FE maiores quam ED. com-
munis auferatur EF . ergo reliqua GF mator eft quim reliquaFD . maxima igitur
et FA , et FD minima:maior vero BF quim FC, et CF quim FG maior.dico etd
pun&o F duas tantum reQas lineas éa:i‘erc in circulum ABCD ad vtrafque partes_
minima FD.conftitnatur enim ad lineain EF,atque ad datum in e2 pun&um E an-
gulo GEF zqualisangulus FEH : et FH iungatur. quonidigitur GE cft zqualis E
H, communis autem EF,duz GE EF duabus HE EF zqualesfunt : et angulus G
E F eft zqualis angulo HEF.bafis igitur FG bafi FH zqualis crit.dico 4 pun&oF in
circulum non cadere aliam ipfi FG ¢qualem . Si enim fieri poteft,cadat FK.et quo-
niam FK eft zqualis FG,cftq; ipfi FG 2qualis FH;erit et FK ipfi FH zqualis, videli-
cet propinquior ei,qua per centrum tranfit,zqualis remotiori, quod freri non po-"
teft.Vel hoc modo.iungatur EK.ct quoniam GE ipfi EK eft ¢gqualis,communis an- -
tem FE, et bafis GF gqnalis bafi FK;erit er angulus GEF ¢qualis ahgulo KEF:Sed an
gulus GEF angulo HEF eft zqualis.angulus igitur HEF ipfi KEF £qualts erit; mi- *
nor maiori,quod fieri non poteft . quare 4 pun&o F in circulum non cadet alia re-

&a linea zqualisipfi. GF . ergo vina tantum cadet . Si igitur in circuli diamtero ali-
quod punétum fumatur, quod non fit centrum circuli, et reliqua qug fequuntur.
qpod deingnfirare oportebat. - . .

S ¢ H 0 L I V M.

CONVETRSVM. Siintracirculum puhé?um Sumatsr, dtqké .
< puntto in circulum cadant quotcumque relte linea, quarum vna qus
dem maxima fit, cuna rvero minima , &~ reliquarum alie fint equales, .
aliec inequales ; maxima quidem per centrum tranfibit , minima cvero .
erit reliquapars diametri ;- ¢+ aliarum masores quidem funt centropra |
pinquiores,aquales autém ab eo equaliter diftant. S,

N . v Per

A Y



LIBER IIL

Per pun&tum enim E,quod eft intra circulum maxi-
ma quidem fit EC,minima vero ED;et FE quimEB ma
ior.Dico CE per centrum tranfire, et DE ipfi efle in dire
&um;EF vero centro propinquiorem effe, quim EB. $i
enim CE non tranfit per centrum,fed alia quzdam a pia
&o E in circulum cadés,illa maxima erit per.feptimum
theorema.cft autem et EC maxima, quoI fieri non po-
reft.diameter igitur eft CE,et ipfi in dire&um ED.Dico
EF centro Hpropinquiorem efle,quim E B.5i enim non
eft propinquior,vel rematior eft,vel zqualiter diftat; et fiquidem remotior,maier
erit BE,quam EF,quod ficri non poteft.non enim ponitur ita effe. Quod fi zquali-
ter diftant, gualcs funt. {¢d neque hoc ponitur.propinquior igitur eft FE ipfi H,
quim EB, et GE ipfi EB eft zqualis.Ergo i centro H zqualiter diftant, inzqualiter

_ enim diftantes ingquales funt, per feptimum theorema.quod oftendere oportebat.

F.C. COMMENTARIY S

Ilud quoque versem eft , qnod nos demonfirauimusin
sommentario n propofitionem oltauam libri Archimedis

~ de lineis [piralibus.

Si in circumferentia circuli aliquod fumatur -
pun&um, abeog; in circalum ducantur re& li-
neg ; qua per centrum tranfit, omnium erit maxi
ma,aliariim vero quz tranfeunti per cétrum pro- -

pinquiores funt ,remotioribus erunt maiores;
.dug autem tantpm ¢quales funt ad vtrafque pars -
t¢s maxtme.

| THEOREMA VIL PROPOSITIO VII.
ot ) . - L. . . .

Siextra cireulum aliquod punétum fumatur , atque ab eo ad
circulum ducantur quzdamreé¢ linez , quarum vna per centrum
tranfeat yaligverovreumndue t earum quidem , quee- i concauam
c-ircumfergntiam cadunt,maxima eft, qu¢ per centrum tranfit;alia
fumautem propingiiior- €t , qug per centrum, femper remotiore
inaioreft.at ¢arums, qué it curuam circumferentiamicadunt mi-.
nima eft, qua inter puntum , et diametrum interijeitur ; alia-
rum vero quz propinquior minime femper remotiore ¢ft minor,
duz autem tantum g¢quales 3 pun&o in girculum cadunt ad verafe
que partes minima. 2 TR U,

. - . 108 N . 3
Sit circulus ABC,et extra circulum fumatur aliguod punéum D : éb eo autem
in circulum ducantur re¢ linez qugdam DA DE:.DF DC:6ri; DA per etrums
- Dico earum quidem quz in concauam AEFC circutmferentidsh ciduntymaximam/
efle DA, qua per cenirum tranfit; et minimam , qug intét piaGum D et dinred
trum AG interiicitur, videlicet DG:maiorem autém IYE quam DF; ¢ DF maiord
quam DC; carym verg,quz an curupm citsysaiaaaliam HEKG cadant,, quz ‘pro~

: Bnﬂ nior ginimg DG femper remotiors edgimnonemshoc ¢t DK iinosem,quiny
DL,cr DI miggrem qudm DH.Sumatuy ggsn penctitth cGrewli ABE, quod fit M, 0
lungingir Mg MF MC MK ML, NH - stquonibincAM £ squalis ME,comaiu.,

i ns

o1 vy



to.primi.

14 primi.

21, primi.

34-primi.

8.primi.
13 primi.

Cr  EVCLID: ELEMEN.

nis apponattrMD . Ergo AD eft qualiipfis EM MD, * ™" = 7 !
Sed EM MD funt maiores quim ED.Ergo ct AD quim
ED cft maior.rurfus quoniam zqualis e ME ipiMF,¢6 =~~~
munis apponatur MD.eriit EM MD ipfisMF MDequa
les ; et angulus EMD maior eft angulo FMD.bafis igitur -
ED bafi FD maior erit. Similiter demonftrabimus et FD
maioré efle quim CD. ergo maximacft DA ; maior aiit
DE quim DF,ct DF qudm DC maior.prgterea quoniam
_MKKD siit maiores q uiMD, ct MG elt ¢qualis MK; erit
reliqna KD quim reliqua GD maior . quare GD minor
“quimKD , et idcirco GD minima eft.et quoniam trian-
‘guliMLD invno latere MD,duz re&¢ linez MK KD in-
trd conftituuntur,erunt MK KID minores ipfis ML LD,
‘gtiarum MK eft zqualis ML. reliqua igitur DK minor eft
quim reliqua DL.Similiter oftendemus et DL quam DK
minoré efle.Ergo DG minima eft.minorvero DKquam ™
DL,ct DL minor quim DH . dico ét duas tantum zqua-
lesd pun&o D in circulum caders ad vtrafque minimz ‘
. partes.conftituatur ad re@am linieam MD, ad datumd; in ea pun&um M angulo K
D ¢qualis angulus DMB,et DB iungatur.isaque quoniam MK eft zqualisMB,c6
munis autem MD,duz KM MD duabus BM MD zquales funt, altera alteri.ct an-
gulus KMD zqualis augulo BMD. bafis igitur DK bafi DB eft ¢qualis.dico 4 pun-
&o D nullam aliam ipfi DB zqualem in circulum cadere. fi enim fieri poteft,cadac
DN.ct quoniam DK eft zqualis DN , et DK ipfi DB eft ¢qualis;erit et DB 2qualis
DN, propinquior {cilicet minima gqualis remotiori,quod fieri non poffe oftenfum
eft,vel et aliter.iungatur MN et quoniam zqualis eft KM ipfi MN, communis aut&
MD;et bafis DK bafi DN equalis crit,et propterea angulus KMD gqualis angulo D
MN.Sed KMD angulus eft zqualis angulo BMD. angulus igitur BMD angulo NM
D zqualigerjtymiggr; maiori,quod ficri nion poteft.quate,non plures quim duz re
&z linez 4 pun&o D in circulum ABC ad vtrafque partes minimz GD cadent. Si
igitur extra circalum aliquod pin&um fumatur, et reliqua deinceps.quod often-
dercoportebar. 7 T o

., THEOREMA VIIL PROPOSITIO 1X. .

o ;‘,Si:i'n_'ti:ﬁci'réﬁli;igi‘fumgth; aliquod pun@um , atque ab eo in cir
“culum cadant plures quim.;dugrc&aa linez zquales; punétd quod

fumitur,circuli centrum erit. -
_Sitcirculus ABC, etintra ip-

fum fumatur pun&tumD, 3 quo
in circulum cadant plures,quim
duz re&g linex zquales, videli-
cet DA DB DC.Dico pun&um ;
Drcirculi-ABC éentrum efle. Tan ™=~ {
gantur-enim AB - BC,fecenturg; -
bifariam inpun&isEF:etiun&z ~ °

ED DF ad pun&a GK HL pro- . -« i+ , ,

ducantur.quoniam igitur AEeft - . R L
¢qualis EB,commutiis autem ED,eratit due AE: ED dunabus BE ED ¢quales;et ba
s DA cft zqualisbafi DB.angulus igitar AED angulo BED ¢qualis erit, etidcir-
co,vterque anguloris AED BED éft re&us.Ergo GK bifariam {ecans AB, etad an'
gulos re@os fecat.ct quoniam fi in circulo-quzdiredalinea,re&amlineam- quan-
. dam
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:dam bifarid,et ad anqules reQos fecet,in fecante eft circuli centrum;erit in GK cen  Corol.x.hu-
trum circuli ABC. Eadé raticne et in HL centrum eft ABC circuli,et nullum aliud '™ '
commune habent reétz lince GH HL,nifi pun&um D.Ergo D circuli ABC eft cen
trnm. Si igitur intra circglum (umatur aliquod pun&um , atque ab eo in circulum
cadant plures quim duz'reéex linex gquales ; punétum, quod fumitur cjrculi cen-
trum erit. b .

A L1 TER.

Sumatur enim intra ¢irculum A B C pun&um aliquod D: atque d pun&oD in
circulum A B C cadant plures quam duz re&z linez zquales DA DB DC. Dico
pun&um D, quod fumitur,circuli ABC effe centrum. non enim, fed fi fieri poteft,
fitE, etin®a DE inFG producatur.ergo FG diameter eft ABC circuli.itaque quo
niam in FG diametro citculi ABC fumptum eft aliquod pun&um D, quod non eft

" centrum circuli ; maxima quidem erit D G, major autem D C qua‘tm D B,et DB 7.huius.
quim D A maior. Sed et gquales, quod fieri non poteft. nonigiturE centrumeft

“circuli ABC. Similiter oftendemus neque aliud pun&um centrum effe prater ip-

- fam D. ergo D circuli ABC centrum erit.quod oportebat demonttrare. -

THEOREMA IX. PROPO. X.

€irculus circulum in pluribus,quim duobus pun&is non fecat.
$i enim fieri poteft,circulus ABC circulum DEF fecet in zluribus pundtis,quim
duobus, videlicetin B G H F:et iun&x BG BH bifariam {ecentur in KL. atque #
pun&isKL ipfis BG BH ad reos angulos du- ' '
&z KC LM in pun&a AE producantur. quonia A
igitur in circulo ABC qugdam realinea AC re " R
&am lineam quandam BH bifariam etad angu. / O ,x
_ losrefos fecat,in ipfa ACcirculi ABC eritcen~ /! *1E
trum.rurfirs qooniam in eodé circulo ABCquz  ~ \.
damre&a linea NX re&am lineam quidam BG ok
bifariam fecat,. et ad re&os angulos;inipfa NX N
centrivm erit circuli. oftenfum autem eftet in ' L
ipfa A C centrum effe,et in nullo alto pun&o conueniunt inter fe re&x lineg A €
NX,przterquim in O. ergo O circuli ABC eft centrum. Similiter oftendemus pup
&um O centrum effe circuli DEF. ergo duorum circulorum fe fe fecantium Ag C
DEF. idem erit centrum O. quod fieri non poteft. non igitur ¢irculus circulum fe- yuefar.
aat in pluribus pun&is,quim duobus. e o

A LITE R,

. (i‘im'x)lns enim ABCérurfus circulum DEF fecet A
in pluribus pun&is,quim duobus ; nempeinB @
F H, etcirculi A B C centrum fumatur, quod fit 35‘["5;’-‘
K;etKB KGKF iungitur.qmigiturimra eircula /7 N 7
DEF fumptum eft alignod pun&um K, dquoin \( g \
yd \y .t -

-~

. -

g:ircué tﬁmKIc);Ejl&i:ncidanq plures, quim duz reQz li .

pexz KE serit pun&umK circuli D EF cen- P

trum. eft autem et circuli ABC centrum K. duorii vr
igitur circulorum, qui fe fe fecant,idem erit K cen : o ,
trum,quod fieri non-potcft. quare circulus circulum in pluribus, quim duobus pi
€tis non fecat,quad oportebet demonftrare. o , :

~

.

o i THEOREMA X. PROPOSITIO. XL ;

_ Siduocirculife fe intus contingant, et fumantur centra ipfo-
: L ram

e
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rum; re¢talineaipforum centra coniungens, etproduain circu

lorum conta&um cadet.

Duo enim circuli ABC ADE fe fe intus contingant in
punéto A, et fumatur circuli quidem ABC c&trum,quod
fitF, circuli vero ADE centrum G. Dico re&am lineam .
i pun&o G ad F du@am,fi producaturin punGum A ca-  u, /

dere. Non enim, fed fi fieri poteft , cadatve FGDH. et /"5

AF AG iungantur. Itaque quonii AG GF maiores funt, o
‘quimF A, ioc eft quim F H, communis auferatur F G. f\ /
reliqua igitur AG maior eft, qudm reliqua GH. Sed AG X

eft zqualis GD. ergo GD ipfa GH eft maior, miner ma- E/c
iore, quod fieri non poteft. Non igitur i pun&o F ad G S .
duftarc&alinca extra cotactum A cadet.quare in ipfum
cadat necefle eft . Siigitur duo circuli fe fe intus contin- .
gant;retta linea ipforum centra coniungens, fi producatur in conta&um circulo-
rum cadet. quod oportebat demonftrare.

ALITER..

Sed cadat vt GFC, et producatur in dire@um CF
G ad pia&um H: iunganturd; AG AF.Quoniam igi
tur AG GF maiores funt quim AF,et AF eft ¢qualis
FC, hoc eft i(gﬁ FH, communis auferatur FG. reli-
quaigitur AG reliqua GH eft maior: hoceft DG ma
ior ipfa GH,minor maiore,quod fieri non poteft. Si-
militer et fi extra circulum paruum fit centrum ma-
ioris circuli,idem fequi abfurdum oftendemus. .

THEOREMA XI. PROPOSITIO XIL

Siduo circuli fe fe extracontingant, re@alinea ipforia centra

coniungens per contacum tranfibit;

Duo enim circuli ABC ADE fe ‘

fumatur circuli quidem ABC cen-
trum , quod fit F : circuli vero ADE
cétrum G.Dico re&tam lineam, quz
i pun&oF ad G ducitur , per conta-
&um A tranfire. Non enim fed fi fie
ri poteft , cadat, ve FCDG:et FA A
G iungantur. Quoniam igitur F cen

Coa

trum eft circuli A BC,erit AF zqualis FC.Rurfus quoniam G centrum eft ADE cig
culi,erit AG ipfi GD zqualis.often(a eft autem et AF ;gualis FC.funtigiturFA A

G ipfisFC DG ¢quales.ergo tota FG maior eft,quim FA AG.Sed et minor,quod
fieri non poteft.Non igitur 4 pun@oF ad G du&are&a linea per contaum A né
tranfibit.quare per ipfum tranfcat neceffe eft.Siigitur duo circuli fe fe extra'cétin<
gant,reQta linea ipforum centra coniungens per conta&um tranfibit . quod opor~
tebatdemonftrare., R oo S RIS S ;

THEOREMA XII. PROPOSITIO XIIL- - -

Circulus circulum nan contingit in pluribus:pli&isiquim vno,
{weintus,fiue extracontingat. .. - "

s
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" Si enim fieri poteft,circulus ABDC circulum EBF
D contingat primum intus in pluribus puniis,quam
vno,videlicet in BD:et fumatur circyli quidé ABDC
centrum G ; circuli vero EBFD centrum H.ergo re&a '
linea,qu¢ 4 pun&o G ad H ducitur, in pun&a BD ca- A e
det.cadat vt BGHD.ct quoniam G centrum eft circy- e ~
li ABDE, erit BG ipfi GD xqualis . maior igitur cft B /

G,quamHD: et Blg quim HD multo maior. Rurfus \
quoniam H centrum eft EBFD circuli,zqualis eft BH : ’

ipfi HD. atqui oftenfa eft ip{a multo maior, quod fieri B}
non poteft.nonigitar circulus circulum intus contin-
git in pluribus punétis , quim vno. Dico etiam neque
extra coptingere.Si enim fieri poteft,circulus ACK cir
culum ABDC extra cStingat in pluribus piictis, quim
vno,videlicetin AC,et AC jungatur.Jtaque quoniam
in circymferentia vtrorumgquec circulorum A%DC ACK fumpta funtduo quazuis
pun&a A Cjre&alinea, qug ipfa coniungit intra virumque ipforum cadet.Sed in

G

‘

tra circulum quidem ABDC cadit’, extra circulum vero ACK,quod eft abfurdum.

non igitur circulus circuli extra cotingit in pluribus punétis , quimvno.oftenfum
autem cft neque intys contingere.circulus igitur circuli non contingit in pluribus
punétis;quim vno,fiue intus,fiug cxtra contingat. quod oportebat demonttrare.

THEOREMA XIII. PROPOSITIO XIIIL

Incirculo squales reGzlinez equalitera centro diftant,et qug

cqualiter a centro diftant; inter fe funt 2quales. .

Sit circulus ABDC, et in ipfo zquales retg linez AB C
D; Dico eas i centro zqualiter diftare.Sumatur enim circu

- 1i ABDC centrum, quod fit E ,.et abipfoad AB CD per-

pendiculares ducantur EF EG; et AE EC inngantur.Quo
niam igitur re®a linea qugdam per centrumduca EFre- /| \ /
&am lincam quandam AB nondu&am per centrumadres | - —y—'s
&os angulos ?ceat s etbifarfam ipfam fecabit. quare AFeft [
zqualis FB,1deoq; AB ipfius AF dupla. Eadem rationeet C '\ | .
D dupla cft CG.atque eft AB ipfi CD zqualis. zqualis igi- B= —D ‘
tur ct AF ipfi CG. Et quoniam AE eft zqualis EC, erit et o
quadratum ex AE quadrato ex EC ¢quale.Sed quadrato -

uidem ex AE ¢qualia funt ex AF ‘FE quadrata,rc%us enim angulus eft ad F: qua-
3rato autem ex EC zqualia funt quadrata e&x EG GC, cumangulus ad G fitre-
&us. Quadrataigiturex AF FE zqualia funt quadratisex CG GE,quotum qua
dratam ex AF guadrate ex CG eft ¢quale, etenim gqualis eft AF ipfi CG.reliquum
igitur, quod fit ex FE qpadratum zquale eft reliquo, quod ex EG;ac proptereaFE
ipfiEG eft zqualis . ip circulo 2ytem zqualiter diftare d centro re&g lineg dicun-
tur,quando  centre ad ipfas pérpendiculares du&z gquales funt. ergo AB CD

.

a centro zqualiter diftant. Sed AB CD equaliter diftent d centro , hoc eft zqualis
fitFE ipfi EG.Dico AB ipfi CD 2qualem effe.Iifdem enim coftrudis,fimiliter ofté.

demus AB duplam efftipfius AF,et €D dupli ipfius CG . Et quonii zqualis eft A

Eipfi ECjé,i:i,t ct ex AE quadratfi qnadrato ex EC ¢quale.Sed quadratoquidé ex A

'E gqualiafunt quadrata ex EF FA:quadrato aic ex EC zqualiaquadrata ex EG G
C.quadrata igitur ex EF 'FA quadratisex EG GC zqualia funt.quorum gquadrait
cx%G ¢quale eft quadrato ex EF; eft enim EG ipfi EF gqualis reliquum -igitur ex
AF quadratii gquale eft reliquo ex CG.ergo AF ipfi CG eft zqualis , atque ot AB
ipfius AF dupla, et CD dupla ipfius CG. guare AB ipfi CD zqualis erit. In eirculo

’ ' L 2 xgztur

3.huius.

47-primi,
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fgitur gquales re& lineg zqualiter 4 centro difiant , ot.qig equaliter & ¢entrodi-
ant,inter fe funt zquales.quod oporrebat demondtrage, ... S :

THEOREMA XIIIL PROPQSITIO XV.
In circulo maxima quidem eft diameter; aliarum vero femper

propinquior ei,quz per centrum tranfit, remotiore maior eft.
sit circulus ABCD, cuius dlameter AD; eentrym et

propinquior quidem diametro AD fit BC; rematior ve-- A -
roFG. Dico ADD maximam effe , et BC maiorem quim ' e
FG . Ducantur enim Axentro ad BC FG perpendicula- I\
resEH EK.Et quoniam BC propinquior eft ei, qua per N
centrum tranfit , remotior autem FG;erit EK, quim EH L “E IR

maior.ponatur ipfi EH zqualis EL,et per Lipfi EKad re

&os angulos ducta LM in N producatur , et iungantur E

M EN EF EG. Quoniam igitur EH eft zqualis ELerit. ¢ Ve
et BC ipfi MN gqualis. Rurfus quoniam zqualis eft AR, N C
ipfi EM ,et DE ipfi EN,erit ¢t AD ipfisME EN zqualis. B

$edME EN maiores funt, qudm MN.ergo et AD maior . SR
eft quim MN.at MN eft zgnalis BC. eft igitur AD quam BC maior.Qudd cii du=z
EM ENduabus FE EG ¢quales fint,anguln{q; MENmaior anguloFEq,et bafisMN
bafi FG maior erit .oftenfa autem eft MN zqualis BC. ergoet BCquam FGeft ma
ior.Maxima igitur eft AD diameter,et BC maior,quim FG,Quarein circulo maxi
ma eft diameter,aliarum vero femper propinquior ei, qu per centrum tranfit re-
motiore eft maior.quod demonttrare oportebat. . ' o

THEOREMA XY. PROPOSITIO XVL

Qug diametro circuli ad re@os ang_ulos ab extremitate duci-
tur>cadit extra circulum : et in locum qui inter re&tam lineam, et
circumferentiam interijcitur altera reti lineanon cadet:et femi-
circuli angulus omni angulo acuto recilineo maiar eft; reliquus
autem minof, L e

Sit circulus ABC circa centrum D, et diametramy, - - ., o
AB.Dico re&am lineam, quz i pun&o A ipi ABad .. ., W
re&tos angulos ducitnr extra circulum cadere ., non
enim, fod fi fieri poteft, gadat intus,vt AC,et DC it~
gatur. Itaque quoniam zqualis ek DA ipi D Cy
orit et angnlus DA C angulo ACD gqualis.retnaay -
tem eft DAC, ergo e ACD eft recius ; ac ‘prgpccqez A\
anguliDAC ACD duobus re&is gquales {unt. qued . .
fieri non poteft Non igitur A punéto A ipfi BA ad 16

&os angulos dudte cadetinma cireulom . Similien Lo
oftendemus neque in ciccumferentiam caderescxpr& ; - . D40
igitur cadat neceffe eft.dadat vt AE.Dico indosunpani inter retam lincam: AE{, et

drenmferentiam CHA jateriicitur, alioram-gaam Lineam.nion cadere Si epim fie:
M potsft,cadat vt FA, erd punfio D ad FA. parpeadiculazis ducatur DG . Et gug~r
nid rectms eft angplus AGLY), minor autamredio DAG;exrit AD quidm DG maiqre
zqualis autem eft DA ipfi DH.maior igitumeft DH ipfa DGy minor maigre,, qypd.
fleri non poteft. Nom igitur in locumsqui itorrestam linsam,et circumicrentiam

linea

| intoriicitur,altera refia linea caderDico-prawrea angnium Gmicrouli, qpi re@ta:

/
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lincaBA et circumferentia CHA continetur, omni angulo acuto re&ilineo maio-
rem effe; reliquum vero contentum circumferentia CHA , et recta linea AE omni
angulo acuto re&ilineo effe minorem.Si enim eft aliquis angulus re&ilineus maior
quidem contento rectalinea BA , et CHA circumferentia, minor 2utem contento
CHA circumferentia,et recta linea AE,in locum,qui inter circumferentiam CHA,
etre®am lincam AE interiicitur,cadet aliqua re&a linea , quz faciet angulum ma-
iorem quidem contento re&a linea BA,et CHA circumferentia, qui fcilicet re&is
lineis continetur;minorem vero contento circumferentia CHA, et AE re&alinea.
non cadit autem.non igitur erit angulus acutus,qui rectis lineis continetur, maior

- angulo contento retalinea BA , et CHA cifcumferentia ; neque minor contento
circumferentia CHA,et AE re&a linea.

COROLTLARTIYV M

Exhoc manifeftum eft,reGam lineam ; qua ab extremitate dia
metri circuli ad re¢tos angulos ducitur ; circulum contingere: et’
- re&amlineam contingere circulum invno tantum punco , quo-

nia quz occurrit in duobus pi@is intra ipsii cadit, vt oftéfum eft.
PROBLEMA IL PROPOSITIO XVIL

A dato pun&o reGam lineam ducere ; quz datum circulum

contingat. L ,
Sit datum quidem ppnd@um A, datus swtem circu- o i

lus BCD. oportetd punéto A reftam lineam duce- .. . .. ' S

re,quz circulum BCD contingat.Sumatur enim cen-

trum circuli E ; et iun&a AE, centro quidem E, inter-

uallo autem EA circulus AFG defcribatur : etd pun- ¢

&o D ipfi EA ad reQos angulos ducatur DF: jungar> -

turg; EBF A B. Dicod punéto A duétamefle AB,

qug sirculum-BCD contingit. Quoniam enimE cen- . . a

trum eft circylorum BCD "AFG,erit EA zqualis EF, ‘

et ED ipfiEB.Duzigitur AE EB-duabusFE ED xzquales funt, ceangulum com-

munem continent,qui cft ad E. ergo bafis DF bafi A B cft gqualis; triangulumd; D 4. primi.

EF zquale triangulo EBA,et reliqui anguli reliquis angulis.¢qualis igitur eft angu

lus EBA angulo EDF,ct EDF reQus eft.quare et reGus EBA : atque ¢R EB eéx‘cen- -

tro. quz autem diamexre cireuli ab extremitate ad reQos angulos ducitu, circulit ey aneece .

contingit. ergo AB contingit circulum. A dato igitur pun&to A duQta eft re@ali- denee.

nea AB, quz circulum BCD contingit.quod ficerc oportsbat. - - - -

THEOREMA XVL BPROPOSITIO XVIIT
Si circulum contingat quadam recta linea, 3 centro autem in:
contactum recta linea ducatur; eaad, contingentem perpendi- .
Cula.risel'it. ‘ o f:;:'!;f : ' s Y. S RN L
o it DI St 1
Circulum enim ABC contingaymdamredaly; "

nea DE in pun&o C: et circuli ABC geperii fumaruy..,. [/
F,4quo ad C ducatur FC. DicoECad DEper, . (..

23

“';'f?uup‘ﬁiff“?f, - i

pendicularem effe.Si enim non ita {st, diggatur d ptmr . Y. 1.primi,
étoFad PE perpeadienlacis FG. Quopim igitr agy 1\, X | .
gulus FGC,nettns oft, erit GCE acutus; ¢ propterss. . . -

FGCangulus maior angnlo FCG.» maiorsm suteny ( 5.+ 19. prime.

¥
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EVvCLID. ELEMENT.

angulum maius latus fubtendit . maior igitur eft BC,quim¥G . zqualisapteém FC
ipfi FB. ergoFB ipfaFC eit maior,minor maiore,quod ficri non poteft.non igitur
G eft perpendicularis ad DE . Similiter oftendemus neque aliam quampiam ciie
preter ipfam FC . ergo FC ad DE eft perpendicnlaris.Si igitur circulum contingat
“edam re@a linea,a centro autem in conta&tum re&alinea ducatur,ca ad contin
gentem perpendicularis erit.quod oportebat demonftrare.:

THEOREMA XVIL PROPOSITIO XIX. -

* §j circulum contingat quzedam recta linea,a contactu gutem
ad rectos angulos contingenti recta linea ducatur; in ea circuli

centrum erit,
. Circulum enim ABC contingat quzdam recta A

lineaDE in C,et 4 punéto Cipfi DE ad re&osan
gulos ducatur CA .Dico in ipfa AC circuli centrit

ta&um du&a cft FC;erit FC ad ipfam DE perpen / ;
qi;,ju,l is.rectys igitur an gulus ¢ft FCE. eft auté ) ya
¢t ACE re&us . crgoFCE anguluseft zqualisan-  § e 3

cffe.Non enim , fed fi fieri potefh,fic F centrum;ct
inngatur CF.Quoniam igitur cireulum ABC co-
tingit quedam rectalinea DE, et i centro ad con-
gulo _ACE , minor maiori , quod fieri non poteft. . .,
Nonigitur F centrum cft ABC circuli . Similiter oftendemus neque aliud aliqu'cd

effe,przterquim in ipfa AC. Quare fi circulnm contingat quedam reQa linea,3

c6ta&u autem ad reGtos angulos contingenti re@a linea ducatur; in ea circuli erie
centrum. quod demonftrare oportebat. ~

SCHOLITU M.
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plus. In circulo igitur angulus, qui ad centrum duplus eft cius, qui ad circamferé
tiam, quando circumferentii eandé pro bafi habeant.quod oportebat deméftrare.

F.C. COMMENTURIVS.

Tllnd quoque verum eft,fpacium quod eft ad cérum du- A
plum efle anguli, qui ad circumfcrentiam,quando circumfe /
rentiam eandem pro b afi habuérint. B

Sit enim circulus ABC , cuius cétrum E. Dico fpacism BEC quod
eft ad centrum duplion effe anguli BAC . innéta enim AE , & ad D
produila, ixnllisg, BD DC, fimiliter demonfirabitur angulus BED
anguli BAE duplus,et angulus CED duplus anguls CAE,totwm igitur
fpacision BEC quod eft ad centraom, angudi BAC qmi ad circumferentia
Auplum erit. quod oportebat demonflrare.

THEOREMA XIX. PROPOSITIO XXI.

C

g,

D

In circulo qui in eadem portione funt
anguliinter fe zquales funt.

_ Sitcirculus ABCDE, &in eadem portione BAED
anguli fint BAD BED. Dico eos inter fe gquales effe.

Sumatur enim circuli ABCDE centrum quod fit F: \ /‘\
Tunganturd; BF FD. & quoniam ahgulus quidé BFD %f/ ./
eft ad centrum,angulus vero BAD ad circumferentia, B N

& circumferentiam eandem pro bafi habent BCD;erit | c

BFD angulus anguli BAD duplus.Eadem ratione an- s .
gulus BED duplus eft ctiam anguli BED. ergo angulns BAD angulo BED 9‘!“31‘;
erit. In.circuloigitur quiin eadé portioné funt anguli,inter fe zquales funt.quo
oportebat demonttrare. ' :

R CCOMMENTURIPS.

Euclidis demonfiratio congruit inmaiore tantum circuli portione,
wifi fortaffe ffacium quodckque ad c¥trym pro angulo acgipiatur,ex
¥s qug nos proxime demonfirauimme . poffimns astem ¢ boc modo
demonfirare.

Sint in portione BAED circuli ABCDE, anguli BAD, & BED.
Dico eos inter fe pquales effe . Sit entm primum BAED wmaior pors
3i0,v¢ in antecedenti figura Sumaturd, circuli centrum quod fit F: o
BF FD iungantur.quoniam igitur anguiyus BFD eff ad centrym, an-
LWlus ero BoAD ad circumiferentiim,cr eandem bafim habentnens
pe circumferentiam BCD; erie angulus BF D anguli B A D ¥z antece-
::hp‘l‘w : € cadem ratione duplns quoque anguli BED. an- \ dente,

igitur BAD anguloBED aequalis etit. Sit deipde Bt
ED portio miner : & iungantur BC AC EC DC. Itaque quo -
mam ex s , quae proxime demonfirauimus, angulus EAC

eft aequalis angulo BEC;item4, angulus CAD angulo CED;

evit et 20tus angulus BAD toti BED aequalis.

4 LITER | |
. Yumgatur AE. erimxgnlm.,lxzieqnalisagulo.dbz.dgdmutmdcx ad verticems Ex demon-
dgyb E G D oft aequalis.ergo & reliquus anguine BAD reliquo BED aequalis erit. In c:z:f: ﬁ?;‘:m
o : .



‘EVCLID. ELEMENT,

igitne, qui in eadem portione funt anguli inter [e aequales j'wk;
qued demonftrare oportebat.

THEOREMA XX
PRQPO. XXIL

uadrilaterorum , que in circulis defcri-
buntur,anguli oppofiti duobus reis ¢qua-

lesfunt.

Sit circulus ABGD, ¢t in ipfo quadrilaterum ABCD.
D:co angulos ipfius oppofitos duobus re&is zquales ef
fe.Tungantur AC BD. Quoniam igitur omnis trianguli

32.peimi, - . ! ;
- tres anguli duobus redtis funt zquales, erunt trianguli
ABC tres anguli CAB . ABC BCA =zquales duobus re-
&is. Sed angulus CAB cft gqualis angulo B D C, in ca-
dem enim funt portione BADC, er angulus ACB zqua
lisipfi ADB, quod fintin eadem ADCB portione. to-
tus igitur angulus ADC angulis BAC ACB eft zqua-
lis. communis apponatur ABC angulus duobus angu- ,
lis,qui funt ad A et C, et feorfum vni angnlo,qui eft ad D; erunt anguli ABC BAC
ACB angulis ABC ADC zqualcs. Sed ABC BACACB funt zquales duobus re-
&is.ergo et anguli ABC ADC duobus retis gquales erunt . Similiter oftendemus
angulos quoque BAD DCB duobus re&is effle zquales . Quadrilaterorum igitur,
qug in circulis defcribatur, anguli oppofiti duobus rectis zquales funt. quod opor
tebat demonttrare.
THEOREMA XXI. PROPOSITIO. XXIII
Ineademrecta linea duz circulorum portiones fimiles et inz-
% quales ex eadem parte non conftituentur.
Si enim ficri poteft,in eadem reta linea AB duz
circulorum portiones fimiles, etingquales confti- 3
tuantur ex cadem parte' ACB A D B; ducaturg; e/ X
ACD, et CB BD iungantur . Itaquz quoniam por - //
Diht.  tio A C B fimilis eft portioni A D B, {imiles autem / s
circulorum portiones funt, que angulos fufcipiunt i
zquales; erit ACB angulus ¢qualisangulo AD B,
exterior interigri,quod fieri non poteft.Non igitur . .
in eadem re@a linea,dug circulorum portiones fimiles, etinzquales ex eadem par.
- te conftituentur. quod demonftrare oportebat.
AN . .
F.C. COMMENT ARILVS.
st Bxeadem parte. &} T8 aiT 4iow - ' e

In uetuflo codice bec non leguntur , quamquam ad demon /"\ '
v

firationem neceffaria fint, tamen neutra ex parte fimiles , & \
ingquales circulorum portiones conflitui poffunt in eadem re [ B

&alinea . Si enim fieri poteft , in eadem refialinea AB con- \ /)
* flituatur ex altera parte portio A E B fmmilis , & ingqualis =~ \;/77 .

portioni A C B. Intelligatur autem ex eadem parte portio

* 7 AFB fimilis & aequalis ipfi ACB; O duila AFEiunSis§ A
- ¥B BE,[muliter demonfirabitur angulus AFB apqualissm- - R >
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ivlo AEE, exteriorimeriori , quod fieri nonpoteft . Nowigitsur in cadem veBia limea fomsiles &
g qisales circulorum portiones conflisuensur. quod demonfirandson fucras. . .

. THEOREMA XXIL-PROPOSITIO. XXIIIL

In zqualibus redis lingis fymiles circulorym portiones inter fe

zquales {unt. : | .
~Sint enim in gqualibus ge 1. -
Hislineis AB CD fimiles’ "™~
circulorum portiones AEB
CFD . Dico portionem AE
B portioni CFD " zqualem
cfle. congruente enim AEB : :
portioue portioni CFD,et - A T BC D
pofito pun&to quidem Aia - Sl
C,re@a vero linea AB in CD; congruet et B pun&um pun&o D, propterea quod
AB ipfi CD fit zqualis. congrnente autem reitalinca AB ré&z CD,congructet A
EB portio portioni CFD. Si.n.AB congruet ipfi CD, portio aut€ AEB portioniC g -
&D 'rion eangructyfed pernnrtabitnr,vt CGD, drculus drcium in pluribus quim
. «duobus punttis Réabit.etenim circulus€€GD cinehlym CED fecatin pluribus pii~
&is, quim ducbusyidelicet in punéis €GD), quod rurfus fieri nen potelt.Non igi
tut congruentote®a linea AB recte CD s nonxongruet ct ACB portio portioni C
¥D.quare corigtust ct'i‘pﬁ:qumﬁswrit 2kt grualibys igitur regis lineis Gmiles ir
e

¢ulor portionesinter zclmlns,fnnn-qubdgpmebat demonttrare. -

‘ PO i . . L L
;4" F.C. COMMENT ARIV S RN
- o .. .. ’ . : . PR A . {‘; o . e v P .

non cffent , quare relinguitur vs partim mmra , partimexr. - . ..c ... S
Ul M m

\



.- - EVCILID,. ELEMENT.
Yex cads . qudd fiva e, cirvutws cironlans in plaribus,quim duobus pantlis fecabit. quod fleri
non poteft. Similiter dwnoufirabiour neqme cx: sitgra parte, neque in aequalibus reéiis lineis con-
firws poffe acquales ¢ diffimiles circulorsm portiones; nempe altera portione alteri aptata ; ve
fuperius dsétumt 48, s adet iivick velds. Kuea veldnaoquialibas redis iiris acqales circulork
portioncs fimiles fimt.quod demonflrare eporscbat. ,
' PROBLEMA IiL PROPOSITIO XXV.

Circuli portione data defcribere circulum,cuius ea portio eft,

o e G L e . : . i
P e O B T 1 FEry e B T , ‘,
' Slgdara tirepl poreds A BC)! itypie opertet portionis ABC defcribers eirenlfiy
owfiis oft potde/Secefar mssmm':““gm puntto D ipfl AC sd rekos angg-
los ducarur DB; ¢ A B iunguurvel igicar angulus ABD maior eft anguld BAD,
23.primi, Htvinor,yel ipfl 2q adlis.Siv pritmum maior et ad refam lincam BAsatque ad da-
. tifhin ea'piiCnm A conttit uadir angutus BAE zqualis anguia ABD;cs DB ad i
producatur, igtgatied; EC. Quomiam igitur angnlus ABE eft pqualis anguio BA
spiimi,  Eerit et BE realineaipfi EA zqualis.et quoniam AD eft zqualis D C,communis
auté DE,duz AD DE duabuts €D .DE axquales.{untaltera alteri; erangulus ADE
zqualis angulo CDE,re&us.n. vterque eft.ergo et bafis AE bafi EC eft ¢qualis.Sed
A o&enfa eft AE zqualis EB.quare et BE ipfi EC eft 2qualis, ac proptereatres rectz
lineg AE EB EC inter fe gquales funt.centro igituzr E s intcruallo autem yna iplas
rumAE EB EC circulusdefcriptus-ctiam per reliquawanfibic puna et circys
lus deferiptus erit.Quare circuli portione data defcniptus eft cinculus;cuins ¢a pog
tio eft.Sed et illud confltat, portionem ABC femiciranlo minorem effe ; propterea
- quod: centrum ipfius extra ¢adit . Similiter et fi angylus ABD i gqualis angulo B
! }D,fa&z AD zquali vtrique iplarum BD DG, cruns sres reitz lineg AD DB D
C mter fe zquales,atque erit D circuli defCripti centsupnet portio ABC femicirca
+ lus.Sivero an%ulus ABD minor fitangulo BAD , geafticuetur ad retam lincam
BA,&ad punctum in cadatum A, angulo ABD zqualis angulus intra portionesy
ABC.erit centrum in ‘iipfa Disarque srit ABC portiedemicirculo maior. Circuly
ig[i)tur portioac data defcriptis et &kwi_us. wiug. portie st . qued. facere opory
tebat. VOO L . o .
THEOREMA XXIL RROPOSITIO XXVI
In=zqualibus circulis zqualesahghti cqualibus infiftunt circft
ferentijs, fiue ad cenwa , 46 ad circhmicrautiasinlifats .
Sint ¢quales circuli ABC DEF, S N
& inipfis zquales anguli ad cemw:::' *. . Ve
traquidem BGC EHF, ad circii~ .
ferentias vero BAC EDF. Dico .
BKC circumferentiam circumbes.
renti¢ ELF zqualcm cffe. Iungan
tur cnim BC EF.Etquoniizqua .
les funt ABC DEF circuli,eritet: . ..
quz cx cétris zquales . duz igiewr: .

LR
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. BG GC duabus FH,HF ¢quales funt:& angulus ad G zqualisangulo ad H' . Ergo 4.primi.
et bafis BC bafi EF eft ¢qualis.Rurfus quonia zqualis eft angulus ad A angulo ad
" D, portio BAC fimilis erit portioni PDF.et funt in zqualibus re&is lineis BC E Diffi.t.
F. qug autem in zqualibus1cétis lineis fimiles funt circulornm portiones inter fe
zquales funt.portio igitur BAC portioni EDF eft zqualis.Sed et totus ABC circu
lus ¢qualis eft toti DEF.ergo ct reliqua circumferentua BKC reliqug ELF aqualis
. erit.In zqualibus igitur circulis zquales anguli zqualibus infiftunt circiiferentis,
fiue ad centra fine ad circumfcrentias inﬁftit.quog oportebat demonttrare.

z4.hu§ul.

F.CC COMMENT ARIVS.

Similizer demonfirabitur in eifdem circulis ; & propofitio magzs vuiserfalis erit hoc mode.
« In eifdem vel zqualibus circulis zquales anguli zqualibus infiftunt-circumferen
tiis,fiuc ad centra,fiue ad circumferentias i t. S

.

THEOREMA XXIIIL. PROPOSITIO. XXVIL

In zqualibus circulis anguli, qui ¢qualibus infiftunt circumfe
rentijsinter fe zquales funt; fiue ad centra yfine ad circumferen-
tiasinfiftant. o
< In zqoalibus enim cirtulis ABC

" DEF, equalibus circumferentiis BC
EF infiftantanguli ad centra quidem
BGC EHF, ad circumferentias vero
BAC EDF.Dico angulum BGC an-
guloEHF, et angulum BAC angulo
¥DF zqualem efle, Si quidem igitur
angulus BGC zqualis?it anguloEH -
£, manifeftum eft angulum quoque B
AC angulo EDF effe ¢gqualem.Sin’'mi

.

nus,vnus ipforum eft maior. it maiorBGC, et conttituatur ad re&am lineam BG, FFFme
“etad pun&um in ipfa'G,an§ulo EHF zqualis angulus BCK. zquales autem anguli genee, @

zqualibus infiftunt circumferentiis , (s]'uahdo ad centra fucrint.Ergo circutnferena

tia BK zqualis cft circamferenti¢ EF.Sed circumferentia EF gqualis eft ipfi BC.er-

go et BKipfi BC eft ¢qualis,minor maiori, quod fieri nan pot . Non i gi.tuxj'inz%ua’

Iis eft angulus BGC angulo EHF. ergo ¢ft 2qualis . atque eft anguli quidem BGC

dimidius angulus qui ad A ; angulivero EHF dimidjus qui ad D . angulus igitur

quiad A angulo qui 2d D eft zqualis.In gqualibus igitur circulis anguli, qui ¢qua

libus infiftunt circumferentiis inter fe zquales funt fine ad.centra,fiue ad circumfe -

" tentiasinfiftant.quod bportebat demonttrare, o

S F& COMMENTARLIVS R
"~ Eadem demonfirativ erit, fi anguli aequilibus circiamferentis’cinfdems civeuli infiflant , b
_ zr%:)ﬁﬁomagi:mfali;ﬁat,boc affo. o PR

- “Tneifdem vel gqualibus crentis anguli ,: qui 2qualibus infitunt circumferentiis
joter fe zquales funt,fiue ad centra,fiue ad circumferentias infiftant. ~

THEOREMA XXv. PROPOSITIO XXVIIL

S equalibus circulis gquglésgge;it'glincg circumfcrc_ntiﬁi’ﬁqﬁa- :
les auferunt , maiorem quidem maiori , minorem vero minori.
N SRR M- 3 Sint

~
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EVCLID. ELEMENT.
EF,que circumferentias quidem /.
tiz EDF, et minorem circumferen
Difi.  niam circuli gquales funt,erunt et qua ex centris gquales. duz igitur BK KC funt
ad centra fuerint.quare cirumferentia BGC zqualis- eft circnmferentiz EHF . Sed
tias zquales auferunt , maiorem quidem maiori, minorem vero minori. quod de-
In zqualibus circulis, g¢quales circumferentias 2quales ret2
etinipfis zquales aflumantur cir-
Cre&z EF gqualem effe. Suman-
- niam igitur citcumferentia BGC
. K KCfunt zquales duabusEL LF; et gquales angulas continent . quare batis BC
F.&. COMMENT 4RIF S

Sint gquales cireuli ABC DEF; A > P
etin ipfis zquales reGglineg BC f N
BAC EDF maiores auferant, cir- ~ L '
cumferentias vero BGC EHF mi . . :
nores . Dico circumferentiam BA > /] \ E N/
C maiorem maiori circumferen - pe— ¢ € —JF. :
! inot \'6’/ o
tiam BGC minori EHF zqualem
rhuivs,  effe.Sumatur enim centra circulorumK Ljanganturg; BK KC EL' LF. Et quo-
3pomi.  equales duabus EL LF:et bafis BC zqualis eft bafi EF . Ergo angulus BKC angulo
%.hmos.  EF eft zc}ualis:zq uales.autem anguli gqualibus infiftunt circumferentiis, quando
et totus ABC circulus toti DEF eft ¢qualis.reliqua igitur circumferentia BAC reli
que EDF gqualis crit. Ergo in 2qualibus cisculis zqnalés re@z linez drcumferen- -
montftrare oportebat, | -
THEOREMA XXVI. PROPOSITIO XXIX.
linez fubtendunt. _
Sint zquales circuli ABC DEF:
ciferentiz BGC EHF: et BC EF
iungantur .Dico rectam lineam B
tur enim centra circulorumK L,
ctiungantur BK KC EL LF.quo _
rchuim,  eltgqualis circumferentiz EHF, eritet inép{na BKC angulo ELF ¢qualis.Et quo~
pifiz.  niam circuli ABC DEF funt zquales,et quz ex centrisgquales crunt. dug igitur B
4pmi oG EF ef} gqualis.In gqualibus igitur circulis zquales circumferentias, gquales re-
&z lincg (ubtendunt.qued oportebatdemonftrare. -~ - -
2 Neon aliter ctiam in dibus antecedentibus eith demonfiration s epdems fme, pro’oﬁfmm" s
magis vninerfales fieri poterunt,m bunc modum. ‘ T,

In cifdem vel zqualibus circulis gquales reftz linez cirqumferentias gquales au-
ferunt,maiorem quidem maiori,minorem v'c‘rq minori.
mfn .C,ié'd,cm vel gqualibus circulis zquales circumferentias zquales peQlg Jines
tendunt. : P ‘, o UGN
. Sed crharum quoddemmodo conser (s . atquealias bis van difffrailes demouftrare bac. loce
sminicle b, e

P RO T O F I F A Py T

Srequalés re@z linez zquales, et fimiles ciscumfercatias auferang,circuli gqua -
Ies eryat,quornm ille funr circumferentiz -~ ¢ o oo RLT LT

shueniton. . lupashrung

)
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88 exim fieri poteft, fine circuli imgquales, Crinma A ,
iori circulo ABC, circaidem centrum G aequalis mi-
wori defcribatur DEF : ¢ iigatur AG GC DG GF,
ita vt punum F cadat inre¥a linea GC : & AG le-

PROPOSIT IO IL

In circulis ingqualibus gquales reéte linog difsimiles circumferentias auferunt. -
. Hoc autems ex s, quae nos proxinse demonfirasimens perfpicue apparet.aequales enim reciae
Kneac AC D F difsimiles asfermut crsrwonferautics. : :

PROPOSITIO 1III

In circulis inzqualibus fimiles circumferentias inzquales reéz linex fubtédit.
_ Et boc finsiliter apparet ex ante demenfiratis. repetasur enim eadem figura, &r isngatur HF.
Itaque quoniam triangulem DGF dwo latera DG GF aequalia babet dusbus laseribus HG GF
trianguli HGF, Cr* anguluam DGF maiosexn angubo HGF,erit bafis DF bafi HF maior. Sedrefa
linea AC eft acqualis ipfi DF. crgo AC HF ingquales fuam, & fmmiles civcumferentias fubtendiit,
qwod oportchas demonfirare, ‘

PROPOSIT IO IIPIL '
. Similes et iﬁgqualcs circumferentias inzquales re&p lineg fubtendunt.
= Sienimreac limeac acquales fose . cixculiitem arqualessersnt circmmferomsias,quas fib-
tendunt, & acquales ¢ fimiles , Siware circuli fime inpqualts, ciresomferentiae: difsimiles erunt.
aquad non ponitur. Siiiles igitur <5 ingqmales crcumferentiasimpquales vellac lincac fibsenduns.
gwod demonfirare v
- 'PROBLEMX XIIL PROPOSITIO. XV

" ‘Datani circumferentiam bifariam fecare. D

$it data circumferentia ADB. oportet ADB circpmfe ' .
rentiam bifariam fecare.Tungatur AB, & in C bifariam fe Jo.primi.
cetur:2 punéto autem C ipfi AB ad rectos angules dica-.

f ———— s ——

tur CD, & iungantur AD DB. Quoniamigitur AC eft
zqualis CB, commuais aurem CD, duz AC CI duabus

S ¥

BC,



4.piimi.
1.8.huivs,

_, §primi.

32 primi

13.primi.
17.primi.

22.huins,

- quod demonftrare oportebat.

- Exhocmanifeftumett, fi tridguli Vnmsangulusﬁtgquahsdm-

"EVECLID.SCELEMENT.

B C CD =xquales funt: et angulus ACD. zqualisangulo
BCD, re&us enim vterque eft : ergo bafis AD bafi DB cft
equalis.gquales autem re&z linez circumferentias aqua- -
les auferunt,maiorem quidem maieri, minorem vero mi-
nori . et eft vtraque ipfarum ADD DB circumferentiarum -
femicirculo minor.quare circumferentia AD) circumferen -
tiz D B ¢qualis erit.data igitur circamferentia bifariam fe
&a eft.quod facere oportebat.

THEOREMA XXVIL PROPOSITIO XXXL
In circulo angulus,qui in femicirculo rectus eft, qui vero inma
iori portione minor eft re¢to,& qui in minori maior re&o ; & infu
permaioris quidem portionis angulus recto maior eft;minoris ve

ro portionis angulus rectominor. . © e ‘
Sit circulus A B CD) cuius diamever B.C|, centrum _ r,
auntemE; ctiungantur BA AC AD-DC. Dico angu AL

lum quidem, qui eft in femicirculo BAC reGum efle; . /
qui vero in portionec ABC maiore fernicirculo, videli /e
cetangulum ABC minorem efle re&o, et qui in por- -
tione ADC minore femicirculo, hoceft angula ADC D '\"“ E ]
reto maiorem . iungatur. AE, etB A adF produca- .
tur. Itaque quoniam BE eft zqualisEA, erit et angu \ \/
lus EAB, angulo EBA ®qualis . Rurfus quoniam AE R ol
¢ft gqualis EC, et angulus:ACE angulo CAE ¢qualis - e
-erit.totus igitur angulus BAC eft zqualis duobus ABC ACB angulis.eft antem eb
angulus FAC extratriangulum ABC, duobus ABC ACB zqualis . angulus igitur
BAC eft gqualis angula FAC. ac propterea vterque ipforum rectus.Quare in femi
circulo BAC angulus BAC re&us cft.ct quoniam trianguli ABC duo anguli ABC
BAC duobus rectis funt minores , retusautem BAC, crit ABC angulus reo mi
uor,atque eft in portione ABC maiore femicirculo . Quéd cum in circulo quadri-
laterum fit ABCD, quadrilaterorum vero, qui in circulis defcribuntur,anguli ops
pofiti duobus reéis fint gquales : erunt ABC-ADC anguli zquales duobus re&is.
et angulus ABC minor eft reGo.reliquus igitur A D C reQo maior erit, atque ef®
in portione ADC minore femicirculo. Dico preterca maioris.portionis angulamp
qui continetur ABC circumferentia et re&a linca A C recto maiorem efle; angulit
vero minoris portionis contentum circumferentia A D C; etre@alinea A C re&o
minorem. quod quidem perfpicue apparct. Quoniam enim angulus , qui re&is li-
neis BA AC continetur réGtus-eft , erit et contentus A BC circinnferentia; etrela
linea-AC reéto maior . Rurfus quoniam angulus contentus re&is lineis CA AF re
&us cft, erit qui continetur retalineaC A, et AD C circumferentia minor reRo)
1n cirenlo.igitur angulus qui in femicirculo reftus eft, qui vero in maiori portione
minor cft recto, et qui in minori maior re&to.et infuper maiowis quidem portion{s
angulus re&to maior eft : minoris vero reo minor. quod demonftrare oportcbilt.
ALI TFR demoftrabitur angula BACredirefle. Quonidgnimganguius AEC
duplus eft'anguli BAE, etenim duobus interioribus , et oppofitis eft zqualis:eft au
tem et AEB duplusipfius EAC: anguli AEB: AEC angnli BAC gu lLerunt.Sed
ct AEB AEC anguli duobus reQis funt zqiales. crgo ang ¥ ’i redns-eft.
- S AT AL Tneimnin sl e

ot nenttpnn o g
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- bus,eum re@Gumefle ; propterea quod & qui deinceps eft , ijfdem
eft ¢qualis. quando autem anguli deinceps funt gquales , neceffa-
rioredi funt,

s § € H 0L I V M

Si femicirculi omnes ob fimilitudinem equales mgulo.r Safcipiunt , -
nempe rectos , maiores antem portiones /kﬁymnt reétis minores; per]}z
cuum eSE cum fimiles fint equales (ufGipere angulos . quo enim maieres
Sunt femicirculis, eo rectum angulia diminysunt : fimiliter et minores fe-
micirculis re€tum pra]:ortzo;ze augent. Ergo fimiles portiones equale.r Ja-
Jeipiant angulos neceffe ¢St . portzmum autem anguli,quod heterogenei
© fint s refpeitu reftilincorum ﬁmt enim mixti , cum illis non comparan
2ur determinata magmtudme, nifs maioritate tantum,vt _/' ic dzcam,@v
minoritate . .Qrgamo&ram contingit maiore pomorze ad minorem proce-
dente per medium circulum, angulum ipfius masorem fimpliciter reéto
ad minorem procedere, ¢ non per reEum . reftus enim magmmdo de-
terminata cff, Videbisur suscos hoc gdpirgbile cffe;0am que in contya-
viatranfisutantur per media tranfire confucnerunt.. Sed et in alifs iwws
pire licet hoc modo oppofita abfgae medio. etenim gise circulum comprq |
lmm’zt lincascum conucx 4 jit > ¢ caugs xelFe mon ¢f. Y

= THEOREMA XXVIII. PROPOSITIOXXKIL

Si circulum contingat qu:zdam re&alined , Acontadu autem
in circulum ducatur reca linea ipfum fecans; anguli quos ad con
tingentem facit,zquales eruntijs, qui m aleernis cwcuh portio-~ -

nibus confiftunt.
__ Circalum enim ABCD contingat quzdam rea
Yinca EF in Bjer 3 puncto B ad circulum ABCD du
catur re@alinca BD ipfam: vtcumque fecans. Dico
angulos,quos BD,cum EF contingente facit,gqna-
fes efle iis,qui in alternis uli portionibus conﬁ-
funt, hoc cft a.uguluml':,Bg eflc gqualem an, ,
gm coftituitur in DAB portione., v1dchcet ,DA
;angulum vcro EBDgq uakq[:) :anguloDCB, qui -
in portigne DCB conhiruitur. D uicatur enfm 3 pun ey e .
éoBj i EF ad re&os angulos BA:et in circumfe-
rentia BD fufnatur quod vis pun@tum Ciigpganturd; AD DC CB.Quoniam igi-
tur ciratum- ABCD contingit quzdam reeta linea EF in punéo B:et 2 gontaGu B
ad re&os angulos con cnt acftBA.cm Xlﬁ;BA centrum ABCD circn- 1o pyius,
Yi,quare BA eipfdé circpli diameter.eft, exangulus ADB in femicirculo cft retus. e ancece -
: xchqm itur anguli BAJ> ABDvni rc&o $quales fant . Sed ct ABF eft re&us.er- dente.
ufl -ABF zqualis eft angulisBAD ABD . communis anferatur ABD.reli- 3:-pam
quus 1gxtur DBF ¢i,qpi in aterna circuli partione confiftit, videlicet angulo BAD
eft ;qu,ahs,E.; quoniam in circulo quadrilaterum cit ABCD, et angulj eius oPP:lﬁa
ti zquales
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ruhuivs,  gi zquales funtdupbns reis; erunt DBF DBE anguli angulis BAD BCD.zqua-
les.quorum BAD oftenfus eft zqualis ipfi DBF. crgo reliquas DBE ei,qui in alterr

na arculi portione DCB conftitnityr,videlicet ipfi DCB xzqualis erit. S1igitur cir-

culum contingat quadam rea linea,a contactu vero in circulum ducatur re&a li-

nca ipfum fecans; anguli,quas facjit ad contingenfém,zquales erunt iis,qui inalter

nis circuli portionibps confiftunt.quod oportebat demonftrare.

" »

 PROBLEMA V. PROPOSITIO XXXIL |
“Inidatz re@ta linea defcribere portionem circuli, qua fufkipiar *

~ “Sitdatare®alinea AB,datus anteém angulus re&ilineus , qui ad C.itaque d'por§
totin data rectalined AB.defcribere portioné circali,quz filfcipiat ahgulum gguas
lem angulo,qui eft ad C. vel igitur angnlus ad C acutus eft, vel re&us,vel,pquﬁ:s,l'
.. Sitprimumacitus,vt in prima figura,et ad re®am lineam AB,ct ad pun&um in eg
- #p™ datum A,conftituatur angulis BAD angule'qui eft ad € zqualis.acutusigituran=
mpaml  opluseft BAD, et d pun@o Avipfi AD ad re&os angulos ducatur AE ;fecetur auté

sopimi % B bifariam i Fjatqiic’apun&@oF duentur FG 2d reGtos angulosipfi ARt G B it
prim gatur.Quoniam igitur AF eft zqualis FB,communis autem FG, dug AF FG dua-
‘; »

s BF- FG zquales funt: et arigutus AFG ¢qualis angulo GEB. ergo bafis AG bafi
B cft zqualis.taque centro G,interuallo autem AG cir;ulus'dc(%ri tus tranfibit
étiam per Budefcribatur et fit ABE,iungaturd; EB.Quoniam igitur ab extrémita<
Corol16.hu e diametri AE,ct3 pnn&o A ipfi AE ad rectos angulos du&a eft A Dsipfa:AD ciry
aus. culum continget.ct quoniam circulum ABE contingit quzdam re&a linez AD, et
Ex antece - J contadu,quieft ad £ in circulum ABE du&a eft reQa lipea AB:erit angnlt's DA
dense, B ¢qualis angulo,qui in alterna circpli portione conflityitur , videlicet 1pfi AEB
Sed angulas DAB angulo,quiad C eft zqualis . ‘ergo €t drignlis ad € drigule AEB
- zqualis erit . In data igitur re&ta linea AB portio circuli defcripta eft AEB, fufci2
. piensangulum AEB dato angule,qui ad C zqualem.Sit deindc angulus; quttid C
. re&us.ctoporteat rurfus in recta Jinea AB defcribere circuli portiohetn , quy fufct -
eppumie . piat angulnm zqualemreo arg % i eft{ad C.conftituatur ¢nimi rurfus appulo
p - qualc B0, qu! . Mtftuatur cnim rurf
re&to,qui ad C ¢qualis angylus BAD,vt in feciida figura, féceturd; AB bifariiin B,
et centro Finternallo autem alterira ipfarum AF ‘FB circilus défcribatut AEB,

: fn"f"m‘}m ergo AD re&alinea circulum ABE ‘eéntingit, Krdppéféa{gudd reQuselfgiiad A
\ ap‘gulqs‘,sta ulus BAD zqualis augulo,qui ¢ ‘}h,(})ort:ionc AEB : re&iig Ehtm et
ipfe eft,ifi Temicirculo confiftés.fed BAD zqualis eft ¢l quiad C.Erg'ée qui fh por

tiohe AEB ¢, qui ad C cft z¢nalis.. deferipta igitureft rurfus in*AB‘réQa linea,

2.0 portio circuli AEB, fufcipiens angulum angulo rc&o:,"_jnirad’c sqyates . Dénique
7 fi‘angulus'ad C obtufus,et ad re&am lineam AB,et ad pfi&uin A ‘confituatur ip

- fizqualis angulus BAD,vt hét in tertia figura,et ipfi ﬁBL&; lincjﬂ: A& el ans

" gulos ducatar AE:feceturd; rurfus AB bifariamin F ¥ipfi'véro AB qugatuf ad re-

os angulos FG,et GB iungatur.Et quoniam AF eft gqualis FB, cothmunis aateim
FG.dug AF FG duabus BF FG ¢quales funt,ct angulus.’ AFG angulo BFG ¢qua-

lts.
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lis.bafis igitur AG eft qualis bafi GB.Quare centro G, intertiatlo autem AG cir- 4.ptimi., »
culus defcriptus etiam per B tranfibit.tranfeat ve AEB . Et qroniam diametro AE-
ab extremitate ad re€os angulos du®ta eft AD,ipfa AD circulum AEB continget:: Corol.16.hu
et i contactu,qui ad A du&taeft AB . quare angulus BAD ¢i > gufin alterna circuli- %
portionc AHB coftieuitur eft gqualis.Sed BAD-angulus squalis eft angulo, qui ad»
C.angulus igitur,qui in portionc AHB angulo,qui ad C zqualis erit.Ergo in data’ -
retalinea AB defcripta eft AHB circuli portig,{ufcipiens angulum zqualé ei , qui
eftad C. quad facere oportebat. o

., PRQBLEMA VL PROPOSITIO XXXIIL

. A datocirculo portionem abfcindere , qua fufcipiat angulum
dato angulo reilineo zqualem, |
$. Sit datus circulus ABC : datns autem angu-

los re&ilincus.qui ad D.oportet d.circulo ABC
portionem ablcindese , qug fufcipiat.angulum

;7 A

angulo qui ad D zqualem. Ducatur re&a linea / 17.hufus,
EF citculum ABC in pun@o B contingens« ¢t N N\ -

ad reGam lineam BF;et ad pun&tymin ¢a B ¢c6 ) ( 23 primi.
fticuatur angnlusFBC angulo quieft ad D2~ - \ '

qualis.Quoniam igitut circulum ABC contin-:  ~ ' VN P
gitqurdamre@ajincaEF in B pun&o, std 6~ —p—r 5 +

ta&u B duRacft BC, ¢rit angulus FBC gqualis , o
ei,qui it altena circuli portigne caftituitur.8ed FBC angulus angulo qui 2d D ef®
zqualis.ergo et angulus,qui in portione BAC angulo qui ad D zqualis érit.A da
to igitur circulo ABC abfciffa eft portio, quzdam BAC {ufeipicns angalum - dater
angulo re&ilineo,qui eft ad D,zqualem.quod faccre oportebat. .- - .0 s
A « o . Ca
THEOREMA XXIX. PROPOSITIO XXXV.. »
Si incirculo duz re@z linez fe fe mutwo fecent retanguluny
portionibus vnins contentum ¢quale eft ¢i , quod aleerius portio-
nibus continetur. : B
Incirculo enim ABCD dux re&e e S oo oS
linez AC BD fe fe mutuo in- pun Wi g
&oE fecent.Dico reGangulum co
tentum AE EC ¢quale efle ei, quo
DE EB continctur. $i igitur AC |
D per centrum tranfeant, ita vt E fi
“cEtriitn A BOD crredliT MuAReftar LI
et zqudliBus Qifteritus AB B
‘DE EB,e;&eaagéulagﬁW@
‘AR £ etjdatetiid ¢i,{uod BIR Ef
icontinétur:fidqne ACI' DB trd
1i ABED Gho@ e F:Aldbh ad et
¥H:iungantiiidj FB #¢ tFEiQuse
‘duéta re&aim Kacam :
“eatjet mﬁﬁdm. ipfar ' 3.huius.
nca AC feRacftinp KT PURCTO W 4 €T 11 PATCS HIGGUALES 1N t.,er1t ro-) §.fecuadis . ¢
“Gangulum AR EC-cofitcitimn vad:ctim ipliasEG quadrato,eqnale quadrato ex:
G C.comnfane addat‘_u'ﬁ'iGF’duath{;m;c o reftagulum AEC ynd cumiis,quz 5, - 0,
ex EG GF firadratis zile eft quadratis ex CG GF.S¢d quadratis qnidcmtxlécfi:i
[ ] N

. ) DY AR NI
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cum quadratis ex CF FE eft ¢quale quadratis ex DF FE. fed quadratis qui

ex DF FE zquale eft, quod ex DE quadratii;etenim re@us cft a?a gulus EF?) :g;an:
dratisvero ex CF FE zquale eft quadratum ex CE.crgo re@angulum ADCvni
cii quadrato,quod ex CE eft ¢quale quadrato ex ED.zqualis autem eft CE ipfi EB.
re&angulumigitur ADC vnd cum quadrato ex EB gquale eft ei,quod ex ED qua-
drato. {cd quadrato ex ED zqualia funt quadrata ex EB BD; £ quidem reQus eft
angulus EBD.crgo re&angulum ADC vni cii quadrato ex EB zquale eft eis, quz
exEB BDquadratis.commune auferatur quagramm ex EB.reliquum igitur AD
C re&angulum Puadrato,quod fit ex DB zquale erit.Si igitur extra circulum ali-
quod pun&tum (umatur,ct qug deinceps funt.quod oportecbat demonttrare.

F.C. COMMENT ARI¥VS. .

Ex proxime demonfiratis duo corollaria fequsntnr, vt & adnotasit Campanus.nempe hec.

. SidpaQo extra circulum fumpto ducitur in circulum quotcumque re&g lineg,
ipfum fecantes;re@angufa que totis, et earum portionibus extrinfecis cotinentur,
inter fe zqualia funt;quod fingula quadrato linez contingéntis fint zqualia.

A puncto extra citculum fumpto du&te duz re&z linez circulum contingen-
tes inter fe zquales funt.ctenim veriufque ipfarum quadrata fynt ¢qualia reangu
lo,quod reQta linea ab codem pun&to duQa,qug circulum fecet,et ejus portione ex
trinfeca continetur . ergo et ipfx lineg zquales fint necefle eft . neque vero plures
quim duz effe poflunt, quod ex demonttratis in 0o&auo huius perfpicue apparet.

THEOREMA XXXI. PROPOSITIO. XXXVIL

Si extra circulum fumatur aliquod punétum,atque ab eo in cir-
culum cadant dug recg linez , quarum altera quidem circulum fe
cet, alteraveroincidat; fitautem quodtota fecante, et exterius
affumpta inter punéum, et curuam circumferentiam continetur,
¢qualeei , quod abincidente fit quadrato : incidens linea circu-
lum continget. - : .

~ Extra circulum enim ABC fumatut aliquod pun&um
D,atque abipfo in circulam cadant duz reQz linez DC
A DB;ct DCA quidem circulum fecet, DB vero incidat,
fitg; re@angnlum ADC gquale quadrato, quod fitexD
B. Dico ipfam DB circulum- ABC contingere . Ducatur
enim re&a linea DE contingens circulum ABC, et fuma
tur circuli ABC centrum quod fitF, iunganturd; FE FB
FD. ergo angulus FED reéys eft. Et quoniam DE circu~
lum ABC contingit , fecat autem DCA, re@angulum A
DC =zquale crit quadrato quod ex DE. fed reGangu-
fum ADC ponitur zquale quadrato quod ex DB. qua~
dratum igitur quod ex DE quadrato ex DB zquale erit,
" ac.propterea lincaDE ipfi DB zqualis. eft autemet FE
qualisFB . dugigitur DE EF duabus DB BF zquales
t;et bafis ipfarum communis FD.angulus igitur DEF eft zzu:dis angulo DBF:
rectus autem DEF. ergo et DBF cft reus;atque eft FB producta diameter.qug ve-
ro ab extremitate diametri circuli. ad re&6é angulos ducitur circulum contingit.
ergo DB circulum ABC contipgat neceffe eft . Similiter demonftrabitur etfj cen-

~ trum fitin ipfa AC. Siigitur extra circulem fumatur aliquod pun&um,et reliqua,

giod demonftrare oportebat. .
. TERTII LIBRI FINIS, : ’
) N 2

Shuiw.

8. primi.
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Federici Commandini Vrbinatis.
PDIFFINITIONES.
i Io ' .

& IGVR Aredilineain
=="Y| figura recilincadefcri
=D bi dicitur,quado vnus
quifque figurz defcri-
ptz angulus vniiquod
que latus eiusy inqua

defcnbxtur,contmglt.

Fxgura ﬁm1htcr circa ﬁguram defcnbx dicitur quando vnum..
quodque latus defcripte vnumquemaque angulum eius , cx:ca
quam dc(cnbltur,contmgu. :

I11.

Figura re&ilineaincirculo defcribi dici
tur, quando vnufquifque defcripez figura
~angulus circuli cxrcumfcrcnnamcontmgu.
IT1L

Figurareilinea circa circulum defcri
bi dxcxtur, quando vnumquodque latus
: defcnptg c1rcuh eir cumfcrcnua cotmgtt.

v-* Pl 3’

 Circulus ﬁmxhter in figura m&lhnca, \
defcribi dicitur, quando circuli cxrcumfaﬂm& demquodquc;
latus e1us, in qua-deferibitur,contingits - -

Circulus
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VI

~ Circulus circa figuram re&ilineam de-
fcribi dicitur, quando circuli circumferen-
tia vnumquemque angulum- eius , circa
«quam defcribitur, contingit.

vt

Re@a lineain circulo aptari dicitur, quan.
do eius extrema ad circuli circumferentiam

feapplicant. | <4
PROBLEMA L ,
PROPOSITIO L N ,

In dato circulo datz re@g linez , quaz diametro eius maior n6

fit , zqualemre&am lineam aptare.
Sitdatus circulus AB C, dataautem re-

&a linea noh maior circuli diametro D. o- /‘A/
portetin circulo ABC reétg lineg D ¢qualem \
re&am lineam aptare. Ducatur circuli ABC c £ N
diameter BC. Si quidem igitur BC fit gqua- B
lisipfi D, faum 1am erit, quod proponeba
tur. etenimin circulo A B C aprataeft AC
reCtz linez D gqualis . Sin minus , maior eft
BC quim D, ponaturg; ipfi 1D zqualis CE:
et centro quidem C interuallo autem CE
circulus defcribatur A EF: et CA iungatur.
Itaque quoniam pun&um C centrum eft AEF circuli ;erit CA ipfi CE zqualis. Sed
D eft zqualis CE. ergo et D ipfi AC zqualis erit.In dato igitur circalo ABC datz
re&¢linez D, non maiori circuli diametro, zqualis aptata eft AC. quod facere

qportebat. :
. S s H-0 L I U oM.

Cum varia fit circum[Criptionum, et infcriptionum contemplatio, Ew
clides non multum admodum progrefus eff. nam perueniens ad hexago-
wum , & peftremo quindecagoni angulos tradens , qui ad afirorsm _{Eié'.
tiam magss pertinent, finem dicendi fecit Primum antem theoremd lem-
ma quoddam eSE , pesstagoni conflitutioni inferuiens : ¢r quacumque i,
bocordinantur, in illa preordinar: oportebat. Sed quoniam fimpliciorem
babet confiructionem , quam trianguli conflitutio , iure merito ante alia
theoremata pofitum eft . Sciendum autem f quidem data re€ta linea dia:
metro fit equalis, Ono tantum modo , cvel etiam abfque cvlla experien-
tia fieri problema; Sicvero minor , divbus modis.ab eodem namque ptm
&ovt C ad AF duclaretia lineainter ff equales funt. .

o Problema




3Lprimi,

II.M'

$-tertij.
14. tertij.

2.8.primi.

§3.primi.

$0 primi,

17.tarti ,

23.primi,

32 prim],
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Problema boc eft ex eorsm numero, quac determinata appellantur . poffet enim ¢ boc mo-
do explicari . - _ ‘

In dato circulo datz reftg linez ¢qualem retam lineam aptare . oportet autem
datam reétam lineam diametro circuli non effe maiorem.

Licet ez:am problema aliud abfoluere buiufmodi.

In dato circulo re&am lineam reétg linez datg,que diametro maior non fit,gqua
lem, ct alteri datz parallelam aptare, ,

Sit datus circulus ABC , cuins cen- B
trum D, Cr retla lineanon maior diame- TN
trocirculi EF: alteraveroretla linea » 0 Vo4 3
fitsinqua G. Itaque oportetim circule / \c :
A B C aptare reCtam lineam aequalem  Al_k __p Ll cE u__F

ipfi EF, <& ipft G parallelam . Ducatur :
per D retalinea A D C parallela ipfi G, A ‘ -

quac circuli diameter erit . & fi quidem ‘ %Yu

AC fit gqualis EF, faltiid erit quod pro ,

ponebatur : fi vero AC fit maior, quim N G

EF, [ecetur EF bifariam in H:¢r ipfi HE : |
aequalis abfcindatur & femidiametro cir- .

culi D Asquae fit DK. ipfi vero H F aequali. fiat DL; perd, piéta KL ipfi AC ad refios angulos
ducantur MN OP; & MO isngatur. Quoniam igitwr re¥a linea qugdam A C per centrion ds
&arectam lineam MN non dwliam per centrum ad retlos angulos fecat; & bifariam ipfam feca

_bit. quare MK eft aequalis KN. Et ob eandem canffam OL eft aequalis LP . funt autem MN O

P inter fe aequales, cum aequaliter a centro difigt:cr funt parallelae; anguli enm MKL OL
K reéli funt.quare et earum dimidiae KM LO & aequales erunt, &y parallelae. At quae aequa
les, & parallelas ad eafdem partes coniungunt,Crip|ae acquales, et parallelae fimt. ergo MO eft
aequalis KL, hoc et ipfi EF, & parallelaipfs Gifunt enim vergque ipfi KL parallelae . Eaems
ratione iuntta NP demonfirabitur aequalis €idé EF, & parallelaipfi G.In circulo igitur ABC-
aptataeft MO vel NP aequalis E Fycr ‘ipﬁ G parallela.quod facere oportebat.

Ex quibus conftat fi quidem A C fit aequalis re&z linex datg,vno dumtaxat mo-

do problema abfolui ; fi vero fit maior,duobus modis , vt in antecedéti diGum eft,

PROBLEMA IIL. PROPOSITIO. IIL

In circulo dato, dato trjangulo 2quiangulum triangulum de-

fcribere.

Sit datas circulus A BC, datum
autem trianguli D EF. oportetin : N
ABC circulo defcribere triangulii

G
triangulo DEF ¢quiangulum . Du-~ D r\\/\~>‘5 o u ’
catut rectalinea GAH contingens . ' .
circulum A B C in puu&o A: etad i E ‘ .
retamlincam AH, etad punftum g ¥ ’
. i
B \/ c i

inea A angulo DEF ¢qualis angu-
lus conftituatur HAC. rurfus ad re
&amlineam AG, et ad pun&umin
ipfa A angulo DFE ¢qualis coftitua
tur angulus GAB; et BC iungatur. : o .
Quonia igitur circuli ABC contingit quzdi re&ta HAG;4 conta&u aiit in circulfi -
du&taeft AC:erit HA C angulus ¢qualis ei,qui in alterna circuli portione cofiftit,vi
delicctipfi ABC. Sed HAC angulus gqualis eft angulo DEF. ergo ctangulus ABC
: angulo
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angulo DEF éft Yqualis. Eadem rationt et angulus ACB eft 2qualis angulo DFE,
geliquus igitur B A C angulus reliquo E D F zqualis erit. Ergo triangulom AB C
triangulo DEF cft gquiangulum. et defcriptum cft incirculo ABC. Indato igitur
circulo daw triangulo zquiangulid trianguld deferipti eft.quod facere oportebat.

PROBLEMA III. PROPOSITIO IIL

23.primi.

17. tﬂ'tii.

l’&tﬁ]- 1

9.primi.
12.prmi, ‘

26.primi,



» 16.teid),

30.primi,

v1.primi,

4. primi.

EYCLID."ELEMENT.

metri circuli ad reGos angulosducitur,intra circulii cadet.quod-eft abfurdi.noigi
tur c€tro D, interuallo aiit vna ipfarum DE DF DG circulas deferiptus fecabit re
&aslineas AB BC CA,quare ipfas cotinget;atque erit circulus defcriptus in tria-
gulo ABC . Indatoigitur triangulo ABC circulus EFG defcriptns cft . quod fa+
cere oportebat, o : _
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& quando maiorrecto, extra BC. quod oftendere oportebat.
PROBLEMA VI. PROPOSITIO. VI.

In dato circulo quadratumdefcribere.
Sit datus circulus ABCD.oportet in ABCD circulo qua
dratum defcribere.Ducantur circuli ABCD diametriad re
&os angulos inter fe AC BD:et AB BC CD DA inngan-

A
tur.Quoniam igitur BE ¢ft ¢qualis ED,ctenim centrum eft / e }
"

E,communis autem et ad rectos angulos EA;eritbafis BA \

gqualis bafi AD.Et eadem ratione vtraqueipfarum BCC gl . E_____“'p
-Dvtrique BA AD ¢qualis.zquilaterum igitureft ABCD  \\
quadrilaterum.Dico et reGangulum effe . Quoniam ¢nim AN / A\
rectalinea BD diameter eft ABCD circuli, erit BAD femi- N1/
circulus.quare angulus BAD rc&useft. et cadem ratione c
vnufquifque ipforum ABC BCD CDA cft reus. re&an-

gulum igitur et ABCD quadrilaterum.oftenfum autem cft, et zquilaterum effe.
ergo quadratum neceflario crit,et defcriptum eft in circulo ABCD.In dato igitur

ABCQ circulo quadratum ABCD defcriptum eft,quod facere oportebat.
PROBLEMA VIL PROPOSITIO VIL

Circa datum circulum quadratnmdefcribere.

Sit datus circulus ABCD.oportet circa ABCD circu
1i quadrati defcribere.ducantur circuli ABCD dogdia: 4 A
metri AC BD ad reos inter fe angulos, et per pita A | /

BCD ducitur circulit ABCD cotingentes FG GH HK
KF. Quonii igitur FG contingit circulit ABCD,a centro
aiitE ad c6ta&i quieft ad A-ducitur EAerficanguliad. B s L
A re&i.Eadem rationcet anguliad pun&aB C Dreti -

funt. Etquoniam angulus AEB reuseft , eft apteni et -
re&us EBG; erit GH ipfi AC parallela. Eadérationcet L |

AC parallela cfR FK.Similiter demonftrabimus et vtram ¢ ®

queipfarum GF HK ipfi BED parallelam effc.quare et GF eft paraliela HK. paral-

" lelogramma igitur funt GK- GC: AK :FB BK,ac.propterea GF quidem eft zqua-
Ms HK, GH vero ipfi FK. Et quoniam AC zqualig eft BD : Sed AC quidem vtrique
ipfarum GH FK eft zqualis ; BD vero zqualisvtriqee GF HK. et utraque GH FK
vtrique GF HK zqualis erit. Aequilaterum igitur et FGHK quadrilaterum.Dico
et reGangulun efie. C%gomw énim garallelégrammui et GBEA; atque eft re-
&us AEB angulus,et ipfe AGB retus erit.Similiter demonftrabimus angulos etiz
qui ad punéta HKF re&os effe.re@angulumiigitur eft” quadrilaterum FGHK;" de-
monftratum amtem eft et zquilterum.Ergo quadratum fit neceffe eft.et defeript
eft circa eirculis ABCD.Circa datam igitur dircélum qnadratum defcriptum eft;
quod facere oportebat. ' - SR
PROBLEMA VIIL @~
PROPOSITO VIIL o

Indato quadrato circulum defcriberes - |
Sit datum quadratum ABCD'. oportetin quadrato
ABCD circulii defcribere. Secetny vtrague ipfarit AB -
AD bifariam in pun(iis F E. et per E- quidem ajterutri’ © .
ipfarum AB'CD mea ducatar EH:perF veroduca -
wr FK parallela alierutri: AD BC.parallelogrammum,. - -~ 007 oS
. .3

1]

$1.0e0ij.

“‘M



14 primi.

16.erddj.

- eritangulus DAC angulo BAC zqualis.angulus igitur

EVCLID. ELEMENT.

igitur eft vniiquodque ipforum AK KB AH HD A

G GC BG GD : etlatera ipforum qug ex oppofito A - b
funt gqualia . Et quoniam DA eft zqualis AB:et ipfius
quidé AD dimidia eft AE;ipfius vero AB dimidia AF; \
erit AE ipfi AF ¢qualis.quare et oppofita latera ¢qua o K
lia funt.ergo FG eft zqualis GE. Similiter demonftra- F
bimus et vtramque ipfarum GH HK vtrique FG GE
zqualem effe. quattuorigitur GE GF GH GKinter J_\

» fe(}unt ¢quales.Iraque centro quidem Ginternallo au 5 5 '
temvna 1pfarum GE GF GH GK circulus defcrip- _ L
tus etiam per reliqua tranfibit pun@a;et rectaslineas AB BC CD DA continget,
propterea quod anguliad E F H K re@i funt.Si enim circulus fecabit rectas li-
neas AB BC CD DA,qug ab extremitate diamerri circuli ad reftos angulos dudd
tur intra circulum cadet.quod eft abfiurdum.non igitur centro quidem G;interual
lo autem vni ipfarum GE GF GH GK cirenlus dcfériptus rectaslincas AB BC
CD DA fecabit.quare ipfas neceffario continget: atque erit defcriptus in quadra-

to ABCD.Indato igitur quadrato circulus defcriptus cft - quod facerc oportebat,

PROBLEMA IX. PROPOSITIOIX. -

Circa datum quadratum ¢irculum defcribere.
Sitdatum quadratum ABCD . oportet circa ABCD
quadratum circulum defcribere . J renimACRB . D
D, qugfe inuicem in pun&o E fecent. Et'quoniam DA '
eft zqualis AB,communis autem'AC;jduz DA AC dua
bus BA AC ¢quales funt; et bafis DC zqualis bafi CB;

DAB bifariam feGus cft re@a linca A C. Similiter de- N\
monftrabimus vnumquemque angulorum ABC BCD B ¢

" CDA re&islineis AC D B bifariam feGum effe . Quo- ,

niam igitur angulus D A B angulo A B C cft zquahs. atque eft anguli quidcnii
DAB dimidius angulus EAB, anguli vero ABC dimidius EBA; etEAB angnlus

-+ angulo EBA zqualis crit.qnare et latus EA lateri EB eft gquale. Similiter demon»

11 fecundi.

2. huius.

ftrabimus,et vtramque reétarum linearum EC ED vtrique EA BB a2qualem efe.
erga quattuor rectx lincx EA EB' EC ED inter fe funt zquales.centro igitur E,in

- teruallo autem vaa iplarum EA EB EC ED us etiant per reliqua

punda tranfibit.arque erit‘defcriptus circa A .« defcribatur ve AR
CD.circadamm igitur quathupim circulus acicrpaus cix. quod facare oportebate

PROBLEMA X. PROPOSITIO X

Aequicrure triangulum coftituere,ha -
bens vtrumque angulorum , qui funtad > -
bafim duplumreliqui. -

Exponatur re&aquedam linea AB , etfecqturjn ;- -
C pun&o, ita vtreangulum contentum AB-BC(: - *
zquale fit ci, quod ex CA defcribitur quadrato: et
centro quidem A, interuallo autem AB circulusde .-
{cribatur BDE : apteturd; in BDE circulo reétglic - N /
nea BD zqualis ipfi AC,quz'non fit maior diame- . . = 3 SR

~ tro circuli BDE:etiun&is DA DC, eirca ARCtria. = S -
- gulum circulus ACD defcribatur- Itaque qudniaos redsngulum ABE. mquale eft:

quadrato,quod fit ex AC;zqualis autem el 4C 5 Ipf BD, erit ARCre@angulum:
- . ' quadrato
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quadrato gtuod ex BD zquale.Et quoniam extra circulum ACD fumptum eft ali-
quod punétum B:et d puncto B in citculum ACD cadunt dug reGz linex BCA B

D, quarum altera quidem fecat,altera vero incidit,atque eft re@angulit ABC zqua

Ie quadrato,quiod ex BD;reta linea BD circulum ACD continget . Quoniam igi- Vit.terdj.
tur BD contingit,et 3 contactu,qui ad D du@a cft DC; erit BDC angulus 2qualis 32.terij.
ei,qui in alterna circuli portione conftituitur , videlicet angulo DAC. Qudd cum

angulus BDC zqualis fit ipfi DAC, communis apponatur CDA . totus igitur BD

A cft zqualis duobus angulis CDA DAC. Scd ipfis CDA DAC exterior an s primi. -
gulus BCD eft gqualis. ergo et BDA gqualis eft ipfi BCD. fed BDA angulus

cft zqualis angulo CBD, quoniam et latus AD lateri AB eft ¢gquale.ergo ct DBA

ipfi BCD =zqualis erit . Tres igitur anguli BDA DBA BC% inter fe zquales

ignt o Et quoniam angulus DBC zqualis eft angulo BCD, et latus BD lateri ¢.primi.
DCeft gquale. Sed BD ponitur zqualis ipfi CA. ergo et AC cft zqualis CD.qua-

re etangulus CD A zqualis eft angulo DAC.anguli igitur CDA DAC ipfius angu

1i DAC dupli funt.eft auté et BCD angulus angulis CDA DAC zqualis.crgoct B

CD duplus eft ipfins DAC. Sed BCD eft zqualis vtriqueipforii BDA DBA.qua-

rc etvterque BDA DBA ipfius DAB eft duplus. Aequicrure igitur tridgulum con

fitntum eft ADB,habens vtrumque corum angulorum,qui fuat ad bafim,duplum
reliqui.quod facere oportebat.

PROBLEMA XI. PROPOSITIO. XI ‘

Indato circulo pentagonum zquilaterum , & 2quiangulum
defcribere.

Sit datus circulus ABCDE.opor s 7
tetin ABCDE circulo pentagonit
zquilaterum, et gquidgulum deferi
bere.Exponatur triangulum zqui-

A :

‘ -, //x o
crure FGH,habens vtrumque eorit Vi Ve
quifuntad G H angulorum dupli A\ BC A .
anguli quieft ad F: et deferibatur \ ‘ / chum
in circulo ABCDE triangulo FGH \ ‘ / -
zquangulum triangulym ACD, \ .

— H L -

ita vtangulo quidem, qui eft ad F v p
&qualis fit anqgulus CAqD : vtrique S~ "

vero ipforum,qui ad GH fit zqua- ‘ .

Us vterque ACD CDA.etvterque igitur ACD CDAanguli CAD eft duplus.
Sccetur vterque ipforum ACD CDA bifariam reis lincis CE DB: et AB BC opumi -
CD DE' EA iagatur.Quonii igitur vterque ipforii ACD CDA duplus eft ipfius
CAD, et fe&i funt bifaria re&is lineis CE DB;quinque anguli DAC ACE ECD
CDB BDA inter fe funt zquales . zquales auté anguli in #qualibus Circumfcrc{!f 26.antij.
tiis infiftunt.quinque igitar circumferentic AB BC CD DEEA ¢quales funtin

ger fe . Sed gquales circiferétias zquales re&g lineg fubtehdunt. ergo et quinque sy, erij
reéglineg AB BC CD DE EA inter fe zquales funt . zquilaterum igitur eft AB o
CDE pentagonum.Dico et zquiangulum effe.Quoniam énim circumterentia AB
aqualis eft arcumferentiz DE,communis apponatur BCD . tota. igitur ABCDE
circumferentia toti circumferentic EDC B cft zqualis, et in circamterentia quidé
ABCD infiftit angulus AED, in circiaferétia vero EDCB infiftit BAE.Ergo ct BA
E angulus eit gqualis angulo AED.Eadem ratione, et vaufquifque anguloruii AB
C BCD CDE vnicuique ipforum BAE AED cft zqualis.gquiangulum igitut-cg
ABCDE pentagonii : oftenfum autem eft et ¢quilaterit eﬂ'c%\u’are in dato circulo
pentagonum gquilaterum, ct zquiangulum dc?criptum eft.quod facere op%rtlc{bg-
oA 02 -

¥x antece v




Ex antece -

17.¢ectije

18.tertijs

& primi

27.tertij.

26.primi,

" C,etd centroF ad conta&tum , qui eft ad C du-

EVCLID. ELEMENT.
PROBLEMA XII. PROPQSITIO. XIL

Circadatum circilum pentagonum zquilaterum, et ¢quiangu
lum defcribere. -

~ Sitdatus circulus ABCDE.oportet circa cir
culum ABCDE pentagonum zquilaterum, et
zquiangulum defcribere . intelligantur penta-
goni in circulo defcripti angulorum pun&a
ABCDE,ita vt circiiferentiz AR BC CD DE
EA fint ¢quales; et per pun&a ABCDE ducan
tur circulum contingentes GH HK KL LM M
G.ctfumpra circuli ABCDE centro F iungan-
tur FB FK FC FL FD. quoniam igitur re®ali
ncaKL contingit circulum ABCDE in pun&o

&acft FC:erit FC ad ipfam KL perpendicula- .
ris.re&us igitur eft vterque angulerum qui funt ad C.Eadem ratione et anguli qui
ad pun&a B D reéti funt.et quoniam re&us angnlus eft FCK, quadratum quod fie
ex FK gquale eft quadratis quz ex FC CK.Et ob eandem cauffam quadratis exFB,
BK ¢quale cft quod ex FK quadratii . Quadrata igitur exFC CK quadratis exFB
BK zqualia funt:quorum quod ex FC e1 quod ex FB eft ¢quale. Ergo reliquit quod
ex CK reliquo quod ex BK zquale erit.zqualis igitur eft BK ipfi CK. Et quoniaFB
eft zqualis FC,communis autem FK,duz BF FKduabus CF FK ¢quales funt: et
bafis BK eft gqualis bafi KC;erit angulus quidem BFK angulo KFC zqualis, angu-
lus vero BKF angulo FKC.duplus gitur eft angulus BFC anguliKFC, ctangulus
BKC duplus ipfius FKC. ancm ratione et angulus CFD anguli CFL eft duplus:
angulusvero CLD duplus anguli CLF.et quoniam circumferentia BC circumfe-
renti¢ CD eft zqua lis,et angulus BFC angulo CFD ¢qualis erit. atque eft angulus
quidem BFC anguli KFC duplus : angulus vero DFC duplus ipfius LFC. zqualis
igitur eft angulus KFC angulo CFL. Itaque duo triangulasit FKCFLC, duos an
gulos duobus angulis zquales habentia,alterii alteri,et vnum latus vni lateri zqua
le,quod ipfis commune eft FC.Ergo et reliqua latera reliquis lateribus zqualia ha-
bebunt, et reliquum angulum reliquo angulo zqualem . re&a igitur linca KC eft
zqualis re&z CL,et angulus FKC angulo FLC.Et quonii KC eft zqualis CL, erit
KL ipfius KC dupla.Eadem ratione et HK ipfins BK dupla oftendetur.Rurfus quo-
niam BK often(a eft ¢qualis ipfi KC: atque eft KL quidem duplaKC, HK 'vero ip-
fius BK-dupla:erit HK ipfi KL zqualis . Similiter et vnaqugque ipfarum GH HM
ML oftendetur zqualis vtrique HK KL. Acquilaterumigitur eft GHKLM penta-
gonum.Dico etiam gquiangulum effe. Quoniam enim angulus FKC cft zqualis an
gulo FLC:et oftenfus cft ipfius quidem FKC duplus angulus HKL ; ipfius veroFL
C duplus KLM:crit et HKL angulus angulo KLM zqualis . Simili ratione oftende~
tur et voufquifque ipforum KHG HGM GML vtrique HKL KLM zqualis . Quin
que igitur anguli GHK HKL KLLM LMG MGH inter fe gquales funt.ergo gquian
lum eft GHKLM pentagonii.oftenfum autem eft etiam zquilaterum effe: ctde
gcl;iptum eft circa ABCDE circulun.quod facere oportebat. .

PROBLEMA XIIL PROPOSITIO. XIIIL

i g

Indato péﬁtagOno,quodxquilaterum, et gquiangulum fit,cirs
culum defcribere. IR

Si¢
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9.prai.

4.primi,

26.primi.

16.tertj.



s.priml.
$2.primi.

13, primi.

26.tertij

£ 9.tertij.

EVCLID. ELEMENT.

FC FD FE inter fe zquales funt.crgo centro F, etinteruallo vna ipfari FA FB F
C FD FE circulus defcriptus etiam per reliqua tranfibit pun&a: atque erit deferi-
ptus circa pétagonum ABCDE,quod zquilaterum eft, et zquiangulum.defcriba-
tur,et it ABCDE. Circa datum igitur pentagonum zquilaterum ct gquiangulum
circulus defcriptus eft.quod facere oportebat. '

PROBLEMA XV- PROPOSITIO. XV.

In dato circulo hexagonum zquilaterum, & ¢quiangulum de-
fcribere.

Sit datus circulus ABCDEF . oportet in circulo
ABCDEF hexagonum ¢quilaterum, et zquiangu-
lum deferibere . Ducatur cir culi ABCDEF diame-
ter AD,{umaturd; centrum eirculi G; et centro qui
dem D, interuallo autem DG circulus defcribatur
EGCH, iun&zd; EG CG ad pun&ta B F produci-
tur, etiungantur AB BC CD DE EF FA . Dico
hexagonum ABCDEF zquilaterum, et zquiangu
lumefic. Quoniam enim G pun&um centrum eft
ABCDEEF circuli, erit GE ipl? GD zqualis . Rurfus
quoniam D cétrum cft circuli EGCH, erit DE gqua
his DG. Sed GE ipfi GD zqualis oftenfa eft. crgo G
E ipfiED eft zqualis. zquilaterum igitur ¢t EGD
triagulum,ideod;s tres ipfius anguli EGD GDE D : _
EG inter {e zquales funt,quoniam ¢quicruriit trian H

ulorum anguli ad bafiminter fc funt zquales: et o .

unt trianguli tres anguli ¢quales duobus re&is. angulus igitur EGD duorumre-
&orum tertia pars eft . Similiter oftendetur et DGE duorum re&orum tertia. Et
quoniam reéta linea CG fuper re&tam EB infiftens angulos qui deinceps funtEG
C CGB duobus re&is zquales efficit ;.erit et reliquus CGB tertia. duorum re&o-
rum.anguli igitur EGD (})GC CGB inter fe funt gquales.ergo et qui ipfis ad ver
ticem funt anguli BGA AGF FGE zquales {unt angulis EGD. DGC CGB. qua
re fexanguliEGD DGC CGB BGA ACGF FGE inter fe zquales funt. fed zqua
les anguli ¢qualibus circumferentiis infiftunt. Sex igitur circumferentiz AB BC
CD DE EF FA inter {e funt ¢quales. zquales autem circumferentias zquales re- .
&z linex fubtendunt. ergo ct{ex retz lineg inter fe zquales fint neceffe eft, acpro
pterea zquilaterum eft ABCDEF hexagonum . Dico et zquiangulum cffe . Quo~

" niam enim circumferentia AF circumferenti¢ ED eft ¢qualis ; communis apponas

tur circumfercntia ABCD. tota igitur FABCD circumferentia gqualis eft toti cir-
cumferentiz EDCBA. et circumferentiz quidem F ABCD angulus FED infiftie
circumferentiz vero EDCBA infiftit angulus AFE . angulus igitur AFE angule D
EF cft zqualis. Similiter oftédétur et reliqui anguli hexagoni ABCDEF figilfatim
zquales vtrique ipforum AFE FED. ergo zquiangulum eft ABCDEF hexagoniis
oftenfum autem eft et zquilaterum efferet defcriptam eft in circulo ABCDEF . In
dato ifitur circulo hexagonum #quilaterum , ¢t gquiangulum deferiptum cft,
quod facere oportebat. SRR AR ol T e

v { ) ' i

COROLLARIVM & '
Exhocmanifeftum efthexagoni litusei, qugeft ex centro cir

culi zquale,effe.Et fi per punéta ABCDEE contingentescircylum

ducamus
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ducamus,circa circulil defcribetur hexa

gonum ¢quilaterum et gquiangulum ¢d
fequenter ijs, quz in pentagonodiGa r
-funt , & praetereafimiliter in dato hexa

pono circulum defcribemus, et circum

{cribemus.quod facere oportebat, 4

PROBLEMA XVI
PROPOSITIO. X VL

Indato circulo quindecagonum zquilaterum , et 2quiangu -
lum defcribere.

Sit datus circulus ABCD. oportetin
ABCD circulo quindecagonum zquila-
terum et ¢quiangulum defcribere.Defcri
batur in circulo ABCD trianguli quidé
zquilateri in ipfo defcripti latus AC;pen
tagoni vero zquilateri latus AB. Quarit
igitur partium eft ABCD circulus quin-
decim, earum circumferentia quidem A
BCD tertia exiftens circuli,erit quinque;

‘circumferentia vero AB, que quinta eft
circulizerit triii.ergo reliqua BC eft dua~
rum.fecetar BC bifarid in pun&o E.qua-
re vtraque ipfarum BE EC circumferen
tiarum,quintadecima pars eft ABCD cir ‘
culi. Si igitur iungentes BE EC zquales :
ipfis in continuum re&as lineas in circulo ABCD aptabimus, in ipfo quindecagos
num zquilaterum, et ¢quiangulum defcriptum erit.quod facere oportebat. .

Similiter autem iis,quz di&a funt in pentagono,fi per cirenli diuifiones contin-
gtentegarculum gui}nus,qirc; i pfur:m:ifcri etur quindecagonum ¢quilaterum,
et gquisnguium. Et 1nfuper in dato quindecagono zquilatero , & gulangulo cir-
ik dgf;’“ p q gono 2q s & gqulangul

ibemiuys, et circumfcribemus.

QPFVARTI LIBRI FPINIS.
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In quinto libro propofitum eft dé analogijs tractare;hic enim liber com’
munss eSt geometrie , arithmetice , mufice, ¢ omni fimpliciter mathe-
matice difcipline : nam qua in ipfo demonfirantur non folum geometri-
cis theorematibus congruunt , fed (» omnibus , qua ad mathematicas,
vt ditum eft, difciplinas referuntur . propofitum igitur huiufmodi e5k.
librum autem dicunt effe Endoxi cuinfdam, qui Platonis magifier fuir.

Analogia, J1aque quoniam propofitum eft de analogys trattare s analogia cvero st

proportionum quarundam habitudo ; necefJe eff prius cogmofcere , que
Stmpliciam 2478 [intbe propartmue.r;ﬁi.xplzcmm enim cognitio cognitionem wnfpojz’-
cognitioco- 201U prxccdere debet.fi igitur quedam inter [¢ compa(emr,fveréz gra-
N toripe tia du magnitudines , ipf quidem termini vocantur, ¢~ alterius ad al

pofitord pra ‘
cederedebet 4o am tranfitus , diffantia : comparatio autem babitudo , quam antiqui

Termini.
Compaatio ypoportionem appellarunt.at huius proportionis cum alia proportione inx

%‘;1:; anti- 24 [imilitudinem quandam comparatio rvel habitudo analogia nuncupa-
Soncm P:;: tur.non enim v t magnitudo comparatur , fed vt proportio cum propor-
idnf{:;‘;, tione.hac autem comparatio proportio proportionts diciturs vt fi fint due
yro];l:r‘:x?onn’z reie linea s quarum altera adreliquam duplam proportivnem hakeat,
quadratum illius,que duplam habet proportionem , ad quadyatum reli-
que quadruplam proportionem habeit cius quam maior rocta linea ba
bet ad minorem 5- nam qua longitudine [ant dupla potentia guadruplx
Jant . quadratorum igitur proportio cm;; it quadrupla,dupls erit propor
tonisretarum fincarwm , qua 5t dupla : cvocatur autem hac propor-
tionis proportioy que quidem [ub quantitate ¢St ; etenim proportio et
:dqflex yalia in'atimatione , aliain quantitate . (5 eins guidem 5 que
in affimatione sullafpecies eff , que adprafentem contemplatiopem vti-
Proportionis lis fit;eius vero , que in quantitate [pecies funt quingue , alid enim est
e rocies sae Wltiplex vt fex tyium ; alia fuperparticnlaris vt quattuor trium , ¢o*
e alig fuperpartiens , vt quingue trium o he guidem fimplices funt ,qua
rum adbuc fimplicior ef? multiplcx , alie werodus ex harum compafitio
ne nafcuntur, cvidelicet multiplex /tlperparticulari:,'vt ¢ft feptem tridis
¢ multiplex fuperpartiens, vt ofko trium.[ub proportiopales ~vero funt
minores maiorum,cvt [ub multiplex, fubparticularis , ¢o fimiliter reli-
Quintus - qua.fciendum autem eft bunc librum in duas partes diuidi. & prima qui
pae du'di dem pars fimpliciorum doéErinam continet videlicet multiplicium.fecun
o daverovniner(e de omnibus agit proportionibus . oportet enim in omni
re,vt dicum eft, fimplicium cogmitionem pracedere. quemadmodum aiit
liber ip[é ita & diffinitiones disiduntursprimg enim funt de partibus,et

- multiplicshus,deinde fequuntur vuiuer[aliores de oibusproportionibus.
. EVCLIDIS
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DIFFINITIONES.

—e

s L ~
i Fi6h COMMENTARIV S
. 'éﬁar? etiam apud. gmnetrmﬁmtnr e, qnxeﬁ)ryhamm&?mm ud‘dm jpo-
l?mwtm» dicitwersopmme. potse eft miains [iuq parie. argo paTSYk mult:plm omtnr
grit eq , quacmetitur maius ; videlicet ipfion m multt iplex , quae alio omine fubmult d'r)
ubmt:bu parr dzqum appeltarér qxamuk bero oppomm xpnmltaeﬂncceﬁm,vmm
AL A TR nx‘x’.‘. e T
A AR : =
Multxplcx’eﬁ rhdidrmmons § qa:mdo matorem minor metitur.
’ﬂ‘ ‘\( .—.'..:.,‘. ‘,.". l “ ,.... '.. I E}I’ Jo- ’,‘_.“ .~ R -y

Propomo eft duarum magmtudmum ciufdem gcncns , quate-?
pus ad quantxtatcm pertinet,mptaa quzdam habitudo. -

.\"f“f BERG & HOLIYU M. . -y
Prdgomonexm&ar, mr/gmﬁm bnhmdmm duazum ma.gmtu;

dinum



I

- EVvCLID. ELEMENT.

dinum v fEparet ab alifs [Pecicous quantizatis. eiufdem generis >z
nequis lincam cum [aperficic comparee . bhec enim inter [¢proportionens
nwllam bubent . guapenus ad quantitatem pertinet}v? feparet ab infi-
witis magnitudinibus; quantisas ewim continua eff terminus continui 40
infiniti, (o quantitas ifCreta eft difcreti non infinits . fed difcretum no
oSt ngnima’o,‘mulfitdo enim eff.quaedi habitudol qwid guinque fint
babitudinum [pecies St difuny iam fuit. .

F.G. COMMINT ARIVP S

Quatenus ad quantitatem pertinety ‘v boc petius dihm fit , vt insclliganr pro=
portio , quacin quantitate, non item ca, quac in acfimatione confiflit. :

Portionem habere inter fe méénitudincs dicuntur, quz multi-
plicatz {¢ inuicem fuperare poffunt. | |
' s cHOLIU M

In numeris qﬁia;em‘ ompis proportio rationalem habes quantitasens,in
Wiqié;g;uwgg eft quadsm prpp,or{io > que numero ex[r_':fmi nos
potefl 5 [unt enisp quedam,quorum dumtaxat cogmofcitnr excof s, guo
aleerié faperas alteris s quantitas aiét cxceffus cognofci nequit. €t igrewy
proportientm babere dicuntur nempe exceffisnon adhsuc cam;quam 84

. .

warss bhabos ad sumeruss, boc eff rationalem; ac proprerea in aif nitios
e propor.Hiowis MAgnH Ui KPP Wi, quALENLS ad quatitatetit per-
tinet,videlicet continuam, non omnino autem quatenis ad gu;;htiiéfc}zt
diferetam , ¢ rationalem . conierfalina igitur di nien's,que nam Jin

proportionem babeintia dixit ; quz multiplicate {& inuicem fuperare
potfunt : boc exiim esirationalibue » Eovirratianalibruasangruit sy wabut
diameter quadrati, Vt¥n rationalibus quidem proportionem habecadte
$us, rurt i ex R[4 Tere proportioness bahets Guar maius ad vinges (2
poteft latus multiplicatum aliquando diametrum fuperare. St

.1 :

Lt B 6 FOMPENT ARIL S 120l
Hoc ideirco dictum videtur , vt infinitac viagnitudines & proportionibus excludantur . finits
enivn waaguitudo quatimlibet widtiplicata tantion abeft , vt infinisam magmicudinems exuperety
wt ne acquare quidem poffic vnquam. o T
. "N y o Laion
In eadem proportione magnitudines efle dicuntur prima ad fe
ciindam, & tertia ad quartam; quapdo primis, t reeti asienul-

“tiplices,
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tiplices , fecundz , etquarts zque multiplices iuxta quamuis mul

tiplicationem vtraque vtramque vel via fuperant, vel vad ¢quales
funt , vel vni deficidritinter fe comparata. o |

F. C. COMMEN- I o ,'}, |

TARIVS. . 4. AFE ' -

_ L a4

Sit prima magnitudo’ oAy - | L. T opn i

fecunda Bytertia .C, ¢ quar- o -y
ta D : fsmanturd, primae, ac ’ :

tertiae , videlicet ipfarsm A . I N

"C &eque multiplices E F, vt oo r T R €

[it E aeque multiplex A, 48=_ . | BN K AU T
queF ipfius C.rovfus fiman- | " | 4] ] | T  n].
tur ipfarum BD, fecundae = | | ‘| : *} L ‘ 1.
vlicet , & quartae ‘qeque g | S S o
{hidtiplices Gfg;f & figiidew” = A B 8 E A B G ¢ '
" maiori exiflente E quim G, 9| ]
etiam F [it maior quam H, & 5 '
vel i E aequali exiftente ipfs - :
Gyfit F aequalis H. vel fimi-  {' - - -
nori exiflente , fit miuor inx- 3, a T
ta quamuis multiplication?, ] : [
tunc dicetur A 4dB eandem F € D H
babere proportionem ,q@ame - it L. L o
Cad D. exceffum autem , ac defeGum fimpliciter -
intelligere oportet , non [ecundum proportionem , J . -
vt woluit Campanus ; alioqui idem per idem expli- 2% "~ 4
caretury-quod eft abfisrdum . Propofitis igitur quat .. | . A a4
tuor magnitudinibus consmenfirabilibus , fi veli-
mus flatim dignofcere, gneandem proportionemba - | 3| 4] 1"
beant , multiplices ita aptabimus y vt multiplex. £ A ] :
primae multiplici fecundae fiat' aequalls; ¢ fi qai~ - .
den mudtiplex tertiae [it aequalis multiplici quar- 28 ?
tae,tunc prima ad [ecundam eandem proportionem. | o
babere deprebendetur, quam tertia ad quartam. si 20
veio multiplex tertiac, fit yminox mwltiplici quareg, N
prina ad [ecundan maiorem proportionem babe | 1 S
bit y quim tertia 3l quartam. qudd fi multiplex - l a1 s ’
tertiae [it maior multiplici qugreae , habebit prima ! : l -
ad fectmdam minorem proportioncm , quam tertia
adquartam, T o T
Vi,

CN
2

2 E

'
7
FC,D." l‘

. ~Magpnirudines; qua.candem proportionem habent, propor-
:uonalcsvoccntu{’ ‘ ‘~. R '.."'.l.'f.'f: ) ..'- | o ‘,“ TP BN

A - e
Y L L ) T ] LI I PP

\ N . - 0~ . ' v
.
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trre!lw ‘_AEv."J"I!Jl‘ VII 27 C ‘ . |
DA IRy et i . 30
Qando autem aequemuhxphcmm mumplex
quidem primz fuperauerit multiplicem fecun -
dg,multiplex vero tertiz non fuperauerit multi-
plicem quartz; tunc primaad fecundam maio-  * -
rem proportionem habere dicitur, quam tertia o "
ad quartam.

»—N
L %)

F.C. COMMENTUAURIVS.

Maneant eadem > quae fupra: & fusmptis i jhrum AC aeque mutt?pl’ F
cibus EF;itemd, tpfarum BD aeque multiplicibus GH , i quidem E Jupe-
ret G , F veronon ﬁtperet H,vel iE Jie aequalz: zpf i G, & F minor, _
quim H,tunc A ad E maiorem proportioné habere dzatur,quam Cdd D. 4 ’1

VIII
'Analogia eft proportionum fimilitudo. . d
! .
' IX I E A
.l : . "

Analooxa vcro m tribus mmlmls termmls con

fiftic, SR
’ X. ‘o

Qando tres magnitudines proportionalcs. ATl
fint , primaad tertiam duplam pwpomoncm ha
berc dicetur eius, quam habet’ad fecun&am

SC’HOLLV&M o,

Now dicit duas proportzane.r rtmw.r dup/dnﬂ:e quod
etiam eft cverum ; fed proportionem queex duabus con- +
Sfaeffe duplam , vt 8.4.2,¢ rurfas 931, propomo zgzmr,
que ex duabus conﬁat dupla eft . magnituds autémindu- A ® € °
plis quidem magnitudinibus quagrnpla ef ,in triplis we-
rononupla , ¢~ inquadruplis fe xa’empla demenfirabitur enim dein-
e3ps Qg loxgaciatlneifane duply ; fptmuquadmflz effe: ¢~ que longz.
tudine tripla , potentia nomtp/a quadratorum igitwr proportio cum qsia
drupla fit , dupla eft proportionis laterum , que cff dupla; etenim duplz
duplus quadruplus eff.

Clo B ) ' Quando
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ay

Quando autem quattuor magnitudines fint
proportionales , prima ad quartam triplam habe | «
re proportionem dicetur eius, quam habet ad fe-
cundam: & femper deinceps vna plus , quo ad
analogia proceflerit. | ‘1

@

] e ]
F.C. COMMENTURIVS. A B ¢ D -

. Decima , ¢r vudecima diffinitio terminos requirsnt neceffario inequales, ¢ primsm i pfork
maiorem . nam i acquales fint eadem eft primi ad fecundum , O ad tertison proportio . Si vero
primus fis minor , non poteft primus ad tertium duplam proportionems babere proprie eius,quans
babet ad fesundsam,csum primsi ad fecsadion maior [it proportio,quam ad tertium ex 8. huiuse

XIIL

' Homologz , vel fimilis rationismagnitudines dicuntur ante-
cedentes quidem antecedentibus, confequentes vero confequen
tibus. - ‘

| XIIL

Permutata ratio eft fum- - .
ptio antecedentis ad antece- AT T
dentem, et confequentis ad =~ —2— —
confequentem.

F.C. COMMENTUARIVS.

Sit A ad Byt C ad D . erit permutando 4. ' (4 y
adC,vt Bad D. hoc astemita effe demonfira A <
biturin_ 16 propofivione buius libri, ' —— —E—

. x ‘L’ I,’I‘ 1.

} . . . , . . .
“: Conuerfaratioeft fumptio- /"~ ' o
confcqucntis,vt antecedéntis . i el aaas % -
ad antecedentem,vtad confe, =~ . 2 R

‘quentem.

F.C. COMMENT 4RIV S ... o

Sit rurfus A ad B,vt C ad D. erit couer. - s :
tendo B ad A, vt D ad C.quod demonfira. L -
@wr in corollario quartae buius. b T

.- - - *  Compofitio
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Compofitio rationis eft fumptio antecedentis vnd cum confe-
quente tamqudm vnius ad ipfam confequentem. )

SCHOLIVM
Iuniores hanc preportionem appofucrunt . neque exin compofitio ma...
gritudinum cademeft , qug compofitio proportionum . hic antem antece
dens vna cum confequente. famptum sorém magnitudinem efficit 5 que
‘ex maguitudinibus componitur : arque hec eft mag nitudinum compofi-
tio . compafitio enim proportionum aliam proportiont efficit, vt ipfe A‘Zé’f’{
-ceps dicet.proportio,inquit ex prapontioniéw. componi dicitur >t pro-
portionum quantitates inter fe multiplicate aliquam efficinnt proportio-
nem . ipfe antem 5 Ut in antiquigribus libris inuenitur , compofitionem
banc owsivri, boc eSF componenti , cvel componendo appellat ; etenim in
“yationalibus now aliter dicit,quam componendo ; fimiliter antem <o di-
“wifio > cUna enim proportio diniditit . at dinifio de qua hoc loco ferme .
fitsmagnitudinum eft, excel[us namque antecedentium ab antecedenti-
bus diffecatur . ipfe vero etiam in boc ‘dicit diAbrri videlicet diuidenti,
cvel diuidends . ¢ fimiliter qug hoc loco.appellatuy conuerfio rationis ip
[ dnsgiqavrs dicit conuertitur enim ad antecedentia. .
FoC COMMEMTURTIES )
Compofitio rationis eft proportio,quae oritur ex compofitio- I

ne terminorsm ipfius proportionis,videliet ex compofitione ap
tecedentis cum confequente , cum totum confequenti compara-
tur,quamquam improprie 4 iunioribus compofitio proportionis, o .
velrationis appellata fit ; compofitio enim proportionis longe’ =~ - & <. F3D "
alia eft,vt in precedenti fcholio adnotatur.fit AF-ad EB,v CF B

buius demonftrazur.

ad FD:erit tomponendo AB ad EE;vrCD ad DF.illud veroin 18
XCVL
Diuifio rationis eft fumptio exceflus , quo antecedens fuperat
cotifequentem,ad ipfam confequentem.’ Y
"F.C.COMMENTuURIPS ", -~ . 3"
Sit AB ad BE, vt CD ad DF. erit diuidendo AE ad EB, vt c F D ’
CFad FD. quodin 17 buitt demorfirabivar. -~ *-. » . . %

Cofwerfio rationis eft fumptio antecedentis ad exceflam, quo -
antecedens ipfam confequentem fuperat. o
T skt
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Sit AB ad BE,» madbl.eritpcrtmrfmraﬁoni! A -t . R
BA ad AE,vt DC 4d CF .boc asgems conflat ex corellario 19 c r
bw’“- . . ”

| XVIIL

Aequaratio, fiue ex gquali eft , cum plures magnitudines ex-
titerint, etalig ipfis numero zquales , quz binz fumantur, et in
cadem proportione , fueritd; vt in primis magnitudinibus prima
ad vitimam, ita in feciidis magnitudinibus prima ad vitimam:ve}
aliter eft fumptio extremarum per fubtra&ionem mediarum.

F.C. COMMENTURIVS.

BRI B LT S T S At

tem confequens adalii qui- . SR

piam , ita confequens ad aliawquampiam. . -

_ '“»1::;;“:*-*4. o
FFTS L MY

ER I el e ‘_,.,:.:.‘,f'_i.:‘ N
_ Perturbata vero analogia eft, quando tribys ““k‘:;?l‘im%
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gnitudinibus , & alij ipfis numero zqualibus ; fuebit vt ih primis
magnitudinibus aritecgdens ad confequentem , ita in fecundis
magnitudinjbusantecederis ad.confequentem.. vt autem inpris
mis magnitudinibus confequeps ad.aliam quampiam; ita infe-'
cundis alia qugpiam ad antecedentem,

r -

R € COMMENTURIVS

ar - 2 e - . A .

[
¢ Harvin exenpla fuperius pofita fimt,fed preser, diffinitiones [int etiam communes qugdats na,
{fiomessquacin bog kbro firmuntur nempe bac. - D

L Y -..::..1 i - ;.' . I & . . P Co L

Eiufdem fiue equalium eque multiplices inter [¢ equales funt.

SNt aL eV i vy oA |
| L.

Q warum eadem aque multiplex ¢St vel quarum cqudles funt aque,
multiplices &~ ipfa inter ¢ [unt cquales: o s
THEOREMAYI PROPOSITIO T 5t

A 0‘“,}’.0

B oe Y

. . L : STy gl VAt TG WL 3 Y .

$i fuerint quotcumque magnitudines quotcumgue magnitidi
num zqualium numero ﬁnguigg,ﬁpgulamm" zque multiplicess.
quotuplex eft vna magnitudo ¥nilis 5 totuplices erunt & orjfies
omniym, S N RS e
Sintcjud%cuinquc magfitudines AB} 'OD qugtcumque mnaghnitu-, , . N
dinum EF zqualium numero, fingula¥ingularumgque multiplices.- A g
Dico quotuplex eft AB ipfius E, totuplices effe& AB' CD iplramE - | :.7vis 3
F.Quoniam cnim AB ¢que multiplex eft ipfius’E, e GD ipfrus F,quot. | .52
magnitudines funtin AB zquales ipfiE,tot efit evint CD zqualesip: "} - Jiia
fi F.diuidatur AB quidem in partes ipfi E ¢qualesiquefint AG GiBsy . | Et\ e
CD vero diuidatur in partes gquales ipfi F;videlicet CH. HIuerit dgi- - B Tita
tur multitudo partium-CH HD zqualis muleitndintipiruir AG. €y ity
GB.ctquoniam AG cft zqualis E;et CH zqualis F s eguat et AG CH - fi oy
zqualesipfis E Ficadem ratiope quohiam GB eft zqualisE,ct HD ip b e ondi
fi F,etiit et GB HD zquales jpfisEF. quot igitur funtin AB akalés
ipfiE,tot funtetin AB CD zquilesTpfisE F.ergo quotuplexeft A
B ipfius E,totupliceserunt et AB CD ipfarum ¥ ¥ sivigieunfuering . B!
quotcumgque magnitudines quotcunigue magpisiidinum, ,zfgpaliu;p T )
numero fingalg fingularum gguc?mlﬂtiplices;qdbt pex e yna aghitudo 8
totuplices erunt et omnes omniym.quog demenfRedre vpottebaty o0 S0

THEOREMA I PRETPG "s‘,}r TR D52t Z

R PR RS S M SRS SO R S
Si prima fecund e 2dfufe tukipléx fiickit; aovertiaquart e;fines

rit autem et quinta fecundz gqye multiplex , ac fexta quartz:erit
ctiam compofita prima,et quinta {ecundg zque multiplex, ac ter
ﬁa:ecf'cxfaqéamawx obﬂ:::}p Sorinciinzesrernl o L
LLTLal b Prima
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Ex anteee - C; fumuntur aatipfarum EF gque multiplices KL: eritK

Pa conuer- eque multiplices MN:fi K fuperat M,fuperabit et L ipfam
qun N;er fi zqualis,equalis;et fi minor, minor.fantg; KL qui

sdiffinie.  H gliz vicumeue ¢quo multiplices - vt igitur E 3G ita - ... E

EVCLID. ELEMENT.

Prima enim A ad fecundam B eandem proportionem
habeat,quam tertia C ad quartam D:et {umantur ipfarct
quidem AC alig vtcumque ¢que multiplices E F; ipfarii
vero BD aliz vtcumque zque multiplices GH.Dico E ad
G itd effe,vt F ad H.fumantur enim rurfus ipfarum EF z-
que multiplicesKL , et ipfarum GH zque multiplices M
N. Qi igitur E ¢que multiplex cft ipfins A, atq; F ipfius

zque multiplex ipfius A,atque L ipfius C.Eadem ratione
M zquc multiplex erit ipfius B,atque N ipfius D.ct guo-
niam eft vt A ad B.ita Cad D. famptz autem funtipfaric
" AC zque maltiplices KL ; et ipfasum BD alig vecumque v 1 ,
29¢

dem ipfarum EF zque multiplices ; MN vero ipfarum G ™

eritF ad H. quare fi prima ad fecundam eandem habeat [
proportionem,quam tertia ad quartam , et zque multi- - |-
plices primz actertiz ad ¢que multiplices fecundg , ac
gyart iuxta quamuis multiplicationem candem propor - o
tionem habebuntinter fe comparatz . quod demonftra- N
reoportebat. < . - TSUTLT O Co 1
L:Qz,oniag:_igimrklcmonﬁr;tqmcﬁ fiKi{uperat M, ct ] , l
L ipfam N fuperare;et fi ¢qualis,gqualem effe,et fi minor, |
minorem:conftat ctiam i M fuperat K, et N fuperare ip- A
~ famL;et fi gqualis,gqualem effe;et i minor,minprem ; ac - .
proptereavt Gad EjitacfleHadF, - . . T

Ex hoc manifeftum eft fi quatflior magnitudines fint propor=

o ::.'A ot

tionales, et contra propartionalgsefle,... . o 0 )

Hoc theoréme pertinet ad’ demigfirationem diffinitionis 3mkgnitxq’ii-
Wum s que funt in eadem prypoﬁi@a 5 .»mzeﬂgm’zd’b;@qﬂefﬂz}il{iﬂiﬂq
prime s(aytertie s videlicer antevedentium;ique minltiplices Jecundes
&~ quartes fioc: eft confequentium,vel vud fuperant ,velryia equalés

cxmnn . flint  VELRURA deficiunt | bic enim demonStras ¢o-ipfas eandem inter [§

* - proportionem babere . reticuit autem hoc in principio ; neque enim fieré
p‘b’té@té“ﬁ_‘tﬂdizfcrgtur illas in cadem proportione aﬂé s qi(omm r)éqltip/iéia
Sunt in cadeni proportiont, quando nos idipfum quarercswiis,quenam ¢f>
Jent in eadesk proporeione. cumagstar dixiffet in-princigio cas fimul fipe~
rare , vel [imul equales effe , el fimul deficere s bhic oftendit ¢ in ea-
dem effe proportione , fiinter [¢ comparenivir , vt appareat diffinitio ea
r4mm, qz&’_;‘cﬁ‘n‘t in eadé proportione,guando fCilicet egue multiplices pri
me 0o tertig ad fecide ;¢ quartg eqice myltiplices eandg propartionsm
habeant. oftendit aiit ipfasin eade proporssont per hoc, &~ per conerflant;

: THEO.
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THEOREMA V. PROPOSITIO. V.
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< . $i magnitudo magnitudinis 2que multiplex fit,-atque ablata
wblatgjet reliqua relique gque muleiplex erit, atque tota totius. *

I

Magnitiido énim AB magnitadinis CD gque multiplex fit,atque abla -

ta AE ablatg CF.Dico ct reliqguam EB reliquz FDD zque multiplicem ef
fe, atque totam- ABotiiis Cg quotuplex enim eff AE ipfiiis CF, totus
Elcx gat ct EB ipfius CG. et quoniam AE zque multiplex eft CF, atque

B'ipfins CG; erit AE ¢que multiplex CF, et AB ipfius GF. ponitur ad

tem ¢que multiplex AE ipfius CF, et AB ipfius CI). zque multiplex igi

tur eft AB vtrinfque GF gD; ac progterca CFipfi CD eft zqualis.com-

munis auferatur CF. reliqua igitur ¢ taqu
uoniam AE zque multiplex eft CF, et EB ipfius CG, cftq; CG ¢qualis
F; erit AE zque multiplex CF, ct EB ipfius FD. zque multiplex auté
onitur AE ip}us CF, ct A Bipfius CD. ergoE B cft gque multiplex
D, et A B ipfius CD. et reliqua igitur E B reliqu¢ F D zque multiplex

eft, atq; tota A B totius CD. quare {i magnitudo magnitudinis zque multiplex fit,

Cequaliseftrelique D F. Itaque .

.. -

A

1

l &

1 1L shuie

E .c~ s.Com. not.
® D

atque ablata ablatz; et reliqua reliqug gque erit multiplex,atque tota totius. quod

oportcbat demonfirare, ‘
THEOREMA VL PROPOSITIO. VI

$i dug magnitudines duarum magnitudinum zque multiplices

fint,et ablatz qu¢dam fint earumdem zque multi
lices;erunt et reliqua uel eifdem 2quales , vel :p
arum ¢que multiplices, . -

“ N - e

A

Duz enim magnitudines AB CD duarum magnitudinum
EP ¢que multiplices Gnt, et ablatz AG CH earumdem fint
xque multiplites. Dico et reliquas GB HD velipfisEF zqua ¢
les'efle, vel ipfarum zque multiplices . fit enim primum GB ¢- B
qualis E.Dico et HD ipfi F effe zqualem. ponatur ipfi F z2qua- -
lis CK.et quoniam AG zque multiplex et E, et CH ipfius F; p p
eftq; GB quidem ¢qualis E; CK vero zqualis F:erit AB ¢que
multiplex E ,'et KF ipfius F.¢que autem multiplex ponitur A
BipfiusE,ctCD ip!{)us F. ergo KH ¢que multiplex cft F, et C
D 1pfiusF.quoniam igitur vtraque ipfarum KH CD eft ¢que
multiplex F,erit KH zqualis CD.communis auferatur CH.er A
go reliquaKCreliqug HD eft ¢qualis.Sed KC eft gqualis F. et
HD igituripfi F e% zqualis;igcoci; GBipfiE, etHDipfi F =-
quais erit. Similiter demonftpabimys fi G B multiplex fperig |
ipfinsE, et H D ipfiusF gque multiplicem efle . Si igiturduz ¢
mainitudin:s duafummagnitydinum zque multiplices fint,
et ablat¢ quadam fint earamdem 2que multiplices,erunt et re
liquae vel cifdem zquales , vel ,ip?amm zque multiplices .
Quod demoattsare aportebat, - :

< SCHOLIVM “Ll

n
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+ Nunpropofisum eft ;yfksderaﬁ & multiplici multiples aufratur relis i
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EVCLID. ELEMENT.

quum s cvel gquale effé , vel multiplex 5 hoc enim manifeffum eff : fed
dus us magnitudinibus ad duwas magwitudises ita ¢ habeantibus, vt di-
Gum eff , i religua prioris fit multiplex , ¢ reliquam alterius mg[tiplx
cem effe ; & fi gqualis fit 5 effe gqualem , veluti i quadruple exificute
tripla auferatur,reliqua equalis cvit, & in altera codem modo,

THEOREMA VIL PROPOSITIO. VIL

Aequales ad eidé,eidé habét proportioné,& eadé ad zquales.
Sint zquales magnitadines A B, alia autem quzuis maghi- o
tudo C. Dico vtramgue ipfarum A B ad Ccandem propor-
tionem habere :et C ad vtramque A B fimiliter eandem habe- -1
te proportionem. famantur enim ipfarum A B zque multipli- = &+ .- .
ces DE, et ipfius C alia vecumque maltiplex F. Quonjamigitur - | :[ ..
A

‘zque'multiplex eft D ipfius A,et Eipfius B,eftd; Aipfi B zqua- S
a Comunot. fig;erit et D zqualis E;alia autem vtcumque ek F . ergo iD fa- * b A -

peratF,et EipfamF fuperabit; et i zqualis,zqualis;et fiminor, . =

minor.ct funt DE quidem ipfarum A’ B zqui multiplices: F ve
sdifi.  roaliavtcumque multiplex ipfius C. eritigitur veAad Ciita B~ -f- -+~

ad C.dicoinfuper C ad vtramque ipfarum A B eandem habe

re proportionem.iifdem enim conftructis fimiliter oftendemus

D 1pfi E zqualem effe,aliam vera quandam'F. fi igitur F fuperat

D,ipfam quoque E fuperabit; et fi zqualis y2qualis;et fi minor, £ B".C ¥

minor.atque et F quidé ipfius C multiplex; DE vero aligveci- - '~ v
¢difi.  quegque multiplicesipfarum A B. ergovt Cad A, itaerit Cad B.gquales igitng

ad can%cm,candcmhabcntpropor:ioncm’, ctcadem ad zquales . quod-oftendere

oportebat. v T

F.C. COMMENTARIV S,

Eodem modo demonftrabimus,et 2quales magnitudinesad " [
alias inter fe zquales eandem habere proportionem. - T - 1
Sint enim magnitudines aequales A B;fint4, aliae magnitudines inter fe
aequales C D.dico A ad C eandem habere proportionem,quam B-ad D.fu~
mantur ipfarsm A B aeque multiplices E F; ¢ ipfarum C D aliae vtcum ‘
que aeque multiplices GH. Itaq; quoniam aeque multiplex eft E ipfius A, | l
tCom.nat. <7 F ipfius B;eft autem A aequalis B:erit & E ipfi F aequalis. rurfus quo | 1
niam aeque multiplex eft G ipfius C,c H ipfins D;eftd, CipfiD aequalis: E A € G -
¢ G ipfi H aequalis erit.Siigitur E fuperat G, < F ipfam H fuperabit;et : :
i, [iaequalis , aequalis; & fi minor,mimor.ergo A ad C eandem proportiond
babet,quam B ad D.quod oportebat demonflrare.

THEOREMA VIIL PROPOSITIO. VIIL I{ -
,'13,«"'7

Inzqualium magnitudinum maior ad eandem

maiorem habet proportionem , quim minor: et - .- .

cadem ad minoré maiorem proportioné habet ,-quamad maiore.
Sintingquales magnitudines AB C:etfit AB maior;alia vero vtcumnque D.dico

AR ad D maioré habere proportionem, gudm Cad D:¢t D ad C maiorem habere,

qudm ad AB. quoniam enim AB maior cft, qudm C, ponatur ipfi C ¢qualis BE.

4diffin,  Itaque minor ipfarum AE EB multiplicata major aliquandoc:., qu@mﬁ.'Si: pri
: T ° mum

D H



mum AE minor, quim E:B : ct multiplicetur AE, quoad fiat -~ =
maior , quim D:fitg; ipfius multiplex FG, quz ipfa D fit maior: .
quotuplex autem eft FG ipfius AE,totuplex racet GH ipfiusEB,. - "|.
et Kipfius C.flumgturd; ipfius D dupla quidem L, triplaveroM,.. &
erdeinceps vna plus,quo ad ea,quz fumitur,multiplex fiat ipfius A
D,et primo mator, quimK. fumatur, fitg; N ipfius D quadru-- | .E
pla,et primo maior quim K.quoniam igitur K primo minor ft, | I
qudm N,non erit K minor,quim M.et cum ¢que multiplex fitFG x g p.¢
ipfius AE,et GH ipfius EB ; erit et FG ¢que multiplex AE , et FH. -
ipfius AB. zque autem multiplex et FG ipfius AE, etKipfiusC.. | .
crgo FH zque multipléx eft AB,ctK ipfius C;acproptereaFH K | |
ipfarit AB C gque multiplices eriit.rurfus quonia GH zque mul-!
tiplex-eft EB,etKipfius C; eftd; EB zqualis C: eritet GH ipfiK. .
zqualis . Sed K non eft minar, quam M.non igitur GH minor cft,
quam M.maior autemF G quim D. ergotota FH vtrifque DM N m . b
maior erit.Sed vtrzque DM funt ¢quales N; eft cnim M tripla ip-
fiusD,et vtreque M D ipfius D quadruplz . eft autem et N quadruplaD. vtreque
igiturMD ip?i N ¢quales funt.fcd FH maior eft,quim MD. quare FH fuperat N,K-
. veroipfamN non fuperat.ct funt FH K zque multiplices ipfarum AB C:etNip-
fius D alia vtciique multiplex.ergo AB ad D maiorem proportionem habet,quim
Cad D.dico przterea et D ad C maiorem habere proportioné, ' :
quim)) ad AB.iif{dem emim conftru&is fimiliter oftendemus _ !
N fuperareK,ipfam vero FH non fuperare : atque eft N multi- - ¥ '
plex ipfius D;et FH Kalia "~ mAB Czquemul
tiplices . ergo D ad C maic habet,qudim D ad
AB.Scd fit AE maiot 3.erit minor EB multiplicata ali-
3uando,maior,quim w.muiupliceturet {it GH multiplex qui-

& ipfius EB,maior vero,qui 1.ct quotuplex eft GH ipfius EB, ¢
totuplex fiat et FG ipfius AE,et’K ipfius C. fimili rone oftende-
musFH K ipfari AB C 2q; multiplices effe.fumatur deinde N
multiplex D,primo aiit mator, quim FG.ergo rurfus FG no eft
minor,quim M;maior autem FG,quim D.tota igitur FH fupe-
rat DM;hoc eft N;etK ipfam N non fuperat : quoniamFGma- |
ior cxi&cns,quim«GH,Kpc eft quim K,non fuperat N .et fimili-
ter vt in iis,quz fuperius di&a siit, deméftrationé abfoluemus. l

L

g

N——

=
x
o—

Inzqualiii igitur magnitudinum maior ad candé maiorem ha-
bet proportioné ,qudm minor : ct cadem ad minoré maiorem
proportioné habet,qudm ad maioré. quod oftéderc oportebat. ~ ™

SCHOLIV M.

Ergo AB ad D maiorem proportionem habet,quim C ad D ] quattsor fiort magni
tudines,prima quidem AB,fecund: D,tertia autem C, et quarta D.bis enim [iemitur D, vt fe-
ewunda & vt quarta.atque eft primae quidem AB multiplex FH: [ecundae vero D multiplex N,
« tertiae C multiplex K . eft igitur FH maior , quam N;quae quidem N multiplex eft fecsnd e
D: K veromultiplex tertiae C,minor eft,quam N , quae eft multiplex quartae D.Itaque quonii
multiplex primae maior eft multiplici fecundae , multiplex autem tertiae non maior multiplici
quartae;habebit AB ad D maiarem proportionem , quam € ad eandem D,per eam diffinitionen,
, qnac dicit ;quando aeque multiplicium multiplex quidem primae fuperanerlt multiplicem fecun-

daemultiplex autem tertiac non fuperauerit multiplicem quartae, twic prima ad fecundam ma-
dorem proportionem babere dicetur,quam tertia ad quartam.

THEOREMA . PROPOSITIO IX:
Quz ad e2ndé, eandé proportioné habent,inter fe gquales funt;
etad quas cadé,eadé het proportiang, ipfz inter fe funt zquales.
LT ' ' ' Habeat

"
D
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1.huius,
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Ex aniece-
denoe,

Ex antece-
dente,

P E V':'C L 1'?)0" Ft; E M E N To

f

Habeat enim vtraque ipfatum A B ad C eandem proportion&.” -
Dico Aipfi,B gqualem efie . nam fi non effet ¢qualis, non haberev . 4
vtraque ipfirum A B ad C cadem proportionem. habet autem . z- -
qualisigitur ¢ft A ipfi B. Habeat rurfus C ad viramque ipfarum AB
candem proportionem. Dico A zqualem effeipfi B. nifi enim 1ta
fit, non habebit C ad vtramque A B eandem proportionem . habet
autem. ergo A ipfi B neceflario eft zqualis . quz igitur ad candem, - -
candem proportionem habent, zquales inter {c funt: etad quas ea- -

“dem eandem habet proportionem;ipfa inter {e funt zquales. quod . p

demonitrare oportebat.
THEOREMA. X. PROPOSITIO. X, .

A

- Ad eddé pportioné habétifi qug maioré pportioné hét,illa in;iiot;

.huiue.

S.huipn

’.hﬂ.ﬂo

$.huim,

terfe e¢dem funt.

Fx cSuerfa:
5daﬂi.u#

§.diftia.

portioncs, et inter {e ex

eft; ad qua vero eadé maioré habetproportionem , illa mi

Habeat enim A ad C maiorem proportionem , quam B ad C .. Dico
A, quim B maiorem effe. fi enim non cft maior, vel zqualis eft, vel mi-

nor . gqualis autem non eft A ipfi B, vtraque enim ipfarum AB ad C ¢i- al

dem haberet proportionen. atqui eandem non habet. nonigitur A ipfi
B eft ¢qualis. Scdp neque minar eft A quim B; haberet enim A ad C mi-

. morem proportionem, quam B. atqui non habet minorem.non igitur A

minor cft, quim B. oftenfum autem eft neque effe zqualé.crgo A quim
B maior erit.Habeat rurfus C ad B maiorem proportionem,quim C ad
A. Dico B minorem effe, quim A. {i enim non ¢ft minor,vel 2qualis eft, -
vel maior. gqualis vtique non eft B ipfi A; etenim Cad vtramque ipfa-
rit A B eandé proportionem haberet. non habet autem.ergo A ipfi B

nor eft,

non cft gquelis.Sed neque maior eft B,quim A; haberet enim C ad B minorem
proportionem , quamad A . atqui non habet. nonigitur B quim A eft maior,

Oftéfum aiit eft neque gqualé efic . ergo B minor erit,qudm
A. Ad eandem igitur proportioné habétiit quz maioré pra
pottioné hét,illa maior eftset ad quam eadem maioré habet
proportionem,illa minor eft.quod oportebat demonttrare.

THEOREMA XI. PROPOSITIO. XI.
Quz eidem egdem funt proportiones, et in

Sitenimvt A ad B, ita C ad D: vtautem Cad D,itaB
adF.Dicovt A ad B, ita effe E ad F.fumantur enim ipfarum _
quidem A C E zque multiplices G H K; ipfarumvero B G A
D Falig vecumque zque multiplicesL. M N. Quoniamigi .= |
tureft vt A ad B, itaCad D, et fumpta funtipfarum AC
gque multiplices G H,, etipfarum BD ali2 vtcumque zque
multiplices LM; fi G fuperat L, et H ipfam M fuperabit;et fi
‘zqualis, gqualis; et fi minor, minor. rurfus quoniam eft vt
CadD,itaE adF, et fumpte funt ipfarii CE gque multipli -

“ces HK; ipfarii vero DF aliz veclique ¢qué multiplices MN,

fiH fupcrat M, etKipfam N fuperabit;et fi ¢qualis,zqualis;

“et fi minor, minor. fed fi H fuperat M, et G {uperabit L;etfi

" xqualis,zqualis;et i minor, minor.quare fi G fuperat L, et
KipsiN fuperabit ; et i zqualis,zqualis;et fi minor,minor. -

et {unt GK quidem ipfarum AE zque multiplices; LN ve-
-ro ipfarum BF aliz vtcumque ¢que multiplices. ergovt
AadB,itaeritEadF. auzi itur eidem ezdem funt pro~ g 3
em funt.quod eftendific oportuite. - ... ...

— i
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THEOREMA XIL PROPOSITIO.XIL |

Si quotciique magnitudines proportionales -
fuerint,vt vna antecedétin ad vna cofequétiti, | |
ita eriit antecedétes oés ad omnes cofequétes. | |

Sint quotciique magnitudines proportionales AB CD |
EF:etvtAadB, itafitCadD,ctEadF.DicovtAadB.- ¢ Ao p

ita efle ACE ad BDF. fumantur enim ipfarum A CE gque [ _
multiplices GHK, et ipfarii BDF aliz vtcumque zque mul

tiplices LMN.Quoniam igitur vt A ad B,itacft Cad D, et -
E ad F: et fumptg funt i% arum quidem ACE zque multi-
ces GHK ipfarum vero BDF aliz vecumque gque multipli

ces LMN;fi G fuperat L,et H ipfam M fuperabit,etK ipfam |
N;et fi zqualis,zqualis;et fi minor, minor.?ua're et i G fu- c
erat L,fuperabunt et GHK ipfas LMN; et fi gqualis,¢qua- .
es ; et fi minor , minores. funtq; G, et GHK ipfarii A,et A l
w

, ~ Per conver-
D K famg dif

CE zque multiplices: quonii fi fuerint quotciique magni-
tudines quotciique magnitudini zqualia numero,fingulz I
fingularis zque multiplices; quotuplex eft vna magnitudo ‘
vnius,totuplices eriit ct oés omniil.cadé rationc et L et LM !
N ipfarum B,ct BDF {unt zque multiplices. eft igitur vt A

ad B, ita ACE ad BDF. quare fi quotcumque magnitudi- £
nes proportionales fuerint, vt vna antecedentii ad vni confe
quentium, ita crunt antecedentes omnes ad omnes confe~
quentes . quod demonftrarc oportebat.

THEOREMA XIII. PROPOSITIO. XIII ‘

§.diffi.

Siprima ad fecundam eandem habeat pro -
portionem , quam tertia ad quartam; tertia ay- .
tem ad quartam maiorem proportioné habeat,

uim quinta ad fextd:et prima ad fecunda maio L S

¥éhabebit proportioné , quim quinta ad fextd. © e
Prima enim A ad fecundam B eandem proportionem ha- :

beat,quam tertia C ad quartdmD; tertia autem C ad quartd

"D maiorem habeat proportionem , quim quinta E ad fextd .
F.Dico etprimam A ad fecundam B maiorem proportioné - | '
habere , quim quintarw'E éd fextam F. Queniam enimCad -

D maiorem proportigticsh habetsquim Ead F, funt quadd™ | l :
Jpfarum CE zque mumigﬁs;& iplarumD F aliz vtcumque “ 1 - | * famy. diff
aque maltiplices: et my &géqumdcm C fuperat multiplicé e
D; multiplex vero E aon fapeat multiplicem F. Sumantur, - | - !
etfint ipFarum CE zqtiemultiplicesGH, etiipfarum DFaliz: § ¢ p g °
vtcumque zquemultiplices KE; ita vt G quidem fuperetK; o
‘Hverg ;’gfam L non fﬁp&&i‘e@‘qmuplcx <R G ipfius C,to- : ‘

i plex fie ctM ipfius A goruplex antentK ipfius D, totu~~ | - .
tu}glbx* fitet N ipfius B.‘et quoniam eft vt A ad B,itaCad D,
et fumptz {unt 1pfarum AC zquemultiplices MG, etipfarum,
BD aliz vtcumque zque multiplices NK: §M fuperat N, et
G ipfamK fuperahit;et fi 2qgiialjs, zqualis; ét {i minor,minor Per cSuersk
SJ(;' faperat K. c:go&l& ipfam N fupesgbit, Hveronon, . - 8. B "‘r -1 sdifh

Wil uperat




$.huius. -

8.huius.

- Ku antosc>
Mente,
10.huius.
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EVCLID " ELEMENT.

fuperat L.fantd; MH ipfarum AE zque multiplices;e NLiplatum B Falizvtcum
que zque multiplices. ergo A ad B maiorem proportionem habebit, quim E ad
F. fiigitur prima ad fecundam eandem habeat proportionem, quam tertia ad
quar:am; tertia vero ad quartam maiorem proportioné habeat, quim quinta
ad fextam: et prima ad fecundam maiorem habcgit proportionem, quim quine
ta ad fextam.quod oftendere oportebat. :

F.C. COMMENTURIVS.

Fodem mcdo demonftrabitur fi primaad fecundam eandem -
habeat proportionem,quam tertia ad quartam; tertia autem ad ,
quartam minorem proportionem habeat, quim quinta ad fex- CENES
tam: ct primam ad fecundam minorem proportionem habere, - . |7 s >
quidm quintam ad fextam. , , S

Quod fi prima ad fecundam maiorem habeat proportioné, y o
quim tertia ad quartam;tertia autem ad quartam matorem ha- | DA
beat,quim quinta ad fextam : et prima ad fecundam maiorem - | - :
proportionem habebit,quim quinta ad fextam. B B

Habeat A ad B maiorem proportionem,quam C ad Dy¢r CadDmaio~ - .} - } i)«
rem babeat , quim E ad F . dico A ad Bmaiorem babere proportionem, G A uB7:
quim E ad F . fiat enim vt C ad Dyita G ad B . erit G minor , quam A.cr .
guoniam G ad B eandem proportionem habet,quan C ad Dy ¢ C ad D ma - '

iorem habit proportionem,quam E ad F: babebit & G ad B maiorem pro- . e

gortionem, quam E ad F . quare A ad B multo maiorem proportionem ba- 3 IR I

ebit,quam E ad F.<r fimiliter demonfirabitur [i prima ad fecundam mino N S

rem proportionem babeat,quam tertia ad quartam ; tertia vero ad quarta . o .
babeat minorem , quam quinta ad fextam: & primam ad fecundzam mino- c
rem babere proportionexr, quim quintam ad fextam. T RGN § 284

THEOREMA X1II1L PROPOSITIO. XIIIL
. . .o . ’ o . C . £ IS ,:.‘
Siprimaad fecundam eandem habeat propor- " ® 'F E

kY

- \ : - . . : .
tionem , quim tertia ad quartam ; prima autem | . .

“““ &4

maior fit, quim tertia: &{ecunda quim qua;'ta maipr erit;

. e S . iocatold % I
zqualis , zqualis;et minor , minor. o s ]
Prima cnim A ad fecundam B eandem proportionsmha< . . . a1
beat,quam tertia C ad quartam D : maior autem fit A quim D I
C.dico et B quim D maiorem cfle . quoniam enim Amaior | - - .-:. 2.0 |

eft qui C, et alia vtciique magnitudo B; habebit A ad B ma-.
iorem proportionem, quim C ad B . fed vt Aad B,itaCad

" D.ergo et G ad D maiorem habebit proportionem,quim G} N B

" ad B.ad quam vero eadem maiorem proportionem habet,il I I T T
la minor eft.quare D eft minor, quim B:acproptereaBqua = | .} i fkica] ]
D maior erit.Similiter demonftrabimus ct i A zqualis fitip g OEE AR ¢

fi C;et Bipfi D effe ¢qualem : er fi A-fit minor,quam Cj;etB A 3..c.o:D
quim D minorem effe.Siigitur primaad fecundameandem -+ o T o
habeat proportionem,quam tertiaad quartam ; prima autem maior {it, quim ter<
tia:& fecunda,quim quarsa maior erit ; & fi zqualis, gqualis; ¢t i minor, minor.
quod demonftrare oportebat. - - B TP

' SCHOLIVM ~ R

Hoc lemma eft. fextidecimi theorematss. s quemadmaedum vigefi-
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EVCLID  ELEMENT.

eandem proportionem habent inter fe coniparate, exit vt Cad D, itd G ad H . fed
whuies. vt Cad D,ita E ad F. crgo et vt E ad F,ita G ad H.Quod fi quattuor magnitudines
proportionales fint,prima autem maior fit , quim tertia ; et fccunda quim gaarta
maior erit; et fi zqualis,xqualis;et fi minor;minonSi-igitur E fuperat G,etF ipfam
H fuperabit,et fi ¢qualis,zqualis;et fi minor,minor; funtd; EF ipfard AB zque mul
4.difh. tighccs,_ct CH ipfari CD alig vtcumque gque multiplicesiergo ve A ad Cita erit B
ad D.Siigitur quattuor magnitndines proportionales fuerint, ¢t permutatg pro~
portionales erunt.’ quod oftendere oportebat. . R .
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ita effc CF ad FI) . fumantur enim ipfarum quidem AE EB ‘
'CF FD zque multiplices GH HK LM MN, ipfarum vero
EB FD aliz vtcumque zquz multiplices KX NP. et quonid 3
zque multiplex eft GHipfius AE , et HK ipfius E B;erit GH
ipfius AE zque multiplex, et GK 1pf' us AB.a2que autem mul »
tiplex eft GH ipfius AE,et LM ipfius CF. crgo GK 2que mul a.huiws, ©
tiplex eft AB,et LM ipfius CF . rurfus quoniam zque multi-
plexeft LM ipfius CF , et MN ipfius FD; erit LM zque multi- | ' 3.huius.
plex CF,et LN ipfius CD.Sed zque multiplex erat LM ipfius . .
CF,& CK ipfins A B.zq; igitur multiplex cft GKipfius AB, §| Whuis
et LN ipfius CD.quare GK LN ipfarum AB CD zque mul . -
tiplices erunt.rurfus quqniam zque multiplex eft HK ipfins nr B :
EB,et MN ipfius FD;eft autem ctKX ipfius EB zque multi- | D w .
plex;& NP xﬁdﬁus FD:& compofita HX ipfius EB zquemult 1 ® ,1. .
lcx eft, et MPipfius FD. quod cum fit vt AB ad BE,itaCD I shuwos.
ad DF,et fumptz fint zpfarumg uidem AB CDzque multi- ¢ A £ L
plicesGK LN, 1pfa veroEB FD aliz vtguymque zque
multiplices HX MP;iGK fuperat HX,& LN fuperabitMP;& fi a:quahs,zquahs ; & exconucr’s.
fi minor,minor.fuperet igitur GK ipfam HX , commnm«j; abiata HK,et GH 1pfam §-difki.
KX {uperabit.fed (P CK fuperat HX,& LN fuperat MP.itaque fuperet LN ipfam M
P, comumq, MN ablata,& LM faperabit ND.quare fi GH fuperat KX,& LM ipfam
NP fuperabit. Similiter demonﬁrabxmus & fi GH fit zqualis KX,& LMipfiNP efle
equalem,& fi minor,minorem.funt autem GH LM xp? arom AE CF e¢que multi-
ccs,&x farum EB. FD aliz vtcumque ¢que multi lices KX NP. ergo vt AE ad $difi.
EB, ita cm CF ad FD. Si igitur compofitz magmtucﬁncs fint proportionsles,& di
nifz proportxonalcs cruat. quod demon&rarc oportcbat,
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THEOREMA XVIII. PROPOSITIO XVIII. “

si duufae magmgudmcs {int propomonales, &compoﬁta: prd

portionaleserunt.. .
- Sint diuife magmtndmes proPortlonalcs AF. EB CFID: ave N
AE 2d EB, ita CF ad F)) . Dico etiam cbpofitas proportionales effe, .
videlicet vt AB ad BE, ita effe €1 ad Dl? Sienimnoneftyt ABad B L
E,ita CD ad DF; erit V:‘AB ad BE, ita CD vel ad minorem,qudm D f o
F,vel ad maioré.fit primfrad hmm:é népe ad PG.&qfcftveABad

BE,ita CD ad DG, ¢8pofitg m, udines funt proportionales.crgo [ | Jremes
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